PISAVRI,  M D LXXII. 
CutnPriuilegio  Pont.  Max. 


Ta-C'6~AvS  C ernp.h’ 


GREGORII  XIII-  PONT-  MAX- 

P R I V I L E G I V M. 


■HlOTF'P’7^0'PR20  (^c.  Cumificutdc 

I cepimus 3 dileSius filius  Federicus  Commandi 
Ij  nus  Laicus  Vrbinatenfis  nonnulla  noua  operti 
] habienus  non  mprejfa3'~uidelicet  Euclidis  tle 
I mentorum  libros  quindecim  egreco  nuper  eoa 
I uerfbs^  ^ Arifiarchi  librum  de  magnitudini- 
busels^difiantijs  Solis  <i^Luna,necnon  Pap- 
pi  <iAlexandrini  mathematicarum  coUeciionu 

■ libros fix. Meronis  tAlexandrini fpiriialium U 

hrum.  Euclidis  epera  reliqua.  T heodofii  de  habitationibus  librum  s eiufi 
dem  de  diebus  i?*  nobiibus  libros  duos.iAutolyci  de  ortu  ^ occaju  libros 
duos,  eiufdem  de Jphara  3 qua  mouetur  3 librum  3 c>'  Archimedis  opera 
omnia 3 ad publicam  cS?»  communem  omnium  fludiojbrum  njulitatem  im^ 
f rimer  e jcu  imprimi  facere  intendat  3 dubitet  ue  ne  eiujmodi  opera  pofi.. 
modum  ab  alijs  fine  eius  licentia  imprimantur)  quod  in  maximum  fuunt 
tenderet  praiudicium  3 IHgs prepterea  eius  indemnitati  conjulere  uolen- 
teS)  eidem  Federico  , ne prfdicia  opera  omnia  fingula  uel  quolibet  ip-  ' 
forum  per  ip/um  Federicum  ifeu  de  eius  ordine  poHquamper  ordinarios 
locorum)^  Jnquifitores  hereticf  prauitatis partium  illarum  examinata  ■ 
fuerint 3imprim£nda3per  decem  annos, pofi  eorundem  operum  uel  cuiufii  ' 
bet  ipfbrum  imprejficnem,  d quacunque  yel  quibufiunque fine  ipfius  Fe  / 
derici  licentia  imprimi  3aut  ab  ipfis  uel  alijs  uendi,feu  in  eorum  apotheFfy,  ^ 
uel  alias  uenalia3prater  quam  d diSio  Federico^uel  de  eius  ordine  impref 
fisaut  imprimenda  teneri pojfint , concedimus  indulgemus. Inhibentes 

omnibus  ^ fingulis  Chrifti  fidelibus  tam  in  Italia,  qudm  extra  eam  exi 
fientibus,prafertim  bibliopolis  0*  librorum  impreJforibus,jub  excommu- 
nicationis lata  fententiasin  terris uero  SanSieRp.  Ecclefia mediate3tiel 
immediate  fubieblis  3 etiam  quingentorum  ducatorum  auri  Camera  Apo 
Jlolice  applicandorum  3 0 injuper  ammifjionis  librorum  pcenis  toties  ipjb 
fa^o  3 0 abfque  alia  declaratione  incurrendis  , quoties  contraucnti^ 
fuerit. ne  intra  decem  annos  pradicios  ab  imprejfione  dirorum)  uel  cuiufi^^ 
■ libet  ipfbrum  relfeciiue  computandos  dicia  opera  3 uel  quodlibet  ipfbrum 
fine  eiufdem  Fedcrici  exprejfa  licentia  diciis  decem  annis  durantibus 

x-  imprimere 


imprimere}  Jeu  ab  ipjis } uel  dijs  prater  3 quam  a diBio  Federico  impref- 
JaO^imprimendauendeYe  } pu  uenalia  habere }Uel proponere}Uelea3  ut 
'*Jitpra  } habere  audeant . Mandantes  uniutffis  uenerabilibus  fratribus 
npris  EpiJcopiS}  tArchiepifcopiS}  eorumfue  Vicarijs  in  Ifiritualibus ge 
neralibus  ^ inflatu  temporali  Saucia  Hp.  Ecclefla  etiam  Legatis  et  fi 
celegatis  Sedis  Apofiolica  3 aut  ipfius flatus  Gubernatoribus yUt  quoties 
pro  ipfius  Federici  parte  fuerint  requifiti^teleorum  aliquis  fuerit  re  qui 
fltuSseidem  Federicoeflicacts  defenfionis  prefidioadfiflentes spramijfa 
adomnem  dicii  Federici  requifitione  contra  imbedientes.  isn  rebelles  per 
eenfliras  Ecdefiasiicasjetiamflpius  aggrauandO}  per  alia  iuris  reme 
dia  } audoritate  nApoHolica.  exequantur  } inuocato  etiam  ad  h oc,  fi  opus 
fuerit}  auxilio,  brachlj ficularis  . Et  infuper  quia  dijflcile.  admodum  ejet 
prafintes  ad  quodlibet  forum  deferri } uolumus  Apofiolica  auSiorita. 

te  decernimus ipfarum  tranjumptis  uel  exemplis  in  ipfis  operibus  impref 
fis  plenam  ^ eandem  prorjus fldern  ubique  tam  in  iudicio  } quam  extra 
haberi  , qua  prafenti  originali  haberetur.  Et  cum  abfilutioue  a cenfuris  * 
ad effedum pr^fintium  . et  quod fila fignatura  fltfliciat} pr^miflis  omni- 
bus confiitutionibus  O*  ordinationibus  ApoftoliciS}  ceterifque  in  contra-, 
vium  facientibus  non  ohfi antibus  q uibuflunque. 


*T>atum  Koma apud SanSium zJ^larcumVi^pn.  Septembre  %Annoprimo. 
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ILLVSTRISSIMO  ATQVE 


excellentissimo  francisco 

MARIAE  II  VRBINATVM  PRINCIPI.  ^ ^ 

H*V  ^M.  mihi  in  mentem  njenit  lUufiriJjime 
Princeps  quanta  mathematica  facultatis  olitK 
apudnjeteres  illos felicioris  certe feculijatquc 
ingenij  homines  ^ ^ celebritas  3 dignitas 

fuerit  i non  pojfum  non  •uehementer  dolere 
temporii  mflroru  conditionem ^qua  nobilis  di 
fiplins  cultus  3 i^flendorjqualoreimmen-^ 

Jb^ac  tenebris  penitus  contabefit 3 dum  njnuf 
quifque  deteflanda  auri  cupiditate  quicquid 
certam  in  fi  lucri  nen  habet  cccafionem  ifiatim  infilenter  abijeit  3 teme- 
reque  aspernatur  . Uxulat  iamipublicijque fere  exclujum  efi  gymnafiis 
nobile  hoc,  pulcherrimum  mathefeos  ftudium,  quo  nihil iucundiuSiac  ■ 

rna'-  is  domefiicum  unluerfa  quondam  habuit gr acia.  lh(oti  ejl fine  quod 
his  temporibus  'vereare,  ne  triangulis itetragonifque^  aut  circulis  depi- 
cias porticus  intueri gaut  de  huiufinodi  rebus  loquentes  audire  cogaris.Ia 
cet  omnino  iiacet  hoc  difiifiinagenas,  et  quod  in  delitijs  olim  habebatur^ 
nunc  quafi  rude 30“  obfiuru pajfim  reijcitur3'“vfqi  adeo  auaritia3C£caqi 
diuitiarum  libido  apud  nofira  atatvs  homines  increbuit. minuitur  tamen  ^3. 
in  dies  hic  dolor  meus  , tum  quod  ab  externis  magna  docirina  uiris  has  ‘ 
artes  amanter  excitatas yficio  diligetptifjime promouefi:tu  quodaUquotim 
perio,ac  dignitate  florentes  ia  hfcfi^dia  benigne  comple6ii3liberaliterfi 
fiuere  uideoiuerum  enim  illud ejfespiouis  tempore  homines  fint  experti,  ^ 
qualia  fuerint  eorum  , qui  Jummadrerum  prafint , eadem  0“  reliquortp^ 
fiffe  fiudia  . quam  ob  rem  fi  non  ad  prifiinum  dignitatis  fafiigium,  ad'^s 
nefiiorem  certe  gradu  eas  breuiperuenturas  minime  defiero.idqj  eapra- 
firtim  ratione  , quod  te  ‘Princeps  lllufirijfime  iCximia  mentis  probitate, 
fingularifi  ornatumprudentia  , prfclaros  omnes  animitui  conatus  ad 
(ompenfinda  literarumincommoda  iam  diu  conuertijfe  latus  intueor, 
neque  id  iniuria  profero . nam  'T/?  iduHria  , 0“  nunquam  interitura  1 
memori^  exempla  tua  gentis  omittam  , Patrem  habes  incomparabilis  i»  ‘ 
Jlitia  3 magnanimitatis  , prudenti^  P>ucem  , qui  artes  ingenuas  be- 
nignitatefouet 3 auSdor  itate  defendit,  0“  premijs  ornat. huic  te  fi  mile 
parem  njt  prefies  necejfe  efl.  ^ge  vero  quanti  efl  illud  ad  confirmanda 
augendamfue  indiesper  egregiam  hanc  voluntatem,  quod  non  filum 

if-  * iittrai 


liutoi  diltguy  yeriitn  etUm  quo  Jetnpcr  fuiUl  mentis  acumincy  tantos  tn 
illis progrejftis  facis  y ut  omnes  qui  te  nojcunt , admiraiicne  y ac  gaudio 
afficiantur  incredibili . 'Vtenim  de  me  dicam  y quoties  Jummam  ingcnij 
tui  praHantiamyatque  Jblertiam  in  percipiendis  Euclidis  elementis  rna^ 
'gna  cum  yoluptate Jum  admiratus  ? Hoc  tu  honejliffimoynec  ynqtiam  Ja* 
tis  laudato  bonarum  artium  iludio  inflammatus  nuper  yertendi,  expia- 
nandiefue  Euclidis  onus  mihi  iniunxiffi  y quod  geometrarum  omnium 
facile  principem  y tu  Vrinceps  optime  iniquo patiebare  animo  y nec  re. 
■^e  multis  in  locis  conuerfum  ynec  fcite  figuris  ornatum  fuiffe  .pr^te- 
rea  'vero  typographorum  ita  corruptum  negligentiayyt  non  fine  maxima 
ffudioforum  offenfione  legiy  nedum  intelligi poffet  .Ego  yero  prouinciam 
hanc  tot  difficultatibus  impeditam  alacri  animo  fuffepiy  tum  njt  optime 
tuf  y oluntatis  mandato  y quod  femper  obnixe  Hudui  y obtemperarem  j 
Ium  etiam  y yt  pro  ueteri  meo  inSiituto  amatores  huius  difciplina  qua- 
cunque liceret  ratione  iimarem  .haud  enim  multis  abhinc  annis  medici- 
na y cui  me  totum  dederam  yfalutemplurimam  dixi  y ythisrne  tantum 
obleSlarer  Hudijs,  ^ in  eorum  cognitione parum  de  alqs  fblicitus  y con- 
quiefeeremj  yeterumfue  prafiantiffima  in  hoc  genere  fcripta,proingenij 
tenuitate  a fitu  y ac  tenebris  uindkarem  s 6^  meis  iUusirata  commenta., 
^ijs  in  lucem  y omnium  confpeBum  non fine  aliqua fiudiofbrum  gratia, 
'proferrem,  quod partitn  iam  fumus  affecutiy  partm  fitmmis  uigilijs  diu, 
noSiuque  contendimus . Archimedis  enim  y T^tolemaiyApollonij  yfere. 
niq  ue  excellentium  yirorum  opera  hennuUa  fupericribus  annis  conuerfa 
■a.  nobis  y explicata  quam  accuratiffime  emifimus . Hoc  autem  tempore 
' multum  laboris  y ac  diligentia  in  ^i^po , Heroncy  T heodofioy  Autolyco, 
Arifiarchoy  alijsy  quorum  magnapars  necgraccy  nec  latina  habetur. 


tis  tentatam  , Deo  iuuante  ad  finem  perduceremus . 'J^m  ut  pauca  de 
hac  re  loquar  , Orontius  quidem  ^hinaus  haud  obfcitri  nominis  auctor 
priores  tantum  fex  libros  nulla  gr aci  codicis  ratione  habita  edidit.Iacobi 
nero  n?eletarijin  eade  relabor  eo  etia  minus  probatur , quod  Capani  ledi 
tionem  ex  arabica  conuerfam  lingua  , magis,  quam gr^cam  fequi  uoue- 
rit.  Alij autem  peracuti  fane  ingenij  homines  «vKKwit  geometricas  in 
priores  fex  libros  confcripfirunt , cetera  tamen  non  fiint profecuti.  At 
<■  andalla  uir  generis  nobilitate  , rerum  cognitione  infignis  , licet 
omnes  Elementorum  libros,  qui pcflulari  a latinis  uidebatur , latinos  fe 
eerit ylocupletaueritque , parum  tamen(yt  audio Jeo  nomine  commenda- 


tUYs  ^uod longius  iter  ab  Euclide  auertent  i ^ demonJirationRS ifi 
gracis  codicibus  habentur  > uelut  inelegantes  3 tsr  mancas  Juis  appojitis 
reiecerit . <sAn  uero,quod  ab  omnibus  requiri  dicimus  j mfira  opera  pr£- 
siitenmus , aliorum  erit  iudicium.  Illud  quidem  uere  a^rmare  pojfumuss 
nullam  d nobis  nec  impef^^nec  laboris ^ nec  ualetudinis  habitam  fuijje  r^ 
tionems  ut  hoc  geometrioi  columen^  ac  decus  non  filum  expurgatum  dms 
dis,  ^figuris  eleganter  excultum  haberent fiudiofi,  uerum  etiam fitm-’ 
ma  fide  conuerjum , ^9“  fiholijs  antiquis  , commentarqsq  ue  quibufilam 
nofiris  illufiratu  . Hoc  igitur  qualecum^  ue  efi  me^  indufirU  tejiimoniu, 
nunc  tibi  magnanime  Princeps,cui plurimum  debeo,'&  cupio  omnia,  do- 
no,  dicoqucsut quibus  pojfium  ojficijs  meaminte fi,dem ,perpetuam>que 
obfiruantiam  , non  modo  ncfir^  tetatis  hominibus  declarem,  fed ipfi  etH 
pcfieritati  tefiatam  liter  arum  monumentis  relinquam  . ^ quod fimper 
uehementijfime  conatus  fum  , uere perjuadeam  , neminem  te  habere,  qui 
praBantem  animi  tui  uirtutem  , egregiam^ ue  doBrinam  memoria  fim- 
piterna  apud  omnes  propagare  magis  fiuduerit,ac  fimper  fit  ueneratus, 
yaUtO^nos,  liberalesque  difiiplinasj  quodfads,tuereji^adduua» 


\ 


Federicus  Commandinus. 


Ped$rici  CamutAndini  in  eUmcntd  Euclidis prolcgoKcnd^ 


VOD  picrlq-ieinte-rpretum , atque  eorim  prffertifx.qil 
^naxmic  laudantur ) facere  folent,  rt  iaitequarireiioUeir- 
di  claroru-n  rirorien  monufnenta , ac  fcripu,qui  fib:  pro 
reipubiicte  Uteraria  commodo  explicanda  , exornari-'-^- 
fumpfere , mitium  faciait , quadam  pnmo  loco  dif  erant  : 
'idem  er  mihi  huius  tam  prxclari  operis  'initio  fiaeiiiva 
putam,  neque  cnlm  di/iium  ejl , quin  rudis  adhuc  le‘ior:s 
animus  de  re  vmmrfa  dprinchio  admonitus  , minor;  po~ 
Jlea  cusa  laborSi  ac  breislori  tempore  conformetur adytm 
quodque  mteiligcrJum.  Trimum  ig.tur  non  n-dh  fumrr.a- 
tim  de  hac  tam  nob'tli  mathe:nat'.caruni  artr.aa  facultate 
dicemus  , qwtnam  fubieL7j:li'!smateriaf!:,tui:i.,zener&- 
Jmt  ttum  particulatm, quis  ordo,  acitgiKtatls  gradu: , quae  fit  earmdem  d'tfmi:-o  u:.- 
tus.Deindeveromlramipfirumadhiananosrfus opportunitatem  paucisad  rnodian 
mus-Tojl  de.yAu&Qre,vi^licet  de  Euclide  ’tpfi,de  operis  infcr'q't!one,de  fcopo,  ac  de  i"  de 
jlrationibuSidej,eoTim,qua  'mb'is  libris  complexus  ejl,difpofiMr:e,& methodo  q;(eiMi>m.n:^.-,i 
inutilia  attingemus.  DeiilquefummamvniuerfiSSoixiKnxiOi!  eo  confiiio  adiungemus, 

Itan  facilius  quicquid  dehoc genere pracipit  Euclides  'meUigatur , verum  etiam  v:  fdc:...> -/.i. 
moriit  mandatum  cuflodiatur. Itaque pbilofophiam  omnem, qus  in  contemplatione  vei-jMii.  ,.piA 
clarijfmi  philofophorum  m tres  partes  d'ifiributam  nobis  ea  duc2'i  ratione  tradiderunt , qa.ii,  e-, 
rum  dixprorfus  materiet  quafi  labeone  cano  carentes  fol» per  fefiibfiflunt,  'atfue  mteuiguntur: 
diis  vero  diuerfam  penitus  materiam  ah  h'is  fortlt<t,fiC  materix  innituntur,  vt  nullo  pallo  abfque 
Slapojfmt  cenfijiere ; alia  denique  medium  inter  has  naturt , ac  d'igrdtat;s  locum  obtinent ; tum 
'i  qubd  omni  vacant  materia, fi  accuratiori  Jiudlo  veram  'illarum  condiuonem  'infpexer.s,  tum  quod 
materia pr siit*  quodam  modo  v'iieantur,quia  fine  aliqua  eius  adiunUione  oh  ii^env  no,  tri  ima: 

. ciSitatem cognofii nequeunt.  Hinc  triplex 'illud  phllofophis genus , Diurnum,  quodqu-scmi-t 
tiommt,iia&  re  duo  reliqua  fupraqudm  dici poreJl,antccelllt-, Naturae,  quod  tertium  ej:,ac po 
firmas  ordine,ac  dignitate hahetpartesi&med.ur/i,  quod  mathematicum  appeUatun  quoniam 
jolttm  vere  difci,dc fciripotefi,  ob fumrnam rei  fuhieci.t  conjlantiam,  dr  certam  dcmonf.rand:  ra 
KmemiHoc  quidem  vt  diuinis fubjlantiis  inferius  effquidenim  tam  cxmiuniyVt  cum  id-.s  compa 
retur^J  ita  naturalibus prejlat, atque  fuperius  eft;qu£  materis  funditus  irnmerfa,  var..vr.,&  rnu 
. fahilem  eius  fequuntur  naturam.Hoc primum  ab  ijs  inuentx-n  efl  homirdbus  , qui  ante  orbis  terra 
I,  nm  eluuien  cwn  feliciori  fruereraur  & ccelo,&  ingenio, fzpientiam  rerum  ccelefdnsn,  admirabi 
mundi  ornatum  aramaduerteruntiac  duabus  columnis  ereciis , quarum  altera  quidem  'lapi- 
'cLea^era  vero  lateritia, qus  'imenerdt,dil'igentfjime  '.nfcr'tpferur.:,neaift  aquarum  'vnnndaUonc, 
tut  mcend'io,quorim  alterum  eueiilurumprsdiSiione  veterum  nouerans, tantarum  rerum  nont.a 
dilaberetur.quare  nec  primis  illis  temporibus, qux  tam  inculta  credHncur^.obile  tnathefeosfS:-id.ii 
incultum  'lacM.Hocpofi  terrarum  eltadonem  apud  chaldsos  furnmo  prsfertlm  ^hr-ioarn:  diu.- 
nipropi hominis fiudio  ornatum,& auctumviguit. Idem  .Aegyptij  hommescwn  ob  pcroetur-m 
salifereratatem , tum obmagnam locorum  pknitiem  adhoc genus fcient:*  r..tua  Chaias.sac- 
xtptum  fummopere  excoluermt..Ab  uigyptijs  ad grscos, quibus  nec  ingeny  acumine,  ncc  fc.c,:.j. 
cupiditate quemquemerito antepofueriSytranflatumefijThaleiis M'defij,  7 )t  9 
Tum^  excellentium  honununt  'tnduflria,qHos fcientis  amor  dr  vajla  mar':.  r > e er  i 
peragrareTtgmescoegit,edrprscipue.Aegyptum,yb'!,fgrsciscredmif  i_r  ^ t 

lhemai:csdifciplms.quaspo^ea&exerc'itatione,\irfcr'iptts'tllujirarnn:  A c 
• ''  dec,Zen6dotus,Br'ito,.Ant-pho,Hippocrates , Theodcrus,T?lato,  Thcxtet.is , : 

.Arijiarcus,  .Archimedes, ait;<^innunterabdes,  qui  hac  ex'‘mia  ,prsjlant';n  - a c 

mtrtalespropicfaiSos  infui  admirationerKConuerterunt.Ferim  de  his  hac  c'  i yrc 
floriamhic contexere propcfitumefl.fedbsc piHcaatt'igimHs,vtant'tqH.r.':.  nuius  ‘i-  ■ 

Hm  obiter  quafi  d'igito  afienderemus.Nunc  demateria  &prsdpitis  Mati  e <f  - 


t^us,illarm^  ordine  hrmter' dicatur. Mithcmaticf  onrnes  arca  ifuantltatemysrfi^rtfir , atque 
iliius  pr&ftdio  qmcquid  moliuntur  eificiioit.  hinc  facile  eji  cognofiere,  quot^cjf  qus  finthiausdi- 
fciplmf  partes. Qws  enim  ignorat  quantitatem  aliam  ejfe  continuam , aliam  vero  difcretarx  i & . 
harum  vtramque  bifariam  dmdi,qubd  continua  fit  mutabilis, et  immutabilis. difcreta  vero  per  fe 
&■  ad  ali  quid, ha  ut  quadruplex  quoque  fit  m^thefeosgenus.fcirntia  igitur,  qius  mafftititd^s,ee 
figuras  continuas, non  mobiles  contemplatur,  Geometrip /ibi  nomen  vindicat. & e/i  feientia  quaii-  — ^ 
tUatis  confmu£,atque  immobilis po/ttione-q:!£  vero  mobilem,&  continuam  contemplatur  quan- 
titatem ^.fironomia  dicitur.  0-  e/l  cognitio  quantitatis  continua  femper  mobilis,  eorum,  qu£ 

illius  motu  accidut.  Eodem  modo  quantitatem  diferetam  .Arithmetica  obtinet, qux  numerum  aut 
parem,aut  imparem  non  ad  alium  comparando-fedper  fe  con/iderat.  e/i^  feientia  diferetg  quanti 
tatis, ac  per  fe  cognita.  Mufica  circa  mutuam  fonoru-m  uer fatur  habituimem,  ex  quibus  harmonia 
efiicitur,ob  difcretamquidem,/€d  tamen  alia  ratione  comunUam  quantitatem : & e/i  difcreta 
quantitatis  mucent  comp.aratJi  atque  ad  aliquid  cognitio . fed  antequa  ceteras  mathefeos  /pedes 
enmeremus,explicanda  nobis  e/lratio,&modus  apersendus,qm  mathematicis  quantitatem  & 
cont:nuam,&difcrctampro/ubie8o,  eruditorum auUoritate  fub/ierrn  dicimus ; neque  enimde 
quoto, quodin fen/ihbus  ipfis  ejl,ncc  de quanto^quod circa corpora.excogitat:ir,  e/i  abfolute intel 
ligendum;phyfid  enem  potius, quam  mathematicifimbus  continetur  hec  contemplatio . Eorum  igi 
tuT  qua  naturali  corpori  mfunt,  nec  ab  eo  feparatur,aliaqmdemnecre,  nec  cogitatione  remoueri 
queunt,  ut  calor  frigus , /iccitas , quod  illa  qua  naturale  e/i  corpus, obtineat, alia  vero  etiam  /i  re 
ip/a  di/lungi  minime  queant,  admi  tamen  cogitatione  fingimus  abe/fe,eb  quod  per  acc}dens,noH 
aut  perfe,  nec  quatenus  natura  pr aditum  e/i  corpus,hpc  habeat,  qualia  fiunt  refiu,  carmi, inflexu, 
ceteraqi  id  genus.Mathematicus  igitur  hoc  paBo  iKTite  ^epoagio-tois  circa  quantitatem,formafqf 
d materia  feparabiles  uerfatur:  & earum  difiinitioties  tradie,materiam  non  atfmgens.Qmd  fi  li- 
neat fimos  dtsXKTiS , longitudo  latitudinis  expers . quid  eji  triangulum^ figura,  qua  tribus  re- 
Bis lineis  contiYietur.T^  circulus /igwa,qHa ab vna  comprehenditur  linea.nuiiahic  materia  men 
tioejl,  nuUum  eius  ve/ligiwn  obbatam  modo  rationem,  nemo  tamen  fufpketur  mathematicas-^,: 
aliqr.o  errore  labi,  quod  ha  infirmo,  ac  debilis  litantur  fubicBo,qubd  fola  cogiUtione  conceptmt'^ 
polietur,  nam  hnagtmtione  quidem  Geometra  tamquam  abaco  vtitar , magnitudines  diuiden-  ^ 
do,mteriudU  dimetieiido,&  lineas  defcribendo.hac  tamen  omnia , mn  vt  fi^nenta  quedam  ,fed 
vii  res  quafdam,que  non  nullam  habent  cum  natura  connexionem , nec  mera  fomria  dici  po/funt; 
nec  illarum  maginattone aliquo  contaminantur  mendacio  mathematica  difeiphme.  qua  vt  fubie- 
Be  m.tteriei  conditione  d Diuinis  dijiant,  /ic illas  conjianti,certaqf  rationum  demon/lratione  Ion-  ■ 
geantecellmt.Sedrecenfemusiamreliquas mathematica /pecies.  .Alteraigitur  faBa  diuiftone 
dicimus  mathematicam  facultate, aut  m intelleBdlbus  duiaxat  aut  in  fenfilibus  verfarhinteUeBi 
Ita  vtrique  appellaiUes,quafcumqMe  a/peBiones  anima  ipfaperfeipfam  excitat , d materialibus  • 
fefe  vmd-cans  formis,  atque  huius  fane  generis  duas  principes , longeq,  prajiasues  ponimus  /pe  J/T-.  - 
cies,Arithmeticam  & Geometriam  • Eius  vero  generis , quod  in  fenfilibus  oficimt,  atque  opus 
exercet  fuum  fex  fieri  folent  partes. Mechamca,.A/lrologia,Opuca,Geodefia,Canonica,vd  Mu/i 
ca,&  fupputatrix. Geometria  rurfus  diuiditur  in  planorum , 0-  folidorum  contemplationem,  qua 
/lereometria  appellatur  ./i  quidem  circaputiBa,0-  lineas  peculiaris  quadam  non  ejl  traBafio, 
quoniam  neq;  figiwa  in  his  vllafineplams,vel /olidis  fieri  po/fet.Geornstria  enim  nihil  aliud  vbi- 
que  agit, rufi  vtplana,& /olida  vel  con/iituat , vcl  iam  confihuta  inter  fe  comparet, aut  diuidat. 
lArithmeticafinultter  diuiditur  in  numerorum  linearium, 0" planorum  ,0'  folidorum  contempla 
tionem;  etemm /pecies  numeri  per  fe  corfiderat.  ab  vnitate  procedentes,  ortufq, planorum  numero 
rarn,  tum  fimihum,tum  dijJmiliHm:  0-  ad  tertiem  vfque  auBionem  progrejfus.  Geodefia,& fup- 
futatrix  congruenter  his  mn  de  intelieBifbus  numeris, vel  figuris, fed  de  fenfilibus  traBant.  non 
enim  ad  Ceodefiam  attinet  cylindrunt,vel  conummetiri,fed  acernos, vt  conos methur,0'  puteos^ 
vt  cylindros,neqHeidre3is lineis intelleBiiibus,/ed fenfilibus e/fich , interdum  quidem  certio-  \ 
ribus quodanmodo,vt  radijs folaribus,interdum vero  crafioribus,vt /partis,  0- perpendkulo.ne 
que  /opputator  ip/asper  fe  fe  numerorum  pasfiones  confidei-at , fed  vtfunt  in  fenfilibus  muolusi. 
kurfus  Opuca,0  Canonica  d Geometria,0  Mrithmetka  ortum  habent.nam  Optica  qiddcm  ra- 
dijs  yiforqs  tamquam  lineis  vtitur  0-  angulis,  qui  ex  his  confiant.dimditur  autm  in  tres  partes. 


iu  Opucam,quf  generi!  nmen  obtintiit,catoptricam,&fcenograph!Ca»i.  Optica  reddit  caufat  co 
ruK,qu£  aliter  quam /int/efe  nobis  offerunt, ob  ahos, atque  alios  rerum  rijarim  [icus,ac  cui.un- 
Sias.i.atoptrka  circay anas, multiplicefq,vcrj'atur reflexiones, comeCiural:  cognit-onl  mtpu- 
eatur-i  cenographrica  oJiendit,quo  paSo  ea, qua  apparent  in  imagmtbits,  non  inconciima  v-dean.'' 
lur,vel  ae/omia,iuxta  difiantias, atque  altitudines  eorm,qu£  drftgnantur.non  igitur  verarn  &• 
quaL.tatem,0'  concinnitatem  imitandampr£cipit,fcd  eam,qu£  affetlmn  noftrum  concinne , ty 
appofite  feriat,ita  vt  cim  circuli  reprffentand.fint,  interdmi  non  circuli  ,fed  ellipjes  defcriba?3~ 
tur,y  quadrata  alleiapartelougiorafiant.CanonicajVel  Mufica  apparentes hannoniarimi  cvi- 
fiaerat  proporimes,regutaru  feBmes admuen:cs,et fenfus  rbique  vtens admiiiiculo.Meib.ikci 
circa  res  jenfiles,ac  materi»  torimiias  rerfatur,  dum  aut  bellica  parat  infirumenta , qualia  Jir- 
chmedes  exiogitauit,  cum  Marcellus  Syraciifasgraui premeret  olfid.one:  aut  aimlrabUia  qux- 
dam  jimmo  cum  artificio  confiruit  ff  ir]tu,pondeTihus fpartls,  qualia  CtcfibiiiS,Hcro,  C~  Mr~ 
ch.medcs  non  fme  maximo  fiupore  fuorum  temporum  hommihiisfpeilanda  propofucrunt.  Su,! 
enim  non  admiretHr,vtalia  omittam  ritreum  illum  Mrchitnedis  orbenu atque  yeihac  ynarerna 
thtmaiicas i'aculeaces,qii»'taliaprteJiarepoJJunt,non  fmmopere  veneretur^  'Percurrit  propriU 
mentitus  figmfer  camum,  Et  fmulata  nouo  cynthia  menfe  redit,  ita  ut  eleganter  exclamet  luppi- 
ter  apud  tiaudianim.  Huccinemortalisprogreffa  potentia  cura-lam  meus  infragili  luditur  arte 
iabor.  l^kd  quod  aiut  .Architam  hac  m re  tantum  potuiffe,ut  columbam  ligneam  in  aere  uoLmtt, 
quafi  amiiapr&ditaxn,ac  fefe  fuflentante  fecerit.Mflrologia  de  mundanis  edifferit  motibus,  de  ca 
icjtim  corporum  magnitudine  figura,atqueiliumimndi  ui , nec  non  deeormdem  d nobis  dijien- 
tia. Huius  partes  fmt  Cnomonica,Meteorofcopica,Dioptrica.Cnomoruca  circa  horarum  donerfio 
nem  per  gnomonum  pofstiones  uerfatur,de  quibus  Ptolemaus  in  libro, qui  de  MnAmmateinfcri- 
him,dfiufe  pertraUac..\ieteorofeopKa  eleuationum  4ifferentias,&  difiantias  fyderum  ex  qm~ 
rlt, atque  alia  multa,&  uaria,  quf  ad  .Afirologiam  attinent  theoremata  docet,  bkptrica  d:fi.m- 
tias  foUs,&  lum,aliorumj,  afirorumsper  eiufrnodi  infirumenta  'muefligat.Ceterum  de  his  haffe- 
• ■Misfimnuithndixiffe  fatis  fit. Sed  quoniam  plerique  his  prafiertim  temporibus  fola  utilitate  ad  op 
timorum  ariiumjiudia excitantur, liberalefq, colunt  difciplinas,uideamus  obfecro,anmatkemati~ 
ctenuUiusfint  conmodi  ad  innandos  human» ikti ufiss , uti  cfcaquorundam  turpi ffimibicii  cupi- 
ditas  folja  lompradicatione  diunlgauit , ita  ut  qui  hanc  ampleSiuntur  facultatem  ab  imperitis^ 
uelaiojiudio  occupatis  hominibus  palam  derideantur, tamquam  in  re  inuhli,  atque  uanaoleumf 
& operem  perdant.  Mgamus  igitur  pingui , quod  aiunt, Mmerua,quando  nobis  negociutncjicum 
ijs,quifoia  quajtus  ratione perfMderipoffunti&inurcmms hanc  notamingenHs,,ac nobili  illfcipli 
na,  ut  lucrum,  & diuitias  pollicendo  huiufinodi  hominum  fibi  fiudia,  c^' gratiam  comparet . Nc- 
geni  i}tiprtmum,fi  poffunt, mathematicas  artes  popularem  utilitatem  nitllamhahere,fimerc.ip.irx 
cuius  cxeraiat.one  tam  multi  dfimentur  oh  magnam  quaftus  'cccafionemfine  arithmetica  tra&a 
poteji. Experiantur  deinde  fiqu.d  dimetiri  queunt  abfque  Ceodefis  adhanento  .fideent  maria, 
CT  longinquas  petant  regiones , nouum  perquirant  orbem  nullo  ajtrologUnautic»  fulti  prxf:d.o, 
Siuid  meuicusf  quantum  uei  unius  Hipocralis  iudiciodehet  .Afironomi» , cuius  dr.lin  fyderum 
curfus  Cy"  lunctpr» ferum  cognofeit.  finde  uniuerfa  dierum,  quos  criticos  uocant,  dependet  rat.o, 
quam  diligenter  cauendum  eji,ne ^duiori  aliqua  curatione  uexet  igrotaritem,dutn  luna,  idq^pr» 
cipue  morbi  imtio,d  combujlione,ut  mne  loquuntur, ad  oppofitionis  gradum  proficifcitur?  i>ua/:~ 
tum  denique  commodi, atque  utditaiis  affert  Geometria  ,fArithmetlca,<^  relique  ormiss  inpubli- 
costiir  prmatos  ufushion  nulla  uel  infimarum  artium,ut  finem  confequaiur , rnathefeos  ope  non 
egeat.quodfingu.as  accuratius  intuenti  facile  patet;  dx  d nobis  nullo  negocio  probaretur,  kfi  Ion 
gam  de  re  terta  uitaremus  difputationem.colore, umbra, fitu,rarltate,ac  denfitate  meii:fj4iun,& 
refraSione,qud  uarios  ornatus, admirabdefq,  rerum  figuras  quotidie  cernimus? & magni  cum  uo 
luptate  jpectando  decip'mur?fed  errauimus,foia  enm  ytilitate  cum  illis  agendum  eft. quare  ornlf 
^/is  opticis,  1^  piUoribus  mera  afferantur  commoda . Qj^nxmpaClo  igitur'  difiteri  poffunt , quin 
matbematicaaduniuerfiim  duitatum  utilitatum  mirabiliter  ualeant , tum  aBionum  tempora  di- 
metiendo, tum  uarios  uniuerfi  reuolutiones  demonflrado?.Ars  uero  mditaris,qufpolit:ces  dextra 
manus  eji , quarat.one uolens , qu»  numerofia  cjl , paucifjiuam  oflendere  multitudinem,  cafira, 
aciesitc  ad  figuram  circuli ; ubi  uero  copias  jentare  cupitaid  figuram  qiiadranguu  form.it , mfi, 
un  us  Geometria  auxiliot^mmodo  aut  hsjiiu  yrbes  oppugnat,  & capit,aiit proprias  tuetur, nfs 
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tppus  Mechimces  adiwnetttOy^we  aibmahiles  ad  oppugnandim,aut  refijlendim  fabricatur  tna 
€hmas,yti  ^rchhnedes  aduerjks  Marcellimyqiu(ham  CteJfbios,^rchhas,Tr!fcos,Eudoxos,Dio 
genetos  mijfos  facio)cton  hanc  adeo  miram  arcem  aliquando  apud  Hieronem  predicaret,Kex  Ceo 
metram  admiratus  rogamtyVltamafiducU  periculum  faceret-Qmre  Archimedes  emptam  e re 
gijs  namhus  ytum,  & in  ficctm  edutiam , grossius  jg  oneratam /blus  madjmis  fias  ad  fe  pertra- 
xit, non  fecus  ac  fiinmarirems, ac  uelis  agitaretur.contrapojiea  Alexcaidrwn  re^s  elt^dem 
ttauim  d littore  in  Mare  deduxit , quod  omnes (icilix  vires  non  potuerunt. Hac  igitur  arte  qui  in- 
ftrudli  fimtfVrbis  mania  tueri,  e^hofiiumoppugnationes  eludere  qiseunc.&habidjfet  tanto  im- 
petu res  capta  forti(nani(cutIjuiits,cim  de  Marcello  Syracufasoppiiffsante  loquitur)  mjiviua 
homo  Syracufis  ea  tempeflate  fmjfet.Arch'medes  is  erat,vnkus JpeSator  cali,Syderumq,,mrx 
bilior  tamen  imentor,ac  machinator  belUcorim  tormentorim,  opertPnj,,e  quibus  ea  quae  hojles 
h^enti  mole  agerent,  ipfeperleui  momento  ludificaret,  libuit  tam  infigne  iUufiris  hijiorici  de  Af 
chimede  tejiimonium  afferre,  vt  huius  exemplo,  quantttm  vtilitatis,ac  commodi fibi  ac  patrix  ho 
mines  comparare poffunt)nt^igant, /i  nobilem  Mathefeos  facultatem  diligenti  cura,flndio^  exeo 
luerint . ceterum diffmsdare neqHeo,memulto grauius  perturbari qmrundam pbilofophoru,  (vt 
fibi  videntur)  impudenti  attdaciafCur  enimgrauius  non  fera  mathematicas  ab  ijs  calumtuari,qi40 
ru  efset  munus  eas  colere,ac  tueri,  quam  ab  hominibus,  quos  mala  dimtiaru  cupiditas  ar^ijjimis 
deiiinUos  laqueis  tenet)Sed  aduerjhs  hoc  philofophorwn genus  nihil  aliud  dica  mc,quud  fciaAri 
Jlippos  ifios,& Epicureos,  vt  vere,&  eleganter  eos  nominat  Tetrus  Ramus  vir  midt$  eruditio- 
nis, potius  dolore  quoda,  fiudioq,fuam  tegendi  ignorantiam  talia  dicere, quam  quod  reuera  putet . 
mathefeos  cognitionem  nihil  vtUitatis,  luhi  l adiumenti  afferre  ad  omnes  liber  alium  artium  difii- 
nasyprxfertirnj,  ad  Tlatahis  Arifioielif^  monumenta, quos  hoc  doSlrinx  genere  plurimu  deleSa. , 
tos  fuiffe  plane  confiat.  Quienmhoc  puterU,  cummulta  quotidie  neceffariaimprmis,  fcitujf . 
pulcherrima  apud  hos  inueniaat,qup  quoniam  mathematico  more  tradita  junt,quafi  fcopulos  quof, 
dam  euitare  coguntur.  Hinc  Thnxum  'non  attingmt  taqui  fahulofim,^  nullius  pretij  lihru.Hme 
feptmum  phyficx  aufcnltatioms  librum,multaq,  aha  Arifiotelea  fuis  difcipulis,quod,vt.amt,im 
tilia  fint , explanare grattantur.fedplurafortaffe  diila  funt  de  hac  rc , quam  oportuit. nam  vera 
mathefeos  vtUitas, eximii  fru3us,  mcredibilefj,  voluptates  in  fola  veritatis  cognitione,  ad  quam 
nati  fumus,  pofitx  funt.  hac  vna  nos  -vere  homines,  uerej^  diuini  luminis  participes  oflendimus.  ce 
tera  terrenam  fragilem  prxfeferunt  conditionem.  Agevero  accedamus  ad  ea,qux  ad  Geome- 

tram noflrtm  fpeSant.Et primum  de  ipfo  Euclide;deinde  de  infcriptione,et  fcopodicamus.  pofire 
rno  de  illius  demonflrationibus,  quemadmodum  a principio  promi  feramus.  Liberemus  igitur, mul- 
tos ab  eo  errore , quo  perfuafi  credunt  Euclidem  mftrum  eundem  effe  & philofophim  megareii- 
fem,  & geornetrainytotamq,  hanc  rem  breuher  explanemus.  Fuit  fenior  Euclides  ex  Megaris  op- 
pido,quod  ifihmo  adiaceUVarmenidis  librorum  in  primis  fludiofus , acmegaricx  fe^x  princeps, 
ad  quem  mortuo  Socrate  Tlato  acplerique  omnes  focratici, triginta  tyrannorum  metu  cofugerut. 
Hic  dialogos  fex  confiripfit,quos  enumerat  Laertius. vfus  eji  probationibus  non  ijs,qufpera/Jutn 
ptioneSjfed  que  per  concluftones  fiunt,ac  magis  dialcSicpfunc.fiiccefforem  habuit  Eubulidem.  Iu. 
nior  autem  Euclides  qui  TOixtt^Tm  acgeornetra,diQus  eji,  temporeTrim  Ttolemxi  fioru.i,aca 
demiam  diligenter  coluit , & quotidiana  feri  Tlatonis  difcipulorum  confuetudine  egregie  erudi- 
iiis,Math€fim,  qux  in  Academia prpcepiorisinfiitHto  tunc  maxime  vigebat , ita  prxclaro  arumi. 
impetu  eJi  aggeffus,vtprogrejfHS  admirabiles, ac fempiterna  aid  memoria  dignijjintos  in  eafece- 
ris;conjiantiq^  onmiwfi  dolorum  tefiimonio  principem  locum  fibi  vendicarit . nemo  autem  mihi 
ignotum  effe  arhitretur^aleriim  Maximum  feribere  'Plator.sm  facrp  arx  conduBores  ad  Eucli-r 
dem,tamquamadprmariummathematicumreieciffe.fednosHero}iem,  & Troclummathefeot 
jiudioinfignes  fequbnitr,  vel  potius  Eudemum  ac  Theophrafium  ex  peripateticis  pofi  prxeepto- 
rtm  nobili jfintos. hi  namque  hoc  tradiderunt  memorsx  in  ijs  libris,  quos  de  hijloria geometrica  coit 
feriptos  magus  cum  dolore,  ac  literatorum  incommodo  periijfe  non  ignoramus.  Euclides  igitur  no 
Jlerpofl  HippocTatem,Leontem,Teudium,  & Hermotimum,qHi geometrica  elementa,  alius  pofi 
alift  conftripferantfOpus  hoc  vere  aureujflmmo  cum  labore,prxJlantij;  mentis  iudicio  contexuit. 
Multa  quid^  imienerant Juperiares  illi  homines  excellenti  quoad, ac  p-rope  dminoingenij  acumine, 
runi  pauca  addiderant  Thextetus  atque  Ettdoxus  ,qui  cum  Tlatone  verfati /unt.Itaque  Euclides' 
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^perfd  toUegitiioIlefid  d}fpolMt,& <[ua  ll"eiitlnft},  dcmorifirata  faefji!i,ipfe  Ad  sh 

folutaSjivtMKTOvt iidtnioiiflraiioyics redegit,  magna  profcSolaus fuperiorit , multo nmetiina- 
ior  EudidiSyqm  'maig^a  eo  compofkk  ordine,  rt  vel  hac  vna  re  perpetuam  ftbi  apud  fanp  ments 
homnes  laudem  compararit.iruhoata  ita  abf  oluit,  incerta  itafirmifptms  rationibus  certijfima  ef- 
fecit,vt  nihil  amplius  propd  in  eo  deft  deretur.iam  dtio  ferd  amiorum  miUia  abierunt, ex  quo  Eu- 
cMes  inter  viuos  cbnumeratus  eft-multos  habuit  a(i!(erfarios,qm  iniudi£  potius  morbo, q:tdmve 
ritatts  amore  HHms  fcripta  omni  Jludio  labefa&are  funt  cona.ti;niiliamtame  adhuc  in  illis  <Jii\t<Aoy 
f«<p'ixv,  nullum  errorem,  williemparalogifinmtfeueri  inquifitorcs  deprehendere  potuerunt.  Ccie 
raveroprfiflantiljmihuius  virimonHmentahpchibeiitur.Opeka,Catoptrica,Mufsca,Dat.i,  ph.i 
ttmena,fcripfit  euam  librum  de  diuifion:bus,coif:corum  libros  quattuor,  porifmatiim  tres , vt  ex- 
Trocle,Tappoj,  eonfa^qui  qmdmadmanusnojirasnonperuenerunt..Atqueh£c  funi,  qua  :n- 
stenire potuimus  de  Euclide  n^ro,cuius  immortali  beneficio  Mathefis,qu£  grpeu  mare  ex  oiegy 
ptotranf^ejfaum  ducentos  annes,ac  paulo  plisres  Grsciam  incoluerat  ,fuamdignitatem,fuofjf 
honores  non  fine  deorum  voluntate  efi  confecutaS  :inc  qu&  Jludioforum  mentes  haud  leniter  pei- 
turbat  opinio  de  elementorum  demonfirationibus,paMcis  referam,  quamuis  enim  hac  difeeptatia 
tatUam  futuro geotnetr£  afferat  vtUuatem, maxime  tamen  folicitos  habet, nefeio  quo  paUo  huius 
difciplhke  amatores;quippe  quod fcire  percupiant , cui  nam  tantum  benefeij, atque  adeo  finguiar e 
munus  acceptum  referant.  Inter  ceteros  igitur, qui  hac  de  re  dijputarunt,  loamtes  Buteo, & Te- 
trus  Ramus  acerrimi  iudicif  homines  in  contrarias  prorfus  abiere  fententias  .hic  eniminfuoMa- 
thefeos  proatmo  non folwu  demonjirationes  Theom.  (quod  etiam  alij  dixermtjafcribendas  putat, 
verum etii  ipfa  elmenta,tum  quia  soixadiTUf  vltimus  fuerit,»ulliufj,  propofitioms  muentio  in- 
ter Euclidis  laudes  dTroclo  referatur,sum  etiam  quia  Theonipfe fuas  editiones  in  elementa  no- 
mnatim  laudarit  in  primo  commentario  fuper  Vtolemsi  magnam  confiruilionem,ita  vt  elemen- 
ti fibieoiure  vindicare  poffitTheon,  quo  antea  Euclides. idipfum  ea  quoq;  probat  ratione,  quod. 
Euclidis  demonjlra  tiones,quie  in  Trocli  commentarijs  leguiitur^inime  cum  ifs  conueniant , quas 
i»  elementis  habemus.Ille  autemfde  Buteone  loquorj  in  fuis  annotationibus  in  Euclidem  hoc  difer 
te  negat;  veterem^  prfclarijjimi  hominis  laudem  tuetur;  quoniam  apud  antiquos  numquam  fine 
dembjiratione  theoremataproferatur;  vt  qua  nulla,fi  nuda  fuerint,  habeant  vtUittte,ac  dignita. 
tf,quodi^verofimilefit, verba 'ilia  iXTSvit^vot  avnv!f\)0oy,ex quibus  otmls cffiux'it diffutadi 
eccafio.  Ita  poffnt  'inteUigi,vt  dicamus,  Theonem  confcripfiffe  quidem  commentarios  in  elementa,, 
fed  illos  temporum  calam'ita  te  perijffe,  quemadmodum^  qu£  in  eundem  "Pappus  .Alexandri- 
nus fcripferatjconferuato  tamen  tituio,quipoftea  Euclidi  ipft  ncgligenturadie^useJl.Nos  autem 
medium  fecuti  credimus  libros  de  elementis  fuis  ornatos  demonjiratiombus  ab  Euclide  nobis  fiiif- 
fereli^os.  qui  enim  de  hoc  dubitare  poffumus, cum  Proclusin  commentarijs  in  X.propofitionem, 
poji  recitatam  .ApoUonij  pergat  demonfirationem  htc  verba fubiungat  ^ zsaTcK»  oJv  JcfiJr- 
T»vi5  Tou  SOI  x^iOsTOO  kmo<Aiiiis  hoc  eft  loge  igitur  melior  efi  jiichiotp  (ita  erum  Euclidem  ippel. 
lat)demonfiratio,& fimplic:or,magif^  ex principijs.vt  autemhocvere afferimus,  ita  illud  meri 
te  concedemus,Theonem  excellentis  'mgenij  virum  Euclidis  demonjirationes  fi^usyplaniufj.  expli 
catas  in  luce  protuiffeiquod  apud  Produmobferuari  poceji. Sic  datam  eo  prorfus  habentur  mo 
io,quo  apud  Pappum  in  fepthno  mathematicarum  coUeStontml'ibro.nec  optica,  catoprica,  qu£ 
nos  vidimus  Rome  in  Vaticana  bibliotheca-Quamobrem  fi  hac  omnium  confenfu  Euclidi  concedi- 
mus,et'iam  elementa  concedenda  fimtyprafertm  cum  verbis  potius,qudm  re  ipfa  Theon  ab  eo  di- 
ferepet  in  demonfirandi  ratione  funt  igitur  ille  quidem  demenjlrationes  Euclidis,  fed  eo  modo.eon 
fcr  'tpt£,quo  oim  Theon  Euclidem  fecutus  fuis  difciptdis  explieauit . Non  'mutile  autem,  nec  'miu- 
cmdrni  tUud  legentibus  fore  credider  'm,ft  Platonis,  Xenocratis , nec  non  Euclidis  nojlri  injignes 
huic  dijputatiom  fentenuas,iamquain  coronidem  addidero . poterunt  enim  Geometria  candidatis 
^e  loco  orationis  copiofe,  atque  elegantis . Plato  'igitur  vt  necejfariamprorfus  facultatis  huius 
co^it'ionemfuturophilofophopalarao!ienderee,verbahfcpro  foribos  gymna,fij  pofuit.  Svjlils 
ity^etitir^Hros  uerivos.  nemorudis  Geomem^  huc  pedem  inferat.  Xenocrates  vero,  qui  poJl 
fnceptorem  tertius  in  academia  dociitt , cuidam  Mathematum,  ac  Geometri^  gnaro  gynina- 
fiumingredienti , .Abi , inquit,  yii$oOKk'\&s  i:pi/\.oaocp/«s. . anfas  enim philofoplha  non 

habes . Qmd  vero  de  nofiro  Geometrahabmus  ixcere  f Hic  Ptolomeo  Regiprirao  interroganti. 


tmtimficilior,  atque  commodior  eJJet,difce}}ditOemctr;te  methodiis,  ac  ratio 
quit,6  Rex  ejiyia  regia,  qua  ducat  ad  Geometriam.  Quam  confiant  em  igitur  animi  diligentiam, 
alacrem^  difiendi  voluntatemiuuenes  adhuc fludia  afferre  oporteat,  wnfohan  Geometria, qua. 
fer  fe  nobilifiima  efl,fei  & totius  pbilofophip  cau/Ja,nos  tantorum  virorum  tefimonijs  declarafie 
jit  fatis.Dicamus'^a  de  operis  mfcriptione,finiulj,  de  .Auiiorispropofito.Na  quoties  ilia  ab  operis 
argumento  defimipta  eft,explicatwHe  vmus,  £$"  alterum  ferme  'cognofeitur-  Troclusvteo  qtddcm 
iudkio,videtuT  legijfe  EvxAt/  Jiav  ^otxdfee-tf.qui  vero  ex  Theonis  fententia  hoc  opus  nobis  exor 
tum  reliquh.^wMtefliX/  Toixiiarfi}!^.  thidem  tamen  vtraquefigmficat,fiHeilia  fit  Elementaris 
hiJlitutiOjfiue  elementorum  libri  xr.Dixi  autem  non  Theonem , quod  multi  credunt, fed  illius  fa- 
miliarem quendam,virum  plani  eruditim,qwcuque  ille  fuerit,E.ml\dem  nobis,  eo, quo  nunc  h^e- 
tur,modo  legendum  (vcefiiffc, verborum  illorum  permotus  teflmonlo. 

n im  cJ”  loannes  cognomento  'Philoponus,quos  in  .Arfioielem  commentarios  ipfc  compofiut,fe  ex 
tiamonii  Hcrmei  colloqutis , ac  dijputatmibus  coUegiJje , ingenue  prorfus  grati  animi  exemplo 
profeffus  cft.Haud  tamen  neganerm  Theonis  auditore,  cum  nome  fuum  fuppreflerit,  voluifie  ms. 
li  tum  hunc  laboris, ac  mdufiria  fructum  Theoni  dutaxat  acceptum  referre.  ,At  enim  qmret  for- 
tairesl!quis,neciniuriaoro'eJlo\,cur  .yiu5lor  hoc  nomen  eJementun , au^ele-xentzre  ,_qui>d  de 
mullis  dicitur, folum  protalerii.  cum  enim  ^ de  liter  arum  prmcipijs , & de  rebus  naturalibus, 
alvfq.  dki  /oleat,ad!unge>idu?}t  erat  omnino,  cuiusnam  rei  illa  effent  elmienta , elementorunive  iit 
fiiTut:c,vt  d lathiis  poflea  faS-um  efi,qui  Geometricorum  addiderunt . tPos  ita  dubitanti , hoc  ea 
mnifiim  diceremus  ratione , quia  fiatim  idipfim  exprimis  verbis  de  punSli  notione  cogiiofcitur, 
aut}iamomtmfecuti,quiT?orphyrianam  inferiptidnem  ab  eadem  culpa  defindit,  afiirmare- 
rnus  hanc  inferiptionem  ac  quaniam  Geometris  cxceUentiam;  drfi  ex  nomi- 

ne , quadmultis  conrmune  eji,fatlum  fit,  de  Geometricis  tantum  elementis  intelligipoffe.fie 
Toetam  dicentes  de  Homero,  aut  f^irgilio  intelligimus  ; frequens  enim  ac  percelebre  erat 
tunc  Geometris  fiudium  . Elementa  vero  hic  dicuntur  de  Theorematibus , quaprincipura- 
nonemhabent  .Theorematum  enim  fvtproclus  feribit)  alia  quidem  elementa  appellare con-'.-''. 
fHeuerunt,alia  elementaria,aUa  vero  extra  horum  vim  determinantur . Elementa  igitur  diam- 
tur,querimcontemplatio adaliorum pertinet feientiam , cn  exquibus  apparet  folutio corim, 
qua  in  ipfis  dubitare  CGntingit.V t enim  vocis  literats  funt principia  prima, & fimiplicia,&  mdim 
fibilia, quibus  elernentorum  nomen  imponimus:  & omnis  diclio,  oratioq,  ex  his  confiat  ,fic  &■  t» 
tius  Ceoraetrisfirnt  quadam  Theoremata  principalia,  & ratiemem  habentia  principu  ad  ea, 
qua  feqiitmtttr,per^  ommaperuadentla,  & multorum  accidentium  prabentia  demonfirutiones, 
qua  elementa  appeUant.Elementaria  vero  dicuntur,  quacumque  ad  plura  pertinent  & fimpHcl 
quand.tm  fuamtatem  habent,non  tamen  eam,  quii  efi  elementorum  ,•  propterea  quod  eorum  con-  , » 
templaiio  non  fit  communis  omni  fclaais.Quiccumque  demum  cognidonem  non  habent  ad  plurs 
pertinentem,  neque  fcitum  aliquod  , aut  elegans  demonfirant,  hac  extraelementariimvimca-J-^ 
dunt.Rurfits  elementum  dupliciter  dicitur, vt  aitMenachmus.illud  mim,quod  c5firmat,ems  quod 
tor.ftrmatur  elementum efljVt primum fkcundi apud  Euclidem, & quartu quinti-, ficcQ-  alianad- 
ta  inter  fefe  elementa  effe  dicemur,  quippe  cum  alterum  ex  altero  ctnfirmetur  • nam  ex  eo,  qiibd 
extrinfeci  reUiiaieorum  anguli  quattuor  reUis  fimt  aquales,  intrinfecorum  retio  aqualium  mul- 
titudo,&  contra  ex  hoc  illud  ofienditur.efiq,  huiujnuxdi  elementum  lenmatiaffirnde.  aliter prf- 
lerea  dicitur  elemcntum,in  quod, cum  fit  magis  fimplexjcompofitum  refoluitur.Ita  vero  non  •«- 
ne  rurfiis  elementum  dicetur, fed  quf  prmcipalijfimafunt  eorum,qua  in  rei  effeSa  ratione  fimt  co 
ftitiita,quemadmodum  Tetitiones,e^  Dignitates  Theorematum  fimt  rlimenta.  iuxta  hoc  elemen- 
ti fignificatum  & ab  Euclide  elementa  confiruSa  funt,alia  quidem  illius  Geometrif,qup  circa  pia 
naverfaUsr;  aliavero  eii4S,qua  ctnafolida.fic&m.yirishT»eticis,&in^fironomicis  elementa 
res  mftiiutiones  multi  co-qfcripferut.Tropofitu  igitur  fuit  Euclidi  in  his  libris  tradere  elemeta  ad>^ 
viuuersa  Geothetr.a  nvcefisria,hocefiprinc'ipali(fima,fimplkifiimaq„  ac  primis  principiis  maxi-  V 
me  a^ma  theoremataftne  quibus  reliqua  huius  jcietip  p.trtes  coprehedi  nopTit.Euclides.n.ipfe  iu 
ab‘'!‘hris  .Arifiarehu:.  'inhmedes,JipoUon}us,Theodofius,.Autolycus, Menelaus , 'Ptolemaus, 
Taj.yus  ,Sere/iHf,e:  reliqui  ad  eorum  demonfirationes  his  Umquam  notisfimis  vbiquevtumur . 
Quod  vefy  ad  dijfofitionc,  ac  methsdum  Ccometricoru fermom  attinet , /ciendum  fvt  inquit 

^ Trodus 


Tr6clus)GemetriatK,(jumadmodm,& alias Jiientlas  certa  ^i{^dam,  cjr  definita primipta 
bere,ex  quibus  ea,qncfeqii!mt:ir,(iemoTiJlrat. quare  necefie  ejl  feorfum  quidem  depriucip'tis,ficor 
fum  vexo  de  qs , qu£  d prindpifs  fiuunt  pertraiiare . & principiorum  nullam  reddere  rationenr, 
qtue  autem  principia  confequmtur^ratiouibiis  confirmare.nuUa  ciiimfcicntufua  dirnonjlra:  pr.a 
cipia,verifm  circa  ea  per  fefe  fibi  fidem  facit, cum  ma^is  euidentia  fint,  quam  qux  ex  ipfis  dcriuJ- 
tur:& illa  qtudc7i!perfefe,hxc  vero  deinceps j>er  illa  cognofdt . Ita  & naturalis  phdefophas  a 
determinato  principio  rationes  prod:!cit,motiem  e}feponais-,its&  medicus,  & slisrr.n  fucntia- 
rwn,atq;  artiianperitus.Q^od  fi  quis  principia  cum  ijs , qux  d pnncipijsfiunnt,!}!  idem  cornmi- 
fceatfis totamperturbat cogtutmemteaqicongliitimt , quanullopaSo  inter fe  coni/enu-fnt.Tri 
mim  igitur  principia,deitide  ea,qup  ccnfequuntur,  fiunt  difUnguenda.quod  fiane  Ittilidcs  in  vno~ 
quoque  fiuorumli^roruM  obfieruauittquippeqm  ante  omnem  tra&ationem  communiahuius ficien- 
iiipricipiaexponit:eiipfamfiuppofitiones,fieudi$mtiones,pofiulata,et  axiomata  di!u&'..d.ififierut 
Jiaque  hac  omiia  inter  fie,nec  idem  efi  axioma , cfpofiulatm,  & fiuppofitio,  vt  ^rifitoteles  aj- 
ferit.Cum  enim  isyqm  audit  propefiitlonem  aliquam, fialim  fine  do3ore  vt  veram  admittit,  e/ne 
ctrtejfimamfidetn  adhibctihoc  Axioma  appellatur , vt  qua  eidem  xqualia,  & mter  fie  etquaUi 
funt.Cwn  vero  audietis  dicente  aliquo , eius,qitod  dki[t(r,noiionem  non  habuerk,qM  per  fe  fiefi- 
demfiaciattverinntamenjiipponit , & eovtenti  aJJentituT,eafiuppofitioefi,verbigrat}a,  circu- 
lum eiufimodi  eJTe  figuram , communi  quadam  notione  nonpercepimtu  ,fed  audientes  abfqucvl- 
la  demonftratione  aporobamits.Cum  autem  rnrfius  & ignotum  fit  addificenti,quod  dicitur, & ta- 
men eo  afientiente  £/!uniatur,tunc  idpofiulatum  appellamus,  vt  omnes  reUos  angulos  aquales  efi 
fe.fidus,  aute  d prbicipijs  enafcutar,ea fiunt  vel  Trohlemata,vel  Theoremata.Troblema  illud 
in  quo  quippiamycum  primum  non  fit  proponitur  hiuemendum , ac  conjtr.ie)idKm.Theorema  aute 
in  quo  qulppiam  in  conjiima  iam  figura  ita  effie  uel  non  ejfie  demonfilratur.  In  hac  igitur  elementa 
ri  injiitutiore  Euclidem  quis  non  fiianmo^ere  admiretur  propter  ordinem , d’  eleBionem  eorum, 
cquet  per  elementa  difiributt,  theorematu,  atque problematUl  non  erum  oia  afimpfit,  qux  poterat 
* ttkere,fiedea  dumtaxat,quAelmentari  tradere  potuit  ordine.adhuc  autem  varios  fiyUogtfimoru 
modos  vfiurpauit,aliosqiitdemd  caufisfidetn  accipientes , alios  vero  d fi^us  profeBos  , omnes 
aeceffdrios  & certos,atque  ad  fidentiam  accomodatos.omnes  prsterea  dialeBkos  vias,  ac  ratio 
nes ; dimdentem  in  formarum  inueiitionibus ; difiinientem  in  effentialibus  rationibus  ; demorfiri 
tem  vero  inpro^efisihus,  qui  dprincipqs  ad  quafita  fiunt,  denique  rcfioiiientcm  in  ijs  ,qui  d qtut 
fitis  ad  principia  fiunt  regrelfibus.S^in  etiam  varias  conuerfioniim  Jpecies  tum  fimplkium , tum 
cmpofiitaruminhac tralitathne intueri  licet. & quf  tota  totis  conuertipofilnt,  qus! ve  Setapar- 
tibus,<Sr  contra, & que  vt  partes  partibus.  Tofiremo  admirabilem  omnium  dijpofitioimi,  antece 
ientiu^  & confiequentm  ordine, ac  cohterentia,vt  nihil prorfius  addi,  aut  detrahi  pofifie  videatur. 

In  primo  igitur  libro  traSiat  de  reBiuneis  figuris , viddicet  de  triangulis , acparaUelogram- 
fiis.Et primum  triangulorum  ortus, proprietatej^  tradit , tum  iuxta  angulos,  tum  iuxia  latera; 
ipfiainterfiefie  comparans.  Deinde  parallelarum  proprietates  interlidens  ad  parallelograshtna 
tratfit,eorumq,  ortum declarat,&)ymptomata,  qup  in  ipfis fiunt , dmonfirat.pofiea  triangulc- 
rum,paralelogrammorumq,  communicationem  ofiendit  , quo  nampaBo  parallelogranmium 
fiat  f quale  triangulo.Denique  de  iis,qup  in  triagulis  rectangulis  d lateribus  defiaibimtitr, quadra 
tis,quam  habeat  proportionem  quod  d fiubtendente  reBum  angulum  defirribitur  ad  ea,  qux  com- 
prel>endetibus  ipfium  fiunt. 

In  fecundo  libro  parallelogrammum  reBangulum,  & gnomon  definitur,  deinde  parallclogram 
morum reBangulQritm,& quadratorum,  qug ex reBarum linearum  fieBmibus fiunt, proport.o- 
nes  declarantur.pofiea  de  quadratis,  qu£  d lateribus  obiufiangidorum,  cJ*  acutiangulorum  trian- 
gulorum deficribuntur,quam  habeant  proportionem,qu£  d fiubtendentibus  obtufiurn  & acutum  an 
..  gulum  fiunt  ad  ea,quf  d comprehendentibus  deficribuntur.Denique  qua  ratione  dato  reQiiineo  <e- 
quale  quadratum  conflituatur. 

In  tertio  libro  agitur  de  ijs,qm  circulis  accidunt,  & de  reBis  lineis  in  circulo,vel  ad  circidum 
duBisfiitemq,  de  angulis,  qui  ad  circulorum  centra,vel  ad  circumferentias  confiifiant. 

In  quarto  libro  de  figurarum  planarum  injeriptiombus  circumficripiionibus. 

In  quinto  de  .Analogijs.  \ 

In 


- jttfextfiJeprtportkf^!  figuTiffum  inter fejiidfif^urUpniUibuSj&TetlprKis-elereflrsli^^ 
tuis  proportionalibus,  de  parallelorum  appbcatiqnikus  ad  redas  lineas,  qup  vel  deficiant  paraU 
lelogrammis  fimilibus,  vd  excedant . qiicmodo  reddlmed  terminata  exmma.,ac  media  ratione 
fecetur,de proportionibus  circumferent}arim<& an^Iqrtan,item^eSoruincircidis  squalibus. 
Septimus,  Odauus,  & Itonus  ad  Arithmeticam  pertinent. 

In  feptimo  agitur  de  numeris  primis, & compofitis';  dr  quopado  numerorum  non  prm.6raa 
maxima  cemmurns  menfura  imeniatur.  de  numerorum  parte,etpardbus.  denhneris  multiplici. 
bus,de  proportionalibus,  & quscumqueinquinto  bbro  demagnitsuiinihusgeneratimseademferi 
^ de  numeris  particulatmhiedemorfirantut- 

In  odauo  de  numeris  derhceps  proportionalibus,  de  numeris  planis,  de  quadratis,  de  cubis, ^ 
felidis.de fimilibus  planis, de^milibus  folidis, 

Innanoitemdefimlibusplanis,  decubis,dr  folidis,  & de  numeris  deinceps  proportionalibui 
fiue  ab  vtntate,fiue  fmpliciteryde  numeris  primis,  de  numeris  paribus  , de  imparibus , de  paritet 
paribus, de  pariter  imparibus,-  deparker  paribus  pariter  imparibus. de  numeris  perfedis. 

In  decimo  de  commeiifuralnlibus,df  incommenfurabilibusma^tHdmbus,iteqi  de  rationali- 
hiS  &' irrationalibus . - ■ , 

Fridecimus,  duodecimus,  df  reliqtd  adjiereometriam ff  edant,  hocefiad /olidorum  corporum 
ttattemplaiionem. 

Et  in  vndedmo  quidem  prhmmi  agitur  de  redis  lineis  quatenus  ad  /olida  corpora  refeTtitur,yi 
ielicet  quando  fmt  in  vno  plano,quando  redie,feu  perpendiculares  ad planum,quandoparaUelp, 
quomodo  'dpundo  f»  fublimt  dato  ad  planum  perp^kuiar  es  ducantur.  Deinde  vero  de  planis /i 
mul  de/ferit,tt(de  [olidis  anguiis,p(firemo  de  folidis  paraUelepipedis,& nonalia  deprifinattbus. 

In  duodecimo  de  pyramidibus, et  pri/hiatibus;poflea  de  conis  et  cylindris , demum  deffhpris, 
Intertiodeamo  de confbtudohe quinque figurarummundanarum, quas  corpora  regularia  ap- 
feUat;videlicet  tetraedri  vel  pyramidis-, hexaedri  vel  cubko5aedri,doiecaedri,et  icofaedri,ai:>K 
quorum  euidentiam  promittit  namtuUa  de  ijs,  quo  accidunt  reUo  linea  extrema,ac  media  rationt 
fe£lo,depentagono  aqmlatero,  de  hexagom,&  decagom  lateribus,  & de  trian^do  pqullatero.  ' ' . j 
lnqnartodecmodedodecaedri,&iccfaedrimeadem}pheradefcriptorumcomparatione. 

In  quintodecimo  & vltmo  de  infcriptione  qmnquefigurarumiam  dicarum  ,&dt  earundi 
lateribus,& angubs. 


t^^EX  EOKVM,  ^JJUE  HIS  IIB\IS 

demonHruntHr ^r&ur  ea , qu^  Euclidis  funt* 
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diameter  bifariam  cireulim  fecat. 


3.4 

in  (Lita  refla  Inea  triangulum  xquicrure,  & fcdeium  coitr 
fiituere.  8 

Si  ad  ahquam  reflam  lineam  dua  refla  linee  non  ad  eafdem 
farter  /umfttt  angulos  ad  verticem  aquales  fecerint,  ipfrt 
reSa  litteu  in  direflum  fibi  inuicem  erunt.  14.  A 

Si  alteram  parallelarum  fetuerit  reSa  quadam  linea,  reli’ 
quam  quoquefecabit.  ip-b 

Refla  l 'me£,q(<i  d m/norbus,  quam  Jht  duo  rtfli,  in  infiniti 
producu>!tur,mterfeconuet^t.  io 

Orrmis  rcftiiinea  figura,angulos,qui  extra  cefiituuiuur,  quot 
tuor  rcflis  aquales  habet.  » l 

Cmne  quaiir.Uterum,quod  latera  exoppcfito,cr  angulos  aqualia  hjbet,parallelogramHqfi’  2* 
Cmne  quadrilaterum,  quod  ab  vtrifqtit  diametris  bifariam  fecatur,  parallelogrammim  ejl.  24 
Xi  trianguli  par alielogr  ananum  duplum  fi<erit,eandemq,  hafim^ta  «quales  habuerint,<lf  fuerint 
ad  eafdem  partes  ;in  e fdem  etiam  parallelis  erunt.  s5 

Si  trianguli  par  alielogran.rrium  dupiumfuera,in  ei/demq,  aabo  fuerint  par alltUs',  aut  in  vna  «- 
demq,bafi,aut  inaqualilus erunt.  , 25 

i^omodo  ad  datam  re  fiam  lineam, dato  reflllmto  aquale  paraUelogrammwn  applicari  pojfit  In 
-»  dato  angulo  rcfiilineo.  i6.b 

Sjtadrata  ab  aqualius  reflis  Ihseis  defcripta,etiam  inter feequalia fiait.  -3  7 

SdjfodratAfqualia  abpquabius  refiis  lineis  dejcripta fuiU, 

{.x  duabus  rellis  tmts,qua  duabus  datis  aquales fint,& m.dato  angulo  reSilineoparallelogra- 
mmacmUmm.  i ^ s E C f D C 0 113*0. 

SI  fuerint  duarefla  tinea, qua  fecentiir  in  quotcumque  partes , raliangulum  duabus  refiis  li- 
niis  lor.untim  (fi  aquale  reSangul-s,qu£  vnaquaque  parte  viuus  ad  vnamquamque  par- 
tem alterius  applicata  £ont.ncntur.  zp.b 

Si  fiier  nt  dua  retip  linea,qua  vtcumque  fecent  ur,re3angultan  totis  contetum  vna  cum  eo, quod 
• cer.t.netir  duflus partibus  ipfarum  efi {quale  reflangfiiis,qua  continentur  totis,& diSispar 
tibus  vna  eum  ea^quodrel.quis  partibus  continetur, 
vdrithmeticf  analcgp  demonfiratio.Theoremaautemefl. 

^^dratu,qifitabexceffuimdcH  eo,qMod  extremis  cotinetur, quadrato  medq  aquale  ejfe.^i.b 
Si  reBa  linea  m partes  ,naqualesJece!ur,earHpartiu  quadrata  aqualia  fimtreSagulo,  quod  bis 
dictis  part.bus  continetw,vnd  cum  quadrato  eius  linep,qua  maior  pars  fuperat  minorem,  g z 
Tropofitio  IX  alitef  demonjiraiur.  gg 

Tropofitio  X aliter  demonfiratur.  gg.^» 

Cwufiibet  trianguli  obtufwn  angulum  habentis,  aream  dimetirt.  g 4 

Tropofitioiiis  Xlll  conuerfx.  g5 

CiuuJUbet  trianguliyfiue  acutianguli,fiue  reBangul: , fiue  obtufianguU , quod  nota  latera  habeat, 
,N  TEKT  10  LIBEO.  35'* 

COnuerfum  difinltioms  circtdi.fi  in  ambitu  figura  ab  aliquo  punUo  eorum,  qup Junt  imrafmci 
dant  aquales  refl{  linee,ea  circulus  efi.  8 

Tropofieiottis  FII  conuerfa.  g 9.!t 

Si  in  circumferentia  circuli  aliquod  piUtBum  fumatur , ab  eoj,  in  circulu  dttcatur  refii  b.--egi  qus 
per  centrum  tr£mfit,omniim  erit  maxima,aliarif>n  vero  qm  trqfeuti  per  cetris  p--opin  i ores 
funt,remot, oribus eruntmaiores,dua auttantHm aquales  funt ai  vtrafque partes  »M.v/.r  ' o 

Vropefitiom  XlX.conuerfa  4g.<» 

Spactum 


Spde:i<m  rjmd  eH  ni  centrum  iitplmn  efi  ad  tirttmtfereeid  ,ifitJmdo  circumferentia  ea- 
dem pro  baft  hahscnnt.  4+ 

Tropefnio XXI aliter' defUot^ratHr  - t 

In . eadem  reSia  linea  neutra  ex  parte  fimites  m asinales  circulortuit  portlonei  conjiitut 
pojfunt.  44.^ . 

In  eadem  veSa  r:nea,vel  in  p qualibus  reSis  lineis  pquales  circulorum  portiones  fimiles funt.  45 
Sif  quales  reUalmeaaqualestCr  fimiles  cir  cumferentias  auferant,  circuli  aqucdes  erunt,  quo- 
rum i^fimt  circumferentia.  46.k47- 

In  circulis  inaqualibus  equales  reBa  linea  dijjimiles  circumferentias  auferunt.  47 

In  circulis  jiipqui-dibus firmles  circumferentias  inxquales  reBa  linea  fubtendmi. 

Similes  ^ inaquales  circionferentias  inf  quales  reBa  lineafubtendunt. 

SidpptBo  extra  circulum  fmpto  ducantur  in  circulum  quotcumque  reBa  llnep  ipfumjecantes, 
reBangubfqua  eotis,crt  eapuin portionibus  extrinfecis  continentur,  inter  fe  f qualia  funt.  5 o 
^ punBo  extra  circulum  fumpto^duBp  dup  reda  linea  circidumcontingentes , inter  fe  aquales.. 
fuitt. 

... - 1 .ARTO  'L  I B.R  0. 

IKdaiotnrculoreBamlifiejqn-te^  tmeadutajqua  diametro  mahrnon fit ,pqualem  , ^al- 
teri datp  parallelam  aptare. 

l'N'  'i^yi  K T 0 L 1 B K,0. 


SJf  rima  ad  fecundam  eandem  habeat  proportionem,  quam  tertia  ad  quartam,  tertia  autem, 
ad  quartamminomn  proporuonem  habeat  quam  quinta  ad  fextam,&  prima  ad  fecundam^ 
mmorempropQrtionemhahehitjqudm  quinta  ad  fextam.  ' ^4-^-, 

Si  prima  ad  fecundammalorcmhab.eatproportionem,qmmtertii-qdquarta,tertia  atite  ad  quaf'^ 
tammaiorem  habeat, quam  quinta  ad  fe.xtam,{lr  prima  ad  fecundarnmaiorem  proportionem 
hdbebit,qudmqi^ntaadjextam.  ■ , ^4-i- 

Si  prima  ad  fenundarn  eandem  proportionem  habeat , quam  tertia  ad  quartam  fitj,  prima  tnaior^  — 

quam  fecunda-, & tertia  quam  qmrtamaior  erit,et  fi  aqualis, aqualis,!^  fimmor, minor. 6^', S 
Si  tres  magnitudines  fuerbit proportionaies, maxima  ipfarum  cir/nimma  quam  dupla  reliqua  ma  ' ^ 

iores  erunt.  6^.b • 

Si  prima  ad  fecundam  maiorem  habeat  proportionem , quam  tertia  ad  quartam,  & comertend» 
fcemdaadprimamminorem  proportionem  hahebi:,qHdm  quarta  ad  tertiam.  6p 

Si  prima  ad  fecundam  msiorem  proportionem  hsbeat,quam  tertiaad  quartam , & permutando 
p-fima  ad  tertiam  maiorem  habebbproportionem,qudm  fecunda  ad  quartam.  6^^  ' 

Si  prima  ad  fecundam  maiorem  propo-rcionem  habeat,qidm  tertia  ad  quartam, etiam  componen- 
do prt7na,&  fecunda  ad  fecundammaiorem proportionem  habebit,  quam  tertiati;-  quarta  ai  ■ 
quartam.  , 6^.b 

$'i  prma,Cr  fecunda  ad  fecundam  maiorem  habeat  proportioni, quam  tertia,&  quarta  ad  quar 
tam,&  diuidendoprima  ad fecundam  maiorem  proportionem  habcbit,qudm  tertia  ad  quarta. 
Siprma,& fecunda  ad  fecundam  maiorem  proportionem  habeat, quam  tertia  & quarta  ai  quar 
tam , per  comterfionem  rationis  prbna  C fecunda  adprimamminorem  habebit  proportionem, 

V quam  tertia,&  quarta  ad  tertiam.  70 

Si  prima  ad  tertiammaior  em  proportionem  habeat, quam  fecunda  ai  quartam,  etia  prima  ad  ter 
tiarn  habebit  maiorem  proportionem,qudm  prima  ^ fecunda  ad  tertiam  <1;  quartam. 

Si  tota  ad  totam  maiorem  habeat  proportionem,quam  ahla^ild  ablatam , & reliqua  adreUqu&*-. 

, maiorem  proportionem  habebit,qtidm  tota  ad  iot.im  ^ 

SifinttresmagmtisdmeSyClr  albe  ipfis  numero  dsquales,habeai<^pr:ma  priorum  ad  fecundam  tna 
ioremproportionem,qnamprimapofieriorumadfecundi,fecu?}da-Feropriorkad  tertii  rnaio- 
. TcmpWpOitionl habeat,qua Jecwidapofienoiumadtef^n i etiamex xquali primaprierum 
siammdiorem  habebit proport,onem,q:um pninapoficriorurnad tertiam.  yo.b 

tf-if-  3 I* 


IN  S £ X T 0 l I S K 0. 


' KiM^ula  & paraUelogramma  in  utiualibus  haftbus  conflituta,  eidem  inter  fi  preperthnem 


J.  hijjent, (piam  eorum  altitudincT.  72.6 

'Propofitio  VI.  aliter  demonflratur.  74.  b 

X>atamreCiam lineam  hi datamproportionemficare.  75.  i 

In  dato  triangulo  quadratum  defcribere.  j6 

Tribus  datis  reUis  lineis  BC»  & T>.  lnuenireyt.ABadBC  titd  abamquandamadip- 

famD.  j6.b 

5i  rellUmea  aqudlia , & fimilia  fmt , homologa  ipf trum  latet  a inter  fi  aqualia  erunt.  8 1 
Triangtda , qu^  ynum  angulum  ytu  attulo  cqicalem  habent , proportionem  habere  ex  lateribus 
compofitam.  8i.i 


S^modo  ex  duabui  datis  propoTtimubusivel  etiim  pluribus  proportio  componatur. 

"Proportio  data  eX  dataproportione  maiori  quo  paBo  auferatur. 

Quomodo  in  numeris  proportiones  & cor^omuaur,^  auferantur. 

Triangula,  quorum  rnus  an^dus  vni  angulo  ef  lequatis  inter  fi  proportionem  habent  eandem, 
quarn  reBangula,qu£  lateribus  aqualem  angulum  comprehetuientibas  continentur. 
PiTatielogramtna  eqmangula  inter  fe proportionem  habere  eandem , quam  reBa/^ula,  quf  ipfo- 
rum  lateribus  continentur.  8 J 

Triangulay&paroBehgranmjdinterfiproporthnemhabent  compofitam  ex  proportione  bafii, 
& proportione  ahitudinsmi. 

Propofitio  XXVII  aliter  explicatur.  84 

Huorum  reSilmeorum  in^quallum  exceJfu}n,quo  maius  fuperat  minus  inuenire.  84-  o 

Theorema  Pappi,  quod  multe  ymuerfdm  efi,  quam  XXXI  Euclidis. 

IN  SEPTIMO  LIBRO. 


E Xpofitis  duobus  numeris  inter  fi  primis, fi  de  maiori  femper  minor  detrahatur  yiton  enabit 
huiufinodi detraBio antequam  ad vnztatemdeuentum fuerit.  90 

Expofitis  duobus  numeris  inter  fecompofitis, fi  de  maiori  fimper  detrahatur  minor,  detraBio  ad 
ynitatem  yfqut  non  perueniet. 

Duobus  numeris  expofitis,ccmperirean  inter  fi  primi  fint,  ancompofiti. 

Sinmerus pluresmmeTOsmetiatur,&  communem  eorum  menfurammetiri.  91 

Si  numerusnumerimuliiplex  fuerit,et  alter  alterius  pquemdtiplex ; dr  ytcrquevtrmfque  pque 
' multiplex  erit,atqusynusymus.  91.6 

'sifiierlnt  quotcumque  numeri  quotcumque  numerorum  aqualium  multitudine  fingulifingulorum 
fque multiplices-, quotuplex  eft -vtois y7mts,totuplices erunt  &■  omnes  omnhm. 

“S;  quotcumque  mtmeri  minores  ad  totidem  altos  maiores  refeTattfr,fintqfinpdifirtgidorum,  rei 
eadempars,yel e£dempartes;qu£pars,yel partes  efiynus  vniHS,e^empars,veleedempar 
tes  erunt  dr  omnes  omnium.  91 

Si  numerus  rameri  aque  multiplex  fuerit,  atque  ablatus  ablati ; & reliquus  reliqui  aque  multi- 
plex  erityOtque  totus  totius. 

Sup  eidem  esulemfunt  numerorum  proportiones, & inter  fe  epdem  erunt.  9^.b 

Si  quattuor  numeri  proportionales  fiat, (i;-  conuertendo  proportionales  erunt.  9‘^-b 

Si  quattuor  numeri  proportionales  fint,c^  componendo  proportionales  erunt. 

Si  quattuor  numeri  proportionales  fint,& diuidendo proportionales  erunt. 

^Si  quattuor  mrmeri proportionales fint,& per  conuerfionmfatiorns proportionales  erunt. 

Si  primus  ad  fecundum  eandem  habeat  proportionem , quam  tertius  ad  quartum ; habeat  autem 
C?*  quintus  ad  fecundum  proportionem  eandeni,quamfextus  ad  quartum : & compofims  pri~ 
mus,  dr  quimus  ad  ficu^iim  cand^  prepertionem  habebit,  qua  tertius  dr  fex  tus  ad  quarti. 
Si  nime-rusdiquisplures  numeros mumplicans  fecerit  totidem  alios^aBieandem,quarhifiudtipli 
catiproponionemhabebmt.  ■ .9^.b 


si  plwes  mmeri  rimnerim  diqurm  tmhiplicantes  fecerint  totidem  alios , faSi  eandem  > quani 
multiplicantes  proportionem  habebmU  9 5 • & 

Vmneri  s quotcumque  datis  deinceps propertionalibus,}nuetme  duos  minimos,  qui  eandem,  quam 
ipji proportionem  habeant.  99- b 

J?7  OCTAVO  IIBRO. 

P Laninwneri,  qui  proportionem  haient , quam  quadratus  numerus adquadrattm  numerum, 
inter  fefmilesfunt.  lo^ 

Solidi  numeri,  qidproporuonem  babent,qif.vn  numerus  tubus  ad  numerum  cubum  , inter  fefimi- 
lesfunt.  io^.b 

1 N 0 IIBRO- 

S Ictibus  numerus  numerum  non  cubummultiplicans  faciat  aliquem,faSus  non  tritcidsusi  1 1 r 
Si  cubus  numerus  nimerinnaiiquemmuliiplicansfaciatimnerumnoncubum,^ multiplica^ 
tus  nonerit  cubus  ^ C • ■ 

Si  duobus  numeris  propojicis,eorum  alter  in  quotlibet  numeros diuidatur,nimerusplanus,qHi  fil 
ex  duobus  numeris  ah  initio propofitis,atq^iseritnumer!splaius,qui  ex  immero  mdmfe,  c?’ 
fingulispartibusnioneri  dii^ijiunt.  i i-p 

Si  numerus  in  duos  nunxtos  diiddaiur,  duo  numeri  piant,  qui  fiunt  ex  toto , ^ vtr^ue  parte  iB- 
ter  f e compifni  aquales  fmt  numero  quadrato,  qui  d toto  efficitur. 

numerus  in  duos  numeros  dimdatter,planus  tttimerus,qid  ex  toto,  & mapartefit,  aqualis  efi 
plano,qmfit  ex  partibus  ynd  cum  eo  quadrato, qui  d pradiSa  parte  efficitur.  115 

Si  numerus  diuidatur  in  duos  numeros , qui  it  toto  fit  quadratus  aqualis  efi  quadratis,  qmdpar~ 
tibus  fiunt,  & ei,  qui  bis  ex  diffis partibus fitmmeroplano. 

Si  par  numerus  bifaria  diuidatur,  dhudatur  autem  & innwneros  inaqtales',qmex  hutqualilibits 
partibus  fit  numerus  planus,rnd  cum  quadratommeri  interie^i,‘£qualis  efi  ei,qui  ex  dimidi'-'^ 
fit  quadrato.  . ^ 

Si  par  rmnerus  bifariam  diuidatur , adijciatiirj,  ipji  numerus  aliquis;qui  fit  ex  toto  cum  adiedo, 
Cr  adieRo planus  numerus  -vnactm  quadrato  dimidij  efi  aqudis  quadrato  eius  , qui  ex  dhni... 
dio  & a£^o  co/ifiat.  115.6 

si  munerus  in  duos  numeros  diuidatur , qui  a toto  fit  quadratus  yndcumquadratovruuspartis 
pquaBs  efi  numero  pLmo,qm  bis  fit  ex  toto,et  difidpartevnd  eu  reliqup  partis  quadrato.  1 16 
Sinumerus  in  duos  numeros  dmdatur,quiquater  ex  toto,etynap  arte  fit  numerus  planus  vnd  cu 
quadrato  reUqu^partispqaaUsefi  quadrato  3 qui  d toto,  et  di£ia  par  te  tamquam  ab  y no  efi'. 
citur.  II#», 

Si  par  numeras  bifariam  disidatur, diuidatur  autem  <ir  innumeros  maqual€Siquadrati,qui  ab  ing  ' 
qiiaUbiis  msfneri fiunt,  diiplifmieiusquadrati,qu3fitddimidiovndcumquadrato  Tumerim~ 
ter  ipfos  interieBi. 

Si  par  numerus  Uf oriam  dmdatur,adijciaturq^  ipfi  alter  numerus,quifie  ex  toto  cum  adieBo,  & 
qui  ex  adieBo  rtrique  quadratkdupli  funt  quadrati  ex  dimidio, & quadrati  qui  ex  dimidio  et 
adieBo  tamquamexvno-effickar.  ii6.b 

lUud  autem , quod  vndecimi  fecundi  libri  rejpondet,  nempe  numerum  ita  diuidere,T’t  qui  ex  toto 
& altera  parte  fit  numerus  planus,£qndis fit  ei,qmd  reliqua  parte  fit  quadrato , nullo  tnodo 
fieripot^. 

IN  DECIMO  LIBRO. 


PRopofitis  duabus  magnitudinibus  commenjurabilibus,  qudmmterfe  proportionem  habeant 
numeris  inuemre.  ii6.h' 

Duobus  datis  numeris,  reBa  linea,  facere  vt  numerus  ad  numerum  ita  quadratum  reB&  lanea 

ad  alterius  reUf  linea  quadratum.  130.6 

Duos  numeros  planos  diffimiles  inuenire.  13 1 

Ma!^itdmes,quat  incomenfurabilibus  funt  comefia-abUes,c!r  inter fe  imomenfurabiles  er  ut.  132 


Httahui  dafisreSftsTineh  in£qndihHs  'muemte idytuio yMior plus potejl,  qium minor.  755 
Vatis  duabus  nRis  l:nets,qnA  ipfis potefl,qno  patio  immatur. 

Si  tota  magr,t{Hdo  duabus  ma^ijtudiaihus  cmspyj^a  vm  componentium  (it  incommenf/iraiu  -s- 
. '0'_reliqu6incomtneufHrabdis erit.  ' ir-; 

Si  ad  aliquam  redatn  lv}cain  applicfturparalklpgtammtpn  dof.ciens  f.grira  quad-ata,  p.v  .rhc:’  - 
granmum  applitatun,  ^ qtiale  eji  ei  reSaguiotqiiod  partibus  re^£  tmt£  ex  applicatione  f-.ltis 

■ continetur. 

Si  duf  retlp  lir.eeinpqu.ihs  quarta  autem  p’.rs  quadrati,  qucddsnimrifit,  admaicreniappti 

■ cetitr,de^c.ensjigHraipia<irAta;quodappliiatkincfiperlMpartitamfe^or.emnon  tranftt. 
Vuabui  datis  relsis  line  s irxq:ic.l]h:fS, quartam  partem  quadrati  minoris  ai  rndiorcmappiicare, 

ita  rtdcf.dit figura  qu..dr,ita.-.  • 

DsiiJM  rcSlam  Irneam  is..fccare,yt  re3angnlitni,qtiod  partibus  continetur  fit  lequ-zlc  dato  rccii- 
: dmeo.oporiefai.teni-d.ittireSiilineummims  ef  l' quadrato,quod a dimidindefcrihitur.  1 j4.& 
Vaiiir/i  iiHnier^  m duas  partes  ita  dtuidere^rtqid  ex  ipfis.producitur  data  numero  fi  xqualisy 
oportet antem  datir.i  numerum,cui  aqualis  ejfe debet , quadrato  dimidij  minorem  effe. 
iahonaitsmsgiiiludines  commeifcrabilss  ejfe:  i j;5  -i 

imsmre  duas  yrulosalet  potentia  cominenffrabiles. 

Bjstxnaii-.ommeuftrabilegT  ipCum  rationale  efe.  15 

duabus  dathreQis  lineis  ratiouildaus  continetur  redxngidim  datum  eriu  ip 

Si  ai  data  reSid  Unca  r.itionaicm  applicetur  jpaciudatu,& lalicitio  qua  facit, data  erit.  ifS.b 
Suxexduabus  ritic}iSi.buslo>igu:s.{i:is  coTrmer^rabilibusredis  lineis  componitur  reUalMx. 
data  erit.  : 

Vuarim  datarum  rationalium,  q^e  imequales  fmt , (jT  longitudine  commenfurabiles  dlffercntU 
data  erit.  138 

Tnuenire  duas  rationales  potentia  (olK-n  ccrmjenfifrabiles.  1 5 

:3a  linea,qu£  poteji  irrationale  jhaCiUm, irrationalis  ef.  ^ > S.i 

Media  e f irrationalis , qus  potefi  fpaciim  contentum  rationalibus  potentia  folum  commenjltra- 
, bilibus.  . , 

1Mediam,qu£rnAefi  irrationalium  ingeometncqqjuiloghconfiderar}. 

Si  fnt  dux  redp  line£,erit  vt  prima  ad  j'ecuniam,ita  quadratum,  quod  fit  d prima  ad  redsngu- 
lum,quod duabus nHls  lineis  eontinetur.  iga.b 

Spiciimmediojpaciocmmttifurqbuemediumef.  iqo.b 

Qjwd  datis  duabus medijs,vel  3ncdU,&  rathnalicoiahietur  reilangulum  datum  erit.  1 4 1 • 

;i  ad  datammediam  applicetur  jpaci::ntdatiqn,latitudo  quam  facit, data  erit. 

Qua  ex  duabus  datis  ruediis  hngituiins.cbmcnfurahilikus  coponitur  reBa  linea  data  erit.  141.fr 
huaru  datari  mediarH,que  itueqiifes  fnt,Cr  iongiUidine  cmefurabiles  differetia  data  erit.  142 . 
Rationale  non  fuperai  ral.omle  nif  rationali.  1 4 j .b 

hmemre  duos  umneros  quadratos, ita  rt  qui  f.v  ipfs  componitur, etiam  quadratus  fit  144.fr 

pmenire  duos  numeros  quadratos, ita  viipforume.xcejfis  fit  quadratus.  . i44'fr  • 

Itmenire  duos  numeros  quadratos,ita  vtipfarim  cxcejfus  non  fit  quadratus. 

Si  fnt  du£  rcBx  Imee  in  proportione  aliqua , erit  vt  reBa  linea  ad  reBam  lineam,  ita  reBanguii 
duabus  reBis  lineis  contentum  ad  quadratum  nmoris.  i qS 

Si  fuerint  tres  relix  linea  in  propenione  aliqua,efit  ri  prima  ad  tertiam,  ita  reBangulum  conte  ' 
tumpr'.m.:,& media  ad  id,qucl  media  dr  tertia  coiitlnetta.  1 q.6.b 

Ex  duobus  fpacifS  irrationalibus  ifitcr  fe  compGfitis,tDtHm fieri  rationale.  i4§ 

l)atareBallnea,qup  fitexbmis,vei  'luribus nominibus,  Cf  quadratum  eius  datum  erit.  i4J^.fr 
^tis  du.ibus  reBis  Lneis, qua  ex  bmis , vel  pluribus  nominibus  confiant  & rcBangulsmiofiiu 
coraenturiid.atusnerit.  iqp 

Datx  apotomes  quadratum  datum  erit, . 

Datis  duabus  reBis  Ihieis  earum,qu.:s  apotomas  appeUamus,^  redangulim  quod  ipfis  contine- 
tur.dation  erit.  ^ 

Data  reBa  linea,quj  fit  ex  bims,vcl  olurihus  nommbus,&  data  apotoma,rcBa}igulum,  f od  io 


}U  centmtifT  iat:m  erit. 

•Si  plus  per  minus,  yel  panus  per  plus  niifltiplicetar, produci  tr&im, 
Spaaum  ex  mediis  compofitum  irntionale  ejl. 


149-5 


>55.5 

. Binomidis fpscij latus  quadrasm,vel radicem  inuemre.  1 6o 

5i  reSa  Unca  m partes  hmquales  feceturyipfarimpisruum  quadrata  maiora  fwttre3agulo,quod 
bis  diSiis  partibus  ^linetur.  1 6z»b 

Sint  quattuor  magmmines  C EF  C& .AB  excedat  ipfamC  eodem  exce{fu,quoEF  exce.- 
dii  C>Dico  & permutando  AB  eodem  excejfu  excedere  ipfamEF,  yel  excedi  ab  ea, quo  C ex 
tedit  G,yel  ab  ca  exceditur.  171 

12/  UNDECIMO  LIBRO. 

COnuerfa  X-Si  fuerint  duo  anguli  aquales, contetm  reBis  lineis  in  eode  plano  no  exifierttlbus, 
& earnta  vna  parallela  fit  vm  continentium  aqualem  angulum  j & reliqua  reliqua  pa^ 
raUelaerit.  19  S 

Comerfi  XIIIL  Si  duo  plana  perallela  fuerint, reBa  Irnea,  qua  ad  rnum  ip forum  efi  perpendica 
laris,  etiam  ad  reliquum  perpendicularis  erit.  ip6 

Comterfa.  X^ill . Si  omnia,qii£  per  aliquam  reBam  lineam  plana  producuntur , ctdpiam  plano 
ai  recios  fuerint  anguhsic^  reBa  linea  eidem  plano  ad  reBos  angulos  erit.  197-5 

ConuerfaXIX  . S^rtsmplanortm  fefe mutuo  fecantium  communis  feBioalictd  plane  ad  re^s 
fuerit  angulos,^  fccantia  plana  eidem  plano  ad  reBos  angulos  ermt. 

Sifuermt  quotlibet  anguliplani, quorum  rno  reliqui  ftnt  maiores, quomodocumque fumpti;contU 
neant  autem  ipfos  reclp  linee  fquales.Dico  reBarum  linearum  angulos  fuhtendhium,  vna 
reliquas  maiores  ejfe  quomodocumque  fumptas,hoc  efferi  pojfe,yt  ex  ijs , quot  reBos  lineas 
coiuungunt,riMltorum  laterum  f gura  conflituatur.  aoo..V'\ 

Siinaliquodplanu  d quodam fublimipunBo  aquales  reBa  linea  cadant,mcvrculi'erunt  circum-^ 
ferentia:<^  quicd  diBopuuBo  ad. centru  circuli  ducitur,ad  circulis  perpendicularis  erit.zoi 
Cmnis  anguli  folidkqui  pqmcrwibus  planis  continetur, bafm  ipfam  in  circulo  defcribi.  20 1 .5 

Ex  planis  quotlibet  datis  angulis  quorum  vno  reliqui  fntmaiores,  quotnodocwnqueftmpti,feli 
ditrn  an^um  confituere,op9Ytet  autem  datos  angulos  quattuor  reBiseJfe  nunores. 

S'  fotidum  parallelis  planis  contineatur, oppofita  ipfm  plana  & gqualia  ej]e,&  ftmlia.  202. b 
Si  folidumparallelepipedm  fecetur planob^daus  paralle!o,erit /olidum  ^ folidm , vt  altitudo 
ad  aliitudmem.  20% 

Solidaparallelepipeda  in  eadem  baf,rel  in  aqualibus  bafhus  confituta,  eam  inter  fe  proportio- 
nem habere,quam  altitudines,  2 o 5 .U  - 

Trifmatatrlaniulares bafes habentia,qupyelme!fdem,yel pqmlibssshafbusconftituunm',  & 
eadem  altitudinejinter  fe  pqualia  ejfe.Et  infuper  qus  eandem  habent  altitudinem  ititer  fe  ejfe, 
yt  bafes.Et  qua  vel  In  eifdem  yel  aqualibus  bafibus  conJlituumur,interfe  efe,ve  altitudines. 
Aequalium  prijmatum , & triangulares  bafes  habentium , bafes  ex  contraria  parte  altitudinir 
bus  reftondent.Et  quorum  prifmatton  triar^uiares  bafes  hdbentiumfiafes  ex  conttariaparte 
eltitucanibus  refpondent  ea  inter  fe  Junt  pqualia,  loj.b 

Tropofitio  XXXl^m  aliter  demonfratitr.  209. b 

/2/  DyOPECIMO  LIBRO. 

IN  dato  circulo,defcripto  in  circulo  polygono  fimile  polygonum  defcribere, 

Trifmau  amma,qua  eadem  fune  akitudlncinter  fe  ejfe,yt  bafes.  215.4' 

Trifmaia  onima,  & pyramides, que  in  eifdem  , vel  aqualibus  bafibus  conjHtuuntur  eam  inter  fe 
proportionem  habent, quam  altitudines. 

Trifmq^  omnia,cl!- pyramides  biter  fe  proportionem  habent  compcfitam  ex  proportione  hafiu 
dt^TOporttone  altitudinum.  2 1 5 

!F'^fimdes  f miles,  qua  multiangulas  bafes  habent , diuidi  in  pyramides  triangulares  bafes  ba~ 
’-^enies  ftmiUs,&  numero  aquales, dr  homologas  totis,  ziS.b 

Trifmata 


Vrlfmta  triangulares  ba fes  habent  in  pyramd  es  fmiks,msmero^  aquales  diuiJun 

tur:& prifma  ad  prifma  triplam  habet  proportionem  eiiis,qiiam  latus  homologum  habet  ai' 
homologum  latus.  a 1 7 . 

Trijmata  fimilia,qua  multiangubs  habent  bafes  in  ftnulia  prifmata,  trian^lores  bafes  habentia 
d\uidmtnr,ilumero^pqualix,&  homologa  totis  t^prifma  ad pnjmatripbnt proportionem 
habet  eius,  quam  latus  homologum  habet  ad  honiologum  latus;  2 1 J.b 

%Aequaliim  pyramidum  & multiangtdas  bafes  habentium,  bafes  ex  contraria  parte  altitudim- 
bus  re^ondcnt:&  quarum  pyramidum  muUiangulas  bafes  habentiwnjjafes  ex  contraria  par 
te  altitudinibus  refpondentftlia  funt  aquales.  2 1 8-i 

Trifmatum  omiium pquatium  bafes  ex  contrariaparte  altituUnibtis  refpondere,  tf  quorum  prif 
matum  bafes  ex  contrariaparte  altHuiimbusrefponden‘,ca  ejfe  f qualia.  2 1 y 

Cnrnem  conum  fiue  re£ium,fiue  fcalenum  tertiam  partem  effe  cylindri  fiue  recti,  fiue fcalem,q;u 
eandem  hafim  habet, & eandem  altitudinem.  22  o 

Similes  cotd  & cylindri  omnes  inter  fe  in  tripla fnutproporthne  diametrorum , qup  funt  In  ha~ 
fibus.  222 

f ; cylindrus  fialenas  piam  fecetur  oppofitis  planis  parallelo,  erit  vt  cylindrus  ad  cylindrum,  ita 
axisadaxem.  ii^.b 

Si  quilibet  cyrurdrus  fecetur  pbno  bafibus  parallelo, rt  cylindrus  ad  cylindrum,  ita  efsedutudi 
nem  cylindri  ad  cylhtdri  altitudinem. 

Conorum  ommwn  & cylindrorum  aqualium  bafes  ex  contraria  parte  altitudinibus  refpondent,- 
&■  quorum  conorum  & cylindrorum  bafes  ex  contraria  parte  altitudimbus  reJpondentfUi  in 
ter  fe  funt  aquales.  224 

Cylindri  omnes,c^  coni  inter feproportionemhabent  compojitam  ex  proportione  baftum,  et  pro 
^ portione  alutudinum.  224.4 

if 

, Ii-lTERTlOD£CIMOLISRO. 


P Ropo/itio  prima  aliter  detnofdiratur.  22p.b 

^ DatareUa  linea  extrema,  ac  media  ratione  fe£la,&  vtraque  ip  fm  portio  data  erit. 

Si  reBa  linea  rationalis, expofita  rationali  longitudine  cotmienfurabilis,  extrema  ac  media  ratio 
ne  feBa  fuerit ^dor e eius  portione  apotomen  effe  quintam,  & nunore  ejfe  apotomen  primi. 
^ Data  maiori portione,totam  reBam  li7ieam,qua  extiema,acmedia  ratione fe6laftt,inuenire. 
Data  maiori  portione  reBa  linep, qua  extrema,  ac  media  rationefecetur,&  minorem  portionem 
• "5».  totam linecdn datam  effe.  250 

^'•'^i'ropofitw  fecunda  aliter  demonjiratur.  23  o.b 

Data  minori  portione  totam  reBa  linea, qup  extrema, ac  media  ratione  feBa  flt,inuerure.  23 1.6 
Data  TPMori  portione  reBa  liaeg  qua  extrema,ac  media  ratione fecatur,  & maiorem  portione, 
& totam  lineam  datam  ejfe. 

Si  reBa  linea  extrema,ac  media  ratione fecetur,ebfcindaturq,  d maiori  portione  linea,  qua  mbio 
ri fit  aqualis, erit  etiam  ea  extrema,ac  media  ratione  feBa,  & maior  portio  erit  qup  abfcijfa 
ejl  reBa  tinea.  252.4 

Si  nudor  portio  reBp  linee  extrema, acmedia  ratione  feBa  fit  rationalis,  expofita  rationali  lorir 
gitudine  commenjurabilis ; erit  minor  portio  apotome  quinta  , & tota  ex  binis  nominibus 
qidnta.  23  J 

Si  minor  portio  reB$  Vinea  extrema;ac  media  ratione  feBa fit  rationalis,expoftta^  rationali  Ion 
,a'  commenfurabitis,erit  maior  portio  ex  bbds  nominibus  qidnta,ipr  tota  ex  binis  mmh. 

,■  Tubusprlma. 

si  latus  hexagoni  extrema,ac  media  ratione  fecetur, eritmaior  eius  portio  decagoni  latiis.zsq-b 
Si  m circulo  rationalem  diametrum  habente  decagonum  aquilaterum  deferibatur , erit  decagoni 
latus  apotome  quinta.  «,  23-5 

Si  latus  decagoni  aqutlateriin  circulo  deferipti fit  rationale, erit  circuli  diameter  ex  bi^nO!ni~ 

tubus  qidnta. 


tdius  trian^u  Ii  /t^uilateri  ad  reUam  Vmt&m , ^ua  ab  angulo  ad  baftm  perpendicularis  ducilur, 
eam  f olentia  proportionem  habere  ejuam-^ad  3 . 23  .6 

St  fint  tres  reSa  linea,  fiej,  vt  prima  ad  tertiam , ita  <{UAdratum  fecundi  ad  quadratum  tertiat 
erum  diSa linea  deincepsproportiorudes.  340 

1 N O^P'  ^RTODECIMO  LIBRO. 

E.Am,qu(  a centro  circuli  ad  latus  trianguli ecquilatert perpendicularis  ducitKr,dimidiam  ef- 
feeiHs,quaexcentrocirculii.  344 

J U Q^y  IHTODECIMO  LIBRO. 

SI  d yertice  pyramidis  ad  ba(/m  perpendicularis  ducatur,cadet  ea  in  centrum  c\rculi,qui  circa. 

bafts  triangulum  deferibitur.  - 49  .b 

Re6ia  linea  ab  angulo  triaiigub  eequilateri  du&aper  centrum  circuli,qid  circa  triangulum  defiri 
bitKr,bafjm  boariam fecat : 

HeSam  lineam  ab  angulo  trianguli  equilateri  duSam per  centrum  circuli  ^ qid  circa  triangulum 
iefcribitisrjod  hajim  perpendicularem  ejfe. 

Tropoftiofeamda  planius  demonjlratur.  350 

Cmne  parallelogrammum  eji  in  rno  plano.  3 5 1 .6 

Jn  dato  dodecaedro  cubum  deferibere.  355 

In  dato  dodecaedro  pyramidem,&  o3aedrim  deferibere. 

In  dato  Icojaedro  cubum  deferibere. 

Jn  dato  Icefaedro  pyrarrddem  deferibere. 

In  dato  dodecaedro  Icofaedrim  deferibere. 


\, 
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fEDERICJ  COMM.ANDINI  FRBlli^TIS. 


DIFFINITIONES. 

I. 


VNCTVM  EST,  cuius  nulla  eft  pars,  - 
vel  quod  magnitudinem  nullam  habet. 


f.  C.  COMMENT UKIFS. 


V 


Euclides  per  Ttegationm  partium  frpvjicaidt  nobis  pun- 
^lan,  quod  eji  principium  totius  propofitp  contemplationis, 
cum  ejum  principia  aliam  rationem  habeant  ab  iis  , quorisrt 
s^',;  funt  principia,  & eormnnegationes  UlorimquodaTmr.odo 
~ ' naturam  ojiendant ; non  immerito  negantes  fermones  prin- 

cipijs  ipfis  conuenire  compert.  fient ; quod  etiam  ajferit  Tro  r 

dus  avMoritate  'Parmemdis.Tythagorici  vero  per  proportonem,& tranflationem  quondam, pwf  punftum  fe 
ihem diffin.erunt  ejfe nutatempofit-onem  haberaemipunSlum  enimpoftlotiemhahet,  vnitas ?;o;  Py 

iabet.  .Arfoteles  in  quarto  diuinf  phylofopblp  libro.  Tbiquefinqidt,  ipfim  vnum  aut  forma,  aut 
quantitate indulf. bile , ecrum  a!aetK,quae quantitate,  & rt quantitas efi , dimdinonpojfunt,  id  « 

q-.iciern , quod  penitus  efi  tale,  & fine  pofitio>ie,dicitiir  tnutassquod  rero  penitus  efi  tke,pcfitlo-  beal  ‘-9’^ 

tieinq,  hahet,d,citur  p!enb>u;&  td  quod  -ano  modo  dmdipotefi,linea  nmcupatur;^  id  quod  dua- 
kis  ex  partibus Juperficiesiquod  yerq  omm  exparte, (^trinam  dimenfione  habet, dicitur  corpiis.  , - ; 

II.  ' * 


Lineavero  eft  longitudo  latitudinis  expers. 


i 


F.  C.  COMME>}T.ARIFS. 


Tofi  pvsiBtm  Ihtea  ficundum  obtinet  locum  .*  namque  rt  ptaiBum  ad  tineam  , ita  linea  ad  fitf. 
per  fidem , de  qua  rnox  dicetur , rationem  habet  prindpij . punBum  quidem  rpfiim , yt  magnitu-  Pnnflu  wa^ 
dinum  onnuwn  pr.ncipiumper  fiolam  negationem , lineam  yero  partimper  affirmationem , par-  gn!tu<&um 
tqa  pernegatimem  fignficauit cumdixit , longitudaiemeffe latitudinis  expertem,  fuerimquj 
Lncam  .aliter  diffnrent ; a.lij  enim  evfeiiov  ^civhcc  efi  punBi  fiuxum  dixerunt;  alii  ut  Arlfio-  _ 

teiesTa  ficy«x^  c^liwftriv  ii'  i<^ivJlmairavhoceflniagnitudh:em,quaeynomodoc.itfi 

di  potefi,  nempe  fecxncxoi  longitudinem,  lineae  autem  mtujtiem  habemus,  rt  .Apollonius  inquit,  Einex  «0 
f,.'':  log.tud.nestantumyel  viarum,  vel  parietum  dimetiri  volumKS ; non  enim  tunc  latitudi- 
Kcm,  & crafftiu&tiem  admtg.mits , fedvnicam  dimtaxat  dbnenfionemccnfidenmas ; quern-  Saj^fi^ei  \ 
fdmodmn  cir  cum  aff'os  metimur , fiuperficiem  refficimts ; cim  autem puteos,fiilldu//i : omnes 
rn  iimenfienes  fimul  colligentes  dicimus  tataum  ejfe  fpacium  putei  fecundum  longiTudbiem,la-  rf  ‘ 
t.t:id.nein,  & crafftudinem.  fenfim vero ipfius lineae hahebhmcs, fi difitoiBiones locorum illu-  ^n^iefen-  ^ 
rriinatoruiH  ab  ymbrofs  injpexermus , tum  in  luna , ricn  in  terra ; hoc  enim  medium  iuxta  lati- 
$ud.iier.ij^  dimetifionem  non  habet,  fed  iuxta  longitudinem,  qitae  vnd  asm  lumme,  & ypibrapro 
V ' .A  ducitur. 


' y 


E V C I.  I 6»->'  I-  E w E N T.  J 

: fim-  . lineamn  aliae  fimf  lices,  aliae  mixtae,  fmplices  juntreSia,  ^cirodarti,  qi^^mquan 


rcdaftmplicior  fit,  reliquae  yero  omnes  mixtae,  quales  jimf  coni  feUmes,  hcUces^  conchoiuiig-^^i^  ■ 
cijfuides , & aliae . 

I I I. 

-t  Line$  fines  funtpunda. 


F.  c.  COMMENT^RIFS. 


tmsa  nibw  Cim  linea  tribus  modis  ytatur  Euclides , rei 
tu^ud^da  j & finita  ex  Ttraqueparte,  rei 

infinita , vel  ex  altera  quidem  parte  finita , ex 
altera  vero  hifimta;hoc  loco  dc  ea,quae  vtrinqne 
finita  eft , fermo  habetur ; euius  fines  dicit  ejfe 
Circularis  !i  duopunSia.  Circularis  autem  linea  per  fe  nullos 
S^hate  fi"  ’>  ff^  aliquod  in  eapwiUum  accipia- 
tur , idem  erit  ^ principium  , & finis  , diuerfit 
tamen  ratione . quod  diximus  de  circulari  linea, 

EUipfis.  idem  & de  ellipfi  dici  poteji,  quae  ipfa  in  fe  ip  fam 

vergit  ficuti  chrculusifi  autem  fumatur  portio  cir 
cularis  lineae,feu  ellipfs,  eius  non  aliter,  quam  reCiae  lineae  fines  erunt  diiopunSla.  Eodem  mo- 
do & de  altjs  ctiruU  lineis  intelligendum  efi. 

I I I I. 

f-  Reda  linea  eftj  qus  ex  «quali  fuis  interijeiturpundis. 

F.  c.  COMMEFtT^Kll^S. 


Hoc  efi  retia  linea  efi, quae  aequalem  continet  djflantiam,eam  fcilicet,quae  inter  fualnterqd- 
. iurpiaitla.  quantum  enim  alterum  punitorum  ab  altero  diflat,tanta  efi  magmtudoreBae  lineae 
: ibijs  terminatae. atque  hoc  efi  ex  aequali  fuis  mierijcipuntlls.  ft  autem  in  circumferentia  circuli, 
1 aut  alia  quauis  linea  duo  pu>i3a  fumantur;  eiusportio,  quae  inter ficitur,  longe  maior  erit,  quam 
^ fit  ditiorum  puutlorimdifiantia.  ad  hunc  quidem  modii  retiae  lineae  difiimtionem  exponere  mihi 

' 4-  videtur  Troclus . Flato  autem  reSam  linea  dijfimt  ejfe  eam  fi'? 

•diffiiS**”^  kX£ois dxsim§o<TSii,hoc efi cuiusmedia  extremis 

ohfifiunt.  illtid.n.ijs,qup  in  retia  linea  funt,necejfario  contingit; 

'■  iis  vero,quae  in  circulari,aue  alia  quapiam  linea,  non  itern . Vn 
. deO"  aftrologi  dicunt  folem  deficere , cum  in  eadem  retia  Ibiea 
»'•  confiituitar  ipfe,luna^  et  oculus  noficriobfiflit  enim  ei  tunc  luna 
—j y . media  exifiens . .At  Archimedes , vt  Troclus  autlor  efi , dixit 

W....UUO  tifiretlamlineam  ejfe  bremjftmarn  ownium,quae  eofdem  habent  fines,  quae  quidem  dijfinitio  recepta 
linei.  ^ i„  Campani  editione,  linea,  mqmt,  retia  efi  (di  vnopimtlo  ad  aUumbreuijfima  extenfio  'mex- 
tremitates  fuas  eos  recipiens. 

V. 

r Superficies  eft  id  > quod  longitudinem , et  latitudinem  tan- 
tum habet. 

F.  c.  COMMEiqT.AKIVS. 

Supcifidei  Superficiem  dixit  longitudinem , & latitudinem  tantum  habere  ,propterea  quod  crajfitudims 

Vitis  diffi  - expers  fit.  alij  corporis  termnum  ipfm  ejfe  di  finierunt;  alij  ma^itudinem  binis  difiantem  inter 
nirions.  uallis.fuperficiei  vero  cogiutionem  nos  habere  dicunt , quando  agros  dimetimur,  & eoruf/t  termi 
nos  iiixta  longitudinem,  ac  latitudinem  difijngumus.  fenfim  vero  quendam  capere,  quando  vm- 
ajpicimus,cume)dmipfaecrajjitudinisjau  expertes,  quod  partes  terrae  interiores  penetra- 
re nonpofiunt ; latititdinem , & longitudinem  tantm  habent,  fuperficiermt^ae  ftmplicesjiaa, 

V tdiae 


. . ^ 

i V*’-  ^ . = 

4//f  rv^rte . fi  mplices  fimi  plana , &Jphfrka , relique  vero  , vt  Cylindrica , comca  > df  Supetfidcs 

^i^up  d coni  feSl  ombus  ortum  habent , videlicet  comidtm  > ^^proidumf  gurarum,  0-  dtp,  ^ 

~ Superficiei  fines  funtline^. 

V.  C.  C 0 M hi  C.  iq  T Ji  K l V s. 

Quemadmodum  non  mms  lineae  fines  funtpimSla, 
itanoncmnisfuperficki  fines  fmitlineae;fuperficies  , — r 

enimjphprae,yel  Jphproidisperfendloshabethuiuf  Supeifide 

modi  fines, mftplariis  abfcindatur  itiamtuncfitiesha-  Sph^idis^ 

bet Une.xsip fas, qup ex feElme oriuntur .fuper fidei  ^ 0 'Superficies 

autem tircH!i,& eius,  que  eUtpfi continetur, fausefi  ^ cucul^&d- 

linea  vna,  videlicet  circumferentia,  & eUipjis . quod  lipfi  cotcca . 

ftfecenturtmc pro  finibus  Irneas  habebunt. 

VII. 

Plana  fuperficies  eft  qus  ex  aqua 
lifuisinterijciturlineis. 

F.  C.  COhiMI.-ST.AKlVS.  M M 

\Annquloresphilofophi  (rtteflatur'Proclus,)T^y  g 

i?si(panmH$:iTOitsi!S(<flcyhocpfifttperfidem,dr  ^ M ^pSTo 

planuinprovno,eodem^acciptebant.,AtEuclides,&  'V-- ^ . dquipio  eo 

qui  eum  fecuti  fimt, genus  quidem  ftperficiem  faciunt,  demacdpie- 

eiusvero  ffiectem  piamen  ,velplaiuan  fuperficienh- 
quemadmodum  linep  jPeciem  reBam  lineam . & idcir 

coplanumdifiitttunt  ex  quadam  adreSiamimeasnproportione.  vt  ■S\ 

ekmreCla  linea  eji , qua  ex pqualijuis  interijcitur  pmlHs , vel 

OKUs  media  extremis  obffimtt , vel  breuifiima  07nnium,qup  eof  .j,  , 

detnhabent fines yitaplanamfuperficiem dixerunt ejfe eam , qug 

ex  iquali  fuismterijdtur  litieis , vel  cuius  media  extremis' obfi-  i H . fidd*u^x 

fiunt, vel  bremjfijnamommumjuperficierwn  eofdemfineshaben  j - d^ditiona 

tium , C omnino  quecunque  funt  re&c  linep  diffinitiones , omnes  I - S * 

adplanasn  fitperfidcm  commodiffime  transferri  pojfma . Quod  _ 

cum  multe  fint  fuperficienm  jpecies , Euclides  planam  tantum  dif 

fimuit,  atque  in  hac  figur as,  & earum  affe^iones  contemplatur,  p£de_pla- 

■ V 1 1 1-  --  w!!!” 

/ Planus  angulus  eft  duabus  lineis  in  plano  fe  fe  contingentibuSj 

&:nonindiredumiacentibus,alteriusad  alteram  inclinatio. 

I X. 

, (^ando  autem  qu§  angulum  continent  reda  linea  fuerint  j re- 
' dilineus  angulus  appellatur. 

F.  c.  COMMENT^ARirS. 

\Angidwm  alij  quidem  inprpdicamento  eorum  que  funt  ad  aliquid  ponentes , incHnationem  effie 
dixerunt , vel  linearum, vel  planorum,  qug  ad  fe'muicem  inclinata  funt  ,alij'm  qualitate  ipfum- 
comprehendentes,vtreSum,&  inflexum,  talem  quondam  affieliionem  dixerunt  effefuperfi- 
.ciei,velfoMi.alijautemadquantitatemreferentesyelfuperficiem,  velfolidumejfe^euera- 
tmt . &«ditier , mqtuunt  ,is  ,qid  'm fuperfide  efi  ar^us  lined>i  qui  'mfolidis  fupeificie  . quod 
.y  wi  a ataent 


'•  ‘ •/ 


E V C L I E N T. 

eutm  his  dmdhur  mhil  aliud  , Aifi  maputudo ; & h^c  non  linearis , nmque  lineam 
diuidit.  quare reh7iquitiir,vtfttfuperficies,7elfolidton.  Qwd igitur  in  tanta  controuerfia  diceTy^'- 
dum  ? aut  qiud  eorum  dicemus  ejje  angulum  f fie^ondet  Troclus  angulum  nihil  ejfe  eorum  per  fe 
fe,fed  ex  concurfu  mtuum  conjiim . contingere  autem  hoc  non  folum  angulo  ,fed  dr  ipfi  trian- 
gulo, quod  quidem  particeps  efi  quantitatis ; (Ir  idcirco  equole  dicitur  htequale  i vtpote 
materie  rationem  habens.,  particeps  quoque  e/l  qualitatk  eius  , qitp  ad  figuram  perunet , quo- 
niam cJ-  fimilia  dicuntur' triangula , dfi  inpqualid . Ita  igitur  angidus  tptoque  omnino  quidem  in- 
diget quantitate , indiget  autem  & qualitate , per  quamveluti  propriam  habet  formam,  & exi 
Jienti^  figuram . indiget  denique  ZT  detemmant'iim  ipfrni  linearim , velptanorum  comprchen- 
dent'iHm  habitudine . atque  ex  his  omnibus  angulus  confiat . non  tamen  eft  yrum  aliquod  eorum. 

<T  efi  quidem  diuif bilis  , & pqualitatent , & inpqualitatem  fufcipere potqfi , luxta  eam,  qup  'm 
ipfo  efi , quantitatem. 

Angulorum  alfi  qm- 
dem  'm  fuperficiebus, 
alij  verom  folidis  con 
fifiunt  :&  eorum  qid 
in  fuperficiebus  alij  in 
fmplk'bus,alu  in  mix 
tis.  Eorum  qui  inpla- 
nis  fiunt  alij  ftmplici- 

bus  lineis  comprehenduntur , alij  mxtis , alij  rtrifque . omnes  autem  -qid  reSis  cmprehendwf 
tur  limis  reUilinei  appellantur. 


^ X. 

Cum  vero  reda  linea  fuper  redam  lineam  infiftens  eos,  qui  dein 
ceps  funt  angulos  aquales  inter  le  fecerit , redus  eft  vterque  f qua 
- lium  angulorum:  et  qu^inftftit  reda  linea  perpendicularis  voca- 
tur ad  eam , cui  infiftit. 

X I. 

’ Obtufus  angulus  eft  j qui  maior  eft  redo. 

XII. 

Acutus  autem,qui  redo  eftminor. 

F.  C.  c O.M  M E N T U K I F S. 


•,  In  difiinitione  anguli  cbtufi , (T  acuti  genus  fubintelligi  oportet , efi  enim  vterque  tpfbrumre- 
• Gilineus;  hicquidemminorreSlo  ,iUeaiaem  maior . Sed  nmfimpliciter  quicumque  m'mrefi 
^ ye£lo,isefiacntus;,nequequicimquemaiorr.eSoefiobtufus.namq!iigrpce  UigUTOitt/iit  di- 
citur , hoc  efi  corrucularis , qui  continetitr  teaa  tinea  circidum.cowmgente , & circumferrntia 
ipfa , non  tantwn  reUd  ,f^  etiam  omni  'acuto  efi  minor , acutus  autem  non  efi . ■&  'femciradi 
Sfimidiculi  reffo  efi  mnor , fed  tamen  non  efi  acutus . quorum  quidem  caitfd  efi  , quod  funt. 

angui  us.  mxti,&'non  reBitinei.  & eorum, qui  fineu  circularibus,  aut  afioqtd  curuis  continentur  multi  re 

So  maiores  apparent,  nou 
tamen  funt  obtufi.  Cum 

J'  iitur  reUum  angulum  dif 
mre  propofuijfet  Eucli- 
des refla  ajjumpfitlineam. 
fuper  aliam  reSam  'mfi~ 
flentem  ;&anguloi,  cpu 
ex  vtraque  parte  funt, 
qtasungdosddnctfsof- 
peUat,inter fe aequdes  fa 
aentem . Obtufiun  autem.,  '&■  acutum  ii^inens  tan  hem  affumpfit  retiam  Uneam  id  alterutram 

\ irtem 


I ,B.  B- 


purtm  mclinl^MijJedper  compar^btiem  ad  reSitm  explit^uit.  ipfe  emm  etiam  non  reSortan  Angubs 


■ — . ■>  . r-  j yKiKiaiiuiiciaiiiun  ym itni. 

tp mp/utfjmt,  <^mnv>ia  tantum,  vt perpendicularis . lUui autemmemitajfe  oportet Eueli-  uucm- 

demJjoc  loco  de  ijsfermonemhaber  e,  qup  in  eodem  plano  confifiunt.  quare  neque  perpendicula-  admodum 
rem  maietn  di^uuuit,  neque  omnem  angUim . folida  cnint  perpendicularis  non  ad  vnam  tantum  jn3:<]u^iujn 
re£lam  lineam  angulos  reSos  facit,  fcdad  omnes,  qupipfim  tangunt,  infubiecloexifientespla- 
}io,de  qua  in  rndecimolihro  agetur. 

XIII. 

Terminus  eft,  qui  alicuius  eft  finis. 


F.  C.  €OMMENT.yiniFS. 


Temnnum  non  ad  omnem  ma^tudinem  referri  oportet,  vt fcribit  "Pr ocius, tmep  namque  ter 
minits  eji , &fmis  ,fed  adjpacia , qup  funt  mfuperjiciebKS  ,(ir  ad  folida . nunc  etdm  temiman  Terminus, 
Vocat  ambitum , qid  fpacium  vnumqitodque  determinat  ;&  huiujmodi  termimm, finem  e/fe  di  &iuiis. 
cit  5 non  vipuncium  dicitur  linep  finis , fed  vt  includit , & feimgit  ab  ijs,  qup  circumpof  ita  fune, 
cfl  autemhoc  nomen  prifcf  iUigeometrie  proprium , per  quam  agros  metiebantur , & eorum  ter 
minos  difiin^osferuabant , ex  qua  huius  fcientip  cogrdtionem  t^ecuii  funt . Imujhtodi  igitur  ant 
bitum  exteriorem  terminum  vocans_Euclides  iure , ^merito  ipfum  finem  determnamt  Jpado- 
rum.per  hunc  enmvnumquodque  'contentorum  prpfinitur  ,relutiinc!rculo  , circumferentia 
quidem  terrmnus  eJi,  finis  j ipficnveroplanumal'iqmdfi>aciumefl,&firmliter  in  triangulo 
tria  latera , <t  m quadrilatero  quattuor  latera  temini  funt , ^fims ; Jfiacim  vero , quod  his 
lateribus  continetur. 


X I I I I. 


-f-  Figura  eft  3 qu^  aliquo , vel  aliquibus  terminis  continetur. 


F.  c.  COMMENT.ARiyS. 


Figurarum  aliae platiae,aliae  folid^ .planarum  figurarum  circulus  quidem,& ellipfis , folida-  .^'garanim 
Tum ^hpra,  & Jfihproides  vrnco  temuno , alip  pistribus  terminis  continentur.  . C? 

XV. 

Circulus  efi  %ura  plana  vna  linea  contenta,  quse  circumferen- 
ti tia  appellatur:  ad  quam  ab  vno  pundo  intra  figuram  exiftente  om 
nesredaelinesepertinentesfuntequales.  ■ ' 

X V L r’ 

i- Hoc  autempuridura  ceiid-um  circuli  nuncupatur.- 

F.  c.  COMMENTaRIVS.  - *■*'  *' 


Circulus  planarum  figurarumprimaefi  ,fimpliutateipddem  fofidis  prpjlarts  iViutatUvero 
ad  planas  rationem  habens. 

Figura  ] loco  generis . Plana  ] ad  diferentiam  figurarum  foli- 
darim.Vn&lmt2contsnta.'}vrdiferatabys,qi^plur}busla-  , 
teribus  continentur . qiia;  circumferentia  appellatur  ] per  hoc 
differt  ab  ellipfi , qup  & ipfa  vna  linea  continetur , fed  eam  elli- 
pfim  vocant . liceat  enm  mihi  nunc  Jpacium  ellipfi  contentum  etiam 
elbpfim  appellare.  Ad  quam  ] ab  ellipfis  autem  centro  nonplures, 
quam  quattuor  reUe  Imeg  pquales  ad  ambitum  duci  poffunt.ab  vno 
punfto  ] ex  infiidtis  pimBis,  qup  intra  figuram  funt,  vnum  dum- 
taxat hoc  prpfiare  potefl . intra  figuram  exiftente  ] eJl  etiam 
punBum  extra  figurp  planum , d quo  omnes  refiff  linep  ad  circum- 
fer etaiam  dudip  funtequales  , quod  rm  centrm  ,fed,,  ciradipobts 
in Jfihprici^ppeUatur. ' 


EIIip&. 


Diameteir 


Cuciii  ,’3» 
Ius. 


Diameaipa 

nJ!elogtain 


’ I 


^ Diameter  circuli  elt  reda  quadam  linea  per  centrum  du<^ , 5e^ 
cxvtraque parte  a circumferentia  circuli  terminata,  qus  quidem 
et  bifariam  circulum  fecat. 

F.  c.  COMMENTARI  rs. 

Diameter  circuli  ;)/<<««  paralldogrammerum  quoque  diametri  ,Jedhf  interdum  tflix 
■yt^vm  hoc  ejl  diagonq  appellantur . fimt  & diametri  eilipfis , quarum  duf  axes  dicioitur  . pr^- 
terea  etiam  jpherp  diametri  funt,  quf  axes  nuncupantur . circuli  igitur  propria  ejl  diameter . re- 
fia  quadam  iinea  per  centrum  dufta  ] poffunt  namque  in  circulo  duci  hi^nitaereSlae  li- 
Ktf,  que  per  centrum  Tumtranfeicnt . &ex  vtraque  parte  a circumferentia  circuli  termi 
nata.  ] reilelmce  etiam  per  centrimduBf,  qupyel  citra,  vel  vitra  circumferentiam  terminan 
tur, diametri  non  jiait.qax  & bifariam  circulum  ie 
cat.  ]yir  emm  circulus  ABC  DyCuius  diameter  A C: 
et  ftante  diametro  inteUigatur  circumferetia  ABC  de 
nari , ac  fiiperponi  circumferent^  A D C.Dico  circum 
ferentiam  ABC  ipfiA  D C congruere.fi  emm  non  con 
gruit,rel  cadet  extra,vel  intra,velpariim  extra, par 
im  intra,  cadat  primum  extrafi  fieripotejiicrr  ex  cen 
tro  circuli,  quod  fit  Eyducatur  E B fecans  circumferen 
tiam  ADC  in,F.  quoniam  igitur  redp  linee  d centro 
ad  circumferentiam  duBf  inter  fe  fimt  pquales,erit  re 
Ga  linea  E B pqualis  ipfiEF , hoc  eji  totum  parti 
quod  fieri  nonpotefi.  quare  circumferenda  AB  C ex~ 
tra  ipfam  ADC  mn  cadet . finutiter  demanfirahimus  neque  eam  cadere  intra , neque  part-mex 
tra  partlm  intra,  in  ipfam  igtur  cadat  necejfe  ejl:&  circumferentia  ABC  congruet  ipfi  AD  c. 
S^pd  fi  circumferentia  circumferenti^  congruit,  & fuperficies  contenta  reGa  linea  A C,&  cir- 
_ cu^erentia  ABC  congruet  fuperficiei , quf  eadem  AC  ,&  circumferentia  ADC  corucnem. 

' ex  quibus  fequiturper  oGamm  communem  notionem  & drcumferentiam  circumferentlp,  & fu 
petficiem fuperficiei  pqualem  ejje . diameter  igitur  A C chxulum  A B C D hi/ariam  fecat.  quod 


XVIII. 

Semicirculus  eft  figura,  qu£  continetur  diametro , & ea  qus  'ex 
ipfa  circuli  circunferentia  intercipitur. 

X I X. 

t Poitio  circuli  eft  figura , qug  reda  linea , & circuli  circumferen 
tia  continetur. 

F.  f.  COMMENTA  KIFS. 

Ex  chrculi  qmdem  difii 
Tiitione  centri  naturam  in- 
uen'it,ah  omnius  alijspuit 
Gis  que  in  circulo  fimt  dif 
ferentem ; a centro  autem 
diametrum  dUfiruuit , & 
ah  omnibus  alijs  reGis  li- 
neis , quf  intra  circulum 
defcribmtur  , feiunxit. 
nunc  autem  d diametro 
quid  nam  fit  fenncirculus 
tradit , cum  dicat  ipfum 

ftmtineri  duobus  terminis  , ijs^fethper  d^erentihus  , ViieUcet  reGa  linea  > & circumferentia  z. 

' 'K  rreGam 


) i L i;  ^ A I.  4 

& rePun  Ihieam  non  ejje  quMnllhei  ,fed  circuli  diameerSnf^^^cm  & mtmr portio  circuli, 

maior  continetur  re3alin€a,cl!‘  drcumferenua ; quae  tamen  femictrcuU  non  fmt , quo- 
tdamcircididimfio  noneft  falia  per  centrum,  omttesauternhuiufinodi  figurae  biformes  fiunt, 

& ex  dijfimilibui  conjiant.figurae  eiim  contentae  duobus  terminis,  vel  duabus  circimfierentqs 
continentur,  vt  lunularis , velrcSla  linea,  & circttrnfier  entia,  vt  iam  difiae,vel  duabus 
lineis  mixtis ,vtfii duae  eliipfies  fiemuicem  fiecent,  figuram  continebunt,  quae  inter ipfias in  • 
terijcitur  , vel  mixta  & rcSa  , vt  ellipjis  dimidium . itaque  ficmkirculus  duabus  quidem 
lineis  dijfimilibus  , fied  tamen  jimplidbus  , atque  ad  fie  fie  applicatis  continetur  . ante- 
quam igitur  triadicas  figuras  diffiniat  , ture  merito  pofl  circulum  ad  biformes  accejfit, 
quoniam  duae  reSiae  lineae  ffiacium  concludere  nunquam poJfunt;re3a  autem  linea  (ir  circum 
ferentia  pojfunt . cJr  duae  circumferentiae  fimiliter  rei  angulum  facientes,vt  m lunulari , vel  fi 
guram  angulis  expertem  ,vtfi  duos  inteUigas  circulos  idem  centrum  habentes . quod  enim  me- 
diuminterqcitur  jfiacium  duabus  circumferentes  costmetur  interiori,  & exteriori,  & nullus 
fit  angulus,  ctmfeiniiicemnon  fiecent , vtin  lumdari  vrrinque  cotmexa  figura.  .At  vero 

centrum femicirculi  idem  effe,  quod  & circuli  centrum,manifefie  conjiat.tbameter  enim  centrum  > 
in  fe  habens  complet  femcirculum . lUud  autem  notatione  dignum  fotam  hanc  figuram  ex  piatas 
in  ambitu  centrum  habere . vnde  coUigitur  centri  tres  ejfe  locos , vel  enim  intra  figuram , vt  ia  Centm  n 
circido  & ellipfi , vel  m ambitu  vt  infemicirculo,  vel  extra,  vt  i»  vna feliionum  conicarum,vi-  km 

delicet  m hyperbola. 


Redilinex  figurs  funt , cfax  redis  continentur  lineis . 


Trilatera  quidem,  quse  tribus. 


Quadrilaterg  3 qu$  quattuor.  ^ 

XXIII. 

Multilaters  vero , quje pluribus,  qu^  quattuor  redis  lineis 
comprehenduntur,  ' 

F.  C.  COMME  HT^KIVS. 

Tofi  circulum , femicirculum,  ^ 

& circuli  portiones, tranfit  ad  fi- 
guras reciilineas,quae  qtddS  or  A,  ' / \ 

dinatmpernumerosininfinitian  / \ / \ 

fTocedunt,initittmducentes  ater  / \ \ / 

nario,qiumiam  duae  reSae  lineae  / \ \ / 

ffiadum  concludere  non  pojfunt,  ^ ^ ^ ' ' ' 

vti  didim  efi.  Memmt  autem 

trilaterarum , & quadrilaterarum  drantaxat  figurarim,vtpote  qmemagis  elementares fimtt 
mprmoersm[ibro,detria>tgidis,& paraUelogranmis affit,rdiquas comtumtumme  nudtilate  , «. 

ras appeUans.Torrbfigurarumplanarw'naliaefimplidbuscorainentifrlineis,aliaem!Xtis,aliae  ■, 

ytrifque  & earu,quae fimpiicibus, aliae  qiddemjirmlibusffiecie  continentur,  vtre^ilinea,al}ae  „^io. 

Jpecie  d!ffirmltbus,vt  femicirculi, & circulorum  portiones . earum  irffitper , quae  Jfiecie  fmili-  ' 
bus  aliae  circulari  coprehenduntur  linea,  aliae  re(la..At  earu  quae  circulafi,aliae  duabus, aliae 
fluribitt  cpiainentur  & vna  quidm  circulus  ipfe,quae  vero  duabus, afiae  angtdorm  expertes. 

.V  fi^f» 


E V C L I 

fimt , corona  , i^uae  — i*-.-  ^ ~ 

concentricis  circulis  ter  ' — -n. 

minam,  alig  angulares  s/X 

utmenifats.earumquae  / / \ \ 


pluribKs , qtum  duMus  -I  ! \ \ \ ^ ^ J 

‘ continentur , proceffiis  \ l j j \ / 

eji  in  itifrutum : tr%us  VV.  J j 

'namque  qmtUior,  ^ 

et  quae  deinceps  funt  cir  ^ ^ 

cumferentijs  quadam  fi- 
gurae comprehenditur.  I V. 

fi  emm  Tres  circul}  fe  fe  A V"'"-' ^ — ' / 

contingantyfpachm  con-  \ » / 

cludiit  trilaterum,  qmd  / \ 1 / ’ 

tribus  circimferetus  ter  / \ j j 

minatur , fi  yero  quat-  / \.  J \ 

tuor,  quattuor  circumfe  / / \ 

rentiis , & deinceps  fi-- 
militer  . poflrmo  ea- 

rufn , quae  reSiis  lineis , aliae  quidem  tribus , aliae  quattuor, aliae  pluribus  continentur. 

X X I ‘I  I I. 

Trilaterarum  figurarum  sequilaterum  eft  triangulum,  quod  tria, 
laterahabetjequalia. 

XXV. 

IfofceleSifiue  squicrure,  quod  duo  tantu  aqualia  laterahabet. 

X X-  V I. . . 

rt  Scalenum  vero  eft , quod  tria  insqualia  habet  latera. 

•'  X X V I I., 

' ^ Adhsc, trilaterarum  figurarum, redangulum  quidem  efttrian- 

' eulum,  quodredum  angulumhabet. 

XXVIII. 

-f  ' Obtufiangulum  eft , quod  obtufum  habet  angulum, 

XXIX. 

' Acutiangulumveroaquodtresacutqs.anguloshabet . 

T.  C.  COMMENT.ARiys.  . ' 

Triangulorum  dimjio  interdum  qmdem  d « 

• lateribus , interdum  vero  ab  angu^  ortum  f \ 

habet  :'&prpced!t  ea,  quae  d lateribus  tam-  / \ 

quamnota,fequitur  autem  ea  quae  ab  angidis  f \ 

tamquampropria, quoniam  & tres  ipji  angu-  ^ ^ 

li,yidelicet  reUus,  ohtufus,  & acutus  foUs  re  'T 1 ^ • 

ilihneis  fi^is  conuauunt:  aequalitas  vera  la  j f 

terum,&intqualitasinuemtur  etiam inijs,  t..  \ ^ 

quae  reShlineae  non  fmt.dicitigiti4rtricaigulo  I ^ 

rii  alia  effeaeqidlatera,  alia  acqtdcruria,  alia  i / X / 

fcalena , yel  enim  omma  latera  aequalia  funt, 
yel  omnia  inf  qualia,  yel  duo  tantu  aequalia. 

JOirJus  triangdorum  dia  reSlan^a , dia  obtufiat^da , alia  acutlangula , & reBangulum  qd- 
dm  diffinit , quod  ynum  angulum reBm  habet , quemadmodum^tufiangiilum  f^  -odynum 

babet 


T-  I 


J.  ^ 

• kabel  t>htufum , fieri  emat 
Kon  potefi,  vt  trumgulitm 
. fluresT>no,velre£ios,T>el 
ebtufos  a^igules  habeat : 

■ ccutiangulHm  Tero , ijuad 
tmnts habet  acutos;  non 
tmm  fatie  efiymcumacrt 
tum  habere,  onma  fi  qid- 
iem  triangula  hoc  mo  - 
io  acutiangula  ejfent  , namque  tmm  triangulum 
ims  habeatacutos  tiecejjeeji  , tres  autemacutas 
tKtftiangulimtfolim.  ex  his  diuifioaibus  colligitur 
feptem  tantim  effe  triangulonm  reSiiUneoritm  jpe- 
€7es , dr  netjue  plores , neque  pauciores . aequitate 
Tum  enm  acunatigulum  tantum  efi : reliquorum  t* 

TOTJiumquodque  efi  triplex  i nam  aeqmcrure  Tei 

reffangulum  efi , Tei  obtufiangulum , Tei  acutiangulwn:& fimlitfr fcalemn  fel  reUangulm, 
yel  obtufiangulian  , vel  acutiangulum, 

'f-  Quadrilaterarum  figurarum  quadratum  eft  quod&:  squilatc- 
rum  eftj  & redangulum. 

XXXI. 

Altera  parte  longior  figura  eflr, 
qusE  retftangula  quidem  j sequilatc- 
ravcro  non  eft. 

X X X l I. 

- Rhombus , qux  squilatera  quidem , fed  redangula  non  eft. 
XXXIII. 

RhomboideSjqu» &op 


tria 

^uiotuin  le- 
telincoriu» 


pofitalatera  j & oppofitos 
angulos  inter  fe  aquales  ha 
betjneque  jquilatera  eft, 
neque  redangula. 


L 


// 


X X X I I I I. 

PrjEter  has  autem  reliquae  quadrilaterae  figura?  trapezia  vo  - 
centur. 

T.  C.  C0Mld.l.1iT^KiyS, 

QMdrilater arum  filari  aliae 
teqiilatgfae fiunt , aliae  non  aequi- 
laterae  .rurfius  aliae  re&angtilae; 
aliae  nm  reSangulae . quae  igitur 
aequilaterae , dP  retlangidae fiunt 
quadrata  appellantor  . quae  vero 
TeUangulae  clr  mnaeqmlaterae,al 
'teraparte  longiores:  & quaeaeqtd 
later ae , & non  reBtmgulae , rhombi . & pofiremo  quae  neque  aequilaterae , neque  reBati- 
pilae  laterqhabent , &a»gidos , qui  e regione  fiwit  inter  fe  aequales,  rhomboides  vocantur, 
•lij  in  hu^^ftodum  kuidunt-li^riUterarumfigurarom^iae par allelegramma  fiunt , quae  la- 


rarum 
rarum  euui* 


Quaiiatu. 

Alrrra  paiK 
Jongiu*. 
RhomSus-" 
Rhombw' 


7iT§X^ 


Rhombus. 

Trapezia. 

Trapezoi- 

dea. 

Tiapeziaae- 
qulamia,  & 
Suleoa. 


In  quibos 
proprijsrori 
boscaicinus, 
comunibus 


E V CL  I D.  E N T. 

ttra.exoppof.to  pcreUelal^ert ,mn  parallciogranana  'vero,  quu  latera p.vallela  TKinhai^ 
bent  .paralielo^ammorion  autemalia  quidem  idr  re6l:mguli,  & aequUater*  jit>n  -yt  quadra  ~ 
ta , quae  d Raetia  y&vcc  ippcUantur,aUa  neque  r exanguia , neque  aeipiilatcra , vtrf/oi» 

io  idea  , quae  figuram  rho>nbo  finulern  habent . alia  re^langida  quideta , fed  Kc)i  aequilatera,  yt 
alteraparteloiiglorai  dia  i contrario  acqudatera  quidem , nonautm  roSai^ide,  rt  rhom- 
bus . non  parallslo^ammorim  yero  dia  duo  latera  tasition.  habent  parallela , dia'  udia  pror- 
ftis  paradela  habent : <jr  da  qr^dern  vocamur  trapet^a , hec  vero  trjtpffjpiiks  . Trape- 
giorum  dia  quidem  latera , q:<.ie  parallelas  lineas  coniuii^unt , aequdia  habent , dia  vero 
inaequalia.  &illaaeqmcrmiatfapecfiayhpc  fedena  fupe^a  apptlUntur . eptadniatera  igi- 
tur  figura  feptemrnodis  confiittiitiir . n-im  prima  quidem  qwadratsaH  efi  fisctmeUdtcra  parte  . 
longius, tertia  rlsambus,quarta  rhomboides,  quinta  aequicr/ire  rrap€xiufn,  fexu [tdesumi  trope 
Tfim  ifeptiraa  frapeotpides . Euclides  auteth  figuras  quadrHateras  i«  paraUdogrammaj  & non 
parailelogranmiadiuidere  minime  ponit,  qmppe  qui  neqnfde  par alleUs, neque  de  pardielogrS- 
mo  prius  ira&arit : trapezia  autem,  & trapexpideao^acomntmi  noPtineappeliom  trape- 
ta ad  eorum  quattuor  differentiam,  in  qiiibtis  paraUdogrammorim  proprietas , «empf 
ex  oppoficolateradr  angulos  habere  aequales  ; quodifJe  inYhemhoiixtaittim  pffmt,»efdK 
negatioinbusipfum  di  ffnir  et,  eum  dixit,  neque  aeqttHafermt , neque  reSauguliMii  quibus 
enimpropriis  caretnus rationibus , communibus vti  neceffarturti  efi  .viieofr  etaetn  riwmbus 
dimotum  ejfe quadratum,  & rhomboides  dmotumdeera parce  longius ,propterea  qubdiuxta 
later  d 'qudem  hec  'ab  illis  non  difietUit,'fiedluxtA  o^ddtiB^  'kmtaxax'x^:tff{pt^s'^^  ocnmi 
tu,curaillare[ianzidafmt.  ...  . . 

* Y Y Y V-  • i 


Parallela: , feu  ^quidiftantes  , 

rcd$  linef  funr  , qug  cuminco-  ■ , rt;,  • - •,/ 

demrintplano5&  exvtraquepar  

/ te  in  infinitum  producaturjin  neu  t • x 

• tram  partem  inter  fe^^iiueniunt, 

E.  C.  C 0 M M E E!  r .4  ti  l v E.  ^i^iodr-t 

Q^enamfintparaUelarmtyfeu  aeqmdiflcmtium  reSlinm  rmearum  dar.enta,&qidhi» 
accidentibus digmfcantur,pofiea  difcemus.ntmcqiiaefitvpareflelae  his-yerbudi^/tit. 
cum  in  eodem  Ent  plano] /*  eiim  dtera  quidem  fit  in  fjfbjectpplano,  altera  aittem  in 
iuxta  quamuis  pofitionemfinter  fe  non  coTmouut,mn  txoEe  pnptereaparaBelde  /wf-Ec  ex  vtr* 
, que  parce  in  infinitum  producantur jin  neutram  partem  intefleconseniunt]  «fi» 
rectae  lineae  mnparaUelaeJialiqmtenuspTodMioitur,nDncomement  i minfinitimi  autempro- 
duci , &non  conueyure  , parallelas  defipiat,jiequs  hocfimplidter  ,.fed  ex  Ttraqus parte,m  in- 
finitum produci  , & non  comem  e .fieri  namque  potefi , vt  non  parallelae  eiiam  'Cx  vna  quide 
partein  itfinhum  producantur , ex alteravero  minime . annuentes emminhac parsefmdter^ 
plurimum  difiant . caujfa  autem  hec  0 , quoniam  duae  rectae  Lineae  Jpachoit  diquod  comprehe- 
derenonpojfunt.j  quod  ft  ex  vtraque parte  annuant  hoc  non  coittinget  . 0-  Embdesqmdemre- 
fetsiionias  ctas  lineas  parallelas  inhuncmodum  difiinit . Tojfidomusyeroptwdklae, inquit,  fm,  quae. 
paralias  ali  nequeaimuMt,nequeabnuuntinynoplano,fedaequdeshabentbmnesperp€)^.cdares ,quaei 
icrdif&ut.  punctis  dterius  ad  alteram  ducuntur  s quacunque  verc^minores fiuiiinp perpendiculares  ater, 
fe  conuernunt . perpendicularis  enim,  0(paciorwn altitudines,  0 liaearwnimeruaUa  detemfi 
papendicu-  norepotefi . quoMobrem  cumperpendiculares  /int aequales , 0 rectarum  linearum  interuaUtf 
laiis  ff  acio  - aequalia  ermt : cum  vero  minores , 0 incerualltm  mraatur  , 0 conueniunt  inter fe  ai  eas  par 
tum  alritudi  tes  ,inqmbusperpendiculares  fuM  minores.  Titho  geometraparallelasreSlas  lineas  explicant 
noncontentusiis,amfcr'ipfitEuclUes,eas aptffmie exemplo  declarmiit . dixit enmreSas Ik 
neas  parallelas  effe , quales  in  parietibus , velpautmento  colmn&rum  vmbras  d lampaded  re- 
gme  ar dente,  tsI lucerna fa(lat  vide)^,  quodquomdo  imelligendm  fit  vi^fipnd  Se- 

renm 


’e  K. 


. renumin  jittelibri  de  feBione  Cylindri . Tofi difinitiones  feqrmitur pofiuiau , deinde  exioitta- 
ta , Jeucommmes  noiiones . pofiulata  autem  ^ axhmata,  ■vtrefcrfProcba  ex  Gemmo  il, 
lud  habent  canmime  , ytnon  indigeant  demonfiratione  aliqifa  ^ aut  geotnetricafide » feifitnia.^ 
tur  tamquam  nota , tir  principia  fiant  eorim , quae  fequuntur . at  differunt  axiomata  a.po-l 
finiatis  eodem  prorfusmodo , quo  theoremata  d problematibus . vt  enim  in  theorematibus 
quidem  id , quod  Jiibieiia  confequitur , perjptcere  & co^ofcere  propoififttas.  ,•  in  problftm~._ 
tibusvero  excogitare  aliqmd,&  facere  iwemur : ita  i^rih  axiomatibus  ea  ftmuntiir,per  quae 
fefe  marufefia  funt,nofirisj,  infitis  notionibus  fisnt  in  promptu;  inpefiidatie  vero  eafumere-qite- 
rmus , quae  facilia , parabiliajffunt , &■  in  quibus  fitmaidis  (ogitoffO  ffonfiffatigqpur , 
nulla  neque  varictatefUeque  corfiruSiione  indigem. 

POSTVLATA?  ' 


-Axiomata  a 
pollulatisdif 

ihodo,  quo 
theoremata 


Poftaletur  a quouis  pundo  ad  quoduis  putidum  redam  lineam 

ducere.  

- 1 I.  , ^ ' T . " A. 

Redam  lineam  terminatam  in  continuum  , & diredum'  pro- 
ducere. 

III. 


■ O 


C^ouis  centro  > & interuallo  circulum  derciibcre;i 
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Triahic^  ob  facilitatem , & quod  aliquod  cqmpar are  nobis 
hnperantmpofiulatis  neceffari,o  coltoikmtafimt , exGemmfeiaeit 
tia.nam  'dlud  quidem^^  qitouis  pitnSio  ad  quodtdspunSum  reflam 
Lneara  ducere , f equitur  eam  diffoiai&nem , qvae  tradit  lineam  ejfe 
puncti  fiuxum,  &reSam  lineam  aequabilem:,  & non  declinent  ( 
fluxum  . fi  igitur  mtelligamus  punQum  aeftabili , il;:  ireuifsimo  4- 
motuferriinalterumpunciicnincidemus , & primwnpoflulaum 
faSum  erit , mhil  vtique  rariim  intelbgentib^  nobis  ^ fi  ypro  re- 
GallneapwiSlo terminata , fimiliter  inteUi^mus  eius  temmum 
breuiffmo,& aequabili  motu  ferri,  fecunduStpofiulatrm  facili, fm 
pM<^aggreffionecotpparatummt.8ju)dfirurJusteminaxam  reSqfittme'ian  matare jfmdent  - 
ex  alteraparte , ex  altera  autem  moueri  circamanens pmBuminteVigamus  , terfiumfiet  pofiu 
latum;  centrumnamqueeritpimUummasiens , interuadtmyeroreUallneay^cptiMt  ea  fm 
xa, tatitianer.tmteruallimdcentro  adornas  ciTcumferentiaepartes,' 


Cmnes  angulos  redos  inter  fe  aequales  efte. 

1 R i.  •-  3 V 0 0 

F.  c.  COMMEtJTUKlVS. 

• o tu,:  •'.Trt'*»  ' . * 

• Hof  quamquam  vt  Tnanifefit(m,&  nulla  indigens  demonfirafwne  dnobiseoncedatttr,-pofiul'^ 
tumtamentton'efiexfententiaCemm,fedaxi0ma;aceidensenim  qitoddamferfere^ angu^  ■ 
lis  dicitjTuhUfiinplicinotione  facere  iidsens . fi  cm-vetdnon  fiiHs  confiet  reEios angulos  omnes  in- 
ter fe  aequales  effe,  is  petat  demonfirationemaTroclo,  quam  affert  in  commentarijs . Tap~ 
fusreBearum^uertithiKUs  comterfitmnonetiamyerumeffe ,nempeangulfm  reBo  dequalerk 
miwnoeffereBmn,nifireUdmeus  fit ; poteji  emm  cmuibneKs  quoque  ot^ulusreBo  aeqtialu 
t^ernU.^  ' ' 

. V B z tiCi 


N T. 
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Et  fi  in  duas  redas  lineas  reda  linea 
incides  interioreSj&  ex  eadem  parte  an- 
gulos  duobus  redis  minores  fecerit,  re- 
ctas lineas  illas  in  infinitum  productas, 
interfeconuenireexeapaitejinquasut 
anguli  duobus  rectis  minores. 


F.  c.  COMMEAT  ^KIFS. 

Koc  a pojiulatls  penitus  resciendum  cenfct  Troclus,  cum  theorenut  fit,  quod  multas  habet 
iuhitationes , quas  Vtolempts  in  quodam  libro  foiuerefibipropofuit  .nmltisvero  & 

»ibus , & theorematibus  m demonjfratiom  indiget , cui^  eonutrjiqn  Euctides  etiam  tanquam 
theorema  ojlendit . fed  de  hoc  inferius  fuo  loco  agetur. 


AXIOMATA,  SEV  COMMVNES  NOTIONES. 


, Qu?  eidem  aqualia,  et  inter  fe(unt  aqualia. 

1 1. 

1.  Et  fi  f qualibus  aqualia  adijcianturtota  funt  aqualia. 

III. 

"s  Et  fi  ab  gqualibus  f qualia  auferantur, reliquafunt  gqualia, 

, ■ ^ Et  fi  ingqualibus  aqualia  adijciantur,tota  funt  ingquaiia* 

' - -cV.',.,. 

^ < Et  fi  ab  ing qualibus  fqualia  auftfatur,  reliqua  funt  iiigqualia. 

V r.'"' 

A 0 Et  qug  eiufdem  dupla , inter  fe  funt  gqualia. 

VII. 

1 Et  qu?  eiufdem  dimidia  inter  funt^qualia: 

VIII. 

>4  Et  qu5  fibiipfis  congruunt, inter  fe  funt  fqualia. 

IX. 

c Totum eftfuapartemaius 

' X.  ■ 

c 4 Duf  reccs  linese  ipacium  non  comprehendunt. 

F.  C.  COMMENTURIFS. 

' . . _ . : _ . ' _ . . _ i 0 1 

Aiioma»  .Axiomata  fer^  omnia  mathematicis  fcientqs  communia  funt : neque  folum  in  ntaputudhs- 

buSyfed^inaumerfSt&moabufyijrtea^ribifs-vara-effe  deprdxndmtier . aequale  emi» 
mmnti.-..  0"  m^quole  y tcmeqi^parsy  tnaius  y y qMvuti^us  continuis  y &di/iretis  cotor 
rmaiia  fmt . cotaemplatio  'igourcptae  circa  tempora , dr  quae  circa  motus , & quae  circa  m- 
meros y ^ quae  circa  magnitudaes  ve}^at^,htS:0m»'bns,fatitquanj-ma3ii/eJiis  indiget  .co^ 
ttuoubus  autem eta^oftihus  pmfqs^uevtiturfeamdsmfre^iammateriasnyquoad  jpfa  requi 
alius  quidem  ut  mmqgmti^imus,alutsjit  m tumeris, aidus  uero  ut  bi  t^sporibus  ipfis  uu 
boc  modo  propriae  maquaque  fcietia  cochfiones  ftmtyiicet  axiomata  cdmu^^^Juerint. 


\ 


1 


^ Etqu«4;u!cl:mduplaxnt:rfcrimc*qualia. 

Hoc  ex  illo  fequitw.  Si  aeqmlibHS  aequalia  adijciantur  tota  aequalia  ejjc , riam  quae  djr.iidio 
Ju»t aequalia , ctffnipfumdlrmdlufn  ajfiiinpferint  eiufdem  duplafiipu  , c^inter  feaequaliaob 
aequale  additoinentim ; & hac  ratione  non  folum  dupla  tfedijr  tripla  & eiufdem  etiam  multi- 
plicia omma  aequalia  apparebunt. 

Ec  qiis  fibiipfis  congruunt  inter  ic  funt  squalia  ] hoc  geometriae  proprium  ejl . 

Dua:  refta  line?  /paciuui  non  comprehendunt  ] Hoc  non  admodum  Tnanifefum  vide- 
tur .quare  ineiitione  Campani  inter  petitiones  locum  obtinuit. 

His  axiomatibus  normuUa  alia  adqcienda  cenfuit  Tappus^vt  videre  licet  apud  Troclim.  Cum 
tute  omnis /cientia  duplex  fit. alia  quidem  circa  immediatas  propofitlones  verfatur, alia  vere  eir 
ca  exqup  exiliis  demoTflrantHr,comparjntwq^&  omnino  circa  ea,quae principia  confequtaUisr, 
fuam  perfeit  tr amationem . hperurfus  m geometricis  rationibus  feipfmin  problematum  per 
aSionem , in  theorematum  imentlonem  dilpertiuit ; problemata  quidem  appellans  eafta  qui- 
bus,quaenon  fuiu  quodammodo  compar  are  proponit  y in  apertumjf  proferre;  & mithinari: 
theoremata  vero , in  quibus  id , quod  inejl , vel  non  ineflperjpicere,  cogpiojcereq, , ac  iemoiflra 
Teinjiituit . coilla  quidem  ortus  ,&•  pofitiones  yCr  applicationes  deferiptiones , & cir- 
tumferiptiones , & bi partitiones , atque  alia  huiufmodi  confiituere  iuhent ; bec  vero  fymptoma 
ta,  & quae  fubieUis  geometriae  per  feinfioit, perfuadere , demonjiratiombufj,  firmare  eorttcth- 
dunt  T Omne  autem  problema , & ennne  theorema  perfeCium,  e.xpletwnj,  fiiis  partibus,  hfc  om 
raa  in fe  ipfo  babere  debet , Tropojltionem , Expofitionem , Determinationan , ConJlruBkmem, 
Demonflrationem , & Conclufonem.hartm  autem  Tropofitto  dicit  quo  dato  qidd  qup/iiumfifi 
perfeUa  enim  propofitio  ex  vtrifque  conflat . Expoftio  ipfum  per  fe  datxm  affmnens  ^pparaf 
quf/iloni . Determinatio  feorfimqupfiiurn  quodnamfit  explicat . Con(hrH3loea,qme  dato  de- 
finit ad  qupf.ti  uenationem  adijeit.  Demotfiratlo  perite  ex  conceffis  quodpropojUum-  ilbeodi- 
git . CoiKlufio  rurfus  ad  propofitionem  regreditur  confirmans  id , quod  ofienfism  tfb.  ^ annes 
quidem  problematum , & theorematum  partes  tot  funt.  maxime  autem  nsceffariaty  & quae 
\n  ormubm  infunt  Vropofitio , Demonflratio,  & Conclufio : oportet  enim  ante  cog^feere  qitiJb- 
tuntyperjf  inedia  ojlender  e.  dr  quod  ojlenfumefi  concludere  .Harum  autem  trium  ,vt  aliqur 
defit , fieri  nonpotefi . at  reliquae  fpe  affumuntur  ,fipe  vero , cum  nullam  afferanivHhtaiemyS 
trmitmttur.  Determnatio  enim,  & Expoftio  non  funt  bt  illo  problemate  . .Aeqmcrure  trix^u- 
Ium  confiituere,  quod  habeat  vtrumque  eorum,  qtd  ad  bafim  funt,  angulorum  duplwn  reliqui. 
CoT^ru^^o  autem  in  compluribus  theorematibus  non  efi , cum  fatis  ft  expofuio  ius/qiie  nluiiuC- 
ditione  y vt  ex  datis  propoftum  ofiendatur . Quando  igitur  deficere  expofitionem  dicimus  ? cum. 
inpropofitione  nullum  fuerit  datum . quamquam  enim  propofitio  diuidatur  in  datum.  CqupfltUf 
sontamenboc  femperfit,  fed  diquandofolumdicit  que fitum,  quod  cognofeere,  vel  compariore 
oportet  ,vt 'miam  ditio  problemate,  non  emm  ante  dicit , quo  dato  oporteat  aeqmrure  triangu 
Ium  confiituere  » habens  vtramque  aequalium  angulorum  duplum  reliqui , fed  tantum  quo,!  opor 
tet  illud  comparare . & fit  quidem  etiam  hoc  beo  ex  ante  cognitis  proprii  Junctio . etenim 
qiudaeqibcr:a‘e>&  qit.daeqitale , vel  duplum  fit  cognofcimus  .hoc  autem  omni  Sanoiticaeiii- 
fciplinae  proprium  effe dicit .Arifioteles . nihiltamen  nobis  fabifeitur,  quemaSnodum  ir^alijs 
problematibHSyVt  quando  dicit,  DatamreEiam  linearn  terminatam  bifiwiam fecxrc . \»c  emmre 
dia  linea  data  efi  yiubemur  autemipfim  bifariam  dimdere  .feorfumigitia'  pamtier  datudif  eSt 
feorfum  quefitum . Cum  autem  propofitio  vtrumque  habuerit , tum  &.  diterimnatio  huieuitur,- 
&expofitio;  fed  cum  deficit  datum  ycir  hae  deficiantnec^e  efi  .expofit'ioetenimafidaii,idr 
deterrmnatlo , quae  propofitioru  eadem  erit,  nam  'qidd^iud  dicas determipim  biiam 
problemate  > nf  quod  aequicrure  triangulum  iimenire  oportet  1 hoc  autem  erat  prppofitiofugi 
tur  propofitio  nonhabeat  datum,  (ir  quefitum,  expofdoquid&n  tacetur  i quod  non  fit  datwn; 
determinatio  vero  prptemuttitur  , ne  eadem  jut , quae  propofitio  ..multa  aittemaliahiHetiu* 
huu/modi problemata,  prpfertimmarithmeticis , ct  'indec'imol:brOiVtiiHKmre  duas  reihst 
lineas  potentia  commenfisrabiles , quae  medium  comprehendam  y 0'  om»6a;  quae  eiufineJi funt, 
.uinimaduertendum  tamen  .Archimedem  quidem  fefie,V{  in  libro  de  quadratura  pMabtl^gfpap- 
pum  yerofere  femperprop^giottemipfam  mittere,  enntentos  exptfitione^  ac  detertohutdnv; 
ioio propofitiimts . Datum  sutetnomne,  vno  boremmOdOrum  datur yet  p^Ueite , vtl  piopov- 
Hmt  , fel ^efie  tpuaSum  wtA  pofttkne  Irnea  vero,  ^ 


c5rt:.ia:o.- 

, cHnj 


I':7u‘<fo  oro 
FolHoni-i» 


I.iagnitudi- 


DMnonfiia 
t:.T  pcrfbTta . 

Gccmeuic* 
fcsliiate  ti- 
bittbm  raa 
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ald  o».n:lKs . n::m  cum  dicamu  datum  angulum  reBilineim  bifariam  fecarc , fpcc.cm anout:,  ^ 
<\uac  data  ejl  ^figtiificamua , nempe  reUilincam  ,v[7U  qupramus  eifdcm  methodis  ctim  mrui- 
Imeicn  angulum  bifariam  fecare . Cum  vero  dicimus,  Datis  duabus  reSik  lineis  mcqualibus  a rna . 
lori  aeqitali  minori  abfeindere, magnitudine  datae  funt.mains  en:ni,0-  »ihi:is,ter7}iinseiim,ep’  ht 
fimtiar.  ad magnitudinemrefcrimtur  .^tium  dicim/is, Si qii.atmr magnitudines  proportionales. 
Ticponicce  fint,  Ca' permutando  proportionales  erunt,  dat>rr  eadem  proportio  in  quattuor  }>i.-gii:tud.n:bas, 

^ cum  dicimus .^d  datismpun&um  oportet  datae  lineae  aeqwlan  reclam  line.vnpor.ere , ptn- 
Cunj  iv-ll-  plumpofiiionc  datur . quare  cumpoftio  varia  ejfepoffit , & confrnilio  variabitur;  datur  enim 
,Tei?7j)Tt74/;ne.i , &in  extremitate,  vclintcr  ipfmstermi 
tum  datum  quadrupheiter  fumatur , & expoftiio  quadruplicitcrfn,  & qitandoquf 
-••■ir.  duos  etiam , & tres  modos  complectitur . demonjiratio  vero  interdum  quidem  quae  dcmonflra- 

tmk propria  funt  habere  inueiuetur,  ex  diffimtiembus  medijs  qupfitum  oflendens;  hfc  mm  de-- 
monjiratioms  perfectio  efi  -inter dum  uero  ex  certis  notis  arguens;  quod  diligenter  attendere  opor 
tet , ubique  enim  geometricae  rationes  neceffitatem  habent  ob  fubiect.m  materiam , mi  ubique 
uero  demonftrantibus  methodis  perfeiuntur . denique  conclufio  duplex  ejfcfclet , particidaris, 

& uniuerfalis . nam  cum  in  dato  corxlu/ionera  fecerimus,  ne  uideasiutr particularia  propofuiffe, 
ad  iiniuerfaiem  tr&nf.mus  ccnclufonem.  yerumcutnhpcitadetermhutafnt  ,<ici's  quaeipfis 
adnectuntur , breuiter  differemus , nempe  qwd ft  lerrrnn , quid  cafus , quid  ccroUtrium , quid 
C6clu(Iodu  h;fanUa,quid deductio  . lemma uelfftmptiopropriCm geometricis  efi propofticfdekdigens.cu 
plet.  enim  uel  iti  confructlene , uel  in  ietr.cnfiratione  aliquod  fuminius  eorum , quae  efienfa  nott 

fu}it,fedraiioneindiger.t,timciiqiiodficmptur!iefi,  rcbai  perfe  andiigum  ivquifrioiie  d:~ 
lemma.  gtii{meffearyicrati,ltr/iKaipfumappeUamus  ,Ap'jfiid.ito , & axiomate  differo-u  quatenus  de- 
Cafus.  r/umfirari  potefi,cumiUaahfquedemonfiratior.e  ad  aliorum  fidem  faciendam  per  fe  fumantur. C* 

fus  autem  di  fer  entes  confiructioms  modos , ipf  pof.ticnismutatlonan  indicat,  nivnrum  tranj^g-. 
fitis  punctis , uel  lineis , uelplams , uelfolidis , & orniino  iplius  uxrietas  arca  deferipPonent- 
CoreUaiiu.  uerfalur ; acprepterea  dicitur  cafus,  quod  fit  confiructiohis  traiifpofifo . Coroliariiar.  uerrsdici 
tuT  quidem  & de  quibufdamproblematibus , qualia  funt  corollaria  Euclidi  aferipta.fed  proprie 
. dicitur  corollarium,  quando  ex  demenfiratis  aliquod  aliud  theorema  irpparet,qifod  i nobis  prfooa 
fitism  non  efi , & corollarium  ob  id  uocant , quod  fit  tanquam  herum  quoddam  atcedens  prpter 
Inftamir  ' demoriflrationis  propofitum . Infiastia  uero  tacum  oratioiiis  impedit  curfiim , uel  corifiructhn}, 

I uel  demonfiratieni  occurens , quam  tamen  non  oportet  ut  ueram  admittere,  fed  remonere,  ej- 

Dcduclio.  ofienierefalfameffe  .Deductio  autem  efi  tranfitus  ab  alia  problemate,  uel  theoremate  ad  aiind; 
Cubi  dupU-  quocogriito,  uel  comparato  etiamilksd , quod  propofitum  ^ , apparet , utcumqttfreretiir  cubi 
«do.  duplicatio  tcanfiuleruntqupfitum  in  aliud, quodhoc  confequitur , uideheet  in  duarum  mediarim 

inuentionem . Cr  deiiKeps  quefierunt  quo  nam  pacto  datis  du^nts  rectis  lineis  duae  mediae  pro- 
portionales  inueniantur-,  ■ ■ ' • 

PROSLEMA  I.  PROPOSITIO  L 

In  data  reSaliaea  terminata, triangulu  aijuilaterii  coiiftituere. 

Sic  data  refta  linea  terminata  AB. 
oportet  in  ipfa  AB  triangulum  aqiii- 
laterum  conftitucre  t centro  quidem 
Ainteruallo  autem  AB  circulus  dc- 
feribatur  B C D . & rurfus  centro  B,in 
terualloq;  B A deferibatur  circulus  A 
, ^ C E , Sr  a punfto  C in  quo  circuli  fc 
• inuicemfecant  ad  AB  ducantur  reftae 
linei  C A C B.Q^oniam  igitur  A cen 
<--/  trumeft  drculi  CBD^erit  AC  ipfi 

A B iqualis.  rurfusquomiBdrculiC  '•  . 

A E eft  centrum  ■,  erit  B C squalis  B A.  oftenfa  eft  autem  et  C A squalis  A B.  vtra- 
que  igitur  ipfarum  C A C BipfiAB  eft  squalis^qu*  autem  eideiuntiqualiarCt 
intcrfesqualiafunt.ergoCAipfiCBcft  «qualigitrcsigiturCA 


^ t 

: 
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JiA: : tei  ft  fii.nl «quales ; ac  propterea  triangauim  «qmlatjram  cft  A B C , fc  conllitu- 
A^-,  -j  tum  elliu  datareaa  Imea  terminata  A E . quod  fcciUc  oportebat. 

F.  C.  C '0  M M E N T ^ R I F S. 

Eao^!^,4,qu.iea}jte_dictafh,[,  mhocprimo  prohler>mte comemplvi licet . mmprohlcmx 
ejfemmfsto  apparet : impmi  enim  nobis  frianAulUcquiUteri  ortum  inacbirM . c^propofalo  Pcoponrio 
ex  daio  ; qiffjitp  cpnB-it . datur  cium  refta  Imca  ternunata , qupriusr  autem  quo  paclo  in  ipfa  cui^dato 

manguluinaequdatertmeoiiint.-utu)-.  &prpcedit  quidem  datum, feouiturautr/nquertt^n  -at  ^ 

. conmiiTimctiam  lexerepajjis ,fsQl  rcfiahnea  tcrmhuita,  fieri  potefintir,  ipp.  confihiutur 
tr>.ia-7u3,mae!^Uterum  . neque eiumnonreSia  exifiente  triangulum  confiituetur  ,q:iod  ex  re- 


cta  liaeOetcrimnata  B } df  mdes  expofitionem  datmfolum  explicare,  uon  etiam  auffitwn  ’ 

adiungere , poji  quam  deterwmm  C oportet  in  data  rccta  linea  criangulujn  ^quilaterii  Deiamma- 
conltitaitTe fi  determinatiqautem  quoddarnmodo  attentionis  ejlcaiifa,  attentiores  enim  ad  de-  ®o- 
monfirationem  nos  Tediieqfipfititmprommdandc  ,■  quemadmodum  expefitlg  dociliores  eficit,dx- 
tunt  ante  oados ponendo  .poJi  determinatipnent  cotifiruMio  fcquitur  [ centro  quidem  altero  Goibuiiio . 
'r^s  Htie2^ermino,*rntemailo  autem  reliquo  circulus  deferibatur,  rurfusq,  centro 
quidem  reliquo, interuallo  autem  eo, quod  prius  centrum  eratjdefcribatur  circu- 
lus, et  a communi  fefiionis  circulorum  ptinAo  ad  lines  terminos  reAs  lines  du- 
cantur ] & -vides  The  ad  co-nfiruSlionem  rti  pcfiulatis , -videlicet  d quords  punSlo  ad  qmdtiie 
ptm6liem  retiam Tineam  ducere . (jr  quouis  centro &intertiaUo  drcidrm  de  feribere.  rniuerfe  PoilularacS 
enimpojimata  confiruliionibus, axiomata  vero'  dempTfirationibw  vtUtatem  afiermt . deinde  fe  Ibadionib* 
quitiir  demoi^atio , quae  ex  cvrcuH  difpTmane , & kp  xtxiomate.-^uae  eidem  aequoTia  ,&  in- 
terfefimtaequalia,concludittresre£iaslineas  BC  mt^feeTfe aequales. vniecaUi 

triangulim  .AB  C aeqmlatertm  ejfe,'atquehec  efi  prlmaconclnfio , quae  expofitionem  con  Conduilo 
[equitur-, pofihanc  efiipfavmue-rfalis . [ In  .data  igitur  re  Aalirtea  triangulum  squilate-  priina,&par 
rum  conftitucum  eft . -]fiue  erum  duplam  ana’-,  qnae-mne  expofita  eji,feceris  ditam,fiv.e  tri 
piam , [me  altam  quamlibet  maioreth , vel  minorem  dedern  confiruSiones , & demnfiratiok 
corruent  W appo^t Particulam  [ quod/eciffe  oportebat  i obdens  conclu/ionem proble%^d 
T^icam ejJe,eten:mmtheorematibus apponitl  qiiod  oftendide  oportebat!  namq;  iUafa-  ••*^potKbac 
iiwnemahcuiHs,hpc  demonfirationm , & immmem denmtiant'.  Invno  mtur  hoc  primo  ' 

problemate  orma  examnare  voluimus,  ac  per[[icua  facere . oportet  autem  }Uos,qui  hec  legent, 
m rehqm  eadem  quprere  , & que  nam  eorunt  ajfismantur , qupnamh  omittanti^ , o-  id-,  quod  « 

datj^ , -motupiuMer  de^r-tt^ ex-qiAbfieprmcipijs  vel  confiruBiones,  vel demonfirationes 
peHd&m.:.bc^mfsmp^wa.v  fonPmplath-non  pa-uarn  exercitationem  , .geotneerkarumdi 
ramsmt era reliqia eum trimila  cmfiltuere.O-  «„„1™^! 

primumaetucrure.Sitlgmr^BAiiqmafot-  ^ SS 

tetaeqiiia-mtnagdmcenfiauere.a- deferi  ' ftiiuiio. 

hantur  circuli,  vtin  aequilatero , producatur^  • 

^BexytraquepaneadCDpunBa.  aequa& 
ipfftrefiCBipfi^D.quare  centro  quidem- B, 
interuallo  autem  C B circidtis  C E deferihatua-. 

& rurfm  centro  .A , & interuaUo  D A defiriba 
tur  cireulua  DE.&d  punSlo  E,  in  quofejixif 
culifecant  ad  A B pwnUa  ducantur  EA  ES, 
quoniam  igim  E A aequalis  efi  ipfiAD,,&E 
BipfiBC : aequalis  autem  A D'ipfiB  C:  erit  <^- 
I.A  'ipfiEB  aequalis. fed  & maiores  funt  qudm 
A B . aequicTure  igitur  triangulim  efi  A3  E ^ 
quodfecijfie  oportebat.  At  propofitim fit  fidtaA ' 

eonfijtuere triangulum  kdatareBalmea  AB,  ' Salem trK- 

s punctum F,i^  it^a,  a i p-foducatur  ad  C,&GB ito^atur. 
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dem  effe  plano , 'm  quo  &re£ia  linea, 

7ion  autem  in  fublimi.  omnibus  fi  qui^ 
denijilanorurm  problematibus,  c?"  theo 
, rematwHsyuuDifubuciplanim  exfii^ 
mare  opertet,  at  vero  hmus  proble- 
matis cafusjieriiuxtapmcti  dati  dif- 
ferentem pofitionem  manjfejiitm  efi. 
aut  enim  pmUum  extra  rectam  U - 
neamponitur  , aut  mipfa  . & fqui- 
de?n  in  Ipfa , vel  in  altero  eitts  terrm- 
no , vel  intra  ternimos . fi  vero  extra 
tectam  loieam , vel  d lateribus  poni- 
tur , ita  vt  ab  eo  ad  termbum  rectae 
lineae  ducta  angulum  faciat ; vel  in  di 
re-tumipfi  J ue  d fronte,  fiued  tergo, 
ita  rt  producta  linea  ad  dictum pun- 
ctiGnpertine.it . Huclides  autem  punctum  datum  ex 
tva  rectam  lineant  fitmpfit,  atque  d Ltteribtts.  fi  enim 
in  ipfia , frufira  duceretur  d puncto  ^ ad  B recta  li- 
nea , quippe  quae  iam  ducta  effiet  .at  fit  in  recta  li- 
nea B C piGictiem  fimiatur  inter  BC,  rei  in  directum 
ipfii , producta  nimirHtn  3 C ai  .A,  fimilitcr  in  ipfia  B 
xA  confiitustitr  triangulum  aequilaterum  D^dB:  la- 
tera autem  eodemprotendentur  modo , &demoifiiri 
tio  eadem  erit.  Qgtoif.loco  tnanguli  aeqiulateri, 
aequicruri  vti  IJaeat,  n.h.lo  mhiHS  eadern  fiequentur, 
denique  fi  punctum  daiiG-n  fuerit  :n  altero  rectae  li- 
neae termino,  nox  opus  erit  neque  triangulo,neque  al 
tero  circulo,  fied  foladeficriptio  vnius  circuli  fatis 
erit . centro  enim  dicto  termino , in  quo  efi  puiutum 
datum , interualio  autem  reliquo  ,fi  circulus  deferi- 
hatur , quot  quot  ah  eo  ad  circumferentiam  rectae  Unae  ductae 
fuerint , problema  efiiclenu 

RPOBLEMA  iri. 

« PROPOSITIO  III. 

Duabus  datis  redis  lineis  insqualibus 
amaiori  minori  squalem  abfeindere. 

Sint  dats  dti^  refta  lines  insquales  A B 
C ; quarum  maior  fit  A B.  oportet  a maio 
ri  A E minori  C aqualem  reftam  lineam 
abreindere  . ponatur  ad  A piinftum  ipfi 
C squalis  re«fta  linea  A D : & cemro 
quidem  A,  interualio  autem  A D cir  - 
culus  deferibatur  D E F.  et  quoniam  A cen 
tru  efi  D E F circul-Seric  A E ipfi  A D squa 
Iis . led  ^ C efi  squalis  AD.  vtraqiie  igitur 

ipraruiiiAE  C ipfi  AD  squalis  erit. Q^are  » 

&:  A £ ipfi  C eft  squalis-  Duabus  igitur  da- 
tis rectis  lineis  iniqiialibus  AB  C a maiori  AB  minori  C atqualis  Abrdfia  efi  A E. 

' "ViTc  oportebat. 

C THEO- 


Aeqaiau:]' 
ni?j;uio  pio 
XQuiiatero 
uu  iitee. 
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T H E O a.  I.  PROPOSITIO.  I 1 1 I. 

A Si  duo  trianguladiiolatera  duobus  lateribus  xqualiahabeantj 
^ alterum  alteri ; habeant  autem  ct  angulum  angulo  aequalem , qui, 
aequalibus reftis  lineis  continetur:  & bafimbali  seqiialem  habe- 
bunt j & triangulum  triangulo  aquale  eritj  et  reliqui  anguli  reli- 
quis angulis  gquales,  alter  alteri  j quibus  aqualia  latera  iubten- 
duntur. 

Sint  diio  triangula  A B C DEF,qu£  duo 
latera  A B A C duobus  lateribus  DE  DF 
zqualia  habeant, alterum  alreri,  videlicet  la- 
tus quidem  A B lateri  DE  aquale,  latus  ve- 
ro A C ipfi  DF  j et  angulum  B A C angulo 
E D F 5cq  ualem  . Dico  & bafim  B C bafi  E F 
aqualem  ede , ct  triangulum,  ABC  squale  • 
triangulo  DEF,  et  reliquos  angulos  reli- 
quis angulis  £quales,akerum  alteri ; quibus, 
aqualia  latera  rubtcnduntiirjnempe  angu- 
B Ium  ABC  angulo  DEF:  et  angulum  A C B,  angulo  D F E . triangulo  enim  A B 
C congruente  ipli  D E F , et  puncto  quidem  A polito  in  D,  refta  vero  linea  A B in 
ipfaD  £:  et  punctum  Bpunclo  E congruet;  quod  AB  ipfi  DE  fit  aqualis  . con- 
gruente autem  A B ipfi  DE;  congruet  & A Credcalinearecta  linea  D F,  cum  an- 
gulus B A C fit  aqualis  angulo  E D F .quare  et  C congruet  ipfi  F : eft  enim  rurfus 
redalinea  A C aqiialisreftaD  F . ftd  ecpunftum  B congruebat  punctoE.  ergo 
etbafis  B CbafiEF  congruet,  na  fi  puncto  quide  B congruere  ipfi  E,C  vero  ipfi  F; 

Cc^n.no.^  bafisB  Cbafi EF non congruii; duaredtahnea  ipacium comprehendent  : quod 
/ fieri  non  poteft . congruet  igitur  B C bafis  bafi  E F , ipfi  aqualis  erit . quare  et 

totum  ABC  triangulum  congruet  toti  triangulo  D E F,  et  ipfi  erit  aquale ; et  re- 
liqui anguli  reliquis  angulis  congruent , er  iplis  aquales  erunt . videlicet  angulus 
ABC  anguloD  EF  ,etangulusACB  angulo  DF  E.  fi  igitur  duo  triangula  duo 
• latera  duobus  lateribus  aqualia  habeant,aiterum  alteri,  habeant  autem  e:  angulu 

angulo  aqualem  , qui  aqualibus  redtis  lineis  continetur;  & bafim  bafi.  aqualem 
habebunt ; et  triangulum  triangulo  aquale  erit ; er  reliqui  anguli  reliquis  angulis 
aquales, alter  alceri;quibus  aqualia  latera  rubtenduntur:quod  oftedere  oportebat». 

P,  C.  COMMENTARIIS. 

A Si  duo  triangula  duo  latera  duobus.Iateribus.aqualia  habeant  alterum  alteri  ] at 

h:ic propofitioiie  duo  funt , qu^  dantur , Videlicet  duorian  laterum  pqmlhas  , ^ pqualitas  eo- 
rutn  angulorum,  qui  equuli^  lateribus,  continentur,  quae  quidem  proportione  darimanife- 
Jium  eft. queruntur  autem  tria , aequalitas  bafiim, aequalitas  triangtdorum,(^  aeqmlit.ts  reli- 
quorum angulorum . fed  quoniam  fieri  poteft  rt  duo  quidem  latera  duobus  lateribus  ftnt  aequa- 
lia , theorema  autem  verum  non  jit,  qubdnon  alterum  alteri  eft  aequale,fedvrraque  fmuLpro- 
pterea  addidit,aequalla  ejfte  latera  non  fimplicker,  fed  alterum  alteri. 
f-  B Trianguloenim  A B C congruente  ipfiDEF,  et  puntSo  quidem  A pofito in 
D >re&a  vero  linea  AB  in  ipfa  DE:  et  punctum  B pundtoE  congrucr,  quod  AB 
Dancwiftra-.  ipfi  DEfit aqualis,  et  reliqua. 

tio  pa:  fuper  Hic  demonftrationis  modus,qm  jit  per fupejpqfitionemftgurarumprpterquam  quod  approba 

pofitionc  fi-  ^ "Proclo  mathematicarum  fcientiartmperitiffirno,  eft  etiam  maximo  vftti  mathematicis -Ar 
chimedes  enimeumvfurpatnonfolumjnplams figuris  ,vt  inlibro  de  centro  gramtatisplano- 
uiiwB.  rum,fed  etiam  in  /olidis, vt  m libro  de  conoidibHs,& J/hproidibus. 

T » E O- 
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. LIBER  .1.  \ 

THEOREMA  II.  PROPOSITIO. 


Acquicrurium  triangulorum  qui  ad  bafim  anguli  interfefunt 
2Equales:&produ(9:is  aqualibus  redis  lineis  anguli  quifunt  fub 
baii  inter  fe  sequales  erunt. 


Sit  aqnicrure  triangulum  A B Qhabens  A B latus  lateri  A 
Caquale,  et  producantur  iiidireftum  ipfis  AB  AC  recia; 
lines  B D C E.Dico  angulum  q uidem  ABC  angulo  A C Bj 
angulum  vero  C B D angulo  B C E aqualem  efle  . fumatur 
cniminlineaB  D ,quod  vispunftum  F:atquea  maioriAE 
minori  A F squalis  auferatur  A G : iunganturqj  F C , G B. 

Quoniam  igitur  A F quidem  eft  fqualis  A G ; AB  vero  ipfi 
ACjdusFA  ACjduabusGA  A B fquales  funt,  altera  ' 
alteri  5 et  angulu  m F A G communem  continent.bafis  igitur 
F CbafiG  B ell  fqualis  j et  triangulum  AF  C fquale  triangu 
!o  A G B ; et  reliqui  anguli  reliquis  angulis  fquales  erunt,al-  ^ _ 

ter  alteri  jquibusfqualia  latera  fubtendunti!r:Videlicet  an- 
gulus quidem  AC  F fqualis  angulo  A B Gj  angulus  vero  A F 
C}  angulo  AG  B . Et  quoniam  tota  AF,toti  AGeftsquaJisjquarum  A B eftfqua 
lis  A C;  erit  et  reliqua  B Freliquf  C G fqualis.oftenla  eft  autem  F C fqualis  G B. 
due  igitur  B F,  F C duabus  C G C B fquales  funt,  altera  alteri;  et  angulus  BF  C 
fqualis  angulo  C G B : eftq;  bafis  ipforum  B C communis.ergo  et  triangulum  B F Exprsec- 
C triangulo  C G B fquale  erit ; et  reliqui  anguli  reliquis  angulis  fquales,  alter  alte  dcnce. 
ri.iquibus  fqiialia  latera  fubtenduntur . angulus  igitur  F B C eft  fqualis  angulo  C 
C B : et  angulus  B C F angulo  C B C.  Itaque  quoniam  totus  A B G angulus  toti 
angulo  ACF  fqualis  oftenfus  eft  , quorum  angulus  CBG  eft  fqualis  ipfi  BC 
F:  erit  reliquus  ABC  reliquo  ACB  squalis:  et  funt  ad  bafim  ABC  trianguli:  Adoisaj. 


oftenfus  autem  eft  & F E C angulus  squalis  angulo  GCB  ;qui  funt  fub  bafi. 
squicrurium  igitur  triangulorum  , qui  ad  bafim  anguli  inter  iefuntsquales;  et 


squicruriumigiturtriangulorum  , qui  : 
produftis  squalibus  reftis  lineis  anguli,qui  fuur  fub  bafi  inter  fe  squales  erunt, 
quod  oftendiife  oportebat. 


F.  C.  COMMENTuiRiyS. 


Theorerrntum  alia fmpHckfunt,alia  compofita . dico  autemfmpUcia  qtifcwiqueiuxtapofi- 
iiones,&  conclufiones  indimdua  Jh»t,ynum  habetina  datum,  et  vmem  qu^fitum-rt  fi  Euclides  ita 
dixijfet.ofmie  triangulum  aequicrure  aequales  habet,  qui  ad  bafim funt, angulos. compofita  vero 
fmt,quae  ex  pluribus  confia>itia,  velpofitiones  habet  compofitas, vel  conclufiones,  vel  etiam  v- 
trafque.compofitorum  autem  alia  fmt  complexa,alia  incomplexa-incomplexa  funt  quacumque  in 
fmplicia  theoremata  diuidi  non  pojfunt,  cmuftnodi  efi  quartum  theorema  ;m  eo  enim  & da- 
tum componitur , & quffitum,fed  datum  in  fimplicia  diuidi  minime  potefi,  vt  plura  fiant  theo- 
rematamon  enim  fi  triangula  aeqmles  habeant  angulos,vel  etm  dimtaxat,qm  eji  ad  vertlcem,re 
liqua  contingunt.complexavero  funt  que  cunque  in  fimplicia  dmduntur,vt  illud  theorema, Tria» 
g^a , <^r  parallelogratnma  quae  eandem  habent  altitudinem  inter  fe  funt,  vt  bafes. fieri  enim  po- 
tefi , vt  diuidentes  ita  dicamus. Triangida  quae  eandem  habent  altitudinem  inter  fe  funt , vt  ba- 
fes}?jr  mparaUelogrammisfimibter.Omnium  autem  compofitorum  alia  quidem  iuxtaconclufio- 
rxm  componuntur,ab  eadem  pofitione  ortum  habentia ; alia  vero  iuxtapofteiones,&  eandem  om 
lubtis  conclufionemlnferunf,  dr  alia  iuxtaconclufioneSjGrpofitiones  componuntur.  Itaque  iux- 
ta  conclufionem  compofitio  efi  in  quarto  theoremate,  in  eo  enim  tria  funt  quae  concluduntur, vide 
beet  bafes  aequales  efie,&  triangula  aequalia,& reliquos  angulos  reliquis  angtdis  aequales;qw 
hus  aequalia  latera  fubtendmttir . luxtapofitlones  compofitio  inuenitur  in  theoremaie,quod  tria 
gidiSfiilr  j^allelogranmifs,eandmhabeniibs{s  altitudinem  commmeefi.  iu.tta  vtrafque  autem 
V c 3 'in  illo. 


Theorema- 
ta fimplicia. 


Theorema  - 


coplexa,  alia 
ineompiexa. 


Theorema 
coa:^litu 
iosta  cendu 


E V C M B.  E L-E  ff  E N T. 


miUo.D'i.ttiietricircf4oi^ipJ^C^u!pfiitm  titmjp.ieia,tii>nlhicaslpscia cojthtenteshifarhmdim^^ 
KHrfiis  complexorum  ehcormatim  alu  Tmuerfilui  Cmr,  alia  ex  pari  icularibua  rmnerfalt 
;iiin  Tiico  - concludunt. ommno  autem  l}.u  compojitioncs  geometrae  ob  breu,e.item,  ac  rcfolatlones  excog:ta- 
mcompofita  fmt , non  rcfoluimtur;  compofita  vero  folmn  commoditates 
ili P’'pbentad  refel'jt:anem,qme  in  principia  eendie.his  igitur  confideratis  appare:  auintim  theofe 
cuiarfoii?  u-  macompofaum  ejfe,tumiuxtadari(rn,tutn  iuxta(iuefic/ffn,^vmmque  eorum, tiuae  compotan 
ciuciliilp  co  turperfebeum  Cilf-cverum.quamobrem  refolutio quoquevera  ejimvtroque.fmccnmquiadba 
t-iidisnt.  yjjjj  angul},fiueprod:i£lis  aequalibus  re^is  lineis  anguli  fub  bafi  aequales  fmt , aeqmrure  trian- 

Thales  <]Hni  gultemerit.  Huius  theorematis  muentor  fuit  Thales  ,vt  refert  Trodns.  is  enim  primus  dicitur 
ii  - anhnadueniffe  ormiis  aequicruris  angulos  qui  ad  bafm  effe  aequales,  ac  more  antiquorwn  aequa 

puus  muc  fimiies  appellajfe. 


THEOREMA  III.  PROPO.  VI- 

Si  trianguli  duo  anguli  interfefint  iequales,  ctxquales  angu- 
los fubtendentia  latera  inter  fe  aqualia  erunt . 

Sit  triangulum  ABC,  habens  angulum  ABC  angulo  A 
CB  jcqaakm.Dicoet  A B latus  lateri  AC  sq(ialee!re;fi  enim 
inaqualrs cft  AB  ipil  AC;  altera ipfarum  eft  maior  . fit  ma- 
>:huiup,  ior  A B;  atque  i maiori  AB  minori  AC  squalis  auferatur 
D B ; et  D C iungatur . Quoniam  igitur  DB  eft  squalis ipfi 
AC;  communis  autem  B C ; erunt  dus  D B B C duabus  A 
C CB  aquales, alteraalrerijetangulus  DBC  squalis  angu 
4.huiiw.  lo  A C B . bafis  igitur  D C bafi  A B eft  squalis ; et  triangu- 
lum DBC  squale  triangulo  ACB,  minus  maiori;  quod  eft 
abfiirdum.  non  igitur  insqiialis  eft  AB  ipfi  AC.  ergo  squa 
iis  erit  .Si  igitur  trianguli  duo  anguli  inter  fe  fint  squales , ee  squales  angulos 
lubtendentialatera  inter  fi:  squalia  erunt : quod  demonftrafie  oportflit. 

F.  C.  COMMTNTaRiyS. 


Trpfens  theorema  duo  hec  in  primis  ojiendit , theorematum  falicet  conuerfionem , & dedu^ 
Hoctheote-  Sionemadid,  quod  fieri  nonpoteji . coniiertitur  enimpr^cedemi  theoremati , &per  deduBio- 
jr»  piKccde  nm  ad  id , quod  fieri  non  poteJi,demonfiratur . conuerfio  autem  apud  Geometras  proprie  dici- 
tur , quando  conclufiones,^pofitmesviciffm  in  theorematibm  tranfinutantur , & quodpri» 
»pud  Geo  - conclufio , inpofieriori  pdfitiofit : & contra  pofitio  tanquam  conclufe  infertur,  vt  in  dio, 

jneti-as  <;;u*  ,Aequicrmum  triangulorum,qm  ad  bafm  at^idi  f quales  funt.poftio  quidem  efiaequicrure  trti 
ptopiic  dica  gultm : conclufio  autem  triangulorum , qui  ad  bqfim fiost , aequalitas . Et  quorum  anguli  qui  ad 
bafm  aequales  i ea  aequicruria  ficit  ,vt  in  boc  theoremate , in  quo  pofitio  qddemefl,  angido^ 
rum , qui  ab  bafm , aequalitas ; concbtjia  autem  aequalitas  laterum,  quae  aequalibus  angulie 
Conuallo  fiditenduntio' . efi  etiam  alia  conuerfio  tuxta  quemdam  dumtaxat  compofitorum  tranfimutationS. 

Si  enim  fit  theorema  compofitumdplmbHspofitionibus  incipiens  ,0- in  conclufionmdefmens, 
/umentes  conclufionem  ,0vnamexpofiit\orubus,  vel  etiam pluresicondufionem  faciunt  aliqiti 
Q^rto  o-  teliquarumpofitionum . & hocmodo  quarto  theoremati  oflauum  conuertitur , In  illo  erumpes- 
aauumcon  mmtur  quidem  dm  latera  aequalia;  0 angulus  angulo  aequalis , qui  aequalibus  lateribus  con- 
utttittir.  pnetur-.cocluditur  aut  bafimbafi  aequale  elfe..At  in  oBauopommtur  duo  latera  aequalioibafis^ 
bafi  aequa!is:0  concluditur  aT^ulum,qui  aequalibits  lateribus  continetur,  aequalem  effe.  Cum 
igitur  duae  fmt  conuerfmes,ea  quae  proprie  fic  dicitur, vtv formis  efi,0  determinata;alterave 
ro  varia,  0 non  in  vno,fed  in  multis  conuertens  ob  multitudinem  pofitionum,  quae  in  compofitie 
Theorema-  theorematibus  fi»it.TheoreTnatitmvero,quae cenuertuntur , aliapr§cedentia  vocare  confueue- 
to.q  rou®'  runt;  alia  conuerja.  Cim  enim  genus  quoddam  ponentes , aliquod  de ipfofymptomademofiratt 
«dOTria*^sut  hocprpcedens  appeUatur:0  cum  d contrario  pofitionm  qmdemfaciunt  fymptotna ; conclufione 
aliac5u«&.  vsrogeous ,cmiUM accidit,  comerfumvocatur .vtonme  triangulmtaeqmruft^ngidosqitt 
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bifm  fum,  aequales  habei.hceprecedens  eji.  Omne  duos  angulos  aeqtudes  bahds, 

Utera  quoque  aequales  angulos  fabtendentla  habet  aequalia, eJl  acqmcrure.  boc  couerfum  efl. 
c?  h^c  de  cbiierfionibus  geometricis  diCla  fu^idant.deduLfiones  vero  id,quod  fieri  nonpotfin  eui  DduAb  - 
dens  abfurdum  definmt,  & cuius  oppofud  omnes  fatemur,  accidit  autem  ipfartt  alias  definere  in 
ea,qifaecomiimbustiotionibtis,velpojiulatis,velpof!tionibusopponUt/frs  alias  in  ea,qi<ae  prius  eiii . 

detnonftratis  contradicunt.Namfextum  hoc  theorsn7a,qnod  accidit  fieri  non  poffe  ofiendit , cim  d?iis  abfur- 
defiruat  communem  notionera  illaon:  Otme  totum  eJl  maius  fuaparte.  otianum  vero  definit  qui-  ddiimne. 

dem  in  id , quod  fieri  mn  potefi ; non  tamen  defiridt  communem  notionem , fed  id  quod  per  fe- 
ptimum  theorema  ofienf!m.efi.quod  entmfeptimum  fieri  pojfe  ssegamt , Isoc  illud  afirmans  confe 
qui  ofiendit  qs,qui  quffitumnonconcediml  .ennuis  autemdedacHoadid,  quod  fieri  rtonpotefifit 
tnens  quod  cum  quffito  pugnat , ST  lioc ponens  progreditur, donec  euidenti  aafurdo  occuratyperj^ 
Uludpofitionem  dejirueiis,c^rmat  id  quod  d principio  querehatur.cmmno  emm  fcire  oportet  ma 
thematicas  probationes  omnes  vei  d principiis  ejfe  ,vel adprincipiaivt  etia  htqmtTorphyrins.  Matheman- 
eir  quae  dprmcipijs  fiint,itidem  duplices  effe.  aut  erum  ex  comunibus  notionibus,  fila  euiden- 
tiaper  fe  fidem  faciente  emanant ; aut  ex  ijs,quse  ante  ofienfa  fuere.  Quae  vero  ad  principia  aut  Qpijs  $ut  uel 
principia  ponunt  j aut  deflnmnt . quaeprinctpiaponmt  refdutiones  vocantur;atque  hss  opponun  m principia. 
tur  compofitiones.  fieri  erut}ipot^,yt  d principiis  illis  ad  qupfmm  ordinate pmedamusyilr  hoc 
liihil  aliud  eft,nifi  compofitto . quae  vero  principia  dsfiruuntfidedutTiones  ad  id,quod  fieri  nonpo- 
tefi  nuncupantur . aliquid  enim  eonm,quae  conee/fa,manifeJ}aj,funt  definiere  huius  ipftus  viae  Dcduciio- 
miaiHs  efiiatque  efi  hac  fylloftftnus  quidcan,fedtia»idem,qui  in  rejblutione.  NarniadedisHioni-  nes  ad  id,  ^ 
hus odidfquoifieTinonpotejimxtafecuttdurnhypothetkarKmTatiQcitiatianummodwn  comple-  ^ 

xioefi.vt  fitriangulorumaequalesangHlosbaber^lwn  latera  aequales  iUos  angulos  fiubten-ien-  ' 
tia  aequalia  non  fint ; totum  parti  efi  aequale,  atqui  hoc  fierinonpotefi.triangulorwn  igitur  dtios 
an^os  aequales  habentium  latera  quoque  aequales  angulos  fubtendentia  aequalia  erunt . Vtitur 
autem  Euclides  conuerfione  quidem  mpropofitione  ipfa;  vtpote  qui  coneiufionetn  quinti  theorc- 
tisyVt  datum  accipiens, pofitionem  illius  afiiuitxit,vt  qupfitumi  dedubiione  autem  ad  id,quod fie- 
ri non  potefi  in  confirui3ione,{!r'  demonfiratione  vtitur. bec  ex  "Proclo. 

THEOREMA.  I I,I  I.  PROPOSITIO.  VII. 

In  eadem  rei^a  lineajduabus  eifdem  redis  lineis  ali^  duse  redje 
lineae  «quales  , altera  alteri  non  conftituentur  ad  aliud , atque  ^ 
aliudpundumjad  eafdem partes,  eofdem, quos primcered« li- 
ne^,terminos  habentes. 

Si  enim  fieri  poteft,in  eadem  refta  linea  A B dua 
bus  eiidem  reftis  lineis  A C C B alis  diia?  redea 
linea  AD  DB  zqualesjaltera  alteri  conftitnancur 
Ad  aliud,  atque  altud. punftum  C Dj  ad  cafdcm 
partes  vt  ad  C D,  eofdem  habentes  terminos  A B, 

«juosprimzrcftzlinczdcavr.  CA  qnidemiitgqua 
lis  DA,  eundem, quem ipia terminum, habens  A; 

C B vero  fit  aquatis  D B,  eundem  habens  B ter- 
«ninum;&:  CDiungaty .Itaque quoniam  AC  eft 
«equalls  AD;  critetihgulus  ACD  angulo  ADC  aqualis  . maior  igitur  eft  A i.huios. 

D C angulus  angulo  D C B . quare  angui  us  C D B angulo  D C B nuilto  maior 
crit.Ruriusquomam  CB  eftzqualis  DB;  etant^ulus  CDB  zqualiscrit  angu- 
lo D C B:  oitenfus  autem  eft  ipfo  multo  maio  r ; quod  fieri  non  poteft.  Non  igitur 
in  eadem  re&alinca  duabus  eifdera  redis  lineis  aiiz  duz  redz  linez  zquaJes,aI  ce- 
ra alteri  conftituentur  ad  aliud,  atque  aliud  pundum , ad  eafdem  parces , eofdem, 
quos  primf  redx  linez,terniinos  habentes;qiiod  oftendilTe  oportebat. 

F.  C.  COMMEFlT.ARIf'S. 

Ho^heorema  rarum  quiddam  habet;  quod  haud  frequenter  propofiiiembus,  quae  feientiam 

. • “ . . parium 
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.pxrhiiit  euer.Te  confueuk . per  negationem  enim , & non  per  affirmationem  formari  haiiif  qua- 
quam  ipfarHm  proprium  ejljcumpropofttiones  geometricorwn , arithmeticormq,  theorematum 
Q tnagm  ex  parte  affirmationes  fita.  Cauffikautemeil  (ytinqmt  ^rifiotelesj  quoirniuerfale  affir 
, mansfcientijs  maxime  conuemtjtanquammagiaidoneumy^  tum  indigens  negatione,  atyniuerfa 
le  negans  etiam  affirmatione  indiget,  ex  negantibus  enim  tantum  neque  demonfiratio , neque  ra- 
“ tiocinatio  aliqua  conflat ; acpropterea  demonflrantes  fcientiae plurima  affirmantia  oflendmt  na 
J.  ro  autem  mgantibns  conclufiombus  utuntur . hpc  Troelus . Theo- 
■ remaueror, tu! toi  habet  iafus.Nampm6hm  D vel  cadit  extra  ^ 

''neas,ACCBfVermtra,veimipfis.&fiqMidemextra,hocduo- 
busmodb  fit;  aut  enim  altera  linearum  .AC  CB  fecat  alteramip- 
forum  AT>  DB,  aut  neutra  neutram  fecat . cadat  primum  extra  , 
fecetfi_AD  ipfxmCB,utapparetinprimafigura,&Mgatur  CD. 
cui  quidem  conflru&iotu  Emlidis  demonfiratio  corruit . Sed  cum  ea 
breufs , & quodammodo  iffifcuraquibufdam  vifaflt,  planius,^ 
apertius  fic  explicabitur.  Itaque  quoniam  A Cefl  aequalis  ipAiA  D, 
eritatigidus  ACD  angulo  AD  C aequalis,  angulus  autem  ACD 
maior  efl  angulo  DC  B;  quippe  quod  totim  maius  fit  fita  parte.  ait~ 
gulus  igitur  AD  C angulo  DCB  efl  maior.  Sed  CDB  arduius  ea- 
dem ratione  maior  efl  angulo  AD  C.  Qj^e  angulus  CDB  ar^tdd 
DCB  multo  maior  fit  neceffie  efl . Rurfus  quoniam  BC  eflaeq^s 
B DU  erit  & angulus  CDB  aequalis  ar^o  DCB.  atqui efien- 
fits  efl  multo  maior;  quodfierimmpoteft.  firMiter  demonflrabitur 
idem fequi abfiirdum  fireSialineaB  DfecetipfamAC.  cadat  dm 
defimSxm  D extra  lineas  AC  CB,  ita  vt  neuttra  neutram  fecet ; 

producantur reBae Unae  AC  AD  'm  ptoiBa  EF.  Qwmiam 
igitur  AC  efl  aequalis  A D, angulus  ACD  ad  bafim  attulo  AD  C 
aequalis  erit ; &prodKBis  AC  AD,  erit  angulus  FDC  fub  bafi 
acqualisaitgulo  D CE.  Rurfus  cum  BC  fit  aequalis  ipfi  B D,  an- 
gimus BCD  angulo  BDC  efl  aequalis,  fed  FDC  as^idus  maior  efl 
atiguh  CDB.  quare  &DC  E ipfo  DCBcfl  maior , pars fcHicet  to 
to;  quod  fieri  ngnpotefi . Flonakter  demonfirabimus  feqmab- 
firrdum , fi  punBunt  J5  intra  diUas  Irneas  cadere  ponatur,  de- 
nique in  ipfis  cadere  non  peffemanifeflo  conflat . totum  enim 
parti  ejfet aequale.  Videtur  autem  hoc , ut  inqsdt  Troelus , 

Th»rema  Igiyijna  effe  oBaid  Theorematis : fiquidem  ad  illius  demonfira- 
confert , & neque  fmpliciter  elementum  efl , neque 
feuidctiu.  elementire : non  enm  ad  plura fuam  extendit  vtilitatem.ra- 

rijjlmum  igitur  ipfius  vfwn  aptid  geometram  inueiuemus. 

THEOREMA  V.  PROPOSITIO  VIII. 
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Si  duo  triangula  duo  latera  duobus  lateribus  «qualia  habeant, 
akeru  alrerifhabeant  autemjCt  bafim  bafi  f qualerangulu  quoque, 
qui  aqualibus  lateribus  continetur  angulo 'gquale  habebunt. 


Sint  cino  triangula  AB 
C,  DEF,  qna:  duo  late- 
ra AB,  AC  duobus  la 
teribus  DE  DF  arqua- 
lia  habeant  alterum  alte- 
rijvsfitAB  quidesqua 
le  DE;  A C uero  ipfi 
D F : habeant  autem  et 
bafim  B C bafi  E F sqiia- 


/ 


1 


r 


\ * •N.  y ■ 

L'  I E E R.  . ,1.  \ 12 

|$m  . Dico  angulum  quoque  B A C angulo  E D F fqnalem  cfTe.  Triangulo  enim 
ABC  congruente ipfi  D EF  triangulo  j etpunifio  quidem  B poEroiii  E ; retfta 
vero  linea  B C in  E F:  congruet , et  C punftuin  punAo  F,  quoniam  B C ipE  E 
F eft  fqualis.Itaque  congruente  B C ipfi  E F ; congruent  et  B A AC  ipfis  E D 
DF.  fi  enim  bafis  quidem  BC  bafi  EF  congruit;  latera  autem  BA  AC  lateri 
bus  ED  DF  non  congruunt, fed  permutantur ;vt  EG  G F:  conftituentur in 
eadem  re<9:alinea,duabus  eifdem  redis  lineis , alia:  diis  red»  linee  equales , altera 
alteri ; ad  aliud  atque  aliud  pundura ; ad  eafdem  partes ; eofdem  habentes  termi- 
nos. non  conftituuntur  autem ; vtdemonftratum  eft- non  igitur , fi  bafis  BC  con  In  ant«e - 
gruit  bafi  EF,  non  congruent  et  B A A C latera  lateribus  ED  D F-  congruent 
igitur  • Q^are  et  angulus  E A C angulo  E D F congruet , et  ipfi  erit  xqu^is.  Si 
igitur  duo  triangula  duo  lacera  duobus  lateribus  aqualia  habeant , alterum  alteri; 
habeant  autem  etbafim  bafi  aqualem  : angulum  quoque  gqualibus,  lateribus  con- 
centum angulo  f qualem  habebunt : quod  demonftrare  oportebat. 


F,  C.  COMME  MT^RIFS. 


Odlauuiii 

Tiieorenu 


0 Bmwn  Theorema  quarti  comerfum  efl,  vt  fupra  diximus,  non  tamen  iuxta  propriam  con- 
uerftonem,7ionemmtotamiUiuspofitmem,conclHfmem,  totamq^  conclu/ionempofitioncm  quaj-d  coa 
facit.  Sed  aliquam  quidem  ex  pofidotubus , oliquamTero  ex  conclujionibus  quarti  theorematis  u«fum  eft. 
contexens, ymm  quid  eorum , quae  in  illo  data  fuerunt,  ojiendh. 

PROBLEMA  III I.  PROPOSITIO  IX. 

Datum  angulum  redilineum  bifariam  fecare, 

Sit  datus  angulus  redilineus  B A C.  Itaque  opor- 
tet ipfum  bifaria  fecare.  Sumatur  in  linea  AB  quod 
vispundum  D;  & a linea  AC  ipfi  AD  aqualis  au  a 

feratur  AEj  iundaq;  DE  conftituatur  in  ea  trian- 
gulum aquilateruni  D E F;  & A F iungaiur.  Dico 
angulum  B A C a reda  linea  A F bifariam  fecari. 

Quoniam  enim  AD  eft  aqualis  AE;  communis  au 
tem  AF:  diia  DA  AF  duabus  EA  AF  aquales 
funr,altera alteri ;& bafis  DF  aqualis  bafi  EF.  an- 
gulus igitur  D AF  angulo  E AF  eft  aqualis  . Qua- 
re datus  angulus  redilineus  B A C ^ reda  linea  A F 
bifariam  fedus  eftiquod  facere  oportebat.  • 


F.  C.  COMMENT^RIFS^ 

Datum  angulum  redilineum  bifariam  fecare  } .Angulus  hoc  loco  Ipede  datur,qmppe 
qia  redilineus  fit,  & non  qidlibet . namque  angulipn  omne  bifariam  fecare  ex  dementari  irfiitu 
tione  non  licet ; quandoquidem  ambiguum  etiam  ejiyuum  omnis  angulus  bifariam  fecari  poffti 
Sedioms  autem  ratio  non  ab  re  difiinda  fuit : m quamlibet  enim  proportionem  fecareprpfentem 
confrudionem  trafgreditur.yerbi  gratia  in  tres,  rei  quattuor, rei  qmnquepartes  aequales. nam 
redum  quidem  angulum  trifariam  fecare  pqffumus,  paucis  eorum,  quae  pojierius  tradentur, 
rtentes-.acutu  rero  mitiime,  rufi  ad  alias  lineas,  quae  mixtae  funt , tranfcendimus . Datum  aum 
angulum  redilineim  trifariam  fecare  docuit  Nicomedes  ex  conchoidibus.alij  vero  ex  alijs  lineis 
mixtis  idemfecerimtyjamrru  ijs,  quae  dgrpcis  n-t^uy&vi^msKi  dicHtur,nos  quadrates  appella 
re pojpmus . alij  ex  lineis  ccmcis,  vt  Vappus  tradit  in  quarto  libro  coUediommmathematica- 
rwn . alij  dmque  ex  Irneis  Jp}raii^,de  quibus  Archanedes,incitaai  in  datam  proportionem  da 
tum  angulum  redHineum  fecuerunt . ^ornm  cmtemplationes  cum  Sfficiles  fmt,prefert}m  ijs^_ 
qui 'trflitufpitur,mprpfentia  omittemus.  ' 

' DE  confticueturineatriangulum.aquilateruin  DEF. 

< liem 


Omnem  ar 
pulum  bife 

ex  elemenia 
liinftiwtio- 
jienon  iiccr. 
Reclum.  an- 
gulum crifa 

portiimiiS  , 

minime, nili 
ad  lineas, .. 

Tcendamus. 


4 


V. 


fatcti  trian  - 
guli  a-cjui  - 
aarcconlti- 


E V C-A-I  D.  E I.  E fe  E N T. 

Idm  etim  fequetur  fi  loco  aeqidlateri  tim  in  hoc,  tum  in  feqaentibm  aequicm'e  tficmgtdum 
conJl\tuamiM,&  dmonjiratio  ej^em  erit. 

PROBLEMA  V.  PROPOSITIO  X. 

Datam  redam  lineam  terminatam  bifariam  fecare* 

Sit  data  reda  linea  terminata  AB.  oportetipram  A 
B bifariam  fecarc.conftituatnr  in  ea  triangulum  zqui- 
laterum  ABC;  ficfecetur  ACB  angulus  bifariam  re- 
da linea  CD.  Dico  AB  redam  lineam  inpiindo  D 
bifariam  fecari . Quoniam  enim  A C cft  zqualis  C B; 
ccmmunis  autem  CD;  duz  AC  CD  duabus  BC 
CD  zonales funt;alteraalteri:etangulus  ACD  zqua 
Iis  angulo  KCD.  bafis  igitur  AD  bafi  BD  eftzqiia 
lis . et  cb  id  reda  linea  terminata  AB  bifariam  feda  eft  in  pundo  D ••  quod  face 
re  oportebat. 

F.  C.  COMMENT.AB.irS. 


Hoc  etiam  Theorema  ejl,  quod  reBam  lineam  terminatam  ponit.  Si  quidem  exvtraque  parte 
infinitam  terminare  ncnpeffmiis . Infimtae  nero  ex  altera  parte  tantum,  nbicumque  pmitiwn 
aci  ip:atiir,in  partes  inf  quales  fit  feBio.  eteiiimquaein  eijdem  partibus  eji,  in  quibus  reBa  linei 
mfiiiita  exiflit,reUqm  finita  exifiente  neceffario  eJi  maior . relinquitur  igitur,  nt  ex  ntraque paP 
ReAs  linea  te  finita  accipiatur , quae  bifariam  fecari  de- 
taniinatarn  igi . Apollonius  nero  Terg^us  retiam  lineam 
terminatambifariamfecatlnbucmodwn.  Sit, 
fecat.  inquit,  reBa  linea  terminata  AB,  quombifa 
riam  focare  debemus,  ir  centro  qwdem  Afati 
teruaUo  autem  A B circulus  defcribatur ; 
rurfus  centro  B,  & interuallo  B A defcriba 
\ tur  alius  cinulus ; & ducatur  C D communes 

circuh-t  um  feBwnes  conjungens , quae  reBam 
irneam  A B bifariam  fecabit.  lungantur  enim 
AC  CE,  quae  inter  fi  aequales  funt,  cum 
ntraque  ipfi  A B fit  aequalis . communis  autem  C I>;  & D A eJl  aequalis  OB  ob  eandem 
caufiam . angulus  igitur  AC  D eJl  aequalis  angulo  BCD.  quare  .A  B per  quartim  bifariam 
fiBa.Jl. 

PROBLEMA  VI.  PROPOSITIO  XI. 


Datseredseline^apudo  in  ipfa  dato  ad  redos  angulos  redam 
lineam  ducere. 


Sitdata  reda  linea  AB,  et  datum  in  ipiapil 
dum  C.  oportet  a piindo  C ipfi  AB  ad  re- 
dos  angulos  redam  lineam  ducere.  Sumatur  in 
AC  qiioduis  pundum  D:  ipfiq;  CD  zqua- 
lisponarur  CE,  et  in  DE  conftituamr  trian- 
gulu  fquilaterum  F D E,  et  E F iungatur-Dico 
datzredflineg  ABapundoC  inipfadato,ad 
redos  angulos  dudam  efle  F C . Quoniam 
enim  D C eft  aqualis  CE,  ct  F C communis  j erunt  dux  D C CF  duabus  E 
C CF  xquales,  altera  alteri:  et  bafis  DF  eft  xqualisbafi  FE.  angulus  igicurD 
C F angulo  E C F eft  zqualis : et  funt  deinceps  . Quando  autem  reda  linea  fu- 
per  redam  lineam  infiftens , eos  qui  deinceps  funt , angulos  aquales  inw  ie  fece- 
riureduseft  vterque g qualium  angulorum. ergo vterque  iplorum  DC?Vi  fCE 

cft 

V 


LIBERI.  tj 

eft  re<Sus.  dat*  igitur  reft*  line?  A B a putido  in  ipfa  dato  C ad  rcfto*  angulos 
dudaell  FC  reda  linea.quodfecifl'e  oportuit. 

F.  C.  COMMlNT^AHly^S. 

Dat*  red*  lincf  a pundo  in  ipfa  dato.  ] linea  (pecte  datur  ; pmtlm  rero  pofittone:  ff- 
^od  vel  in  medio  erit  reSae  Itnae , vel  in  altera  eius  extremitate . Euclides  in  medio  retiae  li-  ProHonat» 
nae  fumpJit.Quhdfim  extremitate alterafu»iatitr,velipfamproducentes,  reliqua eedem modo  “ 
eonfiruemus ; vel  aliter  propofitum 


Qw  Aj3o!- 
lomu;  te^la 
iituamadce 
^os  anaa. 
ksdudt. 


J.!  U 1*. 
foftul.j. 


neauiate  h 
o«  fmni* 
tur  £]uo  6- 
dcdum  /it. 
j.huiiis. 
$,fiuiu. 


affequemur . ^ppoUomusautemre- 
Ham  lineam  ad  reUosat^ulos  ducit 
hocpoBo . Sit  data  qiddem  reSia  li- 
ttea  datum  vero  in  ea  punSmt 

£,  & in  tmea  fumpto  quouie 
punSo  D,  ab  ipfa  C B auferatur  C 
E aequalis ipfi  CD:  & centro  qui- 
dem D , interuaUo  autem  D E cir- 
ftdus  defcribatur.  Rjtrfufq,  centro  E» 

& interuaUo  E D altus  circulus  de- 

fcribatiir:&’  apun£io  f,  inquo  circuli  fehmeemfecant  y ducatur  FC.  Dico  eam  ad  reSos  an 
gulos  ejfe.fl  emm  iungatur  FD,  FE  aequales  inter  fe  erunt. fed  & DC  C E aequales;  & ed- 

mumsFC.  Qjiare  ex  oSauo  anguli  qui  ad  C eriaminterfe  aequales  ftntnecejfe  ^.Sireropu» . QuSio^a 

Sum  in  extr  enatate  redae  lineae  fumatur,  ita  faciendum  cen-  ^oin  in  eC 

/etTroclus.  Sit  reda  linea  .AB  y datumq,pu>u:twn.A,CT 
fimituri»  .AB  quod  vis  pun^ium  C,  dquo  ipfi  .AB,  que- 
madmodum nos  docuit,  ad  redos  angulos  ducatur  C E:  & ab 
ea  ipfi  A C aequalis  ahfcindatur  C D . angulus  vero  qm  efi 
ad  C per  redam  lineaM  CF  hifariamfecetur : atque  d puit- 
do  D ipfi  EC  ad  redos  angulos  duda  occurat  redae  irneae 
€F  in  F pundo;  O"  F A IwigaUtf.  Dico  af^ulum,qui  ad  A 
redimeJfe.Quamainenm  D C efi  aequalis  C A,  communis 
autem  CF,  ^ angulos  aequales  continent , quod  angulus  ad 
C bifariam  fedus  e}2 1 erit  & DF  ipfi  F A aequalis, & om- 

tna  fmiliterper  quartum  theorema  omnibus  aequalia . quare  & angulus  ad  A aequalis  efi 
gulo  ad  D.  angulus  igitur  ad  A redus  erit ; quod  facere  oportebat. 

problema  VII.  PROPOSITIO  XI  I. 

Super  datam  redam  lineam  Infinitam , a dato  pudojquod  in  ea 
non  eft, perpendicularem  redam  lineam  ducere. 

Sit  data  qoidem  reda  Unca  infinita  AB»  da* 
tum  vero  pundnm  C,  quod  in  ea  uon  eU-opor 
tet  fuper  datam  redam  lineani  infinitam  A B,i 
dato  pundo  C;,  quod  in  ea  non  eft,  perpendi- 
cularem redam  lineam  ducere . Sumatur  enim 
ad  alteras  partes  ipfius  A B red*  line?  quod 
vis  punctum  D:  et  centro  quidem  C,  interual 
lo  autem  C D circulus  defcribatur  E F G:  et  E 
C in  H bifariam  lecerur:  iunganturq;  C G 
H CE.  Dico  fuper  datam  redam  lineam  inftf 
citam  A £,  a dato  pundo  C,  quod  in  ea  nott 
eft,  pe  rpendicularem  CFI  dudameffe.  Quo- 

ciam enui aqualis  eft  GH  ipfi  HE,  communis  autem  HC,  du?  GH  HC, 

%abus  EH  HC  «quales  funt,  altera  alteri» &balis  CG  eftfqualis  bafi  CE. 

' • D angulus 


4JIU1U!. 


jtofttii-r- 

(o.Auiar. 


S.humj. 


E V C L I D.  E L E M E N T, 

$.ngulas igitur  CH  Q anguJo  E H C eftfqualisj  & funrdeiiiceps.cum  autem  te- 
craiinea  fuper  rectam  lineam  inii 11  ens  eos  > qui  deinceps  funt  anguios,  aquales  in- 
Difij-io,  ter  fe  fecerit;  re<ftus  eft  vterque  f qualium  angulorum ; et  qug  infiAit  recta  linea 
erpendicuJaris  appellatur  ^ cam,cuiinfiAit.ergofuper  datam  rectam  lineam  in 
nltam  AB  adato puncto  C,  quodin eanon  eA,perpendicuIarisductaeft  CH, 
quod  facere  oportebat. 

P.  C.  c 0 M M E N T ^ K l y S. 

Oenc-i^ides  jjqc  problema,vt  refert  TrocluSfOenopides  primus  ind.^.gtuutjvrile  ipfum  ad  afrdogiam  - 

fi‘ftuins.perpendicuUrpn  yero  Antiquorum  more, gnmoneik appellat, qmium  & gnomon  hori-i- 
Papenaicu  - T.onti  ad  Angulos  reBos  ejt-  quae  autern.  ad  angulos  reBos,  ead^  eji  perpendicularis,habitHdine  ■ 
lare  anti^iii  tantum  ab  ea  dijferens,  cum  fubieBo  eadem  fit,quemadmodmn  etgjwmton.  Rurfusperpeiidicula-  • 
^”°u'°ni’nc.  (fi3.‘^p'^na,^afoiida-quand&enimpu»Biim,d  qu<}perpeTt^ular!s  rcBalmcadu— 

citifT  in  fubieSo  plano  fit  xplana  appellatur : quando  autempunBitm  fit  fiAlhne,atqKe  extra  fia^ 
kiis  piana^  h!eB!mplanimJ'oli4a.& plana  quidem odreBamlineam  ducltur,fol:idtperoadplanum.QtM- 
& folida.  re  tieceffarium  efi illam  non  ad  vnam  reBam  Irneam  angulos  reBos  facere',  fed  ad  omnes,  quae  in 

fuhieBo  exiflentes  p[ano.  ipfiam  cotsfingicnt  . In  hoc  igittff  problemate  Euclides  perpendicularem  • 
planam  ducere  proporit,  quippe  cum  ad  reBam  lineam  ducatur :&■  quatenus  in  vno  plano  ormix  • 
(etfifiantjferr^o  prioceiat  - Citin  linea  quae  efi  ad  anulos  reBos- quoniam  pmBum  in  ipfa  fim^  . 
ptrnn  efi , nuUdefifi^mitatis  necatas' t datam  vero  reBam  Ihieam  infimtam  ponit , cimpun-  . 
Bum,  a quo  perpendicdafis  duci  debet,  extra  tpfamfiatuxtur . fi  enim  non  elfet  iifauta,  poter  St 
ita  punBim  fumi, -pt  extra  quidem  reBt^Uneanftffet,  mSreBtm  autemiffi,  adeo  vtprotra- 
BareBa  lin^mipfupnncideret,  & non  fieret  pr(ilema.^dde,quoimfieffet  rr^ifuta,  pojfemus  . 
etiampimBumitafimcre,vt fiduceretur perpendicularis,  tionin  ipfamjedextraipfafnneceffx  , 
Xio  caderei.His  igitur  de  causfis  recta  linea,ad  quomperpendicularis  duceda  efi,mfimtapomtter, ' 

THEOREMA  VI.  PROPOSITIO  XIII. 

^ Cumredalineafuperreftamco.riftensUneamanguIos  fecerit, 
vel  duos  redoSjVel  duobus  redis  cquales  efficiet. 

Recta  enim  linea  qusdam  AB  fuper rectam  C 
D confrftens.angiiids fadat  CB  A ABD.Dtco  C 
BA  ABD  anguios;  vel  duos  rectos  efiejVel  duo- 
bus recds  fquales.fi  enim  GB_A  eR  aqualis  ipiiA 
* B D , duo  recti  funt;  fin  minus,  ducatur  a puncto  B 
ipfi  GD  adjpect.Qsangulos  BE,  anguli  igitur  CB 
E E B D funt  duo  recti.  Et  quoniam  C B E , duo- 
bus CB  A ABE  eftsquaIis,cdmmnnis'appon%* 
tur  E B D.  ergo  anguli  C B E E B D tribus  angulis  GB  A ABE  EBD  fune 
fquales.Rurfus  quoniam  DBA  angulus  eft  fqualis  duobus  D BE  EB  A,  com- 
munis apponatur  ABC.  anguli  igitur  DBA  ABC  tribus  D B E E B A A 
Asioma.1^  B C fqii^es  funt . At  oftenfum  eft  angulos  quoque  C B E EBD  eifdem  tribus  ■ 
f anales  efteiquf  vero  eidem  fun.tfquaUa,  et  inter  fe  «qualia  funt.ergo  et  anguli  C- 
BE  EBDipfisDBA  A B C funt  |qQ^cs*  funtq;  G B E E B D duo  refti.  an- 
guli igitur  D B A A B C duobus  ce^is  aquales  efunti  ergo  cum  reSaEnea  fuper 
rectam  lineam  coniiftens  angulos  feeerit,vel  duos  redos, vel  duobus  redis  fquie§ 
efficiet.quod  oportebat  demonftrare, 

E.  C,  COMMtyjT^Riys. 

^ Cum  reda  linea  fiiper  reftam  lineam  confiftens  angulos  fecerit . J iAiimaduerten 
dmefixVtiTtquitTroclus ,EiuMeminhiicpropofitionemax'[mataddigentidmadhibuijpr.  no»  ■ 
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ejiiw  fmplkiier  Sixit.Omms  recta  linea  fitper  recta  linea  conJiJlh,yel  duos  reSos  facit,  rei  duo 

bus  rectis  aequales,fed  f.  angulos  fecrtii.qmd  enim  fi  in  rectae  ikese  extrenutate  cofiftens  rnum  ■ 

e^cit  angulum^  accidifne  quandoque  kimc  duobus  recUs  aequalem  ejfe^  hoc  certe  fierinonpo- 

ieft.Omtusfiqii.demrectilineus  angulus  duobus  reClls  efi  minor, Quemadmodum  omriisfoUdits  mi  Omnis  an- 

nor  eji  quattuor  rectis. Q^d  fi  angidim,qm  maxime  (dnufus  ejjerideatur , accipias , hunc  quo- 

que  augebis,  tanquam  ewn  qui  duorum  rectorum  menfuram  adiiuc  non  recipit.Qportet  igitur  re- 

ttam  lineam  fic  confifiere,rt  angulos  eficiat.  nor. 

T H E O R E M A 'VI  I.  P R O P O.  XIIII. 

Si  ad  aliquam  redam  lineam , atque  ad  pu  netum  in  ea  duj  rc~ 
dg  line$  non  ad  eafdem  partes  poiit9,  angulos  qui  deinceps  funCj 
duobus  rectis  f quales  fecerintjipfg  red«  lineae  indirectum  iibi  in 
uicem  erunt. 

Ad  aliquam  enim  redam  lineam  A B,  atque  ad  A 

punftiimin  ea  B,  dufredflinefBC  BD  non  ad  ] 

eafdemparte^pofiteangulos, qui  deinceps  funt,  A i 

EC  A B D duobus  redis  gquaies  fadant.Dico  B D | 

ipfi  CB  indiredu  eiTc.fi  enim  B D non  eft  in  diredu  j 

ipfi  CB,  fitipfi  CBindiredum  B E.  Quoniaigi  | 

tur  reda  linea  AB  fuperredam  CBE  confiftitjan  c, p ExanMcc 

guliABC  ABEduobusredisfunt  fquales.Sed  doicc. 

et  anguli  ABC  ABDriintequalesduobusredis.anguliigitur  CBA  ABEip 
Es  C B A A B D fquales  erunr.eois  auferatur  A B C.ergo  reliquus  A B E reliquo 
A BD  eft  fquaIis,minormaiori,quodfjerinon  pot.non  igitur  B E eft  indiredu  ip  ■ 

C BC.Similiteroftendemus neque  aliam  quampiam efie , prfter  BD.  crgoCB 
ipfiBD  indiredumerit.Si igitur  ad  aliquam  rectam  lineara.atqueadpundum 
in  eaduf  reftelineg  nonadeaidem  partes  policf  angulos, qui  deinceps  funtjduo- 
bus  redis  fquaies  fecerint , iplf  redf  lineg  indiredum  fibi  inuicem  erunc.quod  de  ^ 

monftrare  oportebat. 

/.  C.  COMMENTARIIS. 

IIocTbeoremaprpcedentiseonuerfimejl,e!r  per  deductionem  ad  id,quod fieri  non  poteJf,ofie  th^on^aa 
ihur.fic enim conuerjk  theorematum  ofiendi  debent,vtinquit Tr ocius.  fet dcdacHo 

'neadidjCjd 

THEOREMA.  VIII.  PROPOSITIO.  XV.  £da£ 

Si  du?  redf  lineae  fe  inuicem  fecuerint , angulos  qui  ad  uertic6 
flint, inter  fe  f quales  efficient. 

Dusenim  red*  lines  AB  CD  fe  inuicem  ie-  . 
centmpundoE.  Dico  angulum  quidem  AEC  an- 
gulo D E angulum  vero  C E B angulo  AED  xqua 
lemelTe.  Q^niam  enim.redalinea  A E fuperreda 
CD  confiftcnsanguiosfacitCE  A AEDjerunt-^i 
duobus  redis  «quales  . Rurfus  quoniam  redalinea 
D-Cfupef  redaniAB  cofiftens  facit  angulos  AED 
DE  B;  erunt  AED  DEB  anguli  «quales  duobus  re-  c 'O  ^ 
dis.Oftcnfiim  aute  eft  angulos  quoque  CEAAED 

duobusredisefle«quales.anguliig!tur  CE  A AEDanguEsAED  DEB  ^ 
quales  fuat.  communis  auferatur  AED.  ergoreliquusCE  Areliouo  BED  eft 

Da'  f qualis. 


. E V C f/I  D.  E L E M E N T. 
arqualis . Simili  rarione,  & anguli  C E B DEA  a:quaies  oftendentur.  Si  igitur  dnj  ** 
rectjE  lines  fc  inuicera  fecuerintjangulos^qui  ad  verdccm  Tunt,  squales  efficient, 
quod  oftencere  oportebat. 

corolearivm, 

^ Ex  hoc  manifefte  conftat  redas  lineas  quot  quot  fe  inuicem  fe 
eant,  facere  angulos  ad  Tedioneni  quattuor  redis  gquales. 


F.  c,  CQMHE1>^T.AKIVS. 


Asiguli’deia  ^r^idi qmdehKepsfmt ai> aculis,  qie adverticem tdi§ernnt ; hortem enm ortus  ex duon 

ad  ijloruuero  ex dt^atalu  ab  altera. fe^a.Nafi  reEialinea  Ipfaitife&n 

ucitictni,  maiKs,aUeramq-Jm  extremo  fecis, duos  cingulos  fecerit;hos  deinceps,  angulos  rocamus.  Si  uero 
duae  re3ae  linae^fe  inuid fecuerinty  anguli  ad  uertieS  ejjiciunturjic  di6ii,quod  yertices  in  eode 
Angulorum  pimQo  comunftos  habeant . Fertices  autem  ipforim  fient  pimila,^  quae  plana  dum  contrabun-’ 
tiOTco.  fifj-  ^ angulos  efjiciunt.ltaque  hoc  deorema  ojiendit  duabus  reSis  lineis  fe  inuicem  fecantibus,  aa 
aXhide^n  ga/of  ad  yertteem  aequales  e^e:  inuentum  quidem  a Thalete  primo , yt  inquit  Eudemus , ab  Tu~ 
uentii.  cLderero  demonftratimi ; inquodeed  confiruSlio,  ytpote minus neceffariaidemonflratio  enin 
expofitione  contenta  confiruckone  abqm  non  indiget. 

Exhocmanifeftumeft.  ] CoroSariismefiquodexprpcedentidemoJirati(meapparet.corol 
Corollaria  [oria  erummelementari  inJiitunQne fmt  ,yt inquit  Troclus,  quae  fmulcum aliorum  iemonfira-- 
tionibus  apparent, ipfa  yero  non  prpeipue  cptpruutur : reluu  idqmd  in  prpfentia  propefitwn  efi, 
ri  inititutio-  tuon  querebatur  quidem fi  duabus  reilis  lineis  fe  hmeem  fecantibus , anguli  ad  verticem  f quales 
Ee.  ejfent.  dum  autem  hoc  ofienditur,  fimul  etiam  oflifion  eft,quattuor,qiafii(nr,angtdos,quat.tuorre 
ilis  aequales  ejfe . Corollarium  igitur  efi  theorema  ^quod  ex  alterius  problematis  fUeltheoretna-' 
tis  demonfiratione  ex  itnprouifo  emergit.nam  ueluti  cafit  quodam  in  corollaria  incidere  uidemur, 
Corollaija  neque  enim  proponentibus  Tiobis  , neque  etiam  qupcentibus  ohuiconfefeofferwit.Ceroilariorunt 
geomenio»  aero  alia  geometrica  funt,  alia  arithmetica,& rurfus  alia  problematibus  confequentia  fient, alta 
ffceoreOTori^afi  & oliadireQisofienfiombus ,aliadedu£liombHsad'id,quodfieriimpotefi,ofie 
coa  duntur.HuiusautemtheorematisconuerfionaTrocloitademonfiratur, 


uasua  Pio 
do  demon  - 

ibaeux. 


Si  ad  aliquam  reftam  lineam  dus  refts  lines  non  ad  eafdem  partes  fiimpts  an 
gulos  ad  uerticem  squales  fecerint , ipfs  re.Ss  lines  indiredu  fibi  inuicem  erunt. 


Sit  enim  reSla  linea  qupdam  ipfa  quod  vis 

punSum  Ci&adC  duae  retiae  l ineae  CD  CE  non  ad 
eafdt partes fi(mptae,quae angulos  .ACU  BCEaequa 
lesfaciant.Dicoqifas.-iiD  CE  indiretlum  fibiipfis  ef- 
fe.QuQmam'erdm.  fe^i  linea  'CD  fiuper  retiam  linea 
.A  B infifi'it  s duos  angulos  duobus  retiis  efiicit  aeqiea^ 
ij.Jiiuiu.  les i videlicet  DCB,  Sedaj^ulus DC .A  ij»- 

gulo  BC  E efiaequalis.anguli  igitur  DCB  BC  E duobus 
retTis  aequales  fiunt , Itaque  quoniam  adaliquam  retlamlmeam  BC  duae  reSae  fineaecott» 
fequenter  CD  CE  non  ad  eafdem  partes  fumptaenoi^ulos  deinceps  duobus  re0is  aequales  efiU 
S4.iinlus.  cimt : indiretlum  fibi  mdeem  errnt-. 

THEOREMAIX.  P R O P 05  I T I O XV^I. 

Omnis  trianguli  vno  latere  produdo  exterior  angalas  vtroque 

interiore)  &oppofito  eftiriaior. 


1 


■/ 


I.  I E I?  R. 

SitttiangulamABC,  etvnumipfius larus  BC  ad  D 
producatur.  ]3ico  exteriorem  angulum  A C D vtroque  in 
teriore,  et  oppoiito,  videlicet  C B A et  B A C maiorem  ef 
fe . Secetiir  enim  A C bifariam  in  E,  et  iuncta  B E produca 
tur  ad  F;  ponaturq;  ipfi  B E fqualis  E F.  iungatur  prg terea 
F Cj  et  dufta  A C ad  G producatur.  Quoniam  igitur  AX 
quidem  eft  gqualis  EC,  B E vero  ipfi  EFj  duj  A E E B dua 
busCE  EF  fqiiaies  funt,  altera  ^teri : et  angulus  A E B 
angulo  F E C eft  fqualis,  ad  verticem  enim  funt . bafis  igi- 
tur A B f q ualis  eft  bafi  F et  A B E triangulum  triangu- 

lo F E C,  et  reliqui  anguli  reliquis  angulis  fqualcsjalter  al- 
teri^quibus  fqualia  latera  fubtendunrur.  ergo  angulus 
B AEeftequiisanguIoECF.  Sed  E CD  angulusmaior 
eftipfoE  CF.  maior  igitur  eftangulur  A CD  angulo  B A 
E.  Similiter  refta  linea  B C bifariam  fedta,  oftendemr  etia 
B C G angulus, hoc  eft  A C D angulo  ABC  maior.Omms  igitur  trianguli  vno  la- 
tere produfto  exterior  angulus  vtroque  interiore  et  oppofito  maior  eft.qucd  opor 
tebat  deroofiftrare.  - 

THEOREMA  X.  PROPOSITIO  XVII. 


Ii,  ri.--./ 


Omnis  trianguli  duo  anguli  duobus  redis  minores  funt , quo- 
modocumque fumptiv" 

Sit  triangulum  ABC.  Dico  ipfius  ABC  tria- 
guli  duos  angulos  quoraodocomque  ftimptos  duo 
bus  reclis  minores  effe . producatur  enim  B C ad 
D;et  quoniam  tr^nguli  AB’C  exterior' angulus 
ACD  maior  eftinteriore,  etoppofitefAB  C:  c6- 
munis  apponatur  A C B.  anguli  igitur  ACD  A 
C B angulis  ABC  B C A maiores  lunc.Sed  A C 
D AC'B  funt  fquales  duobus  redtisi  ergo  ABC 
B C A duobus  redis  funt  minores.Similiter  dcm5 
ftrabimus  angulos  quoque  BAC  A C-B,itemq;C  AB  ABC  duobus  redis  mi- 
nores efl'e.Omnis  igitur  trianguli  Uuo  anguli  duobus  reilis  minoresluuri  quomo- 
documque fumpti.  quod  deraonftrare  oportebat. 

. r.  C.  COMMENTARIIS. 


Nunc  tiwdem,vt  inquit  Troclus,mietemmite  ofi^itur, trianguli  duos  quoflibet  angulos  dua 
buj  redis,  mnotes  ejjefmfequentlbiis-vero  detertnhudsitur  etiam  quanto  fmt  maiores,  nempe  reli 
quo  trian^ian^o : tres  e?tmipfius  la^tdi-duokts  redis  aequt^es  funt.  quare  duc  taito  rrimc- 
tesfmtdssohjts  r'eE^,quantus-ejl  reliquus  ttjanguli  as^ul  «J. 

' THEORXMA  XB  EROPOSlTiO  a. 

Omnis  trianguli  i^aias  iatus  maio- 
rem angulum  fubtendit.  ' 

Sil  tritogoliMn  A.B,G  habens  latus  A C la- 
tere AB  maius.  Dico  et.  ABC  anguium  augn 
lo  B C A maiorem. efle . Quoniam  enim  A £ - 
ipsior  eft,qa^  AB,  ponatur  ipfi  AB  arqualis  AD;  et  BD  iungatur.  Et  quo- 
niam tri^guli  BD.C  exterior  angulus  eft  AD  B,  erit  is  maior  interiore,  ct  op-  i^Amus. 

pofitd 


\ 


• E V C L I D.  E L E M E N T. 
pofito  D CB.Sed  ADB  aqualis  eft  ipfi  ABD,quddet  latus  AB  lateri  AD 
iit  cqiiale.maior  igitur  eft  et  A B D angulus  angulo  A C B.  quare  ABC  ipfo  A C 
B mulco  maior  erit.  Omnis  igitur  trianguli  maius  latus  maiorem  angulum  fubteii 
dit:  quod  oportebat  demonftrare. 

THEOREMA  XII.  PROPOSITIO.  XIX. 

Omnis  trianguli  maiorem  angulum  maius  latus  fubtendit. 

Sit  triangulum  a B C maiorem  habens  ABC 
angulum  angulo  BC  A.  Dico  et  latus  AC  latere 
A B maius  efle . Si  enim  non  eft  maius , vel  A C eft 
aquale  ipfi  A B,  vel  ipfo  minus  . aquale  igitur  non 
eft, nam  et  angulus  ABC  angulo  A C B aqualis  ef 
fet.non  eft  autera.non  igitur  A C ipfi  A B eft  asqua 
le . Sed  neque  minus . ellet  enim  cc angulus  ABC 
angulo  AC  B minor,  atqui  nen  eft.non  igitur  A C 
minus  eftipib  A B.  ofiefum  autem  eft  neque  zqua 
le  cfle . ergo  A C ipfo  A B eft  maius . Omnis  igitur  trianguli  maiorem  angulum 
maius  lacus  fubtendk.qiiod  oportebat  demonftrare. 

F.  C.  COM-MZl^r^KlVS. 

Hoc  procedentis  sheoremeSis  conuerjwn  efi, quare  &per  deduSionem  ad  id, quod  fieri  non 
tefi,demo>iJiratur. 

THEOREMA  XIII.  PROPOSITIO  XX. 

Omnis  trianguli  duo  latera  reliquo  maiora  runt,quomodocum 
quefurapta. 

sit  enim  triangulum  ABC.  Dico  ipfius  ABC 
**  triaguliduolaterareliquomaioraefisjquomodoax 

que  iumpta;videiicet  latera  quidem  B A A C maio- 
ra latere  B C;  latera  vero  A B B C maiora  latere  A 
C:etlateraB  C C Amaiora  ipfo  AB.  producatur 
enim  B AadpuiiftumD;  penaturq;  ipfi  C A «qua- 
lisAD;  et  D Ciungatur.  Quoniam  igitur  D A eft 
y.huius.  aqualisAC,  eriret  angulus  ADC  anguloACD 
cquaiis . Sed  B C D angulus  maior  eft  angulo  A C 
D.angtilus  igitur  B C D angulo  A D C eft  maior .Ec 
quoniam  triangulum  eft  D C B, habens  B C D angu 
Es  anteee  - Ium  maiorem  angulo  B D C:maiorem  autem  angulum  maius  latus  fubtendit : erit 
deate.  latusD  B latere  B C maius.Sed.D  B eft  aquale  ipfis  B A AC.quarelateraBA  AC 
ipfo  BC  maiora  sut  .Similiter  oftendemus  et  latera  quidem  A B B C maiora  efie  la 
tere  C A:  lacera  vero  B C CA  iplb  A B maiora.  Omnis  igitur  trianguli  duolate 
ra  reliquo  maiora funtjquomoaocumque  fumpta.  quod  oftendere  oportebat. 

F.  C.  C 0 M M E N T ^ R I V S. 

Hoc  theoTif-  Trefens  theorema,yt  fcnbxt  Troclsis, Epicurei  impugnare  confueuermtitum  sAfim  ipfim  nut 

nia  Epicu.w  nifefiwn  ejfe  dicentes,  tum  nulla  egere  probatione,  ^fino  autem  fnanifeflum  elfe,oJiendmt  ex  eo, ' 
9^"*^  berba  in  altero  iateru  extremo  pofito,  .Afinus pabulu  expetens,vnu  latus  peragrat,& non  1 
Afluo  niaai  duo..Aduerfiia  hec  dicendum.Theorema  fenfu  quidem  manzfeflum  effe,n<m  autem  & Jcieraiamgf ' ■ 
fellsCT.  ratme.nudtis  enim  rebus  hoc  actidit.exmpligrana  ifftis  cdefacit.  boc  quoque  fenfidm-  ■ 

dubitatum 


1 


L 1 . B E R.  i,  -*»»’  z6 

ifMtatifm  efltfed  quo  nam  pa&o  calefaciat,  coiuatuere  fcienpae  officium  fJl.Sic  igitur  duo  trian- 
gidilaterareliquo  ejfe  maiora, fenfuimamftfium,quo  aut  hoc ffat  dicere  adfcietiapertinet.^lq 
aliter  hoc  theorema  demonfirarunt , re&a  Irnea  minime prodi^a;yt  videre  licet  apud  Trocltt. 

THEOREMA  XIII  I.  PROPOSITIO  XXI. 

Si  aterminis  vnius  iateris  trianguli  duf  re^tse lines  intra  confti 
tuantur, h9  reliquis  duobus  trianguli  lateribus  minores  quidem 
erunt-maiorem  vero  angulum  continebunt. 

Trianguli  enim  A B C in  vno  latere  B C a terminis 
B C du$  refta;  linez  intra  conftitnantur  B D D C.  Di- 
co B D D C reliquis  duobus  trianguli  lateribus  B A A ^ 

C minores  quidem  efle, maiorem  vero  continere  angu-  / \ 

lumBDCanguIoB  ACfproducatur  enimBDME.  / Esan 

Et  quoniam  omnis  triaguli  duo  latera  reliquo  funtma  / p/  \ te. 

iora,erunt  trianguli  A B E duo  latera  B A A E maiora  / / \ \ 

latere  B E.  communis  apponatur  E C?  ergo  B A AC  / / \\ 

ipfisBE  E Cmaiora  funt.Rurfus  quoniam  CE  D tria  // 

guli  duo  latera  C E E D funt  maiora  latere  C D,  com-  // 

munisapponaturD  B.  quareCE  EB  ipfis  CD  DB  ^ — c 

lirnt maiora.  Sed  oftenfum  eftB  A A C maiora  efle  B 
E EC.  multo  igitur  BA  ACipfisBD  QCmaiora 

funt . Rurfus  quoniam  omnis  trianguli  exterior  angulus  interiore , et  oppofl  to  eft 
maior:erit  trianguli  C D E exterior  angulus  B D C maior  ipfb  C E D.Eadem  ratio 
tie  et  trianguli  A B E exterior  angulus  CE  B ipfoB  A C eft  maior . Sed  angulus  B 
D C oftenms  eft  maior  angulo  C E B.  multo  igitur  B D C angulus  angulo  B A C 
maior  erit/  Q^are  fi  a terminis  vnius  lateris  trianguli  dus  reftf  line®  intra  confti- 
tiiantur,hg  reliquis  duobus  trianguli  lateribus  minores  quidem  erunt,maiorem  ve 
to'angnlum  continebunt,  quod  demonftrare  oportebat. 

PROBLEMA  yill.  PROPOSITIO  XXII. 

Ex  tribus  redis  lineis, quf  tribus  redis  lineis  datis  f quales  fint,  ^ 
triangulum  conftitua-c.  oportet  autem  duas  reliqua  maiores  effe, 
quomodocumque  fumptas  5 quoniam  omnis  trianguli  duo  latera 
reliquo  maiora funt,quomodocumquc  fumpta. 

Sint  tres  dat®  reftg 
lines  A B C,  quarum 
du®  re  qua  maiores 
fintj  quomodociique 

fumpt®,vt  fcilicet  AB  / V \ B 

quidem  fint  maiores  / ; \\  \ 

guam  C,  ACvcro  ma  — , . Si? S — ■ 

iores  quam  B,  ctpr®  \ j j 

terea  B C maiores  , \ \J  J 

quam  A . Itaq;  opor-  \. 

tet  ex  reii-is  lineis 

Squalibus  ipfis  A B C 

triagulu  c6ftituere.ex 

ponatur  aliqua  recfta  lineaD  E , terminata  quidem  ad  T> , infinita  vero  ad  E;  et  po- 
natur ipfi  quidem  A «qualis  DFjipfi  vero  BsqualisFG,  ccipfiC®qualisCH:et 


j.poftuL 


Problonaifi 
alia  indeter- 
mmata,  alia, 
terminata. 
Determina- 
tio duplex. 


Theorema - 
rum  diuillo 
iuzca  ueiiun 
&/atruin. 
Problf 
dijiiito  iuxta 
■^S,  oaedfie- 
li.&  qd  non 
ittipoteik 


(.huius. 


E V C L I D.  E L E M E N T. 


centro  F,  ititeruallo  autem  F D circulus  deferibatur  D K L . Riiriusqj  centro  C,5t  in 
terualloC  Halius  circulusKLH  deferibatur , et  iunganciu-KF  KG.Dico  ex  tribus 
rsiSisIineis  squalibus  ipfis  ABC  triangulum KFGconfticutmnefle.  Quoniam 
enim  puntSum  F centrum  eft  D K L drrtili;  erit  F D sq  ualis  F K.Scd  F D elt  squa- 
lis A.  ergo  et  F Kipfi  A eft  squalis.Rurfus  quoniam  pundtum  C centrum  eft  circa 
li  L K Hj  erit  C H squalis  G K . Sed  G K eft  squalis  C.  ergo  ct  C H ipfi  C squalis 
erit.eftautem  er  F Gsqualis  B.tresigiturrertslinesKF  FC  GKtribusABC 
squales  funt . Quare  ex  tribus  rectis  lineis  KF  F G GK,  qus  iiint  squales  tribus 
datis  reftis  lineis  A B C, triangulum  conftitutu  tn  eft  K F G.qiiod  facere  oportebat. 

F.  C.  COMMEiiT^RIf^S. 


Trffens  preblems  determinarim  eji . problematum  enim  quemadmodum  dr  theorematum 
alia  qiddera  indeterminata  funt , alia  Tero  determinata.  Si  enim  hoc  modo  [impliciter  dixer  imia^ 
ex  tribus  re&is  lineis , quae  tribus  ^tis  re£iis  Irneis  aequales  fint,  triangulum  conflituere . prtr^ 
blema  'mdeterminatum  erit, &■  fieri  non  poterit.  Si  autem  addiderimus,qHarum  duae  reliqua  fint 
mmres,quoniodocumque  fumptae,  determinatum  erit , df  fieri  poterit . determinatio  erim  du- 
plex eJl , altera  qddem  pars  problematis , rei  theorematis , quae  pofi  expofiimem  pmtur 
gnificans  quid  fit  illud,  quod  qupritiar ; alterauero  ,quaepropofitt.onemTnhierfalemeJfeprohi- 
het,  explicans  quando , & quaratione , & quot  modis  id  quod  propofitumefi  fieri  pojfit , rt 
hoc  loco,  [oportet  autem  duas  reliqua  maiores  efre,qaomodocumque  fiimptas.quo 
niam  omnis  trianguli  duo  latera  reliquo  funt  maiora , quomodocumque  lumpta  ] 
&mfiexro  libro  n Ad  datam  reftam  lineam  dato  redilineo  ?quaIeparaI!elogramum 
applicare , deficiens  figura  parallelogramma , quf  fimilis  fit  alteri  dats . oportet 
autem  datum  redilineum , cui  fquale  applicandum  eft , non  maius  efle  eo » quod 
ad  dimidiam  applicatur , fimilibus  exiftentibus  defedibus>  et  eo  > quod  a dimidia» 
et  eo , cui  oportet  finiile  deficere.  ] Qjiemadmodian  autem  theorematum  iuxta  verum,  & 
falfumdimfio  fit,  iiaelr  problematum  iuxta  id,  quod  fieri  i dt  quodnonfieripotefi . Troclusin 
ctmmentarqs  citat  £ucl:dis  verba,  quae  d verbis  huiufice  d^not^ationis  dif crepant , vt  luce  cla 
rius  fit  Euclidis  demonjirationes  aliquibus  in  locis  d Theone  'mmutatas  ejfei  dr  eas,  quas  nunc  ba 
bemus  Theonis  ejfe,  non  Euclidis. 


PROBLEMA  IX.  PROPOSITIO  XXIII. 

Addatam  rediam  lineam , & ad  datum  in  ea  pundamjdato  an- 
gulo rediilineo  f qualem  angulum  redilineum  conftituere. 

Sitdataquidemrcdalinea  AB,  datum  ..  » 

vero  in  ipla  pundum  Aj  et  datus  angulus  re 
dilineus  D C E.  oportet  igitur  ad  datam  re 
dam  lineam  AB,  et  ad  datum  in  ea  pun- 
dnm  A dato  angulo  redilineoD  CE,  squa 
lem  anguium  redilmeum  conftituere.Suma 
tur  in  vtraque  ipfannn  C D CE  qufuis  pun 
da  DE,iungaturq;  DE,  et  ex  tribus  redis  !i- 
neis>qu$fqualcs  finttribus  CD  DE  EC 
triangulum conftituatur  APG,  itant  CD 
fit  f qualis  AF,  ct  CE  ipfi  AC,  et  DE  ipfi  FG. 

Itaque  quoniam  dufDC  CEduabusFA  A G gquales  funt,  altera  alteri ; ctbafis 
DE  eft  squalis  bafiF  C:  erit  et  angulus  DCE  angulo  F A G squalis.Ad  datam  igi 
tur  redam  lineam  AB,  et  ad  datum  in  ea  pundum  A,  dato  angulo  redilineoDC£ 
squalis  angulus  redilineus  conftitutus  eft  F A G.  quod  facere  oportebat. 


F.  C. 


.1 


f.  V 


LIBER  .1. 

F.  C.  COtiUiHT^KirS. 


'W 
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Et  cx  tribus  reftis  lineis , quf 
arquales  fint  tribus  CD  DE  HC 
triangulum  conftituatur  AFG.J 
reSa  lima  ^ B ahfcindatur  O 
dtqualis  ipfi  CE:  &■  centro  quidem 
interulo  euttem  ipfi  C D aequali 
defcribatwr  circulus : ir  rurfus  cen- 
tro G & htteruaUo  aequali  ipfi  E D 
alius  circulus  deferibatur , vt  circuli 
fe  inmern  i»  pun£lo  F feceta : & lun 
l/oaur  FG.  Dicoiam  fiSum  ■ 
sjpt,  quod  proponebatur . & demon- 


j.Hains. 


jJ*oaaI. 


/iratio  eadem  erit . Hoc  autem  problema  ab  Oenopidemuentum  ejfie  tradit  Eudemus. 

T H E O R E M A.  XV.  P R O P O S I T I O.  XXIIII. 

Si  duo  triangula  duo  latera  duobus  lateribus  aqualia  habeant, 
alterum  alteri , angulum  autem  angulo  maiorem,  qui  aequalibus 
redis  lineis  continetur;  et  balim  bafi  maiorem  habebunt. 

Sintduo triangulaABC  DEF,qu« 
duolateraAB  AC  duobus  lateribus  D 
E D F xqualia  habeant , alterum  alteri, 
videlicetiatus  quidem  A B squalclatc- 
ri  D Ejlatus  vero  A C a-qiiale  D F;  & an- 
gulus B A C angulo  E D F fit  maior.Di- 
co  etbafim  B C bafi  E F maiorem  efle. 


Hocth«>ie- 
m ;ab  Oeno 


\' 


\ 
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Quoniam  enim  angulus  B A C maior 

eft  angulo  E D FjConftituatur  ad  reftam  

lineam  D E,  etad  punfiuin  ea  D,anguIo  B AC  fqualis  angulus  E D C,  ponaturq;  dowe^fc 
alterutri  ipfarum  A C DF  aqualis  D C,etCE  F G iungantur . Itaque  quoniam  ^ 

AB  quidem  eft  squalis  D E,  A C veroipfiD  Gj  dua  B A A C duabus  E D D G 
aquales  funt , altera  alteri;  et  angulus  B A C eft  aqualis  angulo  E D G.crgo  bafis  4- 
B C bafi  E C eft  aqualis-  Rurfus  quoniam  aqualis  eft  D G ipfi  D F;  et  angulus  D 5.  huius. 
F G an^loDGP:  eritDF  GangulusanguIoEGF  maior.multo  igitur  maior  eft 
EFGangulusipfoEGF.Et  quoniam  triangulum eftEFC, angulum  EFGma- 
iorem  habens  angulo  E GFj  maiori  autem  angulo  maius  latus  fubtenditur;  erit  et  i?.hmufc 
latus  £ G latere  E F maius . Sed  £ G lacus  eft  aquale  laceri  B C.  ergo  et  B C ipfo  £ 

F maius  eric.Si  igitur  duo  triangula  duo  lacera  duobus  laceribns  aqualia  habeant, 
alterum  alteri , angulum  autem  augulo  maiorem,qui  aqualibus  rcAis  lineis  conci 
aetur:et  bafim  bafi  maiorem  habebunt.quod  oportebat  demonftrare. 


F.  C.  COMMENT-AEirS. 


Hoc  theorema  quarto  oppofitum  efi,  illud  enim  an- 
^ulosqtd  funt adrertices trianguloru  equales ponit, 
b''cinf quales;  illud  bafes  aequales,  hocinpqudes 
ejfe  demonflrat. 

Er  GE  FG  iungantur]rc5lii/infiZ  EC,  vel  cadit 
fupra  EF,  vel  'm  ipfam,  vel  'mfra  ipfim.  Euclides  vt 
fitpra  cadente  accepit.  Quod fi 'm  ipfim  cadat, vt  m fe 
eundaf^urafide  ofiendetur.  Sunt  enim  duf  B ^ .AC 
duabus  ED  DG  aequales:  & cu  aequales  contmeant 
tt^os,  Cr  bafis  B C bafi  E C aequata  erit.  Sed  £ G 


Hoctheor*. 
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efl  Pi^or,quam  E F,  yt  ikftnt  titaius,quapt  ipfiHt 
pars.er^o  (jr  BC  quitnEF  eji  maior. Cadat pojiremo 
\ mfia  ipfam.ut  m teniafigiira.Smiliter  demonflrabl- 
, mtis  bafm  B C bafi  EG  aequalem  effe . Cum  aut  duae 
ji.iiwns.  E F F D intra  triangulton  E D G conjlitutaeminores 
ftiit,quam  duae  E C CD:fujiDG  ipfiDF  aequalis; 
erit  reliquate  maior, quam  reliqua  EF.  Sed  BC  eji 
pqualis  EG.ergo  et  BC  quam  EF  maior  fit  neceffe  eji. 


THEOREMA  XVI.  PROPOSITIO  XXV. 

Si  duo  triangula  duo  latera  duobus  lateribus  «qualia  habeant, 
alterum  alteri,  bafira  vero  bafi  maiorem  5 & angulum  angulo  ^ qui 
«qualibus  lateribus  continetur,  rnaiorem  habebust. 

Sint  duo  triangula  ABC  D E F , qu^ 
duo  latera  A B ACdiiobssIateribasDE 
DF  sqttaliahabeaptj  aligruin  pJcerijvide- 
licet latus  A E jcgtiale  lateriDE , ?t  latus 
AClateri  D F:bafis  autem  BCbafi  eE 
fit  maior.pico  et  angulpm  B A C 

E D F maiorem  ciTe  . fi  enim  non  eft  ma-  

iorjvel  a:qiialis  eft,  vel  minor . squalis  au-; 

le  non  eft  angulus  B A C angulo  E D F : eflet  eniin  et  bafi§  B C E F f qualis, 
nen  eft  aut.no  igitur  iqualis  eft  B AC  angulus  angulo  EO  E.  fed  neque  minor,  mi 
nor  enim  ellet  et bafisBC  bafiE  F.atqui  no  eft.  npn  igitjir  angulus  B A C angulo 
E D F eft  minor.oftcnfum  aute  eft, neque  efle  fqualem.ergo  angulus  B A C angu- 
lo E D F neceflario  maior  erit.Si  igitur  dup  triangula  duo  latera  duobus  lateribus 
ffqualiahabeant, alterum  alteri, bafim  vero  bafi  maiorem;  et  angulum  anguJf)» 
qui  a^qualibus  lateribus  continetur  , maiorem  habebunt  . quod  demonurar^ 
oportebat. 

F.  C.  C 0 M M E }{  T K 1 y S. 


-Hocttro^c-  FloctheoremaoSlauo  quidemoppofaimefi,pr$cedentisyero  conuerfum  f quodalij  aliter  de- 
traditVroclus. 

cjriWeu-  THEOREMA  X^V  1 1.  PROPOSITIO.  XXVI. 

Si  duo  triangula  duos  angulos  duobus  angulis  jquales  habear, 
alterum  alteri, vnumq;  latus  vni  lateri  aquale, vel  quod  «qualibus 
adiacet  angulis,  vel  quod  vni  «qualium  angulorum  fubtenditur; 
et  reliqua  latera  reliquis  lateribus  «qualia,  alterum  alteri , et  relU 
quum  angulum  reliquo  angulo  «qualem  habebunt. 


Sint  duo  triangula  ABC  DEF,qua:dua® 
anguIosABC  B C A duobus  anguIisDEF 
E F O squales  habeant , alterum  alteri, videJi 
cer  angulum  quidem  A B Ceqiialem  angulo 
DEF;  angulum  vero  B C A angulo  E F j3.  ha 
beant  autem  et  vnum  latus  vni  lateri  a’quale, 
etprimum  quod  fqualibusadiacet  angulis; 
nempe  latus  B C lateri  E F-  Dico  etreliquala 
tera  reliquis  lateribus  aqualia  habere , iterq 
alteri, latus  fciiicet  AB  lateri  DE;  et  latqs  AC 
A 


E 


ipft 
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ipfi  DF  , et  reliquum  angulum  B A C reliquo  angiilo  E DF  aqualem ; Si  enim  • 
inf  qualis  cft  A B ipH  DE,  vnaiplariim  maior  eft . Sic  maior  A B,  ponacurqjG  B 
fqualisDE;  et  GCiungatur.  Quoniamigitur  B Gquidem  eftfqualisDE,  B C 
veroipfi  EF,duf  G B B C duabus  DEEP  gquales  runt,altera  alternet  angulus  G 
B C aqualis  angulo  D E F.bafis  igitur  G C baiiDF  ella:qualis:et  G B C triangula  4-hiu'w. 
triaguloDEF,etreliquiangulireliquisangulisfqualcs,aItcralteri,qiiibus  ^qualia 
latera  Tubtedutur.ergo  G C B angulus  eft  fqualis  angulo  D F E.Sed  angulus  DF  E 
angulo  B C A jqualisponitur.quare  etB  C G angulus  angulo  B C A cftsequalis, 
minor  maiori , quod  fieri  no  pot.non  igitur  insqualiseft  A B ipfi  D E.  ergofqua 
lis  eric.eft  aurem  et  B CsqualisTEF.  Itaque  duf  A B BC  duabus  DE  EFaequa- 
les  funt,alrera  alteri, et  angulus  ABC  «qualis  angulo  D E F.bafis  igitur  A C bafi  D 
F,et  reliquus  angulus  B A C reliquo  angulo  EDF  eft  fqualis.  Sed  rurlus  fint  late- 
ra,qu«  «qualibus  angulis  fubteniuntur  fqualia,  v:  A B ipfi  D E.Dico  rurfus  et  re-  • 
liqua  latera  reliqutslaceribus  fqualiaeflejA.C  quidem  ipfi  DF,  B CveroipfiEF: 
et  adhuc  reliquum  angulum  B A C reliquo  anguloEDF  fqualem. Si  enim  in«qua 
lis  eftB  CipfiEF,  vnaipfarnm  maior  eft.Sit  maior  B C,  fi  tieri  poteftjponaturq;  B 
iH  fqualis  E F,  et  A H iungatur.Qjioniam  igitur  B H quidem  cft  «qualis  E F,  A B 
veroipfi  D E;du«  A B B H duabus  D E EF  «miales  mnt,a]cera  alteri,  et  angulos 
«quales  continent,  ergo  bafis  AH  bafi  DF  eft  fqualis:  et  A B H triangulum  4.liuius. 
triangulo  D E F , et  reliqui  anguli  reliquis  angulis  «quales  erunt  , alter  alte-  . 
li,  quibus  «qualia  latera  fubtenduntur . fqualis  igitur  eft  angulus  B H A angulo 
EFD.  SedEF  D eft  «qualis  angulo  B C A.ergoet  B HA  angulus  angulo  B C A 


m 


eft  «qualis.Trianguli  igitur  A H C exterior  angulus  B H A fqualis  eft  interiori;  et 
oppofito  B C A, quod  fieri  non  poteft-qnare  non  inequalis  eft  B C ipfi  E F.  fqualis 
igitur.£ft  autem  et  A B «qualis  D E.  du«  igitur  A B BCduabusDE  EF  «qua- 
les funt,alcera  alteri ; angulofq;  «quales  continent.quare  bafis  A C «qualis  eft  bafi 
D F,et  ABC  triangulum  «quale  triangulo  D E F , et  reliquus  angulus  B A C reli- 
quo angulo  E D F eft  «qualis.Si  igituf  duo  triangula  duos  angulos  duobus  angu- 
lis «quales  habeanc,alterum  alteri, vnumq;  latus  vni  lateri  «qu.'ile,vel  quod  «quali- 
bus adiacet  angulis, vel  qnod  vni  fqualium  angulorum  fubtenditurjet  reliqua  late- 
ra reliquis  lateribus  «qualia,  alterum  alteri , et  reliquum  angulum  reliquo  angulo 
«qualem  habebunt,  quod  oportebat  demonftrare. 


F.  C.  COMME  h’T^RirS. 


Hoc  theorema  ad  Thaletem  refertur,vtTroclus  ex  Eudemo  tradit.  De  triangulorum  quidem  ] 
wcu,&  aequalitaietTfermfquaJitcitequfcimqueinelemeiitminjiitunone  dici  poterant , ex'fu-  i 
ferioribus  didicimus . De  quadrilaierisdeinceps  Euclides  agit;  prpeipue  yero  de  paralltlogram  1 
fnis:fmul  cum  horum  coiuemplatione  detrapexijs  djfferens.diuiditur  eram  quadrilateriim,vt  fu-  ‘ 
ferius  diSum  eji  in  parallelograr/tmum , & trapexturn-.rurfufqj  parallelogrammum  in  alias ^e~ 
ciwrdf  trapetum  fimiliter . Verum  quoniam  par  ailelograjnmsfm  quidem  ob  pqualitatis  partici-  j 
fationern  ordinatum  efi:trape^wn  vere  neque  eHtidem,neque fimilem  feruat  ordinem;  non  vnme  j 
rito  prpeipue  quidem  de  par  allelogrammis  fermonemhabet ; fmulyerocumhistrapixitmcon-  z 
templatwf.ex parallelorum  enim  feSiow  ortus  trapexiortm  apparebit , rt  procedentibus  nobis  * 
fet  manifeJium.Sed  quoniam  rurftis fieri  mnpotefi,yt  deparallelogrammorum,  vel  confzru&io-  ' 
ne,rel  aequalitate  aliquid  dicatur-abfque parallelarum  confideratieme ; yt  erum  ex  ipfo  quoque 
nommeapparet  paraUelogramnumefiy  quod  d parallelis  reSlis  Irneis  i regione  pofttis  deferibi-  j 
tur ; neceffario  d parallelis  doShinae  initium  facit . paulumyeroprogrejfus  ab  his  ad  parallelo-  i 
granmorum  traBationem  accedit,vno  yfus  theoremate  medio  inter  harum , illorum^  inliitutio-  a 
7iemelementarem,quod-qmdemyideturfymptoma  quoddam,  quod  parallelis  izieji,  contemplari:  ® 
primum autemortumparallelo^ammorum  eradit.taleoumeft.  [ Reifts line«,qu«  «quales,  ^ 
cc  parallelas  ad-ealdem  partes  coniiingunt,etipf«  «quaics,etparallei«  funt.jnamhi  J 
hoc confideratur  quidem fymptoma  quoddam  aequalibus,acp.-iraUelis;ex  comur^Btone autem  ap  z 
paret  para}lelogrammum,qiiodi3Sexaaeqs(dia,et  parallela  iregionepoftakahet.TaTaUelarian 
. . . _ £ 3 igitur 
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tgitur  femenem  neeejfario  preaffimptim  effe,  ex  his  conflat.  Tria  autem  aflumere  oportet,  ^uat 
parallelis  per  fe  infltntflpfafj,  expll  cant:&  cum  ipfis  couerttmtur.necjue  folum  tria  fmuljed  o- 
vnian quodque feorfion ah  alijs  fumptum . quorum  vnum  hoc ejl . reGa  linea paraUelasJecoBtt, 
alternos  angulos  inter  fe  aequales,  effe:  aliud, reUa  linea  parallelas  fecante  angulos  haerioresdua 
bus  redis  ejfe  aequales,  reliquimi  vero , reda  linea  parallelas  fecanre,angulion  exteriorem  inte~ 
riori ; & oppofito  aequalemeffe.  horum  autem /ymptomatum  yuumquodque  dentonfiratimpa- 
rallelas  ejfercdas  lineas  affirmare  potefl . Hoc  modo  & alii  mathematici  de  lineis  differerecoiu 
faeueruntyTruufcmufque Jpeciei  fymptoma  tradentes,  spoliamus  enim  in  qualibet  conicarum  li~ 
nearum,qiud  fymptoma  fit  oftendit:&  Nico  medes  in  cmchoidibus,&  Hippi.ts  in  quadrantibus. 
& Terfeta  injpificis.nampofl earum  ortum, quod ipfisper fe , & quatenus  ipfum  inefl,ajfm> 
ptum , conflitutam  nobis  formam  ab  mnibns  dqs  dijiingidt . Eodem  igitur  modo , & elemento- 
rtm  infiitutor  parallelarum  fymptomata  primum  imeftigat.Hec  ex  Trodo. 

THEOREMA  XVII  L PROPOSITIO  XXVII. 

Si  in  duas  redas  lineas  reda  linea  incidens  alternos  angulos  in 
ter  fesequales  feceritjparallels  erunt  red«line$. 

In  duas  enim  reftas  lineas  A B CD, 
redialinea  EFincidens  alternos  angu-  ^ 

los  AEF  EF  D aqu^es  inter  ie  fadat.  y 

DicoreAam  lineam  A B ipfi  C D paral-  ^ ” 

Iclara  efle.Si  enim  pon  eft  parallela,  pro- 
dudaAB  CD,  vel  ad  partes  BDcpn- 

uenientjvel  ad  partes  A C.producantur,  c 9 

conucniantq;  ad  partes  B Din  puaoG, 

Itaque  G E F triangqli  exterior  angulus 

AEF  maior  eft  interiore  et  oppofito  EFG>  Sed  et  £qiiaUs,quod  fieri  n6  pot.nonigt 
tur  A B CD  produdf  ad  partes  BD  conuenicnt.&militcrdemonftrabitur  neque 
conuenire  ad  partes  A C.  quf  vero  in  neutrasparteieonucniunt,paxalIelf  inter  fe 
fuiit.parallelaigitiireft  AB  ipli  CD.  Quare  fi  in  duas  reftas  lineas  teiSaEncaind- 
dens  alternos  angulos  inter  fe  fquales  fecerit , parailelginter  fe  cruncredf  lines, 
quod  oftendere  oportebat, 


F,  C,  C 0 . 
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Si  Siinduasreifiaslineasreiftalineaincidcns  altep 
nos  angulos  } yltenm  angulos  appellat  eos , qui  ne-  ? 

que  ad  eafdcm  partes , neque  deinceps  funt , fed  ab  inci-  jT 

dente  linea  difiingiasntur,  cum  vtrique  intra  parallelas  exi-  * 

Jiant  .dif erunt  autern  quod  alter  furfim  alter  deorfum  y 

ponatur.  Ft  exempli  gratia,redis  lineis  & C D exi-  ^ 5 

jlentibus , incideuteq,  m ipfas  reda  linea  E E,  angulos  y E y 

F DFE;  itemf^angidcis  C E E BEE  alternos  effe  dicit.  o 

ytpote  alterne,  commutatd  ue  ordine  vtxta  pefitionemfe  ha 

bentes.  lUud  autem  fciendim  ejl,cum  talis  fiS  rectarum  lineanm  fitus,  msaa  fymptomata  ex  Js- 
uifione  fex  fieri, quomn  tria  tantum  Ceometraaccep  it,  tria  veromifit.  vel  enim  ad  eafdempa/ 
tes  angulos fumetniis, vel  nonadeafdem:  & ft  ad  esfdem,velvtrofqueintrare€tas lineas , quas 
paraUdas  qflendit,velvtrofquee.ttra,velvaumquidentmtra,  alterimveroextra.SiveroKo<t 
ad  eafiiem  partes, fmiliter  vel  ytrofque  itttra,vel  extra, vel  vmem  intraygT  alterum  extra . Sht 
eiim  rurfus  rectae  lineae  .AB  CDfln  quas  incidat  recta  litm  E F:&  ad  HG  p&cta  producatur, 
Si  'igiturad  eafdc  partes  angulos  accipias,vel  vtrofq;  intra  poner,vt  BEE,&ES  H ,yd  ipfos, 
y E F,&  E F C,vel  vtrofq;  extra, vt  HEB  DE  C,vel  HE.A  CEGyVel  vnum  quidem  intnh 
alterumveroextra,ytHEB  EFt),velCFD  FESivelHEU  EFCtVelCFC  UE£, 

quadruplicittf 
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fjuadrupliciter  enmhi  dectpiioitiir.  Siverononadea.fdentpartes,v^vtrojqi4c‘intra,vt  .AtF 

JLFDiVelCFE  F E B;velvirofqne e.xtra,vt^EH  DFG,velHEB  C F C,velv)uenqui~ 

dem  mtraydlterum  vero  extri ; atque  hoc  rurfus  quadruplkiter,  vel  enim  ^EH  EFD,  vel  H 

EB  EF  D,vel  GFC  F E B,vel  CFD  F E Ctm  igitur  anguli  fex  modis  fumatur,Euclides  Cum  angu- 

tres  folas  fumptiones  elegit, v-nam  quidem  ex  ijs  angulis,qui  7wn  ad  eafdm  futit partes,et  qm  m~  Jj  ^ modis 

tra  tantum  fKn%&tur;quos  alternos  appellauit;duas  vero  ex  ifs,qui  ad  eafdem  partes  vel  vtrique 

intra  Jumunt:ir,qiios  duobus  rectis  aequales  effe  dicit:vel  vmts  quidem  extra,  alter  vero  intra  fu  . 

mtur,quos  dicit  inter  fe  aequales  eJfe.Tresvero  reliquas  omifit,vtpote  quos  eadem  omnino  con  puono  de  - 

fequatur . Sint  enim  ad  eafdem  partes  vtrique  extra  anguli  HEB  D F G.  Dico  bos  duobus  re~  git>idi<juas 

ctis  aequales  ejfe,  angulus  eram  DF  E angulo  HEB  angsdm  BEF  angulo  D F Cffi  aequet^  onuiit. 

lis.SiautemanguliBEF  EF  D duobus  rectis  fmt  aequales, ai^sdi  etiam  DF  G HEB  duobus 

rectis  aequales  erunt.  Sint  rurfus  mn  ad  eafdem  partes  aspuli  ^EH  E F D,  quorum  alter  fit  ex 

tra, alter  mra;ipfi  quoque  duobus  rectis  fwit  aequales . Quomam  entman^us  ^EH aequalis 

eficmguloBEF,anguliveroBEF  E F D duobus  rectis  aaquales  fient;  erunt  &atiguuotEH 

E F D duobus  rectis  aequales . Smtpofiremonmt  ad  eafdem  partes  vtrique  extraasiguli^EH 

D F C.Dico  eos  etiaminterfe  aequdes  effe.Hxm  eimangulus  .AEH  aequalis  fit  anguloB  E F, 

eit  angulus  DFC  ungulo  E F C,f:nt^  anguli  BEF  EPC  alterm  inter  fe  aetpealest  ang:di  etiam 

iwdEH  D F G inter  fe  aequales  fmt  Jiecejfe  efi. 

THEOREMA  XIX.  PROPOSITIO  XXVIII. 

Si  in  duas  redas  lineas  reda  linea  incidens  exteriorem  angulu 
interiori, et  oppofito,et  ad  eafdem  partes  aequalem  fecerit, vel  in- 
teriores,et  ad  eafdem  partes  duobus  redis  ^equalesjparallels  eriit 
inter  feredjE  lines. 

In  duas  enim  reSas  Eneas  AS  C D reeSa  li- 
neaEF  incidens  citeriorem  angulum  E G B in 
teriori  et  oppofito  C H D «qualem  faciat ; vel 
interiores , et  ad  eafdem  partes  B C H G H D> 
duobusTCcris  fquales . Dico  reftarn  lineam  A 
S reftf  C D parallelam  eile . Quoniam  enim  E 
C B angulus  f qualis  eft  angulo  G H D , angu- 
lus autem  E G B angulo  A G H,erit  et  angulus 
AGHanguIo  GHD  fqiia!is:et  funr  alterni, 
parallelaigitnreft  A Bipfi  CD.Rurfus  quoniam  anguli  B GH  CHD  duobusre  Exanteee- 
tflis  funt  «quales,er  fune  A C H B C H f quales  duobus  reftis  ^ erunt  anguli  A G H 
B G H angulis  B G H GHD  aquales . communis  auferatur  B G H.  reliquus  igi- 
t«r  A GH  eft  fqualisreliquo  GHD:  et  funt  alterni. ergo  ABipliCD  parallela 
erit.Si  igitur  induas  rcilas  lineas  re(fta  linea  incidens  exteriorem  angulum  incerio 
ri  et  oppoliro,ec  ad  eafdem  parces  «qualem  fecerit, vel  interiorcs,et  ad  eafdem  par 
tes  duobus  rectis  «quales  j parallela  erunt  inter  feredf  linef . quod  dcmonftrare 
oportebat. 

F.  C.  COMMENTARII'  S, 


Hoc  theorema  d Ttolemp  aliter  demonfiratter,vt  tradit  Vroclus. 

Theorema  xx.  propositio  xxrx. 

parallelas  redas  lineas  recta  linea  incidens^  et  alternos  angu 
Jos  inter  fe  aequales , et  exteriorem  interiori  et  oppofito , et  ad 

caTdem 


Tkeoremia 

Fioiema:o 
aiiter  demS- 
foacu. 
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^ eardcm  partes  aqualem , et  interiores  et  ad  eafdem  partes  duobus 

rectis  jequales  efficiet. 

In  parallelas  enim  redas  lineas  AB  CD  re 
' da  linea  incidat  E F.  Dico  alternos  angulos 

AGH  GHD  inter  fe  aquales  efficere,  et  exte 
rioreEGB  interiori  etoppofito,  et  ad  eafdc 
partes  GHD  squale:  et  interiores  et  ad  eaP- 
dem  partes  BGH  GHD  duobus  redis 
«quaies.Si  enim  inxqualis  eft  A G H ipfi  G 
H D,  vniis  ipforum  maior  eft.Sit  maior  A G 
H.et  quoniam  A OH  angulus  maior  eft  an- 
gulo GHD;  communis  apponatur  BGH. 
anguli  igitur  AGH  BGHanguiis  BGH 
z).  mus.  .GHD  maiores  funt.Sed  anguli  A G H B G H ftint  «qualcs  duobus  redis.ergo  B 
^ GH  G HDanguIi  fune duobusrcdis  minores.  0^2  veroi  minoribus,  quamfinc 
Poft.5.  ^duo.redi  in  infinitum  producuntur  reda:  linex  inter  fe  conueniunc.  ergo  redsH- 
‘ nea  AB  C D in  infinitum  produda  conuenient  inter  (e . atqui  non  conueniunt, 

cum  parallele  ponantur . non  igitur  insequalis  eft  A GH  angulus  angulo  GH  D. 
i5.kaius.  quare  neceffario  eft  eqiialis  .angulusautem  AG  H fqualis  eft  angulo  E G B-  ergo 
et  E G B ipfi  GHD  gqualis  erit,  communis  apponatur  B G H.anguli  igitur  E G B 
BGH  funt  fquales  angulis  BGH  GHD.  Sed  E G B BGH  fquales  funt  duo- 
bus redis.ergo  et  B G H G H D duobus  redis  aquales  erunt.  In  parallelas  igitur 
redas  lineas  redalinea  incidens,et  alternos  angulosinter  fe  aquales , et  exterior? 
interiori  etoppofito,  et  ad  eafdem  partes  aqualem;  et  interiores  et  ad  ealdein  par 
tes  duobus  re<ftis  fquales'efficiet.  quod  oportebat  demonftrarc, 
f.  C.  COMM-E-i^T^KlVS. 

KoctheoremxyTtinquk.TroclttSyytrifqisepr^cedentihits  comertttur.  quodenhnmrtroqueil 
lorum  eJlqucf!t’m,pofitionem  facit;  & quae  inillls  data  funt, demonjirare  proponit,  atquehpe 
(onuerforu  differenti^filentio  prpter eunda  non  efi.Tiam  omne  quod  conuertitur,  aie  vnuw  vni  co>t 
I '^ytertitur  ,vt quinto fextum, aut pluribuiVium  ,ytprpceimtib:ts , quod  nunc propo7utur : aut 
V.  * plura  rniyVt paulo  pofimanifejiwnerh. 

Q^averoa  minoribus  , quam  fint  duo  rediin  infinitum  producuntur  reda  li- 
ne^  inter  fe  conueniunt]  Tcfiulatum  qmntutneji, quod  tamen  cum  euidens  non  fit,  &drm$ 
f ratione  indigere  vldeatur,T?roclus  ita  de^nojirandtm  cenfuit, duobus  pr$mij^s,mnurmn  axioma 
te  quopiam, qm  etiam  .ArifQieks  yfus  efl,\^  lemmate. 

, AXIOMA. 

Si  ab  vno  pundo  dua  reda  linea  angulum  facientes  in  infinitum  producantur» 
iplarum  diftantia  omnem  finitam  magnitudinem  excedit. 

LEMMA. 


Si  alteram  parallelarum  fecucrit  reda  quadam  linea ; reliquam  quoque  fccabic. 
Sint  parallelae  .AB  CD;  fecet^  ipfam  .A  B recla  linea 
I.FG.  Dico  EF  G reliquam  quoque  C D fecare.  Qtioniam  ^ 

emm  duae  re6iae  lineae  funt,  quae  ab  yno  punFlo  F in  inji~  \ 

nhumproducimtur,  BF  FG;  omni  finita  magmtudmemaie  ^ \ 

rem  habebuut  dijiantiam . quare  & maiorem  ea  magrutu- 

dine,  quae  tanta  efl , quantum  efiuitcruaUiminter  paralie  '\o 

las  intfrieUim . cum  igitur  harum  linearum  difiantia  ma-  — 

tor  fuerit , quam  d^aniiaparailelarmi ,'fehalmeiF  G ^ 
fecibit  ipfam  C D • S^uare  fi  alteram  parallelarum  fe- 

cuerit 


L I B E R*  I. 


A 


tftent  qu^dim  re&J.  linea. , rel^inim  quaque  fecnbit . 

Hoc  oiite  demonjirato  confequenter  propofitam  demon- 

/Irakinr.Shu  enim  duae  reilae  lineae  CD,Qrmq>fas  — 

■incidatreSaUneiEF, angulos BEF  DFE  duobus reciistm-  y 

nores  exiens.  Dico  reSas  lineas  inter  fi  conuenire  ad  eas  f E, 

fartes,in  quibus  funf  angdi  duobus  re6bs  ',miores.  Cum  erum 

augidi BEF  DFE  duobus  reBis minores fint ,fit  excejfm  duorum reBorum aequalis  HES  an- 
guiuttCir  HE  ad  Kpi'e<^atur . Itaque  quoniam  in  reQas  lineas  H K C D retia  linea  E F inci- 
dit/interioresqi  angulos  BEF  DFE  duobus  reBisejpcitaequalesi  reBae  lineae  HK  CDfaralle- 
iaeeruat  .&^S  ficai  ipfitnHS.- ergo  reliquam  quoque  CD  ficahit  per  antecedens  Lemma, 
eonuement  igitur  inter  fi  reUae  Unae  .A,B  CD  ad  eas  partes,  in  quibus  fmt  anguli  duobus  redis 
miaerfs.quod  demotijlrare  oportebat. 

THEOREMA  XXL  P ROTO  SITIO  XXX. 


Qu?  eidemredf  line^funtparalkl^j^interfeparalieliE  erunt,  ^ 

Sit  vtraque  ipfarum  A B C D ipfi  E F paral- 
lela. Dico  et  A B ipfi  C D parafielam  ^c.Inci- 
idateniminiprasreftaiinea  GK.  Etquoniam 
in  paraJleJas  redas  lineas  AB  E F,  reda  liaea 
GK  incidit,  angulus  A GHangiilo  GHF  eft 
aqualis  - Rurfiis  quoniam  in  parallelas  redas 
lineas  E F C D,  reda  linea  incidit  G K,  fqualis 
eft  G H F angulus  angulo  G K D.  oftenfus,  au- 
tem eft  & angulus  AGK  angulo  CHF  aqualis, 
ergo  et  A CK  ipfi  GKD  aqualis  erit.et  ihnt  aU 
terni . parallela  igitur  eft  A B ipfi  C D.  ergo 

Sua  eidem  reda  lineg  funt  parallela,  & inter  le  parallela  erunt . quod  oportebat 
cmonftrare. 

F.  C.  C 0 M M E H r ..A  K l y S. 

Q^a  eidem  reda  linea  fiintpara!lela,etinter  fc  parallela  erunt  3 Contingit  autem  tp 
hoc,  vt inquit Troclus,  nonin  omnibus  rejpedibus  verum  efie.non enim qupeiufdem^pla,  & 
inter  fi  dupla  fura,  nec  quae  eiufdem  fifepualterafiiter fi funtfifqmaltert^ed  in  illis  filis  locum 
babere videtur , qiipcumquevniuoce  conuertuntur,utm$qiialitate,  infimilttudine  fimidentita- 
te,  ^ in  parallela  pofitione . enim  parallelae  parallela,  & ipfaparallelaeft,quetmd}no- 

dum,  & quod  aequali  aequale , & ipfum  efl  aequale ; & quod  fimli  fmule,  0-  ipfifu  fimile.  pa 
raUelarum  enim  ad  fi  fi  refieSus  fmilitudo  pofitionis  efi. 

PROBLEMA  X.  P R O P O S I T I O XXXI. 


Per  datum  pundum  dats  redic  lines  parallelam  redam  li-  ^ 
neam  ducere. 

Sitdatum quidem pundum  A,  datavero  reda 

Jinca  B C . oportet  per  A pundum  ipfi  B C re-  £ ^ E 

da  linea  parallelam  redam  lineam  ducere.  Suma 

turinBCquoduispundumDj&inngatur  AD:  

conftituaturq;  ad  redam  lineam  D A,  & ad  pim-  B ^ 

dum  inipla  A , angulo  A D C aqualisanguhis 
D AE:  &in  diredumlpfi  E A redalinea  A F producatur.  Quonia  igitur  in  duas 
redas  lineas  BC  EF  reda  linea  AD  incidens  alternos  angulos  E AD  ADC  inter  le 
aquales  efticitjEF  ipfi  BCparallelaerit. Per  datum  igicurpundum  A data  reda  ly-Hiuus 
linea  BC  parallela  auda  eft  redalinea  E AF.’  quod  facere  oportebat. 


tj.Hoius- 


E.  C. 


‘^5^  > & V c L : D.  E L E M E N T. 
F.  C.  C 0 M M E N T iA  R l F S. 


^ fer  dactun  punftum  datx  reft^  linea  parallelain  reftam  lineam  ducere . ] Fide- 
tifr  hoc  prolilo/upM-aUchtrl*  ortu  tradere . datum  pm6iu  extra  reSiam  lineam  fumer  e opor 
tetfita  Ht  a punSo  ad  Ipfam  duS.i  reSia  linea  angulum  facia',alioqu}  nulla  alia  prpter  iam  diSi^ 
pc-  djtum  poterit,  dijf  erunt  autem  per  datum  pwiSlia»,  ^ a dato  pun6io  retiam  lineam  ducere. Qjtan 

p-.r-.-tuir,  £i  do  oumpHHc7it%reclaetineae,ejuae  ducitur,  prijulpiumefli  ab  ipfh fit  deduliio,'vt  milio proble 
ac*ti>gud<>  ?Marc,[rupcr  daca.n  reftam  lineam  infinitam  a pumftojcjuod  in  ea  non  cft,  perpen- 
ia-.»  duate.  jicularem  reftaiu  lineam  ducere]  iduando  autefn punctum  in  recta  linea  efi,  per  ipfim  de- 
ductio  fieri  dicitur, -et  nunc  inparaUeits.  Cper  datum  puncium  data:  reft*  lines  parallela 
reclain  lineam  ducere ; ] CF  quemadmodum  non  licet  ab  eodem  puncto  fuper  datamrectam 
lineam  duas  perpendiculares,  velplures  ducere , ita  neque  per  idempimcttm  datae  rectae  littae 
duas,  uelplures  parallelas  ducere,  parallelae  etum  indicto  puncto  inter  fe  conuenirent . quod 
^ ab  fur  dum. 

THEOREMA  XXII.  ROPOSITIO  XXXn. 


i5.huiiS. 


* vr" 


Omnis  trianguli  vno  latere  produdo  exterior  angulus  duobus 
i.riterioribus,ct  oppofitis  eft  squalisj  et  trianguli  tres  interiores  aa 
guli  duobus  rectis  squales  lunt. 


S:t  triangulum  A B C:  etvnum  ipfiaslatu* 

B C in  D producatur . Dico  angulum  excerio 
rem  A C D duobus  interioribus  et  oppofius 
CAB  ABC  .Tqualem  efle;  et  trianguli  tres  in- 
teriores angulos  ABC  B C A C A B duobus 
reiftis  efle  iquales  • Ducarnr  enim  per  punftu 
C ipfi  A B refts  linee  parallela  CE.  Etquo- 
niam  AB  ipfi  CE  parallela  efl,etin  iplas  inci- 
dit A C , alterni  a.nguli  B A C ACE  inter  fc 
f quales  fiint.  Rurfus  quoniaAB  parallela  eft  CE,  etinipfas  incidit  reda  linea  BD, 
exterior  angulus  E CD  interiori  et  oppofito  ABC  eftzquaiis.  Oftenfus  autem  cft 
angulus  ACE  arqualis  angulo  B AC.  Qiure  totus  A CD  exterior  angulus  aqualis 
cft  duobus  interioribus  et  oppofitis  BAC  ABC.  communis  apponatur  A C B.  an- 
guli igitur  A CD  A CB  tribus  A B C B C A 'C  AB  ^qualesTunt.  Sed  anguli  A 
CD  ACBfunc  fqualesduobus  redis.  Ergo  et  ACB  CBA  C A B duobus  redis 
aquales  erunt.  Omnis  igitur  trianguli  uno  latere  prodado  exterior  angulus  duo-, 
bus  interioribus  & oppofitis  eft  f qualis ; et  trianguli  tres  interiores  anguli  duobus 
rectis  fquales  func.quod  demofiftrare  oportebat. 


A 


f.  C.  COMAiZNT^RirS. 

Q uintum  deficiebat  in  fextodechno , & feptimodecimo  theoremate , tantum  in  hoc  addit , yt- 
ttotitTroclus.nonfolumenime.vhocdifcinuis,  trianguli  exteriorem  angulum  ytroque  interiore 
& oppofito  maiorem  ejfe,fed&  quatito  maiorem . nam  cum  rtrifquc  fit  aequalis , maior  eptant 
alteruter  reliquo  efl.  nec  trianguli  ims  quoflibet  angulos  duobus  reSiis  minores  effefoltm  exhoc 
cognofc'mus,fei  quanto  etiam  minores.-reliquo  enim  trium.iUa  igitur  quodam  modo  magis  indefi- 
n.ti  fuermit  tbeoremata,hocrero  fcieiitiae  terminum  rtrifqueattuUt.eius  theoretnitis,triangu- 
iumfcilicet  interiores  angulos  duobia  rectis  aequales  haberefmuetionem  ad  Tythagorkos  refert 
^ ludemus , quod  ipfi  diter  detnonflrarunt,  vt  Troclus  tradit . qui  etiSn  hsdus  theorematis  duo 

■ ofiendit  conuerfa , ex  quibus  apparere potefi,quomodoym  duo  conuertantur . Cumigiturexhoc 

conflet,  trianpfili  tres  interiores  angulos  duobus  rectis  ejfe  aequdes, aperta  efl  nobis  via,  per  qu£ 
ceser.tr:im  quoque  flguraxim  rectilinearum  angulos  hiuetncmus, quot  rectis  aequales  fint  .ytpU’ 

t6 


51 


L I B ' E R. 


f , qmtK^uelaterae,^.  aliarum,  qnae  feqwaitur . Itaque prhn&faenditm efi anr- 

reUilmeam  figuram  in  triangula  refolui;  omnium  fi  quidem  confiitutioms  principium  efi  trian 
giJum.yaaqutqut  aatemmtrkmgida  binario  pauciora,  quimfita  propria  laisra,refi>lultur,vt  fi 

ja  niangula 


quattuor  latera  haheat^n  duo  refioluitur  triangula;  fi  quinque  in  tria,  fi  fex  m quattuor, fimi 
liter  reliquae . Quod  eum  onms  tricai^i  tres  interiores  angidi  duobus  re£iis  finit  aequales , nu- 
merus trianguloricm,  ex  quibus  vnaqu^que  figura  coi  fiat , duplicatus  multitudinem  prgbebit  re- 
Qorm,  quibus  ea  aequales  angulos  habet.Qmpropter  ornis  quadriiaterafigura  cx  duobus  tria- 
guiis  conflans  angulos  habet  quattuor  reiiis  aequales . & omnis  quinquelatera  habet  angulos 
aequales  fiex  reUis,  & deinceps  eodem  mcdo,Sed  & illud fieiendum  ^,tomnejii  reftiliiieam  Omni$  wftj 
figuram  vnoquoqiie  ex  eius  lateribus  fcmel  produiio,  angulos  qui  extra  conftituu  lin«  figuia 
tur,quattuorreftis  aquales  habere] 

Sit  triangulum  A B C,et  producantur  latera 
AB  BC  CAadpunftaDEF.Dico  angulos 
CBD  BAE  ACEjquiextraconftituuntur, 
quattuor  reftis  aquales  efTe. 

Sumatur  enim  intra  triangulum , quodyis.mtnSum 
C,  & iungatuT  G ^ GB  GC.  eruta  triangmbrum  ^ 

CB  BGC  C G ^ omnes  anguli  fiex  reSis  aequales; 

Sed  &angiili  CBU  CBD  BUC  BUfi  ^CB 
fimt  aequales  fiex  re3'isJErgo  diSorum  triangu- 
lorum anguli  angulis  C B ^ CBD  B^C  B.AF  ^A- 
C B ,ACE  aequales  fiunt,  communes  auferantur  CB^ 

B c/f  C .A  CB.  reliqui  igitur,qmfiunt  ad  C fiunt  aequales  at^is  extra  figuram  eonflitutis . an- 
guli autem  ad  G quattuor  reUis  fimt  aequales.ergo  & anguli,qut  extra  figuram  conflituuntitr,-vi  Conrf.if. 
delicetCBD  B.AF  .ACE  quattuor  re3is  aequales  erunt.quodiemorfirarc  oportebat . eodl 
modo  demorfirahimus  in  reliquis  figuris , angulos  qui  extra  ipfias  confiituuntur,  quattuor  reSis  efi 
feaequales,- 

THEOREMA.  XXIIL  PROPOSITIO.  XXXIII. 

. Qu^  aquales , et  parallelas  ad  eafdem  parces  coniungunt  rcdf 
line^jCtipfe  jequales,  et  parallela  llint. 


Sint^quaies  et  paralleIfAB  CD:  ctipfas  coiun 

Sant  ad  eafdem  partes  reftf  lincf  AC  BD.Dico  AC 
D aquales , et  parallelas  ejTe.iungatur  enim  B C. 
et  quoniam  AB  parallela  eft  CD:  inipfafq;  incidit 
B C,  alterni  anguli  ABC  B C D squales  funt.  Rar 
fus  quoniam  A B eft  aqualis  C D j communis  autc 
B C,  dua  A B B C duabus  B C C D lunt  fqualesj 
et  angulus  ABC  fqualis  angulo  B C D.bafis  igitur 
A C bafi  B D eft  fqualis:triangulumq;  ABC  trian 


EV  C L I D.  E L E M E K T. 

gulo  B CD:«?Wiqui  «ngiili  reliquis  angulis  aquales  erut, alter  alteri,qmbns  aqua 
Jia  latera  fubtenduncur.ergo  angulus  A C B angulo  C B D eft  fqualisXt  quoniam 
in  duas rsftas  lineas  A C BDredalineaB  Cincidens>aiternosangulos  A C B C 
i7,huiBs.  g ^qqales  inter  fe  cEfidtjparallela  eft  A C ipfi  B D.  oftenfa  autem  eft  ct  ipfi  fqua 
lis.C^sE  igiiur  aquales  et  parallelas  ad  cafdem  partes  coniungunt  reda:  linea, etip 
fhi  iquales  ct  parallel?  funt.quod  oportebat  demonftrare. 

F.  C.  COMMENT^niFS. 


Hoc  theorema  veluti  cot^ruum paraUelarum,paraU.elogrammorumq,  couftderatloms  effe  di- 
cebamiis.aeqiialvtm  lamque  par allelarim  redarum  linearum  fyrnptoma  qsidddam  dkereyi 
Paraliriogia  det!(r,paraUelogrammormq,  ortwn  latenter  tradit . parallelogrammon  enim  fit  ex  aequalibus, 
^■parallelis , quae  imtio du&ae  fmty&ex  ijs,quaeipfas  comwigunt reSlis lineis  •.  quae  etiam 
‘ aequalcs&parallelaeofiendwitur . Qmpropter  quoiflatimfeqmtur,yeluticonftimo  'iampa~ 
reUeiogrammo , quae  per  feinfunt  eiufmodijpacqs,  contemplatur.  Quanta  autemdiligentiam 
hac propofitione  adbimta  fit^accterate  & diligenter  notauit  Troclus. 

THEOREMA  XXIIII.  P R O P O.  XXXIIII. 


Parallelogrammorum  Ipaciorum  latera,  qu£  ex  oppofito,et  aii 
guli, inter  fe  aqualia  funtj  et  diameter  ea  bifariam  fecat. 

Sit  paralleiogrammum  A C D B , cuius  diameter  B C. 

Dico  ACDB  paralldogrammi  latera,  quaexoppoli- 
to,et  angulos  inter  fe  aqualia  elTe  5 et  diametrum  B C ip- 
fum  bifariam  fecare.Q^oniam  enim  parallela  eft  A B ipft 
CD,etinipfasinciditre(ftaIineaBC  ; anguli  alterni  A 
BC  B CD  interfe^qualesfunc.  Rurfus  quoniam  A C 
ipllB  D parallela  eft,  et  in  iplas  inciditB  Gj  alterni  angu  <5^ 
li  A C B C B D fquales  funt  inter  fe.  duoigitur  triangu-  > 

lafuntABC  C B D,quf  duos  angulos  A B.  C B C A duobus  angulis  B CD  CB 
< D aquales  habent, alterum  alteri ; etvnum  latus  vni  lateri  aqualc,quod  eft  ad  jqu» 

les  angulos, vtrique  commune  B C.  ergo  et  reliqua  latera  reliquis  lateribus  aqua- 
lia habebunt,alterum  alterijCt  reliquum  angulum  reliquo  angulo  aqualem.fqualc. 
igitur  eft  latus  quidem  A B lateri  C D : latus  vero  A C ipfi-  B D j et  angulus  B A C 
angulo  B D C fqualis-Et  quOniam  angulus  A B C eft  fqualis  angulo  B C D;  et  an- 
gulus C B D angulo  A C Bjerit  totus  angulus  A B D aqualis  toti  A C D.  oftenfus 
autem  eft.ec  angulus  B A C angulo  B D C fqualis.parallelogrammoru  igitur  fpa- 
ciprum  latera,  quf  ex  oppofito,et  anguli,  inter  fe  f qualia  funt . Dico  etiam  diame-» 
trum  ea  bifariam  fscare.Qimniam  enira  aqualis  eft  A B ipfi  C D, communis  autem 
BC,du$AB  E. C duabus  DC  CB  Aquales  funt,  altera  alteri,  et  angulus  AB  C’ 
squalis  eft  angulo  B CD.  bafis  igitur  A C bafiD  B fqualis. quare  et  triangulum 
ABC  triangulo  B C D aquale  erit.ergo  diameter  B C paralielogramum  ACDB 
bifariam  fecat.quod  oportebat  demonftrare. 

F,  C.  CQMMEHTUEIVS, 
Theorenuition,ytmqmtTroclus,aUavniuerfilidfmt i ilianonvmuerfalia . quemodo auteni. 
tum^S^ni  'ftrmquehori{mdicamus,cornmemorc!hmus,cumquefitimpanknt«r,qHodvnampariemh!^ 
uerlilia,  alia  yniuerfalem, alteram  vero  non  yrnuerfalem.quamuis  enim  omne  thwrma  ymuerfale  quidem  ef 
non  uniutt.  fefortajfe  rideretur , omne, quod  ab  Euclide  ofiendkur  huiufinodi  effe(qumadmodim  w prf-^- 

^^t^uerfale  > & angulos  aequales  habere  ymuerfede 

di:o[i'jK  mq-  otmiibiis  parallel^rammis  dici  yidetar, verum  etiam  dtametrim  mumquodque  bifkricsn^are}- 
dii  a^llvi  attamenalia  quidemyniuerfe  ofiendt  dicimus,  aliauerononyniuerfe.  aliter  eiumymuerfalc' 
cor.ru<*uit.  appellari  c<tnfueiiit,quod  de  omnibus  rerum  dicit, de  quibus  prodicatur  j alk-er  autem  quod  omni*- 

comprehendit. 


«i?» 


* • t I 'B  ' E R'  I. ' ' ' j 2; 

■ ♦ ,'• 
-ximpreheiidititjiuBusidemfymptomameji.  yniucrfdle , fir  tpfau  07me  aequiirtrre 
tres  M^ulos  diebus  re^.is.aeqnalesh!ibei,quon}am  de  om^us  aequicruribusfefiimeli;  vniuer- 
fide  amem-,&  quod  omne  trumgulutn  habet  tres  angidos  duobus  re6lis  aequales,  quoniam  omnia 
compreljendtt,quibusbocperfemejlr..Quocircaprmsanqtaqsiehocdetrianguloofie?s^dkbnits,  ancu- 
tres  angulos  duobus  rePlis  aequales  habere'.  Itaquetuxtabancfignificationemaliaquidemyni-  ios  duious 
uerfdh  theore7aatu7n  c^centef,alia  yer.o  non  ymuerfalia^  prpfens.  theorema  dicimus  ynum  qui-  i-aSis  a.-.qua- 
desnquejhoir.aiiymuetfale habere : alteruntyerononytiiueffale' :'nam  hoc  qmdem  latera , quae 
ex  oppofitofunt , angulos  aequales  habere  vniuerfalee/l  .filis  enimparallelogrammis  inejl.  g^jj, 
hoc  yero,  diametrum  bifariam  Ipacitm  fecar  e, non  miiuerfale,  'quoniam  non  onma  comprehersdit,  diiur. 

■ mqisibusfymptomahocmlpickw.etenimcirculis,<^eUipfibHshoc-et'iaminefi.  0- Videntur pri-  Diamwum 
' maeqMdemrerumhmMfcemodi  notiones eJfernagU  pdrticuldres , progrefjae  autem  tomncorn-' 

■ prehendere.  Cmterum  antiqui  contemplati  fuiffent,  diametrum  bifariam  Jecare  circulum , ellip-  fo 

ftm,&-  parallelogrammum,  commme  in  his  pofiea  contemplati  fuere . Hallucmaiur  autem,inquit  Ium  paralii- 
' ,Arijloteles,qisidi  no  ynsuerfale  tamqua  Vmuerfale  ofiendens,  eo  quod  cotrmme  efl  hmominatii,  logramo  lii 
' cuiprimumfymptOTnainejl.namqidd  commme  fit  numeris  iC'T  magmtitdimhHSy&  rnofihus , c ' 

■ finis,  q uibus  ommbks  hiefl permutata proportio,dicere  non  licet. quid  prpterea  cmumefit  cifcu- , 

’ lo,eUipfi,c£rparalleh^ammo,dificile  eji .gxprimrre,na  vh.a  qiddem figura reffUineaefiy  ahera  ■■ 

’ circularis,alterayerom!Xta.fipiaproprerymf(rfal€e%oftBdereophtamHr,qiiidemqn0rat:,  omie 
parallelo^dmu  a diametro  bifarii  fecdri;eo  quod  commime  fmulno  cemiTuia, propter  quod  hoc 
yerumefi.Hocig!tur'inparalleloggammis  etiam  Intiufcemodiymuerfaie  noneji  propter iam  di-. 

£lam  caujfam  .sUudvero  fl, omne parallelograimium  latera , qmeexoppojito  funt  & angidos 
'habereaequ.tlh.'Eten!mfialiquafigurapofitafuerit,quaeexoppofitofuntlaterq,cr  angulos-  ' 

' aeqiiaUahabere,pdraUelogrammiohhic  efe  ofiendetur.hpcTrochis.  Huius  autem  theorematis 
'’eo?tuerficm,quazemis'aiprmampartemattmet,taleefi. 

Omne  quadrilarerumjquod  latera  ex  oppolltojet  an  , 

■gulossqnaiiahabetjparalJelogrammum  eft.-  ^ ^ 

Sit  quadrilaterim  ^BC  D, habens  latus  quidem  bd  E aequa  ^ ^ 

fe  lateri  D C;  latus  yero  U D lateri  B C;  angulum^  lABC  an-' 

-gulo  -A  DC  asqualemi  & an^dum  B .AD  angido  BCD.  Dic» 

quadr'ilatermi  .A  B C D parallelogrammuTn  effe . Ducatur  dia-  / ' 

'yneterED-.  I.tqiioKamyABefi aequahsDC ,;Sr .AD}pfiB<\"  -d 

duae  D -A' .AB  duabus  B C CD  aequales  fmt  ,angulof},  aequa  , ^ 

"les-cotinet,&bafisBDytriqueetis,triangu!fiigitur.ABDtria 

^alo  CDB  aequale  erit , etrcliquiangulcreCiquis  xnguUsVequaleSyyidelicei  at^’us\AB  D astu- 
lo C DB,  dg  angulus  ,ADB angidoC BD,qu!funt alierm. ergo  .A  Bp£rallel.t'efimipfi D 'c  '&  ^ 
‘yADipfiB  C,ideo^  .A  B C D pafallelogrartmum  efi.quoddemonflrart  oportebat.  »?•  > • 

Conuerfum yero vt  ad  fecundamparcem  huiufmoJi erit  Comne  quadrilacerumj  qood  ab 
vtrifque  diametris  bifariam  fecatnr,  parallelogrammum  eft.  quodoosTaidopofi  de- 
tnonftrabmus.  ~ 

THEOREMA  XX-V.  PROPOSITIO.  XXXV. 

Parallelogramma  in  eadem  bali , et  in  eifdem  paralellis  conftt- 
tuta, inter  fe  squalia  &nt. 

sint  parallelogramma  AB  CD 'E  B CFin  i ne  e.  ' 
eadembafiBC,etin  eiiHynparalleiis  A F B 
C conftituta.Dico  A B CD  paraltelogrammii 
parajlelogrammo  E B C F squale  e(fe.Qu.onia 
enim  parallelogrammum  eft  AB.CPj^qualrs 
eft  AD  ipfi  B C.  Eadem  quocfue  ratione',  et  E 
F eft  fqualis  B C.Quare  et  A D ipfi  E F fqualis 
erit : et  communis  DE.tota  igitur  A E tt>rip  ' " 

F eftsqualis.eft  autem  ct  A B squalisD  C.  er-  ' 

go  duf  EA  AB  duabus FD  DC  equalesfunt,alteraaltcri , e:  angulus  F D C fqua- 
Es  angulo  E A B,exterior  interiori,  bafis  igitur  E-B  baliFCeft  squalis,  efE  A B , 


■ EVCLin.  ELEMENT. 

triangQlQm  triangulo  FDC.  commune  auferatur  DOE.reliqunm  igitur 
trapezium  A B G D reliquo traperioECCF  eft?qualc.communcapponaturG  B 
Ctriaiigulum.crgo  totum  paraMelogrammum  A B CDtotiparallclogramino  E 
B C F f quale  crit.paraJlelograinma  igitur  in  eadem  ba^jct  in  cifdcm  parallelis  co- 
ftituta  inter  fe  aquaiiafunt.quod  oportebat  dcmoitftrare. 


Thocifmia 

Loctislinear, 
ud  fupci5  - 

idc  fvmpto- 
ir.acfScic.. 

Liresr-jm 
ilis  T^tanK, 
abz  ftilidz. 
Lof2liu-'n 

iheorejnstu 

alia  folldu. 
Iccalia  ifceo 
reinacajCiu* 

fclid»  appci- 
Unr-r. 

Hyperbole 
fo!ida  linca. 
Localia  pla- 
na in  tecHi 


nisdcis  ad- 
tr-iiabilla  ai 
ciiatur. 
Acg;ulor’':m 

iuzGualitas 

uim  habent 
ad  augenda 

minuencaq? 

.a 

4. huius. 


F.  C*.  CoMM-E-NT^Kirs. 

Quarut^^oiim  theorematum, vt  iat^Hit  Trodiis,dia  epuiem nuuerfalia,  afu  veropattlcuk 
ria  effe  dkebamHS^  quemadmodum  diuidentes  fabhst^ebamua,  alia  ejfe  fimptida,sdia  com 
pofita,^  quid  vttionquodque  horum  ejjei  ofieudehamm^tta  fani  iuxta  alia  d^inSioaex,  alia  qid 
dem  loedia  eJfe  dicimtij,alia  vero  non  loeoTia.Foca  autem  l<}calia,qwbufci0:que  idem  fyraptoma 
in  toto  quodam  lota  acdditJocum  uero  lineae, vel  fi^erfdei  fitum  , qtd  vnum,idmq,  fymptania 
effidat.localium  emm  alia  in  lineis  cemfiitHuntHrfaBain  fttpexf diebus. Lt  quomaa  linearum  aliae 
funt  planae , aliae  folidae . dr  planae  qiddem,quarum  fmplex  efi  in  plano  iuteliigentia,  ut  ipfm 
reBaeifolidae  uero  quarum  ortus  ex  quadam  folidae  f gurae feSlone  apparet,  ut  Cylindicae  beli- 
ds,ca)iomarumque  lineaTum,di.cerem  tuique  eortan  etlm^nuie  in  lineis  confituuiUttr,  localium 
theoreTnaiian,aUa  quidem pLatuim  habere  locum , alia  uero  folidtm.  Tr^fens  igitur  theorema  dr 
locale  eji,dr  in  lineis  locaIe,& planam.totim  enim  facium,  quod  inter  paralieias  interifdturjo 
CHS  eft  paraUelogytuitmonan,  quae  in  eadem  haficonftituntur . qtdoefaae  aequalia  quoque  hit er  fe 
Euclides  efiaidit.eofim  uera  localium  theoremation , quae  folma  uocantur , tale  Jis  exemplum, 
Eparalklograroma,  qua  in  afymptotis , et  hyperboia  deferibumut  squalia  funt . ] 
nam  hyperbolen  foUdamefe  la;eam,mamfejhm  ejl,qubd  fit  imaex  coni feSiowb^ . Cim autem 
inprpfentia  de  reSilineisfermo  fit ylocdiaplojia  inreSss lineis  traditiintertia autem libro,ci 
de  circulis, eorumq^fymptomatibus  peienaSet,ea  etiam,quae  in  dretanferent^s  eonfiitwmtur  Ip 
callum  fiimul,& phaiorum  theorematum  docehit,tale  fupMem  hillis  eJl,quod  ait  C Qui  in  ea- 
dem portione  funt  anguli  inter  fe  funtfquaJes3«£C.}w«i/la<i.[AnguIiquiiQleniicii:- 
culo  recti  funt]  nam  fi  infimiqidde  at^uliin  drcuferentiacwfiituiifuerint,eade  exijlete  bafi, 
omnes  aequales  effe  oJlenduntur.&  illa  quidem  proportione  recondent  triangulis  , df  ptcralleltr 
grammis, quae  in  eadm  bafi,dr  in  eifdem  funt  par  aUeUs.Species  igitur  theoremarxE^quae  mox 
fequuntur  talis  ejl,quae  apud  antiquos  mathematicos  localis  nuncupatur.  Suntprpierea  bpe  theo 
remata  ex  eorum  numero , quas  adnurabUia  h mathematicis  difdplhis  oppedantur,  fiupet  emm 
uulgus  Jlatlm  fi  longitudo  multiplicata  ^adorum  aequalitatem  non  dejbruit,  eadem  exijietebaji. 
quantum  enim  paralieias prcdudmus,taatumparadelogramnu}rufn  quoque  longitudines  augen- 
tur.Sciendunt  oiam  eji  angulorum.aequaliutern,drhpqualitatem  maximam  lam  habere  ai  a» 
genda  rmnHendaq,jpacta.quo  etum  magis  angulos  ingquales  efiidmus,  eo  jpadum  tnagts  diwhidr 
musJilongitiidokntwiQ^eademfiit.HoctheoremapluTeshahetcafus,uel  igittft  latus  UE  fe- 
catCD,  uelmnfecat.  dr  fi  nonfecat,uel  E cadit  inter  ^Duel  in 
H. Euclides  autem  di^Uiliorem  cafim  elegit,  cum  fcdicet  latus  5£ 
ipfim  CD  fecat.fi  uero  E cadit  inter  .AD  ita  argimientabimur.Qm 
tiiam  enim  .ADefi  aequalis  Ef,  quod  utraque  iffi  BC  fit  aequalis, 
communi  abUta  E D,er!t  reliqua  .A  Eaequalis  reliquae  DF.eJi  au- 
tem  D C aequalis  .ABi  Itaque  duae  FD  DC  duabus  E A AB 
aequales  fiunt , & angulos  aequales  continer.t.bafis  igitur.  F C bafi 
E Bejl  aequalis.  & FDC  triangulum  triofiguloE  A B.  addatur  co 
munetrapexhmEB  C D.erit  totum  ABC  D pandlelogrammunt 
toti  E £ C F parallelogrammo  aequale . fi  E cadit  in  D,ftmt 
liter  demonjirabimus  triangulum  F DC  aequale  triangulo  D 
AB.  quare  addito  utrique  communi  D B C triangula , totimt  ^ 

ABC  D parallelogrammum  toti  par allelo^ammo  DBCF,  : 

hoceJiEB  C F aequale  erit . 


~7 


1 


THEOREMA  XXVI. 

XXXVI. 


PROFOSITIO 


Parallelogrammain  jqualibus  bafibus, 


LIBERI.  - , 

ct  in  eirdem  parallelis  conftituta  inter  fe  aqualia  rtiic. 

Sintparalldogramma ABCD  EFGH 
in'sBqualibiis bafibus B C FC,etineirde 
parallelis  AH  BG  conftituta.  Dico  paral 
lelogrammum  A B CD  parallelograrn- 
mo  EFGH  aquale  elfe . coniungantur 
enim  BE  CH.  Et  quoniam  aqualis  eft 
BC  ipfi  FG,,&FGipfiEHj  erit  et  BC  ipfi 
• EH  aqualis,  funtq;  parallela,  etipfasco 
iungunt  BE  CH.  qua  autem  squales  ,ec  parallelas  ad  ^afdem  partes  conitingunt, 
arqudes , et  paralleis  funt.  Ergo  E B,  C H ..etsquales  fuHt,ec,  parallels:  quare  E B 
CH  pardlelogrammura  eft,  et  squale  paralleiogrammo  ABCD^  bafim  enim  ean- 
dem habet  B C , et  in  eifdem  parallelis  B C , AD  conftituitur . fimili  ratione , et 
EFGH  parallelogrammum  eidem  paralleiogrammo  EBCH  eft  f quale,  ergo  paral 
lelogrammum  ABCD  paralleiogrammo  EFGH  gquale  erit,  paralielogramma  igi- 
tur in  squalibus  bafibus,  et  in  eifdem  parallelis  conftituta  inter  fc  funtsqualia. 
quod  oportebat  dcmonftrare. 


f.  C.  COMMENT^Klirs. 

Tr^csdens  theorema  eafdem  ha/es  aecipiebat,  hoc  vero  aequales, 
cvnmune  autem  vtrifque  efi  in  eifdrm  e jfe  parallelis . oportet  igitur 
ipfa  neque  intrafuhieSas  cadere  parallelas,  neque  extra,  parallelo- 
granma  enhn  in  eifdem  dicuntur  e ffe parallelis , cura  bafes  ipforum , 
& qmehis  exoppafito  funt,  latera  eifdemparaileiis  aptantur.  Ca- 
fus  huius  theorematis plures  funt . Nam  vel  bafes  oitaino  feoaiHae 
funi , vel fefe  contingunt,  uel aHquampartern  habent  conpm>'em , 
vteunque  fe  habeant  Latera , quae  bafibus  opponuntur.  &quant- 
quam  "Pr ocius  dicat  Euclidem  cum  bafim  feimdlam  accepijfet,  theo- 
rema dgmonjlrajfe , attamen  demoiflratia,  quam  habemus  onuubus 
cafibus  congruere  tnihi  videtur,  vt  etiam  e.x  hoc  loco  colligi pojft  de 
'monfirationes  Euclidis  a Theone  in  melior  em  formam  rtdaHas  ejfe , 

THEOREMA  XXVII. 

PROPOSITIO  XXXVII. 


B F C <S 


Triangula  in  eadem  bari,&  in  eifdem  parallelis  conftituta  in- 
ter fe  aqualia  funt. 

Sinctriangula  ABCDBCineadem  bafiBC, 
ct  in  eifdem  parallelis  AD  BC  conftituta.  Dico 
ABC  triangulum  trianguIoD  B C jquale  efle. 
producatur  AD  ex  utraque  parte  in  EF  piifta: 
et  per  B quidem  ipfi  CA  parallela  ducatur  BE, 
per  C vero  ipfi  BD  parallela  CF.  paralJcJogram 
mu  igitur  eft  vtruqueipforu  EBCA  DBCF,  et 
parallelogrammum  E B C A eft  jquale  paralie 
logrammo;  DBCF,  etenim  in  eadem  funt  bafi 
BC,  et  eifdem  parallelis  BC  EF,  eftqjparallelogrammi  quidem  EBCA  dimidium 
ABC  triangulum,  cum  diameter  AB  ipfum  bifariam  fecer  iparallelogrammi  vero 
DBCF  dimidium  triangulum  DBC;  diameter  enim  DC  ipuim  bifaria  (ecat . 
autem  aqualium  dimidia,  inter  fe  fqualia  funt.  ergo  triangulum  ABC  triangulo 
DBC  eft  aquale.  Triangula  igitur  in  eadem  bafi,  et  in  eifdem  parallelis  conftituta 
inter  fe  fqualia  funt.quod  oportebat  demonftrarc. 


Esantew- 


P*r»Ilc!opS 
pirsilelis, 
Thforeina  - 


Jl.hoius. 


jj.huiia. 


F.  C. 


V 


E V c X I d:  e l e m e'  n t. 
c 9 H M E n r ^ R l y s. 


1 iluirpiin* 


Sunt  etUm  htc  theormara  de  triangulis,(iuie  ht  eadem  hafi , vel  in  aequalibus  bafibus 
c^fdern  parallelis  Lunflitumtur  localia,  cir  in  lineis  localia,  &’ plana . dicuntur  autem  triangu- 
la in  etfdem  ejfe  parallelis,  quae  ettra  bafes  habeant  in  yni  paraUclarwn,  in  rcliqna  "vertices  figuu 

THEOREMA  XXVIII.  PROPOSITIO  XXXVIU. 


ii 


J5.huius. 

;4.hum«. 


Triangula  in  bafibuSj^qualibus  ct  in  eifdem  parallelis  conftim 
ca>  inter  fe  funt  aqualia. 

Sint  triangula  ABC  DEF  ina:quali- 
bus  bafibus,  B C E F,  et  in  eifdem  pa- 
rallelis BF  AD  conftituta.Dico  ABC 
triangulum  triangulo  D E F aquale  ef 
fe.  producatur  enim  AD  ex  vtraq;  par 
tcinCH  punfta:  et-perB  quidem  ipfi 
CA  parallela  ducatur  B C:  per  F vero 
ducatur  FH  parallela  ipfi  DE.  paralle- 
logrammum  igitur eft  utrumque  iplb- 
rum  CBCA  DEFH.  atque  eft  parallelogramiruim  CB  CA  f quale  parallelogf^m- 
mo  DEFH:  in  aqualibus  enim  funt  bafibus  BC  EF^  et  in  cifiicm  BF  CH  parallelis. 
paralielogrammiveroG  B C A dimidium  eft  ABC  triangulum,nam  diameter  AB 
ipfum bifariam  fecat.  etparallelogfammiDEFH  dimidium  eft. triangulum  DEF, 
diameter  enim  D F ipfum  fteat  birariam.qu?  autem  fqualiu  dimidia,inter  fe  aqua 
liafunt.ergo  ABC  triangulum  triangulo  DEF  efteqtiak.triangulaigitur  in  fqua 
libus  bafibus,  ctin  eifdem  parallelis  conftituta,!nterfe  funt  aqualia  . quod  demon 
ftrare  oportebat. 

F.  C.  COMME  N J-  M E I r S. 


Cafus  in  hoc  theoremate  tot  fmt,quot  in  xxvi.  ‘didetur  autem  Euclides  quod  bt  his  quattuor 
theorematibus  ofiendit,i>no  illo  theoremate  ccmprebhdijfe/m principio  fexti  libri,  [triangula. 
etparaIIeIogramma,quf  eandem  habent  alriFudinem  inter  fe  funt,  ucbafes.jeji/e»» 
enim  altitudo  ruhil  aliud  efi,nifi  in  eifdem  ejje^paptilflis.na  figurae  oes.quf  in.eifde  fimt paralle- 
lis,e.ande  altitudine  habent, & cotitra^altiiudo  fiqwdci}!  efi perpcn!liailaris,quae  ab  altera paral 
lei&ru  ad  reliqua  pert.net. illic  igititr  per  proportionem  ofienjum  eJlfiTa  fe  fe  habere  triangida,  et 
par allelogramma,quae  eandem  altitudinem  habent,hoc  efi  quae  ineifde  funt paralleHs,-vt  bafes : 
'ty  aequalibus  exiflen-tibus  bafibus  aequalia  effe  Jpacia,  & dupla  duplis , & aliam  proportione 
habentibus,  eandem  habere  'T  Jpatla  inter  fe  proportionem':  inprpfentia  uero, quoniam  non  dece 
bat  proportione  uti,quinondii  deipfa  docuerat,contentus  fuit  aequalitate  fola,  atque  identitate. 

THEOREMA  XX-IX.  P R O P O S I T I O XXXIX. 

A 


r 


Triangula  «qualiain  eadem  bafi , et  ad  eafdem partes  conftitu 
ta,in  eifdem  quoque  funt  parallelis. 

sint  aqualia  triangula  ABC  )3  B C in  eafdem  bafi  B 
C conftituca,etad  caldem  partes.Dico  ctin  eifdem  paral- 
lelis eiVe.Iungatur  enim  A D.Dico  A D parallelam  efleip- 
n B C.  Si  enim  non  eft  parallela , ducatur  per  A punftum 
ipfi  B C parallelareftaiinea  A E,  et  E Ciungatur.  aquale 
igitur  eft  A B C triangulum  triangulo  E B C , in  eadem 
enim  eft  bafi  BCjet  in  eifdem  BC,AE  parallelis.Scd  ABC  . 
ttiangulu  triangulo  D B C eft  jquale.ergo  et  triangulum 


I. 

’ L I 1B  E R.  I.  M 

35  B C^qiiafe  eft  ipfi  E B C tr{angu!o,maius  minorijquod  fieri  rien  potcJl.non  igi 
tur  A E ipfi  B C parallela eft.  Similiter  oftendemus neque  aliana quampiam  paral- 
lelam eflcjprster  iplam  A D.ergo  A D ipfi  B C eft  paraileIa.Triangula  igitur  gqua 
lia  in  eadem  bafi,  er  ad  caldem  partes  couftitutaiq  eiftlcm  quoque  funt  parallelis, 
quod  oportebat  deraonftrare,  ' 


F,  C,  COMMS.NT^RirS. 


Uee  theorema  yigefirw  feptiml  comer fum  efi,  (p-  quod  feqiiitur  ejl  conuerjtm  ytgefmi  oSia~ 
u.nam,vc  inquit  TrocluSjCum  triplex  fit  theorematum  conuerfo^aut  eiPm  mu>»  toti  coaiierti-  ni 

t/ir,vt  duodecimum  theorema  vndecmo-,aue  pars  toti,yt  tertium  fecudoi  aut  pars  pxrti,vt  qum  pies . 
tum  primo,  non  enim  totum  in  altero  daturn,quffitum  in  altero  efi, nec  quffitum,  datiOK,fed  pars: 
talia  videntur  effe  hpc  quoque  theoremata  in  trim^iilie . erat  fiqiddem  qupfitum  inprecedenti- 
bus,  triangula  aequalia  ejfe . hoc  autem  non  folim  in  his  datim  efi , quippe  cum  partem  infuper 
fumpferit  eiiis,qitaeiniilis  eratypofitioms : hoc  enim,  ineadem  bafi  effe,  & in  aequalibus  bafi. 
bus  tum  in  his  , tum  m iliis  datum  efi , prf ter  quam  quod  in  hifce  pofitimibus  quoddam  adiecit, 
quod  quidem  nec  qiqfitum, nec  datum  in  lUis  erat,  particula  emmiUa,ad  cafikm partes, extrinfe. 

CHS  infuper  fuit  a/fumpta . conuerfa  vero  vigefinu  quinti,  & vigefmi  fexti  in  paa-aUelogranmk 
conjulto  onufit,quod  eadem  fit  invtrifque  demonfiratio . 

ix&iiez^demptates.'}Qmebtsrefi>ondtnt,videlicetKK'i  inaliqidbus  ^ 

grpcis  fxeplaribusjium  in  hoc  theoremate,tum  in fequenti  no  legutur,fed  necejfario  addita  funt. 
jieri  enim  potefi  vtin  eadem  bafi  aequalia  triangda  fiemardur,vnifm  quide  ad  partes  ft^eriores, 
aliud  vero  ad  inferiores,  quae  tamen  sion  funt  in  eifdemparaUe- 
lis,&. quandoque  non  eadem  altitudine. 

Maius  minori  quod  fieri  non  pdt.’]ldS  abfurdufeefste- 
turfi  reUa  linea  .A  E fumatur  extra  ipfam  .A  D,vt  notat  Tro 
cius. Ex  his,  quae  hoc  loco  demonfirata  funt,  patebit  couersu  fe 
cudf  partis  vigefitni  quarti  theoremat:s,quod  erat  bidujhsodi. 

Omne  qiiadrilatenim , quod  ab  utrifque  diametris 
bifariam  iccatur,parallelogrammum  eft. 

Sit  quadrilaterim  ABC  D,cmHS  fiametri  AC  ED  ipfian 
bifariam  fecem. Vico  ABCD  parallehgrammum  effe . Qup 
riam emm triangula  ABC  DBC eiufdeni funt  dimdiafin- 
ter  fe  aequaliafunt ; dt  eandem  habent  bafm  B C . quare  in 
eifdem  funt  parallelis . parallela  igitur  efiAV  ipfi  B C.  fmi 
liter  cum  trian^um  ABC  aequale fit  triangulo  .ABI),dr 
fint  in  eadem-bafi  AB , demonfirahiturre&am  lineam  DC. 
ipfi  A Bparallelam  effe . Erg»  A B C D parallelogrammum 
erit,  quod  'oportebat  demonfirare. 


THEOREMA  XXX.  PROPOSITIO  XL. 

Triangula  jequalia  inbafibus  aqualibus  jCt  ad  cafdem  partes 
conftitata,in  eirdem  quoque  iunt  parallelis. 


Sint  aqualia  triangula  ABC  C D Ein  aqualibus 
bafibiis  B C C E conftituta.  Dico  etiam  in  eifdem  ef 
fe  parallelis.coiungarur  enim  AD.Dico  A D ipfi  B E 
parallcllam  elTe-Nam  fi  non  eft,  ducatur  per  A ipfi  B 
E parallela  A F,  et  F E iungatur.  triangulum  igitur 
ABC  triangulo  F C E eft  aq  naie,  cum  in  aquafibus 
bafibus , ct  ih  eifdem  parallelis  B E A F eonftituan- 
air. Sed  triangulu  ABC  fqualc  eft  rriangulo  D C E. 


B c E 


ergo 


i 


Ii  V C L I r).  : E L H E N T. 

erro  et  trianjufTini  ]>  CE  rriangulo  F C E equile  erit, maius  mi'nori,quod  fieri  no 
f-otaii.non  igitur  A F ipii  B E eit  parallela.limiiiter  demonftrabimus  neque  aliam 
quumjTiam  paralldani  eH'e,prater  A D.crgo  A D ipfi  B E parallela  erit.  Aequalia 
igimr  criangulain  bafibus  aqualibus , et  ad  eafdem  partes  conftitutajctiam  in  eif- 
dem  funrpar.allelis.quoddciiionflrare  oportebat. 

E.  C:  C 0 M M E S T ^ R I F S. 


Cu.i:  tr!.i'pni:  'in  h.m  di&is  propof:  thnihus,  videlicet  in  aeaualibus,  vel  eifdem  bafbiis  effe , in 
fijiiem  paraUfiis,  & aeamlta  ejf  ? triangulci , & paraUelo^rsr/!ma;nos  duofen/per  coitrexentes, 
viiurn  vero reLnqnentes  varie conuertemus.aut  enim bafes  eafdm,vcl acqxties ponemus,  in  eif 
de^injjparalieb.s  triangula,^ piiratielogrA!mna,eF  q'-sa.t:ucT  faciemus  theoremata:  aut  aequalia 
\pfi  lHjc'ipierrMS,& iajes  eafdem,vel  aequeles , cir  aha  quattuor;  quorum  duo  quidem 

oihifit  Euclides, tiimirum  ea, quae  futtt  inparalielommmts ; rehqita  vero  duo  ojlendit , videlicet 
ea,quae  in  masculis  fimtiaut  edam  cum  aequalia  jiimpferimm,  c3r  in  cifde  parallelis , reliquum 
ojiendetKHS , vel  in  eifdem  haf ibus  effe,  vel  inaequales,  ef- fidemus  edia  qnatcuor,quae  etiam 
Euclides  oniifit.tnhis  namque  eadem  ef  demorfiratio , rdfiqudd  duo  ex  his  quattuor  per fiver* 
nonjunt.noit  emm  aequalia  paraUelogriinma,vel  tria}iguU,cr  quae  in  eifdem  fmt  parallelis, ne 
ccffsrio  in  eadem  bajifunt.  Sed  totum  hoc 'mhifcepoftiot^tis  verum  eji,  vel  in  eifdem  effe  bajt- 
bus,vcl  in  ^qualibus;altermi  autem, non  omidno  furnptas  pofitiones  coitfequitur . Quapropter  ci 
decem  fitu  omnia  theoremata,  fex  quidem  geometra  confmpfit , quattuor  vero  onuf.t,  ne  rnfus 
iLidm  ra{io?K  fmfra  laboret, cum  eadem  fit  dembjhafio.oftidetur  ?S;w  in  trianguiis  hoc  medo. 

T tiangula  ;rqua!ia,et  in  eifdem  parallelis  conftituta,yel  in  eildcfn,vclinarquaii-^, 
bus  balibtts  erunt. 

ii  Sint  aeqtaliarriangula  .ABC  D E F in  eifdem  paralie- 
lis,AT>  BF  confutata.  Dico  inaequalibus  quoque  bafibus 

effe.  Fon  e)dm,  fcdfi  jieriboteftyflnt  bafes  B C ZFmpqua 
les,&-  fit  BCniaiOT,ahfcindatur^BH  aequalis  ipfi  E F;  clf 
5S.!sufus.  .AHittngati^.Itaqu£quonia}»tria}^ida.AB!i  DEF  in 
sequaihii^fitnt  bafibus  B H F.F,  (Q-meifdemparaUelisdn 
' terfe  aequ.ilixfimt.Sed  & ipfia.AB  C DEF  triangula po 
Jitafiutitaequalia.ergotriangidifm  .A  B C triangulo  A b' H 
' \eJtaequale;fedcFma::is,quodfierihonpoteJi.  Nonighur 

hiequales  fimt  trimaniorum  ADC  DEF  bafes  Idem  demon/lrid)iCur,&  hparallelogrxnmaf,' 
Quare cian modus demonflrandi idem fit  id, (quod fieri nonpotefi-fidem,  totum fcilicet fiuae 

parti  aequale  effetnon  intnetito  ab  EucUdepritermiffimtfuit.hecex  TtolIo. 


THEOREMA  XXXI.  PROPOSITIO  XLI. 


Si  par^-Ile^Qgraramumje.t  triangulum.ean4ciTi  bafim  habeant, in 
cifdemqj  {intparalleiisjparallelogrammum  ipiius  trianguli  du- 
plum erit,  • 

Parallelogranimum  enim.  A B C D,  et  trii 
gulum  E B C,bafiai  habeant  eandem  B C,  ec 
in  eifdem  fint  parallelis  B C A E.Dicoparal 
lelc^rammuin  A B C D trianguli  E B C du 
pium  elfe-Iugatiir  enim  A C.  triangulum  igi 
lur  A B D triangulo  E B C eft-aquale;nam- 
queineadembafiBC,etinei(clcmBC  AE 
34.JiEjus.  ' conftituitur.Sed  A R C D parallelo 

grammum  duplum  eft  trianguli  A B C,  cum  diameter  A Cipfum  bifariam  fecer. 
Q^ai-e  ec  ipfius  E B C trianguli  duplam  erit.  Si  igitur  paraIlelogrammum,«  trian. 

giilum 


' liberi.  'I  15 

» '*  -V 

gulum  eandem  bafira  habeant,  et  in  eifdemfintperailelisj  duplum  erit  parallrio- 
grammmn  ipfius  trianguli.quoddenaonftrare  oportebat. 

F.  C.  COMMENT^RiyS. 

Huius  theormatU  duo  Jurst  cafuSyVel  enim  tmngidtftn  ‘verticem  habet  intra  faraUelog^eant- 
mHm^yelextra.Sedinytrifquedemoi^atio eadem  ejl.  Quod fibafes aequales  fint,eodemt)wdo 
ofiendemus,paraUelogrammi  diametrum  ducentes. nam  cum.mangula  inbafibus  aequalibus  con- 
Jiituu  inter  fe  aequalia  fmt , paradelograntmton , quod  alterius  eji  duplum , reliqui  quoque  du- 
-flsmirit.Sedduo  eius  conuerfafinnLiter  demonfl’eabunti(r,qmricin‘pnim  eji, 

S;  trianguli  parallelogrammum  duplum  fuerit,  eandemq;  bafim,aut  aquales  ha 
. bucrint,ee  fuerint  ad  eafHcm  partesun  eifdem  etiam  parallelis  erant. 

aum  nonita  fit, totu  parti  erit  aequale, eademj^  ratio  'pigebit. necejje  enhn  eji,  aut  intra  pa~ 
rallelas  trianguTi-perticem  cadere, aut  extra:  "Ptro  autemmodo  fe  fe  habuerit,  idem  fequeturab- 
furdum, parallela  ipjl  bafi  per  trianguli  y enicem  duUa.altenm  vero  ejl. 

Si  trianguli  parallelogrammum  duplum  fuerit,  in  eifdemq;  ambo  fuerint  paral- 
ielis;aut  in  vna  eademq;  ban,aut  in  aqualibus  erunt. 

Si  eiiimm  bafibus  inaequalibus  fmt , cum  aequales  ftmpfermus,tot»mparti  aequale  erit.  In 
hoc  igitur  commune  ab  fur  dum  omnia  hfc  theoremata  definunt.Q^re  elementorum  injiitutor  no- 
bis reliquit  eam , quae  m his  efi , reritatem  muejligare,  cum  hi  fimplicioribus  ipfe,  &principa- 
lioribus  contemplationem  contraxerit,  ex  Troch, 

PROBLEMA  XI.  PROPOSITIO  XLII. 

Dato  triangulo  aquale  parallelogrammum  conftituereindato 
angulo  redilineo. 

Sit  datum  triangulum  ABC,  datus  au- 
tem reiSiltneus  angulus  D.Itaq;  oportet, 
dato  triangulo  ABC  aquale  par^elogra- 
tnumconftitucrcin  angulo  reftilineo  ipfi 
P s quali.fecerur  B C bifariam  in  E,  et  iun 
€ia  A E adreftam  lineam  E C,atque  ad  pu 
itum  in  ea  E,  conftituarur  angulusCEF 
aqualis  ipfi  D;et  per  A quide  ipfi  E C paral 
lela  ducatur  A G^per  C vero  ipfi  F E ducatur  parallela  C C.parallelogra.T3um  igi- 
tur eflFEC  G.Et  quoniam  BE  cftfqualisE  C,eritet  A B E triangulum  triangu- 
lo A E C f qiialejin  aqualibus  enim  funt  bafibus  B E E C,ct  in  eifdem  B C A C pa 
rallclis.Ergo  triangulum  ABC  trianguli  A E C eft  duplum.cft  autem  et  parallelo 
grammumFE  CG  duplum  trianguli  A E C^bafim  enim  eandem  habet, et  in  eilHe 
eft  parallelis  . fquale  igitur  eft  F E C G parallelogrammum  triangulo  A B C,ha- 
betq;  CE  F angulum  pqualem  angulo  D dato.Dato  igitur  triangulo  A B C aqua- 
le parallelogrammum  F E C G conftitutum  eft , in  angulo  C E F , qui  anguloD  eft 
«qualis . quod  quidem  facere  oportebat. 

THEOREMA  XXXII.  ROPOSITIO  XLIII. 

Omnis  parallelogrammi  fpacij  eorum , quse  circa  diametrum 
funt,  parallelbgrammorumfupplementa  interfefuntjequalia. 

Sit  parallelogrammum  A B C D,  cuius  diameter  A C:  et  circa  ipfam  A C paral 
lclogra.mma  quidem  fint  E H FG,qu®  vero  fupplementa dicuntur  B K KD.Dico 
BK  fuplementum  fupplementoKD  iqualeciie . Quoniam  enim  paraJleiogram- 
mumeft  AB  CD,eteius  diameter  A C,  jquale  eft  A BC  triangulum  trianeulo 

C APC. 


jT.hmus. 

;S.huiia. 

}4  hniB. 


irl^  Q 


EVCLID.  ELEMBNT, 


A D C.Rurfus  quoniam  E K H A paralklogram 
inum  eft,  cuius  diameter  A KjtrianguJumAEK 
triangulo  A HKa-quale  erit.  Eadem  ratione, et 
trianguluniKGC  triangulo  KE  C eft  iquale. 

Cum  igitur  triangulum  quidem  A E K fquale  fit 
triangulo  A H K:triangulum  vero  K G C ipfi  K F 
C;erit  triangulum  A E K vna  cum  triangulo  K G 
C equale  triangulo  A H K vna  cum  H F C trian- 
gdo.eft  autem  er  totum  triagulum  A B E aqua- 
le toti  A D E.  reliquum  igitur  B G fupplementum  reliquo  fupplemento  KD  eft 
f quale.Ergo  omnis  parallelogrammi  'fpacii  eorum, quf  arca  diametrum  funt,  pa, 
rallelogramorum  fupplemeta  inter  fc  aqualia  funt.  quod  oportebat  demonftrare, 

f.  C.  COMMENT^RlP'S. 

Hmi/s  theorematis  tres  pmt  cafiis . yel  etihn  pxrailelogranmM , ({uae  ctrcA  ecaidem  conficiat 
dhmetrumje  fe  inpmiio  cont'mgiotr,yel  fe  fi  ficant,vel  quadam  diametri  parte  d fi  difimgm- 
tisr.In  omnibus  autem  eadem  congruit  demonflrano  , quamquam  non  fimper  quadrilatera 
fint  fupplementa  , Euclides  fumpfit  ea  paraUclogramma  , quae  proprie  circa  dianictrunt 
confifiere  dicuntur,  videlicet  quae  fi  fi  inpun&o  conti”gmt,mquocafufuppl€mentaBE 
K D quadrilatera  fimt,7t  apparet  in  prima  figura.  Sit  rur- 

fusparaUelogrammum.ABCI>3cmusdiameterBI>,&cir  A £ d 

caBD  paralielogromma  fint  BFGD  H BL K,quae  fiefie 
inpurShMNfiecent.  Dico  quadrilatera  .AH  ME  NLC 
C inter fie  aequalia  effie . Qjtomam  etum  rriat^ulum  quidem 
54.huiuf.  ABDefiaaqHalea-ianguloDBC;triar.gulim  -veroEED 
triaguloD  F C;erit  reliquum  quadrilaterum  A BFEequa 
le  reliquo  quadrilatero  C B F C,  Rurfius  quoniam  triangidu 
HBKefl  aequale  triangulo  K B L,triangHlumq;  MFK  tria 
gulo  K F N;erlt reliquum  quadrilaterumHBF  M aequale' 

reliquoLBFN.eratautemc^tctumABF  Eaequale  totiC  B FC.reliquimigkur  AHME 
quadrilaterum  reliquo  quadrilatero  NLCG  aequale  fit  nccejfie  efl;&  hpc  qredem  qmdrilatenk 
fiunt, quae  fiupplanenta  diemtur. 

Sit  demqueparallelograrromm  A BCD,t^  eius  diameter 
B D, circa  quamparallelograaimaELF  D GBHK,  quaed 
ficinuicemdifiiunguntur parte  ipfiius  diametri  K L,  Et  quoniam 
triangulum  ABDeji  aequale  triangulo  D B C,&  triangula  E 
LD  CBK  aequalia  fiunt  triangulis  DLF  KBH;  erit  reli- 
qam  quinquclaterum  A GKLE  aequale  reliquo  HKLFC. 
atque  hpc  quidem  pmllelogranrmorum  fiupplementa  fiunt.  At 
Supp!«mcn-  JupplementOTum  d re  ipfia fimptu  eii,qmterm  hfc  quo 

toiu  nomen  qHcprfter  duo  paralielogromma,  quae  fiura  circa  diametrum, 
a refpia  su-  totumparallelogramr/amcconplm , llla.autemparallelogram 
ptum.  tnaciTC(ieademdiametrumfiunt,quecimquepartemt0tm  dia 
metri  pro  fiua  etiam  diametro  habent.Sed  cum  totius  parallelo- 
ffommi  diameter  aliquod  ex  lateribus  intend  paralfilogramm 
fi(at,tmc  parallelog^imum  hoc  toti  par alletograrnmo  circa 
eandem  diametrionnoneji , vtinparallelogrammo  ABC  D 
diameter  BD  fiecat  E F latus  ipfiius  EFCD  parafielogrammi. 
quare  E F G p parallelogrammum  non  efi  circa  eandem  duh 
metrum, 


theo- 


L E B E R . I. 

P R O B L E M A.  XTI.  R O I>  O S I T I Q.  XLIIII. 


Ad  datam  redam  lineaai  dato  triangulo  f quale  parallelogram 
mum  applicare  in  dato  angulo  redilineo. 

Sic  data  quidem  refta  linea  A B;  datum  vero  triangulum  C,  et  datus  angulus  re 
^liliueusD.oportet  igitur  ad  datam  roftam  lineam  AB,  datotriangulo  Csqua 
Icparallelogrammum  applicare  in  angulo  ipfiD  ?quali.  conftituatur  triangulo 
C aquale  parallelogrammum  B^F  G , in-anguIoE  B G,  qui  eft  Aqualis D.cc  po- 
natur B E in  direftiim  ipfi  A B,  producaturq;  F G ad  H:et  per  A alterutri  ipfarum 
BG  EF  paralleladucaiur  AH,etH  Biugaaur.Quoniaigiturin  parailelasAH  E 
F refta linea  HF  incidit,anguli  AHF  HFE  duobiisredtis  «quales  funtiquare  BHG 
G F E duobus  re  - 

-fiis  funt  minores.  • ' ' 

vero  a mino- 
ribus , quam  fine 
-duoreftidninfini-  , 
tum  producuntur» 
coueniuntinterfe.  “ 

ErgoHB  F E piro 
du&s  conuenient. 
producantur,  et  co 

ueniantinK:perq;  . , ' 

K alterutri ipurum E A F Hparalleia  ducatur  KL,etAHG  B ad LM  pnnftapro 
ducantur.parallelogrammum  igitur  eft  H L K F,  cuius  diameter  H K , ce  circa  H K 
parallelogramma  quidem  fiiot  A G M£;  ea  vero,  qu^  fiipplementa  dicuntur LB 
B F:ergo  L B ipfi  B-F  eft  «quale.Sed  et  B.f.tequale  elt  triangulo  C.quarc  ct  L B tria 
gulo  ecquale  erit.EtquoniaG  B Eangidus  equaliseftanguip  AB  M,  lird  ecarqua 
lis  angulo  D;crit  ct  angulus  A B M angulo  D «qualis . Ad  datam  igitur  redam  li- 
neam A B,dato  triangulo  C fquale  parapelogrammmn  contiitutum  eft  L B,in  ».n- 
gulo  A BM,qui  eft  «quaiis  angulo  i)-<p*Dd-facere  oportebat- 

F.  C.  C 0 M M E N T J R l r S. 

Jtntiquabftfmt,  vt  tutliiimus , & pyeha^oreorum  muenta,appricktnofpac}ornm,ex~ 
eejfits , clr  defeStu . cum  enimprepofita  retia,  linea,  datitm  Jpachm  toti  rtuae  mute  ^.taptaxe-^ 
Tis ,tunc.jp4ciwnmudappUcari  dicant ; cumTeroJpaitj hn^udinem  'tpfajeQa  linea  vtticrent 
feceris , tme  excedere ; cum  autem  rrunorem^ta  yt  Jpacio  deferipto  aliqua  retiae  Unae  pars  ex- 
tra fit , tunc  deficere . eir  hoc  modo  Euclides  in  fixto  libro,  tum  exceffkt,  Pum  'd^eHae  rkentl» 
nem  facit,  inprffentiayero  applicatione  ind^uit  ad  datanireilam  lineam  dato  triangulo  aeq^- 
le  parallelogrammum  applicare  uolens , re  noufilwnparalJ^ogrammi  dato  triangido  aequ^ix 
eo?iftitHtionem  habeamus  ,fed  etiam  ad  termaiofam  retiam  lineam,applicationem.ex  Trocla.  ' 

PROBLEMA  XIII.  PROPOSITIO  XLV. 


Redilineo  dato  aquale  parallelogrammum  conftituere  in  dato 
angulo  redilineo. 

Sit  datum  redilineuni  ABCD:  datus  vero  angulus  rectilineus  E.  Itaque  oportet, 
redilineo  ABCD  «quale  parallelogrammum  conftituere  in  angulo  ipfi  £ «quali . 
coniungatur  enim  DB,  et  conftituatur  triangulo  ADB  «quale  parallelogrammum 
FHjin  angulo  HKF,  qui  eft  xqualis  angulo  E.  deinde  ad  redam  lineam  GH  appii-; 
cetur  triangulo  DBC  «quale  parallelogrammum  GM,  in  angulo  GHM,  qui  angn 
loEcftxqualis. Et  quoniam  anguIusEaqualis  eft  vtriqtte  ipibrnm  HKF  GHM;: 
erit  etHKF  angulo  GHM  «qualis,  communis  apponatur-KHG.  apgnli-i-giturFKPf 

C e KHG 


S.pvAiil- 


Exanwce- 


huius. 

i^Jiuius. 


34.huto. 

}j.huius. 


E V C L I D.  E L E M E K T. 

KHG  angulis  KHC  GHM  3:qualesfu(it.§cd  thH  l^IG  fuiit  rqtialcs  duobus  rc* 
ftis.ergoet  KHG  CHM  duobus rs- 
€tis aquales erjint.lcaqucad-aliqfiam  , 
rcftamliuuamfiM,  etad-datutii'inea  ? 

pun<Sum  H du*  re<Sa:  linex  KH  H.M  j 

non  ad  eafdem' partes  polrtf  angulos-  [ 

deinceps  duobus  redis  squales,  cftWt-  i 
ciuiit.in  diredtim  igitur  eft  KH-ipfi  • j 

HM.EtquoniaminparallelasKM  FG  • U 

rectalineaHG  incidit, alternianguli  ’ 

MHC  HGF  squales  fune,  conaitiunis  : • ^ 
apponatur  HCL.  anguli  igicur'MHG  ■ 

HGL  angulis  HGF  HGL  funt  aquales,  at  anguli  MHG  HGL  aquales  funt  duobi^s 
reSis.qitare  er  anguli  HGF  HGL  duobus  reftis  a-quales  erunt  - In  dire6um  igitur 
eftFGipfiGL.  Et  quoniam  KF  ipfi  HG  et  gquaiis  cfc,  ct  parallela;  fedet  HG  ipfi 
ML ; eritKF  ipfiML  et  aqualis, et  paralleladpfasq;  coniungnntreftsElinearKMFL. 
ergo  etKM  F L aquales  et  parallela;  funt.  parallelograminum-igimr;eft  KF  LM. 
<^6d  cum  triangulum  quidem  A B D a;quale  fit  parallclogrammo  H F:  triangi^. 
Ium  vero DBC  parallelogrammo  GM;  erit  totum  ABCD  reftitineum' toti  para^ 
IeiogrammoKFLMa.-quale.  Dato  igitur  reftilineo  ABCD  squale  patlallelogranf- 
mura  conflitutum  eft  KF  LM  in  angulo  FKM,  qui  eft  equalis  arvguioE  dato,  quod 
facere  oportebat. 

F.  C.  C 0 M M E N T ^ R I r S.  - 
Ditobfu problematibus , tnptpbns  ^ cpi^ituthnemimemt , ^ applicationfmeeifualium 
dato  triangulo paraUelo^emnorum  ,‘hoc^Tauerfalm  efi  .fmepntn  ttiatigulm , fiue  qi4a4rk* 
tum  ,fiue  omnino  quadnlaterian  fpuf  aliquod  alh<d  mtdeiktpriori  datum  fiiefiCr  per  hocprobie- 
maaeqitale  ipfi  par allelogrammim  ccmftitxemis . OrnneemmreSi^keKft  iTpph.us  dixmtifi, 
per  fein  triangula  refelrntur  ,&  methodum  !ntKnienddetri,a>^n!ovl4t>'^kiiiit}idilPi:traiiidomis. 
refoluentes  igitur  datam  reiUlmeum  'm  triangyiq , ti"9m  qwdem  ipfotitmaeifual^aTaUelogri- 
fnum  conJhtuentes,reUqfds  uero  ad  datam  reBain  lineam  aequalia  applicaMespatiUdo-rrcmU', 
nempe  ad  illam,ad  quamprima  applicatio  faBa  habebhius  ex  hirparallelogpaMmum  aeqm. 

iereclillneo,quod  ex  iUis  triangulis  cot:fat;et  faBum  ian  erit,qHodproponcbatur.Hec  Proctw. 

C 0 R 0 L L ^ R I F M. 

Esiam  dictistnanifeftumeft,  quomodoaddatam  rcaam Jincara , datoreftiii- 
neo  tequale  paralldogrammum  applicari  posfit  in  datq  angulo  re Ailiiieo . ^ 

PROBLEMA  XIIII.  PROPOSITIO  X L V I. 


A data  redalinea  quadratum  delcribere.  . ; 

Sit  data  rccla  linea  AB.oportcc  ab  ipfaAB  quadratu  deferibe 
re.Ducaturrefteline? ABapucloineadaro Aadrcftosangu.  c, 
los  AC:  & ipfi  AB  aqualis  ponatur  AD;  perq?  punSrum  D du- 

caturDEipfiABparallelaietpcrBipfi  AD  parallela  ducatur  

BE.paralielogrammumigicnreft 'ADtBs  et  AB-quidemeft.:  . > ' ;; 
squalis  D E,  AD  vero  ipfi  B E.  Sed  etB  A ipfi  AD  eft  aqualis.  . 
quattuor  igitur  BAvAD  DE' EB  interfe?qualesfunr,}dcoq5  - 
^quilaterum  eft  ADEBparailciogrammum.Dico  etiam  rect^T  • rr; 

gulumeffe.  Quo.niam  enim  in  parallelas  ABDE  rcAa%cq  in-  „ rp.T.--.— 
is.hulm.  ciditADjangnliBAD  ADEduobusredisruntaqi?aIe§,reif^us  ; , 

H-huiiM.  autem  eft  BAD.  ergo  ct  A D E rectus  erit,  paraij^logtaipmgjpm  y,«q.|pacipfu^ 
qua  ex  oppofito  funt  Iatera,et  anguli  inter  fc  gqudja  funt.  rectusqgitgppj'!  ywrquq 
oppofitorum  ABE  BED  angulorum:etoi>idre<ianguIum  fft  QfiEU.ujp.ay 

tem  eft , et  squOaterum  effe . quadratum  igitur  fit  necelfe  eft.Mquc  ci| 

AB  deferiptum.  quod  ipfum  facere  oportebat.  _ ■„  lia 


[\ 


\ 


LIBERTI..  J7 

f.€.COMidEHTURirS. 

Hoc  problemate  'mdi^emtispoiijjirmim  in  feqaentis  theorematis  confiruSlonetn . Videtor  au- 
tem Euclides  duorum  in  redilineis  optimorum  ortus  tradere  vcluiffe . nitnirum.triajiguiipquila~ 
teri,  & quadrati,  quoniam  ad  conjlitutionem  quaq^  mmidanqrunt  figurarim , & prpcipue  ea- 
rum quattuor,  quarum  & ortus  eft  & refolutio,  hfce  reUangulis  opus  efi.  nam  icofaedrion  qiu- 
dem,(2r  oSaedrim,clt'  pyramis  ex  aequiUieris  triangulis  confiant  ; cubus  vero  ex  quadratis. 
"Proclus  hoc  loco  duo  theoremata  demonfirat,  quibus  mathematici  tamquam  demonjiratis paf- 
fim  vtuntur, nempe  hpc. 

Quadrata  ab  fqiiaiibus  re&is  Jincis  deferipta,  etianj  inter  fe  ^rq^alia  fnne. 

Sint  enim  aequales  reSlac  lineae  CD,cir  ab  ipfa  quidem 
deferibatur  .ABEG  quadratum;  ab ipfa  vero  cp  quadratum  C 
PFH.  Dicohfc  quadrata  inter  fe  aequalia,  effe . Quomamemm 
reBaelinae  .AB  CI>  aequales  fimt,  erunt  ipfiie  .AG  CH 
aequales , at^dosq,  aequales  continent . ergo  & 'h^is  GB  efi  aequa 
lisbafi  HI>,  ^ triarigidinn  .ABG  aequate  triangulo  CDH, 

& ip forum  dupla  fwit  aequalia  quadrattmigiM.ABEG  qua- 
drato CDFH  aequale  _erit_.  Sed.dt:  huius  Jpfius  conuerfim., 

Quadrata  eqoaliait  filialibus  reSis  lineis  dcTcrip  ta  sut. ' 

Smt  enim  quadrata  aequalia  .A  F C G:  gir  po>tatur  ita  ,,  vtlatus 
tA  Bfit  in  direSwn  ipfi  BCiCim  igitur  anguli  r£ili  fint,re6la  quoque 
lineaFZr^qeBChtivreduiaerdt.wig/cntur  FC  CG  G.A.AF 
reBat  Bute  .fd  quoniam  .A  T qiddrat/cm  efi  aeeptde  quadrato  CG, 

&.AFB  triangulum  aequaleerit  'triangulo  CBG.  cemmime  appoi 
natur  BCF  triangidum : totum  igitur  trieng!dts(a..A  C f toti  CF  G- 
(fi  aequale ; idecq^  parallela  efi.AG  ipfi  E C,  Rujfiis.qiumiam  angu-^ 

Ius  .A  FC  efi  aequalis  angulo  CCB,  cum  vierqus  fit  dimidia  pars 
retil;  erit  .AFipftC  C parallela.  aequaXisigfijfr-c.fireiiatmea%Afi 
reSaelinae  C G , parallelo^ammifiquidein  latera  exr>ppo-. 
fito  iacentia  fiunt . Itaque  quoniam  duo funt  triangula  .ABF 
BC  G,  quae  alternos  angulos  aequales  bah^it , quippe  quod 
^7  C G parallelae  fint,  gv  littus  vnumAF  efi  aeqiule.la- 
teriCC;  erit  & latus  AB  lateri  B C,Gr  latus  BF  lateri  B 
G aequale . Oflenftsm  igittsr  efi  latera  etiam  a quibus  fieferi- 
pta  fiunt  AF  C Cquadrata  inter  fieaeqiialia  ejfe  , cum2lln 
aequalia  ftjit.pojfumus  etiam  aliter  propofiiten  detnojfirare 
perdediiSionemadid  , quodfierinon  potefiinh^nc  modian. 

Sint  aequalia  quadrata  AB  CD  EFGH.  pi(o  reOas  lineas 
AB  EF dqtifiaus ea  dcficribtaitur  inlei-fe aequales. effe  . Si 
enim  A B E F aequales  non  fi.nt,  altera  earmi  efi  maior  Jit 
indiorA  B,.  &•  ahfcindptivJR.xquae  ipfi  .E  f fit  aequa 
lis,  ^ ex  A K quadratum  A K LM  deferibatur.  Quoniam  igi 
turAKeJi  aequalis  E F,erit  dr  quadra 
tuAKL  ex  ante  demofiratis, aequa  jj 

le  quadrato  EFGH;  fed  et  quadrawn 
ABCD  aequale  erit  eidem  .EFGH  ^qua 
(irato. ergo  quadratum  ABCD  quadra 
to  AKLM  efi  aeqitde,totim  parp,  quod 
fieri  nonpotefi.  non  igitur  aequalibus  exi 
flentibus  quadratis  ABCD  E F CJi  re 
Qae  lineae  AB  EF  d, quibus  eq  deferibu 
tur , inpquales  funi . ergo  inter  fe  aequa 
lesfmtnecejfeefi. 


I 


* 

\. 


E V C L J D.  E I.  E M E N T. 

^'o«  'mutile  autem  erit  ad  parallelo^ammorurn  etiam  cotijiitutiaticnt  problema  » ijmi 
fct^uirur . 

Ex  duabus  refiis  Iineis,qusE  duabusdatis  zquaics  fint , ct  in  dato  angulo  reftili, 
neo  parallelogrammum  conftituere. 

Sint  datae  quidem  reSlae  htiae  ^ B,  datus 

autem  angulus  re^ilinetis  C.  oportet  ex  dua~  | ^ 

husreSis  lineis,  qsite'ipfis  ,A  B aequales  fvt,  | j ' / / • . 

in  angtdo  'ipfi  C aequali  ,paraUe!ogram-  ' ' ' 

miim  confl'ituere . exponatur  reSla  linea  D £»  j 
tj.huius.  quae  ipft,^  fit  aequalis  Ataque  ad  datam  re-  i 

Sam  litieamD  £,&  addatifminea  punQam  | 

D,  dato  angulo  reB'ilmeo  C aequalis  angtdus 
conftituatifr  f ' J>  £ : ita  vt  FD  fit  aequaliS  ip- 
fiB  reRae  Unae  datae  . pof  ea  per  F ducatur  F Cparallelaipfi  DE , & per  F.  ducatur  paralie- 
laipfi  D F, quae  cum  F GniftinFloG  CQmien'iat.  paraUelogrammtm  'igitur  ejlF  DEG,exre- 
£lis  lineis  DE  DF  confiitiitum , quae  datis  reFlis  irneis  ^ B fimt  aequales  , & angulum  con- 
tinent F DE  dato  angulo  C aequalem . quod  facere  oportuit. 

THEOREMA  XXXIII.  PROPOSITIO  XLVII. 


D £ 


In  redangulis  triangulis,  quod  a latere  redum  angulum  fubten 
dente  dcfcribitiir  quadratum  aequale  eft  quadratis , qux  a lateri- 
bus redum  angulum  continentibus  deferibuntur. 

Sit  triangulum  rciSanguIum  A B C,reftum  ha 
bens  B A C angulum  . Dico  quadratum  deferip- 
tura  a recta  B C aquale  effe  quadratis, qua:  ab  ip- 
fis  B A AC  deferibuntur . Deferibatur  enim  a B 
CquidcmqiiadratumBDEC,abipfisveroB  A 
A C quadrata  GB  H C,  perq;  A alterutri  ipfa- 
rumBD  CE  parallela  ducatur  A L;  et  AD  FC 
iungitur.  quoniam  igitur  vterque  angulorum  B 
AC  B A G rectus  eftjad  aliquam  reftam  lineam 
B A,  et  ad  datum  in  ea  punSum  A du;  refrz  li- 
nea A C A G non  ad  eafdein  partes  pofitf,  angu 
los  qui  deinceps  funt  duobus  reftis  fquales  effi- 
:4.huius.  ciunt.in  diredtum  igitur  eft  C A ipli  A G.  eadem 
ratione , et  A B ipii  A H eft  in  direftum.  Et  quo- 
niam angulusD  B C eft  fq ualis ungulo  FB  A,  re- 
ctus enim  vterque  eft,communis  apponatur  A B 
C.totus  igitur  D B A angulustotiF  B C eft  aquaIis.Qupd  cum  dus  A B BD  dua 
4.huiit?.  biisF  BBC  fquales  fint, altera  alteri , et  angulus  D B A aqualis  angulo  F B Cjerit 

4I.I1U1US.  et  bafis  A D bafi  F C aqualis , et  A B D triangulum  triangulo  F B C fqualc . cftq; 

trianguli  quidem  A B D duplum  B L parallelogrammum, -bafim  enim  eandem  ha- 
bent B D,et  in  eifdem  B D A L funt  parallelis : trianguli  vero  F B C duplum  eftG 
B qtiadratum.rurfus  enim  bafim  habent  eandem  F B , ec  in  eifdem  funt  parallelisF' 
B C C.Qu.a  autem  fqualium  dupla  inter  fe  aqualia  funt.  ergo  aquale  eft  paralle- 
logrammum B L ipfiG  B quadrato.Similiteriunftis  AE  B K,oftenderur  etiam  C 
L parallelogrammum  aquale  quadrato  HC. totum  igitiirD  BEC  quadratum 
duobus  quadratis  GB  H C eft  aqualc.etdefcribitur  quidemD  B EC  quadratum 
i-rectalinea  B C,quadratavero  G B HCabipfisBA  A C.quadratum  igitur  BE, 
a latere  BC  dcfcriptuin  fqualc  eft  quadratis,  qua  deferibuntur  a lateribus  B A A' 
C.  ergo  in  redangulis  triangulis,  quadratura, quod  dcfcribicur  a latere  redurrt  an-’ 

guluni 


/ 

t 1 B E R , I.  i8 

gulum  fubtendente  asquale  efl  quadratis  j qu*  a lateribus  rectum  angulum  conti- 
centibus defcribuntur.quod  oportebat  dcmonftrare» 

f.  C.  COHMENT^KIVS. 

Hoc  theorema,  ad  pythagoram  referunt , dicunt^  eum  cum  lUud  imemjfet,  hottem  immotdjfe. 
£uod  autem  ab  Euclide  in  fexto  libro  conferiHtur  multo  ymuerfatiu!  efl*pjieiidit  enitti  m reClan- 
gulis  triangulis  fguram^quaeft  a latere  reUum  angulum  fubtendente  aeq/ialem  ejfefiguris,quae 
d lateribus  reBum  angulum  continetitihus,  priori 'Mi  fimUes  , ^ finuliter  poftoe,  deferibuntur, 

THEORE  MA  XXXIIII.  PROPOSITIO  XLVIII. 


Si  quadratum, quod  deferibitur  ab  viio  laterum  trianguli  aqua- 
le fit  quadratis , qusa  reliquis-trianguii  lateribus  deferibuntun 
angulus  reliquis  duobus  trianguli  lateribus  contentus  rectus  erit, 


Trianguli  enim  ABC?  quod  ab  vno  latere  B C 
deferibitur  quadratum  squale  fit  quadratis , qu$  a 
reliquis  trianguli  lateribus  B A A C deferibuntur. 

Dico  angulum  B A C reftum  elle . Ducatur  enim  a 
punfto  A ipfi  A C ad  reftos  angulos  A D ; pona- 
turq;  A D ipfi  B A ualis , & D C iungatur . Q^o 
niam  igitur  D A efl:  f qualis  A B^erit  et  quadratum, 
quod  deferibitur  cx  P A,fquaic  quadrato,qHod  ex 
A B.comune  apponatur  quadratum^quod  ex  A C» 
ergo  quadrata,  qu$  ex  D A AC  arquiia  funt  qua- 
dratis,qU2B  exB  A AC  deferibuntur  . Sed  quadra- 
ris quidem , qus.ex  DA  AC,  aquale  eft,  quod  ex 
D C quadratum ; reftus  enim  angulus  eft  D A C; 
quadratis  vero,qu£e  ex  B A A C gqpale  ppnitur  quadratum,quod  ex  B C.quadra-^ 
tumigitur,quod  ex  DC  aquale  eft  ei,quodcx  B C quadrato.ergo  et  latus  D C late 
ri  C B eft  aquale  . Et  quoniam  D A eu  aqualis  A B,communis  auteraAC,duaD 
A ACduabusBA  A C^qualesfuntj  etbafisD  Ceftaqualis  bafiCB. angulus 
igitur  D A C angulo  B A C eft  f qu^is , reftps  autem  eft  D A C . ergo  et  B A C re- 
iftus  erir.Si  igitur  quadratum , quod  deferibitur  ab  vno  laterum  trianguli , aquale 
fit  quadratis, qua  a reliquis  trianguli  lateribus  defcribuntur,angulus  reliquis  duo- 
bus trianguli  lateribus  contentus  reftus  erit.quod  oportebat  demonftrare. 


n 


B C 


F.  C.  COMMEHT.AKIVS. 


Conuertitur  hoc  theore?naprpcedent!,&  totum  toti  comertnur.ff  emtn  triangtdum  reBangu- 
li&nfnerity  quod  d latere  reBum  angulum  fubtendente  deferibitur  quadrtttian  equale  eft  quadra- 
tis, quae  d reliquis  trianguli  lateribus  deferibuntur.  & fi  quod  ab  hoc  eis,  quae  d reliquis  aequa- 
le fuerit , triangulum  reBangidum  erit , quippe  quod  eum.  qui  reliquis  continetur  angidwn 
reBm  habeat. 


LIBRI  TRIMI  FINIS. 


E V C L I- 


E V C L I D I S 

ELEMENTORVM 

LIBER  SECVNDVS 
CVM  SCHOLIIS  ANTI  O^V  I S, 
ET  COMMENTARIIS 
Federki  CommAnSm  VrblnAtis . 


DIFFINITIO. 

I., 

MNE  parallelogrammumredangulura 
contineri  dicitur  duabus  redis  lineis  , 
redum  angulum  conftituunt. 

F.  c.  co.wAiEN 

f.tpartdlelogrammimreBanguUim  didlumefl  fia 
periMs . dicitur  autem  cotitinen  dnabtisre&!s  lineis  ,cjuae 
funt  circa  reSum  anguluoi,  quoniam  ex  duilu  alterius  in 
alteram  prouenlt  eius  rtUxngdl  area,  quod  non  contingit  hi 
alijs  parallelogrammis , quae  reUiangda  non  funt . Sh  enim 
fardlelogrammtsm  reUangulum  ^B.CJ>:& f:t,  exempllgrmiaj^itus 
quidem  B pedum  triim , lattts  vero  B C quattuor  erit  totius  reSati-  > 

gitli  area  pedum  duodecim  quadratorum,  xAtinalijsparaUelogjrminus  D:  j r - — c 

areanotaefficittir  ex  areareliangulorum,  quae  eadem  funt  altitudine,  | ; _ { ■ • 

tir  bafes,  vel  eafdem,  vel  aequales  habent.  Sit  paralielogrammim  \ ' ' I 

nonreilangidumEF  GH,  cuius bafisF  C fttpedismquattuor , duUx  i. 1 ‘ ; 

verodpunSioEad  FG  perpendkularisEKfitduorumpedum.pro-  ! > i ’ 

ducatur KGadL,itavt K Lfitipfi F G aequalis , & imgatur  H L,  J i — } 

er.tEK  LUparaUelognsTmtimreSangulum . QuareparaUelc^raat  .■  ! 1 L ' 

maEF  CH  EKLH  cum  aequales  habeant  bafes  F C KL,  fntq,  ea- 

dem  altitudine , hoc  ejl  ia  eifdkiparaUelis,  inter  fe  aequalia  funt : fed 

taraUelogtarmm  EKLH  area eji pedum  oSo.  ergo ^ area paraUg- 

hgratmni  EFGH  totidem  pedum  fit  necejfe  eji . f^e- 

rtan  parallelogrammi  re&anguli  aream  prouenire  ex  E k 

du8u laterum , quae  circa reUmi  angulum  funt,  in 
frpfenUa  pona  inr,quo  ad  ita  ejfe  manifejla  apparebit. 

I)emo!ifiratur  autem  hocd  loaime  Regiomontano  in 
principio  primi  libri  de  triangulis, & d nobis  in  comen  f~ 

tarijs  in  librum  .Archimedis  de  iimenfione  circuli. 

DIFFINITIO  II. 

Omnis  parallelogrammi  fpacij  vnum  quodque  eorum, qus  cir- 
ca diametrum  ipfius  funt,parallelogrammorumjcum  duobus  fup- 
plementis  gnomon  vocetur. 

scnoLii'-^- 


LIBER.  I. 
S C H 0 L l V 


Sciendum  efl  gnomonem  breuitatii  caulja  a geometris  inuentum  fuif-  Gnomon 
Je  . nomen  mero  ex  accidente  imgojitum  efi } ab  ipjo  enim  forma,  cogno-  br-^inuisca 
Jcitur  j mei  totius Jf^tcij  y 'vel  reliqui  j cum  'vel  circumponitur , 'vel  au-  tns. 
fertur. & in  horojcopijs  eius  officium  dumtaxat  ejl praif entes  horas  notas  Gnnmoiu'. 
efficere.fupplernentaautem  dicit ^non  mt  quaparallelogramma  non fint^  hcioicopii?. 
fed'vtnon  fimiliatotiiComplentiayerototiusadipfum  fimilitudinem. 

F.  C.  C 0 M M.  7.  ti  r-  .A  V..  1 V S. 

Quae  parallelogrsmtna  dicantur  proprie  circa  diamep'um 
tonfiflere  ,fitperais  diSbemefi,  ut  (^meje  mmcent  inpunSo 
contingunt.  Sit parallelogranmium  ABCB , cuiusdic^eter 
.AC,  parallelogranma  vero  circa  diametrum  fmt  .A  E KH, 

KGCF : & ficpplementa  BK  Kp.  Itaque  duo  fupplementa 
vnd  cum  alterutro  paraRelo^tastmorum , quae  funt  circa 
diametrumygnomon  appellatur . & fiparallelu^amno  qui- 
dem GF  circumponatur  gtu)»m,reddit  totum  paraUelogra- 
tnum  A C fmile  ipfiGF.  Si  vero  d parsilelogrammo  A C 
auferaturgnomoBFHreliquiefiparaUelogramuEH fnnile  . 
toti.Qmmobre  ab  Arifiotelc  diSimi  eji,  quadratu  circpjiofi 
to  gnomone  creuit  quidm , alteratjm  vero  tnhil  facium  eji. 
illud  atitem,  quod  in  fcholio  additur  fupplepiditanon  ejfefimilia 
toti ,n(momnimverumefl .fierienim  pofefi ut quarnoo^ue  etiam 
fmt  ftmilia . Sitparallelogranmum  A^D  circa  diametrum  AC, 

GT  fecetur  AC  bifariam  m E,  perj,  E ducatur  FG  ''alte)'utri  ipfa- 
rum  AD  B C parallela,  &■  per  idem  pun&uin  E ducatur  H K pa- 
rallela alterutri  ipfarim  AB  DC.  erunt  fuppkmenta  BE  £D  fi- 
tnilia  quidem  toti,  ipfisveroFH  KGparaUelografrnnit,  cir  fimilia  S 'k  c 

^ aequalia,  quodexijs,  quae mfeqitenttbtis  tradentur,  facile 
demonjirarepdfumus. 

THEOREMA  T.  PROPO.  I. 

Si  fint  reda:  line^jaltera  autem  ipfar  jm  feda  fuerit  in  quot 
cumque  partes  j redangiilum  duabus  redis  lineis  contentum 
sequaie  eft  ei^redangulis , quas  redaiitiea  infeda,  et  fingulis  par- 
tibus continentur . 

Sintdusreclilineje A B QetfeftafitB-Cvt 
cumque  in  punftis  D E.Dico  reftajigulum  reSis 
lineis  A BC  contentum  squale  .efle  re&angu- 
Joq;,quo<{  continetur  ABD,etreftangulo,quc<i 

A DE,  et  ei,  quod  A EC  continetur.  Ducatur  | 1 ! ! 

enim  apuniftoB  ipfi  BC  ad  reftos  angulosB 
F:atqueipfi  A ponatur  equ^is  B C:  et  per  G qui 

dem  ipfi  B C paj-allela  dneatur  GHjperDE  C ’j  .4-  v r.  , 

veroducantur  DK  E t CH  parallelsipfiB  G.  j A * 

reSanguIum  igitur  B H eft  arqiule  reftangulis 

BK  DL  EH:atque  eft  B H quidem,  quod  A B . ■ 

C continecpr;  etenim  condnQturG  B B C.-etB  Gipfi  Aeft  squalis ; rcdangulum 
■ ■ ' H am-cin 


■ \ r 


i 
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Auic  B K cil  quod  continetur  ipfls  A BD;  continetur  enim  CB  BD,  qiurii  CB  eft 
iqiulis  A:et  reftangulum  D L eft  quod  continetur  A DE,quoniam  D K,hoc  eil  B 
O ipfi  A eft  fqualis;et  fimUiter  rectangulum  E H eft  quod  A E C continetur.ergo 
rectangiihim  concentum  A B C eft  a:quaIcrectangu)oq;  contento  A BD,  et  con- 
tento A DE, et  adhuc  contento  A E C.  Si  igitur  fine  duf  redts  lince.alcera  autem- 
ipfanim  fccta  fuerit  in  quotcumque  partes ; reftangnJum  duabus  reais  lineis  con- 
tentum eft  sequale  eis,quf  rciSa  linea  infefta,et  fingulis  partibus  concinentur  .quod 
oportebat  demonftrare. 

f.  C.  COMMUNT^KirS. 

Sed  & non  nulla  hts  ftmilia  demonftrare  lihuit,  quae  tum  ad  alia , tum  ad  ea,  quae  bi  decimo  li 
bro  tradwitur , vtilia  erunt. 


jj.m-svi- 


THEOREM.A  T R.  I M r M. 


Si  fuerint  duf  reA®  line*, qua:  fecentur  in  quotcumque  partesjrc^^angulum  diU 
bus  refiis  lineis  contentum  eft  iquals  re<ftangulis , qu*  vnaquaque  parte  vuius  ad 
vnamquamque  partem  alterius  applicata  continentur. 


1 


Sint  duae reclae  Unae  .AR  E C reUum  angulum  .A 

BC  cmtmentes,& feccticr  .A  B quidem  inpunUis  DE,  p ^ f — 

B C vero  mpunUis  F C ■ dico  redlangulton  contentum  ] j 

.AB  B C aequale  effer eBjr.gulls , quae  fingidis  ipfa-  oi  'n 

rum .AD  DE  EB ad fingidas B F E G GC applica-  \ i j 

tis  continentur . completo  enim  paraUelogranmo  ^ B 's 

CHiducauturper  D EpunSlareSiaelinoe D K EL,al  'i  i | 

terutnipfarum  A H B C parallelae;<^  per  F G duca  \ | 

turFMNO  CVQ^  parallelae  alterutriipfarum  A ^ i-  c 

B HC.  erit  parallelogrammum  A C aequale  paralle- 

} logr amnis  AN  DM  EF  0 T MG  RK  QL  ‘PC;&  fimt  parallelogramma  AN  D 
M E F ,qiae  continentur  ipfa  B F , & fingulis  partwusreHae  Unae  A B,videlicet  AD  DE  E 
B-.  parallelogramma  vera  0 MCfunt,  quae  continentur  F C,  & fngdis  partibus  A D 

PE  E B;& deniqueparalislogrammaRK  Qj.  'PC,quaecoiimiturGC,&fingulispart:bus 
ciufdemreSaclbiaeAB.  Si  igitur  fuerint  duaere&ae  Unae , quae  fecentur  inquotcunque  par-» 
tes;  reUangulum  duajms  rellls  lineis  contentum  ejl  aequale  reSanpdis , quae  vnaquaque  Parte 
vnitts  ad  vnamquamque  partem  alterius  applicata  continentur.quod  oportebat  demonftrare. 


THEOREMA  11. 

Si  fuerint  duf  reft*  linea:,  qu*  vtcumque  fecentur,-  rcftangulum  totis  contentu 
vna  cum  co,quod  continetur  duabus  partibus  ipiarum  eft  f quale  re<ftangulis,qu* 
continentur  totis,et  diftis  partibus  vna  cum  eojquod  reliquis  partibus  continetur. 

Sint  duae  reblae  Unae  AB  BC,reSwn  angulum  AB 
C continentes:  & fecetur  A B quidem  in  punSoD;  BC 
vero  in  pimCto  £.  Dico  re&angulum  ABC  vtu  cum  re- 
Bangulo  contetito  duabus  partibus  ipfarim,videlicet  D S 
E C aequale  ejfe  & reblatgido  contento  tota  AB,<^  di- 
tia parte  reilae  Unae  BC, videlicet  EC,Ct  contento  tata 
BC,&  diiia  parte  D B vna  cum  eo,  quod  reliquis  parti- 
bus AD  BE  contbietur.compleatw  enim  parallelogra- 
mwn  ABC  F,&  dpuuBo  D alterutri  ipfarum  BC  A 
F parallela  ducatur  D C:  d pmUo  autem  E ducatur  E H 
K parallela  alterutri  ipfarum  AB  FC.  itaque  conftat  reila^tiltm  ABC  aequale  ejfe  reSb^. 
gdts  AE  K C. addatur  vtrinque  commune  reblangidan  fi  C,  quod  continetur  duabus  partibus 
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39  5 £ C.Ke^sngtilum  i^tur  ^BC  vna  cum  reSitm^lo  H C efl  aequale  tribus  rcSlangulis  ^ £ 
K C,&H  C.qttorimrenangulumqaidem  KCeji  quod  continetur  tota  u4B,hoceJiK.L,&’par-‘ 
te  EC:re8aiigulim  vero  DE  yna  cum  re^angdo  HC  efl  quod  contmctur  tota  BC,&  parte  D B: 
eir  reliquum  efl  quod  continetur  reliqm partibus  ^D  BEdsocefl^D  DH.ergoreSm 
guium  ^BC  ynd  cum  re8angulo  HC  efl  aequale  Cf  retiangulo  contento  tota  ^ EC  ,clr 

contento  toia  BCf&tiB  ynd  cum  eo,  quod  reliquis  partibus  ^D  B E continetur.  Si  igitur  duae 
reSae  lineae  ytcumque  fecentur  et  reliqua,  quod  oportebat  demonflrare-Eodetn  modo  iemonflra 
bitur&maUfspartibus. 

THEOREMA  II.  PROPOSITIO  II. 

Si  rec^a  linea  Cc^a.  fuerit  vtcumquej  redangula  quje  totajet  fin- 
gulis  partibus  cotinetur  sequalia  funt  ei,  quod  a tota  fitquadrato. 

Re<5ta  enim  linea  A B fefta  iit  vtcumque  in  pii 
cbo  C.Dico  reAanguIumiquod  A B B C contine 
tur,\'n3  cum  contento  B A A C f quale  efle  qua- 
drato, quod  fitex  AD.Defcribatur  enim  ex  A B 
quadratu  ADEB,  et  per  C ducatur  alierptri  ipfa 
TiiniAD  BEparallelaCF.squaleigitur  eft  A 
E reftagulis  A F C E.  atque  eft  A E quidem  qua 
dratura,quod  ex  A B;  A F vero  reftangiilum  c6 
tentum  B A AC,*  etenim  D A A C continetur, 
quarum  A Dipii  A B eft  gqualis:  etrectangulum 
C E continetur  AB  BC,  cum  B E fit  aqualis  AB, 
ergo  reftgngulum  B A C vna  cura  rcftangulo  ABC  aquale  eft  quadrato  ex  A B. 
Si  igitur  refta  linea  vrcumque  fesfta  fuerit,  reiSangula,  quf  tota , et  fingulis  parti- 
bus continentur  , aqualia  fpnteijqupd  a totam  quadrato , quod  demonftrarc 
oportebat, 

F.  C.  COMMENTARI  rs. 

similiter  vt  fuperius  demotflrabhur , Ji  recta  linea  fece 
tur  in  quotcumque  partes,  quadratum  totius  lineae  aequale 
ejfe  rectangulis,quae  fmgulis partibus  ad  fmgulas  applica^ 
tis  continentur. 

Theorema,  iii. 

PROPOSITO.  III. 

Si redta linea  vccnmque  fedia  fuerit; 
rcdangulumtota,eE  yna  eius  parte  contentum  fquale  eft  etrec^an 
gulo , quod  partibus  continetur , et  ei  quod  a prsdidia  parte  fit 
quadrato.  ^ i 

Reftaenim  linea  AB  fefta  fit  vrcumque  in 
punSo  C.  Dico  A B C rectangulpm  fquale  efle 
reftangulo  A C B vna  cpm  quadrato,  quod  fit  ex 
B C.Defccibatur  enim  exB  C quadratu  CD  E B; 
producaturq;  ED  ioF-^erperA  alterutri  ipfa- 

rumCD  BE  parallela  ducatur  AF.  fqual?  vti--  | !! 

quccritreftanguluAEipfisAD  CE;  et  eft  AE  ^ ^ ^ 

Suidem  reAagulum  contentum  A B B C;  etenim  A B B E-  continetur , quarum  B 
. eft  squalis  B Crredtangulum  vero  A D eft  quod  continetur  A G C B,  cum  D C 

H 1 ipfi 


^i.iiuiui. 


4i.primi. 

fi.pzimi. 


4f.pr;ini. 


ij.primL 

j4..prir.«. 

.A' 

+pprirai. 


S.priiri. 
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‘ipfi  C B iTt  pc)iulis;et  D B eft  quadratum, quod  fit  ex  B C.crgo  rcftangulmfl  ABC 
cd  jquale  rcdangulo  A C B vna  cum  quadrato  quod  cx  B C . Si  igitur  refta  linea 
vccumque  fcda  fuerit ; redangulum  tota,  et  vna  eius  parte  concentum  iquale  eft 
reitaivgulo,quod  partibus  continetur, et  ci,  quod  a prodicta  parte  fit  quadrato»  • 

THEOREMA  IIII.  PROPOSITIO  IIII. 

Si  recta  linea  fecta  fuerit  vtcumquc , quadratum  quod  fit  a tota 
cquale  erit^et  quadcatis , quf 'a  partibus  fiunt,et  ei,quod  bis  parti 
bus  continetur  rect  angulo. 

Redaenimlinea  A B ieda  fit  vtcumquc  in  C. 

Dicoquadfanim  , quod  fitc^  A B iquale  efle,  ct 
quadratis  exA  C C B,  etei  refcangulo  quodbis 
AC  C B continetur.  Dercribatpr  enim  ex  AB 
quadratum  A D E B , iungaturqi  B D , et  per  C 
« quidem  alrerucriipfarum  AD  E E parallela  du- 
; catur  C C 1'ipcrG  vero  alterutri  ipfarum  A B D 
Educatur  parallela  H K- Et  quoniam  CF  eft  pa- 
rallela ipli  A D , ct  in  ipfas  incidit  B D:  erit  exte- 
rioranguius  B C C interiori  etoppofito  ADB 
ffqualistangulus autem  AD  B eft  fqualis angulo 
A B D , quod  cr  latus  B A arquale  eft  lateri  A D. 
qyarc.CG  Eanguius  angul^GBCeft  aqualis: 
ic  propterea  latus  B C lateri  C C atquale.Sed  et  latus  C B aquale  eft  lateri  C K , ct 
C G ipfi  B K.ergoetG  Keft  squaJeKBjetCC  KB  squilaterum  eft  . dico  infuper 
efiahi  reftangiiliim  cfie.qiiomam  enim  C H eft  paralicla  ipr:  B K,  er  in  ipias  incidi^ 
C B;a!iguH  K B C G C B duobus  rectis  iimt  aquales.redtus  autem  eft  K B C angfl- 
! lus.Ergo  et  rccnij  G C B,et  anguli  oppolici  C G K G tC  B tecti  eryni;.  rcctaogdu 
igitur  eft  C G K'  B . Sed  oftenfum  fuit  et  iqiiilaterum  e‘fic . quadratum  igitur  eft  C 
G KB,qnodci:idcm  fit  ex  B C.eadcm  ratione  ctHF  eft  quadratum,  quod  fit  exH 
C.Iioc  elt  ex  A C.ergo  H F C K'ex  ipfis  A C C B quadrata  funt.et  quoniam  recta-^ 
guliim  A G eft  .-cquale  reftangulo  C E , atque  eft  A C quod  A C C B continetur^ 
eft  enimG  C ipfi  C B aquaiis:eritetGE’aqualc  ei,  quodconrinetur  A C C B.qua 
rc  reaangula  A G GE  gqiialiafuntei  quodbisAC  C B continetur.  Sunt  autem' 
ctH  F C K quadrata  ex  A C CB.  qiia^uof  igitur  HF  GK  AC*,GE  e^  quadratis 
cx  A C C B,etei  quod  bis  A C C B continetur  reftangulo  runca:qua!ia.SedH  F C 
K A C G E funt  totum  A D E B quadratum,  quod  fit  ex-AB.qiu^raum  igitur  ex 
A B squale  eft,etqnadratis  ex  A C C B,  et  ei  quod  bis  A C C B continetur  re^lan 
giilo.quare  fi  refta  linea  vtcumque-feiffa fuerit ; quadratum  cfuod  fit  a tota  aquale 
erit  etquadratis,  quf  aparribus  finar,et  ci  reftangulo , quod  bis  partibus  contine-f 
tnr, atque  illud  eft;^qubddemonftrare  oportebat. 

' ALITE-R.-Did^^i^adfatamex ABsqualeelTej&quadratrsexAC  CE.etei 
rectangu!o,quod  bis  A C C B continetur,  quoniam  enim  in  eadem  figura  aqualis 
eft  B A ipfi  A D;  ct  angulus  A B I>aitgulo  A:D  B aqualis  erit:ct  cum  omnis  trian 
giih  tres  anguli  duobus  reft is  fintaqualesj  erunt  trianguli  A B D tres  anguli  A B; 
L)  ADB  B A D aquales  duobus  rectis  . rectus  antem  eftaaigulus  B A3>.crgorelf 
' vgui  A B D ADB  funt  vnireAo  aquales,  et  funt  equales inter  fefe  . vtcrqiie  igitutl 
ipforum  A B D A D B eft  refti  dimidius . Sed  reAus  eft  B CG,aqualis  namqne  eft 
angulo  oppofito,  qui  ad  A.  reiiquusdgitur  CGB  dimidius  eft  rcai:acproptereaGr 
GB  angulusangiiloCBC'  eft  jqifaiis;  et  latus  RC  aquale  lateri  CC.SedCB  elt 
aqualis  G K,etCG  ipfi  BK>at5uilaterum  Igitur  eft  C K;  et  cum  habeat  rccfnrataiw 
guiuin  C B K,cttgm  eft.  quadratum;qu6d  quidem  fit  ex  C B..eadcm  radon?.etHS 

quadratum 
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gya<friturtleft,ct«qaalc  qujdraco  quodcx  A C*,quidrataigiti}r  funt  C-K  Jl  l'  ,ct  34  primi. 
quadratiVex' A C CB  eqiialia.Kurius  quoniam  redanguJum  A G clt  eqtuic  ipfi  0 
E, atque  eft  A G id  quod  A C C B continetur,  eft  enim  CG  ipfi  C B squalis  :ei'it 
etG  £ aquale  contento  A C CB.quarcA  G G E fqualia  funt  ei , quod  bis  A C ^ 

B concifietur.Sunc  autem  et  C K H F ^-qualia  quadratis  ex  A C C B.ergo  C K ii  F 
AG  GE  iequalialuntetquadratisex  AC  C B, et  ei  quod  bis  A C C B cotinetur» 

Sed  CK  HF  etAG,CE  lunttotum  aE, quod  fit  ex  AB  quadratum,  quadratum 
igitur  ex  A B fquale  efl, quadratis!^;  ex  AG  C B^et  ei  quod  bis  A C C B concinetur 
reftangulo.  quodoftenderc  oportebat. ; '■ 

COROLLARIVM. 

Ex  hoc  perlpicue  conftat  in  quadratis  fpacijs  parallelogrami: 
m‘a  5 qii^  funt  cifca  diametruih, quadrata  effe.  • 

THEOREMA  V.  PROPOSITIO  V. 

, Si  reda  linea  fecta  fuerit  in  partes  aquales, et  in  partes  inequa^ 
lesjrectangulum  inf  qualibus  totius  partibus  contentam  vna  cum 
quadrato  line$,quj?  inter  Tectiones  interijeitur  , iequaleeftci: 
quod  adimidiafit  quadrato. 

Reftacnimliaca.qusdam  A B ^ 

in  partes  fquales  ad  punftum  C,  et  in  par- 
tes insquales  ad  D.Dico  peftangulutn  cqn  - - ^ — ' — •• ^ 2 

tentum  AD  D B vna  cum  quadrato  quod  1'  ' i i 

fee&CD  squalejjfle  ei  quod  ex  C B qua-  j . . ! .,j/\  L 

flrato . Deiccibatur  enim  ex  B C quadra-.  • 

tumC  ERBiiungaturq;  BEjetperDqyi  , ' j ^ y 

d^m  alterutri  ipfam  C i.  BF"  pardiela  dii  j • 

caturD  HGjperH  vero  ducatur  KLOpa  ^ ^ — 

saUelaalLer-iim  fplarum  C B EF:etrurfts  ; 
per  A ducatur  alterutri  CL  BO  parallela 

A K.Et  quonia CH  lupplementum-squale  eH  fupplernento HF,communt  apponi’ 
ttirD  0.totuWigis«r.'C04:6tiT)Feft.«quaU  .rfedCO  cftsqoa.^e  AI-TcuoHiam  ct 
AGipECB.ergo  et  A L squale  eft  D F.commpne  apponatur  CH.totum  igitur  A 
fiipfisFD  Di.sqaaieerit.SedAH.qmdee'ftquod  AD  DB  conohetur-? etenim 
pHipfiDBeftsquaJisiFD  DE  vero  eft  gnomon  MNX.gnomou  igitur.MNX, 
sexualis  ellci,quod  AD  D B continetur. commune  apponatur LG,f quale  fc;Iice€ 
quadfat'o'qUo'a'e<'CIXel’gotM>fX  gnomon,  etLGequaliafimt  reAangiilo^nod 
continetur  AD  D B,etei,  quod  fit  ex  CD  quadrato.  SsdMNX  gnonion,.etL  G 
funt  totum  q^uadmpm  C EE  B,qnod  quidem  fitex  C B.ergoreftarignium  A D.B 
vnd  cum  quadrato  quod  ex  CD  squale  eft  ci,quod  exC  B quadrato.Si  igitur  reetn 
linea  fefia fuerit'in  partes  squaleret  in  parces  insqua!es,pe<ftangulum  ineq ualibuS 
totius  partibus  cqntetnm  vna  cum  quadrato  linef  ,qus  inter  fcAiones  interiicitur» 
aquale  eft  ei,quod  a dimidia  fit  quadrato.quod  demonftrare  oportebat. 

THEOREMA  VI.  PROPOSITIO.  VI. 

Si  reda  lineabi.fariam  feceiur , atque  ipfi  in  redum  adijeiatur 
quadam  recta  Iinea;rectan^ulum  to.ta  ciHn.adiecta,eta4iecta  c6- 
tentUjVna  cum  quadrato  dfmid^, aquale  eft  qtiadi^o,quod  ab  ea? 

a....v;-3i  ^ qua: 
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quf  ex  dimidia,  et  adiecta  coftattaquaabvnalinca  dcfcribitur. 

Rjttaerjim  linea  qufdam  AR  fecetur  bi 
fariam  in  punAo  Cjadiiciaturqj  ipflinre- 
Aum  ^ D . )?ico  reftangiilum  A P B vna 
cii  quadrato  ex  BC  aquale  efi"e  ei,  quod  fjt 
ex  C D quadrato  .Defcribatur  enim  ex  C 
D quadratam  CEF  D , et  iungatiir  D E; 
nerq;  B alcerutriipfarum  C E D F paralie 
ja  ducatur  B H G:  et  perH  ducatur  KLM 
arallelaalterutri ipfarurfi  AD  EF:etad- 
ueper  A alterutriCL  DM  parallelaA 
K- Itaque  quonia  ACeft  aquglis  C B,erit 
et  rcftanguhitn  A L reftangulo  C H aqua 
Ic.fed  C H aquale  eft  H F.ergo  et  A L ipfi  HF  squale  ctit-commune  apponatur  C 
M.totum  igitur  AM  gnomoni  N X O ell  fqualeraiq;  eft  A M,quod  A D DJB  cotine 
tur , etenim  DM.eft  jqualisDB.ergo  et  gtipmon  NXO  fqualis  sft  reftagulo  ADB. 
rurfus  commune  apponatur  LG,icquale  fcilicet  quadrato,  quod  exC  B.reAangu- 
lum  igitur  A D B vna  cum  quadrato  quod  ex  B C Squilc  eft  gnomoni  NXO,  et  ip 
fi  LG.  Sed  gnomon  NXO.etLG  totum  funt  CEFD  qaadratittn;qQodquidem 
fit  ex  CD.ergoreAanguIum  AD  B vna  cum  quadrato  ex  B Q squale  eft  ^i , quod 
fit  ex  CD  quadrato.  SiigitprreAaJineafecctur  bifariam,  adiiciaturqiipftinre- 
ftum  qusdam  reda  Hnea;reAanguluni  tota  cum  adiefta,et  adie da  contentum  vni 
cum  qu.tdrato  dimidis  squaleeft  quadrato,quod  ab  ea,quf  ex  dimidia,  et  adieda 
Conftac,tamquam  ab  vna  linea  dcfcribitur  .quod  oportebat  demoaftrare. 


S C H 0 L I V 3f. 


In  hoc  cfienditur  arithmetica  anoloqia.  quo  enim  lA.  ‘P  Ju^.evat  ‘T? 
videlicet  i^Ja  C B ieo^CT>  Juserat  T>  B . quod numeros  manife-> 
Nfc  ^ Jiitis  cognojeitur  , cum  medius  jemper  aqmliter  ^ ex  ce  datur 3 ^ exce- 

dat . Theorema  autem  ejl.  Quadratum  quodfipabexc^U‘^na  cum  eo^ 
quod extfemii  continetur squadrato  medij.  aquale  e£'e. 

THEOREMAVII,  PROPOSITIO  YII. 


afi.priau, 

43.plimi. 


Sirena  linea  vtcunique.  fei^  fuerit-,  a tota,  et  vna  parte 
fiunt  vtraque  quadrata  aqualia  fiint.-et  rectangulo,  quod  bis  tota, 
ac  dicta  parte  continetur,et  ei, quod  a pelicjua.  pafte  fit  quadiatQ. 

Reda  enim  linea.qusdam  A B fedaftt  vteumr 
qiie  in  pudo  C.Dico  quadrata  ex  A B B C fqu^. 
lia cfleetredanguJo,quodbis  A B BCcontin^  ■ 
tur , et  ci  quod  fit  ex  A C quadrato.  Deferibatup  • 
enim  ex  A B quadratum.  A D E B,  et  figura  con~ 
ftrtiatur . itaqae.quoaiam  AGrfedanguiu  squ^. 

Je  eft  reftangulo  G E.  commune  apponatur  C F. 
quare  totum  AF  toci;  C E eft;#q«.a!e,  redanguj%  • 
igiturAF  CEdupla  fimtredanguli  AF.  Sed  A 
F CEfantKLMguomon.etquadratumCF.eC’, 

goKLM  gnompn,  et  quadratu CF  dupla  etut 
rcdanguli  A F-.  eft  autem  id  quod  bis  AB  BC 
continetur  duplum  ^pftus  A?3,e,tem^.B  E d|( 


> 
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«qtiaiis  BC . gftomon  igitur  KLM, et  quadratum  CF  xqualiafuntei  ,quod  bis  A 
BBC  continetur . commune  apponatur  D C,  quodeftex  AC  quadraium.Ergo 
gnomonKLM,  etquadrata  B G G D fqualia  fune  ei,quod  bis  A B BCcontiue- 
tur,et  quadraro  ex  A C.  at  gnomon  KLM,  et  quadrata  B G G D totum  funt  A D 
EB,  ctCF ; qui  funtex  A B BC  quadrata. quadrataigitur  ex  AB  BC  fquaJia 
funt  reAaguIo , quod  bis  A B B C cotinetur  vna  cum  eo,quod  fit  ex  AC  quadra- 
to.ergo  fi  redta  linea  vtcumqtie  fefta  fuerit ; quia  tota,  et  vna  parte  funt  vtraque 
quadrata  iqualia  funtrectanguloq;  ,quod  bis  tota,acdida  parte  continetur,ct  ei, 
quoda  reliqua  parte  fit,quadrato;quod  oftendere  oportebat. 

F.  C.  COMM.I.HTUKiyS. 


"NoH  allemm  ejfe  ridetur  hoc  loco  apponere  theorema,  quod  etiam  tncommencarifs  in  Apollo 
uq  perget  conica  dcmonfiraumusieo  enim  adfequentia  rtemur. 

Si  rcfta  linea  in  partes  infquales  fecetur ; earum  partium  quadrata  zqualia  funt 
re(itangulo,quod  bis  di(Sis  partibus  continetur  vna  cum  quadrato  eius  linci , qua 
maior  pars  fuperat  minorem. 

SeceturreSa  linea  in  partes  infquales  in  C ita 

Vt^C  maior  fit  quam  C B;  &ipfiCB  aequalis  ponatur 
^D.Dico  quadrata  ex  CB  aequalia  ejfe  reSiangulo, 
quod  bis  ^CB  continetur  rnd  cum  quadrato  reUae  li- 
neae DC,  qua  fcilicet^C  ipfarn  CB  fuperat.  eonfiituan-  o yi 

tur  enim  ex  CB  quadrata  ^CEF  CBCHi&perD 

duSalineaDK,  ipfi  CE  parallela,  producatur  GH,  rtfe 
cet  DS.  m L.  Itaque  quoniam  .AD  ejl  aequalis  CB,  addi- 
ta rtrique  commwu  DC;  erit  DB  ipfi  AC  aequalis . Sed  

CL  efi  aequalis  BD,  & CE  aequalis  A C.  ergo  G L 
ipfi  CE  aequalis  erit,  efi  autem  & CH  aequalis  HC.  re- 
Lqua  igitur  EH  reliqua  HL  efi  aequalis  : ideo^KU  efi  quadratum,  quod  dlineaKE,  hoc  efi  DC 
deferibitur . re^angda  rero  AK  DC  fimt  quae  contntetaur  lineis  AC  CE;  etenim  AD  efi  aequa 
lis  BC, &DBipfi  AC.  quadrata  igitur  ex  AC  CB  aequalia  funt  reBangdo , quod  bis  AC  CR  ' 
continetur  rnd  cum  ipfiua  DC  quadrato.  Si  igitur  reSa  linea  in  partes  mf  quales  (icetur ; earum 
partium  quadrata  aequalia  funt  reBanguIo,  quod  bis  diBis  partibus  continetur  viti  cum  quadra 
$0  eius  Hneae,qMamaiorpars fuperat  maiorem , quod  demorfi-rare  oportebat. 


THEOREMA  VIII.  PROPOSITIO  VIII. 

Si  reda  linea  vtcumque  feda  fiierit;  et  quod  quater  tota,  ct 
vna  pane  contineturredangalum  vna  cum  quadrato  reHquj  par- 
tis gqualeeft  quadrato,  quod  ex  tota,  crdida parte  tamquam  ex 
vnalinea  deferibitur, 

ReeSa  enim  linea  AB  leda  fit  utcumque  in  C.Di  * ^ 

coredangulum  quater  AB  BC  concetum  vna  cum  ' Vt  i 

quadrato  quod  ex  AC  iquale  efle  quadrato,  quod  « ' / 

exABBC,tamquamexvnalineadefcribittir.Pro-  ' ' 

ducatur  enim  refta  linea  AB  in  D;et  ipfi  CB  pona-  I 

tur  iqualis  B D ; deferibaturq;  ex  A D quadratum  Js-!- 
AEFD;  ct  dupla  figura  conftruatur.  Quoniam  igi- 
tur CB  eft  squalis  BD, atque  eft  CB  ipii  CK  fqua- 
lisj  BD  vero  ipfiKN:  erit  et  GK  fquaiis  KN.  eadem 
ratione  etPRipfi  RO  eftiqualis.  et  quoniam  C B 
eft  fqualis  B D,  et  G K ipfi  KN;  erit  r^Aangolum 

quidem 


E V CI.  D.  E L E M E N T. 

+3.p:imi.  ouidcm  CK  rcSanguluKDjreftaguJu  vero  GR  ipfi  RN.^'quale  . Sed  CfC  cftjcquak 

RN',  rupplemetaenini  funt  paraildograniiCQ.crgo  etK.U  ?;q|ialeeftGR,etquar. 
tuorrecriguiaDKKC  GRRN  inter  feasqualiai  id,eoq;  qnadriipi^  iivntructaguli  C 
K.RurfiisquoniiC  B eft  cquaiis  BD,et  BDqiudcipli  BK,hocclHpIi  CGsqtiaUsj 
CB  vero  ipfi  GK,  hoc  eft  GP:  erit  et  CG  squalis  CrP.  cft  a,iuem  et  PR  iofi  RO  squa 
lis-redangulum  igitur  AG  rcdaiiguio  MP,  ct  rcftaagiiium  PL  ipfi  IvP  squale  erit, 
45.puinf*  Sed  MP  eft  squale  PL;  fupplementacnim  funtMLparallelogramini . quare  et  AG 
ipfi  RF  eft  squale^uattuor  igitur  AG  MP  PL  RF  interfe  aqualia  fiint-acproptCT- 
rcaipfius  AG  quadrupla.  Oftenfum  autcraeft  et  quattuor  CKKD  GR  RN  quadru 
pia  efte  CK.  quare  ofto  continentia  gnomonem  STY  ipfius  AKquadriipIalunt.et 
quoniam  AK  eft  quod  AEBC  continetur;  etenim  EK  eft  squalis  B C;  erit  conten- 
tura quater  AB  BC ipfius  A K quadruplum.  ArdcnionftratuseftgnoraonSTY 
quadruplus  AK.quod  igitur  quater  AB  BC  continetur  i’quale  eft  gnomoni  STY. 
commune  apponaturXH, quod  quidem  quadratocjc  AC  eft  squale . ergo  quod 
quater  AB  BC  continetur  vm  cum  quadrato  ex  AC  aquale  eft  ipfi  STY  gnomoni, 
etqiudratoXH.SedSTY  gnomonjecYH  totum  filW  AEFD  quadratura,  quod  de 
feribiturex  AD.  reftangulum  igitur  quater  AB  BC  cont^nitim  viu  cum  quadrato 
ex  AC  squale  cft  ei,  quod  ex  AD,  boceftex  AB  BC  taiasquara  ex  vna  linea  deferibi 
tur,  quadrato  . ergo  fi  refta  linea  rtcwnquefeAafnctit;  quod  quater  tota,  et  vna 
parte  continetur  rectangu]um,vnacum  qwa.drato-teUqii?  parcis  squaJe  eft  quadra 
to,  quod  ex  tota,  et  difta  parte  tamquam  ex  vna  linea  deferibitur.  quod  oftendeo- 
dum  fuerat. 

THEOREMA  IX.  PROPOSITIO  IX. 


II, primi. 


ji.  primi. 

5.piimi. 

;2~piimi. 


Si  reda  linea  in  partes  f quales , et  in  partes  in^quales  Tecta  fue 
rit,  quadrata, qu2  ab  iHisquallbus  totius  partibus  deferibuntur, 
dupla  Tunc  et  quadrati  dimidia , et  quadrati  linea  eius , qug  iiiLec 
, Tectiones  inrcrijcitur. 

' Reda  enim  linea  qugdam- AB  fcdafitin  par- 
tes fquales  ad  C,etin  partes  injqaales  ad  D.  Di 
co  quadrata  ex  A D D B,  quadratorum  ex  A C 
CD  dupla elTe  . Ducatur  enim  apuafto  C ipfi 
AB  ad  redos  angulos  C E,  dvtriqueipiarum- 
AC  CB-eqiudisponaturjiuoganturq;  EA  EB. 
ac  per  D quide  m ipfi  CE  parallela  ducatur'  DF; 
perF  vero  ipfi  A B paralie  laF  G,  et  A Fiunga 
tur.  itaque  quoniarji,  A C cftgqualis  CE;  eritec 
angulus  EACangflto‘AECeqnaHs. Et  cum  regius  fitangulus  ad  C;  reliqui  AECj’ 
EA  C vni  redojquaies  erunt,  et  fuat  squales  inter  fefe.  vterque.  igitur  ipforuig 
AEC  EACredi  cft  dimidius.eadcm  ratione  et  redi  dimidius  eft  vterquciprdrun^ 
CEB  EBC.ergo  totus  angulus  AEB  redus  eft.  et  quoniam  angulus  GEF  ‘dimidiuS 
eft  redi,  redus  autem  ECF;  fqualis  enim  eft  interiori,  etoppofitoECib  erit  et  re- 
liquus EFG  redi  dimidius;  squalis  igitur  eft  G^jgOgi^  ipfi  EFG.qiiare  et  latus 
EG  lateri  CF  eft  fquale.rurfus  quoniam  angulus  adB  dimidius  eft  reCTi,redus  aun 
temFDB,  quod  fit  squalis  interiori,  et  oppofitoECB;  reliquus  BFD  redi  eritdi-i 
midius.  angulus  igitur  ad  B squalis  eft  angnio  DF.B>ideoq;  latus  D F lateri  D R 
squale,  et  quoniam  AC  eft  squalis  CE,eritet  ex  AC  quadratum  yquale  quadrata 
ex  CE.  quadrata  igitur  exACCE  dupla  funtqnadraciesAC.  quadratis  autem  e% 
AC  CE  f quale  eft  quadratum  cx  EA,  fiquidena  redus  cft  angulus  ACE-  ergo  qu%i 
dratum  ex  EA  quadrati  ex  AC  eft  duplum, 'rurfus  quQJtUm  EG  squalis  eft  GP ; e? 
quadratu  ex  EG  quadrato  ex  GF  cftfsquale.q«adrataigicur  ex  EGGF  dupla  fim.t; 

• quadrati  ex  GF.  at  quadratis  exEG.GF.arquaieeftquod  ex  EF  quadratum.  Ergo 
...  ■'  quadratum 


/ oi-Ar 

s.  \ 
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Suadratum  ex  EF  quadrati  ex  CF  duplum  erit,  cqualis  autem  cftCF  ipfi  CD.  qua 
ratum  igitur  ex  EF  duplum  eft  quadrati  ex  CD.  Sed  et  quadratum  ex  AE  quadra 
ti  exACeft  duplum,  ergo  quadrata  ex  AEEF  dupla  funt  quadratoru  ex  AC  CD. 
quadratis  vero  ex  AE  EF  atquale  eft  ex  AF  quadratum;quoniam  angulus  AEF  re- 
etus  eft.  quadratum  igitur  ex  AF  quadratorum  ex  AC  CD  eft  duplum.Sed  quadra 
to  ex  AF  fqiialiafuntexAD  DF  quadrata.  re<Sus  enim  eft  angulus  qui  ad  D.  ergo 
ex  AD  DFquadrataduplafuntquadratorum  ex  AC  CD.eftautemDF  ipfiDB 
«qualis,  quadracaigiturex  AD  DB  quadratorum  ex  AC  CD  dupla  erunt.  Q^are 
ii  reftalineain  partes  «quales , et  in  parces  ingquales  feda  fuerit,qu«  ab  insquali- 
bus  totius  partibus  dcfcribuntur  quadrata  dupla  funt,et  quadrati  dimidif,  et  qua- 
drati Jine«  eiusjqu*  inter  feftiones  interiicitur.quod  oftenderc  oportebat. 


F.  C.  COMMENTURiyS. 


Toffimitf  etiam  illud  aliter  demonflrarehocmodo  . Hfdem  enim  pofiusquornamreSia  linea 
.AB  fecatur  mpartes  aequales  ad  punSlisnC , et  in  f artes 'miquales  ad  D;  erit  DBrcSla  linea, 
qua  .A  C ipfam  C D f aper  at . F-rgo  ex  iis,  qup  demonflrammHs  ai  fepthnam  huius , quadrata  ex 
.AC  CD  aequalia  funt,  & reUangdo,  quod  bis  .AC  C D continetur , & ipfius  D B quadra- 
to : ideoq,  quadrata  exACCD  wid  citm  rectangulo,  quod  bis  .AC  CD  coiainetur,  & quadra- 
to ipfijis  DB,  dupla  funt  quadratoru  ex  .AC  CD.  Sed  quadratum  ex  AD  eft  aequale  quadratis 
exACCD,  & rectojigtdo  bis  A C C D contento,  quadrataigitur  ex  AD  DBqiiadratorrmex 
AC  CD  funt  dupla,  quod  oportebat  demonflrare. 

THEOREMA  X.  PROPOSITIO  X. 


Si  recta  linea  fecetur  bifariam , et  ipfi  in  rectum  quaedam  recta 
linea  adijciatur  j quje  a rota  cum  adiecta , et  adiecta  fiunt  vtraque 
quadrata  dupla  funt  j et  quadrati  dimidij,  et  quadrati,  quod  ab 
ca  qu$  ex  dimidia,  et  adiecta  confiat,  tamquam  abvna  linea 
«iefcribitur . 

Reda  enim  linea  A B fecetur  bifariam 
in  C 3 cc  ipfi  in  redum  adiiciaiur  quf  dam 
reda  linea  B D.Dico  quadrata  cx  ad  D B 
quadratorum  ex  A C CD  dupla  elle.riu- 
catur  enim  apundo  C ipfi  A B ad  redos 
angulos  CE,et  vtriqiic  iplarum  A C CB 
zqualis  ponacur;iunganturq;  AE  EB;et 
crEquidem  ipfi  AD  parallela  ducatur 
F j per  D vero  ducatur  D F parallela 
ipfi  CE. etquoniain  parallelas  EC  FD 
reda  quidam  linea  E F incidic,anguli  C E F E F D equales  funt  duobns  redis.an- 
guliigicurFEB  EFD  duobus  redis  funt  minores-qua:  autem  aminoribus,quara 
fintduo  redi  in  infinitum  producuntutjConueniunt  inter  fe  fe.ErgoE  B F D pro- 
dud«  ad  partes  B D conuenient ; producantur , et  conueniant  in  pundo  C,et  A G 
iungatur.itaquequoniamACeftiqualisCE,ec angulus  AECangulo  E A C 
squaliseric-.atquceftredusquiadC. vterqueigitnripforumE  AC  AEC  cftre- 
djdlmidius.eadejn  ratione  et  redi  dimidius  cftvterqueCEB  EBC.ergoAEB 
eft  redus.et  quoniam  E BC  eft  dimidius  redi;erit  et  redi  dimidius  D B G;cum  fit 
aduerticem.  Sed  et  B D C rcdus  eftjetenim  eft  «qualis  ipfi  D C E alterno.reliqiius 
igitur  D G B dimidius  eft  redi , et  ob  id  ipfi  DBG  $qualis.ergo  et  latus  B D ^qua 
Ic  lateri  D G.  rurfus  quoniam  E G F eft  dimidius  redi , rcdus  autem , qui  ad  Fj  eft 

l eiiin» 


ij.primi. 

Ex  dsmon- 
&ratis  ad. 
19. primi. 

15.  primi, 
ij.primi. 


£vcl&d.  elemem  t. 

enim  angulo  oppofito  qui  ad  C cqualis;eric  ct 
reliquus EEG  refti  dimidius,et  arqualis  ipfi  E 
CF.  quare  ecJatiisCF  lateri  EF  eft  ^'quaie.  et 
cu  EC  Iit  jquaiis  CA;et  quadratii  ex  EC  fqita 
Ic  eft  ei, quod  ex  C A.quadrato.crgo  quadra- 
ta cxEC  CA  dupla  sut  quadrati  ex  C A.  qua 
dratisautexEC  CAjqualceft  quadratu  ex 
E A.  quadratii  igitur  ex  EA  quadrati  ex  AC 
eftduplum.rurfus  quoniaCF  eftequalisF  E, 

arquale  eft  et  ex  C F quadratu  quadrato  ex  F E.qiiadrata  igitur  ex  GF  FE  quadrati  ’ 
ex  EF  sut  dupla. at  quadratis  ex  GF  FE  squale  eft , quod  ex  EG  quadratu. ergo  qua 
dratu  ex  E G duplum  eft  quadrati  ex  E F. squalis  aut  eftEF  ipfi  CD.  quadratu  igi- 
tur ex  EG  quadrati  ex  CD  duplum  erir.  Sed  oftcnfum  eft  quadratu  cx  EA  duplum 
uadrati  ex  AC.ergo  ex  AE  EG  quadrata  quadraconi  ex  AC  C D siit  dupla  . qua 
ratis  vero  ex  AE  EG  squale  eft  quod  ex  A G quadratum.quadratum  igitur  ex  A 
GduplueftquadratoruexAC  CD.at  quadrato  ex  A G aqualia  fiint  ex  AD  DG 
quadrata.ergo  quadrata  ex  A D DG  lunt  dupla  quadratorum  ex  AC  CD.  Sed  D 
C eft  squalis  DB.quadrara  igitur  ex  AD  DB  quadratoru  ex  A C C D funt  dupla. 
Ergo  firetfta  linea  bifariam  fecerur,etipE  in  reftu  qiisdam  refta  linea  adiiciatur; 
qu?  a tota  cu  3diefta,ec  adiecta  fiunt  vtraque  quadrata  dupla  funt , et  quadrati  di- 
midie, et  quadrati, quod  ab  ea,qus  ex  dimidia, et  adiedtaconftat  tamquam  abvna 
linea deferibitur.  quod  oftenderc  oportebat. 

F.  C.  C 0 M M E N T ^ K I F S. 

Hoc  quotjue  dker  demonjlrahmius. 

mm  re&3.  linea  .A  B fecaticr  hifari-m  in  C , cJf  ipjl  adijcitur  B D , erit  B D Hitea, 
qraDC  iffxm  C Afuperat  quare  ex  demofiratis  ad  feptima  hidtis  qmdrata  ex , A C C D aequa 
lia  funt  reUangulo,  quod  bis  continetur  C D , cr  quadrato  ipfius  B D . ergo  quadrata  ex  A. 

C CDynd  cimre^ajtgido,qHodbis  A C C B)  cotinetur,<^  ipfusBD  qnadrato  dupla  funt  qua 
'r  dratortmexAC  C T>.at  quadratum  ex  AD  efl  aequale qMdratis  ex  C D,^  rc£iangu~ 
Jit*-  lohisAC  C D cotitento.quadrataigitur  ex  AD  D B quadratorurn  ex  ^ C C D duola  erioa. 
c quod  demonfirare  oportuit. 

PROBLEMA  I.  PROPOSITIO  XI. 

Datam  redam  linea  fecarc , ita  vc  quod  tota, et  altera  parte  c5 
tineturredagulu  aquale  fit  eijquod  areliquaparte  fit  j quadrato. 

Sit  data  recta  linea  A B.  oportet  ipfam  A B itafcca- 
re , vt  quod  tota , et  altera  parte  continetur  reiftangu- 
lum  squale  fit  ei,quod  a reliqua  parte  f!t,quadrato.Dc 
feribatur  enim  ex  AB  quadratum  A B C Difeceturq; 

A C bifariam  in  E, et  B E iungatur:  deinde  produfta  C 
A in  F, ponatur  ipfi  B E equalisEF  : deferibaturq;  ex  A 
E quadratum  F G H A:et  C H ad  K producatur . Dico  ^ 

A B feftam  effe  in  H,  ita  vt  A B H re  Aanguium  squale 
fit  quadrato  ex  A H.Q^oniam  enim  reifta  linea  A C bi 
fariam  fecacur  in  E,  adiiciturqj  ipfi  in  reftum  A F ; re-  E 
Sagulum  C F A vna  cum  quadrato  ex  A E fqualc  erit 
quadrato  ex  EF . SedE  F elt  squalis  E B.  reftangulum 
rfThmw.  igitur  C F A vna  cum  quadrato  ex  A E squale  eft  ei, 
f7|ttinu,  quod  fit  ex  E B,quadrato.quadrato  autem  exE  B squa 
lia  funt  quadrata  ex  B A A E etenim  angulus  ad  A rc- 
«ftus  eft.ergo  rctftangiilum  C F A vna  cum  quadrato  ex  A E squale  eft  quadraris  ex  • 
B A A E. commune  auferatur,  quodcx  AEqiiadratum.reliquum  igitur  redangu* 

Ium 
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Jum  CF  A squale  eft  quadrato  « AB.  cftauccni  CFA  qiiidemreftanguIumF  K. 
/iquidem  AF  eft  .TqtialisFGrquadratum  autem  ex  A B eftiplum  A D.  redaiigc/- 
lum  igitur  F K squale  cft  quadrato  AD.  commune  auferatur  A K.  ergo  reliquam 
F H reliquo  H D eft  squale. atque  eftHD  refianguJum  A B H,  cum  A B iit  aqui- 
lis B D,et  F H e/l  quadratum  cx  A H.  recfaaguJum  igitur  A B H quadrato  ex  A H 
arqualeerit.quare  data  recta  linea  A B fecta  eftiiiH,ita  vt  A B HreiSangulumqua 
drato  ex  A H fit  squ3ie.quod  facere  oportebat.  ; 
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- . Ex  hoc  conjiat geometricam  ejfe  analogiam,  quoniam  enim  fA  B JeSit 
tJitnH  quod  gA  B 'B  H continetur  quadrato  &AH  efl  aquale,  hoc 
autem  fili  geometrica  accidit  medietati . Hanc  in  fiquentibus  extrema, 

AC  media  ratione  ficari  dicit,  nunc  autem  , quoniam  de  proportione  nihil 
traditum  efi,non  dicit  extrema,ac  media  ratione  ficari. 

THEOREMA  XI.  PROPOSITIO.  XII. 

In  obtufiangulis  triangulis,  quod  a latere  obrufum  aiiguliira 
fubtendente  fit  quadratum  maius  eft  quam  quadrata,  qua:  fiunt  a 
lateribus  obrufum  angullim  continentibus',  redangulo  contento 
bis vno laterum., qi^runrcircaobturumangulum,iii  quod  fcili- 
cet  protradu  perpendicularis,  cadit , ec'  liiiea  afiumpta  exterius  a 
perpendiculari  ad  angulum  obtufum. 

Sit  obtufiangulum  triangulum  A B C.obrufum  an>  -s^-primi. 

gulumhabcnsB  AC.-etducaturapunfto  BadCA 
protraftam  perpendicularis  B D . Dico  quadratum 
ex  B C maius  efiCjquam  quadrata  ex  B A AC,  refla- 
§ulo,quod  bi§  C A A D continetur.  Quoniam  enim 
reda  linea  CD  fedia  eft  vteumque  in  pundro  A,  erit 
quadratum  ex  CD  equalcjec  quadratis  ex  C A AD, 
et  ei  quod  bis  C A A D continetur  reftangulo.  com 
mune  apponatur  ex  D B quadratum.quidrataigitur 
exCD  D B iqualiafuntet  quadratis  ex  C A -AD  D B , etre(5Iangulo,quodbis  47  primi 
CA  A D continetur.Sed  quadratis  ex  C D D B aquale  eft  quadrattim  ex  C B.  re- 
ftus.enim  eft  angulus  ad  D , cum  fit  B D perpendicularis  . quadratis  vero  ex  A D 
D B fquale  eft  quadratum  ex  AB.quadratumigiturex  CB  :rquale  eft  et  quadratis 
exCA  A B,  etreftangulo  bis  G A A D contento.  Ergo  quadratum  ex  C B maius 
cft,quam  quadrata  ex'C  A A'B,  reftangulo  quod  bis  C A AD  continetur.  In  obtu 
fiangulis  igitur  triangulis, quadratum,  quod  a latere  obtufum  angulum  fubtenden 
dente  fit,  maius  eft  quam  quadrata,  qusfmnt  a lateribus  obtufum  angulum  conti 
nentibus,  reftangulo  contento  faisvnoIaterum,quf  funtCTca  obtufum  angulum, 
ad  quod  protraftum  perpendicularis  cadit,  et  linea  alTumpta  exterius  a perpendi- 
culari ad  angulum  obtufum . quod  demonftrarc  oportebat. 
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Exiis,qu:e  inhocthqoremate  deinoftratafuntpoffumus  cuiullibct trianguli;  ob 
tufum  angulum  habentis  aream  dimetiri. 


Sit 


I s 


EVCLrD.  ELEMENT, 

iit  tritaigHlm obittfiaj^Hlim UBC,  habm angulum UCB obtu- 
litus  ,AB  exempli  gratia  pedwn  v'^iHti,B  C odo^fT  C ^ fex 
decim:(^  apundo^adB  C protradam^  ducatur  perpendicularis  ^ 

D.  Trimum  igitifr  quiiraa  fitlmeaCD,  quae  adiungitur  lateri,  in  quod 
perpendicularis  cadit,  hoc  modo  comperiemus.  Quadrata  vtrorum^  la 
term  C B,  quae  fmt  circa  obtufum  angulum  ftmtd  fumpta  d qua,- 

drato  lateris  ^ B,quod  obtufo  angulo  fdstenditur^detrabemusii^  quod 
reliquum  fuerit, diiudemus  per  duplum  lateris  BC.  ex  hac  enim  diuifio- 

ne  prouenit  linea,  quam  quprimut . efiautm  quadratum  lateris  ,/iC  ^ ^ 

,& quadratum  ipfusBC 6^ , quae fmid  fumpta  faciunt  izo.  ^ 

demptis  igitur  3 a o a 40  o^quod efl  quadratum  lateris  ,A  B,  relmquun 
tur  ko,atqiie  his  dimf  speri6,videiicetper  duplumipfus  B C prodibunt  tot  pedum  erit 

47.f'timi,  lineaCD.ltaquecfuoiuamtriangidsm  ,4CD  reSangulstm efi,  quadratwnlaicris ./i  C aequale 
erit  quadraiis.,quae  funt  ex  C D D^.  quare  dempto  quadrato  lineae  C J),  quodcji  d quadra 

toipfius^C  z')6,reliquum  erit  quadratum  perpendicularis  .A  D,quod  efi  zjs, culus  latus 
tfi  proximi.  Q^mnodo  autem  tumeri  mn  quadrati  propinqumt  latus  inuenktttr , Joc»- 

Kus  in  nojtris  commentxrqs  in  librum  ,,Archmedis  de  circuli  dimerfione-  Vt  igitur  triangidi  A B 
C aream  habeamus, fecetitr  B D bifariam  mpwtSo  E,  & ah  eo  ducatir  EFipfiD,A  parallela; 
rurfupf  dpunSio  ,A ducatur parall4laipfiDB,&  comtcmens  cumEEmFpimcto.Eritparalle- 
logTammumrec[angu!im.AD  E F aequale  triangulo  ^ B D:rtrimque  enim  dimidium  efipa- 
rallelogrammi,  cuius  bafis  eJlBD,&  altitudo  eadem  .Ergo  ducta  E D,quac  ell  6 in  Mi 
15-^  proumctarearectanguli^DEF , & obii  etiam  sABD  triangidi  p8-^  pedum  qua- 
dratorum.Eadem  ratione  inuenietur  area  trianguli  effe  eius  modi  pedum  j 8 • Quare  dem 

ptisl%d9Z  •^relinquentur  60  proximi , pro  area  trianguli  ,A  B C,  quam  nobis  inquiras- 

dampropofuimus. 

THEOREMA  XII.  PROPOSITIO.  XIII. 

In  acutiangulistriangulis,quodaktere acutum  angulum  fub 
tendente  fit  quadratum  minus  eftjqukn  quadrata,  qu^  fiunt  a late 
^ ' ribiis  acutum  angulum  continentibus  jredangulo  contento  bis 

* vno  laterumjqu^  funt  circa  acutum  angulum, in  quod  perpedicula 
riscadit,et  linea  a perpHiculari  intus  alTumpta  ad  angulu  acutu. 

SicacHtianguIum  triangdiim  A B C acutum  ha 
«.piiti!.  bcns  angulum  ad  B:et  ducatur  a puncto  A ad  B C 
perpendicularis  A D.Dicoquadramm,quod  fitcx 
A C minus  e{I*e5quain  quadrata, quf  ex  C B B A, re 
ftanguIo,quadbisC  B B D continetur.  QipDianj 
T.httius.  cnimrectalineaCBfeftaeftvtcumqneinD  ,erut 
quadrataexCB  CD  2qaalia,etreaanguloqnod 
bis  C B B D continetur,  et  quadrato  ex  D C • com 
mune  apponatur  quod  ex  ADquadratum  . qua- 
drata igitur  ex  C B BD  D Axqualiafnnt.etredtangulebisCB  BDcontento. 
47.]»rim;.  et  quadratis  ex  A D D C.Sed  quadratiscx  BD  DA  fquaie  eft  quod  ex  A B qua- 
dratum ; rectus  enim  angulus  eft  qui  ad  D.  quadratis  vero  ex  AD  DC  fquaie  eft 
quadratum  cx  A C.quadrataigiturexC  B B A ftint  squalia  quadrato  ex  A C,  et 
eiquodbisCB  B D continetur,re<ftangulo  «quarelolum  quadratum  ex  ACmi- 
nus  eft  quam,  quadrata  ex  C B B A reftangiilo»  quod  bis  C B B D continctur-I® 
acutiangulis  igitur  triangulis  qUadratum,quod  a latere  acutum  angulum  fubtede- 
te  fit,minus  eft  quam  qHadrata,qux  fiunt  a lateribus  acutum  angulum  contineuti 
bus,reftangu!o  contento  bis  vno  laterum, qu?  funt  circa  acutum  angulum, in  quod 
perpendicularis  cadit,et]ineaa  pcr.pcndic^ari  intus  afluinpta  ad  angulum  acutu, 
quod  demoiiftrare  oportebat. 
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Quoniam  in  dijfnitionibiu  dixit  <iAcutUngulum  triangulum  ejfe  , 
^uod  tres  acutos  angulos  habet 3 Jciendum  eji  hoc  loco  non  ita  dicere  ^jed 
triangula  omnia  appellare  acutianguLa  ypropterea  quod  omnia  angulum 
habent  acutum  3 ^ quamquam  non  omnes  acutoSyVnum  tamen  habent, 
propofitio  igitur  huiujrmdi  efi. Omnis  trianguli  latus 3 quod  acutum  Jub~ 
tendit  angulum3  minus potefi3  quam  latera  acutum  angulum  continen- 
tia 3 reSlangulo  contento  bis  yno  laterum  3 isn  reliqua  qua  fequuntur. 
Itaque Ji  reclangulu Jit  triangulum  ex  lateribus  acutum  angulum  conti 
nentibus  accipiemus  lUudj  quod  reSio  angulo  Jubtenditur  3'vt  in  ipjum 
perpendicularis  cadat.  O'  Jimiliter faciemus  3^  obtufangulum  fit.Con- 
uerfum  ^ero  th  eorematis  eji  hoc. 

Sit  quadratu  ex  AB  minus  quam  qua 
drataex  BC  CA,eo,quod  bisBC  CE  co 
tinenir , et  reliqua  deinceps;  atque  a pu 
fio  C ipfi  C A ad  refios  angulos  duca- 
tur CD,  qii^ipfi  CB  fit  fqualis . ergo 
uadrataex  BC  C A aqualia  fuatqua- 
ratisexDC  CA.  Sed  quadratis  ex  BC 
C A minus  eft  quadratum  cx  A B.  ergo 
& quadratis  ex  DC  C A minus  erit,  qua- 
dratis autem  ex  DC  CA  iquale  eft  qua- 
dratum ex  P A . qiudratum  igitur  ex 
DA  quadrato  ex  AB  maius , et  ipfa  DA 
inaiorK;uam  A B . Itaque  quoniam  dili 
D C C A duabus  B C C A aquales  funt,  etbafisD  A maior  bafi  A B,  eritctan- 
gulusD  C Aangulo  A C B maior.re&us' autem  eft  D C A.  ergo  AC  B acutus  erit, 
quod  oportebat  demonftrare. 


47.priiTU. 
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Koc  tm  folim  in  triangulis  acutianpdis  venonefi , fed  etiam  in  obtitfutigulis , &rctimgu- 
lis , quf  duos  angulos  rteceffario  habetitacmos.^l^e  dicemus pr§fens  theorema  tres  habere  ca- 
fus,-v(l  enim  duBa  ferfetidicidari  .A  J>,p'.sncltm  D cadif  inter  B CyVel  extra,vel  inipfum  C,ita 
vt  A Dfit  eadem, qiiae  A.  C.Euclidis  demonfiratio  congridt primo  cafm  m trixi^.dis,  quae  acu- 
tiangula  dicmurfiinalijs  autem  fitnodo  perpendicularis  cadat  in  latus  , quod  angulo  reBo , vel 
ebtufe  fiibtenditur.At  fi  cadat  in  alterum  latus  eoric»2,quM  acutis  angulis  fiubteficboitur , nihilo- 
minus  idem  fiequetur,vt  demonfirahimus. 

Sit  obtufiangiilum  triangulum  A B C ,obtu- 
fum  habens  A C B angulum, et  ducatur  a puncto 
A ad  B C protraftam  perpendicularis  AD  . Di- 
co cuadratumjquodfit  ex  AC,acutum  angulum 
ABC  lubtendente  minus  effe  . quam  quadrata, 
qua  ex  A B 3 C fiunt,  refiangulo,  quod  bis  C B 
hD  continetur. 

QuoiuaMenim  jiRI>  triangid-smreBangdimefi , 
quadratura,  quod  fit  ex  .AB  aequale  eji  quadratis, que  ex  BD  P.A.  cormnune  addatur  quadrati 
ex  £C.  ergo  quadrata  ex  .AB  BC  aequalia  funt  quadratis  gx  BD  P.A  BC.  Sedquadratoex  SD 

aequalia 
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ae/jiulij  fuHt  quadrula  ex  BC  CD  thA  cum  reBangiilo , quod  this_BC  CD  coi!tiuet:<r.  quadratis 
aiitemexCD  quadratum  ex  ^aequale . ''ilriudrataigieur  cx  .AR  EC  aequalia  fiat 
q‘'.a'{rato  cx  duplo  qmdrjti,quod  ex  BC  vmcumreBangulo,  quod  bis  EC  CD  contmc~ 

ruisti  q/Cdrata-ex  BC^et  riSlangulo,  quod  BC  CD  continetur  aequale  cJircBangidim  CBD,at 
.^roptercaduploquadratiex  BCi^  reBx'ign!o , quod  bis  continetur  BC  CD  aequale  efirctlm~ 
gulmi,ouodb:sCB  BD  cmitinctiir.  ergo  quadrata  ex  BCaequalia  fmihqiiadratoex  ^ 
•T»;i  cfoa  rcCia}!gHlo,quod  bis  coruinetur  CB  BD.£iiiailra(um  igitur  ex  uiC  rniniss  ejl,  quam  qua 
dfotacx.dB  BC,rcctangHlo,qiioibisCB  BD  corttnictur. 

Sittriaiiffuliim  rcC^angiiluin  ABCr'C(5tum  angulum  habens  ACB.  Dico  quadra 
fum  laireris  AC, quod  acucum  angulum  ABC  fubtendit  minus  cflc,qium  quadrata 
•cx  AB  BC,  rcctangulo,quodbisCB  BD  continetur, 

Quoniam en.m  triangulutii relhugntum eji,  eritperpen 
dicidaris  .AD  eadem,quae  latus  trianguli  .AC,  & puQimi 

Didein,qaodC.qu3drati{myero,qHodfitex^Baequale  a A _ 

qstadrat.s  ex  BC  CyA.ctmme  addatur  quadratum  e.T,BC.  i . 

Irgo  quadrati  ex. AB  BCcqualk  funt  qtuidratoex  .AC,  / 

• ^ duplo  quadrati  eiusiquodfit  ex  BC.  hocejl  re^anguio,  / j 

quod  bis  corbietur  CB  B D.^adratu  igitur  ex  .A  Cmimss  ' 

eft  quam  quadrata  ex  .A3  z 'c  reSar^ulo , quodbis  C B ^ 

BD  eminetur,  quod demonjirare oportebat.  /_ 

Es  prosime  dcmonftratisjiccbit  cuiufquc  trian  ® 
guii,fiue  acutianguli,(iue  rei^rangulijfiue  obrufian 
giili  quod  nota  latera  habeat , aream  inuchire . 

5'J  triangulum  .ABC  habens  argulos  ad  BC  acutos,  & apim- 
Veo , A ad  EC  perpendicularis  ducatur  .AD,  quae  inter  BC  necejfa 
rio  cadet.Sit  .-tutem  latus  .AB  pedum  13,  BC  i4,cir  C.A  i^. Ita- 
que orrmm  quadratum  latens  .AC,  quod  angulo  acuto  B fubten- 
di:ur,aquadratisrcllquorumlaterum^B  BC fimuliipUtis aufe 
renius , c?  qnoirellquitur, dilidemus  per  duplton  lateris  BC,  in 
quod  perpendicularis  cadit ; & proueiuet  retia  Ihfea  BD , quae  d 
' peTpend!Ctdari\ntusa(fumturadangulimacutu>>f,Deindedqua 
arato  lateris  o4  B,quod fubtendltur  angulo  .ADRrc3o,auferemus  quadratum  ipfius  BD,et  elusi 
quod  prouenerk  quadrati  latus  erit  perpendicularis  .AD  magtutiidoAX  qua  denique  totius  .ABC, 
trianguli  area  nota  e-ftcietur.Qiiadratum  igitur  lateris  .AC  efizz')  .quadratum  vero  ipfius  .A^ 
169, tp-  quadratum  EC  i96,qiiaedttofimidim3afaciUntf6'^.ergofublatis  2:54365  relia- 
quentur  ia,o;atque  his  per  diiufs  prouement^iac  proptereaBD  erit  pedum  qujnque.Kurfus 

fi  a quadrato  lateris  .AB, hoc  efid  169  auferatur  quadratum  BD,quod cfli") ,relitiquhur  1 44, 
cuius  quadrati  latus  eji  ix.ergo  perpendicularis  .AD  duodeempedum  erit.  Itaque  ductis  12  « 
bafis  BC  dimidhm,videlicet  'm  7 producentur  S 8,er  totidem  pedum  quadratorum  erit  area  trii 
guli  ABC,  quam  d principio  quprebamus. 
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Dato  redilineo  gquale  qua  - 
dratum  conftituere. 

Sit  datum  rciftilincum  A.oportet  ipfi  A 
reftiiincofquale  quadratum  conftituere. 
conftituatur  refiilinco  A equalc  parallelo 
grammiim  reftanguUim  BCDE . Si  igitur 
BE  cft  squalis  ED  fadum  iam  erit , quod 
proponebatur, etenim  rcftilinco  A xqualc 
quadratum  coftitutiimeftBD.-fin  minus, vnaipfanim  BE  ED  maior  cft.fitBE  ma' 
ior;et  producatur  ad  F,  ponaturq;  ipftED  equalisEF.deindcfeftaFB  bifariainG, 
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ccfttro  quidem  Cjintcruallo  autem  vna  ipfarum  GB  GF  femicirctdus  defcribatiir 
BHF;produc.icurq;  DE  in  H , et  CH  iugatiir.  quonia  igitur  refta  linea  BF  fccta  eft 
in  partes  cqiiales  ad  G , etinarqualcsadE^critrcdtanguIumBEF  vna  cam  quadra-  ^ 
ro,quod  fu  cx  EG  squale  quadrato  ex  GF.efl;  aurem  GF  squalis  GH.rectanguIuin 
igitur  BEF  vna  cum  quadrato  cx  GE  squale  eft  quadrato  ex  GH.  Sed  quadrato  cx 
GH  equalia  funt  ex  HE  EG  quadrata,  ergo  reSangulum  BEF  vna  cum  quadrato 
cxEG  squale  eft  quadratis  ex  HE  EG. commune  auferatur  e\  EG  qtiaJracuin.  re 
liquuni  igitur  rcfcangulura  BEF  eft  squale  quadrato  cx  EH  . Sc'd  rcCt-igulum  BEF 
eft  ipuini  BD  paralieiogramrnum, quoniam  EF  eft  squalis  ED.eego  BD  parallelo- 
granimu  quadrato  exEH  cftcquale.parallelogramiiuim  auten}  BOeit  fquale  re- 
ctilinco  A.reftilincumigitur  A quadrato  exEH  deferipto squale  cric.  quare  dato 
reftilinco  A squale  quadratum  coiiftitutum  eftjquod  videlicet  ex  ipia  EH  deferibi 
tar . quod  facere  oportebat. 


F.  C.  C O.M  M £ T ^ R S. 

Hoc  problaaste  multo  vmutrfalbis  eJl,qHod  infextf  libro  demonJiratHr^empe.Dito  re<fti-  ‘ 
lineoiimiicjetalteridatosqiialcidemconftituefc.  ' - 
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ELEMENTORVM 

LIBER  TERTIVS 

CVM  SCHOLIIS  ANTI  Q^V  I S, 
ET  COMMENTARIIS 
Fednici  Commandini  VrbinaUs. 
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Tropoptim  Euclidi  efl  hoc  loco  traSiarc  de  ijs , qua  circulu  accidunt 
cum  ad  reclas  line  as 3 0-  ad  angulos  comparantur. 

DIFFINITIONES. 

2. 


I I. 


EQVALES  circulifunt,quommdia 
metri  funt  sequales,  vel  quorum  qu2  ex 
centris  funt  «quales. 


Reda  linea  circulum  contingere  dici. 
tur,qu«  contingens  circulum,  etproduda 
ipfumnonfecat. 

1 1 r. 


Circuli  continge 
refefedicutur,qui 
contingentes  fe  ip- 
fos  nonfecanu 


IncirciJ^ 


4 
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In  dfculo  arqualiter  diftarc 
a centro  rcAz  linea:  dicuntur, 
quando  'i  centro  ad  ipfas  per- 
pcdicularesdudf  sutfqudcs. 


Magis  autem  diftarca  centro  dicitur  ea,  ad  quam  maiorper- 
pendiculariscadit. 

VI. 

Portio  circuli 
eft  figura,  qug  rc 
da  linea,  et  cir-  ! 

culi  circumfere-  ' 

tia  continetuFi « 'i  - ‘ ' C .“t  ' 


Portionis  aute  an- 
gulus eft,  qui  redali- 
nca,  et  circuli  circufe 
rentia  copreheditur. 


In  portione  angulus  cft,‘qu^db  in  circu 
ferentia  portionis  fumatur  aliquod  pun- 
du.m,atqueal?  jpfpad  termiriosJincsccius, 
qu«  bafis  eft  portionis,  r-cd$linex  ducan- 
tur yangulus  vero  ductis  lineis  fit  cotentus. 

Y A a j o a • 
r-:  aut-cm  continentes  angulum  reetse 

ImceE  alTumunt-circumferentiam,  in  illaconfi- 
ftere  ^guliis  didtur.  ■ 

J 0 iI  ^ 1 

Sector  circuli  eft, quando  angulus  ad  cen 
tmm  coftiterit,  figura  contenta  rectis  lineis 
angulum  comprehendentibus,  et  circumfe- 
rentia ab  ipfis  afllimpta. 


/ 
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X I. 

Similes  circulorum 
portiones  fune , qux 
angulos  fufeipiunt  2- 
quales , vel  in  quibus 
anguli  squales  confi- 
llunt . 

X I t 
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Similes  dreurnferentix 
circulorum  Junt^n  quibus 
^figuli  conjijlunt  £quAles. 

P R O B L E M 


A 


Dati  circuli  centrum  inucnire. 

S't  datus  circnhis  ABC.  oportet  circuli  ABC  centrum 
iniienire.  ducatur  in  ipfo  qufdam  recta  linea  AB  vtcuque» 
et  in  punftoD  bifariam  feceiur.  ^punfto  autem  D ipfi  AB 
ad  rectos  an  gulos  duftaDC  inE  producatur;et  fecetur  CE 
bifariam  in  F.  Dico  puniSuni  F circuli  ABC  centrum  efle. 

Non  enim,  fed  fi  fieri  potefi,  fit  G>  et  C A GD  GB  iungam 
tur.  itaque  quoniam  AD  eft  aqualis  DB,  communis  aufem 
DG,  erunt  dua:  ADDG  duabus  GD  DB  fqualesiakeraal 
teri ; ec  bafis  G A fqualis  eft  bailG  B . lunt  enim  ex  centro 
G.  angulus  igitur  ADG  angtito'  GI^  ^ jqiraliS.'Cum  au- 
tem refta  linea  fupet  reftamJfOKm  waflftcns  angulos  ,qui 
deinceps  funt , sequales  inter  fe  fccepit»  rectus  ?ft.  vterque; 

«qualium  angulornin.  ergo 'angulus  GDB'e/f  rcfius.  Sed  ct.reAuS  FD  B.  equatis 
igirur  eft  angulus  FDB  angirioGD  B^maim*  nundrijquod  fieri  nonpoteft . quare 
G non  eft  circuli  ABC  cemnjtn  .-  S'  ^iliter  oftendetoiis  neque  aliud  etTc^precerip^ 
fum  F.  ergo  F centrum  eft  circuli  ABC*  quod  facete  oportebat. 

corollarivm. 

Exhocperfpicuumeft^HmOircuto  quadam  re(^a  linea  rectam 
lineam  quandam  bifariam , et  ad  angulos  rectos  fecec,  in  fecante 
circuli  centrum  inelfe. 

S C H 0 L I V 

Conulam  Ex  thcoremate  cJlenStur  eonuerfum  diffnitionis  circuli . Si  enim  i» . 

^wiioii»  aliquo punSo  eorum ^que funt  intrajucidant  aqua- 

les retia  Unea^ea  circulus  ejl. 

v.-.::.  ■ A 


lo.fslin?. 


I. primi, 
dia.  io.  pri. 


Nos 
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Kon  etiiin,fed  fi  fieri  poteft,fit  reftilineum,  et  fit  aiiqtiod 
ipfios  latus,  in  quod  incidant  dua:  refla  linc«  ipfum  deter- 
ininantes.erit  igitur  aquicture  triangulum:  atque  cius  bafi 
bifariam  fefla,  fi  ducatur  refla  linea  reftos  angulos  faciet, 
et  vtroque  latere  trianguli  minor  erit . quod  eft  abfiirdum, 
ppnutur  enim  omnes  reflje  Iine«,  qus  inci dii t, «quales  efle. 

A L 1 F 


^jtemAdmoduminprimolibro figurarum  elementarium  triangulo- 
rum dico^eamyquA  maxime  elementaris  efi ^triangulum  '■videlicet  aequi- 
laterum  in faciione  initio ^rogofiiit  j ob  confiruciiones  earum:,  ^.ua  dem-  %“- 
ceps  fiunt idemonfir at ionum  i ita  ^ hoc  loco  centrum  inuemre  progenit,  eiemeataiis 
hec  eninhcircuU  ipfius  ortus  caujfia  efi. 


eA  L T y 


euH  ipCus 
cuus  C3ulk 
dl. 


Omnis  quidem  circulus  habet  proprium  centrum  natura  determina- 
tum-,quatenus  f-vero  ad  nos  pertinet,  non  omnis ^fid  is  tantum,  cuius  or—. 
tum  njidemiis . In  prioribus  igitur  theorematibus,  tamquam  fiaSiis  iarn  \ 
circulus,etiam  centra  manifiesla Junt.at inbis  cum  quaratur fithllantia, 
centrum  etiam  quaritur  : quod  quidem  fubfiantiam  circuli  complet,  hoc 
autem  primum, 'vt  inquiunt, inter  problemata,et  theoremata  mediu  efi.  tuiicopiet. 
Quatenus  enim  querere  , etiam  aliquo  modo  fiteere  proponit  5 quatenus 
<x;erononinfiiSiionem,fiedininuentionem , ob  idproponit  contemplari. 

Itaque  mihi  '-videtur  formatam  habens prcpofiitionem  theorema  ejje,  'Z’t  • 

fi  ae  quarto  quis  dixerit . Duorum  triangulorum  , quorum  duo  latera 
aiqualia  fiint , anguli  , inuenire  fi  bafi s fint  aquales  . quemadma-  ^ 
dum  enim  illic  jymptoma  quoddam  inquirit , quod  duorum  triangulo-  ■■ 
rum  naturainefi,ita(^hoc  loco  , quod  inefi  natura  circuli.  cAtfipro 
hiematis  proprium  contrarium propofitioni  fiufiipit , multo  magis 

quodpr.cpofiturn  e(l problematis  denomi'nationem  ejfiugiet. 

THEOREMA  L PROPOSITIO.  1 1. 


Si  in  circumferentia  circuli,  duo  quf  uis  pun 
ct-a  fumantur,  qusipfa  coniungit  recta  linea  in 
tra  circulum  cadet. 

Sit  circulus  ABC,fitin.circumfereiitia  ipfius  fumantur 
duo  qujuis  punfla  AB.  Dico  reflam  lineani,qu«  a punfto 
A ad  B.dncif^ir’,  intra  circulum  cadere . non  enim  fed  fi 
fiefipotefi  jcadatextra,  vt  AEB , erfiimpto circuli  aBC 
centro, quodfitD  jiunganturDA  DB,et  producatur DF 
irrE.  C^oniam  igitur  D A eft  «qualis  DB  erit  et  angulus 
D A£  angulo  DBE  aqualis.et  quoniam  triarrgali  D AE  vnu 


f 


£ V C L'  I D.  E L E M E N T. 


1«  primi.  AEB  proteditur,angiiliisDEB  anguloDAE  ma 

ior  etit.anguhis  autem  DAE  ^qualis  eft  angulo  DBE. 
i8.pfjini.  ergo  DEB  angulus  angulo  DBE  eft  maior.  Sed  maio- 
ri angulo  maius  latus  lubtMitur.  maior  igitur  eft  DB 
jpfaDE.eft  autDB  aqualis  DF  . Ergo  DF  cft  maior  D 
E,minor  maiore, quod  fieri  no  poteft.non  igitur  a pu- 
>!•  Ao  A ad  B dufta  refta  linea  extra  circulu  cadct.Simili 
tcroftedemus  neque  in  ipfani  cadere  circufcrcntia.Er 
go  extra  cadat  necefle  cft.  Si  igitur  in  circuferentia  cir 
culi  duo  qufuis  pufta  fumatur, qua:  ipfa  coiugit  refla 
linea  intra  circulucadet.quod  oportebat  demoftrare. 

F.  C.  COMMENTUB.IFS. 


ii‘  similiter  oftenderaus  neque  in  ipfam  cadere  circumferentiam, 
i<.pn'mi.  si  emm  in  ipfam  circumferentiam  caderet,eadem  ratione  fccfueretur  angulumDFB  maiorem 

T«.puaii.  effe  angido  D Si  F , hoc  eft  angido  D B F , ac  propterea  latus  DB  latere  DFtnaiiiS  effet.fedi^ 
aequale, <iuod  fieri  non  poteft.non  igitur  in  ipfam  circimfertntiam  cadet. 


THEOREMA  II.  PROPOSITIO  III. 


Si  in  circulo  recta  linea  per  centrum  ducta  rectam  lineam  quan 
dam  non  ducta  per  cetrubifaria  fecet , et  ad  angulos  rectos  ipram 
fecabit.  quod  fi  ad  angulos  rectos  ipfam  fecetjct  bifariam  fecabir. 

Sit  circulus  ABC , et  in  ipfb  reda  linea  per  centrum  du 
da  CD  redam  lineam  quandam  AB  non  dudam  per  cen- 
trum bifariam  fecet  in  pundo  F.  Dico  et  ad  angulos  rectos 
tJiulas.  ipfam  fecare.Sumatur  enim  circuli  AB  C centrum,  quod  fit 
jE,ctEA  EBsungantur.quoniam  igitur  AF eft  squalisFB, 

'r  commun!sautetnFE,du2Ediiabus*qualesfunt,ctbafisEA 
bafi  EB  eft  jqualis.ergo  et  angulus  AFE  angulo  BFE  squa- 
Diffi-iapri  erit.Cum  autem  reda  linea  fuper  redam  infiftens  angu- 
tai.  los,qui  deinceps  ftint, aquales  inter  fe  fecerit, redus  cft  vter 

que  aqualium  angulorum.\'tcrquc  igitur  AFE  BFE  cft  re- 
CTus.quare  recta  linea  CD  per  centrum  ducta  redam  linea 
AB  non  ductam  per  centrum  bifariam  fecans , et  ad  angulos  reaos  ipfam  fecabit. 
Sed  CD  fecccAB  ad  rectos  angulos  .Dico  et  bifariam  ipfam  fecarc,  hoc  eft  AF  ipli 
FB  fqualem  cffe.Iifdem  enim  conftrudis, quoniam  E A,qua  ex  centro  eft  fqualis  £ 
5priHu.  B,et  angulus  E AF  angulo  EBF  aqualis  erit.eft  autem  et  AFE  rectus  aqualis  redo 

BFE.duo  igitur  triangula  E AF  EBF  duos  angulos  duobus  angulis  aquales  habet, 
vnumq;  latus  vni  lateri  aquale  EF , commune  fcilicet  vtrilque , quod  vni  anguloru 
iS.pami.  aqualium fubtenditur.  ergoetreliqualaterarcliquislateribusfqualia  habebunt. 

atque  erit  AF  ipfi  F B aqualis.  Si  igitur  in  circulo  reaa  linea  per  centrum  ducta  re- 
ctam lineam  quandam  non  duaam  per  centrum  bifariam  fecet , ct  ad  angulos  re- 
ctos ipfam  fecabit.qudd  fi  iplam  fecet  ad  rectos  angulos, et  bifariam  fecabit , quoi 
oportebat  demonftrare. 

THEOREMA.  Eli.  PROPOSITO.  IIII. 

Si  in  circulo  du?  redse  Unes  fe  inuicem  fecent  non  dud?  per 
centrumjfe  fe  bifariam  non  lecabunt. 

Sit  circulus  ABCDjet  in  ipfo  dua  recta  lines  AC  BD  fe  inuicem  fecent  in  pun- 
«o  E,non  ductf  per  centrum.Dico  eas  fe  fe  bifariam  no  fccare.Si  enim  fieri  poteft, 

fecent 
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fccent  fe  fe  bifariam,ita  vt  AE  fit  arqualis  EC,ct  BE  ip- 
fi  EDifumaturq;  centrum  ABCD  circiili,quod  fit  F;et 
EF  iungarur.quoniam  igitur  refta  liueaFE  per  centra 
duclareftam  lineam  quandam  AC  nonduftam  per 
centrum  bifariam  fecat,ctad  re<ftos  angulos  ipfam  fc- 
cabit.  quare  reftiis  eftFEA  angulus,  rurfus  quonia  re- 
da linea  FE  redam  lineam  quandam  BD  non  dudam 
per  cetrum  bifariam  fecat , et  ad  angulos  redos  ipfam 
fecabit . redus  igitur  angulus  eftFEB.oftenfus  autem 
eftredus  et  FEA.ergoFE  A angulus  ipfiFEB  fqiialis  erit, minor  maiori, quod  fie- 
ri non  poteft.non  igitur  AC  BD  fe  fe  bifariam  fecant.quarc  fi  in  circulo  dua:  redf 
iinsx  fe  inuicem  fecent , non  dude  per  centrum, fe  fe  bifariam  non  fccabunt . quod 
oftendere  oportebat. 

SCHOLIZJ^. 


Si  reSia  line& per  centrum  tranftrent  s quarendum  ytique  non  ejfetj 
4»  bijurum  Je  inuicem  fecent. ip forum  enim  centrum  bipArtita  feHio  eH. 
fimiliter  fi  alter  a per  centrum  tranfiunte  j altera  non  fit  per  cen- 
^um.nam  qua  per  centrum  tranfit  bifariam  non  fecatur. 

THEOREMA  IIII.  PROPOSITIO  V, 

Si  duo  circuli  fe  inuicem  fecent, non  erit  ipforum  idem  centru. 
Duo  enim  circuli  fe  inuicem  fecent  ABC  CD 
C in  pundis  BC  . Dico  ipforum  idem  cetrum  no 
efl'e.Si  enim  fieri  poteft , fit  centrum  E;iugaturq; 

EC,et  EFG  vtcumque  ducatur.  Et  quoniam  E ce 
trum  eft  circuli  ABC,  eritCEipfiEF  fquaiis.rur 
fusquoniam  E centrum  eft  CDG  circuli,  fquaJis 
eft  C E ipfi  EG , Sed  oftenfa  eft  CE  f qualis  EF-  er 
go  EF  ipfi  EG  f qualis  erit, minor  maiori, quod  fie 
ri  non  poteft.  non  igitur  pundum  E centrum  eft 
circulorum  ABC  CDG . quare  fi  duo  circuli  fe  inuicem  fecent,  non  erit  ipforum 
idem  centrum . quod  oftendendum  fuit. 

theorema  V.  PROPOSITIO.  VI. 

Si  duo  circuli  fe  fe  intra  contingant,  ipforum  idem  centrum 
non  erit. 

Duo  enim  circuli  ABC  CDE  contingat  fefe  intra  in 
eundo  C.Dico  ipforum  non  effeidem  cenrrum.  fi  enim 
fieri  poteft,fitF,iugaturq;  FC.etFEB  ncumque  ducatur, 
quoniam  igitur  F centrum  eft  circuli  ABC,fqualis  eft  CF 
ipfiFB.rurfusquoniamF  centrum  eft  circuli  CDE,  erit  C 
F aqualis FE.oaenfa  autem  eft  CFsqualisFB.  ergo  et  FE 
ipfi  FB  eft  aqualis,  minor  mdori;  quod  fieri  non  p>oteft.  ^ ^ 

nonigiturFpundumcentrum  eftcirculorumABC  CD  As^ 

E.quate  fi  duo  circuli  fe  fe  intra  contingant , iplbrmti  idc 
centrum  non  eritis  uoddemonftrare  oponebat. 

^ THEO- 


f 
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theorema  VI.  PROPOSITIO  VII.  ' ‘ • 

Si  in  circuli  diametro  aliquod  pimdum  fumatur,  quod  non  fit 
centrum  circuli ; et  ab  eo  in  circulum  cadant  qugdain  red^  line*: 
maxima  quidem  erit , in  qua  centrum , minima  vero  rcliqua:alia- 
rum  autem  propinquior  ei,  quf  per  centrum  tranfit , femper  remo 
tiore  maior  eft.  at  du*  tantum  *quales  ab  eodempunCto  in  circu- 
lum cadent  ad  vtrafque  partes  minim^. 

Sit  circulus  ABCD, cuius  diameter  AD:  et  in  tpfa  AD 
fumatur  aliquod  punftumFjquod  non  fit  centrum  circu 
Ii.  Sit  autem  circuli  centrum  E:et  a punftoF  in  circulum 
ABCD  cacianrqu?damre<Sf  linef  FB  FC  FG.DicoFA.', 
maximam  efie , et  FD  minimamraliariim  vero  FB  quide 
maiorem  quam  FC,  et  FC  maiorem  quam  FG.Iungatur 
.cnimBE  CE  GE.Erquoniam  omnis  trianguli  duo  late- 
ra reliquo  funt  maiora;  erunt  BE  EF  maiores  qiiam  BF. 
eft  aut  AE  a-qualis  ER.Ergo  BEEF  ipfi  AF  sut  xquaies. 

-Jnaior  igitur  eft  AF  quam  FB.rurfusquoniaBE  ell  ?qua 
lis  EC, communis  autem  FEjdufBE  EF  duabus  CE  EF 
xquales  funt . Sed  BEF  angulus  maior  eft  angulo  CEF  . bafis  igitur  BF  bafi  FC  cft 
maior.eademi-atiQneetCFmaioteftquimFG.rurfus  quoniam -CF  FE  maiores 
funt  quimEG,  squalis  autem  GE  ipfi  ED, •erunt  GF  FE  maiores  quam  ED.  com- 
munis auferatur  EF  . ergo  reliqua  GF  maior  eft  quana  reliqua  FD  , maxima  igitur 
eft  FA , etFDminimarmajor  vero  BF  quam  FC  , et  CF  quam  FG  maior.dico  eti 
punfto  F duas  tantum  reftas  lineas  cadere  in  circulum  ABCD  ad  vtrafque  partes 
^ minimi  FD. confutuatur  enim  ad  lineam  EFjatque  ad  datum  in  ea  punftum  E an- 
gulo  CEF  iqualis  angulus  FEH  : et  FH  iungatur.  quonia  igitur  GE  cft  iqualis  E 
H,  communis  autem  EFjduiGE  EFduabusHE  EF  aquales  funt;  et  angulus  G 
EF  eft  ."Equalis  angulo  HEF. bafis  igitur  FG  bafiFH  aqualis  crit.dicoi  punftoF  in 
circulum  non  cadere  aliam  ipfi  FG  f qualem . Si  enim  fieri  poteft,cadatFK.etquo- 
niamFK  eft  aqualis  FGjCftq;  ipfi  FG  aqualis  FH;erit  et  FK  ipfi  FH  aqualis,  videli- 
cet propinquior  ei^qua  per  centetim  tranfit, aqualis  remotiori,  quod  fieri  non  po- 
teft.Vel  hoc  modo.iungaturEK.et quoniam  GEipfi  EK  eft  f<^ualis,communis  au- 
tem FE,et  bafis  GF  ?qli^iSbafiFK;eritet  angulus  GEF  fqualis  angulo  KEF.-Sed 'an. 
gulusGEF  angulo  HEF  eft  aqualis.angulus  igitur  HEF  ipfiKEF  aquahs  erit  jmi-»- 
nor  maiori, quod  fieri  non  poteft . quare  d punfto  F in  circulum  non  cadet  alia  re- 
dta  linea  aqiialisipfiXiF  .irgovna  tantum  cadet.  Si' igitur  in  circuli  diamtero  ali- 
quod punftum  fumatur,  quod  non  fit  centrum  circuli,  et  rcliquaquf  fequuntur. 
q-uod  demonftrafc  oporcebac.- 
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C 0 S V-SM.  Si  intra  circulum  punSium  fumaturi  atqut  ■ 

a punSio  in  circulum  cadant  quotcumt^ue  reda  linca^  quarum  njna  qUi 
dem  maxima  fit^  njna  '-vero  minima  , reliquarum  alie  fint  aquales y 

alie  inequales  } maxima  quidem  per  centrum  tranjihit  y minima  '-vero  • 
erit  reliqua  pars  diametri  ,•  aliarum  maiores  quidem  funt  centro  pro-.  ■ 

pinquioresyequales  autem  ab  eo  equaliter  didant.  • * 

Per 
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Per  pnnftum  enim  E^uodcft  intra  circulum  maxi- 
ma quidem  fit  EC, minima  vero  EDjCcFE  quamEB  nia 
ior.D.co  CE  per  centrum  tranfirc,  ctDEipfi  efle  in  dire 
fliinijEF  vero  centro  propinquiorem  efle,  quam  EB.  Si 
enim  CE  nontranfitper  centrum,fed  alia  quadam  a pu 
fto  E in  circulum  cades,ina  maxima  erit  per  feptimum 
theorema.cft  autem  et  EC  maxima , quod  fieri  non  po- 
teft.diametcr  igimr  eft  CE,et  ipfi  in  direftnm  ED.Dico 
EF  centroHpropinquiorem  cire,quamEB.Si  enim  non 
eft  propinquior,veJ  remotior  eft,vd  arqualitcr  diftat : et fiquidem  remotior, maior 
erit  BE,quam  EF,quod  fieri  non  poteft.non  enim  ponitur  ita  efle.  Q^od  fi  aquali- 
tcr  diftant,  fqualesftint.  fcd  neque  hoc  ponitur.propinquior  igitur  eft  FEipfiH, 
quam  EB,etGE  ipfiEB  eftzquaJis.Ergo  a centro  H xqualiter  diftant,  inaqualiter 
diftantes  infquales  funt,  per  feptiramn  thcorema.quod  oftendere  oportebtft 

jf.  c.  coMMtiiT^Kirs. 


lUud  quoque vtrtftK  efl y qsodnosdr/nonflramnitsm 
96nmentar'i6  in  fropojittmm  uQatfam  libri  Archimedis 
de  lineis ^.rdibus. 

Si  in  circumferentia  circuli  aliquod  ftimatur 
punftum,abeoqj  in  circulum  ducantur  refta  li- 
nef  I quar  per  centrum  tranfit,  omnium  erit  maxi 
ma,aliarum  vero  qua  tranfeunt!  per  cerrum  pro- 
pinquiores funt , remotioribus  erunt  maiores; 
due  autem  tantum  fquales  funt  ad  vtrafque  par- 
ces laaxims. 


THEOREMA  VII.  PROPOSITIO  VIII. 


Si  extra  circulum  aliquod  pundum  fumatur  j atque  ab  co  ad- 
circulum  ducantur  quadam  redf  linese,  quarum  vna  per  centrum 
iranfeat  5 ali^vero  vtcumque  r earum  quidem  ^ quje  in  coacauam 
circumferentiam  caduntjmaxima  eft,  qu^  per  centrum  tranftjalia 
rura  autem  propinquior  ei , qilf  percentrum,  femper  remotiore 
maior  eft.at  earum , qu^  in  cumam  circumferentiam  cadunt  mi- 
nima eft,  qu«Einterpundum  , et  diametrum  interijeitur  ; alia- 
rum vero  qus  propinquior  minimse  femper  remotiore  eft  mirior. 
du$  autem  tantum  aquales  a punde  in  circulum  cadunt  ad  vtraf' 
que  partes  minima. 

Sit  circulus  ABC,et  extra  circulum  ftimatur  aliquod  punAum  D : abeo  autflji' 
in  circulum  ducantur  redtflinexqufdam  DA  DE  DF  DC:fitd;  DAper  cftrum. 
Dico  earum  quidem  qux  in  concauam  AEFC  circumferentiaim  cadunt,  ttididrtiam 
elleDA,quxper  centrum tranfit;et minimam, qusfinterDonftumD, er  diame- 
trum AC  interficitur,  videlicet  DGrmaiorem  autem  DE  quam  DF,  et  DF  maiorS 
quamDG:  earnm  vero,qlJ2mcuruam  drcumfierdnmmHLKG cadunt, qui  pro- 
pinquior minimf  DG  ftmper  remotiore  efle  ramorem,hoceftDKmmorem,quam 
DLjCC  DL  minorem  quam  DH.Sumatur  cnin*  centrum  circuli  ABC,quod  fit  M, et 
iungantuf  M£  MF  MC  MK  ML  MH.etquoniamAMeft.arqualieM£,coinmu- 

nis 
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r.is  *ppo«a«irMD  . Ergo  AD  cft  srnualis  ipfis  EM  MD.'';'--  • • 

ScdHM  MD  funtmaiores  quam  ED.Ergo  ct  AD  quam  . ^ 

HD  elt  maiur.rurfiis  quoniam  xqiialis  eft  ME  ipfiMF,  c6  />  •• 

jntmisapponaciirMD.erucEM  MDipfisMF  MDgqua  ■'  ■. 

l:s;etaagulusEMDmaioreftanguloFMD.barisigitar  /.]\-  ' 

ElXbalilD  maior  eric.SimilitcrdemonftrabimusetFD  / ; ■ • 

maiore  flif  quam  CD.  ergo  maxima  efl  DA  ^ maior  aiic 
DE  qiiain  DF, ST  DF  quaia  DC  maior.preccrea  quoniam  /f  •!  j '\  \ 

MKKD  sut  maiores  et  M<i  cit  {qualis  MK;  erit  !k 

•;pcKqua  KD  quam  rcEciuaGD  maior  • quare  GD  minor  /r'  i ; ' w 

-quam  KD , etidcircoGD  minimaeft.et  quoniam  trian-  ^ \ \ ' ' /\ 
guliMLDinvnoiatereMDjduxreCte  HneiMK  KDin-  //'7'"-  \ 

<raconftiruuntur,eruntMK  KD  minores.  ipfisML  1-D,  , ; 

quariiniMKeft.squalisNUl~rdiquaigiturDKminoreft  j^T  ' ' / ■’ 
quam  rcliquaDI-.Similiteroftendcmus  etDLonam  DK  \ /^  | /’ 

niinoreeiie.ErgoDGrffinSraaeU.itiiuor.vero  DKquam.'  . 

DL,et  DL  minor  quam  3i)H . dico  et  duas  tantum  arqua-  a 

IcsapunftoDin  c;rcuium  cadere  advtrafque  minimar 

partes.confticuarur  ad  reftam  lineam MD>  ad  datumd;  in  ea  piinftum  M angulo K 
MD  equalis  angulus  DMB,etDBiungatur.itaque  quoniam  MKeftarqualisMB,c6 
munis  autem  MDjdua  KM  MD  duabus BM  MD  iquales  funt,  altera  alteti.ct  an- 
giilns KMD  iquaiis  augulo  BMD.bafis  igitur  DKbafiDB  dl  fquaJis.dico  apuur 
So  D nullam  aliam  ipil  DB  squalem  in  circulum  cadere,  fi  enim  fieri  poteft, cadat 
DN.ct quoniam  DKeft  squalis  DN  ,ctDk  ipfi  DB  eft  {-qualisjerit  etDB  squalis 
DNjpropinquior  fcilicet  minims  {qualis  remotiori,quod  fieri  non  pofle  oflcofurn 
cfl,vel  et  aliter.iungattir  MN.et  qboniam  squalis  eft  KM  ipfi  MN,  communis  autc 
MDjetbafisDKbaii  DN  {qualis  eric>etpr6pterca  angulus  KMD  {qualis  angulo  D 
MN.SedKMD  angulus  eft  .squalis  angulo  BiMD.  angulus  igitur  BMD  a.nguIoKM 
D squalis  erit, minpr.maiQrijquod^eri non  p£>reft.qyaEQ,non  pkjres  ouam  dus  rc 
.j  fts  lines  •apunclo*^)  in  difculCtm  ABC  ad  vtfkfquc  partes  minims  GD  cadent.  Si 
* igitur  extra  circulum  aliquod  punflum  fumatur,  ec  reliqua  deinccps.qupd  often- 
dere-oportcbac.  ' ‘ ' 

A Vil  I.  P R O F O S I T I O IX. 


$i^ntracircdum/umaturaliquDdpundurn,atqueabeo  incir 
culum  cadant  plures  qu^  due  rc^x  linex  jequalesj  pundu  quod 
fmnitur, circuli cefitrumeric.  . 

Sit  circulus  ABGj.etiqtra  ip-  .1.  . 

fnmflifnarur  p^iintftnrnliya  qtio ‘ 

io«5KCnlWi)  cadant  plures, quam  . : ^ :/  't 

dus  refte  lines  squales,  videli-  / ■ v> 

cetDA  DB  DC.Dico punctum  k - oV' ^ * 

ipiiC.WCuEABGttntnfmeirc. lun  . • j i /;\ 

ganturenimAB  BC,fe<;cntUrq;i  ' . .s.i  ^ - V / i ' / ' 

bifaijaminpunftisEFietiundts  .'o:’'Ax  ' | 

ED  .DFadpunaaGK  HLpro-  ..  . 

chi«:a.uiur.qiio.niam igitur AE eft  • ■ • - • ■ ‘'  i - 

{qualisEB,commum'sautemED,efuntdus  AE  EDduabusEE  ED  {qualesjerba 
fis  DA  eft  squaiis-bafiDB.anguius  igitur  AED  angulo  BED  {qualis  erit,  cridar-i 
covtcrqueangulpru  A£D  BED  eft redns.Ergo  GK bifariam  fecans  AB,etadan 
gttlos  recftosfecatiCt  qiioaiam  11  in  droiio  qusdircfta  lincajrcAam  lineam  quan- 
- .T  ' dam 
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>dam  birari’a,et  ad  atiSTMinj  rcfios  fcc5c,!ii fecancc  eft  circuli  ccntrumjcrii in Gfvccn 
trum  circuli  ABC.  Eadc  ratione  cc  in  HL  ceiirrnm  eft  ABC  circuli,ec  nullum  aliud  **“• 
commune  habctit  recta;  liue^GH  HL,nifipun<ftumD.ErgoD  circuli  ABC  eft  cen 
rrum.Si  igitur  intra  circiiluni  fumatur  aliquod  pimAum  , atque  ab  eo  in  circulum 
cadant  plurcs  quam  dm  'redt*  linei  fquales ; punftum,  quod  fumitur  circuli  cen- 
trum erit. 

ALITER. 

Sumatur  enim  intra  circulum  A B C punitum  aliquod  D:  atquea  punitoD  in 
circulum  A B C cadant  piures  quam  dua;  reiii  linei  iquales  DA  DB  DC.  Dico 
punitum  D,  quod  fumitur, circuli  ABC  efle  centrum,  non  enim,  fed  fi  fieri  poteft, 

«t  E,  et  iuftaDE  inFG  producatur.ergo  FG  diameter  eft  ARC  circuli.itaque  quo 
niam  inFG  diametro  citculi  ABC  fumptum  eft  aliquod  pundumD,  quod  non  eft 
centrum  circuli ; maxima  quidem  erit  D G,  maior  autem  D C quaraD  B,  et  D B 7.htutis. 
guam  D A maior.  Sedet  fquales,  quod  fieri  nonpoteft.  non  igitur  E centrum  eft 
circuli  ABC.  Similiter  oftendemus  neque  aliud  punftum  centrum  efle  prarterip- 
fumD.  ergoDcirculi  ABCcencrument.quodoporrebatdcmonftrarc- 

THEOREMA  IX.  P R O P O.  X. 

Circulus  circulum  in  pluribus,qu^  duobus  pundis  non  Tecat. 

Si  enim  fieri  poteft,circulus  ABC  circulum  DEF  fecet  in  pluribus  pun(ftis,quam 
duobus,  videlicet  in  B C H FietiunftiBG  BH  bifariam  fccentur  in  KL.  atque  a 
pimftisKLipfis  BG  BH  ad  redtos  angulos  du- 
dx  KC  LM  in  puncta  AE  producantur,  quonia 
igitur  in  circulo  ABC  quadam  recta  linea  AC  re 
dam  lineam  qiiandam  BH  bifariam  et  ad  angu- 
los redos  fecat,m  ipfa  AC  qrculi  ABC  Jfrit  cen- 
trum.rurfUS  quoniam  iri  eode  circulo  ABC  qux 
damrefta  linea  NX  redam  lineam  quadam  BG 
bifariam  fecat , et  ad  redos  angulos;in  ipfa  N X 
centrum  erit  circuli . oftenfum  autem  eft  et  in 
ipfa  AC  centrum  circ,ec  in  nullo  alio  pundo  conucniunt  inter  fercftxlincf  AC 
J^,prxtcrquaminO.  ergo  O circuli  ABC  eft  centrum.  Similiter  oftendemus  piir> 
dum  O centrum  efle  circuli  DEF.  ergo  duorum  circulorum  fc  ft  fteantium  ABC 
DEF.  idem  erit  centrum  O.  quod  fieri  nonpoteft.  non  igitur  circulus  circulum  fe-  s.kui». 
cat  in  pluribus  pundis,quam  duobus. 

ALITER. 

Circulus  enim  ABC  rurfus  circulum  DEF  fecet 
in  pluribus  pundis,quam  duobus ; nempe  in  B G 
F H,  etcircuIiABCcentrumfumarur,quodfic 
K;etKB  KGKF  iungatur.qmigiturintracirculu 
DEF  fumptum  eft  aliquod  pundum  K,  a quo  in 
crculitm  DEF  incidantplures,  quam  dux  redxli 
nexKB  KG  KF;eritpundumKcircuii  DEFccn-- 
tfum.  eft  autem  et  circuli  ABC  centrum  K.  duoru 
igiiur  circulorum , qui  fe  fe  fecant,idem  erit  K cen 

trum,quod  fieri  non  poteft.  quare  circulus  circulum  in  pluribus,  quim  duobus  pfi' 
dis  non  fecat, quod  oportebet  demonftrarc. 

THEOREMA  X.  PROPOSITIO.  XI. 

Si  duo  circuli lefe  intus  contingant,  ct  fumantur  centra  ipfo- 

L rum 
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riinr,  recta  linea  iprorumceiatracoaiungcns,  «producta  in  circu 
lorum  contadumeader. 

DiiO  enim  circuli  ARC  ADE  fc  fc  intus  contingant  in 
pun.^lo  A,  et  fuiTiacur  circiilf  quidem  ABC  cctrum,quod 
iit  F,  circuli  vero  ADE  centrum  G.  Dico  reCiram  lineam  — ^ 

d juinAo  G adF  ductam,ii  producaturiu  piuiA-uin  A ca-  h ' ' 

dere.  Non  enim,  fcd  fi  ftefrpotefl , cadat  vc  F G D H.  ct  i 'x 

lo.primi.  AF  AG  iungantiir.  Itaqiicquonia  AG  GF maiores  fiint,  ' o 

qiidmF  A,  hoc eft  quam^^F  H,  communis  auferatur  F C-  \ r \ / I 

rcliqtiaigitur  AC  maior eft, quam  reliqua  GH.  Sed  AG  *■;. 
efl:  irqualisCD.  ergo  CiD  ipfaGH  eft  maior,  minorma-  ' e"  ; 

idre,  quod  fieri  non  poteft.  Non  igitur  a punAo  F ad  G " - . . 

duifraredralineaextra  cotaftum  A cader.quare  in  ipfuni  '' 

cadarnecefie  cft  . Si  igitur  duo  circuli  fe  fe  intus  contin-  ' 

•gant;refta  linea  ipforum  centra  coniuhgcns , fi  producatur iti  conta&um,circul6- 
rumcadet.  quod' oportebat  demoilftrare. 


ALITER. 


Sed  cadat  vtCFC,  et  producatur  in  dlreftum  CF 
C ad  piiiftum  Hi  iunganturtj;  AG  AF. Quoniam  igi 
la.pnmi.  ttir  AG  GF  maiores  font  quam  AF,et  AF'.eft  equalis 
FC  i hoc  cft  ipfi  FH , communis  auferatur  FG.  reli- 
qua igitur  AC  reliqua  GH  eft  maior:  hoccftDG  ma 
ior  ipfa  GH,nnnor  maiore, quod  fieri  non  poteft.  Si- 
militer et  fi  extra  circulum  paruum  fit  centrum  ma- 
ioris circuli , idem  fcqiii  abfiirdumoftendemus. 


THEOREMA  XL  PROPOSITIO  XII. 

Si  duo  circuli  fe  fe  extra  continganr,  reda  linea- ipforu  centra 
coniungens  per  contadum  traniibic. 

Duo  enim  circuli  ABC  ADE  ic  ^ ^ 

fe  extra  contingant  in.puncto  A ; et 

funiatur  circuli  quidem  ABC  cen-  ■ \ 

trum  , quod  fitF  : circuli  vero  ADE  , A ' 

cetrum  G.Dico  reftam  lineam,  quz  ^ I 

a pundtoF  ad  C ducitur  .perconta-  ^ v 

<5tum  A tranfire.  Non  enim  fed  fi  fic  \ /' 

ripoteil, cadat, vtFCDG:ctFA  A 'v^  r .d\^  o 

Giunganmr.  Quoniam  igitur  F cen  " 

trum  eft  circuli  ABC, erit  AF  iqualisFC.RurfusquoniamGccntrum  eftADBcir 
culi,erit  AG  ipfi  GD  ^qualis-oftenla  eft  autem  et  AF  pqualisFC.funt  igiturFA  'A 
GipfisFC  DG  equales. ergo  tota  FG  maior  eft.quamPA  AG.Sed  crminor,qucni 
fieri  non  poteft.Non  igitur  i puncto  F ad  G ducta  redta  lineapcr  contadlam  A no 
tranfibir. quare  peripfum  tranfcatneceflc  elESi  igitur  duo  circuli  fe  ie  extra  cotin- 
gant,refta  lincaipforuin  centra  coniungens  per  contactum  tranCbie  . quod  opor- 
tebat demonftrare. 

THEOREMA  XII.  EROPOSITIO  ‘XF-H. 


Circulus  circulum  non  contingit  in  pluribus;pudis^uam  vnoj 
fiue  intusxfiue  extra  contineat. 

Si 
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Si  cmm  fieri  poteftjcirculus  ABDCcfrctilumEBF 
P contingat  primum  intus  in  pluribus  punctis, quam 
vno,vidcJicctin  BD:et  fumatur  circuli  quidc  ABDC 
centrum  C ; circuli  vero  EBFD  centrum  H.ergo  rcAa 
Iinea,quf  apunftoGadH  ducitur  , tn  puncta  BD  ca- 
det.cadatvt  BCHD.et  quoniam  G centrum  eft  dreu- 
U ABDE,  erit  BC  ipfi  GD  zqualis . maior  igitur  cft  B 
G,quam  HD:  et  BH  quam  HD  multo  maior . Rurfus 
quoniam  H centrum  eft  EBFD  drculi, zqualis  cft  BH 
ipfi  HD.  atqui  oftenfa  eft  ipfa  multo  maior,  quod  fieri  • 
non  poteft.non  igitur  circulus  circulum  intus  'contin- 
git in  pluribus  punSis , q udm  vno.  Dico  etiam  neque 
extra  contingere.Si  enim  fteri  potcli,circtitus  ACK  cir 
culum  ABDC  extra  cotingat  in  pluribus  puftis,  quam 
vno, videlicet  in  AC,et  ACiungatur.ftaque  quoniam 

in  ciraimferentiavtrorumque  circulorum  ABDC  ACKfumpta  ftintduo  qtizuis 
pundia  A Cjrefta linea,  que iplaconiungit  intra  vtrumqueipforum  cadct.Sedin 
tra  circulum  quidem  ABDC  cadit,  extra  drculum  vero  ACK, quod  eft  abfurdum. 
aon  igitur  circulus  circulu  extra  cotingit  in  pluribus  punftis,  quam  vno.oftenfum 
autem. eft  neque  intus.CQntingerg.drculus  igitur  circulu  non  contingit  in  pluribus 
punftis;quamvtK),iiue  i;nttis,fiue  extra  contingat,  quod  oportebat  demonltrarc. 

THEOIl>EMA  XIII.  PROPOSITIO  XIIII. 


In  circulo  equales  Ime.®  9qualiter  a centro  diftant,et  qug 
jqualiter  a centro  diftant;  inter  fefunt  aquales. 

Sit  drculus  ABDC ec  in  ipfo  zquales  reftf  linez  ABC 
D.  Dico  eas  a centro  zqualiter  diftarc.Suinatur  enim  circu 
li  ABDC  centrum , quod  ficE,  et  ab  iplb  ad  AB  CD  per- 
pendiculares ducantur  EF  EGjCtAE  EC  iungantur.QiJo 
niam  igitur  refta  linea  qufdam  per  centrum  dufta  EF  re- 
ftam  lineam  quandam  AB  non  dnftampcr  centrum  adie- 
ftos  angelos  fecat  et  bifariam  ipfam  fccabit . quare  AF  eft 
zqualis  FBjideoq;  AB  ipfius  AF  dupla.  Eadem  ratione  et  C 
D dupla  eft  CG .atque  eft  AB  ipfi  CD  zqualis.  zqualis  igi- 
tur et  AF  ipfi  CG.  Et  quoniam  AE  eft  zqualis  EC  , erit  et 
quadratum  ex  AE quadrato  ex  EC  fqualc.Sed  quadrato 
uidem  ex  AE  fqualiafunt  ex  AF  FE  quadrata.reduscnim  angulus  eft  ad  F:  qua* 
rato  autem  ex  EC  zqualia  funt  quadrata  ex  EG  GC , eum  angulus  ad  G iit  rc- 
dus.  Quadrata  igitur  ex  AF  FE  zqualia  funt  quadratis  ex  CG  GE,quorumqua 
dratumex  AF  quadrato  ex  CG  eft  fquale,etenim  f qualis  eft  AF  ipfi  CG.reliquum 
igitur,  quod  fit  ex  FE  quadratum  zq  uale  eft  reliquo,  quod  ex  EG;ac  proptcrca  FE 
ipfi  EC  eft  zqualis.  in  circulo  autem  zqualiter  diftare  a centro  reftflinefdicun- 
tur,quandoacentro  ad  ipfas  perpendiculares  duftzfqualesfunt.  ergo  AB  CD 
a centro  zqualiter  diftant.  Sed  AB  - CD  zqualicer  diftenc  a centro , hoc  eft  zqualis 
iitFE  ipfi  EG.Dico  AB  ipfi  CD  zqualem  elfe.Iifdcm  enim  c6ftru<ftis,fimiliter  ofte 
demus  AB ‘duplam  efte  ipfius  AF,et  CD  dupla  ipfius  CG  .Et  quonii  zqualis  eft  A 
E ipfi  £C,erit  ec  ex  AE  quadratu  quadrato  ex  EC  fquale.Sed  quadrato  quide  ex  A 
Egqualiafunt  quadracaexEF  FAiquadrato  aut  ex  EC  zqualia  quadrata  exEG  G 
C.quadrata  igitur  ex  EF  FA  quadratis  ex  EG  GC  zqualia  funt.quorum  quadratu 
cx  EG  fqualc  eft  quadrato  ex  EF}  eft  enini  EG  ipfi  EF  equalis  reliquum  igitur  es 
AF  quadratu  f quale  eft  reliquo  cxCG.ergoAF  ipfi  CG  eft  zqualis , atque  cft  AB 
^fius  AF  dupla,  etCD  dupla.ipfius  CG.  quare  AB  ipfi  CD  zqualis  erit.  In  circulo 

L s igitur 
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igitur  cquales  re<5ti  line?  ^qualiter  a centro  diflant,c£-qo£fquaUtct  a centro<ii- 
f:  ant, inter  fe  U;nt  iquales.quod  oportebat  dcmonftr-arfr. 

THEOREMA  XIIII.  P R O P O 5 J T I 0.  XV. 

In  circulo  maxima  quidem  eft  diameter;  aliarum  vero  Temper 
propinquior  ei,q  u^  per  centrum  tranfit,  remotiore  maior  eft. 

Sit  circulus  A BCX),  cuius  diameter  ADj  centrum Eiet 
propinquiorquidem  diametro  AD  fit  BC;  remotior  vct 
roFC.Dico  AD  maximam  efle , et  BC  maiorem  quam 
FG  . Ducantur  enim  a centro  ad  BC  FG  perpendicula- 
res EH  EK.Et  quoniam  BCpropinquiorcftei,qua;per 
centrum  tranfit , remotior  autem  FGjeritEK,  quam  EH 
maior  .ponatur  ipfi  EH  aqu;disEL,etperL^fiEKad  re 
^ios  angulos  duAa  LM  in  N producatur , et  lunganturE 
Sx  intece  * M EN  EF  -EG.  Q^uoniam  igitur  EH  eft  squalis  EL,erit 
«ntc.  etBCipfl  MNequalis-Rurliisquoniam  squaliscftAE 
ipfiEM,etDE!pfiEN,eriEetAD  ipfisME  EN  squalis. 

Sed  M E EN  maiores  funt,  quam  MN.ergo  et  AD  maior 
eft  quam  MN.atMN  eft  squalis  BC.  cft  igitur  AD  qnamBC  maior. <^6<3  efi  dn* 
i4.pa»m.  EM  ENduabiisFEEG  fqitalcsfint,anguIiifq;MENmaoranguloFEG,etbafisMN 
bafiFG  maior  erit  .ofteniaautcin  eftMN  aqualis  BC.  ergo  et  BC  quam  FG  eft  ma 
ior .Maxima  igitur  eft  AD  diameterjet  BCiriaiorjqu^mFG.-Quareinciiculo  maxi 
ma  eft  diameter, aliarum  vero  femper  propinquior  ei,  qus  per  centrum  tranfit  re- 
motiore eft  maior.quod  dcmonftrare  opcirtcbac. 

THEOREMA  XV.  PROPOSITIO  XVI. 

Qu?  diametro  circuli  ad  reiftos  angulos  ab  extremitate  duci- 
tuncadit  extra  circulum:  et  in  locum  qui  inter  redam  lineam^  ec 
circumferentiam  interijcituralteraredalineanon  cadet:  et  iemi- 
circuli  angulus  omni  angulo  acuto  rcdilineo  maior  eft  j reliquus 
autem  minor. 

Sit  circulus  ABC  circa  centrum  D , et  djametrunj 
AB.Dico  reftam  lmeam,qius  a ptinfto  A ipfi  AB  ad 
reftos  aogulos  ducitur  extra  circulum  cadere  . non 
enimjfed ii  fieri  poteft, cadat  intus,vt  AC,ei  DC  iun- 
gatur.  Itaque  quoniam  squalis  eft  DA  ipfi  D C, 
j.  primu  erit  et  angui  us  D A C an  gulo  A CD  f qualis,  redus  au 

tem  eft  D AC.  ergoet  ACD  eft  reftus;  ac  propterea 
i7.piimi.  anguliDAC  ACD  duobus  redis  fquiesmnt.  quod 
fieri  non  poteft.Nonigimr  a pundo  A ipfi  BA  ad  re 
dos  angulos  duda  cadet  intra  circulum.  Similiter 
oftendemus  neque  in  circumferentiam  cadere,  extri 
igitur  cadat  necefle  eft-cadat  vt  AE.Dico  in  locum,qui  inter  redam  lin.cam  AE , et 
circumferentiam  CHA  interiicitur,  alteram  redam  iineam  non  cadere.  Si  enim  fie 
ri  poteft, cadat  vtFA,  et  a pundo  D ad  FA  perpendicularis  ducatur  DG  . Et  quo» 
jj.primi.  oiarcduscftangulus ACD,minorautemrcdoDAG,Q-itADquamDC  maior, 
squalis  autem  eft  DA  ipfiDH.maior  igitur  eft  DHipfaDG,  minor  maiore , qiiod 
fieri  nonpotelL  Non  igitur  in  locura,qui  inter  redam  lincara,et  circumferentiam 
intcriicituTjaltera  reda  linea  cadet.Dico  prsterea  angulum  femicirculi»  qui  reda 

linea 
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Unei  B A,et  drcumfercntia  CH  A continetur,  omni  anculo  acuto  reflilineo  maio- 
rem eflc ; reliquum  vero  contentum  circnmfcrentiaCH  A , et  refta  linea  AE  omni 
angulo  acuto  redilineo  ejTe  minorem. Si  enim  cft  aliquis  angulus  reftilincus  maior 
quidem  contento  refta  linea  BA , et  CH  A circumferentia,  minor  autem  contento 
CH  A circumferentia,et  re<fta  linea  AE,in  locum,qui  inter  circumferentiam  CH  A, 
et  rectam  lineam  AEinterucitiir,cadctaiiquare£ca]inea,qu2  faciet  angulum  ma- 
iorem quidem  contento  refta  linea  B A,et  CH  A circumferentia , qui  icilicet  reSis 
lineis  continetur,in  inorem  vero  contento  circumferentia  CH  A,,et,AE  reifta  Hnea. 
non  cadit  autem,  non  igitur  eritangulus  acutus,qui  reftis  lineis  concinetur,  maior 
angulo  contento  refta linea  BA , etCHA  circumferentia , neque  minor  contento 
circumferentia  CH  A,et  AE  reftalinea. 

COROLLARIVM. 

Ex  hoc  manifellum  eft5redam  lineam  > quse  ab  extremitate  dia 
metri  circuli  ad  redos  angulos  ducitur , circulum  contingere : et 
redamlineam  contingere  circulum  in vno  tantum  pundo  ,quo- 
nia  qu«  occurrit  in  duobus  pudis  intra  ipsu  cadit,  vt  oftefum  eft. 

PROBLEMA  II.  PROPOSITIO  XVII. 


A dato  pundo  redam  lineam  ducere  , quse  datum  circulum 
contingat. 

Sitdatiimquiderhpunftum  A,  datus  autem  circu- 
lus BCD.  oportetapimfto  A reclam  Hneamdiice- 
rc,qus  circulum  BCD  contingat.Surfiatiu^emm  cen- 
trum circuli  E 5 et  iunfta  AE, centro  quidem  E,  inter- 
uallo  autem  EA  circulus  AFG  deferibamr  ; eta  pun- 
ifto  Dipfi  EA  ad  refios  angulos  duc^uEl>Fi,iupgan.- 
turd;  EBF  AB.  Dicoi.  puncto  A ductam elTe  AB, 
quf  circulum  BCD  contingit.  C^oniam  enim  E cen-  - 
trum  eftdrcnlorum  BCD  AFC,crir EA  squalis  EF, 
etEDipllEB.Dusigitur  AE  EBduabusFE  ED  squales  funt,  et  angulum  com- 
munem continent,qui  eft  adE.  ergo  balisDF  bafi  AB  cftfqualisi  trianguJumqjD  ^.prfmL 
EF  squale  trianguloEB  A,ct  reliqui  anguli  reliquis  anguHs.fqualis  igitur  eft  angu 
Ius  EB  A angulo  EDF.etEDF  redtus  eft.  quare  ctredtusEBA : atque  cft  EB  ex  cen-- 
tro.  qus  autem  diametro  circuli  abextremitate  ad  rc&os  angulos  ducitur,  circulu  zx  aiwcce 
contingit,  ergo  AB  contingitcirculum.  Adato igitur  puncto  Aduifta  eft  rectali- 
fica  AB  ,qu&circi!lum  BCD  contingit,  quod  facere  oportebat. 


THEOREMA  XVI.  P R O P O S I T I O XVIII. 


Si  circulum  contingat  quadam  reda  linea,  a centro  autem  in 
contactum  recta  linea  ducatur  , ea  ad  contingentem  perpendi- 
cularis erit,  A 

Circulamcnlm  ABC  contingatqusdamrcaali-  X 
neaDE  in  punfioC:  et  circuli  ABQ  centru  fumatur  / \ 

F,  aquo  ad  C ducatur  FC.  DicoEC  ad  ipfam  DE  per 
pendicularem  cfle.Si  enim  non  ita  lic,  ducatur  a pim- 
ftoF  ad  DE  perpendicularis  FG.  Quoniam  igitur  an 
fulusFGC  reduseft , eritCCF  acutus;  acproptere* 

FGCangulus  maior  angulo FCG. maiorem  autem 

angulum 


l ■ 

\ 
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a!i«»uUim  maius  latiis  fubcendit . maior  igitur  efl  EC,quJm  FG  . icqtiaJisaaCiim  Fc 
ipfi  FB.  ergoFB  ipfa  FC  e!l  maior.minor  maiorc,qHod  fi2ri  non  pot<dl.n-jn  igitur 
FG  eft  perpendicularis  ad  DE . S. militer  oftcndcmiis  neque  aliam  quampiam  eif® 
pretcr  ipfamFC . ergoFC  ad  DE  eft  perp;ndicularis.Si  igiiur  circulum  concingat 
qustdam  reftalinea.a  centro  atuein  in  conratiium  refta  linea  ducatur.ca  ad  condii 
gentem  perpendicularis  erit.quod  oportebat  demonftrarc, 

THEOREMA  XVII.  EROPOSITIO  XIX. 

Si  circulum  contingat  qujcdam  recta  li  nea , a contactu  aurem 
ad  rectos  angulos  contingenti  recta  linea  ducatur  5 in  ea  circuli 
centrum  erit. 

Circulum  enim  ABC  contingat  quidam  rcAa 
lineaDEinC.ctapiinitoCipfiDE  ad  recrosan 
gulos  ducatur  C A .Dico  in  ipfa  AC  circuli  centru 
efie.Non  enim  , fed  li  fieri  poieft,fi,  F centrumicc 
iungatur  CF.Q^cniam  igitur  circulum  ABC  c6- 
tingit  quadam  re>fta  linea  DE,  et  a centro  ad  con- 
taduni  duiftaefiPC  erit  FC adip-amDEperpen 
dicularis.reftps  igitur  angulus  eii  FCE.eftautc 
ct  ACE  rcvtus . ergoFCE  angulus  eft  iqualis  an- 
gulo ACE , minor  maiori , quod  f:eri  non  poteft. 

Non  igitur  F centrum  eft  A EC  circuli . Similiter  oftcndcmus  neque  aliud  allqiiod 
cfle,priterquim  inipfa  AC  . Quare  fi  circulum  contingat  quadam  recta  linea,a 
cotaiSu  aurem  adredcs  angmcs  ccniingcntireAa  linea  ducatur;  in  ea  circuiiene 
centrum,  quod  demonftrare  oportebat. 

S C H -O  L I V 


C 0 NV  E R S VM.  Si  circulum  contin^tt  ej^usdam  re  Si  a line  a , l 
ecntaSiu  autem  ad  reciesanouis  continsentirecia  linea  extra  circ». 
Ium  ducatuTifroduSla  ad  eas partes , in  quibus  ejl  circulus  in  circuli  eU 
trum  cadet. 

THEOREMA  XVIII.  PROPOSITIO  XX. 


In  circulo  anguluSjqui  ad  centrum  duf  Ius  eft  eius  , qui  ad  cir- 
cumferentiam > quando  circumferetiam  eandem  pro  baft  habeat. 

Sit  circulus  AB  C,  ad  cuius  centrum  quidem  angu 
Ius  fit  BEG,  ad  circumferciiLiam  vero  B A C,  et  eande 
drcumferenciam  BC  pro  ball  habeant.  DicoBEC  aa 
gulum  anguli  BAC  dupIum  effe.  Iungatur  enim  AE 
er  ad  F producatur . Iraque  quoniam  EA  eft  squalis 
EB,  erit  ct  angulus  EAB  angulo  EB  A iqualis.  angu- 
li igitur  EAB  EB  A dupli  fiintipfius  anguli  EAB.Sed 
angulus  BEF  eft iqualis angulis  EAB  EBA.  ergo 
EEF  angulus  anguli  EAB  eft  duplus.  Eadem  ratione 
er  angulus  FEC  duplus  eft  ipfius  E A C.  totus  igitur 
BEC  totius  B AC  duplus  erit.  Rurfus  infledatur , et  fit  alter  angulus  BDC, 

DE  ad  C producatur.  Similiter  oftendemus  angulum  GEC  anguli  E D C duplunil 
effe;  quorum  GEB  duplus  cftipfiusEDB.  ergo  reliquus  BEC  reliqui  BDC  eftdH'* 

plus 
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plus.  In  circnio  icitur  angelus , q4ii  ad  centrum  duplus  cft  cius , qui  ad  circumfcrc 
tiam,  quando  circumia  ciuia  Cande  pro  bafi  habcaiit.quod  oportebat  dcmoftrarc. 


/.  C.  C 0 M M E N T ^ R.  I y S.  - 

Illudquoqiicverumcfljfpaciumqiiodeft  adcctrum  dir-  ' A 
pium  eile  anguli,  qui  ad  circumrctcntiam, quando  circunifc 
renciam  eandem  pro  b ali  habuertot.  . ** 

Sit  eriim  circulus  ^BC  ,culi<f  cifriiin  E.  Dico fpaciumBEC' quod  \ y'  / [ 

efladcetitrsm  duplim ejfe anguli BJIC cnhn^E ad D " ■ 

froduEla,  iunSlisj^BD  DC ,{tmilitcr  dernonfirabiiHr angulus  BED  . / 

a»gidiB,AE  duplus, et angulus  CED  duplm angHhc^E,totumigitur 
facium  BEC  (juod  ^ ad  ccTUrtm,  anguli  B^C  qui  ad  circum^rentia  ' . " 

duplipn  erit,  quod  oportebat  demonjlrare. 

THEOREMA  XIX.  PROPOSITIO  XXI, 


In  circulo  qui  in  eadem  portione  flint 
anguli  inter  fe  squales  fune . 

Sit  drculus  ABCDE,  & in  eadem  portione  BAED  j ' \ ^ 

AngBliEhtBAD-BED.Dicoeosinterfefquales  elie.  i • • \ 

Sumatur  enim  drculi  ABCDE  cencnim  quod  fit  F;  ( 

iimganturcp  BF  FD-&  quoniam  angulus  quide  BFD  ' 

c1t»i<:entrum»angQlusveroBADad circumferentia,  ^ - '' 

circumferentiam  eandem  pro  bafi  habent  BCDjeric  ' 

BFD  angulus  anguli  B AD  duplus.Eadem  ratione  an- 
gulus BFD  duplus  eft  etiam  anguli  BED.  ergo  angulus  B AD  angulo  EED  equalis 
erit.  In  dtc.iiIatgitar'quiiaeade-portionciiintanguli,intcr  fesquales  func.qucd 
oportebat  demon.firarc. 

F.  C.  C 0 M M E k T ^ K I y S. 

EucUdh  demonjiratio  corruit  in  maioretatuux-  circuli  portione, 
rifijortajfe  Jpacimnquodcuque  ad  cetrum-pro  angulo  accipiatur, ex  ' r. 

ijs  qup  nos  proxime  demonftrauimus  .pojparms  autetagy  hoc  modo 
demonfinxre-  : 

Sint  in  portione  B.AED  circuli  ^A£CDE,a3^uUB,  AD,  & EED.  j ^ . 

Dico  eos  inter  Jepquales  ejje . Sit  enim  prtnuan  B^LD  rndior  par-  1 ^ '' 

tio,vt  in  antecedenti figurafumatiirq^arcmi  centrum  quod fit.E : & . c 

BF  FDimgantur.quoruamigitur  angdsisBFDefiadceKtrim,an- 
fduswo  B^ADmI  cir<umferenuasH,0‘  eM^xr/ihafim  habent,n€nt  c 

pecircimferetaiamBCD;erita}^ulusB.FDjmguliB.AD  j 

duplus  :& eadem  ratione  duphes  quoque  anguli  BED.  an-  i d 

giilus igitur  B,AD  angulo,BED  aequalis  erit.Sit  demde-B.A 
ED  portio  minor : & iungantwr  BC  EC  DC.  Itaque  qua 

Ttiam  ex  ijs , quae  proxime  demonfirauimtis,  angulws  B.AC  r,,  '•  ..  D 

eji  aequalis  angulo  BEC,itemq,  angulus  C,AD  angulo  CED;  ! 

erit  tt  totus  angulsis  B.AD  toti  BED  aequalis.  ’ 


.ALITER. 


Fungatur  .AE.  erit  angulus  .AB  E aequalis  angulo  .ADE.angulus  autem  ,AG  B ad  verticem 
angulo  ECDeJiaequalis.ergo&  reliquus  arduius  E^iDreliquo  BED  aequalis  erlt.ln  circulo 

igitur 


Tx  demon- 
15-primi. 


J ^ 
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Tjittfl*,  Ia  eaim  portme funt  Enguii , }n:erfe  ^eft^es  fiat, 

!^u»d  demnfirare  oportebat. 

T H E O R E M A XX. 

PROPO.  XXII. 


Quadrilaterorum , que  in  circulis  deferi- 
buntur, anguli  oppofiti  duobus  redis  aqua- 
les llint. 

Sit  circulus  ABCDjCt  in  ipib  quadrilatcrum  ABCD. 

Dico  angulos  ipfius  oppoficos  duobus  reftis  squales  ef 
{e.Iungantur  AC  BD.  Quoniam  igitur  omnis  trianguli 
tres  anguli  duobus  reftis  fimt  scquales , erunt  trianguli 
ABCtrcsanguliCAB  ABC  BCA  squales  duobus  re- 
«Sis.  Sed  angulus  C AB  eft  fqualis  angulo  B D C,  in  ea- 
dem enim  funt  portione  B ADC,  et  angulus  ACB  squa 
nsipfi  ADB,  quodfiniineadem  ADCB  portione,  to- 
tus igitur  angulus  ADC  angulis  BAC  ACB  eftajqua- 
lis.  communis  apponatur  ABC  angulus  duobus  angu- 

lis,qui  funt  ad  A etC,  etfeorfiim  vni  angulo.qui  eft  ad  D;  erunt  anguli  ABC  BAC 
ACB  angulis  ABC  ADC  itqualcs . Sed  ABC  BACACB  funt  squales  duobus  re- 
fiis.ergo  et  anguli  ABC  ADC  duobus  reciis  fqiiales  erunt . Similiter  oftendemus 
angulosquoque BAD DCB  duobusredisc(rea:quales.  Qi^adrilaterorum igitur, 
que  in  circulis  defeributur,  anguli  oppofiti  duobus  reftis  a;quales  fimt.  quod  opor 
ccbat  demonftrare. 


^ THEOREMA  XXI.  PROPOSITIO.  XXIII. 

^ In  eadem  recta  linea  dux  circulorum  portiones  fimiles  et  ina- 
■k  quales  ex  eadem  parte  non  conftituentur. 

Si  enim  fieri  poteft,in  eadem  refta  linea  AB  dui 
circulorum  portiones  fimiles,  etinequales  confti- 
tuantur  ex  eadem  patte  ACB  ADB;  ducaturq; 

ACD,  et  CB  BD  iungantur . Itaque  quoniam  por 
tio  A C B fimilis  eft  portioni  ADB,  fimiles  autem 
circulorum  portiones  funt,  qui  angulos  fufeipiunt 
iquales;  erit  ACB  angulus  fqualis  angulo  ADB, 
exterior  interiori ,quod  fieri  non  poteft.Non  igitur 
in  eadem  reda  linea,duf  circulorum  portiones  fimiles , et  iniquiles  cx  eadem  ptt 
tc  conftituentur . quod  demonftrare  oportebat. 


F.  C.  COMMEitT.AJiirS. 


it-  Ex  eadem  parte.  . 

In  uetnflo  codice  hec  aon  leguntur , quamtliuim  ad  demon 
firationem  necejfariafmt,  tamen  neutra  exparte  fimiles , ^ 
hif  quales  circulorum  portiones  confiltui  pojjisnt  In  eadem  re 
■ Cia  linea  . Si  enim  fieri  potefi,  in  eadem  reCia  linea -AB  con- 
fiituatur  ex  alter  aparte  portio  ^EB  fimilis  hif  qualis 

portioni  UCB.  InteUigatur  autem  ex  eadem  parte  portio 
^FB  fimilis  & aequalis  ipfi  ^CB;  & duCla  ^FEfimSisd^ 
FB  BEjimiliter  dmonfirMtia- angulus  ^FB  aequalis  an~ 


'.•B 


gula 
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extenorhtgfmi , oiwdfierrnonpotejl.  Nonigitur  ineadm  retlalmeAjmiles  & 
^quiles  circulorum  portiones  coiiJUtamtitr.  quodimoufirundion  fuerat. 

THEOREMA  XXII.  PROPOSITIO.  XXIIII. 

In  jEqualibu§redis  lineis  fimiles  circulorum  portiones  inter  fe 
aquales  funt. 

Sint  enim  in  eqiialibos  rc 
Sis  lineis  A B CD  fimiles 
circulorum  portiones  AEB 
CFD  . Dico  portionem  AE 
B portioni  CFD  aqualem 
efls-  congruente  enim  AEB 
portious  portioni  CF13  , et 
polito  punfto  quidem  A in 
C,re6i:a  vero  linea  AB  in  CD;  congruet  ct  B pimSum  punSo  D , propterea  quod 
AB  ipfiCD  fit  aqualis,  congruente  autem  reSa  linea  AB  refta  CD,congriiet  et  A 
EB  portio  portioni  CFD.. St.n.  AB  congrue:  ipfi  CD,  portio  aute  AEB  portioni  C 
ED  non  congruet, fed  permiitabitur,vt  CGD , circulus  circulum  ih  pluribus  qui>m 
duobus  punftis  fecabit.etenim  circulus  CCD  circulum  CFD  fecat  in  pluribus  pu- 
Ais,quam  duobus, videlicet  in  punfiis  CGD,  quod  rurfus  fieri  non  poteft.Non  igi 
tur  congruente  rcfta  linea  AB  reftf  CD , non  congruet  ct  ACB  portio  portioni  C 
FD.qnare  congruet  et  ipfi  aqualis  erit . In  Aqualibus  igitur  reftis  lineis  fimiles  cir- 
culoru  portiones  inter  le  aquales  funt,  quod  oportebat  dcmonftrare, 

F.  C.  COMMEtfT^RirS. 

enim  AB  congruet  ipfi  C ' jjs 

D;  portio  autem  AEB  portio- 
ni  CFD  non  congruet,fed  per- 
inurabitur,vt  CGD,  etreliqua. 

Si  emm  .AR  reSa  linea  ipfi  CD 
consuente , portio  .AER  portioni  C 
FD  non  congruet,  circufer  entia  eius 
yel  extra  tpfam  .AEB  cadit , rei  in- 
tra,relpartim extra partm  intra, 
cadat prmtm  extra,rel  irura.  ergo 

h eadem  reEla  linea  di^  circulorum  portiones  fimiles  & meqtta 
ies  ex  eadem  parte  couflituentur, quod  fieri  nonpoffem  antecedi- 
te demotiftratum  efl . cadat  deinde partim  extra,  partim  intra,rt 
C GD. circulus  igtur  cireuhm  in  pluribus  quam  duobus  punSis  fe 
^it.quod  itidem  fieri  nopotefi,  ex  decima  hmus. Euclides  autem 
frlmtm  cafum  relut  rumis  perjpicuum  omjfifife  videtur. 

Sed  ir  emufque  pr^diSorum  couerfian  etiam  verum  efi,  quod 
ita  demonflraripotefi. 

In  eadem  redta  linea, vel  in  aqualibus  reftis  lineis 
aquales  circulorum  portiones  fimiles  funt. 

Si  enim  fieri  potefi  , fint  prinum  in  eadem  reda  linea 
A C portiones  ABC  AEC  aequales  , fed  tamen  dijjimi- 
les : necejfe  erit  circumferentiam  AEC  neque  congruere 
tircumfereiitiae  A B C , alloqui  & aequales  ejfent  & fi- 
miles ; neque  extra  , vel  intra  ipfam  cadere . aequales  enim 
non  ejfent  . quare  relinqwtwr  vt partim  intra, partim  ex* 
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ttxudii.  matius C!rci4i(PniHfdur.hs,(juirai{kobits  pnn!iisfualiit.  qmdfieri 

non  potefl.  Similiter  d^^i^akitujr  dlVA  p-irtc,  neipie  iu  uequalibus  retiis  hueis  con- 

fiitui  pojfe  aequales  & dilfitniles  circulorum  portionesi  nc-upe  alter.:  portione  alteri  aptata;  vf 
fitperm  dicim  ejihi  eadem  icitur  reSa.  T{el  In  aequalibf^  ri^if. lineis  aequales  circiilori 
portionesfitnilesfiaa.qiiod.daMnfirareeportebat. 

PROBLEMA  III.  PROPOSITIO  XXV. 


Circuli  portione  data  deferibere  circulumjcuius  ea  portio  eft. 


B 


St  data  circuK  portio  ABC.  it^^ueop&rtctpottioB^^BGdc&ribCM  circu!% 
Qiius  eft  portio.Seceinr  AC  bifariam  ioD  : eta  pwn^oRipfi  AC  ad  reftos  angUr 
Iqs ducatur DB;  et  AB  iuagatur.vci  igitur  anguiusABD  i^aioreft^n^uioBAD, 
minor, vel  ipfi  aqualis-Sit  primum  maior  et  adreftain  lineam  BA, atque  ad  da- 
tum in  ca  puniftum  A conliituatur  angulus  B AE  squali^^ngulo  ABDiCt  DB 
producatur,  iungaturq;  EC.  Quoniam  igitur  angulus  A^E  cft  fqutdis  ^ngulo  BA 
f.pruni.  EjcritctBE  rcdla  linea  ipfi  EA  xqiialis.et  quoniam  AD  eft  xqualisDCjCommunis 
aiiteDE,du$  AD  DE  duabus  CD  DE  squaies.funt^Jtera  alteri;  ct  angulus  A DE 
Kqiialis  angulo  CDE,rc>ftus.n.  vterque  cft.ergoetbafis  AE  bafi  EC  eft  equalis.Sed 
. oftenfa  cft  AE  aqualis  EB.quare  et  BE  ipfi  EC  eft  aqualis,  ac  proptereatres  rea* 
' p .iiie? AE  EB  ECinterfefquaJesfunt.centroigiturEjitJ-tnialloautcmvqaipiap 
rumAE  EB  EC  circulus  defcriptus  etiam  per  reliquat  tranfibit  puqda.ecdrcu? 
Ius  deferiptus  erit.Q^are  circuli  portione  data  defq-iptus  eft  cjr^us;cuius  capor 
tio  eft.Sed  et  illud  conftat,  portionem  ABC  femicirculp  minprem  elVc ; propterea 
quod  centrum  ipfius  extra  cadit . Similiter  et  fi  angulus  ABD  fit  fqualis  angulo  ^ 
ADjfafta  AD  squali  vtriqucipfarum  BD  DC,  cruqttresrefi*  lincgAD  DB  I? 
C inter  fe  squales, atque  erit  D circuli  deferipti  centcym,et portio  ABC  fcmlcirc^ 
lus.Si  vero  angulus  ABD  minorfitangulo  BAD , cqnftituetur  ad  redeam  iineanj 
BA,&ad  punftum  in  ea  datum  A,  angulo  ABD  squali?  ^gulus  intra  portionei^ 
ABC.erit  centrum  in  ipfa  DB,atque  erit  AB  C portio  femicirculo  maior  • Circqii 
igitur  portione  data  deferiptus  eft  circulus , aiius  portio  ?ft.  quod  tVercop.Q?T 
tebat. 

THEOREMA  XXIII.  PROPOSITIO  XXVI- 
Inaequalibus  circulis  aquales  anguli  aqualibus  infiduntcirc^ 
ferentijs , fiue  ad  centra , fiwe  a,d  circumfersuifias  infiliaiiit* 

Sint  f quales  circuli  ABC  DEF, 

& in  ipfis  *quales  anguli  ad  cen- 
tra quidem  BGC  EHF,  ad  circu- 
ferentias  vero  BAC  EDF.  Dico 
BKC  circumferentiam  circumfe- 
rentif  ELF  *qualcm  effe.  lungan 
tur  enim  BC  'EF.Etquoniasqua 
!es  funt  ABC  DEF  circu!i,erut  et 
qus  ex  cetris  aquales . du*  igitur 


'k  ' .4. 


1 1 l 
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BG  GCdnabii5FH,HFfqua!esrunt:&anguIusaclGffqualisangu1oadH  .Ergo  ^.primi. 
erbafis  BCbaJj  EI-  eft  touaJis.Rurfusmioniasqualiscft  angulus  ad  A anguJo  ad 
D, portio  BACilniiJ^s  crscporticniEDF.erruntinaquaJibusreftisIineis  BC  E DifH.n. 
F.  qu?  autcrninaqtiai.tuiieciis  lineis  fimilcs  iimt  circulorum  portiones  interfe  i4.iu!iV.«. 
iquaks  Tunt-portio  igitur  B AC  portioni  EDF  cftarquaiis.Sed  et  torus  ABCdrct 
lub  jqualiseft  totiDEF.ergo  et  reliqua  circumferentia  BKC  relique  ELF  *quaJ 
erit.In  squalibus  igitur  circulis  squales  anguli  squalibus  infiiiunt  circuferentiio 
flue  ad  centra  /iue  ad  circun:f;rentias  iiififtat.quod  oportebat  demonftrare. 


F.  C.  COMMFNT^KiyS. 

Similiter  demonfirshltter  in  eifdem  circulis , &propofitio  nuigts  vmuerfalis  erit  hoc  modo. 
In  eifdem  vel  squalibus  circulis  squales  anguli  squiibusinfiftunt  circuraferen 
tiisjiiue  ad  centra,fiue  ad  circumferentias  inllftant. 


THEORE?*IA  XXIIII.  PROPOSITIO.  XXVII- 

In  sequalibuscirculisangulijqui^qualibusinfiftunt  circumfe 
renti  js  inter  fe  aquales  fune  5 fiue  ad  centra , fiue  ad  circumferen- 
tias iiifi!^ant. 

r In  arqualibus  enim  circulis  ABC 
DEF , fqualibus  circumferentiis  BC 
EF  infifiantanguli  ad  centraquidem 
BCC  EHF,adcircumfcrentiasvero 
BAC  EDF.Dico  angulum  BCC  an- 
gulo EHF , et  anguium  BAC  angulo 
EDF  aqualem  efle,  Si  quidem  igitur  , , , . 

angulus  BGC  squalis  at  angulo  EH  ' ”'  / • i 

Fjraanifcftumeft  angulum  quoque  B 

AC  angulo  EDF  efle  fqualem.Sin  mi 

nus,vnusiprorumeftmaior.fi,t02aiorBGC,ctconftituaturad  reftam lineam  BC, 

'st  ad  punftnm  in  ipfa  G angulo  EHF  squalis  angulus  BGK.  squales  autem  anguli 
.squalibus  infiftunt  circumferentiis , quando  ad  centra  fuerint.Ergo  circumferen- 
'tia  BK  squalis  eft  circumferenti^  EF.SedcircumferentiaEF  equalis  eft  ipii  BC.er- 
'gcctBKipfi  BC  eft  fqualisjminor maiori, quod  fieri  non  pot  .Non igitur  inrr-ua 
Iis  cfl  angulus  BGC  angulo  EHF.  ergo  eft  squalis . atque  eft  anguli  quidem  BGC 
dimidius  angulus  qui  ad  A ; anguli  vero  EHF  dimidius  qui  ad  D - angulus  igitur 
qui  ad  A angulo  qui' ad  D eft  squalis.In  fqualibus  igiturcirculis  anguli , qui  fqua 
ilbus.  infiftunt  circumferentiis  inter  fe  squales  funt  fiue  ad  centra, fius  ad  circumfe 
Tentias  infiftant-quod  oportebat  demonitrare. 

F.  C.  c 0 M M F T U ii  1 y S. 

■ Eadem  demoifiratio  erit  3/1  anguli  aeqialibus  circumferentiis  eiufdemclrcidi  inftflant , tj 
tropofitio  magis  rmuerfillsfstfhocpaBo. 

‘ In  eifdem  vel  fqualibus  arculis  anguli , qui  squalibus  infiftunt  circumferentiis 
inter  fe  squales  funt,fiue  ad  centra,fiuc  ad  circumferentias  infiftant. 

THEOREMA  XXV.  PROPOSITIO  XXVIII. 

^ In  squalibus  circulis  gqualesred?  lineg  circumferentias  ^qua-: 

Ics  auferunt , maiorem  quidem  maiori , minorem  vero  minori. 

c . '-c.  M a Sint 


\ 


EVCLID.  EI.  EMENT. 


ji.huiiu. 


Sint  fquales  circuli  ABC  DEF; 
et  in  ipfis  squales  reiSe  linee  BC 
EF,qus  circumferentias  quidem 
BAC  EDF  maiores  auferant,  cir- 
cumferentias vero  BGC  EHF  mi 
notes  .Dico  circumferentiam  BA 
C maiorem  maiori  circumferen- 
tis EDF,  et  minorem  circumferen 
tiam  BGCminori  EHF  squalem 
effe.Sumatur  enim  centra  circulorum  K L,iunganturq;  BK  KC  EL  I.F.  Et  quo. 
niam  circuli  equales  funt, erunt  et  qua;  ex  centris  cquales.  dui igitur  BK  KC  funt 
fquales  duabus  EL  LF;etbafisBC squalis  eftbafiEF.  Ergo  angulus  BKC  angulo 
ELF  eftsqualis:squalesaiitemanguii  fqualibiis  infiftunt  circumferentiis,  quando  ! 
adcentrafuerint.quarecimmferentiaBGCsqualis  eft circumferentis  EHF. Sed  ' 
et  totus  ABC  circulus  toti  DEF  eft  eqiialis.reliqna  igitur  circumferentia  BAC rdi 
que  EDF  fqualis  erit.  Ergo  in  squalibus  circulis  squales  refis  lines  circumferen.  ( 
tias  squales  auferunt , maiorem  quidem  maiori,  minorem  vero  minori . quod  de>  I 
mooftrare  oportebat.  I 


THEOREMA  XXVI.  P R O P 0 S I T I 0 XXIX. 


I huius. 


iS.hoIus. 

BifSx 

4.]innu. 


In  arqualibus  circulis , aquales  circumferentias  «quales  reihe 
line«fubtendunt. 

Sintsquales  circuli  ABC  DEF: 
et  in  ipfis  squalesalTumanturcir- 
cuferentisBGC  EHF:ctBC  EF 
iungantur  .Dico  reftam  lineam  B 
CredsEFfqualem-effe.  Suman- 
tur enim  centra  circulorum  K L, 
etiungauturBK  KC  EL  LF.quo 
niam  igitur  circumferentia  BGC 
cft  fqualis  circumferentis  EHF , erit  et  angulus  BKC  angulo  EU  fqualis.Et  quo- 
niam circuli  ABC  DEF  funt  squales,et  qus  ex  centris  fquales  erunt,  duf  igicurB 
K KC funtsqualesduabusEL  LFjetfqualesanguIos  continent. quarebafisBC 
bafi  EF  eft  fqualis.In  fqualibus  igitur  circulis  squales  circumferentias  fquales  re- 
dis lineg  fubtendunt.quod  oportebat  deraonftrare. 


I.  C,  COMMENT^RJFS. 


Vonditer etiam  in  duabus  antecedentibus  cum demortfkatlmes  eidem  fmt,propofidoiits 
magis  vmuerfalesfieripoteratt,mhunc  mium. 

'in  eifdem  vel  squalibus  circulis  fquales  refts  lines  circumferentias  f quales  au- 
ferunr,maiorem  quidem  maiori, minorem  vero  minori. 

In  eifdem  vel  fqualibus  circulis  squales  circumferentias  squales  refif  lineg 
fubtendunt. 

Sed^harumquoddammodocouuerfas  fOtqucaliasbisnoB  dijjimiles  demor^are  hae  lott 
mamtile  arbitrati fmus. 


T R O T 0 S I T I O.  I. 


Si  squales  refts  lines  squales , et  fimiles  circumferentias  auferant,  circuli  jqiJ* 
Jes  erunt,quorum  ilis  funt  circumferentis. 


♦7 
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enimjimpotejl,  fint  circuli  inf quales,  & in  nut 
iori  circulo  ^BC,  circa  idem  centrum  G aequalis  mi~ 
noridefiribatur  DEF:0‘ ligatur  GC  J>G  GF, 
ita  vtpHnSim  F cadat 'mreda  Irnea  GC : & ^G  fe- 
cet  circulm  DEF  in  H • OMmarn  igitur  reSae  lineae 
.AC  DF  aequales fii}it,erit  angtdus  AGC  mmor  an- 
gulo DGF ; quod  deinceps  de  monfirabitur.  quare  cir- 
cmferentia  HF  mmor  erit  circumferentia  DF . Sed 
circumferentia  HF  fimilis  efi  drcumfereiaiae  .AC,  ex 
1 2 dt$Tiifume  huius . in  epf.s  enim  idem  angulus  AGC 
conffiic.ergo  ctrcimferentia  DF  circumferentiae  AC 
nonejifnmlis;-  atqui  fimilis  ponebatur,  quod  efi  abfur- 
dum.  non  igitur  circuli  in  aequales  funt.  ergo  aequales 
ejfe  necejfarium  efi.  At  yero  angulum  AGC  nanorem 
ejfe  angdo  DGF, ita  denmftrabimus. 

Intelligatiir  trianguIumAGC  feorfum,  & triangu 
li  DGF  punSiim  D in  A fiatuatur ; & punSum  F in 
C.funtemmAC  DF  inter  feaequdes.  cadet  triangu- 
Im  DGF  intra  triangulum  AGC.  quare  ex  zi  primi 
libri  angulus  AGC  minor  efi  angulo  DGF.  quodde- 
monflrxre  oportebat. 


TROTOSITIO.  IU 

In  circulis  in?qua!:bus  fquales  rcftf  lincf  difsimiles  circumferentias  auferunt. 

Hoc  autem  ex  ijs,quae  nos  proxime  demonfiraiumusperjpicue  apparet.aequales  enmreSae 
Uneae  AC  D F difsimiles  auferunt  circumferentias. 

TROTOSITIO.  IlL 

In  circulis  inaqiialibus  fimiles  dreumferentias  iniquales  refts  line*  fubteduc* 

Et  hoc ftmilirer  apparet  ex  ante  demonfiratis.  repetatur  eram  eadem  figura,  & iungatur  HF. 
Itaque quomamtrhngulimDGF  duo  lateraDG  CF  aequalia  habet  dimus  lateribus HG  GF 
trianguli  HGF,  & angulum  DGF  maiorem  angulo  HCF,erithafis  DF  bafi  HF  maior.  Sed  reSa 
linea  AC  efi  aequalis  ipfi  DF.  ergo  AC  HF  mpquales  funt,& fimiles  circumferentias  fubtendut. 
ipuod  oportebat  demorifirare. 


T?R0'F0SIT10  IIIL 


Similes  et  inj quales  drcumferentiasin*quales  reetf  lincf  fubtendunt. 
Sieidmredaekneae  aequales fint,& circuliitemaequales, erunt circumfere»aiae,quas  fub~ 
tendwu,  cr  aequales  & fimles . Si  vero  circuli  fint  inf quales,  circumferentiae  difsimiles  erunt, 
quod  nonponitur.  Similes  igitur  & mpquales  drcumferentksfinpquales  redae  Uneae  fubtendunt. 
quod  demonfirare  oportebat. 


PROBLEMA  XIIII.  PROPOSITIO.  XV. 


Datam  circumferentiam  bifariam  lecare. 

Sit  data  circumferentia  ADB.  oportet  ADB  circumfc 
rentiam  bifariam  lecare-Iungatur  AB,  & in  C bifariam  fc 
cetunapunfto  autem  C ipfi  AB  adreftos  angulos  duca- 
tur CD,&iungantnr  AD  DB.  Quoniam  igitur  AC  cft 
zqualisCBjCommunisautemCDjdusAC  CO  duabus 


s 

BC, 


\i 


'£  V C L I' I>'  ■ E X E E T. 

n aii-ulu!  ACD  arqiulis  ansul® 

E C CD  «q»!!:s  f“  baSs  AD  bali  DB  dl 

BCD,  lincldrcumfcrearias  aqM- 

cqualis-cqualcs  mir.orim  vero  mi-  / 

enr.abi.riao,ft 

6a  eft.quod  facere  Oportebat. 

theorema  xxvn.  propositio  xxxi. 

In  circulo  an?uIus,o,ui  in  feraicircuio  redus  eft>  qui  vero  inm, 
iori  portione  minor  eft  reao,&  qui  m minon  maior  refto ; &iof„ 
pcrLiorls  quidem  portionis  angulus  recto  maior  eft, m.norisve 
ro  portionis  angulus  recto  rainor. 

Sitcircu!iis  A B CJ)  cuius  diameter  B C,  centrum 
anremE;  ctiungantur  BA  AC  AD  DC.  Dteoangu 
Ium  quidem,  qui  eft  in  femicirculo  BAC  redtum  cjlc; 

-T  *T>r'.viaiorefemiarcu!o,vi£leU 


nporn^ 


,:ABCmai 

V'  a ABCminoremeffereao.etqui  inpor- 

ticn^ADC  mir.cre  femicirculo,  hoc  eft  angtdu  ADC 
refto  maiorem . iiingatur  A.E,  etB  A adF  produca- 
tur. Itaque  quoniam  BE  eft  arqualisEA , erit  et  angu 
lusEABjangidoEBAtEqualis.Ruriusqiioniam  AE 

vctt  ocualisEC , et  angulus  ACE  angulo  CAE  fqualis 
crit.totus  igitiir  angulus  B AC  eft  aqualis  duobus  ABC  ACB  angnlis.eft  autem  «t 
anqulus  FAC  extra  triangulum  ABC,  duobus  ABC  ACB  squalis . angulos  igitar 
B AC  eft  equalis  angulc>FAC..acproptcrea  vterque  ipfcrum  reftus.Quare  in  femi 
circulo  B AC  angulus  B AC  redus  cft.et  quoniam  trianguli  ABC  duo  anguli  ABC 
BAC  duobus  reciisfuut  minores  ,reAus  autem  B AC,  erit  ABC  angulus  reftoffii 
jiQTjatque  eft  in  portione  ABC  maiore  femicirculo . C^dd  cum  in  circulo  quadth 
iateriim  fit  ABCD,  quadrilaterorum  vero , qui  in  circulis  dercribuntur,anguli 
yofiti  duobus  reAis  fint  fquales : erunt  ABC  ADC  anguli  rquales  duobus  reS» 
angalns  ABC  minor  eft  reAo.reliquus  igitur  ADC  refto  maior  eri: , atque  efl 
in  portione  ADC  minore  femicirculo.  Dicoprgterea  maioris  portionis  angulo^ 
qui  continetur  ABC  circumferentia  et  reda  linea  AC  refto  maiorem  efie ; angula 
vero  minoris  portionis  contentum  circumferentia  A D C,  c:  rcfta  linea  A C redp 
minorem,  quod  quidem  perlpicue  apparet.  Quoniam  enim  angulus,  qui  reftisb 
neis  BA  AC  continetur  rcAus  eft , erit  et  contentus  A BC  circumferentia,  et  red^ 
linea  AC  refto  maior . Ruruss  quoniam  angulus  contentus  reftis  lineis  CA  AF  r* 
Atis  eft,  erit  qui  continetur  reda  lineaC  A,  et  A D C circumferentia  minor  reft<» 
in  cjfcuio  igitur  angulus  qui  in  femicirculo  redus  .eft,  oni  vero  in  maiori  p t rdo'^ 
minor  eft  redo,  et  qui  in  minori  maior  redo.etinfupet  maioris  quidem  portit»^ 
angulus  redo  maior  eft : minoris  vero  redq  minor,  quod  demonftrare  oportel^ 
ALIJE-R  .^moftrabuurangulfiBACrcdueile.Ciuoniaenintang^usAh^ 
duplus  elt  anguli  B AE,  etenim  dnobus  interioribus , et  ^pofit 'S  eft  aqua!is:eh  ^ 
EAC: anguli  AEB  AECanguiiBAC4npliw“«*’^? 
etAEB  AEC  anguli  du<jbus redis lunt  squales,  crgoanculus BAC  re^^ns-P*' 
quod  demonftrare  oportebat.  *'  '-j 

COROLLARlvM. 

Ex  hoc  manifeftum  eft,  (i  triaguli  xiiUi..angulus  Iit  jqualis 


bus,eiim  redum  eHe  ^ propterea  quod  Sc  qui  deinceps  eft , ijTdem 
eft  aqualis,  quando  autem  anguli  deinceps  fune  equales , necclfa- 
rioredifunt. 

S C H 0 L I y M. 

si  jcmicirculiomn^s  ob  jimilitudiiiem  /iqucdes  angtdos  fijcipmnt  3 
nempe  reclos  3 maiores  autem gortiones fufcipiunt  rekis  minores jpe^jpi 
tuum  eH  cum  fimiles  fint  tcqudes  JuJcipere  angulos . quo  enim  maiores 
fint  femicirculisy  eo  recium  angulu  diminuunt : fimiliter  et  'minores  je- 
tnkir  culis  recium  proportione  augent. Ergo fimiles  portiones  aquales  Ju- 
fiipiant  angulos  necejje  esi  .portionum  autem  anguUsqubd  heterogenei 
fint 3 rejpeciu  reciilineorum  3 junt  enim  'mixti  3 cum  illh  non  co'mparan 
tur  determinata  magnitudi'ne3  nifi  maioritate  tantum3'Vt fic  dicams^ 
minor  itate  . .^_^a'mohrem  contingit  maiore  portione  ad'/nino'rem  proce- 
dente per  medium  circulum,  angulum  ipfius  maiorem  fimpliciter  recio 
ad  minore'm  procedere 3 non  per  reSium  .reSlus  enim  magnitudo  de- 
tefminata  efi.  Videbitur  autem  hoc  admirabile  ejfiejnam  qu<s  in  co'ntra- 
via  tranjmutantui'3per  media  tranfire  conjueuerunt.  Sed  et  in  alijs  inue 
nvre  licet  hoc  modo  oppofita  abjque  medio,  etenim  qua  circulwm  €0'/npre 
hendit  Hnea3cum  conuexa fit , et  caua,  recia  non  efi . 

THEOREMA  XXVIII.  P R O P O S I T I 0 XXXII. 

Si  circulum  contingat  qusedam  reda  linea  ^ acontaduautem 
in  circulum  ducatur  reda  linea  ipfum  fecans  j anguli  quos  ad  con 
tingentem facitjjequaleseruntijs,  quiinalternis  circuli  portio- 
nibus confidunt. 

Circulum  enim  ABCD  contingat  qusdam  recta 
linea EF  in  B^et a punfto  B ad  circuiiim  ABCD  du 
carur  refta  linea  BD  ipfum  vtcumque  fecans . Dico 
anguIoSjqiios  BD,cum  EF  contingente  facit, ^qua- 
leseiTeiisjqui  in  alterius  circuli  portionibus  conii- 
ftunt , hoc  eft  angulum  FBD  efie  xqualcra  angulo, 
qui  coftituitur  in  13 AB  portione , videlicet  ipfi  DA 
B;3ngiilum  vero  EBD  fqu^eai:  angulo  DCB , qui 
in  portione  DCB  conftituitur.D  ucacur  enim  a pun 

B ipfi  EF  ad  rectos  angulos  B A:et  in  circumfe- 
IcntiaBDfum3turquodvispuniftuin,Cji^|^anturq; AD  DC  CB.Q^oniam igi- 
tur circulum  ABCD  «mnagir  quidam  jxfea  linea  EF  in  punSo  B:cta  contactu  B 
ad  reiftos  angulos  contingenti  dufta  eft  B Ajeri:  inipfa  B A centrum  ABCD  circu-  „,hufus. 
Ii,quarc  B A eiuide  circuli  diameter  eft. , et  angulus  ADB  in  fetnicirculo  eft  redlus.  e,  aacsce 
reliqui  igitur  anguli  BAD  ABDvniredogqualesfuut.ScdetABFeftrcdus.cr-  dente, 
goaagolus  ABF  iqualiseftanguIisBAD  ABD.communisauferaturABD.reli- 
quus  igitur  DBF  ei,qiuia  alterna  circuli  portione  confiftit,  videlicet  angulo  E AD 

W jqii^is.Et  quoniam  in  circulo  quadriLaterum  eft  ABCD,  et  anguli  cius  oppefi- 

ti  iqiiales 


1 


E V C L 1 D.  )-  L E M H N T. 

huiitf.  t'  2!31I312S  fa»t  duobus  reftis;  erunt  DBF  DBE  anyiili  angulis  B AD_  BCD  arquj, 
les.quoriim  B AD  oftvnfus  cft  a;c[uaiisipliDBF.  ergo  reliquus  DBE  ei,qiii  in  alter, 
fiac  rculi  poraoneDCB  confticnitnr, videlicet ipfi  DCB  a-qiialis  erit.  Si  igitur  cir, 
Culuffl  contin-^atqua-dani  reftalinca,a  contaftu  vero  in  circulum  ducatijr  reftalu 
nea  bfunj  iecans;  anguli ,quos  facit  ad  comingcncem,a:quales  erunt  iis, qui  io  ajtej,' 
fiis  circuli  portionibus  confiftniit.qiiod  oportebat  dcmonftrare. 

problema  V.  PROPOSITIO  XXXIII. 


In  data  reda  linea  deferibere  portionem  circuli,  qua;  fufeipiat 
angulum  dato  angulo  redilineo  jequalem. 


Sit  data  refta  linea  AB,datus  autem  angulus  redilineus,  qui  ad  C.ltaqueopcr-  . 
tetin  data  reda  linea  A.B  deferibere  portione  circuli, qusfufeipiat  angulum  ^qua*' 
Icm  angHlo,qui  eft  ad  C.  ve!  igitur  angulus  ad  C acutus  eft , i:el  redus,vei  obtufus. 
Sit  primum  acutus, vt  in  prima  figura,et  ad  redam  lineam  AB, et  ad  pundum  in  ea 
i7.piwL  dattim  A.ccnftituatur  angulus  BAD  angulo  qui  eftad  C squalis.acutus  igitur  an- 
guhis  eft  BAD,et  a pundo  A inii  AD  ad  redos  angulos  ducatur  AE  jfecetur  aute 
ie>,primi.  bifariam.iuFjatque  a pundoF  ducatur  FG ad  rcdosangulosipft  AB.-etGBiu 
. . gatur.QupniamigicurAFeftaequalisFBjCommunisautcmFGjduf AF  FGdua- 
4,pnmi.  FG  iqualcsfunt;  etangu!usAFGfc!uabsangu!o  GFB.  ergobafisAGbali 

GB  eft  trqualis.Itaquc  ccniroG,interual!d  autem  AG  circulus  deferiptus  tranlibit 
etiam  per  B.defcribatur  et  fit  ABEjHmgaturqrEB.Quoniam  igitur  ab  excremitt-  I 
c^l.i«.ku  j-(.  diarnetri  _AE,ct.a  pnndo  A ipfi.  AEad  redos  angulos  duda  eft  ADjipra  AD  cifr  > 
culum  continget.ct  quoniam  circulum  ABE  contingit  quadam  reda  linea  AD,e’ 
^ Mtsce  - i contadu.qui  eft  ad  A in  circuium  ABE  duda  cft  reda  linea  AB.-erit  angulus  DA 
B jqualis  angulo, qui  m alterna  circuli  portione  conftituitur , videlicet  ipfi  A.EB, 
Sed  angulus  DAB  angulo.quiad  C eft  .Tqualis . ergo  et  angulus  ad  C angulo  AEB 
ffquaiis  erit . In  data  igitur  reda  hnea  AB  portio  circuli  deferipta  eft  AEB , fufd- 
piens  angulum  AEB  dato  angulo,qu’ ad  C aqualem. Sit  deinde  anpulus , cui  .ad  C 

rcdus.cr  oporteat  rurfus  in  reda  linea  AB  deferibere  circuli  portionem , cue  fufei 
tj.pnnu.  pj_  j angulum  ffqnaJcm  redo  angulo, qui  eft‘ad  C.conftituatur  enim  rurfus' angulo 

redo,qui  ad  C fqnalis  angulus  B AD,vt  in  fecuda figura,  feceturq;  AB  bTaria  'n F, 
Cort^.i6.hv  « centro  F,mterHal)o  autem  alterutra  ipfarumAF  FB  circulus  deferibatur  AEB,  • 
iiK.  ergo  AD  reda  Irnea  circulum  ABE  contingit,  propterea  quod  redus  eft  qui  ad  A 
angalus.et  angulus  BAD  aqualis  augulo,qui  eft  in  portione  AEB  : redus  enim  et 
Jple  eltjin  femicirculc  ccnfiftes.fed  BAD  squalis  cft  ei  qui  ad  C.Ergo  et  qui  in  por 
tione  AEB  ei , qui  ad  C eft  aqualis,  deferipta  igitur  eft  rurfus  in  AB  reda  linea» 
jwrtio  circuli  AEBjfufcipiens  angulum  angulo  redo,qiii  ad  C equalcm . Deniqu^ 
m angulus  ad  C obtufus, et  ad  redam  lineam  AB,et  ad  pundum  A conftituatur  Ip 
ii  arqualis  angulus  B AD,\'t  het  in  tertia  figura,ct  ipfi  AD  rede  lineae  ad  redos  an- 
gulos oncatur  AETcceturq;  rurfus  AB  bifariam  inF . ipfi  vero  AB  ducatur  ad  re- 
ttos  angulos  FC,et  CB  iungatur.Et  quoniam  AF  eft  jqualis  FB,  communis  autem 

fO.cueAF  FGdtiabusEF  FGfquaiesfi}nt,etanguIu$.  AfGanguloBFGgqn*- 
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Jis.bafis  igicur  AC  efl  iquaJis  bafi  CB.Quarc  centro  G , interuallo  autem  AG  dr- 
culus  defcripTus  etiam  per  B tranfibir.tranfeativt  A£B  . Et  quoniam  diametro  AE 
ab  extremitate  ad  reftbs  angulos  duft'a  eft  AD,tpla  AD  drculum  AEB  coiitingetr  Cotol.:f.ha 
et  a coniaitUjqui  ad  A dufta  cft  AB . quare  anguins  B AD  ei , qui  in  aitcrna  drcuii  '“*• 
portione  AHB  coftituitur  eft  gqu3lis.Sed  B AD  angulus  zqualrs  eft  angulo,  qui  ad 
C.anguJus  igitur,qui  in  portione  AHB  angula,'qni  ad  C arqualis  erit.Ergo  in  data 
refta  linea  AB  defcriptaeft  AHB  drcuii portitftmfdpiens  angulum «qu^c  ei , qui, 
eft  ad  C.  quod  fecere  oportebat. 

P R O B L E M A VI.  PROPOSITIO  XXXIIiL 

A dato  Gircuto  portionem  aSfcinderc  a qux  fufcipiat  angulum 
dato  angulo  redtilineosequalem., ' 

Sif  datus  circulusABG : datus  auteiR.  angu- 
Ibs^edftineus.qm  adD.oportet  a draijo  AB.G 
portionem  abfdndefie  , quf  fqfdpiat.aqgulum 
angulo  qui  ad'D  squalem.  Ducatur  r^ifia  linea 
-EF.drculifnrABCmpiindo  B contingens:  et 
adrc^ftain  lineam  BFj«  ad  pup(^m  in  ea  B c6 
ftiruatur  anguIusFBCahgulo  qui  eft  ad  D s- 
qaalis-Qupniam  igitur 'circulum  ABG.Cdntin- 
gilqusdam-rcdaiiacaEFin-Bpunifto,  eti.co- 
taftu  B dufta-eft  BG, erit  angulus  FBC  f qualis 

ei, qui  ih  alterna  drculi  portiope  coftittiituriSed  FBC  angulus  angulo  qui  ad  D eft 
2qualis.ergo  et  angulus, qui  in  portione  B AC  angulo  qui  ad  D atqualis  erit.  A da 
to  igitur  circulo  ABC  abfciira  eft  portio  quadam  B AC  fufcipiens  angulum  dato 
angulo  reftilineojqui  eft  ad  D,squalem.quod  fecere  oportcb^. 

THEOREMA  XXIX.  PROPOSITIO  XXXV. 

Si  in  circulo  dujc  redae  lineseTe  fe  mutuo  fecent  redangulum 
portionibus  vnius  contentum  gquale  eft  ei  ? quod  alterius  portio- 
nibus continetur. 

In  drculo  enim  ABCD  dus  redf 
jine*  AC  BD  fe  fc  mutuo  in  pun- 
doE  fecent.Dico  redangulum  con 
tentum  AE  EC  fquaJe  eue  ei,  quod 
DE  EB  continetur.  Si  igitur  AC  B 
D per  centrum  tranfeant,  ita  vt  E fit 
cetrum  ABCD circiili^ manifeftum  - 
eft  squalibus  exiftctkibus  AE  EC  • 

DE  EB,etre(ftangijIam  contentum 
AE  EC  fqualcelTe  cijquddDE  EB 
continetur.iraque  AC  DB  non  tranfcantpercentrumjet fumatur eentrnm  circu- 
li ABCD  quod  fit  F:et  ab  F ad  redas  lineas  AC  DB  perpendiculares  ducantur  FG 
FH:iungaoturqj  FB  FG  FE.Q^oniainigftufredaqufdamlineaGF per  centrum 
duda  redam  lineam  quandam  AC  non  dudam  per  centrum  ad  redos  angulos  fc- 
cat, et  bifariam  ipfemfecabit. quare  AGipfiGCeftsqualis.Etquoniam  redali-  ,.huios. 
nea  AC  feda  eft  in  partes  aquales  in  pundo  G , et  in  partes  ingquales  in  E,crit  re-,  s.fecondi. 
dangulumAE  EC  contentum  vnacum  ipfiusEG  quadrato, fqiiale  quadrato  ex 
GC. commune  addatur  exGF  quadratum. ergo  redagulum  AEC  vna  cumiis,quc 
exEG  GF  quadratis  aquale  eft  quadratis  ex  CG  GF.Sed  quadraris  quidem  exEG, 
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CF  squale  cft  quadratu  ex  FE:qua- 
dratis  vero  ex  CC  GF  squale  quod 
ex  FC  quadrauim.refS-angulumigi 
tur  AEC  vna  di  quadrato  cx  FE  c- 
quale  eft  quadrato  exPC*  cft  autem 
CF  squalis  F B.  Ergo,  reftatigulum 
AEC  vna  cum  quadrato  ex  EF  squa.  • 
le  eft  ei, quod  ex  FB  quadrato.  Eade 
ratione  et  reftangulum  DEB  vna  cu 
quadr4toexFEsqualcfcftquadr^  ; O /I  . • . 

cxFB.  oftenfumaute  cftetreftagulum  AEC  vna  cum  quadrato  cxFE  squale  ei, 
quodexFB  quadrato. ':ecgo«,ftagulual  AEC  vna  .cum  quadrato  exFE  squale  eft 
reftangulo  DEB^vna  cum  quadrato  exFE.co'mmurie  auferatur  quod  ex  FE  quadra 
tum.reliquum  igitur  reftagulum  AEC  reliquo  DEB-redaguIo  squale  erit.  Q^are 
fi  in  circulo  duf  redtg  line?  fe  fe  mutH6  fSclf,teftangulu:  pOidonibus  vnius  cotentu 
{quale  eft  ei, quod  aiterius  portionibus  connnetuTjtd  quod^demofirare  oporteb». 

THEOREMA  XXX.  P RQ  P O S-lT  I 'O.  XXXVI. 

Si  extra  circulum  aliquod  pufidum  fumatur-,  et  ab  eo  in  circu- 
lumcadantdux  red^linexjquarum  altera  quidem  circulum  fe- 
cet , altera  vero  contingat;  rectangulum,quodcotafecante>et 
exterius  aifumpta  inter  punctum  , et  curuam  circumferentiam 
continetur , aquale  erit  ebquQd  a contingente  fit  quadrato. 

Extra  circulum  enim  ABC  fu 
matur  aliquod  puniftum  D, et  • p 

. ab  co  ad  diftum  cirailum  cadat  , - ,<• 

dusreftf  linesDCA  DB:  ctD  /\ 

CA  quidem  circulum  ABC  fe-  . . •/  j 

cet;DB  vero  contingat  .Dico  re  ' I 
dagulum  ADC  quadrato,quod  , ^ - 
fit  ex  DB  squale  eife-VcI  igitur  - 

DCA  per  centrum  tranfit , vel  . v,  ; 
non.tranfcat  primum  per  cen- 
trum circuli  ABC, quod  fit  F:  et 
FBiungatur.  eritangulusFBD 
reftus.Itaquequoniamreftali- 
nea  AC  bifariam  fefta  eft  in  F, 
et  ipfi  adiicitur  CD;  teftangulu 
ADCvna  cum  quadrato,  quod 

ex  FC  squale  erit  ei, quod  nt  ex  F0  quadrato-squalis  autem  cft  CF  ipfi  FB.crgo  re 
ftangulu  ADCvna  cum  quadrato  quod  exFB  squale  eft  quadrato  cxFD.Scdqua 
draruni  exFD  eft  fquale  quadratis  ipfarumFB  BD;re<Susenim  angulus  eft  FBD* 
reftigulumigitur  ADCvnacum  quadrato  exFB  fqQaleeft.ipfariin’ FB  BD  qus 
draris.  Commune  auferatur  quadratu, quod  cxFB.ergo  reliquum  ADC  reiSangu 
Ium  quadrato  quodfit  a contingente  DB  fquale  erit.  Sed  DCA  non  tranfeat  per 
centrum  ABC  circuli : fumamrq;centruEjecabipfoEad  AC  perpendicularis  aga 
turEF-et  iungantur  EB  EC  ED.reftus  igimr  eft EFDanguIus.Et  quoniam  reftaii 
nea  qusdamEF  per  centrum  dufta,reaaralineamquaiKlainACnonduftam  per 
centrum  ad  reiftos  angulos  fecar,et bifariam  iplarafccabit.  quare  AF  ipfiFC  efts* 
Qualis.  Rurfus  quoniam  rcfta  linea  AC  bifariam  fe<fta  eft  in  F , atque  ipfi  adiicitur 
CD,eritre(ftangulum  ADC  vna  cum  quadrato  ex  FC  squale  qundrato  , quod  ex 
FD.commune  apponatur  quod  cxFE  quadratum. rectangulumigitur  ADCvna 

cum 
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cam  quadratis  e\CF  FE  eft^cualc quadratis  ex DF  FE.fcd  quadratis  qu-d^ni 
ex  DF  F£  iquale  efr , quod  t\ DE  quadratS-e'‘euini  rectus  eft  augulits  EFD  -qua- 
dratisverqex,  CF  FE  ^^quale  eft quadratum  ex  CE.ergo  leftantylum  ADC'""» 
cuquadrato.qu^cxCE  cftgqualt  quadrato cxEb.squaJisaucer^  CE  -pfiFB. 
rectatigulum  igitur  ADC  vna  curti  quadrato  exEB  fquals  eft  ei,'quocf'exED  qua- 
drato. led  quadraro  exED  ^>4^:4  fant  qiiadrib'-ex.is  DF);  fi  qu'dcm  redtus 
angulus EBD.ergo reSenguium  ADC  v-na cu quadraro  ex EB  iquale  efi;  eis , 
cx EB  'BD  quadratis.commune auferatur qualr^mul.  ex EB.ftliqatfm  igitu'r  AD 
C reftaagii!^  quadtacojquod  Et  ex  DB  squale  erit.Si  igitur  extra  circulii^  ali' 
Quodpunfttfni  luraarur,eLque'’deiitcejs«'fuHC,qu©d  oportebat  «feinonftrare. 

K-f.  'C  © M 'm'£ 

^xproxrme  dmonflratls  duo  coroUma/efaioUurlrt  t!  adnoUuh  Car/ipMUs.r^ipeh^c- 

S apufto  extra  circulum  funipto  ducafur  in  circulum  quotcumque  reftf  liitef» 
ipfum  recaiices;redcang4*^  tju^ioasxet  earupa  gonioiribtp  extrinfecis  cotinentur, 
inter  fe  a-qualia  funtjquod  flngula  quadrato  lines  coiidngenris  fint  squalia. 

A punAo  extra  dtculum  fumpeo  du?¥'f  dus  redrs  lines  circulum  contingen- 
tes inter  fe  squales  ruur.eteninj.vtj-iufque  ipfarum  quadrata  funt  j,qualiare>SaQgu 
Io,quod  reda  linea  ab  se^Sfpundrf-c^da,  q'if^fculunrfecet,et  cius  portione  ex 
trinfeca  continetur . ;rgo7_et'ipfo  {ine'|  sqijalesiilfe  neceife  eft . neque  vero  pliires 
quam  dus  ciTs  pdiihn^qupd  e^demohirratis  in  ©dauo  huius  perlpicue  appare?- 
T H E O R E M-!A'  XXXiV;  ‘pXO‘p  O SITIO.  XXXVUI.  i 
Si  extra  cijculum  furpatur  ali^u.bd-pundum, atque  ab  eo  in  cir- 
culum cadaf«-du9  reiS:^  iine^,  qiiarum  altera  quidem  circulum  fe 
cet , altera  vero  incidatj  fit  atJtem  (juo.dtota  fecante,et  exterius 
alTumpta inter pundum, et curuam circumferentiam  continetur,  ’ 
aquale  ei , quod  ab  incidente  fit  quadrato : incidens  linea  circu- 
lum continget-  ' » 

Extra  firculiim  enim  ABC  famarut  aliquod  piiadumiob 
D, atque  ab  'pib  in  circulum  cadant  dus  redsiinci  PQ 
A DB;  etDC  A quidem  circulum  fecetjDB  vero  incidac,  ' ' '/.A 
ficq;  redangulum  ADCfqualequadraco/quod  fitexD  //  ) \ 

B.  Dico  ipfam  DB  citciiJun|  .ABC contingere-..  Ducatur,^  . ' /'"c--  ' T 
enim  reda  linea  DE  contingitns  cifcuturn  ABC,  e:  fuma"^  / ^ 

tur  circuli  ABC  centrum  quodficF  j^uriganturd;  FE  ,FBj  . i/ollilti 
FD.  ergo  angulus  FEDred0cft.;Etquoniam  DE  circu-.; 
JumABCcondngitjfecatauternDCAl  redangulum  A”'f 
DC  aquale  erit  quadrato  quod  ex  PE- Fed  redangu-  • ( ^ ! 

Ium  ADC  ponitur  xquale  quadr^atQ  quod  ex  DB  . qua- 
dratum igitur  quod  ex  DE  qiiadrafo  exDBkqualeerir,  : 
ac  proptefea  lineaDE  ipfi  D^-*qqalis..sft  aurem  et  FE 
jquaJisFB.duf  igitur  DE  EF  (IuaEas.DB  BF  squales 

func;et  bafisiprarumcommunilFp-.^gtilusigkHrDEFefijrqualis  angulo  DBF.  «-Frinu. 
redus  autem  DEF.  ergo  et  DBF  eftredus;atquceftFB  prcdudadiameter.quf  ve- 
ro ab  extremitate  diametri  circuli  ad  redes  angulos  ducitur  circulum  continoit. 
ergo  DB  circulum  ABC  contingat  iieceflceic.SHTiiliierdenaorUTrabi.ur  etficen- 
trum.fitin  ipfa  AC-  Si  igitur  extra  circuhtm  fumatur  aliquod  puoduni, et  reliqua, 
quoddclhotilUataopor^a:;.  . 

TtKTlipiSKl^lVlS. 
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DIFFINITIONES. 

I. 


I G VR  Aredilinca  in 
figura  rcdilineadefcri 
bi  didturjquado  vnus 
quifque  figura  dcicri- 
ptse  angulus  vnuquod 
que  latus  eius,  in  qua 
delcribicur, contingit. 

Figura  firailiter  circa  figuram  defcribi  dicitur  quando  vnum-  ] 
quodque  latus  defeript?-  vnumquemque  angulum  eius , circa 
quam  defcribitur,contingit, 

1 1 1. 

Figura  redilinca  in  circulo  defcribidici 
tur,  quando vnufquifque  defeript^  figura 
angulus  circuli  circumferentiam  contingit. 

1 1 1 1. 


Figura  redilinea  circa  circulum  deleri 
bi  dicitur,  quando  vnumquodque  latus 
defeript?  circuli  circumferentia  cotingiu 


Circulus  fimiliter  in  figura  redilinea 
deferibi  dicitur,  quando  circuli  circumferentia  vnumquodque 
latus  eiuSi  in  qua  defcribitm-jcontingit. 


Circulul 


i. 
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Circuluscirca  figuram  redilineam  de- 
fcribi  dicitur,  quando  circuli  circumfere  n- 
'tia  vnumquemque  angulum  eius  , circa 
quam  defcribitur,  contingit. 

V I I. 

Reda  lineaincirculo  aptari  dicitur,  quan 
do  eius  extrema  ad  circuli  circumf^entiam 
fe  applicant , 

PROBLEMA  I. 

PROPOSITIO  L 

In  dato  circulo  datae  red^  linex , qu^  diametro  cius  maior  n5 
fit  ^^qualem  redam  lineam  aptare. 

Sir’4atus  circiilusABC,  dacaauccm  re.- 
fia  liflia  non  maior  circuli  diametro  D.  o- 
|>ortet  in  circulo  AB  C red|  Iin.e5  D f qualem 
reftam  lineam  aptare.  Ducatur  circuli  ABC 
diameter  BC.  Si  quidam  igitur  BC  fit  fqua- 
lisipfi  Dj  CaSumiam  erit , quod  proponeba 
tur . etenim  ia  circulo  ABC  aptata  eft  A C 
rciiia  linesE  D gqualis  . Sin  minus , maior  eft 
BCquamDj  ponaturq;ipfi  D aqualis  CE: 
et  centro  quidem  C interuallo  autem  C E 
circulus  defcribatur  A EF:  et  CA  iungattir . 

Itaque  quonlaiii  punftum  C centrum  eft  AEF  circuli  ;erit  CA  ipfi  CE  rqualis.  Sed 
D eft  aqualis  CE.  ergo  et  D ipfi  AC  aqualis  erit.In  dato  igitur  circulo  ABC  data 
reftp  linea  D,  non  maiori  circuli  diametro , aqualis  aptata  eft  AC.  quod  facere 
oportebat. 

■ s'  C H~  0-  L I V 

Cum  yaria  jit  circum/criftionum^  et  in/criptionum  contemplatio iEu 
dides  non  multum  admodum pro^rejfus  eji.  nam perueniens  ad  hexago~ 
num , (sr pcjlremo  qumdecagoni  angulos  tradens , qui  ad  ajirorum  jcie^ 
tiam  magis  pertinent ^ jinem  dicendi  fecit. Erimum  autem  theorema  lem- 
ma quoddam  eii , pentagoni  conjlitutioni  inferuiens : quacumque  in 
h oc  ordinantur  i in  illa  praordinari  oportebat.  Sed  quoniam  fimpliciorem 
habet  conjiru^onem  , quam  tnang  uli  conjiitutio  ^ lure  merito  ante  alia 
theoremata  pojitum  eft . Sciendum  autem  fi  quidem  data  recla.  linea  dia 
metro  fit  aqualis ^ nvno  tantum  modo , mei  etiam  abfique  mlla  experien- 
tia fieri  problema^  Si  mere  minor  , duobus  modis. ab  eodem  namque  pun 

Tf  C ad  AF  diicia  recia  linea  inter je  aquales  fiunt. 


Troblemi 
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Trclkm.x  hoc  efl  ex  eorum  mmetv,  quae  determinata  ttppeliantgr . pojfet  inm  Ime  me-, 
do  explicari. 

_ In  dato  circulo  data;  refte' lines  fqnalem  reftam  lineam  aptare . oportet  autem 
catam  rectam  lineam  diametro  Circiilimon  efle  maiorem. 

Licet  etiam  problema  aliud  abfoluere  huiufmod:.^  ' 

In  dato  circulo  reftam  lineam  recte  lines  datf,que  diametro  maior  nonlIt,jqim 
lcm,ei alteri  dats  parallelam  aptare- 

Si:  datas  circulas  .ABC , cuius  cen- 
trm  D,  cr  reSa  linea  mn  rn^ior  ^ame- . 
tro circuli  EF:  cdteraverdre^la  linea 
fit, in  qua  G.  Itaque  oportet  in  circulo 
tA  EC  aptare  re3am  lineam  aequalem 
‘PfiEF,  cir  ipf  G parallelam . Ducatur 
per  D reUa  linea  .A  D C parallela  ipfi  G, 
quae  circuli  diameter  erit . & fiqmdm 
. IC  ftequalis  F.F,  faSu  ia  erit  quod  pro 

ponebatur:  fivero  .AC  ftt  maior,  quam  ^ o 

,EE,feceturEFb[farummH;&ipfillE  ' , ' 

aequalis  ab feindaiur  a femidiametro  cir- 

cub  D jL,quae  fu  DK.  ipfirero  H F aequali,  fiat  DL;  per%puUa  KL  ipfi  M ad  reUosan^ot 
ducantur  MN  OiP;eJ"  MO  iungatur.  QiiordamigittcrreUalineaqupdxmUC  per  centrmiH 
Ba  reBam  lineam  MN  non  duBam  per  centrum  ad  reBos  angulos  fecat;  & bifariam  ipfmfect 
b:t.  quare  MK  efi  aequalis  KN.  Et  ob  eandem  cauffarn  01  ef  aequalis  UP . fmt  autem  MN  0 
P inter  fe  aequales,  cim  aequaliter  d centro  difieti&Jimt  paraUelae,  anguli  enim.MKL  OL 
K reBifunt-quare  et  earimdmidiae  KM  '10  & aequales  erunt, & parallelae..At  quaeaeqta 
■ les,  & parallelas  ad  eafdem  partes  conjungunt,  &ipfaeaeqtales,  et  parallelae  funt.  ergo  MO  eji 
aequalis  KL.  hoc  eji  ipfi  EF,cjf  parallela  ipfi  Oifimtenm  rtrpque  ipfi  KL  parallelae  .Eadem 
rationeiunBa  NP  demonfirahitwaequaliseidF  EF,&  parallelaipfiC.In  circulo  igitur  ABC 
aptataeft  MO'vel  NP  aequalis  E F,rj-  ipfi  Cpar.tUela.qaod  facere  oportebat. 

Ex  quibus  conftat  fi  quidem  AC  fit  aequalis  re<fis  lines  date,vno  dumtaxat  mo- 
do problema  abfoiui  j fi  vero  fit  maior,  duobus  modis , vt  in  antecedeti  di  (Sum  eft, 

PROBLEMA  II.  PROPOSITIO.  II. 

In  circulo  dato , dato  triangulo  ^quiangulum  triangulum  dc« 
fcriberc. 

. . Sit  datus  circulus  ABC,  datum 

autem  trianguiuDEF.oportetin  • 

ABC  circulo  deferibere  triangulu  fi 

triangulo DEFcquianguIum.Du-  ^ H 

catur  reaalinea  GAH  contingens  ^ /'  / 

drcuiuni  A B C iu  puufto  A:  erad  , / / \ \ 

reftam  lineam  AH,  etad  punftum  eZ F { / \ l 

ineaAangulo  DEF  cqualisangu-  \y  \/ 

Ius  confiiiuatur  HAC.  rurfus  ad  re  B •r ? y c 

dtamJineam  AG,  eradpunciumin  ‘ 

ipfa  A angulo  DFE  equalis  cofiitua  - 

cur  angulus  G AE;  et  B C iungatur. 

C^uonia  igitur  circuiu  AB  C contingit  quarda  redia  H ACja  conta<Su  aut  in  circulfi 
duSa  eft  AC.-ent  HAC  angulus  fqualis  ei,qui  in  alterna  circuli  portione  c6fiftit,vi 
delicet  ipfi  ABC.  Sed  HAC  angulus  fqualis  eft  angulo  DEF.  ergo  et  angulus  ABC 

angulo 
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angulo DEFeft  squalis-EademraticneetangulusACBeflrqualisangulo  DFE. 
reliquos  igitur  B A C angulus  reliquo  ED  F a;qualis  erit.  Ergo  triangulum  ABC 
triangulo  DEF  eft  fquianguliim.  ei:  defcriptum  eft  in  circulo  ABC.  In  dato  igitur 
«ifculo  dato  triangulo  aquiangulu  triangulu  defcriptu  eft.quod  facere  oportebat. 

PROBLEMA  III.  PROPOSITIO  III. 

Circa  datum  circulum  triangulo  dato  ^quiangulum  triangu- 
lum defcribere. 

Sit  datus  circulus  ABC:  datumau- 
tem  triangulum  DEF.  oportet  circa  dr 
culum  ABC  defcribere  rriagulum  tria- 
gulo  DEF  squiaiigulum . protrahatur 
ex  vtraque  parte  EF  adpundaHG;  et 
fumatur drcuii  ABC  ccntrumK : etre- 
fta  linea  KB  vt  cumque  ducatur;  confti 
tuaturq;  ad  rcftam  lineam  KB,  etad 
puufiumin  eSK  angulo  quidem  DEG 
aqualis  angulus  BKA;  angulo  autDFH 
aqiulis  angulus  BKC.  etperABCpun 
fta ducantur refta linsf  LAM  MBN 
NCL  circulum  AB  C,  contingentes.  Qjroniam igitur drculu  A B Ccontingunc 
LM  MN  NL,  in  punftis  A BC,a  centro  autem  K ad  ABC  punSa.diicunturK.^  KB 
KC;  erunt  anguli  ad  punda  ABC  redi  .Etquoniamquadrilateri  AM  B K anguli  iS-taaj. 
quattuor  quattuor  redis  aquales  funr ; eteniuiin  duo  triangula  diuiditurjqiio- 
rum  anguli  KAM  KBM  funt  redi ; erunt  reliqui  AKB  AMB  duobus  redis  aquales. 

Sunt  autem  et  DEG  DEF  Aquales  duobus  redis.an^li  igitur  AKB  AMB  angulis  \ 
DEG  DEF  aqnales.funt;  quorum  AKB  ipfiDEG  aqualis,  ergo  reliquus  AMB 

reliquo  DEF  aqualis  erit.  Similiter  deraonftrabitur  angulus  L N B ipfi  DFE  aqiia- 
lis.ergo  et  reliquus  MLN  eft  aqualis  reliquo  E D F.  aquranguUim  igitur  eftLM  N 
triangulum  triangulo  DEF,  et  defcriptum  eft  circa  circulum  ABC.  Quare  circa 
datum  dreuium  triangulo  dato  aquiangulum  triahgulum  defcriptum  eft . quod 
facere  oportebat . 

PROBLEMA  IIII.  PROPOSITIO  IIII. 

In  dato  triangulo  circulum  defcribere.  ^ 

Sit  datum  triangulum  ABC.  oportet  in  triangulo  ABC 
«irculum  defcribere.  fecenturanguli  ABC  BCAbifariam  j.piimi. 

redishneisBD  CD,quaconueniantinterfeinDpundo;  ^ . 

ctipundoDadredaslineasAB  BC  CA  perpendicula- 
les  ducantur  DE  DF  DG.  Et  quoniam  angulus  A B D eft 
arqiialis  angulo  CBD:  eft  autem  et  redus  BED  redo  BFD 
jqualis : erunt  duo  triangulaEBD  DBF,  duos  angulos 
duobus  angulis  iquales  habentia,  er  vmim  latus  vni  lateri 
{quale,  et  vtrique  commune  B D,  quod  fdlicet  vni  squa- 
lium angulorum  fubteditur.ergo  et  reliqua  latera  reliquis 
lateribus atqualia  habebunt:  atque  eritDE  equalis  D F.  et 
eadem  ratione  DGfqualisDF.  ergo  et  DE  ipfi  D G eft  c-  *-  c 
squalis,  tres  igitiur.  recta:  linea;  DE  DF  DG  inter  fesequa- 
lesfuntjquareceatroDinterualloautem-vnaiprarumDE  DF  DG  circulus dsferi 
ptus  etiam  per  rdiqiiatranfibit  punda;  et  redas  lineas  AB  BC  CA  cotinget;  pro* 
ptcrca  quod  redi  fune  ad  EFG  anguli.  £ enim  ipl«  fece^  qu®  ab  extremitate  dia- 
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merri  circuli  ad  rcftos  angulosducitur.intra  circula  cadec.quodefl:  abfurda.noigi 
tur  cctro  D,  interiiallo  aut  vna  ipfarum  DE  DP  DG  circulas  dcfcriptus  fecabit  re 
fias  liucas  AB  BC  CA.quars  ipfas  c6tinget;atque  erit  circulus  dcfcriptus  in  tria- 
gulo  ABC.  Indatoigiturtriangulo  ABC  circulus  EFG  dcfcriptus  eft.quodfa- 
ccre  oportebat. 

f.  C.  COMME-NTUKIVS. 

Qupfitm  ejl  d mmuUh, quomodo  in  triai^o  quadratum  defcribi  poffu,  quamqumfortajfe 
mpTOpnem  eo  dicatur  defiribi.  Fuermtqtdin  triangulo  aequilattro  tmti&ipcoblema  ahfoQ- 
noit.Nos  autem  vniuerfe  in  omnJnts  abfcluere  aggredimur, pojiea  quam  tioimM  in  quinto , « 
fexto  libro  demonjirata  fuerint. 

theorema  V.  PROPOSITIO  V. 


a-piini 


Girca  datum  triangulum  circulum  dcfcribere. ' ' 

Sit  datu 
triangulum 
ABC.  opor 
ter  circa  da 
«m  criaii- 
guiuABC' 
circuiu  de- 
fcribere.fe- 

centur  A B 
AC  bifaria 

inD  E punctis : etipunftis  D E ipfis  AB  AC  ad  reSos  angulos  ducantur  DH 
EFjqus  quidemvel  intra  triangulum  ABC  conuenient,  velinrefta  JiiieaBC,veI 
extra  ipfam.Conucniant  primum  intra  wiangulum  in  punfto  F;et  BF  FC  F A iuii 
gantur. Quoniam  igitur  AD  cftaiqualisDB,  communis  autem»  et  adreSos  angu- 
los DFjcrit  bafis  AF  bafi  FB  5qualis.Similiter  oftendetur  et  CF  jqualis  F A . ergo  et 
BF  eil:  squalis  FC.tres  igitur  FA  FB  FC  inter  fe  «quales  funt.  quare  centro  F ,in- 
teruailo  autem  vnaipfarumFA  FB  FC circulus  deferiptus  etiam  per  reliqua  pia» 
da  tranfibit : atque  erit  circulus  dcfcriptus  circa  triangulum  ABC.  et  deferibatuf 
vtABC.SedDF  EF  conucniant  in  reSa  linea  BC,mpunfto  F,  vt  habet  in  fecunda 
f;gura,&  AF  iungatur . Similiter  demonftrabimus  punftum  F centrum  eiTe  circuli 
circa  triangulum  ABC  dcfaipti.  PoftremoDF  EF  conueniant  extra  triangulum 
ABC  rurfus  in  F punftojVtin  tertia  figura:  etiungantur  AF  FB  FC  .Et  quoniam 
rurfus  AD  eft  squalis  DB, communis  autem, et  ad  reftos  angulos  DF ; bafis  AFba 
fiFB  xqualis  erit.Similiterdemonftrabimus  et  CFipfiFA  fqualem  effe.  quare  et 
BF  eft  «qualis  FC.Rurfus  igitur  centro  F jinteruallo  autem  vnaipfarumFA  FB  F 
C circulus  deferiptus  et  per  reliqua  tranfibit  punfta;  atque  erit  circa  triangulum 
ABCdefcriptus.etdefcribaturvtABC.Circadatumigitur  triangulum  circulas  | 
deferiptus  eft.quod  facere  oportebat. 

Etmanifeftumeft,  quando  centrum  circuli  intra  triangulunl 
cadit,  angulum  BAC  exiftentem  in  portione  femicirculo  maiore 
minorem  efferedo. quando  autem  centrum  circuli  cadit  in  reda 
linea  BC , angulum  BAC , quod  Iit  in  femicirculo, reiSum  effe.  & 
quado  extrABCjquod  fit  in  portione  minore  femicirculo, redo  ef 
fe  maiorem . Quare  et  quando  datus  angulus  mirior  fit  redo , DF 
EF  intra  triangulum  conuenient:  quado  autem  redus  in  ipfa  BQ 

et 
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&quando  maior  redo, extraBC.  quod  oftendcrc  oportebat. 

PROBLEMA  VI.  PROPOSITIO.  VI. 


In  dato  circulo  quadratum  deferibere. 

Sic  datus  circulus  ABCD.oportet  in  ABCD  circulo  qua 
dratum  defcribere.Ducantur  circuli  ABCD  diametri  ad  re 
ftosanguIosinterfcAC  BD:etAB  BC  CD  DAiungan- 
tur.  Quoniam  igitur  BE  eft  jqualis  ED, etenim  centrum  eft 
EjCommunis  autem  et  ad  rectos  angulos  EA;  erit  bafis  B A 
f qualis  bali  AD.Et  eadem  ratione  vtraqueiprarum  BC  C b 
DvtriqueBA  AD  fqualis.aquilaterum  igitur  eft  ABCD 
qiiadrilateriim.Dico  et  rcftangulum  eifc  • Quoniam  enim 
reifta  linea  BD  diameter  eft  ABCD  circuli,  erit  B AD  femi- 
circulus.quare  angulus  B AD  reftus  eft.  et  eadem  ratione  ^ fi.teuj. 

vnufquifqueipforum  ABC  BCD  CDA  eft reftus.  rcftan- 
gulum  igitur  eft  ABCD  quadrilaterum.oftenfum  autem  eft , et  «quilaterum  efle. 
ergo  quadratum  necellario  erit, et  deferiptum  eft  in  circulo  ABCD  .In  dato  igitur 
ABCD  drcalo  quadratum  AB  CD  deferiptum  eft.quod  facere  oportebat. 


PROBLEMA  VII.  PROPOSITIO  VII. 


Circa  datum  circulum  quadratum  deferibere. 

Sit  datus  circivus  ABCD.oportct  circa  ABCD  circu 
lu  quadratu  deicnbere.ducantur  circuli  AB  CD  duf  dia 
metri  AC  B)i)  ad  rectos  inter  fe  angulos , et  per  pufta  A 
BCD  ducatur  circulu  ABCD  cotiiigentes  FG  GH  HK 
KF.  Quonia  igitur  FG  contingit  circulu  ABCDjd  centro 
aut  E ad  cotaftuquieftad  A ducitur  EAjerut  anguli  ad 
A refti.Eadem  ratione  et  anguli  ad  punftaB  C D redii 
funt.  Et  quoniam  angulus  AEB  redus  eft,  eft  autem  et 
redtus  EBC;  erit  CH  ipfi  AC  parallela.  Eade  ratione  et 
AC  parallela  eftFK.Simiiitcr  demonftrabimus  et  vtram 
queipfarumCF  HKipfiBEDparallelamefle.quareetGFeftparalJeIaElK,paral-  . . 
lelogramma igitur funtCK  GC  AK  FB  BK, ac proptereaCF quidem  cft*qua- 
Iis  HKjGH  veroipfiFK.  Et  quoniam  AC  «qualis  eftBD : Sed  AC  quidem  vtrique 
ipferura  GH.  FK  eft  «qualis ; BD  vero  a«jualis  vtrique  GF  HK.  et  utraque  GH  FK 
vtrique  CF  HK  «qualis  erit.  Acquilaterum  igitur  eft  FGHK  qnadrilaterum.Dico 
et  rsdiangulum  efle . , QMm'am  enim  parallelogrammum  eft  GBEA,  atque  eft  re- 
dus  AEB  angulus,etiple  AGB  redtus  erit.Similiter  demonftrabimus  angulos  etia 
quiadpimdiaHKFreftosefle.rediangulumigitureft  quadrilaterum FGHK;  de- 
mon.ftrarum  autem  eft  et  «quiIatcrum.Ergo  quadratum  litnecefle  eft.et  deferipta 
eft  circacirculuABCD.Circa  datum  igitur  circulum  quadratum  deferiptum  eft. 
qucw  facere  oportebat. 

PROBLEMA  VIII. 

PROPOSITO  VIII. 

In  dato  quadrato  circulum  delcribere. 

Sit  darum quadratum  ABCD  . oportet  Hi quadrato 
/BCD  circulu  deferibere.  S-.cetur  vrraque  ipl^fi  AB 
AD  bifariam  inpuncrisFE.etper  E quidem  ^cerutri 
iplarum  AB  CDparaileladucatur  EH:perF  veroduca 
turFK.paraLeia  ^terutri  AD  BC.paraUelogrammuiq 

0 igitur 
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igitur  efl  vnuqiiodque  ipforumAK  KB  AH  HD  A 
/T-ptimi.  Q QQ  : etJatera  ipforum  quges  oppofito 

Aintf  qualia.  Et  quoniam  DA  eft  aqualis  AB.-etipfius 
quide  AD  dimidia  cft  AEdpfius  vero  AB  dimidia  AFj 
erit  AE  ipfi  AFfqualis.quarcetoppofitalatcraequa 
lia  funt.ergo  FG  eft  squalis  GE.  Similiter  demonftra-  F 
bimusctvtramqueip&rumGH  HKvtriqueFC  GE 
aqualem  effc.quattuorigiturGE  GF  GH  GKinter 
fefunt  equales.Itaque  centro  quidem  G,interiialIo  au 
remvna  iplarumGE  GF  GH  GK  circulus  deferip- 
tnsetiamperreliquatranfibitpunfta;etreftaslineasAB  BC  CD  DA  continget, 
propterea  quod  anguli adE  F H K rc&i funt.Si enim  drculusfecabkreftasli. 
neas  AB  BC  CD  DA,qu?  ab  extremitate  diametri  circuli  ad  reftos  angulos  duci 
u.tmlj.  tor  intra  circulum  cada.quod  eft  abfurdum.non  igitur  centro  quidem  G,interual 

Io  autem  vna  ipfarum  GE  GF  GH  GK  circulus  deferiptus  redas  lineas  AB  BC 
CD  DArecab{t.qiiareipfasncceffariocontmgec:  atque  erit  deferiptus  in  quadra- 
to AB  CD.In  dato  igitur  quadrato  circulus  deferiptus  eft . quod  facere  oportebat 

PROBLEMA  IX.  PROPOSITIO  IX. 

Circa  damm  quadratum  circulum  deferibere. 

Sit  datum  quadratum  ABCD  . oportet  circa  ABCD 
quadratum  circulum  deferibere . lungatur  enim  AC  B 
D , quf feinuicem  in pundo E fecent.Et quoniam  DA 
eft  aqualis  AB, communis  autem  ACjdua  DA  AC  dua 
busBA  AC fquaJesfunt; et bafIsDC aqualis bali  CBj 
erit  angulus  D AC  angulo  B AC  aqualis-angulus  igitur 
, DAB  bifariam  feftus  eft  reda  linea  A C.  Similiter  de- 
inonftrabimus  vnumquemque  angulorum- ABC  BCD 
CD  A redis  lineis  AC  D B bifariam  fedum  efle . Quo- 
niam igitur  angulus  DAB  angulo  ABC  eft  aqualis,  atque  eft  anguli  quidem 
DABdimidiusangulusEAB,angulivero  ABC dimidiusEBAj  ctEAB  angulus  j 
angulo  EB A aqualis  crit.quare  et  latus  EA  lateri  EB  'eft  fqualc.  Similiter  demo®* 
ftrabimus,etvtramque redarum lincarumEC  EDvtrique  EA  EB  aqualem elfe» 
ergo  quattuor  reda  lincaEA  EB  £G  ED  inter  fe  funtaquaIes.ccntto  igitur  E^n 
tcrualloautemvnaipfarumEA  EB  EC  ED  circulus  deferiptus  etiam  per  reliqua  ' 
punda  tranfibit.atque  erit  deferiptus  circa  ABCD  quadratum . deferibatur  vt  AB 
CD  .circa  datum  igitur  quadratum  circulus  deferipras  eft^  quod  facete  oportebat»  / 

PROBLEMA  X.  PROPOSITIO  X. 

Aequicrure  triangulum  cSftituere,  ha 
bens  vtrumque  angulorum , qui  funt  ad 
bafim  duplum  reliqui. 

Exponatur  redaq^uf  dam  linea  AB  , et  fccetur  in 
ii.reeiiiidi.  pundojita  vtredangulum  contentum  AB  BC 
aquale  fit  ei , quod  ex  CA  deferibitur  quadrato:  cc 
centro  quidem  A,intcruallo  autem  AB  circulus  de 
i.huiui.  feribatur  BDE : aptetnrqj  in  BDE  circulo  redali- 
neaBD  aqualis  ipfi  AC,quanonfit  maior  diamc- 
trocircuIiBDEietiundisDA  DC, circa ADCtria 
j’  gulum  circulus  ACD  defaibatur.  Itaque  quoniam  redangulum  ABC  aquale  eft 

quadrato, quod  fit  ex  AQaqualis  autem  eft  AC ; ipfi  BD  ,e^it  ABC  redangulum 

quadrato 
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quadrato  quod  exBD*quaIc.Erquoniam  extra  circulum  ACDfumptum  eft  ali- 
quod panctum  B;et  a punfto  B in  circulum  ACD  cadunt  duf  redi  line®  BCA  B 
I),quarum  altera  quidem  fecatjaltcra  veroinddit,atque  eft  rcftanguiu  ABC  zqua 
le  quadrato,quod  ex  BD;recta linea  BD  circulum  ACD  contingee . Quoniam  igi-  vjLtcoj. 
tur  BD  contingit, et  a contactu, qiii  ad  D ducta  eft  DC erit  BDC  angulus  aqualis  ji.wc!;. 
ei, qui  in  alterna  circuli  portione  conftituitur,  videlicet  angulo  D AC.  Q^od  cum 
angulus  BDCzqualis  litipfiDAC,  communis  apponatur  CDA  .totusigitur  BD 
A eft  zqualis  duobus  angulis  CDA  DAC.  Sed  ipfis  CDA  DAC  exterior  an  ji.primL 
guliis  BCD  eft  fqiialis.  ergoet  BDA  fqualis  eft  ipfi  BCD.  fed  BDA  angulus 
eft  zqualis  angulo  CBD,  quoniam  et  latus  AD  lateri  AB  eft€nuale.ergoctDKA 
jpft  BCD  zqualis  erit  . Tres  igitur  anguli  BDA  DBA  BCD  inter  fe  zquales 
lunt . Et  quoniam  angulus  DBG  zqualis  eft  angulo  BCD , et  latus  BD  lateri  «.priBl. 
DC  eft  fquale.  Sed  BD  ponitur  zqualis  ipfi  CA.  ergo  et  AC  eft  zqualis  CD.qua- 
re  et  angulus  CDA  zqualis  eft  angulo  DAC.  anguli  igitur  CDA  DAC  ipfiusangu 
li DAC  dupli  func.eft  aute  et  BCD  angulus  angulis  CDA  DACzqualis.ergo  etB 
CD  duplus  eftipfiusDAC.SedBCD  eft  zqualis  vtriqucipforu  BDA  DBA.qua- 
re  etvterqueBDA  DBAipfiusDAB  eft  duplus.  Aeqiiicrure  igitur  criagulumcon 
ftitutum  eft  ADB,habens  vtrumque  eorum  angalorum,qui  funt  ad  bafim, duplum 
feliqui.quod  facere  oportebar. 


PROBLEMA  XI.  PROPOSITIO.  XI. 


In  dato  circulo  pentagonum  sequilaterum  , & ^quiangulum 
deferibere. 

Sitdatus  circulus  ABCDE.opor 
tetinABCDE  circulo  pentagona 
zquilaterum,et  fquiagulum  deferi 
bcre. Exponatur  triangulum  zqui- 
crure  FGH, habens  vtrumque  eoru 
qui  funt  ad  G H angulorum  duplu 
anguli  qui  eft  ad  F : et  deferibatur 
in  circulo  ABCDE  triangulo  FGH 
«quiangulum  triangulum  ACD, 
ita  vt  angulo  quidem,  qui  eft  adF 
zqualis  fit  angulus  CAD : vtriqiic 
veroip)or«m,qui  ad  GH  fit  zqua- 
llsvtcrque  ACD  CDA.etvterque  igitur  ACD  CDAanguH  CAD  eft  duplus. 
Seceturvterqueipforum ACD  CDA  bifariamredislineis  CE  DBretAB  Bc  s-paau 
CD  DE  EAitigatur.Qupiuaigiturvterqucipforu  ACD  CDA  duplus  eft  ipfius 
CAD,etfeflifimtbifariaredislineisCE  DB,-qiiinque anguli  DAC  ACE  ECD 
CDB  BDAinterfefiintzquales.zqualesauteanguliinzqualibus  circumferen-  le.uidj. 
tiisinfiftunt.quinqiieigitnrcircumfcrencif  AB  BC  CD  DE  EA  f quales  funt  in 
terfe  .SedfqualescirTOeretiaszquales  reftf  iineffubtendunt.  ergo.et quinque  ij.teraj. 
rcft?lincf  AB  BG  CD  DB  EAinterlczqualesfunt.zquilaterumigitureftAB 
CDEpencagonum.Dico  et  zquianguJum  eile.Qupniam  enim  circumferentia  AB 
*quaiis  eft  circiimferentiz  DE,communis  apponatur  BCD .,  tota  igitur  ABCDE 
circumferentia  toti  circmrrftrtntif  EDC-B  eft  zqualis,  et  in  rircnmferentiaquide 
ABCDinfiftit angulus  AED,  in  circuferetia  veroEDCB  infiftitBAE.Ergo  ct  BA 
E angulus  eft  fqualis  angulo  AED-Eadem  ratione,etvnufquifque  angulorum  AB 
G BCD  GDEvnicniqueipforum  BAE  AEDeftzqualis.equianguluiTiigiturcft 
ABCDE  pentagonu  : oftenfum  autem  eft  ctfouilateruefle.Quareindato  circulo  v 
pentagonum  fquilaterum,et  zquiangulum  dcicriptum  eft.quod  facere  oportebar. 

0 2 PRO- 


EVCLID.  ELEMENT. 
PROBELMAXII.  PROPOSITIO.  Xll. 


Circa  datum  circulum  penragonumjequilaterum,  et9quiangu 
Ium  defcriberc. 

sit  datus  circulus  ABCDE.oportet  circa  dr 
eulum  ABCDE  pentagoniim  ^giiilaterum , er 
Bxanttee-  aquiangulum  dcfcribere . ititcUigantur  pcnta- 
decte.  goni  in  circulo  defcripti  auguloruiri  punfta 

ABCDEjitavtcircuferenti* AB  BC  CD  DE  h 
iT.tadj.  EAfintfquales;etperpunftaABCDE  ducan 
tur  circulum  contingentes  GH  HK  KL  LM  M 
G.ct  fumpto  circuli  ABCDE  centro  F iungan- 
turFB  FK  FC  FL  FD. quoniam  igitur reftali 
nea  KL  contingit  drculum  ABCDE  in  punfto 
CjCt  a centro  F ad  contaftum , qui  cft  ad  C du- 
i8.MrDj.  ftaeftFCreritFCad  iplam  IG.  perpcndicula- 

ris.reftus  igitur  eft  vterque  angulorum  qui  funt  ad  C.Eadem  ratione  et  anguli  qui 
ad  punda  B D refii  funt.et  quoniam  reftus  angulus  eftFCK,  quadratum  quod  fu 
exFK  fquale  eft  quadratis  qust  exFC  CK.Et  ob  eandem  cauflam  quadratis  exFB, 
BK  fquale  eft  quod  exFKquadratu . Quadrata  igiturexFC  CK  quadratis  exFB 
BK  seqiialia  funttquorum  quod  ex  FC  ei  quod  ex  FB  eft  fqualc.  Ergo  rcliquu  quod 
cx  CK  reliquo  quod  ex  BK  aquale  crit-sequalis  igitur  eft  BK  ipfi  CK.  Et  quoniaFB 
cftxqualis  FC, communis  autcmFK,dua  BF  FKduabusCF  FK  equales  funt:« 
f.pilmi.  bafis  BKeft  fqualis  bafi  KCjcric  angulus  quidem  BFK  angulo  KFC  squalis,  angu- 

lus vero  BKF  angulo  FKC.duplus  igitur  cft  angulus  BFC  anguli  KFC,  et  angulus 
BKC  duplus  ipfius  FKC.  Eadem  ratione  et  angulus  CFD  anguli  CFL  eft  duplus: 

, •angulus  vero  CLD  duplus  anguli  CLF.ct  quoniam  circumferentia  BC  dreumfe- 
»7.Kraj.  rentif  CD  eft  zqua  lis,et  angulus  BF  C angulo  CFD  cqualis  erit,  atque  eft  angulus 

quidem  BFC  anguli  l^C  duplus : angulus  veroDFC  duplus  ipfius  LFC.  squalis 
igitur  eft  angulus  KFCangulo  CFL.  Itaque  duo  wiangulasutFKC  FLC,  duos  an 
gulos  duobus  angulis  aquales  habentia, alteru  alter{,ctvnnm  latus  vni  lateri  squJ 
iS.piimL  l2,quodipfis  commune  cft  FC.Ergo  et  reliqua  latera  reliquis  lateribusaqualiaha- 

bebunt , et  reliquum  angulum  reliquo  angulo  aqualem . refla  igitur  linea  KC  eft 
aqualis  refla  CL,et  angulus  FKC  angulo  FLC.Et  quonia  KC  eft  aqualis  CL,  erit 
KL  ipfius RC  dupla.Eadem  ratione  et  HKipfius  BK  dupla  oftcndetur.Rurfus  quo- 
niam BKoftenfaeft fqualis ipfiKCtatqueeftKLquidemduplaKC,  HK  vero  ip- 
fius BKdupIa;eFitHK  ipfi  KL  aqualis . Similiter  etvnaqueque  ipfarum  GH  HhC 
MLoftendeturaquaiisvtrique  HK  KL.  Aequilaterum  igitur  eft  GHKLMpcnta- 
gonura.Dico  etiam  fqni^ngnlum  efle.  Quoniam  enim  angulus  FKC  eft  aqualis  aa 
gu]oFLC;etoftenfus  cft  ipfiusquidem  FKC duplus  angulus  HKL;  ipfius  veroFL 
C duplus  KLM:erit  et  HKL  angulus  angulo  KLM  aqualis . Simili  ratione  oftende-? 
tur  et  vnufquifquciplbrumKHG  HG.M  GML  vtrique  HKL  KLM  aqualis . Qdo 
que  igitur  anguli  GHK  HKL  KT-M  LMG  MGHiaterlefqua]esfunt.ergo9quiaQ 
gulura  cft  GHKLM  pemagonu.oftcnfum  autem  eft  edam  aquilatcrumclTetctdc 
feriptum  cft  drea  ABCDE  drculum.quod  facere  oportebat. 

PROBLEMA  xnr.  PROPOSITIO,  xin. 

In  dato  pentagono, quod  iequilaterum,  et  ^quiangulum  fxt, cir- 
culum defcriberc. 

sic 


IUI. 


LIBER 
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Sit  datiiin  pentagonum  fquilaterum,  etf- 
quiangulum  ABCDE. oportetin  AB  CDE 
pentagono  circulum  defcribere.  fecetur  ucer- 
quc angulorum  BCD  CDE  bifariam  ceftisli 
neis  CF  DF;  er  a punfto  F,  in  quo  conueniunc 
inter  fe  CF  DF,  ducantur  reciz  line$  FB  FA 
FE.  Qironiam  igitur  BC  eft  gqualis  CD,  com 
munis  autem  CFjdui  B C CF  duabus  DC 
CF  fquaIesfunt,etangulusBCF  eft  aqualis 
anguJoDCF.balls igitur BF  bafiFD  eft^qiia 
lis,  et  BFC  triangulum  fquale  triagulo  DCF, 
et  reliqui  anguli  reliquis  angulis  equales,  qui- 
bus f qualia  lacera  fubtcndunrur.  angulus  igitur  CBF  angulo  CDF  squalis  erit.  Et 
quoniam  angulus  CDE  anguli  CDF  eft  duplus , et  angulus  quidem  CDE  angulo 
ABC,  angulus  vero  CDF  angulo  CBF  squalis;  eritetCBA  angulus  duplus  anguli 
CBF;  aepropterea  angulus  ABF  anguloFBC  fqiiaiis.  angulus  igitur  ABC  bifaria 
feftuscft  reftaliqeaBF.  Siniilicer  demonftrabitur  et  vnumquemque  angulorum 
EAE  AED  rectis  lineis  AF  FE  bifariam  feftumeffe.ItaqueapunftoFadreftasli 
neas  AB  BC  CD  DE  EA  ducantur  perpendiculares  FG  FH  FK  FL  FM.  Et  quo- 
niam angulus  HCF  cftfqualisangulo  KCF;  eft  autem  et  reftus  FHC  refto  FKC 
aqualis ; erunt  duo  triangulaFFJC  FKC,  duos  angulos  duobus  angulis  squales 
habcnti3,et  vnum  latus  vni  lateri  fquale , commune  fcilicet  vtrifque  FC,  quod  vni ' 
f qualium  angulorum  fubtenditur.  ergo  et  reliqua  latera  reliquis  lateribus  squalia 
habebunt,  atque  erit  perpendicularis  FH  perpendiculari  FK  ?qualis . Similiter  ofte 
detur  etvnaqusqueipfarmnFL  F M FG  squalis  vtriquc  FH  FK.  quinque  igitur 
reftsIincfFG  FH  FK  FL  FM  interiesqualcsfunt.quarecentroF,interualloau 
tem  vnaipfarum  FG  FH  FK  FL  FM  circulus defcripms,etiam  perreliquatranfi- 
bit  pufta,  et  reftas  lineas  AB  BCCDDEEA  c6tinget,propterea  quod  anguli  ad 
GH  K L M reftifunt.Sienimnoncontiiiget,fedip{asfecabit,qusabextreini-  ' 
tatc  diametri  circuli  ad  redos  angulos  ducitur  intra  circulum  cadct,quod  abfurdu 
effe  oftenfum  eft.  non  igitur  centro  F,etinteruallovnoipibrumpunctorumG  H 
KLM  circulus  defcriptus  redas  lineas  AB  BC  CD  DE  EA  fecabic.  quare  ipfas  c6  ' 
tingat  necefle  eft.  defcribatnr  vt  GHKLM.  In  dato  igitur  pentagono  quod  eft  jqui 
laterum, et  fquiangulum,circulns  deftriptus  cft.qnod  facere  oportebat. 

PROBLEMA.  XIIII.  PROPOSITIO.  XIIII. 

Circa  datum  pentagonum,  quod  equilatcrum,  ct  ^quiangulum 
Ctjcirculum  defcribere. 

sit  datum  pentagonum  squilaterum  et  squian- 
gulum  ABC1>E.  oportet  circa  pentagonum  ABC 
DE  circtdum  defcribere, fecetur  vterque  ipforum 
BCD  CDE  angulorum  bifariam  redis  lineis  CF 
FD : et  a piindo  F,  in  quo  conueniunt  reds  lines 
ad  punda  BAE  ducamur  FB  FA  FE.  Similiter  vt 
inaniecedenti  demonftrabitur  vnumquemque  an 
giilorum  CBA  BAE  AED  redis  lineis  BF  FATE 
bifariam  fedum  eflc.Et  quoniam  angulus  BCD  an 
gulo  CDE  eft  fqualisratquetft  anguli  quidem  BG 
D dimidius  angulus  FCD,  anguli  vero  CDE  dimi 
dius  CDF;  eritetfCDanguIussqualis  anguloF 

DC.quare  et  latus  CF  lateri  FD  eft  f qualc.Similiter  dcmoftrabitur  et  vna  qusaue 
ipfarum  FB  FAFEfqiialisvnicoiqueFC  FD.quiiqueigkur  redf  lines  FAFB 

FC  FD 
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FC  FD  FEiiuerfea-qualesfunt.ergoccncro  F,  etinccruallo  vna  ipfaru  FA  FB  F 
C FD  FE  circuius  deicripcus  etiam  per  reliqua  tranlibit  punfta:  atque  erit  «Icfcri. 
ptus  circa pccagonumABCDE, quod  ^quilaterum  eft,  et  iquianguluxn.defcriba' 
lUijetfi:  ABCDE.  Circa  datum  igitur  pentagonum  aquilatcrum  et  ^'quianguluin 
circulu»  deferiptus  eft.quod  facere  oportebat. 

PROBLEMA  XV-  PROPOSITIO.  XV. 

In  dato  circulo  hexagonum  xquilat erum,  &^quiangulurn  de- 
feribere. 

sit  datus  circulus  ABCDEF . oportet  in  circulo 
ABCDEF  hexagonum  fquilaterum , etaquiangu- 
Jumdeferibere. Ducatur  circuli  ABCDEF  diame- 
ter AD,  fumaturq;  centrum  circuli  G;  et  centro  qui 
dem  D,  interuallo  autem  DC  drculns  deferibatur 
ECCH,  iun(5t2q;  EG  CG  ad  puncta  B F produca- 
tur, et  iungantur  AB  BC  CD  DE  EF  FA . Dico 
hexagonum  ABCDEF  aqiiilaterum , et  aquiangu 
lumcffc.  Quoniam  enim  C punftum  centrum  eft 
ABCDEF  circuli,  erit  GEipfiCD  aqualis . Rurfus 
quoniam  D ccn'um  eft  circuli  EGCH,erit  DE  jqua 
Jis  DG.  Sed  GE  ipfi  GD  aqualis  oftenfa  eft.  ergo  G 
EipfiED  eft  aqualis,  aquilaterum  igitur  eft  EGD 
triagH]um,ideoq;tresipftus  anguli  EGD  GDE  D 
EG  inter  fe  acuales  funtjquoniam  equicruriu  trian 
gulorum  anguli  ad  bafim  inter  fefuntaqualesret 
lunt  trian  gaii  tres  anguli  fquales  duobus  reftis.  angulus  igitur  EGD  duornmre- 
<ftorupi tertia  pars  eft.  Similiter  oftendetwr  et DGE duorum reiSorum tertia.  Ec 
quoniam  reftaJineaCCfuperredtamEBinfiftens  angulos  qui  deinceps funtEG 
C CGB  duobustefeis  squalesefficic;  erit  etreliqnusCGB  tertia  duorumrefto- 
rum.anguliigiturEGD  DCC  CGBinterfefunt5quales.ergoetqui  ipfisadver 
ticem  funt  anguli  BGA  ACF  FGExqualesfunt  angulis  EGD  DGC  CGB.qnJ 
refexanguiiEGD  DGC  CGB  BGA  AGF  FGE  inter  fe  aquales  funt.  fedaqui 
Jes  anguli  fqualtbus  circumferentiis  irififtunt . Sex  igitur  circumferentiz  AB  BC 
CD  DE  EF  FA  inter  fe  funt  ^'quales,  squales  autem  circumferentias  squales  re- 
fts  lines  lubtendunt.  ergo  et  fex-refts  line?  inter  fe  squales  fint  neceflp  dl,  ac  prei 
ptereasquilaterum  eft  ABCDEF  hexagonum . Dico  ctsquiangulum  elTe . Qm>j 
niam  enim  circumferentia  AF  circumferentif  ED  eft  equalis  , communis  apponi^ 
tur  circumferentia  ABCD.  tota  igitur  FABCD  circumferentia  aqualis  eft  toti  cirJ 
cumferentis  EDCBA.  et  circumferentis  quidem  FABCD  angulus FED  infiftrt^ 
circumferentis  vero  EDCBA  infiftit  angulus  AFE . angulusigitur  AFE  anguIoD 
EF  eft  squalis.  Similiter  oftedetur  et  reliqui  anguli  hexagoni  ABCDEF  figillatirrf 
aquales  vtriqueipforum  AFE  FED.  ergo  squiangulum  eft  ABCDEF  hexagonu.' 
oftenfum  autem  eft  et  squilaterum  cflcier  deferiptum  eft  in  circulo  ABCDEF . Ia 
dato  igitur  circulo  hexagonum  squilaterum  , et  fquiangulum  deferiptum  eft« 
quod  facere  oportebat. 

COROLLARIVM. 

Ex  hoc  manifeftum  efthexagoni  latus  ei,  qujeft  ex  centro  dr 
culi  aquale  efle.Ec  fi  per  punda  ABCDEF  contingentes  circulum 

ducami^ 


LIRER.  Iin. 


dacamuSjcircacircuIu  defcribeturhexa 
CTonum  f quilaterum  et  ?quiangulum  c6 
icquenter  ijs^qujE  in  pentagono  dida 
funt , &prstereafimiliter  in  dato  hexa 
gono  circulum  defcribemuSj  et  circum 
fcribemus.quod  facere  oportebat. 

PROBLEMA  XVI. 

PROPOSITIO.  XVI. 


In  dato  circulo  quindecagonum  sequilatcrumjet  squiangu. 
Ium  defcriberc. 

Sft  datus  drciiliis  ABGD.  oportet  in 
ABGD  circulo  quindecagonum  zquila-  A 

terum  et  fquiangulum  dcfcribere.Defai 
batur  in  circulo  ABGD  trianguli  quide  X / 

aquilatcri  in  ipfodefcripti  latus  AG;pen  / \ ^v\ 

tagoniverosquilaterilatus AB.  Qiuru.  . //  / \ 

jgirurpartiumeftABGD  circulusquin-.  ■ / \ A 

dcdm,  earum  circumferentia  quidem  A \\  / • \ / I 

BCD tertia exiftenscirculijcrit quinque;  ’ ai  \ / \ / i 

circumferentia  vero  AB,  qus  quinta  eft  V V / 

circuli;erit  triii.ergo  reliqua  BC  eftdua-  \ 

rum.rece:HrBCbifariainpund:oE.qua-  ’ \\ 

revtraque  iplammBE  ECdrcumferen 
tiarHm,qumtadedma  pars  eft  ABGD  cir 
culi.  Si  igitur  iungentesBE  EG  squales 

ipfis  ia  continuum  redas  lineas  indrculo  ABCD  aptabimus,  inipfo  qaindecago- 
num  squilaterum,  et  fquiangulum  dcfcriptum  erit.quod  facere  oportebat. 

Similiter  autem  iis,qu$  diSa  funt  in  pentagono, fi  per  drculi  diuifiones  contin- 
gentes drculum  ducamus, drca-ipfumdefcribetur  quindecagonum  fquilaterum, 
ct  fquiangulum.  Et  infuper  in  dato  quindecagono  zquiiateto , et  ^quiaogulo  cit- 
culum  delibem  u$,  etcircumfcribemus. 


■J-jtPUU’  . 
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proportio 
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Propoitionii 
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S C H 0 L I y M. 

In  quinto  libro pro^ojitum  efi  dc  mdogijs  traSiireshic  enim  liber  com 
munis  eli  geometria , arithmetica  ^ mujica^  omni Jimpliciter  mathe, 
maticte  dijciplinfi:  namquteinip/b  demonfirantur  non  jolum geometru 
cis  theorematibus  congruunt  3 Jed  <(3^  omnibus  3 qu£  ad  mathematicas^ 
<xit  dicium  efi3dijciplmas  referuntur  .propofitum  igitur  huiufmodi  eSi, 
librum  autem  dicunt  ejfe  Budoxi  cuiufdami  qui  Blatonis  magifier  fun. 
Itaque  quoniam  propofitum  efi  de  analogijs  traciare  3 analogia  njero  eli 
prcportionum  quarundam  habitudo  s necejfe  efi  prius  cogneficre , que 
nam  fint  ha  proportiones. fimplicium  enim  cognitio  cognitionem  compofu 
torumpracedere  debet.fi  igitur  quadam  inter fi  comparetur y^erbi gra- 
tia dua  magnitudines  3 ipfi  quidem-termini  "vocantur 3 O"  alterius  ad  sl 
teram  tranfitus  3 difiantia : comparatio  autem  habitudo  3 quam  antiqui 
proportionem  appellarunt.at  huius  proportionis  cum  alia  proportione  lux. 
ta  fmilitudinem  quandam  comparatio  'vel  habitudo  analogia  nuncupa- 
tur.non  enim  "vt  magnitudo  comparatur  3 fid  '"vt  proportio  cum  propor- 
tione.hac  autem  comparatio  proportio  proportionis  dicitur s njt  fi fint  due 
reUa  linea,  quarum  alter  a adreliquam  duplam  proportionem  habeat, 
quadratum  illius  yquie  duplam  habet  proportionem  , ad  quadratum  reli- 
qua quadruplam  proportionem  habebit  eius  , quam  maior  recla  linea  h 
bet  ad  minorem  i nam  qua  longitudine  funt  dupla  potentia  quadrupla 
Junt . quadratorum  igitur  proportio  cum  fit  quadrupUydupla  eritpropot 
tionis  redarum  linearum  , qua  esi  dupla  ; 'vocatur  autem  hac  propor- 
tionis proportio  , qua  quidem  fub  quantitate  eli  s etenim  proportio  eH 
duplex  ,aliain  aBimatione 3 aJiain  quantitate  .gsueius  quidem  , qua 
in  afiiinatiene  nullajfieciesefl,  qu'a  adprafintem  contemplationem  yti- 
lis  fiticius  "vero , qua  in  quantitate fiecies Junt  quinque  , alia  enim  esi 
multiplex  "vt  fix  trium  , alia  fuperparticularis  "vt  quattuor  trium , <13* 
aliajuperpartiens , "vt  quinque  trium ,0“  ha  quidem fimplices fiunt, qua 
rum  adhuc  fimplicior  efi  multiplex  , alia  uero  dua  ex  harum  compofitio 
ne  nafiuntur,  'videlicet  multiplex  fuperparticularis 3'vt  efi  fiptem  triu, 
e^multiplex  fuperpartiens3'vtoBotrium.fubproportionales  uero  fint 
minores  maiorumyUt  fib  multiplex,  fibparticularis , fimiliter  reli~ 
qua.fiiendum  autem  efi  hunc  librum  in  duas partes  diuidi.  ^ prima  qui 
dem pars fimplkiorum  doBrinam  continet 3'videlicer  multiplicium.ficun 
da  "vero  'vniuerfi  de  omnibus  agit  proportionibus  . oportet  enim  in  cmni 
re  3'vt  diSium  efi, fimplicium  cognitionem  pracedere.  quemadmodum  aut 
liber  ipfiyita  O*  diffinitiones  diuiduntursprim^  enim  fint  de  partibus yet 
multiplicibus, deinde fiquuntur  "vnmerfaliores  de  otbus proportionibus. 
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CVM  SCHOLIIS  ANTI  qj/  l S, 

ET  COMMENTARIIS 
Fciierid  Commandini  Vrbinatis . 


D I F F I N .1  T I O N E S. 


ARS  eft  magnitudo  magnitudinis,  mi- 
nor maioris  , quando  minor  maiorem 
metitur. 

SCHOLlvm. 

Pars^  yt  multi  arbitrantur  , ejl  minor  eoy 
^uodefi  eiufde  fpeciei  ^yt  3 eji  pars  s . apud 
gtofnetram  yero  efl  , qua  metitur  maius  y 
quando  reliquum  aquale  jit  et  ^ quod  meti- 
tur: quando  autem  non  jit  aquale^non  ejiparSiyt  s.Si  reliquuntur  enim 
23  qua  non  junt  aqualia  3 . quare  3 non  juntpars  s^fed partes  y fvideli- 
cettresquintg^. 


r.  c.  COMM^tJT^Kirs. 


TarseUamapudgemetramfumturproeaiquaefimplkkermmorePmaiore  eiufdem Jpe- 
tiU‘.ytQwn  dicitUTiOmnetotimeJl  maius  fua  parte,  ergo  pars  quatenus  midtiplici  oppomtisr , 
erit  ea,  quae  metitur  tnaius^  videricet  ipfum  multiplex , quae  alio  nomine  fuhmultiplex , Cra 
TK/rmuUispars  diquota appellattu i quaferm  vero  opponitur  toti  nuUa  efl nece0tas,yttotm 
metiatur. 

II. 

Multiplex  eft  maior  minoris , quaildo  maiorem  minormetitur. 

I I I. 


Proportio  eft  duarum  magnitudinum  eiufdem  generis , quate- 
nus ad  quantitatem  peninet, mutua  quadam  habitudo. 

S C H 0 L I V 

ProportioQem]i^«E  Tf  jignificet  habitudinemAmrum  magnitu- 

y dinum 


X 
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dinum]  Tf Jeparet  aI  alijs Jjfeciebus  quantitatis,  eiurdcm  generis  '\'vt 
nequis  lineam  cum  fuperficie  comparet . htzc  enm  inter  fe proportionem 
nullam  habent.  (Quatenus  ad  quantitatem  pcrtinet]'^'f  fiparet  ab  infi- 
nitis magnitudinibus  i quantitas  enim  continua  e fi  terminus  continui  no 
infinitiy  quantitas  dijcreta  efi  dijcreti  non  infiniti  .fid  dijcrctum  no 
eH  magnitudosmultitudo  enim  e^.qujeda  habitudo] quo^^ quinque fint 
habitudinum  fiiecies  , ut  dicium  iamfiuit. 

F.  c.  coMMi.nru-».ivs. 

Q.u2tenus  ad  quantitatem  pertinet]  ride  «e  hoc  potius  diiim  fit , vt  inreUtgatw  pro- 
portio y ^une  in  ipiantititey  non  item  ea,  ime  in  aejiimatitme  confiflit. 

I I I L 

Portionem  habere  inter  fe  magnitudines  dicuntur,  qus  multi- 
plicatsE  fe  inuicem  fuperare  polfunt. 

SCHOLIVC^. 

In  numeris  quidem  omnis  proportio  rationalem  habet  quantitatemfin 
magnitudinibus  autem  efi  quadam  proportio  , qux  numero  exprimi  non 
potefi  ,•  funt  enim  quaidam^  quorum  dumtaxat  cognofiitur  excejfus,  quo 
alteru  juperat  alteri*  s quantitas  aut  excejfus  cognofii  nequit,  hac  igitur 
proportionem  habere  dicuntur ^nempe  excefif^sKon  adhuc  eam^quam  ntt 
merus  habet  ad  numerum,  hoc  esi  rationalemi  ac propterea  in  difiinitio. 
ne  proportionis  magnitudinum  appoJuit,c^\x3iXtn\is  ad  quatitatem  per- 
xXvittfvidelicet  continuam,  non  omnino  autem  quatenus  ad  quantitatem 
difiretam  , O-  rationalem . uniuerjalius  igitur  diffiniens , qua  nam  fint 
proportionem  habentia  dixit,  qu^  multiplicate  fe  inuicem  fuperare 
ipO^\X'CiX.‘.hoc enim  rationalibus 3 <(5^  irrationalibus  congruit , uelut 
diameter  quadrati,  yt  in  rationalibus  quidem  proportionem  hahet  adU 
tus,  ut  in  exceffuuero  proportionem  habet,  quam  maius  ad  minus,  iy 
potefi  latus  multiplicatum  aliquando  diametrum  fuperare. 

F.  C.  C 0 M M E N T .A  K I r S. 

Hoc  idcirco  dltlm  videtur , vt  mfinitie  magmtuiinss  d proportiomhus  exci  udantur . fmtt 
en.m  migmtudo  qumtumlibet  multiplicata  tantum  aheji , vt  infimam  magnitudinem  exuperet, 
vt  ne  aequare  quidem  poffit  vnquam. 

In  eadem  proportione  magnitudines  elfe  dicuntur  ^priraa  adfe 
eundam, & tertia  ad  quartam,  quando  primsc,  ettcnias^quemul- 

tiplicc^ 


) 
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tiplices , fecunda  , et  quartf  «que  multiplices  iumquamuismul 
tiplicationem  vtraque  vtramque  vel  vna  fuperant,  vel vna  jqualcs 
fune  j vel  vna  deficiunt  inter  fe  comparatae. 

f.C.  C 0 M MEN- 
TORI r S. 

sit  prhna  magnitude 
fecmdk  Bitertia  C,  & quar- 
ti:^ : primae,  ac 

tertiae , videlicet  ipfarum  A 
C aeque  multiplices  E F,  vt 
fit  E aeque  Piultiplex  at- 
que F ipfius  C.  ntrfifs  fitman- 
twr  ipfirum  B D , fecundae 
fcHicet , & quartae  aeque 
miduplices  CHj^  Cf  fiqmdan 
maiori  exifieiite  E quam  C, 
etiam  F fit  maior  quam  H, 
vel  f E aequali  exifiente  ipji 
C,fit  F aequalis  H.  vel  fi  mi- 
nori cxijlente , fit  miuor  iiix- 
ta  quainuis  multiplicatioiie, 
tme  dicetur  ^ ad  B eandem  ? C H 

habere  proportionem, ^quam 
Cad  D.  exceffim  autem, ac defeSlm  fimpUciter 
mteUigere oportet , non  fecundum  proportionem, 
vtvolmt  Campanus ; alioqui  idem  per  idem  expli- 
caretur, quod  efi  ahfiurdum . Tropofitis  ^itur  quat 
tuor  magutudirubus  cmrnenfitrabilibus , fi  veR- 
musfiatm  digmifcere,  an  eandem  proportionem  ha 
heaiit,  multiplices  ita  aptabimus,  vt  multiplex 
primae  multiplici  Jecundaefiaf  aequalis;  & fi  qui- 
dem multiplex  tertiae  Jit  aequalis  multiplici  quar- 
tae,mic  prima  ad  fecundam  eandem  pioportiouem 
habere  deprehendetur,  quam  tertia  ^quartam.  Si 
vero  multiplex  tertiae  fit  minor  multiplici  quartp, 
prima  ad  fecundam  maiorem  proportionem  habe- 
bit , quam  tertia-  ad  quartam . quod  fi  multipkx 
tertiae  Jit  tnaior  multiplici  qnanae,  habebit  pti^ 
ad  fecicndamminoremproporaimem , quam  tertia 
ad  quartam,  ' 

V I. 

Magnitudines,  qu«  eandem  proportionem  habent  j propor- 
tionales vocentur. 
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E.V  C L I D.  E L E M E N T. 


Quando  autem  xque  multiplicium  multiplex 
quidem  primae  fuperauerit  multiplicem  fecun  - 
de, multiplex  vero  tertis  non  fuperauerit  multi- 
plicem quartsj  tunc  prima  ad  fecundam  maio- 
rem proportionem  habere  dicitur,  quam  tertia 
ad  quartam. 

F.  c.  COMMENT^niVS. 

Maneant  eadeni , quae  pipra;  & fianptis  tpfamn  aeque  multipli 
cibus  EFiitemj,  ipfaTim  SD  aeque  maltiplidbus  GH,fi  quidem  E fupe- 
retCfFretonon  fuperetH,vel  fiE  fit  aequalis  ipfi  C,&Fminorf 
quam  Hitunc^  ad  Btnaiorem proportione  habere  dicitur, quam  Cai  D. 


Analogia  eft  proportionum  fimilitudo. 

I X. 

Analogia  vero  in  tribus  minimis  terminis  con 
fiftit. 

X. 

Quando  tres  magnitudines  proportionales 
fint , prima  ad  tertiam  duplam  proportionem  ha 
bere  dicetur  eius , quam  habet  ad  fecundam. 

S C H 0 L 1 V .M, 


No»  dicit  duas  proportiones  <vnius  duplas  ejje , tfuod 
etiam  ejl  'verum  j /ed  proportionem  s qua  ex  duabus  con~ 

Jlat^ejJe  duplam  yVt  8.4.2,(^rurjusp3  i proportio  igitur y 
qu£  ex  duabus  confiat  dupla  efi , magnitudo  autem  in  du-  a b 
pUs  quidem  magnitudinibus  quadrupla  efi  y in  triplis  <ve-  . 

rononupUy  O^in  quadruplis  fex  decupla,  demenfirabitur  enim  dei*f 

eeps  qu£  Icitgitttdine  fiunt  dupla  j potentia  quadrupla  efife:  qt^f  leni- 

tudine tripla  y potentia  nonupla . quadratorum  igitur  proportio  cum 
drupU  fit  y dupla  efi  proportionis  laterum  y qu^  efi  dupla,  etenim  duf^ 
duplus  quadruplus  efi. 


.]4 


1 1 


F c B H 


QuanJ® 


Quando  autem  quattuor  magnitudines  fmt 
proportionales , prima  ad  quartam  triplam  habe 
re  proportionem  dicetur  eius,  quam  habet  ad  fe- 
cundam: & femper  deinceps vna plus  , quoad 
analogia  proceflerit. 

F.  C.  COMMENT^RiyS. 

Dechm ,& yndec\madijfvmtiotemmosreq«:rmi  tucejpimln^qudes,  & prlmmipfor» 
Kaiorem.  namfiaequuUs  finteniemefi  primi  ad fecmdien,  c!;- ad  tertium  proportio.  Si  vero 
primus  fit  minor , non  poteji  primus  ad  tertiim  duplam  proportionem  habere  proprie  eius,  quam 
habet  ad fecundm,ctmprim  ad  feciaidum  maior fit proportio,qudm  ad  tertium  ex  8.  huius» 

XII. 

Homologa,  vel  fimilis  rationis  magnitudines  dicuntur  ante- 
cedentes quid^^tecedentibus,  confequentes  vero  confequen 
tibus. 

//  XII  I. 

Permutat5.'Atio  eft  fum  - . ^ ^ 

ptio  antecedentis  ad  antece-  ' * ^ s 

dentem,  et  confequentis  ad  - —-I — i 
confequentem. 


F.  c.  COMMENTUKIVS» 

sit  .A  ad  B,vtC  ad  D.  erit  permutando  .A  ^ _ . y 

ad  CyVt  B ad  D.  hoc  autem  ita  e(fe  demonflra 

bituria  i6propofitionehms libri.  . ^ 

X I I I I. 

Conuerfa  ratio  eft  fumptio 

confequentis, vt  antecedentis  a ' b ’ 

ad  antecedentem, vt  ad  confe  . | 

quentem. 

F.  c.  COMMEiJTUKiyS. 

i.  e 

Sitrurfits.AadB,vtCadD.eritcou«r ^ — ■ a 

tendo  B ad  .A,  vtl>  ad  C. quod  demorar ^ 
tur  m corollario  quartae  huius.  — c 


Compofitio 


f - 


/ 


h.  V C -t  I JX-  E.  l.  E M E N T. 

X V. 

CcmpoCmo  rationis  eft  fumptio  antecedentis  vna  cum  confe. 
quente  tamquam  vnius  ad  ipfam  confequentem. 

s e H 0 L I r M.  - 

luniores  httnc ^roporthneh  appojiierunt . neque  enim  eo}nl>ojitio  md 
gnitudinum  cadernefi  3 qu?  eomjioji-tlo  freportionum  . hic  autem  antece 
dens  yna  cum  ccnjequente  fumpUm  toiatn  magnitudinem  ejecit  3 q^^ 
tx  magnitudinibus  componitur:  atque  hcceji  magnitudinum  compofi^ 
tio . comfofitio  enim proportionum  aliam  proportione  ejjicit,  njt  ipfe  dein 
ceps.  dicet. proportio  yinquit  ex  proportionibus  componi  dicitur  3 cum  pro- 
portionum quantitates  inter  fi  multiplicatf  aliquam  efficiunt  proportio- 
nem . ipfi  autem  3 ‘-vt  in  antiquioribus  libris  inuenitur , compojitionem 
hanc  avviinh  hoc  esi  componenti  3 '~vel  componendo  appellat  ^ etenim  in 
rationalibus  non  aliter  dicit,quam  componendo  j fimiliter  autem  e>  di- 
■nijio  3njnitenimproportio  diuiditur . at  diuifio  de  qua  hoclaco  firna 
fitiina^nitudinum  efis  exceffius  namque  antecedentium  ab  antecedenti- 
bus dijfiecatur . ipfi  "vero  etiam  in  hoc  'dicit  videlicet  diuidenti, 
. -vel  diuidendo . fimiliter  qug  hoc  loco  appellatur  conuerfio  rationis  ip 
dicit 3 cenuertitur  enim  ad  antecedentia. 

C.  COMhiZMir  UKlV  s.  > 

Compof:t:o  rationis  ep proportlo,qu2e  oritur  ex  compofitio-  '' 

ne  terminorum  ipfius  proportionis, videlicet  ex  compofitione  sn 

tecedentiscsrniconfeauehteyCurntcSlmrconfeqUenti compara-  .j  ^ ?-  fi 

tiir,q'.'.amqiaTnimpropried.imioribHS  compofitio  proportionis, 

velrationls  appellata  fit;  compofitio  emm proportionis  longe  t-- — - — f-i-B 

alia  efi,vt!nprpcederai fckolio  adnotatur.fitdE  ad£B,vt  CF 

ad  FD.erit  componendo  .AB  ad  BE,vtCD  ad  DF.illud  vero  iniS  huius  demoiifiratur.  • ’ 


Diuifio  rationis  eft  fumptio  exceflus , quo  antecedens  fuperar 
conrctjuentemjad-ipram  confequentem.  • 


F.  C.  COMMEf{T.ARirs. 

Sit  .AB  ad  BE,  vt  CD  ad  DF.  erit  diuidendo  .AE  ad  EB,  yt 
CFadFD.  quodiniy huius demor^raintur. 


Conuerfio  rationis  eft  fumptio  antecedentis  ad  exceftum,  quo 
antecedens  ipfam  confequentem  fuperat. 


i 


LIBER 

?.  C.  COMMEiJT^KIFS. 


Sh  UB  ddBE,yt  CD  ad  DF.  erit  per  conuerfioncm  ratomt 
S.A  ad  ,AE,vt  DC  ad  CF.hocautem  conjiat  ex  coroUario  i J 


Aequa  ratio  , Tiue  ex  aquali  eft , cum  plures  magnitudines  cx- 
titerint  > ec  ali?  ipfis  numero  jequales  j qus  bin^e  fumantur , et  in 
eadem  proponione , fuerit  q;  vt  in  primis  magnitudinibus  prima 
ad  vltimam,  ita  in  fecudis  magnitudinibus  prima  ad  vltimam:vel 
aliter  eft  fumptio  extremarum  per  fubtradionem  mediarum. 

F.  c.  COMMZlfTURiyS. 

Hoc  autem  & m ordinataanalofiafit,  & inper 
turbata . ?«  ordinata  cjuidem  hoc  modo . fmt  tres 
magnitudines  aliae  ipfis  mumero  aequales 

I>FFjitj,yt^adB,!taDadE\&vtBad  C , ita 
n ai  F-eritexaequafivt^adCfitaLadF  .quod 
demonfirabituriniz  huius. 

In  perturbata  yero  bocpoFlo.fmtrurfiis  tres  ma 
giiitudines^BC,  itetrij^aiiaetres DFF,&fityt .A 
ad  B,ita  E ad  F,yt  aiUan  B ad  C,  ita  D ad  E.erit  ex 
aequali  yt, A ad  C,itaD  ad  F.hoc  auteminz^ 
ius  ojlendetur . Idem /equitur  etiam  fi  plures  fine, 
quam  tres  magmtudines.ftnt  enim  quattuor  magmtu 
dines  .ABCD  diae ipfis  numero  aequalesEFG 

H,& in  ordinata  quidem  analogia  yt  .A  ad  B,ita fit 
E odF  ,yt  autemB  ad  CdtaF  adC,&yt 
CadDfita  GadH.eritex aequali  yt  jL 
ad  D/itaEaiH.  Inperturbata  rero,fit 
yt  xAadBfita  Fad  G,yt^  B ad  C,ita fit  G 
ad  Hf&  yt  C ad  D/ita  EadF.  erit  exae~  i 

quali  yt.AadD,  ita  EadH.&  /tmiliter 
tontinget  in  alijs  magmtudimbus  quotquot 
illae  fuerint. 

XIX. 


Ordinata  analogia  eft  qua 
do  fuerit  vt  antecedens  ad 
confequentem , ita  antece- 
dens ad  confequcntem;vt  au 
tem  confequens  ad  alia  qua* 
piam,  ita  confequens  ad  aliam  quampiam. 
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Perturbata  vero  analogia  eft,  quando  tribus  exiftcntibus  ma- 

gaiiudinibus 


I 


E V C I.  i D.  -E  L E M E N T. 

gtiituainibus , & alij  ipfis  numero  squalibus  i fuerit  vt  in  primis 
ntagnitudinibus  antecedens  ad  confequentem , ita  in  fecundis 
rnagnitudinibus  antecedens  ad  confequentem  .vt  autem  inpri,- 
magnitudinibus  confequens  ad  aliam  quampiam  j ita  in  fe- 
cundis alia  quepiam  ad  antecedentem. 

j,',  ...  ■ f:  c.  c 0 u M t r u K 1 V s. 

Harm  exempla fi/^erius pofaa fmt^ed prpter dictiones funt etiam commrmes  qupdmnt. 
1^es,qjiae  ia  bce.  libro  fmuntur  nmpi  hae. 

...Lu.;.  ' I. 

Eiufdcm  ftue  e qualium  eque  multiflkcs  inter Ji  aquales  funt. 

II. 

^jaarum  eadem  aque  multiplex  esi , yel  quarum  aquales  funt  aqite 
multiplices  ipfa  inter  Je  funt  aquales. 

THEOREMA  I.  PROPOSITIO  1. 

Si  fuerint  quotcumque  magnitudines  quotcumque  magnitudi, 
gHum  aequalium  numero  iingulf  lingularum  ^que  multiplices;' 
quotuplexeftvna  magnitudo  vniuSj  totuplices  erunt  & omnes- 
omnium. 

Sint  quotcumque  magnitudines  AB  CD  quotcumque  magnitu- 
dinum EF  arquaiium  numero , finguls  lingularum  fque  multiplices.  A 
Oicoquetuplex  eft  AB  ipfiusEjtotuplicesefle  & AB  CDipfarumE 
F.  Quoniam  enim  AB  eque  multiplex  eftipfiusE,et  CI>ip{IusF,quot.  ^ 
magnitudinesfuntin  ABsqualesjpfiE.toterutetinCD^qiialesip  I 

fi  F.diuidatur  ABquideminpartesipfi  E fquales,qusfiiit  AG  GB;  • 
CDverodiuidaturinpartesgqualesipfiFjVidelicetCH  HD.eritigi 
tur  multitudo  partium  CH  HD  squalis  multitudini ipfarum  AG  Cj 
GB.etquoniam ACefttcqualisEjetCHsqualisFjeruatetAG  CH  j 
squalesipfisE  F.eademrationequoniamCBeftaqualisEjCtHDip 
fiF,enitetGB  HD  arquales  ipfisEF.  quotigiturliintin  AB  a;qualds  : | 

ipfiEjtotfuntecin  AB  CD  squales ipfisE  F.ergoquotuplexeft  A j 

BipfiusEjtotupliceseruntetAB  CDipfarumE  F . fi  igitur  fuerint  t>.  - f1 
quotcumque  magnitiidinesquotcumque  magnitudinum  squalium  , 

numero  fingule  Ungularum  jque  multiplicesjquotuplex  eft  vna magnitudo  vtiiuSj 
totuplices  erunt  et  omnes  omnium.quoddemonftrare, oportebat. 

THEOREMA  II.  PROPOSITIO.  lE 

Si  prima  fecundie  ieque  multiplex  fuerit,  ae  tertia  quart^jfiifiL' 
rit  autem  et  quinta  fecundae  eque^multiplex , ac  fexta  quartxrerit 
etiam  cpmpofita  prima, et  quinta  fecundg  aeque  multiplex,  ac  ter 
tia.et  fexta  quartae.  . • 

^ - Fnma 


V 


PriiT.ienim  AB  fecundi  C*que  multiplex  fit,  actertia 
DH^ouartr  F.fit  autem  et-cfuifira  BGftcundiCfquemul-  ^ 
tip?ex,  ac{extaEHquarteF.)>icoetcompofitam-primam,  j 
ct quintam  AG  fecundi  Ciqdc  multipficem  efle,  acter-  j ^ 

tiamet  fcxuDHquartiP.C^niamenim  ABiqucmul-  f 

tiplexe;!:  CjacDEipfiusF.-oiiotmagnitudines  funcinAB  !•  ^ 

iqualss  G , tot  erunt etiiiDE  cqiiaTesF.  eadem  rationeet 
quorfuni  inBGiqualesC',t6t€rinEHcrunt  iquaicsF.  r 

quotigitur funtintotaAGiquales  C,tot  eruntetintota  1 - 

DHiqualesF.  ergo  quotupfcx  eft  AG jpfiusCjtotuplex  • - 

eftetDHjipfiusF.etcompofitaigitm-primaetquintaAG  , ; 

fecundiCiqusniultiplsxerifjactertiaetfextaDHquar  j ^[. 
ti  F:quarefi  primafecundiiiquemultiplcxfuericjacter- 
tiaquarti.-fueritautem  etqiiintafecundfique  multiplex,-  ® c i-t  r . , 

acfextaquartf:eritcompofita  quoque  prima  et  quintai-  ... 

que  multiplex  fecundi, ac  tertia,  ctfextaquarc?.quod  oportebat  demonftrarC.  i l 

1:1:;} 

THEOREMA  III.  P R O P O S I T 1 O III.  ' 

Si  prima  r€cund9  f que  multiplex  fuerit,  ac  tertia  qiiartftrumart 
tur  aut  9que  multiplicesprimse , & tertix:  erit  & ex  fquali  fumpta 
rum  vtraque  vtriufque^quemultiplex,  altera  quidem  fecundsial 
tera  vero  quarta. 

Prima  enim  A fccundi  B ique  multiplex  fit , ac 
tertiaC  quarteD ; et  fumantur  ipfarum  ACique 
raultiplicesEF  GH.DicoEF  ique  lyuitiplicemef  J 
feipliusB,  acGHipfiusD  .Qjjqniaeiiim  EF  fqilc  • 'p  = ^ 

multiplexeftipfius  A,acGHij>lius^5  qqotmagai  .7 

tudinesfuntinEFiquales A,toteruntetinGHi-  ' t ? ' 

quales  C .BiuidaturEF  quidem  in  magnitudines  k^L:.' i 
ipfi  AiqiialcsEK  KF;  CH  vero  diuidatur  in  ma-  ! ) t 

gnitudinesfqualesCjvidelicetGL  LH.critigitur  llz'* 

ipiarumEK  KF  multitudo  fquaiis  multitudini  ip-  -l' - | 1 I I I? 

farumGL  LH . et  quoniam  ique  multiplex  efl  A T'  , ' 1 ' 

jpfiusB',acCipfiusD;iqualisautcmEK  ipfl  A,et  £ A B O c l>  _ 

GL  ipfiCjcrit  EKique  multiplex  ipfiusB , acGL 

jpfius  D.eadem  ratione  fqiie  multiplex  erit  KF  ipfius  B , etLH  ipfius  D.  quoniam 
igitur  primaEK  fecundi  B iquc  multiplex  eflr,ac  tertia  GL  quarti  D^cft  autem  et 
quinta  KF  fecundi  B fque  multiplex , ac  fexta  LH  quart?  D : erit  et  compofita  pri- 
ma et  quinta  EF  fecundi  B fquemultiplex,actertia,etfextaCH  quarti  D . Siigi- 
tur  prima  fecudi  iquc  fuerit  mHltipIcx,ac  tertia  quarti ; firmantur  autem  primi,''’ 
cttertiiique  multiplices;  critetexiquali  fumptarum  vtraquevtriuique.,$qu» 
multiplex, altera  quidem  fecundi, altera  vcroquarci.quod  oftendifle  oportuit. 

THEOREMA  IIII.  PROPOSITIO  IUI. 

Si  prima  ad  fecunda  eandem  het  proportionem, quam  tertia  ad 
quartam, & sque  multiplices  prime,  & tertjf  ad  ^que  multiplices 
fecundje,&  quartae, iuxtaquamuis  multiplicationem,  eaiidem  pro 
portionem  habebunt, inter  fe  comparate, 


( • 


I I 

C O 


EVCLID.  ELEMENT. 

Prima  enim  A ad  fecundam  B eandem  pioportioncm 
fiabeatjquam  tertia  C ad  quartam  D;et  fumantur  ipfatu 
quidem  AC  alie  vtcamque  fquemultipJiccsE  F;  ipfarii 
vero  BD  alir  vteumque  seque  multiplices  CH.Dico  E ad 
G ita  cflCjVt  F ad  H.fiimantur  enim  rnrfus  ipfarum  EF  x- 
que  multiplices  KL , et  ipfarum  CH  a:que  multiplices  M 
N.  Qm  igitur  E f que  multiplex  eft  ipfius  A,  atq;  F ipfius 
Zx  laseee-  C; fumuntur autipfarum  EE ?que multiplices crit K 
arque  multiplex  ipfius  A,atque  L ipfius  C.Eadem  ratione 
M iqiie  multiplex  erit  ipfius  B,  atque  N ipfius  D.et  quo- 
niam eft  vt  A ad  B.ita  C ad  D.  fumpti  autem  funt  ipfaru 
AC  sque  multiplices  KL ; et  ipfarum  BD  alij  vteumque 
fa  arma-  ?quemultiplicssMN:fiKfuperatM,fuperabitctLipfam 
(iM  quint*  Kjetfi  2qualis,fqnalis;etfi  minor,  minor.funtqj  KL  qui 
iiffinitfoius.  dem  iplarumEF  seque  multiplices  ;MN  vero  iplarum  G 
5, diffinit.  Hali*  vteumque  fque  multiplices . vt  igitur  E ad  G,  ita 
erit  F ad  H . quare  fi  prima  ad  fecundam  eandem  habeat 
proportioncm.quarn  tertia  ad  quartam , et  *que  multi- 
plices prim*  ac  terti*  ad  fque  multiplices  fecundf  , ac 
c^uart*  iuxta  quamuis  multiplicationem  eandem  propor 
uonem  habebunt  inter  fe  comparat* . quod  dcmonftra- 
fe-oportebat. 

C^oniam  igitur  demonftratum  eft  fi  K (uperat  M , et 
I.  ipfam  N fuperarcjet  fi  fqualis,f  qualem  eiTe,et  fi  minor, 
minoremsconftatetiamfiMfuperatK,  etN  fuperareip- 
j.difSnit.  famLjCt  fi  fqualisjf  qualem  efle,-etfiminor, minorem ; ac 

, propeerea  vt  C ad  E,ita  efle  H ad  F. 

corollarivm. 

Ex  hocmanifeftum  eft  fi  quattuor  magnitudines  fint  propor* 
tionalcSj  et  contra  proportionales  effe. 

S C H 0 L I F M. 

Hoc  theorema  pertinet  ad  demonjlrationem  dipnitionis  magnitudi- 
num > qua  Junt  in  eadem  proportione  3 ut  eB  quando  aque  multiplices 
prima  , tertia  , 'videlicet  antecedentium^aque  multiplices  fecundet 
cy  quarta t hoc  efl  conpquentiumyvel  "vnk  Juperant , 'vel  una  aquales 
Junt >'velunadeficiunt }hic enimdemonHrateyipfaseandem  interfe 
proportionem  habere . reticuit  autem  hoc  in  principio ; neque  enim  fieri 
poterat 3 "vt  diceretur  illas  in  eadem  proportione  effe  3 quorum  multiplicia 
funt  in  eadem  proportione  ^quando  nosiSpfum  quareremus^quanam  ef 
fint  in  eadem  proportione,  cum  igitur  dixifjet  in  principio  easfimul fupe- 
rare3'vel  fimul aquales  effe,  yelfimul deficeres  hic  ofiendittp*  in  ea- 
dem effe  proportione , fi  inter  fi  comparentur  , ut  appareat  diffinitio  ea 
rum,  qua  funt  in  eade  proportione, quando  fiilicetaque  multiplices pri 
. ma,ty  tertii  ad fecuda,^-  quart^  aque  multiplices  eande proportionem 

habeant,  ofiendit  aut  ipfis  in  eade proportione  per  hoc, 0^  per  couerfione, 
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THEOREMA  V.  PROPOSITIO.  V. 

Si  magnitudo  magnitudinis  ^que  multiplex  fit , atque  ablata 
ablatjjet  reliqua  relique  fquemultiplex  erit,  atque  tota  totius. 

Magnitudo  enim  AB  magnitudinis  CD  eque  multiplex  fitjatqueabJa 
ta  AEablatf  CF.Dico  et  reliquam  EB  relique  FD  zque  multiplicem  ef 
fe,  atque  totam  AB  tof  us  CD.  quotuplexenim  eft  AEipfius  CF,  totu- 
plexf.aterEB  ipfiusCC.  et  quoniam  AEzquc  multiplex  eft  CF,  atque 
EB  ipfius  CC;  erit  AE  fquemultiplex  CF,  et  AB  ipfiusGF.  ponitur  au 
tem  fque  mulriplex  AE  ipfius  CF,  et  AB  iplius  CD.  zque  multiplex  igi 
tur  eft  AB  vcriufque  CF  CD;  ac  proptcrcaCF  ipft  CD  eft  zqualis.com- 
jnunisaufcraturCF.reliquaigiturCCfqualiscftreliquf  D F.  Itaque 
quoniam  AEzquc  multiplex  eft  CF,  etEB  ipfius  CG,  eftq;  CGfqualis 
l!)F;  erit  AEzque  multiplex  CFjCtEB  ipfius  FD.  zque  multiplex  aute 
ponitur  AE  ipfius  C F,  ec  A B ipfius  C D.  ergo  E B eft  fque  multiplex  B o 
FD,  et  A B ipfius  C D.  et  reliqua  igitur  E B rcliquf  F D zque  multiplex 
eft,  atq;  tota  A B totius  CD.  quare  fi  magnitudo  magnitudinis  zque  multiplex  fit, 
atque  ablata  ablatz;  et  reliqua  reliquf  fque  erit  multiplex,atqus  tota  totius,  quod 
oportebat  dsmonftrarc. 

THEOREMA  VI.  PROPOSITIO.  VI. 

Si  duf  magnitudines  duarum  magnitudinum  ^que  multiplices 
fintjCtablatsqujdamfmtearumdem  sque  multi 
plicesjerunt  et  reliqua  ueleildem  squales  j vel  p ^ 
l^um  fque  multiplices. 

Dur  enim  magnitudines  AB  CD  duarum  magnitudinum 
EF  fque  mLltiplicesfint,etablatz  AG  CH  earumdemfint 
zque  multiplices. Dico  et  reliquas  GB  HDvclipfisEF  zqua 
les  efle,  vel  ipfarum  zque  multiplices . fit  enim  primum  GB  f- 
qualisE.Dicoet  HD  ipfiF  eflezqualcm.  ponatur  ipfiF  aqua- 
lis CK.ct  quoniam  AC  zque  multiplex  eft  E , et  CH  ipfius  F; 
eftq;  GB  quidem  fqiialis  E;  CKvcro  zqiia]isF:crit  AB  fque 
multiplexEjCtKHipfiusF.fqueautem  multiplex  ponitur  A 
B ipfius  E , etCD  ipfius  F.  ergo  KH  fque  multiplex  eft  F , et  C 
DipfiusF.quoniamigiturvtraque  ipfarum  KH  CDeft  fque 
imiitiplexFjCrit  KH  aqualis  CD. communis  auferatur  C H . er 
go  reliqua  KC  rcliquf  HD  eft  fqualis.Sed  KC  eft  fqualis  F.  et 
HD  igiruripfiFcftzqualisjideoqiGBipfiE,  ctHDipfi  F z- 
quaiserit.  Similiterdemonftrabimus  fi  GB  multiplex  fuerit 
ipfius£,et  HDipfiusFfquemultipIicemefie.Si  igitur duz 
magnitudines  duarummagnttudinum  zque  multiplices  finr, 
etabJatf  quzdamfintearumdemzque  multiplices, erunt  et  re 
liquz  vel  eifdem  zquales  , vel  ipl^um  zque  multiplices  . 
quod  demonftrare  oportebat. 

SCHOLIF^. 

Non ^ropojltum  ffi  ofiendere  Ji  d multiplici  multiplex  Auferatur  reli- 

si^ i qum 


E V C r.  I D.  E L E M E N T. 

t^uum  3 'vd  e^ua-le  ejje  3 yd  multiplex  s hoc  enim  ma,nifefium  ej?  : Jli 
duA  us  niAgnitudinibus  ad  duas  magnitudines  ita  fi  habentibus3  yt  dL 
dum  efl  3 fi  reliqua  prioris  fit  multiplex , reliquam  alterius  multipli 
cem  ejfi  ,•  ey^fi  f qualis  fit , ejfe  aqualem  3 y eluti fi  quadrupla  exiHentt 
tripla  auferatur 3rdiqua  equalis  erit 3 in  altera  eodem  modo. 

THEOREMA  VII.  PROPOSITIO.  VII. 

Aequales  ad  eadejcade  habet  proportionej&  eade  ad  squales. 

Sint*qiialesmagnitudines A B, alia  autem qii2uis magni- 
tudo C.  Dico  \-tramque  iplarum  A B ad  C eandem  propor-  ] 
tionem  habere  :et  G ad  vtramque  A B iimiliter  eandem  habe-  j 
re  proportionem,  fumantur  enim  ipfarum  A B *que  multipli-  | . 
cesDE,etipfiusCaiiavtcumquemultipIex  F.Qmjniamigitur  I I 
squemuIriplexeftDipfius  A,etEipfiusB,eftq;  Aipfi  Bsqua-  I 

i. Com.fiot.  lis;eritetD  iqua!!sE;a!iaautem  vtcumqiie  cftF  . ergo  fiD  fu-  i A 

peratF,et  E ipfam  F funerabit;  et  ll  ^qllalis,zqualis;et  fi  minor> 
minor.etfuniDEquidemipfarum  A BzquimultipIices:F  ve  j 

j. difE.  roaliavtcumqiiemultiplexipfius  C.  eririgiturvtAadCjita  B ' 

ad  C.dico  infuper  C ad  vtramque  iplarum  A B eandem  habe 
re  proportionem.iifdem  enim  conftruftis  iimiliter  oftendemus 
D ipfi  E squalem  cire,aliam  vero  quandam  F.  II  igitur  F fuperat 
D,ipramquoqueEfuperabit;etfisqualis,«qualis;etfiminor,  b c f 

1 minor.atque  eftF  quide  ipfius  C multiplex;  DE  vero  alif  vteu- 
i-iUS.  que fque multiplices ipfarum  A B.  ergo  vtCad  A,  itaerit  CadB.equalesigirar 
ad  eandem, eandem  h^jent  proportionem , et  eadem  ad  squales . quod  oftendere 
oportebat. 

F.  C.  COMMEJtr^RirS. 

Eodem  modo  demonftrabimus,ct  squales  magnitudines  ad 
alias  inter  fe  squales  eandem  habere  proportionem. 

Sint  enmmagmtuiijKs  aequales  ^ aliae  mgmtudines  inter  fe 

aequales  C D.dico  .AaiC  eandem  habere  proportionem, quam  B ad  D.fu- 
manturipfarumoiB  aeque  multiplices  E F;&ipfarmC  Daliaevtcum 
que  aequemultiplices  CH.Itaq;  quoniam  aeque  multiplex  efi  E ipfms 
i.Cem-no£.  & P autem .4 aequalis  B:erit &EipfiF aequalis,  rurfits quo 

niamaequemultiplexefl  CipfiusC,&HipfiusD;eflj,CipfiD  aequahsi  E A c o 
& GrpfiH  aequalis  erit.Siigitur  E fuperat  C,  & FpfamHfuperabit;et  ‘ 

5.4i£5.  f'  aequdis , aequalisi&fi  minor, mmor.ergo  .A  ad  C eandem  proportione 

habet,  quam  B ad  D.  quod  oportebat  demonflrare- 

THEOREMA  VIII.  PROPOSITIO.  VIII. 

In^qualium  magnitudinum  maior  ad  eandem 
maiorem  habet  proportionem  , quam  minor : et 
eadem  ad  minore  maiorem  proportione  habet , quam  ad  maiore. 

Sintinfquales  magnitudines  AB  Greciit  AB  roaiorjaliavero  vtcumque D.dico 
AB  ad  D maiore  habere  proportionem,  quam  C ad  D:etD  ad  C maiorem  habere, 
quam  ad  AB.  quoniam  enim  AB  maior  cft,  quam  C,  ponatur  ipfi  C gqualis  BE. 
luque  minor  ipfarum  A£  EB  multiplicata  maior  aliquando  eric,  quam  D . Sit  pri 
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«um  AE  minor,  quam  E-B  : et  multiplicetur  A E,  quoad  fiat 
maior, quam D:fitq;ipfius  multiplexFGjquzipfa  Dfit maior: 
quotuples  autem  cft  FG  ipfius  AE,totup!ex  tiat  et  GH  ipfius  EB, 
ctKipfius  C.fumaturq;  ipfius  D dupla  quidem  L,  tripla  vero  M, 
ct  deinceps  vna  plus, quo  ad  ca,qu*  fuinitur, multiplex  fiat  ipfius 
P, et  primo  maior,  quam  K.  fumatur , fitq;  N ipfius  Dquadru- 
pla,etprimomaiorquiraK.quoniamigirur  Kprimo  minor  eft, 
quam  N,non  erit  Kminor,quamM. et  cum  fque  multiplex  fit  FG 
ipfius  AE,et  GH  ipfius  EB ; erit  et  FG  g que  multiplex  AE , et  FH 
ipfius  AB.  *que  autem  multiplex  eftFG  ipfius  AE,  ctKipfiusC. 
ergoFH  ique  multiplex  eft  AB,ctK  ipfius  QacpropcereaFH  K 
ipfaru  AB  C fque  multiplices  erut.rurfus  quonia  GH  iquc  mul- 
tiplex eft  EBjCt  K ipfius  C;  eftq;EB  aqualis  C:  erit  et  GH  ipfi  K 
«qualis . Sed  K non  eft  minor,  quim  M.non  igitur  GH  minor  eft, 
quam  M.maior  autem  F C quamD.  ergo  tota  F H vtrifque  D.\I 
maior  erit.Sedvtr«queDM  funt  fquales  N;  eft  enim  M tripla  ip- 
fiusD,etvtrfqueM  Dipfius  D quadrupla . eft  autem etNqtiadruplaD.vtrfoue 
igitur  MD  ipfi  N fquales  funt.fedFH  raaior  cft,quam  MD.  quare  FH  fupcrat  N,K 
vero  ipfamN  non  fupcrat.et  funt  FH  Kseque  multiplices  ipfarum  AB  C:  etNip- 
fius  D alia  vtcuque  multiplex.ergo  AB  ad  D maiorem  proportionem  liabet,quain  7-<li£Hn, 
C ad  D.dico  praterea  ct  D ad  C maiorem  habere  proportione,  ^ 

quamD  ad  AB.iifdem  enim  conftrmftisfimilitcr  oftendemui 
NfuperareKjipfamveroFH  non  fuperare : atque  eft  N multi- 
plex ipfius  D;etFH  K alis  vtcumque  ipfarum  AB  Csquemul 
tiplices . ergo  D ad  C maiorem  proportione  habet,  quam  D ad 
AB.Sed  fit  AEmaior,quamEB. erit  minor  EB  multiplicata  ali- 

Suando  maior, quam  D.mnltiplicctur,et  fit  CH  multiplex  qui- 
c ipfiusEB, maior  vero,qua  D.ct  quotuplex  cft  CHipfins  EB, 
totuplex  fiat  et  FC  ipfius  AE,et|K  ipfius  C.  finiili  rone  oft  ende- 
musFH  K ipfaru  AB  C sq;  multiplices  eife.fumatur  deinde  N 
multiplex  D,primo  aut  maior,  quam  FG.ergo  riirfus  FG  no  cft 
minor,quamM;maior  autem  FG,quamD.tora  igitur  FH  fupc- 
rat DMjhoc  cft  N;er  K ipfam  N non  fupcrat : quoniam  FG  ma- 
ior cxiftens,quam  GH,hoc  eft  quamK,non  fuperatN  .et  fimili- 
tervt  in  iis,qu«  fuperius  difta  sur,  dcmoftratione  abfoluemus. 

Iniqualiu  igitur  magnitudinum  maior  ad  cande  maiorem  ha- 
bet proportione , quam  minor : ct  eadem  ad  minore  maiorem 
proportione  habet,quam  ad  maiore,  quod  oftedere  oportebat.  w h x.  o 

S C H 0 L I r M. 

Ergo ABadDmaioremproportionemhabet,quamCadDl^ajffKar ftaam.igm 
tHdim,primd  qiadem  ^B,fecnnda D,tertlii auim  C,  et  qaxru  V.bis  enim fiamtiir  D,& vt  fe- 
tanda. & vt  ^uarta.atque  ^ prime  quidem  multiplex  FH:  fecundae  vero  D multiplex  N, 

tertiae  C multiplex  K . efl  igitur  FH  maior , quam  N;  quae  quidem  N multiplex  ejl  fecundae 
P:  K vero  Tnultiplex  tertiae  C,vunor  efl,  quam  N , qiue  efl  multiplex  quartae  D.Itaque  qmrua 
tnultiplex  pranaemaior^  multiplici  fecundae , multiplex  autem  tertiae  mn  maior  multiplici 
quartatihMebit  ad  D maioremproportionem , quamCadeatidemD,per  eamdilflmtionem, 

quae  dich  ,quando  aeque  multiplicium  multiplex  quidem  primae  fuperauerit  multiplicem  fecim- 
iaejnulttplex  autem  tertiae  non  fuperauerit  multiplicem  quartae,  tunc  prima  ad fecundam  mx- 
hrem  proportionem  halere  dicetur, quam  tertia  ad  quartam. 

THEOREMA  IX.  PROPOSITIO  IX. 

Qu*  ad  eande,eande  proportione  habentjinter  fe  equales  funt; 

Ct  ad  quas  cade>eade  hec  proportione,  ipfs  inter  fe  funt  iequales. 
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I-Ubrat  enim  vtraque  ipianini  A B ad  C eandem  proportione'' 

Zx»tirtce-  DicoAipfl.B  {qualem  eiie . nam  ii non cdct  ^qualis, non  haberet  A 
rtciia.  viraque  ipfarum  A B ad  C eadem  proportionem,  habet  autem  . i- 

quahs  igitur  eft  A ipfi  B. Habeat  rurfui  C ad  vtramque  iplartim  AB  , 

eandem  proportionem.  Dico  A iquaiem  elVe  ipli  B.  nifi  enim  ita  jc 

EiantK^  iit,  non  habebit  C ad  vtramque  A B eandem  proportionem . habet  * 

deaw.  aurem,  ergo  A ipfi  B neceilario  eft  iqualis  . qua:  igitur  ad  eandem, 

eandem  proportionem  habent , iquies  inter  ie  funt-.  ccad  quas  ea- 
dernca!’.demhabetproportionem,ipfein:erfcrunt2quales.  quod  jj 
dcmonfirare  oportebat. 

THEOREMA.  X.  PROPOSITIO.  X. 

Ad  eade  ^portione  habet  iu  qu^  maiore  ^portione  hetjilla  maior 
eft;  ad  qua  vero  eade  maiore  habetproportionem , illa  minor  eft, 

Habeat  enim  A ad  C maiorem  proportionem , quam  B ad  C . Dico 
A,  quam  B maiorem  efle.  fi  enim  non  eft  maior,  vel  lequalis  eft , vel  mi- 
7.buius.  nor . fqualis  autem  non  eft  A ipfi  B,  vtraque  enim  ipfarum  AB  ad  C ea- 
dem haberet  proportionem,  atqui  eandem  non  habet,  non  igitur  A ipfi  ^ 
j.iimi*.  B eft  {qualis.  Sed  neque  minor  eft  A quam  B;  haberet  enim  A ad  C mi- 

norem proportionem,  quam  B.  atqui  non  habet  minorem.non  igitur  A 
miner  eft,  quam  B.  oftenfum  autem  eft  neque  efle  sequale.ergo  A quam  { 

B maior  erit.Habeat  rurfus  C ad  B maiorem  proportionem, quam  C ad 
A.  Dico  B minorem  efle,  quam  A.  fi  enim  non  eft  iTiinor,veI  «qualiseft,  j 
y.haiaj.  Vel  maior,  {qualis  vtique  non  eft  B ipfi  A;  etenim  C ad  vtramque  ipfa- 
- . .ruA  B cande  proportionem  haberet . nonhabetautem.ergo  Aipfi  B 

^'s.hdus.  ' noaeftcqualis.Sed  neque  maior  eft  B.qiiam  A;  haberet  enim  C ad  Bminoren» 
proportionem,  quam  ad  A.  atqui  non  habet,  non  igitur  B quam  A eft  maior, 
Oftefum  auceft  neque  f quale  efle . ergo  B minor  erirjquam 
A.  Ad  eandem  igitur  proportione  habetiu  qua  maiore  pro 
portione  het,illa  maior  cft;et  ad  quam  eadem  maiore  habet 
proportionein,ilia  minor  eft.quod  oportebat  demonftrarc.  j 


THEOREMA  XI.  PROPOSITIO.  XI. 
Qus  eidem  e^dem  funt  proportiones , et  in 
ter  fe  egdem  fant. 

sic  enim  vt  A ad  B,  ita  C ad  D:  vt  autem  CadD,itaE 
ad  F.Dicon  A adB,  ita  efle  E ad  F.  fumantur  enim  ipfarum 
quidem  A C E aque  multiplices  G H K;  iplarum  vero  B 
D F aiifvtcumqiieaque  multiplices  L M N.  Quoniam igi 
tur  eft  v:  A ad  B,  ita  C ad  D,  et  fumpte  funt  i^rum  A C 
{que  multiplices  C H,  et  ipfarum  BD  ali*  vteumque  *que 
Ex  coueifi'  multiplices  LM;  fi  G fuperat  L,  et  H ipfam  M fuperabitjet  fi 
{.(iiffi.  aqualis,  {qualis; etfi minor, minor. rurfus  quoniameftvt 

CadD,itaEadF,etfumpt{funtipfaru  CE  fquemultipli 
ces  HK;  ipfarfi  vero  DF  ali*  vccuque  eque  multiplices  MN, 
fi  H fuperat  M,  et  K ipfam  N fuperabitjct  fi  {qualis, aqualis; 
et  fi  minor,  minor,  fed  ii  H fuperat  M,ec  G ftiperabit  L;ctfi 
aqualis, aqualisjet  fi  minor,  minor.quarc  fi  G fuperat  L,  et 
K ipsaN  fuperafait ; et  fi  aqualis,aqualis;et  fi  minor, minor. 
' ctfuutCKquidemipfarumAEaque  multiplices;  LN  vc- 

l-diflin.  ro  ipfarum  BF  ali*  vteumque  {que multiplices,  ergovt 
AadBjitaeritEadF.  qu*  igitur  eidem  eadem  funt  pro- 
portiones, et  inter  fe  e*aem  mnt.quod  oftendilTe  oportuit. 
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THEOREMA  XII.  PROPOSITIO.  XII. 
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Si  quotcuque  magnitudines  proportionales  I 
fuerintjVtvnaantecedetiuadvna  cofequetiu,  j 
ita  erut  antecedetes  oes  ad  omnes  corequetes.  i 

sint  quotcuque  magnitudines  proportionales  AB  CD 
EF : ct  vt  A ad  B,  ita  fit  C ad  D , et  E ad  F . D i co  vr  A ad  B.  6 
ita  efle  ACE  ad  BDF.  fumantur  enim  ipfarum  ACE  fque 
multiplices  GHK,  etip&ru  BDF  aliz  vtcumquezquc  mul  \ 
tiplices  LMN. Quoniam  igitur  vt  A ad  B,  ita  eft  C atl  D , et 
E adF:  ctfumptg fuuripfarumquidcm  ACE  zqucmulti-  f 
ces  CHK, ipfarum  vero  BDF  alizvtcumquefquc  multipli  ! 
CCS  LMN;fi  G fuperat  LjCt  H ipfam  M fuperabic,et  K ipfam  ^ 
Njet  fizqualisjzqualis;et  fi  minor,  miHor.quare  et  fi  G fu- 
perat L.fuperabunc  etGHKipfasLMN;  etfifqualiSjjqua-  i 

Ics ; et  fi  minor , minores,  funtq;  G,  et  GHK  ipfaru  A, et  A ; 

CE  zque  multiplices;  quonia  fi  fuerint  quotcuque  magni- 
tudines quotcuque  magnitudinu  zqiialiu  numero  jfingulz 
fingularu  zque  multiplices;  quocuplex  eft  vna  magnitudo 
vnius,totuplices  eriit  et  oes  omniu.eade  ratione  et  L ec  LM  j 

N iplarum  B,et  BDF  funt  sque  multiplices,  eft  igitur  vt  A i 

ad  B,  ita  ACE  ad  BDF.  quare  fi  quotcumque  magnitudi- 
nes proportionales  fuerint,  vt  vna  anccccdentiu  ad  vna  confc  ^ 
quentium,  ita  erunt  antecedentes  omnes  ad  omnes  confe-  | 
quentes . quod  deraoaftrarc  oportebat. 
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THEOREMA  XIII.  PROPOSITIO.  XIII  . | 


Si  prima  ad  fecundam  eandem  habeat  pro  - 
portionem , quam  tertia  ad  quartam  5 tertia  au- 
tem ad  quartam  maiorem  proportione  habeat, 
quam  quinta  ad  fextatet  prima  ad  fecunda  maio 
re  habebit  proportione , quam  quinta  adfexta. 

Prima  enim  A ad  fecundam  B eandem  proportionem  ha- 
beat,q  uam  tertia  C ad  quartam  D;  tertia  autem  C ad  quarta 
D maiorem  habeat  proportionem,  quamquintaEaafcita 
F.DicoetprimamAadlecundam  B maiorem  proportione 
habere,  quam  quintam  E ad  fextamF.  Quoniam  enim  C ad 
D maiorem  proportionem  habet, quam  E ad  F,  funt  quzda 
ipfarum  CE  zque  multiplices,  et  iplarum  D F aliz  vteumque 
zque  multiplices:  et  multiplex  quidem  C fupwat  multiplice 
D;  multiplex  vero  E non  uipcrat  multiplicem  F.  Sumantur, 
et  fine  ipfarum  CE  zquemultiplices  GH , et  ipfarum  DF  aliz 
vicumque zquemultipliccs  KL,  itavtGquidcm  fuperetKj 
H vero  iplam  L non  fuperct:  et  quotuplex  eft  C ipfius  C,to- 
tuplex  fit  et  M ipfius  A ; quotuplex  autem  K ipfius  D,  totu- 
t uplcx  Cc  et  N ipfius  B.  et  quoniam  eft  vt  A ad  B,ita  C ad  D, 
et  fumptz  funt  ipfarum  AC  zquemultipliccs  MC,et  ipfarum 
BD  aliz  vteumque  zque  multiplices  N K:  C M fuperat  N,  et 
G ipf^  K fuperabit;ct  fi  zqualis,zqualis;  et  fi  minor,minor 
SedC  fcpetat  X.  ergo &M^&mNfuperabk.H  vero  non. 
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E V 'C  L l‘T;  ' L I.  I.  M E N T. 


fiipcrat  LfuntqjMHipfartim  AE  tqjcmuU^pfic^sjcrNLiprariim  B F alir^jvtcuin 
qui  aqucintiltiplices.  ergo  A adB  maiorem  piopoitioncinliabcbiCjCjucni  Ead 
E.  fi  igitur  prima  ad  fecundam  eandem  iubeac  proportionem , quam  tci^ia  ad 
quartam;  tertia  vero  ad  quartani  maioi  vm  proportione  liabcat,  quam  quinta 
ad  fextam  : et  prima  ad  fecundam  maiorem  hsbebit  proportionem,  quimquin. 
ta  ad  fextam.qiiod  oftendefe  oportebat. 

F.  C.  COMMEyT^Kiys.  . 


Eodem  medo  demonftrabitur  fi  prima  ad  fecundam  eandem 
habeat  proportionemjquam  tertia  ad  quartam;  tertia  autem  ad 
quartam  minerem  proportionem  habeat,  quam  quinta  ad  fex- 
tam:  et  primam  ad  fecundam  minorem  proportionem  habere, 
quam  quintam  ad  ^excam. 

Quod  fi  prima  ad  fecundam  maiorem  habeat  proportione, 
quam  tertia  ad  quartam;tertia  autem  ad  quartam  maiorem  ha- 
beat,quam  quintaadfexram : et  prima  ad  fecundam  maiorem 
proportionem  habebitjquam  quinta  ad  fextam. 

H-iheat  ^ ad  B miiorm  pTofortiOnm,quam  C adD,^  C ad  D mio- 
ronlabeat ,qudm  LadF.  diio ^ ad B.malorem  hahere proportionem, 
qridni  l' ad  > .fiateimrtC adD^taCadE  . eritCmmcr,  qndm^.QT 
qiicr.lim  G ai  B eandm  proportionem  kahet,qi(dmC  ad  C ad  Dma, 

iorem  habet  proportmisfn,qua3n  E ad  F:  habebit  &GadE  maiorem pro- 
pcrtionan,q!idm  E ad  F ■ quare  eAad  B multo  maiorem propertionem  ha- 
bebit,quam  E ad  F.ijr  fmibter  dernonfirabim  fi  prima  ad  jecmdam  mm 
rem  proportionem  habeat,qifdm  tertia  ad  quartam ; tertia  vero  ad  quarti 
habeat  minorem , qudm  quinta  ad  fextam:  & primam  ad fecundam  mim- 
rembabereproportionem,qudm  quintam  ad  fextam! 


THEOREMA  XIIII.  PROPOSITIO.  Xini.  . ' I } 

I 'i  ' 

Si  prima  ad  fecundam  eandem  habeat  propor-  t -r  ; 
tionem  , quam  tertia  ad  quartam ; prima  autem 
maior  fit  5 quam  tertiat  &fecundaquam  quarta  maior  erit  j &{I 
arqualis . sequalis;et  minor , minor. 

Frima  enim  A ad  fecundam  B eandem  proportionem  ha- 
bcaqquam  terda  C ad  quartam  D*;  maior  autem  fit  A quam 
C.dico  et  B quam  D maiorem  effe.  quoniam  enim  A maior  j ^ 
eft  qua  C,et  alia  vtciique  magnitudo  B;  habebit  A ad  B ma-  | 
iorem  riroportionera.,  quam  C ad  B .fed  vt  AadBjitaCad  j _ 

‘ D.crgoctG  adD  maioremhabebitproportionem,quam  C ' ] j- 

ad  B.ad  quam  vero  eadem  maiorem  proportionem  habet, il  ! 
la  minoreft.qiureD.eftminor,quamB:acproptereaBqua  j 
D maior  erit.Similiter  demonftrabimus  et  fi  A aqualis  fit  ip  I 
fi  C;et  B ipfiD  cfle  equalem  :ctfi  A fi£minor,quamG ; etB  _ 

quamD  minor£mcire.Siigitiirprimaad  fecundam  eandem 
habeat  proporcionem,quam  tertiaad  quartam;  prima  autem  maior  fit,  qu^  ter* 
tia.-£e  fecunda, quam  quarM  maior  crk;  & fi  squalis,  fqualis;  ct  fi  minor,  minor, 
quod  demonftrarc  oportebat. 

S C H 0 L I F M. 

Hoc  UmmA  eji  Jextidecimi  theoremktu  3 ^ttetnAdmadutn  uigefi- 


lemmx  'vlgejlmi  ficundi  , i(^fvigefmum  primum 'vigejimi 

tert^‘ 

F.  C.  COMMENTARIIS. 

SimDiter  dcmonftrabimus  et  fi  A arqualis  fit  ipfi  C , et  B ipfi  D eflc  equalem  ] ^ 
ilmmam  enifn.A^ae^Hslis  CyhabebitA  nd  B aaidevt  proport'iooem,qujm  C ad  B-  vt  autem 
AadB,haCddD.  ergo& C adD  eandemhabehit,qiiamC  adB.  ad  quas  autem  eadem  eandm  ii.hu'us. 
babet proportionem  ipfaeaeqttdesfunt.ergoB  tpfiCefiaeqmlis-  ' 

Et  fi  A fit  {ninor,quam  C>ct  B quam  D miaorem  efie,]»o»  cum  A mmor  fir,qu£m  C-,  i.huias. 

bahebit  AadBniinorcniproport}onemqudmCadB.fedrtAadB,itaCadD.quareexantece  B 
dente  &C  ad  D minorem  habebit proportioaemiquamC  ad  B i ac propierea  C ad  B maiorem  ha  io.hmu». 
hebit,  quamCadD . ergo  B quam  D minor  erit. 

* TEOREMA  XV.  PROPOSITIO  XV. 


Partes  eodem  modo  multiplicium  inter  fe  c5 
pararf  eandem  habent  proportionem. 

Sic  enim  AB  sqiie  multiplex  C , et  DE  ipfius  F.  Dico  vc  C 
adF,  ita cfle  AB  adDEjt^oniam  enim  fque multiplex  eftA 
B ipfius  G,ec  DE  ipfius  F;  quot  magni  tudines  funt  in  AB  x- 
qaales  ipfi  C,totidsm  eruncet  in  DE  squales  F.diui  datur  A 
B in  magnitudines  ipfi  C fquales,qus  fint  AG  GH  HB.  et 
DE  diuidatur  in  magnitudines  aquales  F,  videlicet  i n DK  K 
L EE.ericigitur  ipfarum  AG  GH  HB  multitudo  aqualis 
multitudiniDK  KL  LE.et  quoniam  squales /Ttnt  AG  GH 
HBjfuatqjDK  KL  LE  interfesquales;  vt  AG  ad  DK,  itt 
critGH  ad KL,ec  HBad LE.  atque  erit  vtvnum anteceden- 
tium ad  vnum  confequentium,  ita  omnia  antecedentia  ad 
omnia  confequeatia . cft  igitur  vt  AGad  DK,ifa  AB  ad  DE. 
Sed  AG  ipfi  C efl:  aqualis,et  DK  ipfi  F.ergo  vt  C adF, ita  erit 
AB  ad  DE.partes  igitur  eodem  modoiinaltiplicium  inter  fc 
comparati  eandem  habent  proportionem  . quod  often  - 
dendumfuh. 

T.  C.  COMME  >r  ' r A R I y s. 

Vt  AC  ad  DK,  ita  erit  GH  ad  KL , et  HB  ad  LE . J Ea’  ea, 
^uam  nos  ad feptbtumhuMS, addidimus. 

THEOREMA.  XVI.  PROPOSITIO  XVI. 

Si  quattuor  magnitudines  proportionales  fuc 
rint  5 et  permutat*  proportionales  erunt. 


Sint  qiiattuM  magnitudines  proportionales  ABCD,  fitq^; 
vt  Aad  Bjita  C ad  D.Dico  et  permutatas  proportionales  ef- 
fe,vidd'cetvt  AadCjitaefleB  adD.  fumamur  enim  ipfaru 
quidem  ABique  ipakiplic«EFtipfarom  veroCD  ahi  vt-^ 
cumque  aque  mulriplicesCH.  «quoniam  aque multiplex 
cft  E ipfius  A^etF  ipfius  B;paries,autem  eodem  modo  muU 
riplidumintcr  ft  comparata  eidem  habent  proportionem; 
erit  vt  A ad  B,itaE  ad  F:vt  autem  A ad  B,ita  C ad  D.ergo  & 
Vt  C ad  D ,ica£  ad  F.rutfos  quoniam  GH  funt  ipfarum  CD 
eque  n|ulcipliC'»iparies  eodem  modo  inultipiidum 
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eandem 


tdi/S. 


I.huiu. 

j^.kaiiu. 

p.huias, 

j.buiut, 

C.imiiu. 

lo.huiut. 


EVCLID.  ELEMENT. 


eandem  proportionem  habent  inter  fc  comparat*,  erit  vt  C ad  D,  i ta  C ad  H . fed 
vtCadD,itaEadF,  ergo  etvtE  adF,itaG  adH.Qimd  fiquattuor  magniiudinea 
proportionales  fint, prima  aiuem  maior  fit , quam  tertia ; et  fecunda  quam  quarta 
maior  ent;  et  fi  {equalis,iqualis;et  fi  minoriinihor.Si  igitur  E (iiperai  G,eiF  ipfam 
H fupcrabit,et,fi  fqi)alis,sEqualis;et  fi  minor, minor;  fuiitq;  EF  ipfaru  AB  aque  mul 
tiplices,ecCH  ipfaru  CD  alif  vtcumque  ^que  muitipiices.crgo  vt  A ad  (.',ita  erit  B 
adD.Si  igitur  quattuor  magnitudines  proportionales  fuerint,  et  permutat?  pro 
portion^es  erunt,  quod  oftendere  oportebat. 

F.  C.  C 0 M M E NT  ^ R ry  S. 

Ex  ijs,iit4ae  dmonjlmu funt,  'illud  ifuotfuc  dmonflrahitur. 

Si  prima  ad  fecundam  eandem  proportionem  habeat,  quam  tertia  ad  quartam; 
iitq;  prima  maior,quam  fecunda : et  tertia, quam  quaiu  maior  erit ; et  fi  aqualis,  i 
jqualisjCtfiminorjrainor. 

Trima  enm<A  ad  fecundam  B eandem  habeat 
protonmmiCiumtertiaCadqimtsmD  : crfit 
^ maior , ijudm  B.  D'ko'0-  C quam  D maiorem  tf- 
fe.Quoniam  emm  ^ ad  h eandem  proportionem  ha- 
bet, qitam  C adi)  ibabeUt  permutando  ex  antece-  . : 

dente^adC ear.dfmproport!onem,quam  BadD.  _ ^ , 

Rjfffis  quoniam  ,Am3iorefquamB,aliayerovtc%  | 

que  efi  C ; habebit  ad  C maiorem  proporiioiim,  j 

q’tamBadC>Sedyt^ad,CfitaefiBadt),quodde-  AB  * B 

mor^ratiim  eji.  ergo  BadD  maiorem  p/bporeionem  A * 
habet, quam  ad  C.^d  quam  vero  eademmakretn 
. habet  proportione,!lia  minor  efl . quare  D ni'mor  efi, 
quam  Cyideac^C maior, qudmI>-S'it deinde U aequa 
l\s  ipfi  B.ihco  &CipfiD  aequalem  ejfe.  nam  cum 
& B fint  aequales,  habebit  ^ ad  C proportionem  ei 
dem,quam  B ad  C.vt  autem  ,A  ad  Cfita  B ad  D.ergo  c • 

BadDeandemproportionmhabet,qMmadC.^A4..  ■ , 

quas  vero  eadem  proportionem  eadem  habet, 'lUae  aequales  funt.ergo  C ipfi  D efiaeqtMRs.Skf^ 
firemo  A minor, quam  B.Dico  C C,qudm  D minorem  effe,  quoniain  enim  U minor  efi  quam  B, 
habebit  jladC  minorem  proportmem,qudm  B ad  C.Sed  vt  U 'ad  Cfita  B'ad  b.habebtt  igaurB 
ad  A rmnorem  proportionem,  quam  ad  C.ideoq,  BqdC  mmrem  proportionem  habebit,  .quamai ' 
P.tAdquamvero eadem  rnaioremhabebitproportfonmfllaminor  efi . ergo  C ^jwjb  D mker 
erit.fi  igitur  prima  ad  fecundam  eandem  proportioaem  habeat, quam  tertia  ad  quartam:  fitq,pn 
mamaior,qudmfecunda  , & tmia , quam. <^tama'imt  erit  j &,f(  aequalis-, rtequalis  i fi 
minar, minor.  ' ' ' ' ' . ^ 

.J  LITE  Si  Habeat  .A  ad  BeAndemproportionem, quam  CadD:fitq^yimaior,qumB, 
Dico  & C,qua  D maiore  effe . Q^mia  enim  AadB  eandmprttpvrtionem  ‘habet  qmmCadD; 
babebitpermutando  AadC eandern proportionem., quomBadb-fedAmierefi  qudmB.  erg» 
ex  iq.  huius  & C,quam  D. maior  erit.Eodem  modo  demenfirabimus  fi  A fit  aequalis  B,  &C'ip 
fi  D ejfe  aequalem.  0'fiAfitmmf,qudm.B,0'C  quaml)  minorem  effe,  quod  deniotfirare 
oportebat. 

THg'OREMA  XVII.  PROPOSITIO.  XVII. 


Si  compofite  magnitudines  fint  proportionales , et  diuifspro 
portionales  erunt. 

S nt  compofite  magnitudines  proportionales  AB  BE  CD  DF.  fit^jvt  ABad 
B£,icaCD  adDF.dico  etiam  diuifaspropc^cioaales  elle,  videlicet  vt  A£  ad  £B, 

its 


LIBER 


ita  ciTs  CF  ad  FD . fumantur  enim  iplarum  quidem  AE  EB 
CF  FD  sque  multiplices  CH  HK  LM  MN,  ipfarum  vero 
EB  FD  aliivtcumquesque  multiplices  KX  NP.  etquonii 
*qae  multiplex  cft  GH  ipfius  AE,  et HKipfiusEBjerit GH 
jpiiusAE  tque  multiplex,  etGKipfir.s  AB.aque  autem  mul 
tiplex  eftCH  ipfius  AE,etLM  ipfius  CF.  ergo  GK  ."eque  mul 
tipicx  eft  AB,et  LM  ipfius  CF  . rurfus  quoniam  $que  multi- 
plex eft  LM  ipfius  CF , et  MN  ipfius  FD;erit  LM  sque  multi- 
plex CF,et  LN  ipfius  CD.Sed  aqiie  multiplex  erat  LM  ipfius 
CF,&  GKipfius  AB.2q;igitur  multiplex  eftGKipfius  AB, 
etLN  ipfiusCD.quareCK  LN  ipfarum  AB  CD  iquemul 
tiplices  erunt.rurius  quoniam  sque  multiplex  cft  HK  ipfius 
EB,etMNipfiusFD;eft  autem  etKX  ipfius  EB  arquemuiti- 
plexj&N»’’  ipfius  FD;&  compofita  HX  ipfius  EB  arque  multi 
piexeft,  etMPipfius  FD.  quod  cum  fitvt  AB  ad  BEjitaCD  [ | 'j 

adDFsetfumptifintiprarumquidem AB  CD ceque  multi- 
plices GK  LN,  iplarum  vero  EB  FD  alia  vtcumque  teque 
multiplices  HX  MPjfiGKfuperat  HX,ScLN  fiiperabitMPj& fi  squalis, squalis ; & 
fi  minor,minor.luperet  igitur  GK  ipfam  HX,  communiq;  ablata  HK, et  GH  iplam 
KX  fuperabit.fed  fi  GK  fuperat  HX,&LN  fuperatMP.itaqus  fuperet  LN  ipfam  M 
P,  comuniq;  MN  ablata, ScLM  fuperabitNP.quare  fi  GH  fuperat  KX,&LM  ipfam 
N?  fuperabit.  Similiter  deracnftrabimus  & fi  GH  fit  squa;isKX,§:  LM  ipfiN?  efle 
aqualem,&  fi  minor,minorem.funt  autem  GH  LM  iplarum  AE  CF  fque  multi- 
plices,SciprarumEB  FD  alis  vtcumque  fque  multiplices  KX  N?.  ergovt  AEad 
EB,  ita  erit  CF  ad  FD.  Si  igitur  conipofits  magnitudines  fint  proportionales, &:  di 
ttifz  proportionales  erunt,  quod  demonftrare  oportebat. 

theorema  XVIII.  PROPOSITIO  XVIII. 


n.huiu;. 

i. hum 

ii. iiuijs. 


Si  diuife  magnitudines fintpropoitionaleSj&compofit^ pro 
portionales  erunt. 

Sintdiuiff  magnitudires  proportionales  AE  EB  CF  FDt&vt  ^ 

AE  ad  EB,  ita  CF  ad  FD . Dico  etiam  copofitas  proportionales  efle, 
videlicet  vtAB  adBE,  ita  efle  CD  ad  DF.Si  enim  non  eft  vt  AB  adB 
EjitaCD  adDF;  erit  vt  AB  ad  BE,  itaCD  vel  ad  minorem, quam  D 
F.vclad  maicre.fitprimnadniinore,nepeadDG.&qm  eftvt.AB  ad 
BEjita  CD  ad  DC,copofitf  magnitudines  funt  proportionales-crgo 
et  diuife  proportionales crut.eftigiturvtAEadEBjitaCCadGD. 
poniiur  aut  & vt  AEad  EB,  ita  CF  ad  FD.quare  & vt  CGadCD,ita 
CF  ad  FD.atCG  prima  maior  cft, qua  tertia  CF.ergo&  lecudaDG, 
quam  quarta  DF  maior  erit . fed  & minor,  quod  neri  non  poteft.non 
Igitur  eft  vt  AB  ad  BE,ita  CD  ad  DC.fimiiiterofiendcmus  neque  ef 
fe  ad  maiorem , quam  DF.ad  ipfam  igitur  DF  fit  necefle  eft.  quare  fi 
diuifs  magnitudines  fint  proportionales,  & compofitf  proportio- 
oalet  erunc.quod  oportebat  demonftrare. 


THEOREMA  XIX.  PROPOSITIO.  XIX. 

Si  fueritvt  tota  ad  totaitijita  ablata  ad  abl:tam;&  reliqua  ai 
reliquam  erit;Vt  tota  ad  totam. 

Sit  et  ia  vt  teta  A.B  ad  totam  CD , ita  ablata  AE  ad  ablatam  CF.Dico  etreliqul 


E V C r.  I D.  E L E M E N T. 

EB  ad  reliquam  FD  ita  efTcjVt  totam  AB  ad  totam  CD.qiionii  enim 
i«.kiniu.  eft  ntota  AB  adtotamCD,  ita  AE  adCFj&  permutandocritvt  B ^ 

A ad  AE,  itaDC  ad  CF.et  quoniam  compofitje  magnitudines  futit 
i7.huu5.  proportionalcsj&diuifa:  proportionales  erunt . vt  igitur  BE  adEA>  c 

ita  DF  ad  FCjrurfufq;  permutando  vt  BE  ad  DF,  ita  EA  ad  FC . fed 
«.huius,  \ t aE  ad  CF,ira  pofita  eft  AB  ad  CD.et  reliqua  igitur  EB  erit  ad  re 

liquam  FDjVttota  AB  ad  totam  CD.quareii  fuerit  vt  totaadtota,  ^ 
ita  ablata  ad  ablatam ; & reliqua  ad  reliquam,eric  vt  tota  ad  totam.  r 
quoddemonftrare  oportebat. 

Et  quoniam  oftenlum  eft  vt  AB  ad  CD,ita  efte  EB  ad  FD.erit  per 
mutando  vt  AB  ad  BE,ita  CD  ad  DF . ergo  compolIt£  magnitudi- 
nes proportionales  funt.oftefum  aurem  eft  vt  B A ad  AE , ita  DC  ad 
CF^quod  eft  per  conuerfionem  rationis.  . ^ 

COROLLARIVM. 

Ex  hoc  igitur  perrpicuum  eftfi  compofit^e  magnitudines  fmt 
propottionalcs;&  per  couerlipnem  rationis  proportionales  effe. 

Fact?  autem  funt  proportiones  et  inique  multiplicibus,  et  in  analogijs.naraS 
prima  fecunda  aque  multiplex  ftt,  atque  tertia  quart^jerit  et  vt  prima  ad  fecunda, 
ita  tertia  ad  quartam.fed  non  item  ex  contrario  couertitur.Si  enim  fit  vt  prima  ad 
fecundam, ita  tertia  ad  quattam;nb  omnino  erit  prima  quidem  fccund?  fqucmul- 
tiplexjtertia  vero  quarta, veluc  in  fefquialteris,vel  in  fefquitertijs  proportionibi^ 
vd  alijs  eiufmodi.quod  demonftrare  oportebat. 

< ‘ THEOREMA.  XX.  PROPOSITIO.  XX. 


Si  fmt  tres  magnitudines,  et  ali?  ipfis  numero  aquales , quj 
hin?  fumantur,  et  in  eadem  proportione?  ex  aequali  autem  prima 
maior  fit  ^ quam  tertia ; et  quarta  quam  fexta  maior  erit  j & fi  s- 
qualiSjS;qualis;et  fi  minor,minor. 

Sint  tres  magnitudines  AB  C,  et  ali*  ipfis  numero  iquales 
D E F bin*  fumpt?,et  in  eadem  proportione , fitq;  vt  A ad  B,  ita 
D adEjetvt  B ad  C, ita  E ad  F;ex  equali  autem  maiorfit  A ,qua 
C.Dicoet  D quamF  maiorem  efiejecfiarqualis,fqualemietfi  mi 
nor, minorem.  Quoniam  enim  A maior  eft,qudni  C, alia  vero  vc- 
thniiB.  cumque  B,et  maior  ad  eandem  maiorem  habet  proportionem, 

A quam  minor:  habebit  A ad  B maiorem  proportionem,  quam  C 

adB.Sed vt  A'ad BjiraD adE  : eteonuertendo  vtGadB,itaF  1 

ad  E.  ergoetDadEmaioremhabetproporrionem,quamFad 
jo, huius.  E.  Ad  eandem  vero  proportionem  habentium  qu*  maiorem  ^ 

B habetproportionem,ilIamaioreft.maiorigitureftDquamF.  fi  ^ 
militer  dftendeinus  et  fi  A fit  *qualis  C,et  D ipfi  F fqualem  efic;  [ 
etfiminor,minorem.Siigiturtresmagnitudinesfuerinr,ctali*  j 
ipfis  numero  fquales,qu*binf  fumantur , et  in  eadem  propor-  j 
tione;  ex  iquali autem primamaiorfit,  quam  tertia:  etquarta  ; » 

quam  fexta  maior  erit;  etfi  fqualisjfqualis  j etfiininor,minor.  j 
quod  oftendere  oportebat.  d e r 

F.  C.  COMMENT^KIFS. 

A Habebit  A ad  B maiorem  proportione,  quam  C ad  B.fcdvt  A ad  B,;taDadE] 


J 


LIBER 

tx  his  fetjuitur  per  decmstntertiam  hwH-s  DadE 
tmorem  proportionem  habere , quam  C ad  B.  vt  au- 
temCadE;  ha  F ad  E.  quare  per  eandem  D odEtna 
iorem  habet  proportionem,  quam  F ad  E. 

Similiter  oftendemus  etfi  A fit  fquaIisC,et 
D ipfi  F squalem  efle,-  et  fi  minor , minorem  ] 

Sien.m^Afitaequa!isC,  hahebit^ad  Bpropor- 
ponem  eandem,  quam  C ad  B.  Sed  vt  JL  ad  B,  ita  D ad 
E,  &vtCadB,  itaFadE.  qitareD  adEeaaidempro 
portionem  habebit,  quam  F ad.  E.  quae  vero  ad  eaade, 
eandemhahent proportionem , inter  fe aequales  funt. 
ergo  D ipfi  F ejt  aequalis , Qmdfe  ^ ponatur  minor 
quam  C, habebit  ad  B proportionem  mnorem,quam 
C ai  B.vt  autem  ad  B,  ita  D ad  E.  ergo  DadE  mi 
Tiorem  proportionemhabet , quam  C cdE.  Sed  vt  C 
adB,ira  F ad  E.habebitighurD  ad Eminore proportio 
Ttejqudm  F ad  E;  ocproptereaD  qiwnF,  minorcrit. 

T HEOREMA  XXI, 
PROPOSITIO  XXL 


T.  <57 

B 

7.huius. 

n.huiut. 
9.huiut. 

C 

S.boius. 
Il.httflU. 

is.huiiS. 

p fc  B i>  E if 


Si  fint  tres  magnitudines , et  ali^  ipfis  numero  ar-  ^ 
quales, que  bin?  fumantur, et  in  eadem  proportione;  * ^ 
fit  autem  perturbata  earum  analogia,  et  ex  aqua- 
li prima  maior  fit  qu^  tertia:  et  quarta  quam  fexta 
maior  erit;et  fi  squalis,  squalis;  ecfi  minor , minor. 

Sint  tres  magnicutiines  proportionales  ABC,  ctalif  ipfis  nume 
ro  squales  D E F,  binsfumpts,  et  in  eadem  proportione,  fit  au- 
tem perturbata  earum  analogia,  videlicet  vc  A quidem  ad  B,  ita 
EadF;vtveroBadC,itaDad  E,-  etexfquali  A maior  fit,quam  A 
C.  Dico  etDquamF  maiorem  efli;  etfisqualisjsqualemj  et  fi  mi 
nor,minorem.Q^oniam  eniinn'-  oreft  A,  quam  C,  alia  vero  Bj 
habebit  A ad  B maiorem  prope,  tionem , quam  C ad  B.  Sed  vt  A 
adB,iraEadF,etconuertendovcC  adB,icaE  adD.quareetE 
ad  F maiorem  habebit  proportienem,  quam  E ad  D.  ad  quam  ve- 
ro eadem  maiorem  propordoncra  habet, illa  minor  eft . minor  igi 
tur  eft  F,  quam  D;  acpropterea  D quam  F maior  erit.  Similiter 
oftendemus  et  fi  a fit  squalis  C,  er  DipfiF  elTe  squalem;  er  fi  mi- 
nor, minorem.  Si  igitur  finttres  magnitudines,  et  alis  ipfis  squa- 
les numero , qus  bins  fumantur,  et  in  eadem  proportione  ,*  fitau- 
tem  perturbata  earu  anal^ia^st  sx.  ?quali  prima  maior  fit,  quam 
tertia:  erquartaquam^an,;p^0-^it;etfi,fqu^is, squalis;  etfi  d 
minor,  minor. quod  (iemonitrare  oportebat. 


t.huiiu. 


THEOREMA  XXIL  PROPOSITIO.  XXIL 


SifmtquGtcumquemagnitudines.?  etalisipfisnumsro  squa-  % 
les,qusbinsfumanturineadempropomoae;  et  ex  squali  in  ca-  ^ 
dem  proportione  erunt. 

sint 


EVCLID.  ELEMENT. 


Sint  quotcumque  magnitudines  A B C,  et  a!i*  ip 
fs  numero  equales  DEF  biiif  Tuniptrin  eadem  pro 
pcrticne,fitq5  ut  A quidem  ad  B,itaD  ad  E;  ut  au 
teir.BadCjitaEadF.  Dicoetex  xquali  in  eadem 
proportione  cfie  vt  A ad  C,  ita  D ad  F . fumantur 
enim  ipramm  quidem  AD  a:que  multiplices  GH; 
ipfarumvero  BE  alif  vtcumque  atque  multiplices 
KL,  et  ipTanim  CF  alia  vtcumque  aque  multiplices 
KlN.  Q^cnia  Igitur  eft  vt  A ad  B,  ita  D ad  E,et  fum 
ptf  funt  ipiarum  AD  ?que  mulriplicesG  H,  ct  ipfa- 
rum  BE  alif  vtcumque  sque  multiplices  K L jerit  vt 
G ad  K j itaH  adL.eadem  quoque  ratione  erit  vtK 
ad M, ita  L adN.et  cu  fnt  tres  magnitudinesCKM> 
et  alif  ipflsnumero  fquales  H L N,  binifumptiv, 
et  in  eadem  proportione ; ex  aquali  fi  G fuperat  M, 
et  H ipsa  N fuperabit ; et  fi  aqualis, aqualis ; et  fi  mi 
nor,minor;funtq;  GH  ipfatu  AD  aq;  multiplices, et 
MN-ipfarumCF  alia  utcumque  aque  multiplices, 
vt  igitur  A ad  C,  ita  erit  DadF.  quare  fi  fint  quot- 
cumque magnitudines,  etaiiaipns  numero  fqua- 
les,qua  binf  fumantur,  in  eadem  proport:one;et  ex 
fquali  inea^m  proportione  erunt,  quod  demon- 
ftrare  oporteat. 


A.  B c r E r 

0 K H H L N 


f^-C.  5. 


Idem  demonfirabitur  etiam  fi  plnres  fint, quam  trcs  magmeudines. 

Sint  enim  qH:.Umr  magnuudjKS  jiSC 
t,  ($■  aliae ipfis numera gqudes  RFC  H 
binae  fimplae  ir.  eadem  proportione , fitj, 
rt^adB/itaEadF,  utaHtBadC,itA 
f ad  G,  et  vt  C ad  D,  ita  G ad  H.  Dico 
ex  aequali  ut  X‘adD,  ita  ejje  E ad  H. 
i^cnlam  enim  ejl  yt  .A  ad  B,  ita  E ad  f , 
et  vtB  ad  C,  Ita  F ad  G;dr  ex  aequali  per 
ea,  quae  proxime  ofltnfa  fioit,  vt  ad  C, 
ita  er:t  T.ad  C.efi^  vt  C ad  D,ita  G ad  H. 
cmrifffus  tres  magmtudinesfnt 
aliae  ipfis  numero  aequales  EGH 
binae  Jitmptae  iu  eadem  proportione  ierit 
ex  aequali  vt  ^ ad  D,  ita  E ad  H.  quod 
demor^rare  oportebat.  & eode  modo  de.- 
moifirahitiff  'm  alijs  eiufinodi  magmtudinilm  quotquot fiterhtt  ttm 
folmmordmtaanalogia,fedetinperturbata,femper  etmadfres  m^tudineseiufdemffi 
dirus  firmUter  reducentur. 


THEOREMA  XXIII.  PROPOSITIO  XXIII. 


Si  fint  tres  magnitudines , et  ali^  ipfis  numero  jequaleSjqu^ 
bin^  fumantur  in  eadem  proportione  j fit  autem  perturbata  ei- 
rum  analogiaj  et  ex  squali  in  eadem  proportione  erunt. 

Sint 


1 


1 I B E R 

Sint  trts  rrta»aitud'n:s  A B C,  ct  alif  ipfis 
numero  scauales  bini  fumpti  ineadsm  propor- 
tione D E F ; fit  autem  perturbata  carum  analo- 
gia, et  iit  vr  A ad  B,  ita  E ad  F,  & vc  B ad  C,!ta  D 
adE.Dico  vt  A ad  CjitaeffcD  ad  F. fumantur  ip 
farum  quidem  A 'B  D ?que  multiplices  GHf^ 
ipfanim  vero  CEF  alif  vtcumque  eque  multipli- 
ces L M N.& quoniam  GH  ique  multiplices 

funtipfarumA  B , partes  autem  eodem  modo  1 [ I f *5.hiuu*. 

inultiplidum  eadem  habent  proportionem  jcrit  ' ' * 

vt  A ad  B :ita  C ad  H.  & fimili  ratione  vt  E ^ F, 
ita  M ad  N,  atq  ue  eft  vt  A ad  BjitaE  ad  F.  vt  igi- 
tur G ad  H,:ta  M ad  N . rurfus  quoniam  eft  vt  B 
adCjitaD adE, &rumptf  fiintipfaru B Dfque  « « v 
muItipliccsH  JC;ipfarumvero  C Ealiivtcum-  g H K l m w 

queiqu:  muIdpiicesLM.-eritvtHadLjitafC  I I ] f [ I ® . 

adM.oftenfumautemeftetvtGadHjiiaefleM  I j i I I I 4-J»dus 

ad  N.C^oniam  igitur  tres  magnitudlnespropor 
tionaJes  fun- G H L,&aliiipfisnumerofqua- 
les  K M N biuf  fumpt*  in  eadem  proportione, 
eftq;  ipfarurp  perturbata  analogia^ex  aquali  fi  G 
fupcratJ.,6.  Kipfam  N uperabit;&fi  aqualis, i- 
quab's;&  fi  minor , minor»iunt  autem  CK  ip  faru 
A D aque  multiplices : I-N^que  multiplices 
ipfaruraCF.vcigiturAadCjitaeritDadF.  qua.  j | [ l 

re  fi  fuerint  tres  magnitudines,&  alie  ipfis  numc 
ro  equies, que  biuf  fumantur  in  eadem  propor 
tionCjfii  aut  perturbata  earum  analogia;  &ex  *■* 
quali  in  eadem  proportione  erunt,  quod  detnott 
ftrare  oportebat. 

F.  C.  COMMENT^IitFS. 

D'covt  Aad  C jitaefieD  ad  .Flisgrfco  codice 
jrpreffo  hfc  defiderur-tur.  i' TitJJV  «k  t«  K 

T9  y iiTO  Ttf  zs^af  TO  { 

Erit  vt  H ad  L , ita  K ad  M.oftenfum  autem  eft 
vtC idHyitieiicM. 2hochcomgrfco codicempef[b , & in^mierti  verfione mulla  g 
mferuatur fuperuacAnea,qiUe Atubis confuito  omjfafiau. 

THEOREMA  XXIIII.  PROPOSITIO.  XXIIir. 

Si  prima  ad  fecundam  eandem  habeat  proportionem , quam 
tertia  ad  quartam-;  Habeat  autem  & quinta  ad  fecundam  propor- 
tionem eandem . quam  fexta  ad  quartam ; & compofita  prima  & 
quinta  ad  fecundam  eandem  proportionem  habebit  a quamterr 
tia  ,&  fexta  ad  quartam. 

Prima  enim  A B ad  fecundam  C eandem  h^eat  proportionem.qoam  tertia  OE 
ad  quartam  F.habcatautem  & quinta  EG  ad  fecundam  C proportionem  eandem, 
quim  fexta  EH  ad  quartam  F.dico  At  compofitam  primam,  & quintam  AG  adfe- 
cund-.n  C eandem  proportionem  habere,  quam  cerciam,  & quinum  DH  «c  quar 

tam 


■ . " E V C:t  I D.  E L E M E N T. 

tam  F.qtJoniam  enim  cft  vt  BGadC,  iraEHarfFjcrit  conuer- 
tendo  vtC  ad  BG,  ita  F adEH  .&  quoniam  vt  AB  ad  C,ita  eft 
DF.  ad  F , vt  autem  C ad  BC,ira  F ad  EH ; erit  ex  j'quali  vt  AB 
ad  BG,itaDE  ad  EH.quod  cum  diiiifa:  magnitudines  iint  pro- 
portionales, & compofita  proportionales  erunt . vt  igitur  AG 
ad  GBjita  efl  DH  ad  HE . TedA:  vtCB  ad  C,ita  EH  adF.  ergo 
cxjcquali  vt  ACadC  , ita  erit  DHad  F.fi  igitur  prima  adrccu  5^ 
dam  eandemhabeatproportionem, quam  tertia  adquartam; 
habeat  autem  & quinta  ad  fecundam  proportionem  eandem, 
cuam  fexta  ad  quartam:&  compofita  prima  & quinta  ad  fccuti 
cam  eandem  proportionem  habebit,  quam  tertia  Sc  fexta  ad 
lod  oflendcre  oportebat. 


quartani.quod 


THEOREMA  XXV.  PROPOSITIO.  XXV. 


Si  quattuor  magnitudines  fuerint  proportiona  ^ 
le55maximaipfarum,& minima  duabus  reliquis 
maiores  erunt.  p 

Sincquattuormagnitudlncsproportionales  AB  CD  E F; 
&fit  vt  AB  adCD,ita£  adF.fit  autem  maxima  ipfarum  AB  & 
Fnjinima.Dico  AB  FipfisCD  Emaioresefle.ponaturenimip  ^ 
fi  quidem  E cqualis  AG , ipfi  vero  F f qualis  CH.  Quoniam  igi- 
tur eft  vt  AB  adCDjitaEad  F;eftq;  ACarqualisE,  SeCH  jqua 
IisF;eritvt  AB  adDC,ita  AGadCH-.  & quoniam  vt 'tota  AB 
ad  totam  CD , ita  ablata  AG  ad  ablatam  CH;  & reliqua  GB  ad 
reliquam  HD  erit  vt  tota  AB  ad  CD  totam,  maior  aurem  cft  A 
Bjqinim  CD.ergo  &GB,quamHDmaior.qudd  cum  AC  fitf- 
qualis  ipfiE,&  GH  ipfi  F;erunc  AGT  ipfis  CH  E iquales.fi  au 
tem  iniqualibusiqualiaaddantur,  tota iniqualia erunt,  ergo 
CB  HD  iniqiialibus  exiftentibus, quippe  cum  GB  fit  maior,  fi 
ipfi  quidem  GB  addantur  AG  F , ipfi  vero  HD  addantur  CH 
E, fient  AB  F ipfis  CD  E necelfario  maiores.Si  igitur  quattuor 
magnitudines  fuerint  proportionales,  maxima  ipfarum  & minima 
duabus  reliquis  maiores  crunt.quod  demonftrare  oportebat. 


F.  C.  C 0 M M E N T ^ R'I  r S. 


Fx  ijs  , quae  proxime  demonflrati  fatt , pojfmus  euam  ]Utd  theoremt 
danonjirare. 

Sit  tres  magnitudines  fuerint  proportionales,  maxima  ipfarum 
& minima  quam  dupla  reliqui  maiores  erunt. 

SmttTes-inagutudlnesproparticnales^B  CD  E,t}uarwnnuxima^B, 
fftji  vt  ad  CD,ica  CDadE.  Dico  £ trwores  ^e,  qudm  duplam  ip~ 

ftus  CD-ponituT  ^AF  aequalis  ipftCDiCf  CG  ipfi  F.Q^raamigitur' vt  jtB 
ad  CD^ta  CD  ad  E-jrit  vt  jlB  ad  CD,  ita^F  ad  CG,videlicet  vt  tota  ad  to 
tsm,&  ablata  ad  ablatam . quare  & reliqua  FB  ad  reliquam  CD  eft,vt  kAB 
adCD.fed  ponitur  maior, qudm  CD.ergo  & FB,  quam  GD  efi  maior.ae- 

qualis  aiacmeJi^F  ipfi  CD,&CG  ipfiE.  Sunt  igitur  ^F  EipfifCD  CG 
aequales. quod f in^qualibus  aequalia  addantur,  tota  inaequalia  CTunt.itaque 
(idditis^F  EipfiFBiquf  tnaioreJi,qudmGD  additis  CD  CGipfsGD, 
fient  UB  E tnaxlmafcilicet , & minima  maiores , qudm  dupla  CD.  Si  igitur  . - 

tres  magnitudines  fuerint  proportionales  maxima  ipfaruin  & rninma,qui,nt  dupla  relif^ 


iores  etunt.  'quod  demtiflrare  oportebat. 


I 


aliter.  Sha  tres  nugvjeudines  proportioirdes  .ABC , '&  ipfi  B pa 
TrStUT  £€(jHaits  D.  eji  vt  A ad  B,!ta  B ad  C,erh  & 

yt  AadBt't(LT>  ad  C.Jtau  igisicr  nuattuor  magnitudines proportiih- 
Kiles  AhDC.qture  ex  uni  dentonfiratis  AC  Maiores  erHnt,qtum  B 

I>,ho^ffsqyJmipfiusABdi'j!!a.  ■'  ri 

H;c Euclides  deproporUcnibusfcripta  reliqmt.Sed quoniam  Ar 
(himedes,  Apo!lcmifi,zr  alij  pofir/iores  noniuUis  theorematibus, 
qfiiead  hidufinod!  traSattonent  pertinent,  tjtnquamd&iionjlratis 
vtuntur ; optimum  fore  iudic&umus,  fi  ex  co  Uecilotdbus  mathetnafi,- 
dsTappi  ea  :n  hitnc  locum  transferrpnnsfimrMtido  tarnen  ordine, 

& qtdhsfdam  additisidatraStfue, prout  res  !pfii  exigere  videbatuf.  A b i>  c 

THEOREMA  XXVI.  PROPOSITIO.  XXVI. 

a.dJecmdArn  maiorem  habeat firoporticnem  ^ quam  tertia 
adquartamiO^comertendo  fecunda  ad firimam- minorem  proportione 
habebit,quam  quarta  ad  tertiam. 

Habeat  AB  ad  BG’Mawreni  proportione,  'i 

quamDE  adEF . OicoCBadBA  minorem  ^ 

|>ropQrcionemliabere,  qttam  FEadED..vt  ‘i  '■ 

•enim  AB  ad  BC,  itafit.DE  ad  aliamaliqua,  '} e t. 

'vt  ad  G.ergo  DE  ad^G  maiorem  habebit  pro 

portionem, quamDEadEf:acproptereaG  «.Iiium. 

minor  erit,  quam  EF.ponaturipfi  G aqualis 

EH.Qupniam  igitur  .eft  Yt  AB  ad  BC , ita  DE  adEH;  erit  conuertendo  vt  CB  ad  B 
A, ita  H£  ad  EJ^J.fcd  HE  ad  ED  minorem  proportionem  habet,quara  FE  ad  EO.er  J 

go&  CB  ad  BA  minorem habebitproportionem,quamFE ad ED.quod demon.* 
firare  oportebat. 

• Siraiiifer  autem  &'fi-AB  ad  BC  minorem 

|irpporrionemhabeat,quamE>EadEF;d£mon  B C ' 

Rrabimus  conuertejidp.CB.  ad  BA  maiorem  ha  ' ‘ 

bere  proportionem  , qu^m  FE  ad  ED.  fed  n A p • e f g 

Bad£C,itafitDEadalian;, vtadEG,qii2ma  ..  ■ ' ' 

jor  erit,quam  EF.quare  conuertendo  vt  CB  ad 

BA,itaGEad  ED.atGE  ad  ED  maiorem  habet  proportionemjquamFE  adED.cr  { 
go  CB  ad  B A maiorem  proportionem  hafaebir,quam  FE  ad  ED. 

€-0  \0  L V ^ R I V M. 

Ex  his  confiat,  Jt  tA’R  ad  BC  maiorem  proportionem  habeat , quam 
CDBadEF^EE  ad  ET)  maiorem  habere  proportionem,qudm  CB  ad 
fi  eAB  ad  RC  minorem  habeat  proportionem  , quam  T)E  ad  E 
E 3 '0^  E E ad  ET)  minorem  proportionem  habere,  quam  CB  ad  'RtA. 

THEOREMA  XXVII.  PROPOSITIO  XXVII. 

Si prima  ad fecundam  maiorem  proportionem  habeatyqudm  tertia  ad ' 
quartam  s permutando  prima  ad  tertiam  maiorem  habebit  proportio- 
nem 3 quam  fecunda  ad  quartam.  , . . 


-0*5^ 


hoiia. 

bolus. 


S.buius. 
jS.huius. 
S.huius. 
1}  huius. 


I.buius.' 


l.buios. 


( 

E V C L 1 D.  E L 

Habeat  AB  ad  BC  maiorem  proportio- 
nem,quam  DE  ad  EF . Dico  AB  ad  DE  ma- 
iorem proportionem  habere , quam  BG  ad 
EF.vt  enim  AB  ad  BC , ita  alia  quidam  CE 
fit  ad  EF.manifeftum  eft  eam  maiorem  elTe, 
quam  DE.quare  permijtado  vt  AB  adCE,iracft  BC  ad  EF . habet  autem  AB  aj 
ibE  maiorem  proportionem, quam  AB  ad  GE, hoc  cftquamBCadEF.  ergo  AB 
adDE  maiorem  proportionem  habebit , quamBCadEF.quod  oporteUtdc. 
monftrare. 

Eadem  ratione  & fi  AB  ad  BC  minorem' 

habeat  proportionem, quam  DE  ad  EF ; fc-  fr  . ^ Si 

quetur  permutando  AB  ad  DE  minorem  pe  e f 

proportionem  habere  , quam  BC  ad  EF.  • 

erit  enim  vt  AB  ad  BC,ita  aliaquedam  GE 

ad  EF , qug  minor  fit, quam  DE.Sed  AB  ad  DE  minore  habet  proportionem, quam 
ABadGE,videJicatquamBCadEF.  habebitigimr  AB  ad  DE  minorem,  propor- 
tionem,quam  BG  ^ EJF- 


EMENT. 


THEOREMA.  XXVIII.  PROPOSITIO.  XXVIII. 

Si  prima  ad fecundam  maiorem  proportionem  habeat  ^ quam  tertk 
ad  quartam;  etiam  componendo  prima  fecunda  ad fecundammmti 
proportionem  habebit  ^ quam  tertia  ^ quarta  ad  quartam. 

Habear  AB  ad  BC  maiorem  proportio-  ' 
nfiTijqu  am  DE  ad  EF.  Dico  ACad  GB  ma- 
iorsa habere  proportionem, quamDF  ad 
FE-^tenim  AB  ad  BC,  ita  fit  alia  qujdam 
GE  ad  EF.erit  CE  maior, quam  DE.  quonia 
igitur  eft  vt  AB  ad  BC.ita  GE  ad  EF;erit  componedo-vt  AC  ad  CB,  ita  GF  adFE. 
SedGF  adFE  maiorem  proportionem  habet,  quamDF  adFE . ergo  & ACad  CB 
maiorem  habebit  proportionem, quam  DF  adFE.  quod  demonftrare  oportebat. 

Quod  fi  AB  adBC  minorem  proportio- 

neniTiabeat , quam  DE  ad  EF;  habebit  etiam  A—  B C 

componedo  AC  ad  CB  minorem  proportio-  ^ 

nem,quamPF'a.dFE.rurfusenim  quoniam  * — 1 S 

AB  ad  BC  minorem  proportionerh  habet, 

quam  DE  adEF,fi  vt  AB  ad  BC  ,ita  fit  alia  qaidam  adEF.vclutGEjeriteaminot 
quaniDE;&  vt  AC  ad  CBjita  erit  CF  ad  FE.Sed  GF  ad  FE  minorem  habet  propor 
tionem , quam  DF  ad  FE  . ergoSt  AC  ad  CB  minorem  ptoporrionem  habebit 
quamDF adFE. 

THEOREMA  XXIX.  PROPOSITIO.  XXIX,- 

Siprima  fecunda  ad  f eundam  maiorem  habeat  proportionemt 
quam  tertia  3 ^ quarta  ad  quartam;  diuidendo  prima  ad f eundam 
maiorem  propardouem  habebit  3 quam  tertia  ad  quartam. 

Habeat  ACad  CB  maiorem  propor- 
tionem,quamDF  adFE.Dico  AB  adBC  A — ® ^ 

maiorem  proportionem  habere, quam  D • ^ t,  r 

E ad  EF.vt  enimDF,adFE,ita  fit  alia  qug  ' ’ 

dam  GC  ad  CB . eritvrique  CC  minor,  , 

quam 


A ' 6*^0, 

D 5 £ F 
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titiam  AC:&;d'u:d':ndo  CB  ad  BQvcDEad  EF.  at  AB  ad  BC  maiorem  proportio 
n’ni  habet,qua'n  CH  ad  BC.  ergo  & AB  ad  BC  maiorem  habebit  proporiioncm, 
quim  DE  ad  EF. 

SiveroACadCB  minerem  hr.beatpropor 

tionem  ,qa'unDF  ad  FE ; &diii  dendt)  AB  ad  , a s e 

BC  mmorem  proportiontm  habebit,  quamD 

Ead  EF.  fienifnrurrusEtvrDF.adFEjicaalia  ^ ^ 

quedam  GC  ad  CB;  cricCCqu.'.m  ACmaior: 

atque  erit  diiiidendc  GB  ad  BC , vt  DE  ad  EF . habet  autem  AB  ad  BC  minorem 
proportionem , quair.  GE  ad  BC  • ergo  & minorem  proportionenihabeb.tjquim 
DEadEF. 


q.buius. 


THEOREMA  XXX.  PROPOSITIO  XXX. 

Si  frirna  Jecunda  ad  fecundam  maiorem  proportionem  habeat, 

^u&m  tertia  quarta  ad  quartam , per  conUerfionem  rationis  prima 
€>  fecunda  ad primam  minorem  habebit  proportionem , quam  tertia,  0» 
quarta  ad  tertiam. 

Habeat  ACadCB  maiore.m  proportio* 

nemjquamDF  adFE.  Dicc  CA  uS  AB  mino  A__ ® .C.  <• 

'rem  habere  pr&portionem , qtuni  FD  ad  D 

E.fit  enim  vt  AC  ad  CB,  ita  DF  ad  aliam  qua  2 £ 4 

dam  , ericvtiquead  mincrem,quani  FE , ve- 

lut  ad  FG.quare  per  connerfioaem  nationis  vt  CA  ad  AB,  ita  eritFD  adD  G.  fed  F Co:ol.:».ha 
D ad  DG  minorem  proportionem  habet, quam  FD  ad  DE.  ergo  & CA  ad  AB  mi-  ^ 
norem  habebit  proporiicnem,qHam  FD  ad  DEl 
Similiter  autem  &fiACad  GB  minorem 

proportionemh3bear,qu3mDFadFE;habc-  A B 5 

bitperconuerfionemrauonisCAad  ABma  ^ 
iotem  proportionem,  cuam  FD  ad  DE.erit 
enim  vt  AC  ad  CB,ica  DFad  maiorem  quam 
FE.reliqua  vero  manifefta  erun:> 

THEOREMA  XXXI.  PROPOSITI  0 XXXI. 

Si  prima  ad  tertiam  maiorem  proportionem  habeat squam  fecunda  ad 
quartam, etiam  prima  ad  tertiam  habebit  maicrem  proportionem,  quam 
prmaO- fecunda  ad  tertiam  J0  quartam. 

Habeat  AB  ad  DE  maiorem  proportionem,' 

quam  BC  ad  EF.  Dico&  AB  ad  DE  ma'ore)n  t ? S. 

proportione  habere , quam  AC  ad  DF. Sit  enim 

vt  AB  adDEjita  BC  adaliam.  critigiiurad  mi-  ^ • 

nyrem,quamEF,vekitadEG.to:ai§itur  ACad  ii.bui«. 

totam  DG  eft;vt  AB  adDE-S^d  ACadDC  maiorem  proportionem  habet , quam  i-huius. 
ad  DF.ereo  AB  ad  DE  maiorem  habebit  proportionein,qiian')  AC  adDF.  er  mani 
fefium  eft  totam  AC  ad  rotam  DF  minorem  proportionem  habere , quam  AB  ad 
DE.&;  E minor  fit  proportio  pariis,  totius  maior  erit. 

THEOREMA  XXXII.  PROFO  SITIO.  XXXII. 

Si  tota  ad  totam  maiorem  habeat  proportionem,  quam  ablata  ad  abi  a 


EVCLID.  ELEMENT. 

tam^  O reliqua  ad  reliquam  maiorem  proportionem  hal;el/it  3 qukm  tg, 
ta  ad  totam. 

Habeat  AC  ad  DF  maiorem  proportione, 

quam  AB  adDE.Dico  81:  reliquam  BCadrc-  a S £ 

iiquam  EF  maiorem  proportionem  habere, 

quam  ACadDF.  Sit  enim  vt  A CadDF,ita  P ^ 

jjAaitti.  A B ad  D G.  ergo  et  reliqua  B C ad  reliquam 

GF  eft  vt  AC  adD  F.  Sed  B C ad  E F maiorem  proportionem  habet,  quam  adFC. 
ergo  ctBC  adEF  maiorem  habebit  proportionem,  quam  A CadDF. 

Si  uero  AC  ad  DF  minorem  proportionem  habeat,  quam  AB  ad  D E,  et  reliquj 
BC  ad  reliquam  EF  minorem  proportionem  habebit,quam  AC  ad  DF,  quod  eo. 
dem,  quo  fupra,  modo  oftendetur. 

THEOREMA  XXXIII.  PROPOSITIO  XXXIII. 

Si fint  tres  magnitudines  , 0-  alia  ipjis  numero  aquales  3 haheat(jui 
prima  priorum  ad fecundam  maiorem  proportionem  > quam  prima  po^t  , 
riorum  ad f eundam  $ fecunda  yero  priorum  ad  tertiam  maiorem  propor 
tionem  habeat  3 quam  fecunda pcfierioriim  ad  tertiam : etiam  ex  aquali 
prima  priorum  ad  tertiam  maiorem  habebit  proportionem  3 quam  prim 
pefieriorum  adtertiam» 

Habeat  A ad  B maiorem  proportionem , quam  D ad  E,  & B ad 
C maiorem  proportionem  habeat  , quam  E ad.  F . D''co  ex  fqua 
Ii  A ad  C maiorem  habere  proportionem, quamDad  F.  Qtionia 
enim  A ad  B maiorem  proportionem  habet,  quam  D ad  E;  habe- 
i^.hulus.  bit  permutando  A ad  D maiorem  proportionem,  quam  B ad  E,ec 
eadem  ratione  B ad  E maiorem, quam  C ad  F.  ergo  A ad  D maio 
r'^rnh3betproportionem,quam  C ad  F.  et rurfus  permutando  A 
i}.huiiw.  ad  C maiore  habebit,  quam  D ad  F.  quod  oportebat  dcmdilrare. 

j7Jiuius.  Qrod  fi  prima  priorum  ad  fecundam  minorem  habeat  propor 
tionem,  quam  prima  pofteriorum  ad  fecundam;  fecuda  vero  prio 
rum  ad  tertiam  minorem  proportionem  habcat,quam  fccuda  po- 
fteriorum ad  tertiamifimiliter  demoftrabitur  etiam  ex  fquali  pri- 
mam priorum  ad  tertiam  minorem  proportionem  habere , quam 
primam  pofteriorum  ad  tertiam. 


j N r j z I g X 7 iiv  it. 


E V C L I D I S 
ELEMENTORVM 

LIBER  SEXTVS 


CVM  SCHOLIIS  ANTIQ^VIS, 
ET  COMMENTARIIS 
Vederici  Commandini  VrbinAtis» 


DIFFINITIONES. 

1. 


J 


✓ 


IMILES 
figur?  redi- 
lintx  funt , 
que  etfingu 
los  angulos 
aquales  ha 
bent,etcir 


Reciproca  figura  funt,  qua 
do  in  vtraque  figura  antecede- 
tesjctconfequcntes  rationes 


COMMZVT^RirS. 


fuerint. 

s. 

Ter  antecedetUes , & confequentes  rati* 

«es  intellige  antecedentes , & confe 
quentes  proportiems  terminos:  vtfi 
fmt  duo  reSang^  .ABC  DBE,fitj, 
rtABadBPiiuEE  adBC;dicen 
tur  hae  figurae  reciprocae , feu  ex 
contraria  parte  fibiipfis  refponden- 
tes:  quoma  in  altera  qiddemeji  ter- 
ttujm  antecedens  prome  proportio 
tus,  videlicet  AB,  et  confequens  fe* 
cmdaeBCi  inaltera  vero  efl  confequens  primae  BD  & antecedens  fecundae  EB^junt  autem  £- 
&ae  figurae  etmi  inter  fe  aequas,  ut  deinceps  ojiendetiar. 


£ V C L 1 D.  £ L E M E N 'l', 
I I I, 


Extrema  ac  media  ratione  fecari  r edla  linea  dicitur, quando 
vt  tota  a'd  maiorem  portionem,  ita  maior  portio-ad  minorem, 

F,  c.  C 0 M M F u T ^ n I r s. 

Fxtremaac  Ke&a  ratione  fecari  reda  linea  idcir- 
co dicitur , cjhid  fecetur  induas  partes , quaeproper- 
tionis  termir.’  fim,  rldellcet  extremus  et  medius , nam 
tota  primi  termini  locum  vkinet.  Sit  enimreffa  linea 
UCltadiuifampiindo  B,  eritUCprimustenninus, 
medius, et  EC  extremus. 

1111. 

Altitudo  cuiufque  figura  eft  linea  p erpcndicularis,qux  l verti 
ce  ad  baiim  ducitur. 


proportio  ex  proportionibus  componi  dicitur, quado  prc^#: 
tionum  quantitates  inter  fe  multiplicat^ , aliquam  efficiunt  pro^ 
portionem . 

S C H 0 L I V 


'Proportio  cx  duAbns  proportionibus  f^el  ex  pluribus  componi  dicituf^ 
quando  proportionum  quantitates  multiplicata: faciunt  aliquam  ptopot^ 
tionis  quantitatem.  ' ' 


Habeat  enim  AB  ad  CD  proportionem  datam,  vt  duplam,  vel  tri 
piam,  vel  aliam  aliquam;  CD  vero  ad  EF  fimilitcr  datam  proportio  k • 
nemhabeat.  Dico  proportionem  AB  ad  EF  ccmpofitam  ellcexpro  • '* 

portione  AB  ad  Cb,  et  proportione  CD  ad  EF;  vel  li  quantitas  pro- 
portionis AB  ad  CD  muldplicetur  in  proportionis  C D ad  EF  quan 
Tiratem.taccrequantitatem  proportionis  AB  adEF.  Siteiiim  primii  ^ 

AB  maior,  quam  CD,  et  CD  quam  EFmaior.-Sitq;  AB  dupla  CD,ec  | 

CD  ipfius  EF  tripla.  C^uoniaigimrCD  quidcmipfiusEFtriplaeft,  | 

ipfiusautemCDduplaAB;eritABipfiusEFfcj.tupla:quoniafitri-  | f' 

pium  alicuiusduplicabimusjfietipfius  fextuplum.hocenim proprie  I | . 

cil  compofitio.velhocmodo.Quoniam  AB  ipfiusCD  eftdupla,di-  3 j>  * , 

uidatiir  AB  in  partes  squales  ijmCDjquxfint  AG  CB.  ctquo-  ^ 

niani  CD  eft  tripla  EF,  fqualisaute  A G ipfi  CD;crit  A G iprius.EF 


% 


L t B E R VI.  ^75 

fripla.ideoq;  tota  AB  ipfius  EF  fextupla  eft . quare  proportio  AB  ad  EF  coniungi- 
tur  per  medium  terminu  CDjcompolitacx  proportione  AB  ad  CD,&proportio- 
ce  CD  ad  EF. Similiter  autem  & fi  CD  ficvcrifque  AB  EFminor,idc 
condudetur.SiteninirurfusABquidemtriplaipfiusCD,  CDvero  - • 
ipfiusEF  dimidia.&  quoniam  CD  dimidia  eft  ipfiusEF,&  ipfiiisC 
DtriplaAB;eritAB{efquiaitera  ipfiusEF.  fi  enim  dimidium  alicu-  - 

ius  triplicabimusjhabebitipfum  femei,  & eius  dimidium.  Et  quonia 
ABipfius  CD  eft  tripla,  CD  vero  dimidia EF;quarum  partium  ipfi 
CD  aquajium  AB  eft  trium,  earum  eft  EF  duarum.ergo  AB  ielqui- 
altera  eftipfius EF. proportioigitur AB adEFconneftiturperCD 
medium  tcrminani,c6pofita  ex  proportione  AB  ad  CD,  & propor- 
tione CD  adEF  . Sedrurfusfit  CD  vtrifque  AB  EF  maior:&fic  AB 
quidem  ipfiusCD  dimidia, CD  verofeft}uitertiaipfiusEF.Qupnia  b i T 
igitur  quarum  partium  eft  AB  duarum,earum  CD  eft  qiiattuor;qua 
rum  autem  CD  eft  quattuor,carumEF  eft  trium:&  quarum  AB  dua 
rum,earumdcm  EF  trium.  Ergo  proportio  AB  adEF  rurfusconne- 
dtitur  per  CD  medium  terminumjquf  eft  duorum  ad-tria.  Similiter 
et  in  pluribnSjSt  in  reliquis  cafibus.Et  manifeftum  eft,fi  a compofita 
proportione  vnusquiuis  componentium  auferatur,  vuofimpUeium 
eicfto,  reliquos  componentium  afliimi. 

F E D.  C 0 M M ^ N D I N r S. 

Lege  EHtocim  IncoTmientanjs  in  quartam  propofitionm  fecundi  lihri  oit- 
€hiKedis  de  fph^ra  Cr  Cylindro , dr  in  comtnentirijs  in  vndecimm  propofuith 
nem  primi  libri  conicorum  ^Apollonij. 

THEOREMA  I.  PROPOSITIO  I. 


Triangula  & parallelogramma,  quj^andem  habent  altitudi- 
nemdneerfe  funtjVtbafes. 

Sint  triangula  quide  ABC  AGDj 
parailclogramma  veroEC  CF,quar 
cand  em  habeant  altitudinem,  videli- 
cet perpendicularem  a puniSo  A ad 
BD  du(fram.Dico  vr  bafis  BC  ad  CD 
bafim , ita  efle  triangulum  ABC  ad 
triangulum  ACD ; & parailelogram- 
mumEC  ad  CF  paralielogrammum. 
producatur  enim  BD  exvtraquc  par 
teadpunclaH  L,&ipfiquidum  BCbafi  squalcsquotcnmquepoflantur  BGGH,  / 

ipfi  verobafiCDponarurquotcuqt^qualesDK  KL,  & AG  AH  AK  ALiugatur.  2, 

Quoniam  igitur  CB  BG  GHintcrfeafqualesruntjemnt&triaguIaAHG  ACB 
ABC inter  fefqualia.crgoquotuplex  eft  bafis  HCipfiusBC  bafis,  totnplex  eft  A 
HC  triangulum  trianguli  ABC.Eadem  ratione  quotiiplex  eftLCbafis,  ipfins bafis 
CD, totnplex  eft  & triangulum  ALC  ipfius  ACD  trianguli:et  fi  arqualis  eft  HC  ba 
fis  bafiCL,& triangulum  AHC  triangulo  ALC  eft  2eqiJalc}&  fi  bafis  HC  bafim  CL 
fuperat,&  triangulum  AHCfuperabit triangulum  ALC:&fimift6r,minus.  Quat-  v 
tuor  igitur  magnitudinibus  exiftentibus,  videlicet  duabus  bafibns  BC  CD,  & duo 
bus  triangulis  ABC  ACDjfiimptafunt  fqaemu]tiplicia,bafis  quidem  BC,&  ABC 
trianguli, videlicet  bafis  HC,&  AHC  triagulum:  bafis  vero  CD,&  trianguli  ACD, 
sdiavtcunque  *que  mulupliciSjnempc  CL  bafis,  & ALC  triangulum:atquc  often- 

fum 


E V C L 1 D.  E L r M E N. 


ij-i^uiau. 


fuin  cft  fi  HC  bSfilbafitn  CL  ruperat,&;  triangulii  AHC  fiiperirc  trian?ulu  AL  ^ 
minor,niiniii.cft  igitur  vt  BC  bafis  adl-afin  CD  ,itatrian 
gu!u  ABC  ad  ACD  triagidu.  Etqih  triaguli  ABCdiiplueftparalldogrimuEc, 
h tr;aguli  A CP  parallelogramniii  F C duplum ; partes  aiitcm  eodem  medo  mul^ 
,;iciuni  eandem  tnter  fe  proportionem  habent:  eritn  AB  C triangulum  ad  trian. 


gulum  ACDjita  paralielograinmum  EC  ad  CF  parallclograminiim.  Quoniam  jgj 
turoilenfiim  eftjVt  bafis  BC  ad  CD  bafim,ita  efle  ABC  rriangulum  ad  trianguluia 
ACD;vt  autem  ABC  triangulum  ad  triangulum  ACD,itaparalleiogramtnumEc 
adCF  paralleiogcaminumterit  vt  BC  bafis  ad  bafiin  CD.ita  parallelograinmumE 


C ad  CF  parailelogrammum . Quare  rrianguIaSc  paralleiogramma,  qus  eandem  » 
habent  altitudinem  inter  ie  fuat,vt  bafes.quod  demcnftrare  oportebat,  I 


F.  C.  COMMENTARIIS. 


Sed  & theorema  illud  verum  efi,quod  demqnfirare  hoc  loco  non  putm  effe  dienm. 
Triangula  & paralielogramma  in  squalibus  bafibas  conftituta,  eandem  inter 
propoft^on^iihabent,quameonim  altitudines. 


i 


sint  duo  triangula  ASC  DEF,&  duoparaUtlo^.aTma  CG  EH,  quae  aequales  bafeshaheal 
BC  EF -trianguli  autem  ABC,drpdrallelograrmn  Cc  altitudo  fit  AKiG'  trianguli  DEFjCfpi 
rallelogrammi  EH  altitudo  BLDico  vt  AK.  ai  DL , ita  effe  & triangulum  ABC  ad  triaigidim 
t>EF^  f^parailelc^anmurh  CGcul_EHpar^Udo^ammimt.prodsca,ntur,BC'EF,<^po)i2ntvi 
bafiBC  aequales  quotcumque  BM  MN : ^ bafi  EF  aequales  quotcumque  FO  OTjiungaiUia^ 
AM  AN  DO  D!P:  quet  vero  magnitudines  fmt  \n  CN  aequales  bafi  CB , tota  fmamtir  mif* 
nea  Q^aequales  ipfi  .AK  aliitudinii  quot  fmt  m EV  aequ.des  bafi  Er, tot  fimmtur  hi  limi 
aequales  altitudini  DL . Itaque  queraam  triangula  ANM  AMB  ABC  funt  in  aequalibus  hiju 
bus  conflituta,(^  aequali  altitudine  i etiam  inter  te  aequalia  ermt.  &eademraeione  triangidaB 
EF  DEO  DOT  erunt  kter fieaequalia-Quotuplex igtur  eliimea^pfiHS  AK,totuptex  eflm 
gidm  ANC  trmptli  ABC : & quotiiplex  efl  Inea-R ipfms  DL,  totupkx efi  triangulm  D?£ 
trianguli  DEF'.&fi  £Jit  aequalis  R,& triangidimANC  triangtdo  DTE  aequale  erit,  exprp- 
tniff a-, erit  namque  altitudo  AK,  cuius  tripla  efi  QjequaLs  altltndim  DL,  cuhisipfa  8 efi  iriplA 
fi  vero  ilfit  maior, quam  R,&  triai^umANC  maius  erit, quam  trwsgulwnDTE;  et  fiimnei 
vimus . triangulorum  enim  aequales  bafes  hahentim:,quae  maiori  funt  altitudine , etiam  mmi 
fiirit,alloquifeqHeretitr  totum  parti  aequale  efie.  Cmignur  quattudr.fintmagritudines,  videltt 


.j. — : &ofienfmfitJilitm  J^uperdtR,&triangpilumANC  'fuperaretrki^iilion.DF- 

j-dif-qumii.  jj agqualis,nequale;& fi mhior,mmiis-.erit vtaliitudo-HA  adalttudmi DL,ita  triaj^s& 

i triangulum  .DEF  .Sed  trianguli  ABC  duplum  efi.CC  paralldegraxmwn,  & nianpdi 

DEF duplum  paraUelogrammm  EH; parttf  autem eodemmodomult.niUim eandem  hiket^. 
freportionem-eritpar^elogrammmi  CG  ad  parafietogrsmmsim  EH , vtABC.  irmgulm  d. 
/ triangulum  DEE  ■ Sed  ofienfuteefivtafiitudoAK  adalfitudir.cmDL,  itdefietrkngjilmAS'. 

( C ad  triangulum  DEE.V t igitnr  AK  ad  DL,ita  efi  paraleiognmmtmi  C G .'d  iJJ  psr^e/ogr^ntU  ' 

mum.^are  triangula,<^  paralielogramma  in  aequalibus  hafiiiis  ccnfiituta  esidan  inter fe pra 
portionemhabentfqumeorumaltitudmes.quod^iorijirareoporttbat.  „ 
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L I B E R.  VI. 

THEOREMAII.  PROPOSITIO.  II. 

Si  vni  laterum  trianguli  parallela  quadam  rccla  linea  duda  fue 
rit , proportionaliter  fecabic  ipfius  trianguli  latera : & li  triangu- 
li latera  proportionaliter  feda  fuerint , quae  fediones  coniungit 
reda  linea  reliquo  trianguli  lateri  parallela  erit. 

Trianguli  enim  ABC  vni  laccrumBC  parallela  ducatur 
DE.Dico  vtBD  ad  DA,  itaefleCE  ad  EA.  Jungantur  enim 
BE  GD.triangulum  igitur  BDE  triangulo  CDE  eft  iqualc; 
in  eadem  enim  funt  bafi  DE,&:  in  eifdem  DE  BC  parallelis: 
aliud  autem  triangulum  cft  ADE  : fsd  fqualia  ad  idem  ean- 
dem habetproportionem.ergo  vt  triangulum  BDE  ad  tria 
gulum  ADE,  ita  eft  CDE  triangulum  ad  triangulum  ADE. 

Vr autem  triangulum  BDE  ad  triangulum  Al5E,itaeftBD 
adDA.  nam  cura  eandem  altitudinem  habeant , videlicet 
perpendicularem  apunftoEad  AB  duftam  , inter  fefunt 
vti  bafes . & ob  eandem  cauilam  vt  CDE  triangulum  ad 
triangulum  ADE  , ita  CE  ad  EA  . & vt  igitur  BD  ad  DA, ita  eft  CE  adEA. 

Sed  trianguli  ABC  latera  AB  AC  proportionaliter  feda  fint , & vt  BD  ad  D 
A,  ita  fit  CE  adEA  :&  iimgatur  DE.Dico  DE  ipfiBC  parallelam  efie.ijldcm  enim 
conftruiftis, quoniam  eft  viBD  ad  DA, ita  CE  adEA;vtaute  BD  ad  DA,  ita  eft  BD 
E triangulum  ad  triangulu  ADEjet  vt  CE  adEA,  ita  CDE  triangulum  ad  triangu- 
lum AIDE:  eritiittriangulum  BDE  ad  triangulum  ADE,  ira  CDE  triangulum  ad  uouinu. 
triangulum  ADE.Q^od  cum  vtrumque  triangulorum  BDE  CDE  ad  triangulum 
ADE  eandem  habeat  proporrionem;erit  BDE  triangulum  triangulo  CDE  f quale;  . . 

& funt  in  eadem  bafi  DE.gqiialia  aurem  triangula,  & in  eadem  bafi  conftituta , etia 
in  cifdem  funt  parallelis.ergoDE  ipfi  BC  parallela  eft.  Si  igitur  vni  laterum  trian-  ^ 
guli  p^ailcla  quxdam  refta  linea  dufta  fuerit,proDortionaliter  iecabit  ipfius  tria- 
guli  latera : geli  trianguli  latera  proportionaliter  fefia  fuerint,  qux  fedienes  con- 
iugit  reiSa  linea  reliquo  triaguli  lateri  parallela  cric.quod  oportebat  demonitrare. 

THEOREMA  III.  PROPOSITIO  III. 

Si  trianguli  angulus  bifariam  recetur,fecansautem  angulum 
reda  linea,  fecet  etiam  bafim  5 bafis  partes  eandem  proportio- 
nem habebunt , quam  reliqua  trianguli  latera:  &fi  bafis  partes 
eandem  proportionem  habeant,  quam  reliqua  trianguli  latera;  . 
qus  a vertice  ad  fedionem  ducitur  reda  linea  , trianguli  angu-  * 

Ium  bifariam  fecabit. 

Sictrianguium  ABC,&fccerurangulusBAC  bifariam 
refia linea  AD.-Dico  vtBD  adDC,ita  elTe  BA  ad  AC.  du- 
catur enim  per  Cipfi  DAparallella  CE,  & producta  b A 
conueniateum  ipiainEpundo.  Quoniam  igitur  in  paral- 
lelas AD  EC  incidit  refia  linea  quxdi  AC, erit  ACE  angu 
Ius  angulo  C AD  xqualis.Sed  CAD  angulus  ponitur  arqua 
lis  angulo  BAD  . crgo&  BAD  ipfi  ACE  angulo  xqualis 
erit.Rurfiis  quoniam  in  parallelas  AD  EC  reftalineaBA 
Einddit.cxterior  angulus  BAD  xqualis  eft  interiori  A E 
C.oftcnfus^t  eft  & angulus  ACE  anguloBADfqualis.crgo&ACE  ipfi.AEC- 

T xqualis 


E V C I.  I D.  E L E I?.  E K T. 

{qualis  eri t;ac  proptcrea  latus  AE  squale  lateri  AC.Et  quoniam  vni  laterum  m'ia 
giili  BCE.viddicet  ipfi  EC  parallela  duffa  cflAD ; erit  vt  liD  ad  DC,  ita  B'A  ad  A 
E:  squalisaut  ett  AEipli  AC.eftigiturvt  liDadDC,itaBA  ad  AC.SedfitvtBD 
adDCjitaBAad  AC;&;  AD  iungatur.  Dico  angiilfi  BAC  bifaria  feftu  c(fc rectali 
nea  AD-ijfdcm  enim  conftruiSis  quoniam  cft  vt  BD  adDC , itaBA  ad  AC;  Sed  & 
vtBDadDC,ita  BAad  AE,etenini  vni  laterum  trianguli  B CE , videlicet  ipli  EC 
parallela  ducta  elt  A D:erit  &vtB  A ad  AC, itaBA  ad  AE.  ergo  AC  cft  {qualis  AE, 
ac  proptcrea  & angulus  AEC  angulo  EGA  {qualis.  Sed  angulus  quidem  AECeft 
{qualis  angulo  exteriori  BAD ; angulus  vero  ACE  squalis  alcernoC  AD.quare  & 
BAD  angulus  ipfi  C AD  equalis  erit,  angulus  igitur  BAC  bifariam  feduscftrcfil 
linea  AD.Ergoii  trianguli  angulus  bifariam  fecetur , fccans  autem  angulum  refti 
linea, etiam  bafim  fecet;  bafis  partes  eandem  proportionem  habebunt  ,quamreli* 
quatriangulilatera:  & fibafis partes  eadem  proportionem habeant,quam  reliqua 
trianguli  latera;  qua:  a vertice  ad  feftionem  ducitur  rcfta  linea  trianguli  angulum 
bifariam  fecabit.quod  oportebat  demonftrare. 

THEOREMA  IIII.  PROPOSITIO.  IIII. 

Aequianguloram  triangulorum  laterajqu^  cirCum  «quaks  aa 
gulos.proportionalia  funt : et  homologa  fiuc  eiufde  rationis  fimt 
latera>qu5  aqualibus  angulis  fubtenduntur. 

Sint  {quiangula  triangula  ABC  DCE,quiangulu  t 
quidem  ABC  angulo  DCE,  angulum  vero  A C B an- 
gulo DEC  {qualem  habeant:etpreterea  angulu  BAC 
angulo  CDE.  Dico  triangulorum  ABC  DCE  propor 
tionalia  efi*e  lacera,  qui  funt  circa  equales  angulos , et 
homologa,fiuc  eiufdem  rationis  lacera  effe,  qux  ^qua 
libus  angulis  fubtenduntur.  Ponatur  enim  B C in  diri 
dium  ipfi  CE.  Et  quoniam  anguli  ABC  ACB  duobus 
j7.pijMj.  rectis  minores  funtrfqualis  aut  eft  angulus  ACB  angu 

loDEC>erunt  ABC  DEC  anguli  duobus  rectis  minores,  quare  B A ED  produd* 
inter  fe  conuenient.  producantur,  et  conue  niant  in  pnnfto  F.  et  quoniam  angulos 
tS.piimL  DCE  eft  squalis  angulo  ABC;  erit  BFipflD  C parallela.  Rurfus  quoniam  a-qualis 
eft  angulus  ACB  angulo  DEC,  parallela  erit  A C ipfi  F E.  parallelogrammumigi- 
;4.piimi.  tur  eft  F ACD;  ac  proptcrea  F A quidem  ipfi  C D,  A C vero  ipfi  F D eft  {qua]is.Et 

i.huius.  quoniam  vni  laterflm  trianguliF  B E,  vid  dicet  ipfi  FE  parallela  duaa  eft  A C;  erit 

p.quind.  vtBAad  AF,itaBCadCE.  squalisautem eft  AF ipfi CD.VtigiturBA  ad  CD, 
itaB  CadCE;  et  permutando  vt  A B ad  BC,  itaDCad  CE.  Rurfus  quoniam  CD 
».hmas.  parallela  eft  BF,  erit  vt  BC  ad  CE,  ita  F D ad  DE.  SedD  F eii  {qualis  A C.  cfgovt 

BC  ad  CE,  ita  AC  ad  E D.  permutando  igitur  vtBC  ad  CA,  ita  CE  ad  ED.Itaque 
quoniam  oftenfum  eft,  vt  AB  ad  B C,  ita  D C ad  CE,  ut  autem  B C ad  C A,  itaC  E 
ad  ED;  erit  e.x  arqiiali  vt  B A ad  AC,  ita  CD  ad  DE.  zqiiiangulorum  igitur  trianga 
iorum  proportionalia  funt  latera,  qu{  circum  equales  angulos : ci  homologa , fiue 
eiufdem  rationis  latera  fuut , qu{  aqualibus  angulis  fubtenduntur . quod  aesnon* 
ftrare  oportebat. 

THEOREMA  V.  PROPOSITIO.  V. 

Si  duo  triangula  latera  proportionalia  habeant,  jsquiangula  e- 
‘ runt  triangula,  et  squales  habebunt  angulos,  quibus  homologa 

latera  fubtenduatui-. 

Sint 


<.pr=nii, 

^lanEccc- 

7.qiiinti. 

tt  antece- 
dffiice. 

j.qunci. 

tj.prinu. 
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Shtcluo  triangula  ABC  DEF,  qu* 

JateraDroportionalia  habeant,  fitq;  ut 
AB  quidem  ad  F.C,itaDEad  E F;vt  au 
tem  BC  ad  CA,  ita  EF  ad  FD;  et  adhuc 
vr  B A ad  AC,  ita  ED  ad  DF.  Dico  tria 
guium  ABC  triangulo  DEF  aquiangu 
Jfi  dic,  et  «quales  habere  angulos,qiii- 
bus  homologa  lat«-a  rubtcnduntur,an 
gulum  qu'dem  ABC  angulo  DEF,  an- 
gulum vero  B C A angulo  EFD ; et  pr* 
terea  angulum  B AC  angulo  EDF.  con 

ilicuaturenimad  reftam  lineam  EF,  ctad  punftain  ipFaEF,  angulo  quidem  ABC 
fqnaJis  angui  usFEC:  anpuloautem  BCA  angulus  EFC.  quare  reliquus  BAC  an- 
gulus reliquo  EOF  cft  aquaiis.  idcoq;*quiangulum  eft  triangulum  A B Ctrian- 
eguloEGF-  rri.igulorum  igitur  ABC  ECF  proportionalia funt latera,  aux  circum  Exante- 
f quales  angulos,  e;  homologa  latera  funt,  quf  «qualibus  angulis  fubrendtintur.  caimre. 
ergo vt  AB  adBC,  itaCE  ad  EF.  Scdvr  AB  ad  BC,  i*a  DE  adEF.  Vc  igitur  DE  n.ijuicd. 
fld  EF,  itaGE  ao  EF.  Q^dd  cum  vtraqiie  ipfarum  D E EG  ad  EF  eandem  propor- 
tionem habeat,  erit  DE  ipfi  EG  «qualis. Eadem  ratione  etDF  «pualisFG.  Itaque  j.i^uind. 
quoniam  DEeft  «qualis EG,  comunis  autem  EF;du«  DEEP  duabnsCEEF  «qua 
les  funt,  etbafisDF  bafiFG  «qualis.  angulusigiturDEF  eft  «qualis angulo  GEF,  s.ptiiiu. 
et  DEF  triangulum  «qnale  triangulo  GEF,  et  reliqui  anguli  reliquis  angulis  equa- 
les,quibasfqualia  latera  fiibtenduntur.  ergo  angulus  quidem  DFE  eft  aqualis  an- 
gulo GFE,  angulus  vero  EDF  «qualis  angulo  EG  F Et  quoniam  angulus  FED  eft 
^qualis  angnloG  EF,  et  angulus  GEF  angulo  ABC;  erit  ct  angulus  ABC  angulo, 

FED  «qualis.Eadem  ratione  ct  angulus  ACB  «qualis  eft  angulb  DFE;  et  adhuc  au' 
gulus  ad  A angulo  ad  D.ergo  ABC  triagulum  triangulo  DEF  «quiangulum  erit. 

Si  igiturdiio  triangula  latera  proportional!a  habeant,«quiangui3  erunt  tnangu- 
la;  et  ^d^^ales  habebut  angulos, quibus  homologa  Utera  (ubtenduntur.quod  opor- 
tebat dcmonftrare.' 


THEOREMA  VI.  PROPOSITIO  VI. 


. Si <Jiio  triangula vnum  angulum  vni  angulo  xqiialem  habeanty 
eirca  squales  autem  angulos  laterapr-oportionalia ; arquiangula 
erunt  triangula^  et  aquales  habebunt  angulos^  quibus^squalia  ia 
terafubtenduntur. 


Sint  duo  triangula  ABC  DEF  vnum 
angulum-BAC  vni  angulo  EDF  «quale 
habentia , circa  «qiules  autem  angulos 
latera  proportionalia , fitq;  ut  B A ad 
A C,  ita  E D ad  D F.  Dico  triangulum 
ABC  triangulo  DEF  «quiangulum  elfe, 
et  angahun  qu  dem  ABC  habere  «qua- 
lem angulo  D EF  ; angulum  uero  ACB 
angulo  DFE.  conftituatur  enim  ad  refta 
lineam 'DF,  «ad  puti«ain  ipfaDF,  alte 
rutri  angulorum  BAC  EDF  «qualis  angulus  F D G;  angulo  autem  ACB  «qualis 
DFC*rciiquus  igitur  qui  ad  B reliquo  qui  ad  G cft  «qualis,  ergo  triansulum  ABC 
triangulo  DGF  «quiangulum  eft, ac  proptereavt  BA  ad  AC,  ira  eft  GD  adDF.po  ■< 
tUtur  autem  &Tt  BA  ad  AC,itaED  ad  DF.Vc  igitur  ED  adDF,itaGD  adDF.qua  ’ 
teEDfqualiseftipfiDGi&communisDF.  crgodufED  DF  duabus  GD  DF  ’ 


EVCLID.  ELEMENT. 

^ _ _ *quaIesrunt:&angijIusEDFangu!oG 
^.piinu.  DFcftfqualis.bafisigiturEFeft  equa- 
lisbaHFG:  triangulumqj  3)EF  jqiialc 
triangulo  CDF  , £;  reliqui  anguli  reli- 
quis angulis  aquales,’alterakerijqui- 
busrtqualia  latera  fubtenduntur . ergo 
angulus  quidem  DFG  eft  aqualis  angu- 
lo DFE;anguius  vero  ad  G angulo  ad  E. 
fed  angulus  DFGgqualis  eft  angulo  A 
CB.&  angulus  igitur  ACB  angulo  DFE 
eft  squalis.ponitur  autem  & B AC  angulus  fqualis  angulo  EDF . ergo  & rebqujj 
qai  ad  B squalis  reliquo  qui  adE-^qiiianguIum  igitur  eft  triangulum  ABCtrija. 
gulo  DEF.Q^ate  fi  duo  triangula  vnum  angulum  vni  angulo  arqualem  hahe^ 
circa  fquales  autem  angulos  latera  proportionalia;squianguU  erunt  trianguU^ij 
squales  habebunt  angulosjqiiibus  homologa  latera  rubtcnduntur.quodoftcod^ 
oportebat. 

F.  C.  C 0 M M E N T a K I r S. 


Simt  qui  hoc  etiam  aliter  demonjlrh.  mpoftto  latere  DI  lom 

teriUByCadetDFin  qitoimif altius «4 pmSmDan^ 
load  U ejiaequdts.  Vel  igitiffDEe^aeqmleipfi  ^B,vel  iwjs 
quale.&  fi  qmdem  aequale , erit  & DF  aequale'  ^C.  ergo  & bafis 
ES  bafi  BC,&  reliqui  anguli,  reliqm  arculis  acquaks.Si  vero  DEfil 
iuf  quale ipfi  UB,fit  vrrimi&s bforimmam;  verbi  cauffa ^B.  tmt 
ytBU qd^Cif:c ED.ad DF . ergo permteandavt ^E;  fie C 
^ ad ^F'.&  dstidendo  vi  BE  ad  E^,fi6  CF  ad  F,A- quare  latus.  EF 
paraUelmefi  lateri  BCx& idcirco  angulus  ^EF  angulo  & 
angulus  ^FE  angulo  ^CB  efi  aequalis.qued  ojienfm  oportuit. 


THEOREMA.  VII.  PROPOSITIO  YII,. 


Si  duo  triangula  vnum  angulum  vni  angulos^akm  habeant, 
circaalios  autem  angulos  latera proporrionalia  ^ & reliquorum 
Ytrumque  fimul , Vel  minorenl , vel  non  minorem  redo 
gula  erunt  triangula;  & aquales  habebunt  angulos,  cire2^H(i^ 
latera  funt  proportionalia. 

Sint  duo  triangula  ABC  313EF , vnuni  angulii 
vni  angulo  sQualem  habentia,  videlicet  angula 
B AC  angulo  EOF  squalem,circa  alios  autem  an 
gulos ABC  DEF  latera propordonalia,vt fitDE 
ad  EF,ficut  AB  ad  BC:  &reIiquornmquiad  CF. 
primum  vtrumquefimui  minorem  refto.  Dico 
triangulum  ABC  triangulo  DEF  sqiiianguUim 
clTe;  angulumque  ABC  icquaicm  angulo  DEF, 

& reliquum  videlicet  qui  ad  C reliquo  qui  ad F f- 
qualem.Si  enim  insquaiis  eft  angulus  ABC  angu 
ij-puif'  3o  DEFjvnus  iprorum  maior  erit  .Sit  maior  AB  C:&  conftituatur  ad  raftam  Rne*'* 

ABjgcadpunfcumiaipla  B angulo  DEF  squalis  angulus  ABG.Et  quoniam  ang^* 
!us  quidem  A eftatqaalisanguloD,angulus  vero  ABC  angulo  DEF  : er-it 
AGB  reliquo  DFE  squalis.zqiiiangulum  igitur  eft  ABG  triangulum  triangule^ 
4.hBiuJ.  EF.quare  vt  AB  adBG  ,•  fic  DE  ad  EF ; vtq,-  DE  ad  EF,ficponirur  AB  ad  BC-S'^. 
igitur  A5  ad  BCjficAE  a^  BG.  cum  AB  ad  vtramque  BC  BG  eandeet^ 

bt*® 
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bear  proponlonemjerit  BC  ipfi  BG  a:qua!is;ac  propterea  angulus  ad  C eft  fqualis  j ouinK. 
angulo  BCC.minor  aut  refto  ponitur  angulus,  qui  ad  C.ergo  Sc  BGC  minor  ell  re  5 pr™;- 
fio,&  ob  id  qui  ei  deinceps  eft  AGB  maior  reSio.  atque  oftenfus  eft  anglilus  AGB  i j.primf. 
squalis  angu]o,quiadF.angulus  igitur  qui  ad  F refto  maior  eJl.  atqui  ponitur  mi 
nor  refto,quod  cft  abfurdu.no  igitur  inequalis  cft  angulus  ABC  angulo  DEF.ergo 
ipfi  eft  «quaiis.cft  auce  & anguhis  ad  A fquaiis  ei , qiri  ad  D.  quare  & reliquus  qoi 
ad  ecqualis  reliquo  qui  ad  F.  squiangulum  igitur. eft  ABCtriangtihim  triangu- 
•lo  DEF.Sed  rurfus  ponatur  vterque  angulorum, q ui  ad  C F non  minor' refto . Di- 
co rurfus  &fic  triangulum  ABC  triangulo  DEFaquiahgulum  effe  .ijfdem  enihi 
conftructis  fimiliter  demonftrabinuts  BC  iqualem  ipfi  BG,anguIumq;  ad  C angu 
lo  BGC  squaiem.fedangulusHqnisd  C non.eft  miutrt  recto.  ndiOjnor  igitur  recto 
eft  BGC  .quare  trianguli  BGC  duo  anguli  non  funt  duobus  rectis  minores,  quod  i7.piinii. 
fieri  no  poteft.no  igiturriuulis  inequalis  eft  ABC  angulus  angulo  DEF.ergo  seqiia 
lisneceflario  erft.eft  aute  & qui  ad  A a;qualis  ei,  qui  adD.  reliquus  igitur  qui  ad  C 
reliquo  qui  ad  F eft  fqualis.ac  propterea  triaijgulum  ABC  triangulo  DEF  xquian 
gulumeft.  Si igiturauotriangula  vnum angulum vni angulo  squalem  habeant, 
circa  alios  autem  angulos  laterajvroportionaJia,  & reliquorunrvrrtimque  fimul, 
vel  minorem, vel  non  niinorera  reSo:  squiangula  erufit  triangula, & squales  habe 
buntanguIoSjdrcaqubSproportionaliafunt  lateEa.  qaod  oportebat demonftrare. 


THEOREMA  VIII.  FROPOSITIO.  VI U. 


Si  in  triangulo  redangulo  ab  angtilo  . redo 'ad  bafim  perpendi 
cularisducarurjqusad  perpendicularem  funt  triai^ula- & toti 
ScinterfefirBiUafunt.  * 

Sit  triangulum  redrangulum  ABC,  refiom 
bgbensangohim . B A'C:.  ecipniidio  AatSRd 
perpendicularis  ducatur  AD.  Dico  triangula 
ABD  ADC  totitriangiiloAB  C ,.ct  in^erfe 
fimilia  efle  . Q^ouMm 'enim  arigiilus  BAC 
cft  f qualis  angulo  aDB,  rectus  enim  vterbue 
cft:  et  angulus  qui  ad  B communis  dnobuslMa 
gulis  ABC  ABD:  erirreliqtuis' ACB  fel^ilo  BAD  aqualis,  cquiffigt^um  igl 
tur  eft  triangulum  ABO  triangufo  ABD.  quare' vt  B'C,:qui  fiibteKdiE  dTigiilum  re 
ftum  trianguli  ABC,acf  B A fubrqndehtem  ifigulum  re^m  trian§'u!f  ABD,  .ficipr 
fa  AB  fubtendens  an^ihimqufkd?C-frianguli  ABC,  ad  BD  fubttndemMt  ingulu 
squalem  angulo , qui  adG.  videjfdft  B AD  ipEusiABD  trianguli : AC  ad 

AD  rubtendintem  angumm  qifta'3  B,  comipuheta  duobus  triangliiiV.  drgo  tridft- 
gulum  ABC  trianguteABD  sqirrangulum  e‘{ij  fet prrcA‘Sqnales'ah'gtil6^ lafera  h'ac 
bet  proportipriAUa.  Simile  igitur  eft  triangujumABC  triangulo  ABDJEddem  fd- 
tione  demonf^ittus  etiam  AlX^  tri^gulum  triaugulo  ABC  fiririK  effe'.Ciua,fe' 
■ttrumque  iplbrnm  ABD  ADC  toYf  ABC  tr/angulp  eft  fiEaile.  DfcdiiirUpCr  'triafi- 
^a  ABD  ADC  etiam  inter  fefiniffia  file.  (Quoniam fnlm  anglilus  BDArifliisi 

cft  aequalis  refto  ADC.-Sed  et  BA6-oft-enfus'eft  iq'u3lls-di',  qui  ad  G ffiftrdqiius 
quiad  B reliquoDACsgudlij.  zqyianguIuip^itqr  eft  triangulum  ABD  triangu 
lo  ADC.ergo  vt  B D'tTiabguli  ABDfubtindei^  B'At)  angulum  adD  A trianguli 
ADC  fubtendentem  angulum, qui acTC, aequalem  gr^ulo  BAD,  licipfa  AD  trian- 
guli ABD  fnbtenderfs  angufum,  qci  ad  B,  ad  D C-!u'8tcndenrem  angulum  D A C 
ei, quiad Bjsqualcm;  et adhue BAaiiAC  fiibwhdbn^m angulum re^tfrn  ADC. 
Simile  igitur  db  ABD  triangoiara  wianguio  A DC.  Qi^are  fi  in  triangulo  refta 
^lonb  angulo reftoad  bafim  perpendicularis  ducatur ; que  ad  perpenditsilarenr 
«int  triangula,  ctioti,  etinter  ft,  fiauiia  ii«ic.quod;op<Ma:eba:  dsmonftrare* 
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EVCLID.  tLEMENT. 

COROLLARIVM, 

Exhocmanifeftumeft,  fi  in  triangulo  redangulo  ab  angulo 
^toadhafimpcrpendicularis  ducatur,-  dudam  bafis  partium  mc, 
diam  proportionalem  elTe:  et  adhuc  bafis  et  vniuscuiufque  par, 
tium , latus  quod  ad  partem, medium  effe  proportionale.quodde 
monftrare  oportebat . 

PROBLEMA  I.  PROPOSITIO  IX. 

A data  refta  linea  imperatam  partem  abfeinderc.  | 

Sit  datarefta  linea  AB.  oportee  abipfa  AB  imperatam  par 
tem  abfeindere.  Imperetur  pars  tertia : ct  ducatur  a punfto  A 
qusdamrefta  linea  AC,  qu2  cumipfa  A B angulum  qucmli- 
bet  contineat  i fumatiu-q;  in  A C quod  vispunftumlO  ,ctipfi 
AD  Aquales  ponantur  DE  EC,  dande  iungatur  BC;  et  per  D 
ipfi  BC  parallela  ducatuv  D¥.  Itaqiie  quonia  \ ni  laterum  tria- 
giili  A B C,  videlicet ipfi  BC  parallela duftacft  FD;  eritvc 
CD  adDAjkaBF  ad  FAjdupla  autem  eft  CD  ipfiusDA.  ergo 
«BF  ipfiusFAdupU  erit,  tripla  igitur  eft  BA  ipfius  AF.Q^a  _ 
re  a data  reda  linea  AB  imperatatertiaparsAF  abfdffa^ 
quod  facere  oportebat. 

PROBLEMA  II.  PROPOSITIO  X. 

Datam  rectam  lineam  infectam , dat^c  red^  lincje  feda:  fimilb 
tcrfecare. 

Sit  data  quidem  refla  linea  infefla  ABjfefla  vero  AC.opor 
ter  teflam  lineam  AB  infeflam  ipfi  AC  fefla:  fimiliter  fecare.  A 
Sitfefta  ACin  punflisD  E,&ponariUirita,ut  anguluquem  , 

vis  contineantjiunflaq;BC  perpunfta' quidemDEipfi BC 
paralleli  ducatur  DF  EC:  per  D vero  ip'fi  AB  ducatur  paralie  ^ ^ 

ia  DHK.  parallelogrammumigiturcft  vtrumque  ipCorumF  , r. ■■  h.  . f, 

1.  H HB : acpropterea  DH  quidem  eftiqualisFG,  HKvero 
ipfiGB.Etquoniamvniiaccrum  trianguli  DKCjipfifcilicet 
. KC}«ralleIadnaaeftHE;critvtCEadED,itaKH  adKD.f- 
qualis  autem  eft  KH  quidc  ipfi  BC,  HD  vero  ipfi  CF . eft  igi 
lur  vt  CE  ad ED, ita  BC  ad  CF . Rurfus  quoniam  vni  laterum 
trianguli  AGE,  nimirum  ipfi  £G  parallela  dufla  eft  F D,  vt  ED  ad  DA,  ita  erit  CF 
adF  A.  Sedoftenriim  eft  ut  CE  ad  ED,ica  cfle  BG  ad  CF.vt  igitur  CE  ad  ED,itacft 
BCad  CFi&vtED  adDAjitaGFadFA.ErgodatareflalincainfeflaAB  ^tftt 
fle  lincf  fefl*  AC  fimiliter  fcfta  eft.quod  facere  oportebat. 

F.  C.  COMMENT^FirS. 

hmmn  dijJlmiU  efl,<juod  docuit  Tappus  in  feptimo  lihro  mthemtlcsrm  coUeSionm. 

'Datam  retiam  lineam  in  elatam  proportionem  ficare. 

Sit  data  quidem  rcflalineaABrdata  autem  proportio  quam  habet  C ad 
oporteat  fecare  AB  in  proportionem  C ad  D .Inclinetur  ad  AB  in  quotiis  angulo 
refla  linea  AE:&ipfi  quidem  C aqualis  abfcindatuc  AF^ipIi  veroD  aqualis  FG : ti 
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jufifta  BG  ducatur  FH  ci  paralle!a-Quo 
nia  igitur  vt  AH  ad  HB,ita  cft.  r F ad  F 
G:eft  aut  AFfqiialis  Cj&  FG  ipfi  D:  erit 
vtAH  adHB,  ita C ad  D.  Ergo  AB  fc- 
ftaeftad punctum  H in  proportionem 
C ad  D.qnod  facere  oportebat. 

Exi^jquajtum  in  quinto  libro  tum 
hoc  loco  tradita  fune,  licebit  problema 
abfoiuere  ,quodad  quartam  propofitio'. 
ne  quarti  iiliri  nos  faAuros  recepimus. 

In  datotriagulo  quadratu  defaiberc. 

Sit  datum  trhngulm  UEC,  in 
quo  oporteat  quadratum  deferibe 
re.yeligttUT  datti  triangulum  acu 
tiangidum  efl,vel  reCiangdm, 
vel  obtufiangulm.  Shprimuacu 
Uangidum , atque  dpunUo  B ad 
■ perpendicularis  ducatnr  BD: 
exprpmjfa  diuidatur  BD  in 
punUloEyitaytDEad  EBeandS 
froportionem  habeat , quam  UC 
ad  BD  .deinde  per  Z ducaturFG 
ipfi pariUaa , &apun^ihF 
C ducantur  FH  CKparaHelaeipfi  BD . ^ontam  igkur  'm  triangulo  .ABD  AuBa  efi  FE 
ipfi UD paralleli . erit cmgulils  B E F angulo  BD  id aequalis  ; & angulus  BFE  aequalir  ij.piimi. 
angulo  B^D-.atque  efi  angulus  FBE  ytrique  commwas.  ergo  FBE  thangdm  triangu-i 
loudBD  aequiangulum  efi . Similiter demonftrabmis  triangulum  EBG  aequbngulumip-  ^ imbs. 
fi  DMC.  Ft  i^itr  .AJ>  ad.DB  yitae^FEadEBt&ytBD-ad  DC  ,itaBEadF-G . qua-  iz.pnm:;. 
re  ex  aequali  yt  ^D  adDC,  ita  FE  ad  EC:&  componendo  vt  .AC  ad  CD,ita  FG  ad  GEiconaer 
tendoq^ytDC aiC.AyitaEG  adCF.  SedutBD  od^DCyitaejiBEadEG  .ergpex aequal,yt'BD 
ad  .AC, ita  BE  ad  FG. Itaque  cu  fityt  UC  adSD,  ita  DE  ad  EB,eTit  rarfus  ex  aequali  vt  .AC  ad, 
feipfam,  itiDE,hocefiHFadFG.  ergo  HF  ipfi  FG  efi  aequaBsjac  pxopterea  omnes  HF  FG  ,, 

GK  KH  inter  feaeqdesfuHt. Et  qnomam  FH  efi  paralklaipfiBD : efij, angulus  BD.Are&us) 

^ ipfeKHF refiuserit.eademrationecwnFCfitparallela.AC ycritdfHFG  angidus  reUus.  ij.piimi. 
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defcribetnusyib  angulo  reflo,yelobtufo  ad  latus  oppofition  perpendicularem  ducentes, 
in  triangulo  reBangulo  quadratum  dejcribereiibeat,ita  vt  duo  quadrati  latera  duobus  lateribui 
trianguli  mtanturivt  in fibieSa  figura, ytemur  aheraperpetidicidari,quae  efi  tr. anguli  latus,  ys 
iel\cetBoi,& fimiliter  diuidetur  .AB  m F,ita  yt  .AF  ad  FB  tandem  proisortionem  habeat , qua 
C.A  ad  UB;duceturq,  FGparaUelaipfi  UC,&  GK  parallela  B.A.Et  quoniam  in  triangulo  B.AC 
4ufIaefiFGip{i  ..^Cparait£({t_ifipdluerdemonfirabaMscrianp^ulumBFC  trianguloB.ACae- 
qiMi^ulnme(fe.quareytB.AadlAC,itaBF adFG.efiautemytC.Aad.AB,ita.AF adFB . ex  + 
eequAi  igittsr,yt  C.A  ad  fe  ipfam,  ita  jiF  adFG;  ideo^  .AF  FG  inter  fe  aequales  fisnt.Et  exijs, 
quae  pro.time diximus, fequetur  ,AFGKqnadratm<ffe,quoddeJcriptumefiintriaKgido.ABC, 
atque  Hlad  efi,  quod  fecijje  oportuit.  - ' 

PROBLEMA  III.  PROPOSITIO  XI. 

Duabus  datis  redis  lineis  tettiam  proportionalem  inuc  - 
nire. 

Smtdat*du*re5slinci  AB  AC,& ponantur  ita,  vt  angulum  quem  uis  conti- 
Bcant . oportet  ipfariim  AB  AC  tertiam  proportionalem  inuenire . producantur 
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enim  AB  ACadpfiiSaDEiponaturcj;  ipfi  AC  iequalis  BD- 
& iuncia  BC,ducarur  per  J)  ipfi  BC  parallela  DE.Quo'vam 
igiciif  uni  laterum  trianguli  ADE,u'deliCCt  ipfi  DE  paralie-- 
Ia  ducta  eftBC,ericvt  AB  ad  HOjita  AC  ad  CE. sequalis  au- 
tem eftBD  ipfi  AC.  vt  igitur  BAad  AC,'icaeft  AC  ad  CE. 
Ci^aredatisredislineis  AB  ACierdaproportionalis  inuc 
ta  efi  CE.quod  facere  oportebat. 


PROBLEMA  IIII.  PROPOSITIO  XII. 


Tribus  datis  redis  lineis  quartam  propor- 
tionalem inuenire. 

Sint  dars  tres  retS*  linei  ABC.  oportet  ip 
larum  A B C quartam  proportionalem  iniieni  d 

re. Exponatur dui reda;  line{ DE  DFangulu  /\ 
qiiemuis  EDF  continentes : & ponatur  ipfi  qiii- 
<lem  A fq (talis  DG,ipfi  vero  B aqualis  GE,  & ip 
fi  C squalis  DHiiiindaq;  GH  per  E ipfi  paralle- 
la ducatur  EF.  Itaque  quoniam  vni  laterum  tria 
guli  DEF,  nimirum  ipfiEFparallc'a  dudacft 
GHjCrit  vtDC  adCEjitaDHad  HF.  eft  autem 
DC  ipfi  A aequalis;GE  veroequalisBiJv  DHf-  ^ ^ 

3aalisCvVcigiturAadB  ,itaC  ad  HF.C^jre 
aris  tribus  redislinsis  A B C quacaproportionalisinuecacllHF.quodface’ 
re  oportebat. 


P E n.  COMM^NDINrS  EX  V U 7 T Oi 


Tribusdatisredislineis AB  BC&D,In 
aenire  vt  AB  ad  BC , ita  aliam  quandam  ad 
tpram  D. 

Eurfus  inclinetur  reSa  lines  CH  in  quems  angn- 
io  abfdmdstur  CF  seqnslis  D tlunClsque  BF,ipfi 
j^arjUela  diuam^G.  ergo  rurfus  vt  \ABadEC, 
tu  erit  GF  ad  FC,hoc  efi  ad  D.lnuets  ig-tur  eji  FG. 
quod facere  oportebat. 

PROBLEMA.  V. 

PROPOSITIO.  XIII. 


,,  , Duabus  datis  redis  lineis  mediam  proportionalem  inuenire. 

Sintdats  dui  redi  lines  AB  BC, oportet  ipfa 
pumAB  BC  mediam  proportionalem  inuenire. 
ponantur  in  direftum,&  in  ipfa  AC  deferibatur  fe 
iricircnlus  ADC , ducaturcf;  a pundo  B ipfi  AC 
ad  re3os  angifios  BD,&  AD  DC  iungatur . Quo 
ujjjn  igitur  in  femicirculo  eft  angulus  ADC,  is  re 
dus  efti&qiioniam  in  triangulo  redangulo  ADC 
ab  anguloredo  adbafim  pcrpendieularis  duda 
« or,s.huii»  eftDBjCritDB  bafis  partium  AB  BCmediapro 

portionaIis.Duabus  igitur  datis  redis  lineis  AB  BC  media  proportionalis  iflus* 
ta  eft  DB.quod  facere  oportebat. 

THEO. 
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THEOREMA.  IX.  PROPOSITIO.  XIIII. 

Aequalium  etvnum  vni  aqualem  habentium  angulum  paral- 
ielogtammorumlatera,  qus  circum  «qualem  angulos, ex  contra- 
riapartefibiipus  reipondent : et  quorum  parallelogrammoruin 
vnum  vni  aequalem  habentium  angulum  latera, qu:e  circum  arqua 
Ics  angulos,  ex  contraria  parte fibi  ipfisrelpondent;  ea  inter  le 
funt  aqualia. 

..  Sint  aqualia  parallclograma  AB  BC,  srqualcs  ha- 
bentia angulos  ad  B,  etpcnantnrindireftumDB  B 
E.  ergo  ct  indircftnm  erunt  FB  BG . Dico  parallelo- 
■grammocum  AB  BClaterajqiie  Aintcircum^qnales 
iiqgulos  ex  contrariaparte  fibi  ipfis  refpondere : hoc 
cfi  u:  D B ad  B E,  ita  efle  G B ad  B F . compleatur 
enim  parallclogrammum  FE.  et  qm  parailclogrami 

'AB  ffquaieeftparaIJelqgramoBC,almd2utsm  ali-  o e 

ejuod  eftFEparalieJogrammumjeriE  vt  AB  adFE,ita 

BCadFE.Sed  vtABquideinadFE,  itaeft  - 

DBadBE;vtauteniBGadFE,itaCBadBF.  a.  7 

et  ut  igitur  DB  adBE,itaGBadBF.  ergopa 
'rallelogrammorum  AB  BCIatcra,  quf  circii 
jquales  angulos  ex  contraria  parte  fibi  ipfis  rc  d 
^ondent'.  Sed  ex  contraria  parte  fibi  ipfis  re-  • 

fpondeant  latera,  qufi^cjrcu^^ualqs  anellos;  \ \ 

fitq;  vtD  B adBEjitaG  B ad  BF.Dicoparal-  •• >. 

ielogramum  AB  parallelogramoBCxquale  ^ 

eire.QmenimcIivtDBadB'E,it,j  GBadBF, 

utautem  DB  ad  B E,  ita  A B par^elogrammiim  adparanelogrammnmFE:  et 
'utGBadBFjitaBC  parallclogrammum  ad  parallelograimnUm  FE;  eritec  vtAR 
adF  E,  itaBC  ad  F E.  jquale  iguur^ft  A B paralJelogrammum  parallclogrammb, 
EC.ergofqualium  etvnum  vni  equalem  habentium  angulum  parallelogramorE' 
latera, quf  circum  «quales  angu!os,ex  contraria  parte  fibi  ipfis  refpondcnt : et  quo 
rum  parallelogrammorum  vnam  vni  fquaiem  habentium  angulum  latera,  qu«  cir 
cum  fquaJcs  angulos, ex  contraria  p^tc  fibi  ipfis  refipondentiea  inter  fe  funt  squa-^ 
Ea.quodoporccbatdcmoqftrarc,  ‘ • 

F.  C.  COMMEUT^RIFS. 

Ergo  U indireftum  erunt  FB  eium  avguW  FBD  TEE  atqudes  dushus-rttftsl-  ^ 

fed angulus EBGpomtur  aeaudis  angHloTBD.tmpili igaur.  FEE, EBG duobus reU»  fmtiqHu-* 
ks,acfropterea  reSsclhieiFB  BCmxUreSm/ibiipfiserunt.  . 

THEOREMA  X,  PROPOSITIO.  XV.  .>  t 
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Aequalnim,^c  vhum  vni  aqualem  habentium  angulum  triangu 
lorum  latera, qu£  circupj  aquales  angulos, ex  contraria  partc.fibi 
y)ns  reipondent : et  quorum  triangulorum  vnum  vni  arqualem  ha 
bentium  angulum  latera  j qiif  circum  jequales  angulos,  exconW 
ria  p^e  fihi  ipfis  refpondentjca  inter  fe  funt  jquatia.  ^ 

..Sjn:  triangula  ABC  ADEvnunrangulumVnrangalofqualcm habentia,  angni 
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hsin  'cilicttB  AC  angulo  DAE.  Dico  triangulorum  ABC  ADE  latera,  qugcirctiai 
f quales  angulos  ex  contraria  parte  libi  ipfis  refpondcrc,  hoc  cft  vt  C A ad  ADj  iti 
ene  E A ad  A B.  ponan-.ur  enim  ita  vt  in  di 
re&umficCAipfi  AD.ergoetEAipfi  AB  ^ ^ 

in  direftiim  erit;  ct  iungatur  B D.  <^onia 
igitur  triangiiluni  ABC  aqualeeUtrun- 
Io  ADE,aIiud  auteeft  ABD;  critvt  CAIi 
triangulum  ad  triangulum  BAD,  itatrian 
gulum  ADE  ad  triangulum  B AD.  Sed\t 
triangulum  quidem  CABad  BADtrian- 
gulumjiia  C A ad  A D;  ut  autem  triangu- 
lum EAD  ad  ipfum  BAD,  ita  E A ad  AB.  etut  igitur  CAad  AD.itaEA  ad  AB. 
Q^are  triangulorum  ABC  ADE  latera,  qu2  circum  fquales  angulos  ex  contraria 
parte  libi  ipfis  refpondent.  Sed  cx  contraria  parte  fibi  ipfis  rcfpoiKlcant  latera  tria 
gulorum  ABC  ADEictficytCAad  AD,  itaEAad  AB.  Dico  triangulum  ABC 
triangulo  AD£ aquale efle.  lunda enim rurfus  BD,  quoni.amvtC  A ad  AD, ita 
eftEAad  AB;u:autem  C A ad  AD,  ka  ABC  triangulum  ad  triangulum  BAD; 
et  ut  EA  ad  AB  ,ita  triangulum  EAD  ad  BAD  triangulum : erit  ut  ABC  rriait. 
gulum  ad  triangulum  BAD,  ita  triangulum  EAD  ad  BAD  triagulum.  Vcniraqfle 
igitur  triangulorum  ABC  ADE  ad  triangulum  BAD  eandem  habet  prpportionQ 
ac  propterea  atquale  cft  ABC  triangulum  triangulo  ADE.  squalium  igitur  et  vna 
vni  f qualem  habentium  angulum  triangulorum  latera,  qus  circum  eqiialesanga- 
los.ex  contraria  parte  fibi  ipfis  rerpondent-.ec  quorum  triangulorum  vnu  vnizqna 
lem  habentium  angulum  latera, qu*  circum  squales  angulos  cx  contraria  partefi 
bi  ipfis  reipondenr,ea  inter  fe  fune  fquaIu.quod  demonftrare  oportebat. 

S C H 0 L I V 


zAe^KiAngulis  dumtaxat  triangulis  contingit  proportionalia  lateri 
habere  i non  etiam  latera  ex  contraria  parte  fibi  ipfis  proportione  refion- 
dentia.iAei^ualibus  autem ^et  aquiangulis  latera  quoque  ex  cfitri^r^fit 
te  refifondentia  habere  contingit-,  equalia  enim  funt  latera:  a qualita- 
tis autem  proportio  ad fie  ipfiam  conuertitur , hoc  efi  ex  antecedente  fiuni- 
pto  & confiequente  eadem  eSi,  O^diff^erens . lAt  aqualibus  quidem  ..is* 
njnum  angulum  aqualem  habentibus  contingit  filum  Utera  habere  exeo 
traria parte  refij)ondentia,mn  tamen  omnia  ,fidqua  circum  lequahstn 
gulos  confidunt,  .^are  alia  quidem  filum  proportionalia  habent  lateri, 
alia  '^ero  6^ proportionalia,^^  ex  contraria p-arte  rejfiondentia..^  fiait 
^prima  quidem  ^quiangula  & non  aqualia : fecunda  -vero  aqualU,  V' 
njnum  angulum  habentia  aqualem,  non  tamen  aquianguU : reliqua-au- 
tem(sr  aqualia,e!y  aquianguU  fiunt. 


theorema  XI.  PROPOSITIO,  xyi/  . 

Si  quattuor  reda^  lineae  proportionales'  fuerint  ^ rcdanguhini 
extremis  contentam  aquale  eft  ei  redangulo , quod  medijs  cpnrk 
netur  : &ri  redangulum  extremis  contentum  aquale  fuerit  ci., 
quodmedijs  cotinetur,  quattuorre.ilgline^  ^roportjqndesciut; 

' ■'  ' Sint 
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Sint  qisattuof  re  A*  line*  proportiona- 
JjsAB  CD  e Fjfitqiicvt  ABad  CD,  ita 
gaciF . Dico  reAangnlum  contentum  re- 
fiis  lineis  AB  F equalcefle  ei , quod  ipfis 
CD  E continetur.  Ducamur  enim  ipun- 
etisA  CipflsAB  CDad  rcclos  angulos 
AG  CH;ponaturq;  ipfi  quidem  Fsrqtiaiis 
AC  : ipfi  vero  E squalis  CH;&;  coniplean- ' 
rur  BG  DH  paraliciogramma . Quoniam 
jgicur  eft  vt  AB  ad  CD , ita  E ad  F ; cit  au- 
tem E 5qtialisCH,&F  ipfi  AGrerit  vt  AC  ad  CD , itaCH  ad  AG  .paralielogram- 
morum  Igitur  BC  DH  latera  , quz  circiHn  squales  angulos  ex  contraria  parte 
fibiipffs  refpondent.quoniam  autem  squiangulorum  parailelcgrarnmormn  late-  i+  huiu;., 
ra,quf  circum  squales  angulos  ex  contraria  parte  fibi  ipfis  refpondent  ,ea  inter 
fi  fiint  Sqaaliatijrgo  paraireiegramniiim  BG  arquale  eft  parallelogrammo  DH;‘  ac- 
qHC-cft -parailelogrammum  quidem  B.G , quod  reftis  lineis  AB.  F continetur;  g{^ 
enim  AGfqualisF;paralleIogramu  veroDH  quod  corinetur  ipfis  CD  E;  cum  CH 
ipfi  E fit  squalis,  reftangnium  igitur  contentum  A B F eft  squale  ei, quod  ipfis  C 

E contin£tup.S-edc*iiknguiuni-cont€ntiiiH  AB- Ffitequak  a, qaod-Q')  Econ 
tinctur-DTco  quattuor  reAas  lineas  proportionales  efle,  videlicet  vt  AB  ad  CD,ita 
E adF.ijrdem  enimcenfifucrisquoniamreAangtilu.m-contentumAB  F eft  fflua- 
le  ei , quod  CiD  E continetur : atque  eft  contentum  quidem  AB  F reftangulutn  B 
€, -etenim  AG  eft  squalis  F.-contentum  vero  CD  E eft  reftangulumDH, quod  CH 
ipCi  E fiesqualis  : erit  parallelogrammuniBG squale paraiidogrammoDH;&: 
iuntsqu!angu!a.squa!ium auiem, 5:squian§u!oriimparaHeiogrammorumlater  i4.1‘a!a3.- 
ra,qus  circum  squales  angulos  ex  coatraria  parte  fibi  ipfis  refpondent.  quare  vc 
AB  adCDjitaCHad  A G:  squalis  autem  eft  CH  ipfi  E,  & AG  ipfi  F-.Vr  igitur  AR  ■ - 

ad  CD , ita  E ad  F.Ergo  fi  quattuor  re-fts  line?  proportionales  fuerint,  redangulu 
extremis  contentum  cqiialc  eft  ci,quod  msdijs  continetur:  & fi  reAangulum  extte 
inis  contentum  fquale  fuerit  ci , quod  medi/s  contineturjquattuor  refts  iicej  pro- 
portionales erunt.quod  oportebat  dcmonftrarc, 

THEOREMA  XIL  PROPOSITIO  XVII. 

Si  tres  reds  liiie^  proportionales  fuerint , redanguliim  extrer. 

mis  contentum  jquale  eft  ei , quod  a media  fit,  quadrato : & fi  re.r 
^angulum  extremis  contentum  fquale  fuerit  ei,  quod  4 media 
fit,quadrato;tresredfline^proportionales  erunt.  -- 

Sinrtres  redts  lines  proportionales  A 
B C:&fifvtAadB,!taBadC.Dico  recta 
gulum cotcnru A Cfqua]ecfleei,quoda 
«ledia  B fir,quadrato.ponatD'r  ipfi  B squa 
lisD.Et  quoniam  vt  AadB,  itaB  ad  C,s- 
quaiis  autem  B ipfi  D;erit  vt  A ad  B , itaD 
ad  C.Si  autem  qdittubr  re&e  line?  propor 
tionales  fuerint  reftangulum  extremis  c6- 
.tentum  eft  squale  ei,  quod  medi/s  contine 
tur . ergo  reftangulum  AC  contentum  eft 

aquale  ei , quod  continetur  BD . Sed  rcftanguhim  conteRtum  BD  eft  equalc  qiia- 
dratOjquod  fit  ex  ipfa  B, -etenim  B eft  squalis  D.retTtangulum  igitur  contentum  A 
C eft  squale  cijOiiod  ex  B fit,quadrato.Scd  reftangulum  contentum  AC  squale  fit 
■quadrato,  quodiitex  B.  Dico  vt  A ad  B , ita.elfe  B ad  C . i/fdem  eaim  conftruftis 

F 1 quoniam 


E V C L I D.  E L E M E N”. 

^iioniamrcctangulum  concentum  AC 
iqualecfi  quadrato  > quod  fit  ex  B;  at 
quadratHm,quo£lfitexBcft  reftangu- 
Jum.quodipfisBD  concinetur,eft  enim 
B fquaiisipfiD:critredangu]um  con- 
tentum AC  squale  ei,  quodBD  con- 
tinetur . Si  autem  reftagtiiuni  exttemis 
contentum  squale  fuerit  ei,  quod  me- 
dijs  c5tinetur,quattuorreds  lines  pro 
portionales  erunt . cft  igitur  vt  A ad  B, 
ita  C ad  D.equaiis  autem  B ipfi  D.crgo 
vt  A ad  B,ita  B ad  C.Si  igitur  tres  reds 
Jineg  proportionales  fuerint,  redangu- 
luni  extremis  contentum  eft  squale  ei, 
quod  a media  fit,quadraro:&  fi  redangulum  extremis  contentum  sqiiale  fuerit  eij 
quod  a media  fit, quadrato, tres  reds  liflef  proportionales  erunt . quod  oportebu 
«monftrare. 


PROBLEMA  VL  PROPOSITIO.  XVIII. 


ij,  piimi. 


Piffi.1.  fcn- 
os. . 


A datareda  linea  dato  redilineo  fimile , & fimiliter  pbGtum 
redilineum  defcriberc. 

•Sit  data  reda  linea  AB, -datum  autem  re- 
dilineu  CE.  oportet  a reda  linea  AB  redi- 
lineo  CE  fimile,&  fimiliter  pofitu  rcdilineu 
dcfcribere.Iiingatur  DF,  & ad  redam  linea 

AB, &  ad  pudain  ipfa  AB,  angulo  quide  G 
fqualis  angulus  conftituatur  G AB;  angulo 
sutemCDF  angulus  ABC  . reliquus  igitur 
CFD  angulus  reliquo  AGB  eft  squalis,  er- 
go squiangulum  cftFCD  triangulum  trianguIoGABjacproptercavtFDadCB, 
ita  FC  ad  G A,&  GD  ad  AB.Rurfus  coftituatur  ad  reda  lineam  BG,&  ad  pundaia 
ipfa  BG  angulo  quidem  IDFE  squalis  angulus  BGH;anguIo  autem  FDE  squalisG 
BH  . ergoreliqiuisqiii  ad  E reliq  uo  qui  ad  H eft  squalis,  squiangulum  igitur  eft 
triangulum  FDE  triangulo  GBH . quare  vt  FD  ad  GB,itaFE  ad  GH,&  ED  adHB. 
oftcnfum  autem  eft  &vtFD  adGB,itaFC  adGA , & CD  ad  AB.  &vt  igitur tCa4 

AC, ita  CD  ad  ABj&FE  adGH.&adhucED  ad  HB.itaque  quoniam  angulus  qui- 
dem CFD  eft  squalis  angulo  AGB;  angulus  autem  DFE  angutb  BGH;erit  otnsG 
FE  angulus  toti  AGH  squalis-Eadem  ratione  & CDE  eft  sqtialislpfi  ABH:  & ptif 
terea angulus  quidem adCangulo ad  Afqualis, angulus veroadEangulo  adH. 
equiangulum  igitur  eftA.H  ipfi  CE,&  latera  circum  squales  ipfi  angulos  habn 
proportionalia.Ergo  redilineum  AHredilineoCEfiinile  erit . A data  igitur  ted» 
lineaABdatoredilineoCEfimile^fimiiitcrpoficuinredilincum  AH  defcri^-B 
cft.quod  facere  oportebat. 


THEOREMA  -XIII.  PROPOSITIO- XI  X. 


Similia  triangula  inter  fefuntindupla  propoitionc  ktoTiffl 
homologorum. 

Sint  fimiiia  triangula  ABC  DEF  habentia  angulum  ad  B squale  angulo  adE;2: 
fit  vt  AB  ad  BC,ita  DE  ad  EF;ita  vt  latus  BC  homologii  fit  lateri  F.Dico  ABC  tria 
golum  ad  rriauguliuuDEF  dupIam.proportioacmhabere-cius^quamhabetBCad 
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LIBER 
EF.Sumaturenim  ipiaruin  BC  EF  tertia  propor 
tionaJis  BG,vt  fit,ficut  BC  ad EF,ica EFad  BG:& 
jugatur G A.  Quoniaigitur  vt  ABad  BC  jka  eft 
DE  ad  EF;et;t  permutando  vt  AB  ad  DE,itaBC 
ad  EF.Sed  % t BC  ad  EF,  ita  EF  ad  BG.&  vt  igitur 
ABad  DE,itaEF  ad  BC.  quare  triangulorum  A 

BG  OEFlatcra,qu2circum$qnaiesangu!osex  _ 

contraria  parte  fibi ipfis  refpondenc  .quorum  B A c i F i5.huius. 

aurem  triangulorum  vnum  vni  $quai'em  haben- 
tium angulum  latera,qu$  circum  squales  angulos  ex  contraria  parte  fibi  ipfis  re- 
fpondent,ea  inter  fe  fqualia  funt.squale  igitur  eft  ABG  triangulum  triangulo  DE 
F.Et  quoniam  eft  vt  B C ad  EF,ita  EF  ad  BG;  fi  autem  tres  refis  lines  proportiona  Diffinit,  u 
les  fint, prima  ad  tertiam  duplam  proportionem  habet  eius, quam  habet  ab  fecun-  «lamu. 
dam:habebit  BC  ad  BG  duplam  proportionem  eius,  quam  nabet  BC  ad  EF.Vt  au 
tem  BC  ad  BC , ita  ABC  triangulum  ad  triangulum  ABG.  ergo  & ABC  triangu-  i huius. 
Ium  ad  triangulum  ABG  duplam  proportionem  habet  eius , quam  BC  ad  EF . eft ' 
autem  ABG  triangulum  triangulo  DEF  fqua2e.&:  triangulum  igitur  ABC  ad  trian 
gulum  DEF  duplam  proportionem  habebit  eius , quam  habet  BC  ad  EF.Quare  fi- 
miiia  triangula  inter  fe  in  dupla  funt  proportione  laterum  homologorum . quod 
oftendere  oportebat. 


COROLLARIVM. 

Exhocmanifeftum  eft, fi  tres  redfline?  proportionales  fue- 
rint , vt  prima  ad  tertiam , ita  efte  triangulum , quod  fit  a prima 
ad  triangulum , quod  a fecunda  fimile,  &fimiliter  deferiptum: 
quoniam  oftenfum  eft  vt  CB  ad  BG,ita  ABC  triangulum  ad  trian 
gulu  ABG, hoc  eft  ad  triangulu  DEF.  quod  oftendere  opoitebat, 

THEOREMA  XIIII.  PROPOSITIO  XX. 


Similia  polygona  in  fimilia  triangula  diuiduntur,&  numero 
«qualia,  & homologa  totis  : & polygonum  ad  polygonum  du- 
plam proportionem  habet  eius  , quam  latus  homologum  habet 
ad  homologum  latus. 

Sint  fimilia  polygona  ABCDE 
FGHKL,&  fit  AB  homologum  ip 
CFG  . Dico  polygona  ABCDE 
FGHKL  in  fimilia  triangula  diui- 
di,&  numero  sqiialia,  & homolo 
ga totis  :& polygonum  ABCDE 
ad  polygonum  FGHKL  duplam 
proportionem  habere  ei«s,  quam 
habet  AB  ad  FG.  Jungantur  BE 
EC  CL  LH.  & quoniam  fimile 
<ft  ABCDE  pcJygonum  polygonoFGHK^angiilus  B AE  angulo  CFL  eft  sqn*-  ^ 
lis:atqueeftvtBAad  AE,itaGFadFL.  Quoniaraigiturduotriangula  funtABE 
FGL  vnum  angulum  vni  angulo  squalem  habentia ; circum  squales  autem  angu- 
los latera  propordonalia:erit  triangulum  AEE  triangulo  FGL  squiagulum . ergo 
«cfimilc.angulus  igitur  ABE  yqualis  eftanguloFGL . eft  autem  & totus  ABC  zn- 

golus 


i.buius. 
ji.tjuinB. 
I huius. 


i:  V i 1 1 u.  i!  L'  t M L'  N r. 


•‘gulusaqiuilis  loci  tCH,  pro- 
pter fimilitudinem  polygono- 
rum, ergo  reliquus  EBC  reli- 
quo LGH  eft  atqualis  . Et  quo- 
niam ob  iirailitudinem  trian- 
gulorum ABE  FGL,  eftvtEB 
ad  BA , ita  LG  ad  GF  . Sed  & 
' propter  finiilic  udi  nem  polygo 
noruiF.,vt  AB  ad  BC,itaeftFC 
ad  GH;  erit  ex  *q  uali  vt  EB  ad 
BCjitaLGad  GH.&circiim 
aequales  angulos  EBC  LGHla 


terafuntproporticmalia . fquiangulnm  igitur  cll  EBC  triangulu  triangulo  LGH. 
<^uare  6c  fimiie.Eadem  ratione  &ECD  triangnium  /imilc  eft  triangulo  LHK.Simij 
liaigiturpoIygonaABCDE  FCHKLinfini!liatriaguIadiuidiintur,C:uumeroa. 
qualia.Dico  & homologa  totis, hoc  eft  vt  proportionalia  fint  triangula,  & anteece- 
dcntiaquidemefleABE  EBC  ECD, conrequentiaaucipfonimFGL  LGH  LHK- 
& ABCDE  polygonii  ad  polygonu  FGHKL  dupla  proportione  habere  eius,quali 
tiishomcloguni  habet  ad  homologum  latus;  hoceft  ABadFG  .lunganiureninj 
AC  FH.Et  quoniam  propter  fimilitudinem  polygonorum  angulus  ABC  eft  foi» 
lisangu!oFCiH,atqiieeft  vt  AB  ad  BC,icaFC  adGH;  erit  triangulum  ABC  tnaa 
gulo  FCH  cquiangulum.a.qua!is  igitur  eft  angulus  q^uidem  B AC  angulo  GFH,aii  , 
gtilus  vero  BCA  angulo  GHF.prfterea  qih  fqiialis  eft  BAM  angulus  angulo  GfN,  i 
oftenfus  aiitcm  eft  & ABM  angulus  aiqualis  anguloFGN;  erit  & rcliqaus  AMBreli 
quo  FNG  ^qualis.ergo  equiangulum  eft  ABM  triangulum  triangulo  FGN.  Siraffi 
ter  oftendemus  & triangulum  BMC  rriangulo  CNH  equiangulum  elle . Vtigitof 
AM  adMB,  ita  eftFN  adNG,& vt  BMadMC,itaGN  adNH.  quare  & ex  equalivt 
AM  ad  MCjita  FN  ad  NH.Sed  vt  AM  ad  MC,ita  AB.M  triagiilu  ad  triagulu 
triagulu  AME  ad  ipsu  EMC, inter  fe  enim  funf  vt  hafes-Sc  vtvnti  anteccdetifi  advni 
confieguentiumjita  omnia  antecedentia  adomnia  confequetia.Vt  igitur  AMB  trii 
guluin  ad  triangulum  BMC , ita  triangulum  A.BE  ad  ipuim  CBE.Std  vt  AMB  adB 
MC,  ita  AMad  MC.  & vt  igitur  AM  ad  MC,ita  ABE  triagulu  ad  triangulu  EBC.Ei 
de  ratione  &vtFN  adNHjita  FGL  triagulu  ad  triagulu  GLH.atq;  eft  vt  AM  adM 
Cjita  FN  ad  NH.  ergo  & vt  triagulu  ABE  ad  triagulu  BEC,ita  triangulum  FCi-  ad 
GHL  trianguliim:&  permutando  vt  ABE  triangulum  ad  triangulum  FCL,itatria 
gulum  EBC  ad  triangulum  GFdL.Similiter  oftendemus  iundtis  BD  GK,  & vt  BEC 
triangulum  ad  triangulum  LGH, ita  efte  triangulum  ECD  ad  triangulum  LHK.fe 
qmeftvt  ABE  triagulu  ad  triagulu  FCC,rta  triagulu  EBC  ad  triagulu  LGH,  &ai 
huc  triangulum  ECD  adipfumLHKient&vt  vnum  antecedentium  ad  vnumco»  1 
feqiie  nduni,fic  omnia  antecedentia  ad  omnia  confequentia,  ergo  vt  triangulum  A I 
BE  ad  triangulum  FGL, ita  ABCDE  polygonum  ad  polygonum FGHKL.SedAS  ' 
E triangulum  ad  triangulum  FGL  duplam  proportionem  habet  eius  ,qnam  latas 
homologum  AB  habet  ad  homologum  latus  FG ; fimilia  enim  triangula  in  dupli 
funt  proportione  larernm  homologorum. ergo  Hc  ABCDE  polygonum  ad  polygo 
num  FGHKL  duplam  proportionem  habet  eius, quam  AB  larus  homologum  hi^ 
betad  FG  homologum  latus. Similia  igitur  polygona  in  fimilia  triangula  diuidua 
tur  , & numero  iqiialia:&  homologa  totis,  et  polygonum  ad  polygonum  duplam 
habet  proportionem  eius , quam  habet  latus  homologum  ad  homologum  latus, 
quod  oportebat  deinonftrare. 

Eodem  modo&infimilibus  quadrilateris  oftendetur  ea  efle  in  dupla  propen- 
tione  laterum  homologorum.oftenfum  autem  eft  & in  triangulis.  ; 


C O R O L L A R I V M P R I M V M. 

Ergo  vniuerfe  fimiles  ret^ilinec  figurg  inter  fe  fnnt  in  dupU 

propof' 


L I B E R V I.  8o 

proportione  homologorum  laterum  .&  (i  ipiarum  A 
B IG  tertiam  propoitionalem fumamus  , qug  litXj  ' 
habebit  AB  ad  X duplam  proportionem  eius,  quam 
habet  AB  ad  IG  . habet  autem  & polygonum  ad  r 
polygonurn,  & quadrilaterum  adquadrilaterum  du 
piam  proportionem  eius  , quam  latus  homologum 
habet  ad  homologum  lacus , hoc  eft  AB  ad  FG . atque 
oftenfura  eft  hoc  in  triangulis. 

COROLLARiVxM  SECVNDVM.  ^ ^ 


Vniuerfe  igitur  manifeftum  eft , fi  tres  reft^  linee proportiona 
les  fuerintjYt  prima  ad  tertiam , ita  effe  figuram , qu^  fit  a prima 
adeam,  qusea  fecunda, fimilem  & fimilit-er  defcriptam,.  quod 
oftendere  oportebat. 

Oftedemus  etiam  aliter  & expeditius  homologa  cflc  triagula. 


Exponatur  enim  rurf«s  polygo 
naABCDE  FGHKL,& iiigicur 
BE  EC  GL  LH . D eo  vr  ABE 
triagulfi  ad  triaguIuFGL , ita  clTc 
triagulu  EBC  ad  triagulu  LGH; 

& triagulu  CDE  ad  iprum  HKL. 

Qm  enim  fi  mile  eft  ABE  triagulu 
triagulo  FGL;  habebit  ABE  trian 
gulu  ad  triangulQ  FGL  dupla  pro 
portione  eius , quam  habet  BE  ad 
GL.Eade  ratione  & triagulu  BEC 
ad  GLH  triangulum  duplam  proportionem  habet  eius,quam  BE  ad  GL.eft  igitur  „ 
vt  ABE  triangulum  ad  triangulum  FGL,  ita  triangulum  BEC  ad  GLH  triangulu. 
Rurftis  quoniam  fimileeft  triangulum  EBC  triangulo LGH^habebit  EBC  triangu 
Jum  ad  triangulum  LGH  duplam  proportionem  eius  ,,quam  reda  linea  CE  habet 
ad  reftamHX;E4demratioaei&--ECD  triangulum  ad  triangulum  LHK  duplam 
proportionem  habet  eiusjquam  CE  ad  HL.eft  icitur  vt  triangulum  BEC  ad  trian- 
gulum LCHjitaCED  triangulum  ad  triangulum  LHK.oftenfum  autem  eft  & vt  E 
BC  triangulum  ad  triangulum  LGH,itatrianguliim  ABE  ad  triangulum  FGL. er 
go  S:vr  triangulum  ABE  ad  triangulum  FGL,  ita  triangulum  BEC  ad  GLH  trian 
gulum , & triangulum  ECD  ad  ipfum  LHK . 8c  vt  igitur  vnum  antecedentium  ad 
vnum  conlequentium,fic  omniaaatcccdentiaadoniniaconfeqacnQa,SircIiqua 
vt  in  prigiri  dempnftratione.quod  ipAim  dembnftrare  oportebat. 


-THEOREMA  XV.  PROPOSITIO  XXI. 

Qus  eidem  redilinep  funt  fimilia , & inter  fe  fimilia  funt.  ^ 

Sit  enim  vtrunoque  rcSaKneorum  A B fimilc  redrilineo  C . Dico  & redcilineuta 
A reftilineo  B fimOcefic . €^oniam.fea!m fimileeft- A reftilincum  te^riJineo  C , &i. 
ipfisfquiangulumeriCj&ccircamiquales  ax^ulos  latera  habebit  proportionalia. 

Eurfua  queniaaifimtle  eft  re&ilineum  B recliliiico  C,fquianguluin  ipfi  crit,&  cir-  • 

cum 


X 

E V C L 1 J). 

ttiin  iqualcs  angulos  latera  pruportio 
nalia  liabcbit.  Vcrumqiic  igiiiir  rcftili- 
flcorumA  Bipll  C xquiangiiliim  cft, 
£c  circum  aquales  angulos  latera  liabct 
proportionalia.  Q^arf^A;  rcctilincum 
A ipfi  B cft  a-quiaiigulum , latcracj;  cir- 
cum aquales  angulos  proportionalia 
habetj  acpropterca  AipfiBeft  fimile. 
^uod  deinonltrarc  oportebat. 

THEOREMA  XVI. 


PROPOSITIO.  XXII. 


itkuiur. 


Coro.io.hu 

si.quiud 


u.liuius. 


Si  quattuor  refls  linei  proportionales  fuerint,  & reflilinea, 
qusc  ab  ipfis  fiunt,  fimilia  & iimilitcr  deferipta  proportionalia 
erunt . Et  fircdilinca , qui  ab  ipfis  fiunt,  fimilia  &fimiliterJcs 
feripta proportionalia  fuerint , & ipfi  redi  linei  proportiona. 
Ics  erunt. 

Sint  quattuor  reftse-line*  pro- 
portionales AB  CD  EF  GH:& 
vt  ABadCD,itafitEF  adCH.do 
feribanturq;  ab  ipfis  quidem  AB 
CD  fimilia  S:  fimiliter  pofitare- 
ftiliaeaKAB  LCD : ab  ipfis  ve- 
ro EF  GH  deferibantur  reflili- 
nea  fimilia , & fimiliter  pofiraMF 
NH.Dicovc  KAB  reftilineumad 
rectiJineum  LCD , ita  efle  rectili- 
neu  MF  ad  ipfum  NH  rectilineu. 

Sumatur  enim  ipfarum  quide  AB 
CD  tertia  proportionalis  X;  ipfa- 
rumveroEF  GH  tertia  propor- . 
tionalis  O . Et  quoniam  eft  vt  AB 
ad  CD,  itaEF  ad  GH:  vt  autem  C 
D ad  X, ita  GH  adOjerit  exequa- 
li  vt  AB  ad  X,  ita  EF  ad  0 . Sed  vt 
AB  quidem  ad  X,ita  cft  rectilineum  KAB  ad  LCD  reftilincumrvt  autem  EF  ad  0, 
ita  reftilineum  MF  ad  rcdiilineiim  NH.  Vt  igitur  KAB  reftilineum  ad  reftilineum 
LCDjitaeftredilineumMF  adNH rectilineum. Sedfitvt KAB  ridilineum  adre- 
ftilineum  LCD,ita  rcdilineu  MF  ad  redilinefi  NH.  Dico  vt  A B ad  CD , ita  efleEF 
ad  GH.fiac  enim  vt  AB  ad  CD,ita  EF  ad  PR.&;  defcribaiur  ab  ip!a  PR  akeriitfi  re- 
diliiicoriim  MF  NH  fimile  & fimiliter  politum  redilincum  SR . Q^oniamigitu^ 
cft  vt  AB  ad  CDjita  EF  ad  PR:&  deferipta  funt  al^  ipfis  quidem  AB  CD  fimilia  J: 
fimiliter  pofita  KAB  LCD  redilinea,ab  ipfis  vero  EF  PR  fimilia  Stlimilitcrpofi-^ 
tareftilineaMF  SR;erit  vtKAB  reftilineum  ad  reftilineum  LCD,  ita  redilinema 
MF  ad  RS  reftilftieum.ponitur  autem  &;vt  reftilineum  KAB  ad  rcftilineumLCD, 
ita  MF  reftilineum  ad  reftilineum  NH.crgovcrcftilineu  MFad  reftilineum  NH, 
ita  MF  reftilineum  ad  reftilineum  SR.Q^od  cum  rectilineum  MF  ad  vci  umq«  ip 
forum  NH  SR  eandem  habeat  proportionem, erit  reftilineum  NH  ipfi  SR  fquale. 
eft  autem  ipfi  fimile, & fimiliter  pofitum.ErgoGH  efta-qualisFR  .Et  quoaiianvt 
ab  adCDjicaeftEF  ad PR,squalis autem  'PRipfiGH,-  eritvt  AB?,d  CD,itaER 
ad  CH.Si  igitur  quattuor  reft?  line?  proportionales  fuerint,&;  reftilineayqna  ab 
ipfis  fiunt , fimilia  & fimiliter  deferipta  proportionalia  erunt . & fi  rcftidir\a,qmj 


2b  ipfis  & fimiliter  defcripta  proportionalia  fuerint, & ipf*  reft»  liiicj. 

proporiionaics  erunr.quod  oportebat  dcmonllrare. 

LEMMA. 


Atverofirediliaea  aqualia  & fimilia  fint,  homologa  ipforu. 
larera  inter  fe  f qualia  eife^hoc  modo  demonflrabimus. 

Sint  aqualia  & limilia  refiili  nea  NH  SR:  Sc 
fir  vt  HG  ad  GN,  ita  RP  ad  PS.Dico  RP  ipli  H 
G eilefquaiem.S!  enim in^quales  fint,  vnaip 
farum  maior  erit.Sit  RP  maior^quam  HG . Et 
quoniam  eft  vt  RP  ad  FS,Ua  HG  ad  GN;&  per 
laatando  erit  vt  RP^  HGjitaPS  ad  GN.  ma- 
ior autem  eftPR,quam  HG.ergQ&  PS  quam  GN  maior  erit.  <warc  & rcftiHneutn 
RS  reftilineoHN  eft  maius. Sed  & aquale, quod  fieri  non  poteft.non  igitur  inarqua 
lis  eft PR  ipli  GH.ergo  tequalisfil  necefie  eft.quod  oportebat demonftrare. 


F.  C.  COMMENT^RirS. 

Ergo  GH  eft  aqualis  PR  ^Demtifirat  hoc  antecedens  lemma  ratone  ducente  ad  ^ 

peri  mspot^.Sed  tamulket  etiam  re^  demonftratme  vti^inhtmmdum> 

L E MMM 


Sint  iqiialia  & fimilia  reSilinea  -* 

N'HSR:{itq, -latus  GHhomologuip  r v « 

firR-DicoGHipflPRajqualeclTe.  \ \ \ \ rhui« 

Fiat  enim  vtGH 'ad  "PRyital^R  ad  alii  \ \ \ \ CoioL  io 

e}uaef:tT,eritGHadT,ytreSil.ineH  ^ ^ g 'p ^ tuiui. 

fi  ad  reltiimeu  SR . ergo  GH  ejl  aequalis 

hJiT.SedcutresrcClaelinae  CH  PR  Tfmtproperi'wnales,erltre&angi!!u  contentum CH  T,  i7.hia(». 
hoceji  quadratum  GH  aequale  quadrato  TR;  acpropterea  re^a  linea  GH  'ipfi  TR  ejl  aeqiuWis. 

^uod  oportebat  demonjirare, 

THEOREMA  XVir.  PROPOSITIO.  XXIII. 


Aequiangula  parallelogramma  inter  fe  proportionem,  habent, 
ex  lateribus  compofitam. 

Sint  ffquiangula  parallelogramma  AC  CF  squalcmi 

liabentiaBCDangulumanguloECC.Dico  parallelogra  - •*:: h. 

mum  AC  ad  parailelogrammumCF  proportionem  habe  ' ' 

re  compofitam  ex  lateribus, videlicet  compofiram  ex  pro 
portione,  quam  habet  RC  ad  CG , & ex  proportione  qua 
I)G  habet  ad  CE.ponatur  enim  vt  BC  fit  in  direftum  ipli 
CG . ergo&DCipfi  CEin  diroftum  erit : Sl  eompleatur 
DGparallclogrammum  exponaturq^  refta  lineaqueda 
K:&  fiat  vt  BC  quide  ad  CG,itaK  ad  t;vt  anteiii  DC  ad  C 
£ , ita  L ad  M . proportiones  igitur  ipfius  K ad  L : & L ad 
Meedemfunt,qufpropprtioneslaterum,videlicctBCsd  / I / 

CG,&DGadCE.SedproportioKadM  compofitaeftex  R i.  « 
proportione  K ad  L,&  proportione  L ad  M.  quare  & K ad 
M proportionem  habet  ex  lateribus  eompofitam.Et  quoniam  eft  yt  BC  ad  CG,it*^ 

X aC 


-^.pisnm. 


EVCLID.  ELEMEM. 

AC  parallelogrammum  ad  parallclogrammum  CH;  fed 
vt  B C ad  CG,ita  K ad  L:cric  & vt  K ad  L,i  ta  parallclogri 
inum  ACadCHparalielogrammum.Riirfas  quoniam 
eft  iic  DC  ad  CE,  iu  CH  parallelograininum  ad  paralcl 
logrammum  CF:vt  autem  DCadCE,itaLadM,  Sc  vc 
LadMjita  critparallelogrammtim  CHadCF  paralle- 
logramu.  Itaque  cu  ofteulum  fitjVt  K qiiide  ad  L,  ita  AC 
paralldogramuad  parallclogramu  CH;vt  afitLadM,ita 
parallelogrammfi  CH  adCF  parallelogranimumj  erit-cx 
squali  vtK  ad  Mjita  AC  parallclogrammum  ad  ipfiira  G 
F.habet  autem  K ad  iM  proportionem  ex  lateribus  com- 
pofitam.crgo&  AC  paraileiogrammum  adparaJielo- 
grammum  CF  proportionem  habebit  compofitam  cx  Ia 
tcribus.squiangula  igitur  paralklogramma  inter  fe  proportionem  habent  exlate 
ribus  compolitatn^quodoporrebat  demon(lrare< 

I.  C.  COMMtliT^fiirS, 


COROLLARIVM.  Ex  iam  demoftratis  colligitur  triangula, qu*  vnumsii 
gulum  vni  angulo  squalem  habent , proportionem  habere  cx  lateribus  compoli- 
taniifuntenim  ea  parallelogramiriorumsqiiiangulotam  dimidia . 

Colligitur  prsterea  quo  modo  ex  duabus  datis  proportionibus,  vel  etiam  pluri 
bus  proportio  componatur,  ex  proportionibus  enim  BC  ad  CC,&:  DC  ad  CE  pro' 
portio  compofitaeftKadM.  Q^od  licx  tribus  componenda  fit  proportio,  rurfus 
ex  ea,qug  ex  duabus  confiat, & ex  tertia  aliam  eodem  modo  componemus, que  qia 
dem  ex  tribus  compofira  erit,&:  ita  deinceps  in  alijs. 

Proportio  autem  data  ex  data  proportione  maiori  hoc  modo  auferetur» 

Sint  datae  proportiones  ^adB,&Cad  D>f.iarP.  proportio  C ad 
D fit  maior , & oporteat  d proportione  Cidj)  auferre  proportionem  i 

jfcftiiiufc  ,AadB.fiatyt^adBiitaC^alkmytdelicetadF>fMemterC& 

D media fiatmtur -Dico  proportionem^  ad  B iam  ablata  effeaprt  j 
oTtione  C ad  D,&  proportmem,qup  relinquitur  cjfe  eam  ^quam  b<t  j 

etFadD.Quomamenimproportio  C ad  D componitur  expropor-  j 
tio/ie  C ad  F,&  proportione  F ad  D ,fi  auferatur  rna  diFlarmpro-  I 

portionum , videlieet  C ad  F,quae  eji  ^ adB.i  relinquetur  proportio 
F ad  D.atque  illud  efl.quod facere  oportebat.  * 

^omodo  autem  iu  numeris proporsiones,c^  componantur  cJr  au- 
ferantur ex  iam  diSlis  facile  conflare  pote]},^  ex  ijs,  quae  tradit  Tterbathius , VelKegiomonti- 
nus  in  epitomate  magnae  conflruBioiis  Ttolemfi  propoftione  )cyill  .primi  libri . Sed  placi^ 
hac  loco  apponere  theoremata  nomuUa  d nobis  elaborata, quae  ab  bis  non  multum  abhorrent ; & 
tlemenmtm  loco  eflepojjunt- 

THEOREMA.  r. 

Triangula,  quorum  vnus  angulus  vni  angulo  cfi  squalis,inter  fc  proportioneni 
f habent  eandem,quamre<Sangula,  qus  lateribus  jqualera  angulum  comprciien* 
dentibus,  continentur. 

Sint  triangula  .ABC  DEF , fiq,  angulus  A angulo 
D aequalis . Dico  triangulum  .ABC  ad  triangulum 
DEF  eandem  proportionem  habere,  quam  S .AC  re- 
Fianguhmai  reSlangtdum  EDF.  Ducantur  perpendi 
culares  BG  EH.  erit  triangulum  B .AC  triangula 
UDH  fomle  J efl  emi  angidus  ad  U aequalis  angule 
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L t B E R 


^ g2H^uiBC^reBKs(!e<l‘^!'‘Sre(ioEHD-  ergo  &rell/jimreli(iu»aei^u3lis  .Vtigi-  4.haiui. 
‘“'■y,,  ^ itd  H£  ad  E D.  Sed  ut  CB  ad  B ita  reCicngulian  quodfii  exBG&.ACad  i.h«;u». 

“9  Im  S^(^}  emn  habeant  eandem  altitudinem , videlicet  reElam  liveam  ^C. &fimiH- 
~tuv ad  t^y^tareiiangidiftiexEH,  &DFadre^laniulum  EDF.  reiianguu-.migi^  «-loia». 
edreSaugninm  B^C  efivtrcSiangulumex  EH,  & D F adreleau- 
^ dm  EI>P>  &peftnut.iKdore^a7^ulumexBG&,JCadre&.wgi!limex  EH  &DFy  , 
ytB^C  reSangnlumadreclangdm  EDF . SedreEiangidiex  BC  & UC  diitiidimeji 
jlBC  [fiangnl^ftn  ex  primi  habent  emmeandembafim  ^C,  & altitudinem  eandem  B G: 
Ft-reS-azidie-^t^  H&  D F dmdiunttrumgulumDEF.  rnargulum  igitur^  BC  adtrian~  ij-guind. 
zulmr  dE e eandem proportionemhahet,quam  redanguhm  B^C  ad reBangulwn  EDF. 

\uare  trianpda  quorm  vntis  angulus  vni angulo  efi  aequalis  inter  fe  proportionem  habent 
^ndem  quamteSiangula , quae Idteribus  aequaletn  angdm  cmprehendentibM continentur. 

^uod  dertuindtrxfe  oportebat^ 


C 0 E 0 l L \4  K 1 V M. 


Exhocfequitiirpw^^clogramma  etiam cqaiangula  intcrfeproportionemha-  n.qua» 
ber“  eandem,  quam  reftangula,quz  ipforum  iateribus  continemur , cum  fla:  eiuf 
mod:  triangulorum  dupla. 

T -n  E 0 K E ^ J I. 


/ 

/ 

\ 

\ 

/ 

\L 


Triangula  et  parallelograinma  inter  fe  pro 
portionem  habent  compofita  ex  proportionc 
bafium , etproportione  altitudinum. 

SmctriiVigula  .ABC  DEF:  0-  ducantur  perpcndicu 
lares  .AG  DH.Dico  triangulm  ABC  ad  triangulum 
DEF  proportionem  habere  compofitam  ex  proportio- 
Kt  bafis  BC  ad  bafm  EF;  & ex  proportione  altitudi- 
fiis  AG  ad  DH  altitudinem,  f^el  igitur  AG  efi  aequa- 
lis DH,  vel  inf  qualis,  & rwfiw  vel  BC  eji  aequalis 
E F velm^qualis . Sit  primm  A C aequalis  D H,  0 
BC  inpqualis  ipfi  EF,fiatq,vtBCad  EF,ita  reSa linea qufdatn  K adL:&vt  AG  ad 
D H,  ita  L ad  M . Itaque  triangula  ABC  ad  triangulum  DEF  eJl,  vt  bafis  BC  ad  EF 
bafm  ex  prima  huius  ,hoc  efl  vt  K ad  L.  0 cutn  DH  fit  aequalis  A G , erit  M ipfi  L 
aequatis ; triangulumjj  ABC  ad  ipfm  DEF,  vt  K ad  M-.proportio  autem  K ad  M compofita  7.^uini. 
eji'ex  proportione  K ad  L,  & proportione  L ad  M,  hoc  eJi  ex  proportione  bafis  BC  adba- 
fim  EF,  0 proportione  altitudinis  AG  ad  altitudinem  DH,  Eedeminodo  demonfirabitiir, 
fi  bafis  BC  fit  acuatis  bafi  EF,  cum  inpquales  fint  altitudines  AG  DH:  erunt  cmm  K L 
inter  fe  aequales  ,0  ex  ijs , quae  demonfira- 
Ktrms  ad  primam  huius , triangdjsr»  .ABC 
ad  triatigulum  DEF  proportionem  habebit  ean 
dem , quam  Lad  M,  hoc  eji  qitam  K ad  M. 
triangulm ^itur  ABC  ad triangdum  DEF 
preponionemhabet  compofit.mux  proportio- 
ne k ad  L , hoc  eji  bafis  BC adbafi^EF.  & 
ex  proportione  L ad  M,  hoc  eji  altitudinis  AG 

ad  DH  altitudinem,  filubd  fibafes  BC  EF  , „ 

aequales  fint;  item^altitudities  aequales  A G ^ 

DH,  mhilomhm  idem  fequetur^  nm  K L M 

inter  fe  aequales  erim,  0 triyi^lHadtriar^dfiproportiottemhabebit  compofitam  expropor 
tione KadL.&LadM.hoc efi exproportme bafium 0 proportione ahitudinu. Deniq: fi  ba- 
fes  BC  EF  inaequales  fmt,0  fintUiter  mequales  altitudinct  <^0  E>H.  Ton-im  AG  minor, quar^ 
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tH  .&abipfaDH  ahfchidatur  H N aequulis 
v4G;  iuiigantarj,  EN  NF;  & rurfas^^t  yc  ba- 
fisBCadbafimEF,  ita  K ad  L : rt  auSem  N U 
adBD,  hoc  efiyt^G  ad  H D,  ita  L ad  M. 
tiamifftur  triangula  .ABC  NEF  eandem  habent 
i.hiisj.  altitudinem, inter  fe  erunt  yt  bafes . quare  trian- 

gulum .ABC ad triangulisH NEF  efiytBC ad 
EF,  hoc  ejl  yt  K ad  L.  Sed  rriangulm  NIF  ad 
Ii  dciBOB-  trianguhmEEF  eflytalTiludoNH,vel.AGad  ^ l , , w 

fcaw  i.hu  DR  altitiuFinm,  Videlicet  rt  L ad  M.  ex  aequa- 
*“•  li  igitur  triangulum  .ABC  ad  triangulum  DEF, 

ejlrtKadM.  habet  aut  K ad  M proportione  cmpofitS  ex  proportione  K ad  LfdFpropmioig 
L ad  M’  ergo  & trianguli  .ABC  ad  trianguli  DEF  proportione  habet  compo  fita  ex  propordatt 
K ai  L&  proportione  L ad  M,  hoc  eji  ex  proportione  bafis  BC  adbafimEF,  &proportionetiki 
tudinis  A.G  ad  altitudine  DH.  Sed  cum  trianguli  ABC  dupli  fitparalldogrami  BO,&  truaigii 
duplum  parallelogr.-trimm  E T ; habebit  parallelogrammim  B 0 ad  paralldogrammn 
ET  proportionem  compofitm  ex  proportione  bafis  BC  ad  bafim  EF,  & proportione  altitudinis 
AG  ad  DH  altitudinem . triangula  igitur  & parallelogratnma  inter  fe  proportionem  habent  cS- 
g pofitam  ex  proportione  bafim , & proportione  altitudinm.quod  oportebat  demonjlrare. 

THEOREMA  XVIII.  PROPOSITIO.  XXIIII. 


k-kuns: 


n.^aind 


ty.priml 
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Omnis  parallelogrammi,  qu$  circa  diametrum  fimtparallclo- 
gramma,  et  toti  et  inter  fe  fimilia  lunt. 

Sitparallelogrammum  ABCD,  cuius diarae 
ter  AC:  circa  diametrum  vero  A C parallelogra 
mafint  EG  HK.  Dicoparallelogramma  EG 
HK,  et  toci  ABCD,  et  inter  fe  fimilia  efle . Quo- 
niam enim  vni  laterum  trianguli  ABC,  videli- 
cet i^fi  BC  parallela  dtifta  eft  E F,  erit  vt  B E ad 
EA,  ita  CF  ad  F A.  Rurfus  quoniam  vni  laterum 
trianguli  ACD,  nempe  ipfi  CD  duda  efl  paral- 
lela FG,  vt  CF  adF  A,  ita  erit  DG  ad  G A.  Sed  vt 
C F ad  F A;  ita  ollenia  eft  et  B E ad  E A.  ergo  et 
vt  EE  ad  EA,  itaDG  ad  G A,  componendoqj  vt  B A ad  AE,  ita  DA  ad  AG,  et  per- 
mutando vt  B A ad  ADjitaE  A ad  AG.parallegrammorum  igitur  ABCD  EG  late 
ra,quj  circa  communem  angulum  BAD  proportionalia  funt.  Et  quoniam  paralle- 
la eft  GF  ipfi  DC,  angulus  quidem  AGF  eft  iqualis  angulo  A D C ; angulus  nero 
CFA  eqii^is  angulo  DC  A;  et  angulus  DAC  eft  communis  duobus  triagulis  ADC 
AGF;  erit  triangulum  ADC  triangulo  AGF  $quiangulum.  Eadem  ratione  ettria- 
gulum  A C B ^quiangulum  eft  triangulo  A F E.  totum  igitur  parallclogrammuni 
ABCD  parallelogramo  EG  eft  aquianguium . ergo  ut  AD  ad  D C,  ita  AG  ad  GF: 
vtautemDCad  CA,  itaGF  adFA:  etvt  A C adC  B,ita  AF  adFE:  etpra:tereavt 
CB  ad  B A,  ita  FE  ad  EA.  Itaque  quoniam  oftenfum  eft  vt  D C ad  C A,  ita  elTe  C F 
ad  F A:  vt  autem  AC  ad  CB,  ita  AF  ad  F E;  erit  ex  aquali  vt  D C ad  C B,  ita  C Fad 
FE.ergo parallelogrammorum  ABCD  EG  proporaonalia  funt latcra,qu?  cirojm 
tquales  angulos;  acproptereaparallelogrammum  ABCDparallelogremmoEG 
eft  fimiie.Eadem  ratione  &paralleIogrammum  ABCDlimile  eft  parallelogram- 
moKH.Vtrumque  igitur  iplbrumEG  HK  parallelogrammorum  parallelogtam-  j 
moABCDeftfimile.  qus  autem  eidem  rcftilineo  funt  fimilia,  & inter  fe  fimilia 
funt . parallelogrammum  igitur  EG  fimile  eft  parallelogrammo  HK . Q^are  ont* 
nis  parallelogrammi,  qu2  circa  diametrum  funtparalldogramma&toti&incec 
fe  funtfiinili3.quod  oftendere  oportebat. 

PRO- 


LIBER  VI. 
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Dato  redilineofimile,  & alteri  dato  aquale  idemconftituerc. 

Sit  datum  quidem  reftilineum,  ctii  oportet  fimi- 
1«  conftimere  ABC, cui  autem  ^quaJe  fit  D.oportet 
jpfi  ABG  fimilc , & ipfi  D aquale  idem  conftimere. 
applicetur  enim  ad  rcftam  quidem  lineam  BC  tria- 
gulo  ABC  squale  parallclogrammiim  B E ; ad  re- 
ftamvero  CE  applicetur  parallelogrammum  CM 
aquale  ipfi  D , in  angulo  FCE , qui  CBL  angulo  eft 
aqualis.in  dlreftum  igitur  eft  BC  ipfi  CF,&  LE  ipfi 
EM-Sumatur  ipfarum  BC  CF  media  proportiona- 
lis GH.&abipfaCH  defcribatur  triangulum  KGH 
fimile  &fimiliterpofitum  triangulo  ABC . Et  quo- 
niam eft  vt  B C ad  G H , ita  G H ad  C F , fi  autem 
tresreftf  lines  proportionales  fint,  vt  prima  ad 
tertiam , ita  eft  figura , qus  fit  a prima,ad  eam,qus 
afecunda,  fimilem&fimiitterdefcriptamrerit  vtBCadCF,  ita  A B C triangu- 
lum ad  triangulumKG  H .Sed  & ut  B Cad  CF,  iraparallelogrammum  BE  ad 
EFparallelogrammura.&vtigitur  triangulum  AB  Cad  triangulum  KGH,  Ita  ii-quisa. 
BE  parallelogrammum  ad  paraiJelogramraum  E F . quare  permutando  vt  A B C 
triangulum  ad  parallelogrammum  BE,ita  triangulum  KGH  ad  EF  parallelogrant 
mum.  eft  autem  triangulum  ABC  squale  parallelogrammo  BE . squale  igitur  eft 
&KGH  triangulu  parallelogramoEF.SedEF  parallelogramu  f quale  eft  reftilineo 
D.ergo SetriangulumKGH ipfiD  eft fquale.eftautemKGHfimile triangulo  AB 
C.Dato  igitur  re-ftilineo  ABC  fimile,  & alteri  dato  aquale  idem  conftitumm  eft  K 
CH.  quod  facere  oportebat. 

THEOREMA  XIX.  PROPOSITIO  XXVI. 


Si  a parallelogrammo  parallelogrammum  auferatur  fimile  to- 
ti , & fimiliterpofitum , communem  ipfi  angulum  habens , circa 
eandem  diametrum  eft  toti. 


A parallelogrammo  enim  ABCD  parailelogram 
mum  AF  auferatur,fimiie  ipfi  ABCD, A'  fimillter  po 
litum, communemq,-  ipfi  angulum  habens  D AB.  Di 
co  parallelogrammum  A BDD  circa  eadem  efle  dia- 
metrum parallelogrammo  AF . non  enim,fed  fi  fieri 
potcftjfitipforum  diameter  AHG&producatur  G 
r vfque  ad  H;ducaturq;  per  H alterutri  iplarum  AD 
£ C parallela  HK.  C^oniam  igitur  circa  eandem  dia 
metrum  eft  ABCD  parallelogrammum  parallclo- 

grammo  KG;&  erit  parallelogrammum  ABCD  parallelogrammo  KC  fimile.ergo  H-haiu*. 
vtDA  ad  ABjicaGAad  AK.eft  autem  & propter  fimiiitudinem  parallelogrammo 
rum  ABCD  EG,vtDA3d  AB.itaCAadAE.ctvtigiturGAad  AE,itaGAadA  • .quind 
K.QuddcumGAadutramqueipfarum  AK  AE  eandem  proportionem  habeat,  , 
erit  AE  ipfi  AK  fqualis,  minor  maiori,quod  fieri  non  poteft.Non  igitur  drea  ean-  j.«,.  'ati. 
dem  diametrum  eft  ABCD  parallelogrammum  parallelogrammo  AH.Q^are  cir- 
ca eandem  diametrum  erit  ipfi  AF.  Si  igitur  a parallelogrammo  paralJeiogram- 
mum  auferatur  fimile  toti,  et  fimiliter  pofitum,  communem  ipfi  angulum  habens» 
circa  eandem  diametrum  eft  toti,  quod  demonftrare  oportebat. 


THEO- 
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theorema 


XX.  PROPOSITIO  XXVII. 


Omnium  liaraIlelogra„„ioji„^  ad  eandem  redam  lineam  ao 
plicatorum,  etdenciencium  figuris  parallelogrammis  fimilibus 
et  fimiliter  politis  ei  adimidia  defcribitur;  maximu  eft  quo(j 
ad  dimidiam  elt  applicatum, limile  exillens  defedui. 

A SitreftalinsaAB;  fccstiircjibifariaminr;  etad 

AB  redam  lineam  applicetur  parailelogrammii  AD 

deiiciensfiguraparallcIogrammaDBjfimili&fimili- 
terpoficaei  ,qus  a dimidia  ipnus  A B dercriptaell, 
hocefta  CB  . Dicoomnium  parallelogrammorum 
ad  redam  lineam  AB  applicatorum , et  deficiendum 
figuris  parallelogrammis  fimilibiis , et  fimiliter  pofi- 
tisipfiDBj  maximum  ede  AD. applicetur  enim  ad  re  „ . „ 

B dam  lineam  AB  paralielogrammiimAF, deficiens  fi- 
gura paraiielogrammaFB  fimili  et  fimiliter  pofita  ipfi  DB.  Dico  AD  parallclogra- 
Itaatec#-  *num  paralJelogrammo  A F maius  elTe . Quoniam  enim  fimile  efl  parallcloaram- 
mum  DB  parailelogrammo  FB,  circa  eadem  diametrum  funt  .Ducatur  eorum dU 
meter  DB,  et  defcribatur  figura. Quoniam  igitur  CF  eft  squale  ipfi  FE,  commune 
* apponatur  FB.  totum  igitur  CHtotiKE  eft  equale.  Sed  C H eft  squale  C C,  quo- 

niam et  reda  linea  AC  ipfi  CB.  ergo  et  GC  ipfiEK  squale  erit,  commune  apponi 
tur  CF.  totum  igitur  AF  eft  squale  gnomoni  LMN,  quare  et  DB  hoc  eft  ADparal 
Iclogrammum,  parallelogran^no  AF  eft  maius,  omnium  igitur  paralldogrammo 
nim  ad  eandem  redam  lineam  appIicatorum,et  deficientium  figuris  paralleiogra* 
mis  fimilibus,  et  fimiliter  pofitis  ei,qus  a dimidia  delcribitur;  maiiinuin  eft,  quod 
ad  dimidiam  eft  applicatum,  quod  deraonftrare  oportebat. 

C ALITE  R.Sit  enim  rurfus  AB  feda  bifaria  in  pudo 

C,  ctapplicatumfitA  L.  deficiensfiguraLB.  etrurfiis  t 

ad  redam  !inea.m  AB  applicetur  parallelogramum  AE 
deficiens  figura  E B fimili , ci  fimiliter  pofita  ei , q iis  a 
dimidia  AB  defcribitur,  videlicet  ipfi  LB.  Dico  paralie 
logrammum  AL,  quod  ad  dimidia  eft  applicatum  ma- 
ius elTc  parailelogrammo  AE.Quoniam  enim  fimile  eft 
je.piJmL  ipfi  ^ Bjcirca  eandem  funt  diametrum  . fit  ipforum 

4f  pciou.  diameter  EB,  et  defcribatur  figura.  Et  quonia  LF  equa- 

le eft  L H,  etenim  FG  ipfi  CH  eft  squalis;  erit  LF  ipfo  EK  maius,  eft  aut  L F squa- 
le DL.  maiusigitur  eft  et  D L ipfo  E K.  commune  apponatur  KD.  ergo  totum  AL 
toto  A E eft  maius . quod  oportebat  demonftrarc. 

f.  C. 

A EtadABredamlineamapplicctur  parallelogrammum ad  deficiens  figurapa- 
rallelogramma.  ] 

Defcribatur  a reSa  Ima  CB  paTalleloP'‘^^‘^  quodcumque  libuerit  D B,  et 
• lo^atmm  compleatur . erit adrefcfm  Irneam yiB apphcatmparfelo^ammmjtP 

deficiens  figura  paraUelogrammaDS,f^^‘^^‘^  fimiliter  poftaei,  qiaed  dmdia  ipfiusj 
/ defcripta  efi.  a r.  j ■ r « 

Applicetur  enim  adreftam  linctui  AB  parallelogrammum  A F defiaensfiguri 

« parallelograraniaFB,fimilictfinififi'^P*^fi"*ipfi^“*  ^ 
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fniuc2t«r.  eri!  rurfus  ad  riBim  Imam  u E applicattcmf  araUdogrmmm  v4  f deficiens  fi~ 
g:ffapirs!le!o^afnm  FB,fimUi  & fimliter pojiuipfi DE. 

Sitciiim  rurfus  ab  feiftabifariani  in  punfto  C.  n5  * 

yidetur  hec  alia  iemnflratio,  fed  alm  cafits.  aaare  theore 
tm  fortafie  j?i  hmc  modii  aptm,et-manifejliiis  explicabitur . 

SitreSia  linea  .ASyfieceturq,  bifariam  m C,  et  ah  spfa  CB 
dejeribatur  paralUlogramnum  vtcwnque  DB,  et  totum  pa~ 
rdekgramimUBE  compleatur,  lam  ad  redam  lineam 
viB  applicatum  erit  par allelogrammuM  .AD,  deficiens  figit 
raparsUelogrmma  DB firnili  & fimiliterpofita  ei,  qup  de- 
feripta  efi  a dimidia  ipfius  A.  B,  hoc  ejid  CB.  Dico  ommm 

faraMogrammoTumadnSlasa  lineam  .A R applicatorum,  drdeficientim figuris fimilihus et 
finditerpofitis  ipfi  DB,  maximm  effe  AD.lKgatm  eoum  DBparallelogrammi  DB  diameter.ent 
reda  linea  ad  quam  alia  paradelograrma  cpplicandafimt,  vel  maior  quam  dimidia  ipfm  AC 
yelmnor.  Sumatur  primomaior , & fit  A K;  atque  dpnndo  K ipfi  BE  parallela  ducatur  KF, 
quae  dimetro  D BinF  occurrat;  & peri  ducatur  CF  HparaRelaipfi  AB  &figtfracomplea~ 
tiir.  erit  ad  AB  applicatum  aliud  parallelogramm/m  AF  deficiens  figura  paralklo^amma  FB, 
fmli& [militer pofitaip fi  DB;qiippeqitae circa  eandem dlametrimconfi fiat.  Dicoigitur 
ADmdusefe  quam  AF.QuommenimfuplemenumCF  efi. aequale  ipfi  FE;  comrnim  appofi  4f.pri»i. 
to  FB,  erit  totim  CH  toti  KE  aequale,  at  CE  efi  asqude  GC,  quoniam  & AC  ipfi  CB.  ergo  & 

GC  aequale  efi  KE.  apponatur  vtrique  cormune  CF.  totum  igitvr  AF  gmmod  LMN  efi  aequa 
le.  quare  & DBpardlelogramnum,  hoc  efi  AD  maius  erit  quam  A F. 

Satnaturdeide  A Qmmr,  quam  dimidia  AC, & per  ^ ^ 

0 ipfi  BE  parallela  ducatur  0‘P,quaccm  diametro  SD 
froiuda  conueniat  tnT?.  demqueperT  ducaticr  Qj;Kpa 
rallelaipfiAB,  & fecunda  figura  compleatur. Erit  rtrefut 
ai  AB  applicatum  aliud  pardielogranmm  A "P  deficies 
figurapacallelogrammaTB  ipfiD  B fimiiic!^  fimiliterpo 
[ita.  Dico  rurfus  AD  quam  APtndtus  ejfe.Quoniarn  enim 
paraMogedmum  DR  efi  aequale parallelogcawno  D 
erit  DR  maius  quam  Sed  OD  efi  aequdeD  R.  ergo  et 
CDipfoSQ^efimdus.comniuneappoiuiturAS.totumi^  «.  u •-  o 

tur  AD,  quam  totum  A P maius  era.  Quare  omhimparallelogratmorum  ad  eandem  redam 
tineam  applicatorum,  & defixieiitim  figuris  fimilibus,  & reliqua,  quae  fequmtur . quod  opor- 


PROBLEMA  VIII.  PROPOSITIO  XXVIII. 

Ad  datam  redam  lineam  dato  redilineo  ?quale  parallelogram 
mum  applicarejdeficiens  figura  parallelogramma , qu^  fimilis  lit 
alteri  dat^ . oportet  autem  datum  redilineura , cui  aquale  appli- 
candum eft , non  maius  efle  eojquod  ad  dimidiam  applicatur , li- 
mdibus  exiftentibus  defedibus , et  eo  quod  a dimidia , et  eo,  cui 
oportet  fimile  deficere. 

Sic  data  quidem  rcfta  linea  AB:  datum  autem  reftilincum,cui  oportet  squale  ' ^ 
ad  datam  reftani  lineam  AB  applicare , fit  C,  non  maius  exiftensco,quod  ad  di- 
midiam applicatum  eft,fimilibus  exiftetibus  defedibus : cui  autem  oportet  fimile 
deficere  fit  D.  oportet  ad  datam  redam  lineam  AB,dato  reftilinco  C fquale  paral- 
Iclogrammum  applicare,dcficicns  figura  parallelogramma , qui  fimilis  fit  ipfi  D. 

Secetm:  AB  bifariam  in  £,&  ab  ipfe  EB  deferibatur  fimile , & fimilitcr  politum  ipfi  i?  jiuiu*. 
D;  quod fitEBFGjSc compleatur  AG  paralJdIogrammum . Itaque  AG  vel  fquale 
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eft  Jpfi  C,  ¥ el?&  maius , ob  determinationem.  & fi 
quidem  AG  fit  fquale  C,  factum  iain  erit, quod  pro  ^ 

ponebatur : etenim  ad  rectam  Jineam  A B dato  re- 
ftilineo  C aquale paraJlelograinrnum  AG  applica- 
tura eft,  deficiens  figura  parallclogramma  GB,ip- 
fi  D fimili . Si  autem  non  eft  5qua!e,erit  H E maius 
quamCj  atque  eft  H E squale  C B.  ergo&  CB 
quam  C eft  maius,  quo  autem  C B fuperat  C,  ei  cx- 
• cefiui  aquale,ipfi  vero  D fimiie  Sc  fimiliter  pofitum 
idem  conftituaturKLMN.Scd  D eft  fimiie  CB.  qua 
re  & K M ipfi  G B fimiie  erit . Sit  igitur  rcfta  linea 
quidem  KL  homologa  ipfi  CE,  LM  vero  ipfi  GF-  Sc 
quonia  aquale  eft  CB  ipfis  C KM,  erit  GB  ipfo  KM 
maius,  maior  igitur  eft  refta  linea  C E jpfa  K L;  et 
CF  ipfaLM.  ponatur  GX  aqualis KL,  & GO  aqua- 
lis LM,&  compleatur  X G O P parallelogrammum. 
f quai?  igitur  eft  & fimiie  GP  ipfi  KM.  Sed  KM  fimi- 
Je  eft  Gg.  ergo  & GP  ipfi  CB  eft  fimilc.circa  candi 
igitur  eft  diametiu  GP  ipfiGB.  Sitipforum  diame- 
ter GPB,  & figura  defcribatur.  Itaque  qm  GB  eft  squale  ipfis  C KM,quorL  GP  eft 
aqualeKM,eri£  reliquus  T<$t gnomon  aqualis  reliquo  C.ErqmOR  eft  aquale XS, 
commune  apponatur  PB.totum  igitur  Oo  totiXB  eft  Aquale.  SedXB  cftzqualeT 
E , quoniam  & latus  AE  laceri EB.  quare  ^TEipfi  OB  fquale.c6mune  apponatur 
XS.ergo  totum  TS  eft  «quale  coti  gnomoniT^r.  At  r<pt  gnomon  ipfiC  oftenfas 
eft  fqualisj&TS  igitur  ipfi  C aquale  etit.Q^are  ad  datam  reftam  lineam  AB  dato 
rcdtilincoC  zquale  paralielograminumTS  applicatum  eft, deficiens  figura paral- 
leiograma  PB  ipfi  D fimili,quoiua  & PB  fimiie  eft  ipfi  GP.  quod  facere  oportebat. 


F.  C.  COMMEKT^Kirs. 

Quo  autem  GB  fuperat  C,  ei  excefliii 
fquale,ipfi  vero  D fimiie,  Sc  fimiliter  po 
litum  idem  conftituatur  ] yt  autem  excef 
f!ts,quo  alterum  reSiUuem  dtermt  fuperat, fa 
die  meniatur  llbiu,  fequeiis  problema  ap- 
ponere. 

Duorum  reftilincoru  inzquaiifi  excef 
fum,quo. maius  fuperat  minus, inuenire. 

5i»f  iua reSilmeq  inpqualia  U F, quorum 
maius  fit  ,/i.oponet  inuenire  excejpen,  quo  re- 
d.;  Minem  ^ ipfm  B fuperqt . Dato  enim  redi 
Uneo  ^ in  quem  angde  aequale  parallelo^i 
; mumconfiituaturCDFF-.&qdredamlmem 
^ DE  in  angulo  aequali  ipfiDCF,  applicetur  pa- 

.1  rallelogrammumDCHE  aequale  redilmeoB.  j 

“•f  er}treffalineaDGmdiredmipfiCD,&EH 

indiredmFE.efiigiturytparaUelogrammm  FD  adparaUelogfammmDH,boc^vtre& 
hneum.AadreMineumBfitareMlineaFEadEH.atq;^TeMmetm  .AreMineoS  miui. 
maior  igitur  efi  reSq  linea  FE  ipfia  EH.  Itaq;  d reda  linea  FE  aifeindatur  EK  ^fi  EH  aefotis, 
& d pundo  K alterutri  ipfarum  FC  ED parallela  ducatur  KL.erit paraUelp^awmm  FPpik- 
taUcloffanmoDH  aequ^,  & ob  idparoUelogrammum  FLefi  exc^uSiquopio-aUeki^amnaf 
FD  fuperat  parallelograrmnum  DH,hoc  efi  quo  redilinetm  A ipfm  B rediliiieum jkperat.Dm 
rum  igitur  redUmeorm  mpqualiim  ,4  B exesus  inm^efi.quodfecifeopor&e:. 
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. PROBLEMA  IX.  PROPOSITIO.  XXIX. 

Ad  reftam  lineam  dato  redilineo  aquale  parallelogram 
nium  figura  paraUclogramma,  quje  fimilis  fit 

■alteri  date* 

Sl:  data  re&a  , datum  ve- 

ro reftiiineum  c.ui  oportet,  aquale  ad 
ip.im  A B appl>“" . StC ; cui  autem 
oportet  fimile  excedere  D.Itaq;  opor 
jjt  ad  AB  linsam  dato  rc&ili- 

ncoCcqualeparalklogrammum  ap 
pliare^excedsnsHguraparallelogra- 
manmiIil>*Sicctur  AB  bifariamin 
E, atque  exEB  ipuD  fimik,5c  fimili- 
teruoaitum  paralkiogrammum  dc- 
.faibatai-  BF’.&:vtriIque  quidem  BF. 

'C  ?quak,  ip-'i  B>  fimiie,&  fimili- 

ter  pofitum  idem  conftituaturGH-Si 
mik igitur elcGHjpfi  FB.  fitq;  KH 
quidem  latus  homologum  lateri  FL, 

KG  vero  ipfi  FE.Et  quoniam  paralklogrammum  GH  maius  eft ipfo  FBvCritrefta 
lineaKH  maior  quam  FLjS.  KG  maiorquam  FE.producantur  FT.  FE:c  ipfi  quidc 
RH.,«equalisfitFLM5ipftyereKG:aequal!sFEN;&compkaau-MN  perallslog  -am- 
jauqiicrgo  MN  aequale eit&fimiic  ipflGH.Scd  GH  cit  fiinik£L.&  MN  igitur  ip-  huit.,, 
fi  ELPiimk  erit;ac  propterea  circa  eandem  diametrum  eil  EL  ipfi  MK.Ducarurip 
rorum-diaineterEX,&figurad.ercribatur.Itaque  quoniana  GHipfisEL  C cityqua  , 

le/ed’GH  eft  stqualeAlNjerit  & MN  fquak  ipfisEL  C.  comirrunc  auferatur  EL.rc  • 
liquus  igitur  tTcf>  gnomon  ipfi  C eft  ®qualis.Et  quoniam  AE  cft  squalis  EB,fqua- 
ie  erit  & AN'  paralklogrammum  paraiiclogrammo  NB , hoc  eft  ipfi  LO.communc 
apponatur  EX  . tofum  igitur  AXsqualc  eii  gnomoni  i^rr  . Ssdepjr  gnomon  eli 
a-qualis  C.crgo  & AXipfi  C erit  squale  .A-d  datam  igitur  rcftam  lineam  AB  dato 
rediiineoC  eqiialeparalldogrammum. applicatum  eft  AX,excedens  figura paral- 
Jelograma  FO  ipfi  D fimilijquonia  & ipfi  EL  fiimie  eft  O? . qeod  fecife  oportebat.  j,4.hiti«5. 

PROBLEMA  X.  PROPOSITIO  XXX. 

Datam  reclam  lineam  terminatam  extrema  ac  media  ratione 
fecare. 

Sitdatareftalinea  tcrminataAB . 
oportet  ipfam  AB  extrema,  ac  media 
ratione  fecare.Oefcribatur  enim  ex  A 
BquadrammBCj&adAC  ipfi  BC 
idiiale  paralklogrammurn  applice- 
tur CD,  excedens  figqra  AD  ipfi  BC  - 
fimili . quadraatm  autem  cu  BC.  er- 
go & ADjquadratutn  erit.  Et  qiionia  ' 

BC  eft  fquak  CD;  commune  aufera- 
tur CE  . reliquum  igitur  BF  reliquo 

ADeftsquak.eftaiitem&ipfiequia  ■ ‘ 

gulfi.ergoipforum  BF  AD  laterajus  circum  sqliaks  angulos  ex  contraria  parte  , 
f.bi  ipfisrcipondent.  vt  igiturFEadED.ita  eft  AEadEB.  eft  autem FE  squalis  5 
ACftioceftipfi  AB.&EDipfi  AE.quare  w BA  ad  AE,itaAE  adEB;Sed  AB  maior  ^ 

r eft 
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i+.qubti.  eH  quam  AE . ergo.AE  quam  EB  eft  maior . Rejftaigicur  linea  AB  cxtroina,  acuis 
dia  ratione  fefta  eft  in  E,  & maior  ipfiiis  portio  eft  AE.quod  facere  oportebat. 

A L ITE  R.  Sit  datareftalinea  AB.oportecipsa  AB  extrema  ac  media  ronefecj 
ji, fecundi.  re.Secetur  enim  AB  in  c, ita  vtrcftangulum  , quod  continetur  AB  BC  aqualefit 
quadrato  ex  AC . Quoniam  igitur  reftangiilum  ABC  aquale  eft  quadrato  ex  AC, 
tr.huius.  erit  vt  B A ad  AC,ita  AC  ad  CB . ergo  AB  recta  linea  excrema  acmedia  racioae  fc- 
fta  eft.  quod  facere  oportebat. 

THEOREMA  XXI.  PROPOSITIO.  XXXI. 

In  redangulis  triangulis  figura  jquje  fit  a latere  redum  angu- 
lumfubtendente  , xqualiseft  eis  ^ qu?  a lateribus  redumangu. 
Ium  continentibus  fiunt, fimilibus,&  fimiliter  dcficriptis. 

Sit  triangulum  reftangiilum  ABC,  reftum 
habens  angulum  B ACDico  figuram, qiif  fit  ex  ' 

BC  aqualem  efle  eis, qua?  ex  B A AC  fiimt,fimi 
Iibus,&  fimiliter  deferiptis.  Ducatur  perpendi- 
cularis AD.  Qu^oniam  igitur  in  triangulo  rcfta 
gulo  ABC  ab  angulo  refto , qui  eft  ad  A ad  BC 
ihuiuj.  bafim  perpendicularis  dufta  eft  AD;erunt  tria- 
gula  ABD  ADC , qua?  funt  ad  perpendiculare 
fimilia  toti  ABC, &:  inter  fcfe.Et  quoniam  fimi 
!e  eft  ABC  triangulum  triangulo  ABD,crit  vt  CB  ad  B A, ita  AB  ad  BD.  Q^odd 
Coio,  ie.hu  tres  reda  linef  proportionalis  fint , vt  prima  ad  tertiam , ita  erit  figura,  qua  fit « 
prima  ad  eam,quf  ex  fccuuda,fimilem,&  fimiliter  deferiptam.  Vt  igitur  CB  ad  BD, 
ita  figura, quf  fit  ex  CB  ad  eam, qua  ex  BA,fimilem,et  fimiliter  deferiptam.  Eadem 
A rationeetvtBCadCD,itafigura,quafitexBC  adeam, qufexCA.quareetvrB  j 
CadipfasBD  DC,itafigura,qusexBCadeas,quaexBA  AC,fimiles,8diniiIi- 
ter  dcfcriptas.aqualis  autem  BC  ipfis  BD  DC.ergo  figura,  qup  fit  cx  BC  aqualis  , 
efteis,qugexBA  AC fiunt, fimilibus,&fimiliterdercriptis.InrevTanguJis  igitur  I 
triangulis,figura,  qua  fit  a latere  reftum  angulum  fubtendente,aqualis  eft  eis,  qua  I 

a lateribus  redum  angulum  continentibus  fiunt, fimilibus,&  fimiliter  defcripas. 
quod  oftendere  oportebat. 

ALITER.  C^oniamfimiles  figurs  funt  in  dupla  proportione  laterum  homo 
lo.Kuius.  !ogorumjfigura,qus  fit  ex  BC  ad  eam , qu*  ex  B A duplam  proportionem  habebit 
eius , quam  habetBCadBA.habetautem &quadratum  exBC  ad  quadratum  es 
«.quinti.  BA  duplam  proportionem  eius,  quam  BCad  BA.  ergo  &vt  figura,  qiis  exBG  I 
ad  eam,quf  ex  B A,  ita  quadratum  ex  BC  ad  quadratum  ex  B A . Eadem  ratione  & ' 
vt  figura, qu£  ex  BC  ad  e3m,qii$  ex  C A,ita  qiiadratum,quod  ex  BC  ad  illud, quod 
exCAquadratum.&vtigiturfigura  qu£exBCadeas,quscxBA  AC,itaquod 
47.piirai.  ex BG  quadratum  ad  quadrata, quf  ex BA  AC  .quadrarum  autem,  quodexBC 
squale  eft  eis,qu*  ex  B A AC  quadratis,  ergo  & figura , qu*  fit  cx  BC  eft  aqualis 
eis,quj  ex  B A AC  fiunt,fimilibus,&  fimiliter  dcfcriptis.quod  oftedere  oportebat. 

F.  C.  C 0 M M E N T ^ R 1 r S. 

A^  Qiaare  & vt  B C ad  ipfas  BD  DC,ita  figura, qiig  ex  fit  BC  ad  eas,qua  ex  B A AC  fi 
y.  mileSj&fimiliter  defcriptas.]iQaoBU«Hme^  vt  CB  adED,itafigura,quiiefi[  a CBade^ 

I t]uaeiB^fimilemi(^fmuiterdejcriptittnient&comeneniovtJ)BadBt,  hafiguritCi»^ 
jit  d ad  eam, quae  d BC ftmilem  & fimiliter  deferiptam.  prpterea  cum  fit  vt  BC  ad 

gura, quae  fitdBC  ad  eam, quae  d C.A : & cor^ertendo  yt  DC  ad  CB , ita  eriifigura,qKaef-'-^ 
jlC  ai  eam, quae  d CB,Sit  igitur  figura , quae  fit  d magnitudo  prima ; figura, quae  d£C^ 

gmtudo  fecwukire£ia  irnea  DB  magidtudo  tertia , & reiia  LC  quarta', figura  tcto  , quaefif 
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nusgKitado  qidnti  & reU,x  Imea.  LC  fexla.  Itaque  prima  magnitudo  ad  fecundam, ifl  yt  ter- 
j,iiadquartam;qiiintavero  ad  fecundam,  rt  fexta  ad  quarta'<n.crgo  ex  vigefTnaquarta  quinti 
l^hri  compoficacrimx  & quinta  ad  fecundam  erit,yt  compofita  tertia  & fexta  ad  quartam  Jroc 
^figurae  quae  fiunt  dB^  UC  ad  eam,  quae  dBC  erunt  rtreSiae  lineae  BD  DCadreSamB 
C cr  Turfus  conuertendofigura , quae  fit  aECad  eas,  quae  d B^A  ef\t,vt  Telia  linea  BC  ad 
rellas  BD  D C. 

Etvtigiturfigura,quf  aBCadeas,qufiBA  AC,ita  quod  ex  BC  quadratum  g 
adquadrata,qua;exBA  AC. 

{iocfimilker  concludemus, vtproxime  diliim  ejl,ex  vigefima  quarta  quinti.erit  eidm  figura, 

^efit  d BA  magnitudo  prima-, figura,quae  d BC  fecundatquadratum  ex  BA  tertia;& qi^ra^ 
tum  ex  BC  quarta-^figura  yero,quaefitMAC  quinta ; & quadratum  ex  ACfexta.Hoc  theoTC- 
mate  multo  ymuerfilius  efl  illud , quod  d Tappo  demonfiratur  in  quarto  libro  mathematicarutn 
tolleBionmi. 

' Si  fit  triangulum  nA^C  ^ ab  iffis  eAB 
BC  defiribantur  qu£uis  farallelogramma 
BfT)  BCFGsf^r-hneteTyE  FC producantur 
'^H Jungatur  que  ETB-.fient  paralletogramma 
tABED  CBCFG  aqualia parallelogrammo  co- 
ientoaiAC.  HTd  sin  ongM.lo^quiytriJque,  'BzAC 
‘DH'B  fit  aqualis. 

, 'Producatur  euim  HBadK,&perA  CipfiKH  pa- 
falleis ducantur AL  CM;&LMiungatur.Itaqu£quo  /,  / 

niatn  parallelcgrammum  eft  ALHBjerunt  AL  BH  d'  i / | \ ■ ' ^ ' 54  erm? 

quales, &paraUei£.Similiter$quales&  paraileleMC  j/  V'_‘'  . 

HB.  ergo  8eLA  “NIC  aquales  & parallela  fint  necelfe  k 

efti&propterea  LM  AC  . parallelogrammuin  igitur  ••inimi 

eft  ALMC  in  angulo  I-AC,  hoc  eft  in  angulo  aquali  vtriique  BAC  DHB.  eft  enim  j4;puni-. 
angulusDHB  ipfiLAB  aqualis. EtquonianiDABEparalleiogrammum  fqualc  35.prinii. 
eftparallclogrammoLABH , etenim  in  eadem  bafi  AB,&in  eifdem  parallelis  AB 
DH  conljftit;paraIIelogrammum  autem  LABH  parallelogrammo  L.^KN  eft  jqua 
Je,Giim  Ct  in  eadem  bafi  LA , & in  eifdem  parallelis  LA  HK:erit  parallelogrammu 
ADEB  fquale  parallelogrammo  LAKN.  et  ob  eadem  cauflam  parallelogrammutn 
BGFC  parallelogrammo KKMC.parallelogramma  igitur  DABE  BGFC  paralle- 
logrammoLACMsqualiafuntdioceftei,qubd  AC  HB  continetur,  in  angulo  L 
ACjquieftaqiialisvtrifqueBAC  BHL.  Arqne  hoc  inulto vniuerfalius eftjquam 
quod  in  triangulo  redtangiilo  de  quadratis  in  clementis  demonftratur. 

THEOREMA  XXII.  PROPOSITIO  XXXII. 

■ Si  duo  triangula  componantur  ad  \Tium  angulum,  qus  duo  la- 
tera <luol>us  lateribus  proportionalia  habeant,  ita  vt  homologa 
latera  ipforum  etiam  fmt  parallela,reliqua  triangulorum  latera  in 
diredeum  fibi  iphs  conftituta  erunt. 

. Sint  duo  triangula  ABC  DCE,qu?duoIa 
teraBA  AC  duobus  lateribus  CD  DE  pro 
portionalia  habeant,  vtfitficut  BAad  AC, 
iiaCDadDE;parailelaautemfit  AB  ipfiD 
C,et  AC  ipfi  DE.Dico  BC  ipfi  QE  in  direfiu 
«ffe .,  Qwniam  cniip  AB:p3raIl?ia  eft  DC,  et 
ia  ipiasmeidit  recta  linea  AG ; erunt  anguli 


E V C L I D.  E L E M £ N T. 
alteni f B AC  ACD  aquales  inter  fe  fe.Eade 
ratione  et  angulus  CDEaquaJiseft  angulo 
ACD.Quare  et  BAC  ipfiCDE  efl;  fqualis.Et 
quoniam  duo  triagula  fitnt  ABC  DCE,vnu 
angulu,qui  ad  A,vni  angulo  qui  ad  D aqua- 
lem habentia, circum  equales  autem  angulos 
j latera  proporfionalia,qn6d  fitvt  B A ad  AG, 

«.huius,  CD  ad  DEj-erit  triangulum  ABC  triangti 

loDCEiquiaiigulum.crgo  ABC  angulus 
eit  aqualis  angulo  D C E . oftenfus  autem  eft  et  angulus  ACD  jquaJis  an- 
gulo BAC.  totus  igitur  A CE  duobus  ABC  BAC  eft  aqualis . communisap- 
ponatur  ACB  .ergo  anguli  ACE  ACB  angulis  BAC  ACB  CB  A aquales  funt. 
Sed  BAC  ACB  CB  A anguli  duobus  rectis  funt  fquales.et  anguli  igitur  ACE  AG 
B duobus  refiris  squales  erunt . Itaque  ad  quandam  reiftain  lineam  AC,  et  ad  pun- 
ftum  in  ipfa  C dus  redts  lines  BC  CE  non  ad  eafdem  partes  pofits  angulos, qui 
^.pnrai.  deinceps  (lint  ACE  ACB  duobus  reftis  squales  efficiunt.ergo  BCipfi  CE  in  dire- 
ctum erit.Si  igitur  duo  triangula  componantur  ad  vnuin  angulum, qus  duo  latera 
duobus  lateribus  proportionalia  habeant , ita  vt  homologa  latera  ipforum  etiam 
fint  parallela ; reliqua  triangulorum  lacera  in  direftum  libi  ipfis  confticuta  erunu 
quod  demonftrare  oportebat. 

THEOREMA  XXIil.  PROPOSITIO  XXXIII. 

In  circulis  arqualibus  anguli  eandem  habent  proportionem, 
quam  circumferentise, quibus  infiftunt , fiue  ad  centra , fiueadcir 
cumferentias  infiftant . Adhuc  autem  & fec^ores , quippe  qui  ad 
centra  funt  conftituti. 

Sihcequales  circuli  ABC  DEF;cc 
ad  centra  quidem  ipforum  GH  lint 
anguli  BCC  EHF,  adcircumferen- 
tias  vero  anguli  BAC  EDF.Dicovt 
circumferentia  BC  ad  EFcircumfc 
renti  am  5 ita  elTc  et  BGC  angulum 
ad  angu  Ium  EHF,  et  angulum  BAC 
ad  angulum  EDF  :et  adhucfedore 
BGC  ad  EHF  feftorem. Ponantur 
enim  circumferentif  quidem  BCf- 
quales  quotcumque  deinceps  CK  KL; circumferenti?  vero  EF,rurfus  fquales  quot- 
cumqueFM  MN:ctiunganturGK  GL  HM  HN.quoniamigitur circumferenti* 
t7{eiuj.  KLinterfe  funt  ?quaies,etanguli  BGC  CGK  KGL  inter  fe  squales  erut. 

quotuplex  igitur  eft  circumferentia  BL  circumfrentisBC  ,totuplex  eft  et  BGL  an 
gulus  anguli  BGG.Eadem  ratione  et  quotuplex  eft  circuferentiaNE  circuferenti? 
EFjtotuplex  et  EHN  angulus  anguli  EHF.Si  igitur  squalis  eft  BL  circumferentia' 
circumferentis  EN, et  angulus  BGL  angulo  EHN  etitsqualis;et  fi  circumferentia 
BL  maior  eft  circumferentia  EN,maior  erit  et  BGL  angulus  angulo  EHN:et  fimi- 
jjior,minor.Quattuor  igitur  exiftentibus  magnitudinibus , duabus  nimirum  circu- 
^ ferentijsBG  EF:et  duobus  angulis  BCC  EHF , fumptafunt  circumferentis  quf- 
dem  BC,et  BGC  anguli  sque  multiplicia,  videlicet  circumferentia  BL,ct  BGL  an- 
gulus;circumferentis  veroEF,et  EHF  anguli  sque  muitiplicia,  nempe  circumfere 
tia  EN,  et  angulus  EHN.atquc  oftenfum  eft  fi  circumferctia  BLfuperat  circun- 
„ ferentiam  EN , et  BGL  angulu  fuperarc  angulum  EHN , et  fi  squalis, jqualem,  et 

quini/-  * fi  minor, minorem  elfe . VtigiturarcumferentiaBCadEF  circumferentiam  > i** 

angulu* 


L I 


B E 


I 
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jugulus  BCC  ad  angnium  EHF.  Sed  vt  BGC  ar.guliis  ad  angulum  EHF,  ita  ij.cjmiui. 
jngulus  BAC  ad  EDF  angulum . vcerque  enim  vmufque  eft  duplus  . etvtigi  io.Knij. 
tur  BC  circumferentia  ad  circumferentiam  EF  , ita  et  angulus  BGC  ad  an- 
gulum EHF,  'et  anguhts  B ACad  EDF  aiigtilum.  Qijare  incirculis  fqiia- 
jibus  anguli  eandem  habent  proportionem , quam  circumferentiijquibusinilliut, 
fiuead  centra,  fiue  ad  circumferentiam  infidant,  Dicoiiifiipcr,  etvt  B C circum- 
ferentia ad  circumferentiam  E F , ita  efle  fcctorcm  G B C ad  H F E fectorem.  Ju- 
gantur enim  BC  CK,  erfumptis 
incrfcumferentijs  BC  CKipiin-' 

6is  X O , iuagaiitiir  et  B X X C 
CO  OK.  Itaque  quoniam  dus 
BG  CC  duabus  CG  GK  squa- 
les fitnt,  et  angulos  gquales  conti 
nctjericetbafisBC  bafi  CK sqiia 
lis.  zquale  igitur  eft  et  GBC  tria 

gulumtrianguioGCK.  Etquo-  " ‘ 

niam  circumferentia  BC  circum 

ferentis  CK  eft  squalis,  et  reliqua  drciirnferentia^  qus  complet  totum  circulum 
ABC  squalis  eft  reliqus,  qus  eundem  circulum  complet . quare  et  angulus  B X C 
angulo  C O K eft  fqualis;  fimilis  igitur  eft  B X C portio  portioni  C O K;  et  funt  in  u.dif.  cemj. 
fqualibus  rectis  lineis  BC  CK.quf  autem  in  squalibus  redis  lineis  fimilcs  circulo 
ru  portiones,  cr  inter  fe  Aquales  funt.  ergo  portio  BXCeft  squalis  portioni  COK. 
eft  autem  et  BGC  triangulum  triangulo  GGK  zquale.  et  totus  igitur  fector  BGC 
totifedoriCGK  squalis  erit.  Eadem  ratione  etGKLfedorvtrique  ipforumCKC 
GCB  eft  squalis.  Tres  igitur  fedores  BGC  GGK  KGL  squales  funt  inter  fe.Simi 
liter  et  fedores  HEF  HFM  HMN  inter  fe  funt  squales,  q^uotuplex  igitur  eft  LB  cir 
cumferemia  circumferentis  BC,  totuplex  eft  et  GBL  feftor  fedoris  GBC.  Eadem 
ratione  et  qiiotuplex  eft  circumferentiaNE  circiiferemisEF,  totuplex  eft  etHEN 
fedor  fedoris  H£F.  quare  fi  circumferentia  BL  circumferenti^  EN  eft  equalis,et  fe 
dor  BGLfqualiseftfedoriEHN.  et  fi  circumferentis  BL  fuperat  circumferentia 
EN,  fuperat  etBCLfedor  fedorem  EHN,  ec  fi  minor  minor.  Qiuttuor  igitur  exi 
dentibus magnirudinibus,duabusquidemBC  EF  circumferentiis, duobus uero 
Jcdoribus  GBC  EHF,  fumpta  funt  sque  multiplicia , circumferentis  quidem  BC 
et  GBC  fedoris  circumferentia  BL  et  GBL  fedor.  circumferentif  vero  E F,  et  fe- 
dtiris  HEF  squemnltiplicia  circumferentia  EN, etHEN  fedor.  atque  oftenhimefi: 
li  BL  circumferentia  fuperat  circumferentiam  E N,  et  fedorem  B G L fiipcrare 
doremE  HN.  et  fi  squalis  equalemefle;  et  fi  minor,minorcm.cft  igitur  vt  BC  cir 
cumferentia  ad  circumferentiam  EF,  ita  fedor  GBC  ad  HEF  fedorem.quod  often  u. 
dere  oportebat. 

COROLLARIVM 

Perfpicuum  criam  eft,  etvt  feto  ad  fedorem , itaelTcangu- 
lumad  ansulum. 


S t X T t l : CK  I I ! N I s. 


E V C L I D T S 

EL  E M ENTOR VM 

liber  septimvs 

CVM  SCHOLIIS  ANTIQ^VIS, 
ET  COMMENTARIIS 
Federici  Commandini  VrbirtAtis . 


DIFFINITIONES. 


NITAS  eft,quavnumquodqueeoru, 
qusE  funt  vnum  dicitur. 

1 1. 

Numerus  autem  ex  vnitatibus  con- 
ftans  multitudo. 

1 1 1. 

Pars  eil  numerus  numeri , minorma- 
iorisjquando  maiorem  metitur. 

I.  c.  c 0 A.-KIV  s . 

"Paxi  ta  nmen  inuemt  a numero,  fer  quem  rmor  maiorem  metitur . Si  enim  minor  Bs 
iur  maiorem , dicetur  pars  dimidia,  fi  ter  (icetur  tertia , fi  quater  quarta . Cr  ita  ia  dijs. 


I I I I. 

Partes  autem,  quando  non  metitur.  ji  ci  o 


F.  c.  C6MMENT,4RIP'S.--  ' ' -1 

Tortes  nomen  trahunt  d ijs  numeris,  per  quos  cormms  duorum  numerorummenfarrf  tr^ 
que  'tpforum  metitur,  nam  fi  communis  eorum  menfura  minorem  numerum  bis  metiatur,  & ma- 
iorem ter,  dicentur  hae  pates  dstaeteijiaej  fivero^tmorem  ^mepat^,  & maiorem  quater, 
l dicentur  tres  quartae.  Qjiodfimaiorem  quinquies  metiatur , dicentur  tres  quintae,  ^itainre- 
y.  liqms . Recermores  numerum, per  quem  communis  iKenfuraTnhioremmesitur,numera}!taii,iiel 
numeratorem  appellant,  rtpote  qui  partiummultltadinem  definiat:  numerum  rero,  per  quem 
ccmmms  menfura  maiorem  metitur,  denormantem , feu  denominatorem  dicmit  ,yt  quibis  par 
tihus  nmen  imponat. 

V. 


Multiplex  cft  maior  minoris,  quando  minor  eum  metitur. 
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F.  C.  COMMENTUfiiyS. 

MtdtipUx  antem  nmen  h abet  ah  eo  nmero,per  quem  mhior  eum  mctituy . Si  enim  minor  bis 
metiatur  maiormy  dicetur  maior  mimis  duplusifi  ter,  triplus ; fi  quater, quadruplas, & eodem 
modo  in  dqs. 

V I. 


Par  numerus  eftjqui  bifariam  diuiditur. 


Impar  vero , qui  bifariam  non  diuiditur : vel  qui  a pari  nume- 
ro vnitate  differt. 

VIII. 

Pariter  par  numerus  eft  j quem  par  numerus  per  parem  nume- 
rum metitur. 

S C H 0 L l V 

Si  huic  di^nitioni  Addamus  tantum, "vt  pariter  par  numerus  dicatur 
is  i quem  par  numerus  tantum  per  parem  numerum  metitur ; faciemus 
pythagorporum  pariter  parem  , qui  ad^vnitatem  njfque  bifariam  diuidi 
tur\  njt  oUtopar  numerus  metitur  per  parem  tantum,  duodecim  vero  Eu 
elidi  e fi  pariter  par^quem  ^ par  numerus  metitur  per  parem  numerum^ 
his  enim  fix  Junt  duodecimi  impar  numerus  per  parem  metitur,  nam 

fi  quattuor  ter  fumantur  duodecim  fient . Pariter  vero  imparem  dicit ^ 
quempar  numerus  metitur  per  imparem  numerum  i njt  decem,quem  bi 
narius  per  quinarium  metitur . z/lt  , hoc  esi  impariter  par  e fi 

duodecim : etenim  ternarius  per  quaternarium  metitur . fimplicL 
ter  quod perfecium  nomen  eH  in  compofitione,  per  illud  dicimus  numeru 
metiri  alium  numerum. Itaque  fiiendum  efiisi§i<T(T&§Tm , hoc  efi  impariter 
parem  kpythagorps fic  dilium  .plures  diuifiones  fufeipere  ^ qua  in  par 
tes  aquale  s fiunt ^notame  ad  unitate  vjqi  diuifione  procederc.Nouit  au 
tem  hunc  in  ipfi  Euclides , cuius  mentionem  facit  in  nono  libro.  puL 
chre  ipfitm  neque  pariter  parem , neque  pariter  imparem  dicens  ^ per  ne- 
gationem duorum  extremorum  fignificauit  y quemadmodum  in  contra- 
rias mediatis  y media  y quibus  nomina  impofita  non  fiunt yper  negationem 
extremorum  explicamus . Huius  autem  mentionem  facit  Euclides  in  34  ‘ 
noni  libri, 

I X. 

Pariter  vero  impar  eft , quem  par  numerus  per  numerum  impa 
rem  metitur. 

F.  C. 


fe  V C L I i).  1:  L E M E K. 

F.  C.  C 0 M k U Fi  T ..d  K I V S 


T-x  diffnicione  ortaua,& uo;u,(ir  ex  ijs,qme  m nono  libro  traduntur, apperet  Fuclide/n  pari 
'•  ter  parent  nmertt  a^edare  euyVte  par  tmfcrm  per  mmcrumpareni  metitur  yfue  fit  ex  nurnc- 
r:s  ii  binario  duplatis/,  ut  non  ■.&  pariter  imparern  appellare  cum,  quem  p-:r  tuiuittrus  per  mt- 
rnerw.'!  imparem  metitur, fiue  dimidium  bab^mparcmfmeparem.moncros  enim  d binario  dit 
piatos  ipfc  pariter  pares  tantum  appellat,&  eps,qii:dm:di.'im  imparem  balent  roc.%t  p.xriter  hn 
pares  uinu(.m.eosvcro,qui  neque,a.bbiAtio  dt^ati  JuntjUequeidml^^nMpntimpnrem,  <^pa 
riter pares, pariter  impares  dicit.^t  Nicomacbo,Soctioq, pa/is  nwiieri  fpccics  tres  fimt;Vna 
quae  dicitur  pariter  par, alia  quae  pariter  i>}^aT,<^  tertia , quae  impariter  par.  Tariter  par  tm- 
mtrus  cj},qu}  pot  in  duo  paria  diuidi,  eiusq,  pars  in  alia  duo  park&  rurjus  p.  irtis  pars  in  alia  duo 
_^-.ria;& hoc femper,qu(3Hd  dimfioptirtimadppsiii.ttcmpcrHeniat  ,vt 54.7?iuviir  imparnme- 
r!is‘ej{,qu!  quohiampar ef,inpartes  quidem  aVijualeydlfiditur , partes rerp  cins  moxindiuifi. 
biles  fu>ic,yt  5.io. 14.18.22.  Impariter  par  numerus  ejl,  qui  inter  duOs-iaMditlos  qUodatnmb- 
do  medius  cfl,dhiiditur  enim  in  partes  acqutdes,e\upj.  pars  rnrfus  dmditur  in  alias  partes  aequa 
les,&  interdmn  partes  partium  in  alias  aequales  diuidi  pofmt ; fed  diiufio  ad  vnitatesn  vfque 
.ttottperdiwitHr.ditii  igitur.his  efl;pceriterpar,EHcijde5fariter  parem  tanfionvocat;  qui  vero  his 
pariter  impar  efl,T.ucliilts  pariter  imparem‘tantum.&  quibis  impariter  par  EucUdes  eir  pariter 

parem, 1;^  impariter  paremappeUat.S^areillud,quod'm  extrema  parte  anteeedesitisfcMqr^ 

ditur, verum  non  videtur,nifi  foftajfe  intelli^mUs  cutft , quipdrii^/ar  eji,'  '&  pariter  impar  ea 
modo, quo  fumh  EucMes,7seqHe  pariter  parem  effe  tantm, neque  pariter  imparem  ta?itm. 

->5 

Impariter  vero  impar  numerus  eft , que  impar  numerus  per  nu 
merum  imparem  metitur.  . . 

X I., 

Primus  numerus  eft, qubnvnitasTola  metitur.  , • ' 

■ F.  c.  c 0 M M E N T ^ n I r s. . • 

Trimim  nwnerwn  nutl^  metitur  numcrus,prpterqudm  quid  ipfefe  ipfum  metitur.  ^ 

XII. 

Primi  inter  fc  numeri  funtj  quos  fola  vnitas  communis  m®' 
fura  metitur. 

XIII. 

Compofitus  numerus  eft, quem  numerus  aliquis  metitur. 


X I I I I. 


^ Compofiti  inter  fe  numeri  funt , quos  numerus  aliquis^commu  > 
nismenfurametitur. 

X V. 


Numerus  numeru  multiplicare  dicitur, quando  qufft  viikaies 
lunt  in  ipfo, toties  componitur  multiplicatusj&  aliquis  gignitur.: 

enando 


^9 


L I B E K- 
X V I,- 


n.,anao  duo  numeri  fe  k multiplicantes  aliquem fecerint.qui 
planus  appellatur:  latera  vero  iplms  furit  numerifefe 
niultipricantes.  . 


fint 
t£S  numeri. 


Quadratus  numerus  cftrqui  squaliteT  eft  xqualis , vcl  qui  duo 

.bussqualibusnumeris.contjnetur.  - ■ 


Cubusvero . qui  arqualiter  eft  «qualis  «qualiter,  vel  quitri” 

;bus  «qualibus  numeris  continetur.  qw-  ; - •; 

XX.  ■ 

Numeri  proportionales  funt,c[uando.primusfeGfidi.,  & tertius 
quarti  sque  multiplex  fuerit, -vel  badein  pars  ,.vel  esdem  partes.  ^ 

‘ F.  C.  C 0 M M^E  N T J.R  i V i')  ' ■ 

' . "T-  ^ ~ - -.SiC.T 'j  sjVj • 

rei  igktir  primas  ejl  m/torfem>do  fi  veleum  rmmr  metitur, ' 

vel  noiitmtitvr . & fi  ineiita{ml:pr'^.^fi^a(ndl  seque  ntttltlplex , atque  tertius  quarUi^jero 
tion  metitur,  quae  partes  efi  fecundas' frmi'',e/dem}!zrtes  erid&mrtsstertn-  vel  ettani  hot- 
modo  fi  OT.tms  efi7niuoTfecmtdo,quaepars,yelpartes^fec:mi«sprmh.,ea4en}p!ii's,y^pdr- 
tes  ff.t  ir  quaepjf^,yel'quaepar:^s.efipr!musfe^nd:, 

eadem pars,yel  eedem partes  erit  crtenlus  qiiarniPdnii aiitmhunc  mimrem  nmermtnaio-i^ 
fss partem effcyvel partes , quodpofiea  'm  rp.uriotheorejmte bulus  demonfiramieronjffmau 

-.s.  1...  ii 

XXI.  ..  . . ‘ 

■ ■SimiIes'pfam5  &lbHdinunierirunf,qm  lacera  habent  propor* 


, Pcrfedns  numerus  eft-,qui-fuisip(ius  partibus  eft  jqiialis,-  ^ 

F.  c.  C 0 M .U  E N r R 'l  Jf  ‘ 
trwnehts autem 'qufuis ipjluspif^^i^iffoi  ejt'ah!(diansap'pe:lS:ir-,  'qlr  ^'ero makr4»i^ 
mtos.His  dijfinitiokbus  tws  duan  addidimus  .fed&  pctitumes  qiufdam.i  CT'  cdWJTSfflef 

rvs  apponere  fibuityqmliusEudiiefmlnslihris  rno/w  gl  ' • « 

..  • ■■■  


EVCLID.  ELEMENT, 

X X n I. 

Cum fuerint  quotcumque  numeri  deinceps proportio)2Ales, primus 
tertium  dupUm proportionem  b ubere  dicetur  eius^quam  habet  ad fecuu^ 
dumsO'  primus  ad  quartum  triplam  i (sreodern  modo  in  alijs^ 

PETITIONES. 

1 Cuilibet  numero  quotlibet  fumi pojfe  aquales^n^el multiplices, 

2 ^wlibet  numero  fumi  pojje  maiorem. 

3 Numerus  infinite  augetur  .,fid  non  infinite  diminuitur. 

COUMVDIiES  NOTlOSiES. 

t ^Mcumque  eiufdem  j yel  aqualium  f.que  multiplices  fuerint 
fi  inter  fi  Junt  aquales. 

z ^Mrum  idem  numerus  aque  multiplex  fuerit  fvel  quoru  eque  mul. 
tiplices fuerint  aquales  3 £?*  ipfi  inter  fi  aquales  funt. 

3 ^mcumque  eiufdem  numeri  3'vel  aqualium  eadem  pars 3‘vele£i(n 

partes  fuerint  3 ipfi  inter fi Junt  aquales. 

4 ^mrum  idem  3 *vel  aquales  numen  eadem  pars  3 'vel  ef  dem  partes 

fuerint, inter  fi  funt  aquaki.  - 

5 Omnis  numeri  pars  eft  'vnitas  ab  to  denominata , binarlj  enim  num 

ri  "pnitas pars  efi  ab  ipfi  binario  de  nominat  a yqua  dimidia  dicitur, 
ternarij^veroynitasefipars 3 quadtemario  denominata  tertii 
dicitur  , quaternarij  quarta  , ci^  ita  in  alijs. 

€ Vnitas  omnem  numerum  metitur per  a/nitates , qu^  in  ipfi fiint, 

7-  Omnis  numerus  fi  ipfum  metitur. 

S Si  numerus  metiatur  numerum,  dS*  die, per  quem  metitur , eundem 
metietur  per  eas3quf  funt  in  metiente3‘unitates. 

^ ^mcumque  numerus aliummetitur.multiplicans  eumf^el multipli 
catus  ab  eo  ^per  quem  metitur  ^dum  ipfum  producit. 
t9  Sinumeruynumerum  alium  multiplicans  aliquem  produxerit,  mul^ 
tiplicans  quidem  produSium  metitur  per  'vnitates , qua  funt  vi 
multiplicato  i multiplicatus  ‘uero  metitur  eundem  per  'vnitates, 
I quafunt  in  multiplicante. 

1 1 ^mcumque  numerus  metitur  duoSi^vel plure  s , metietur  quoque  tu, 
qui  ex  illis  componitur. 

tz  ^memnque  numerus  metitur  aliquemimetietur  quoque  eum , quent 
ille  ipfi  metitur . 

13  ^uicuque  numerus  metitur  totu  dP'  ablatum jCtid reliquit  metietur. 

' ^ THEa 
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THEOREMA  1.  PROPOSITIO  I. 

Si  duobus  numeris  insequalibus  cxporms,detradoremper  mi- 
nore de  maiorejreliquus  minimemetiaturprcecedentcm  , quo  ad 
arsupcafueritvnitasjnumeri  a principio  poiiti  primi  inter  feerut. 

Duobus  enim  infqualibtis  numeris  expofitis  AB  GD,detrafto  ^ 
femper  minore  de  maiore  reliquus  minime  metiatur  procedente,  h 
quoad  aflumptafueritvnitas.  Dico  numeros  AB  CDinterfe  pri 
ffiosefTcjhocellipfbs  AB  CD  vnitate  ibla  metiri.Si  enim  AB  CD 
nolint  primi  inter  fc,  metietur  eos  aliquis  numerus.  meciatur,fiEq,- 
E:&Cb  quidem  ipilim  AB  mccieiis  relinquat  fe  ipfo  minore  F A,  b » e 
AF  vero  metiensDC  relinquat  fe  ipfo  minorem  GC;  &GCmet{c$ 

FHvnitate  HA  relinquat.quoniamigitur  numerusEipfumCD  metitur,  CD  ve- 
ro metitur BF;&EipfumBFmetitur;meritur  aut& totu  BA. ergo&reliquii  AF 
metietur.Sed  AF  metitur  DG.quare  & E ipilim  DG  metietur,  metitur  autem  & to 
tum  DC.ergo  & reliquum  metietur  CG.  ac  CC  metitur  FH . & £ igitur  ipliim  FH 
metietur,  fcd  & metitur  totum  FA;&:  reliquam  igitur  vnitatem  AH  metietur, numc 
rusexiftens.  quod  fieri  tion  poteft.noij  igitur  iplos  ABCD  metietur  aliquis  nume- 
rus.ergo  AB  CD  primiinterfefunt.quodoportebatdemonftrarc. 


' fitiiu  cm’4erfimh6cmodo  demonlir:ibmus. 

Expolitis  duobus  numeris  inter  fe  primis ; fi  de  maiori  femper  minor  dctrahai^ 
tur,non  ceflabic  hiiiufmodi  detraftio  antequam  ad  vnicaterti  deuentum  fuetit. 

Siw  enim  numeri  mter  fe  frim  .Ah  CD;  & fi  fieri  pot^  tjfdem  nmenti- 
hiiSy&  dctruUo  seper  minore  de  maiore  deuentu  fit  ad  nurnerti  HA,  quiprp 
cedete  CC  metiaiur.Si  igitur  HA  metitur  CC,^  ipsi  Fr  metietur. mentur 
tut0-fe  ipsi,  ergo  & FA  metietur;  acprepterea  ipsi  DG./ed(jr  metieba- 
tur CC.  ejuare  & toti  DC  metietur.at<ii  ob  id  ipfm  BF  metitur. metitur  ait 
ir  FA,yi  ojienfim  eji.  ergo  & totu  BA  metietur,  liatjue  quonia  HA  nume 
tus  duos  numeros  AB  CO  metitur, erm  AB,  CD  'mter  fe  compofiti . Sed  & 

'wterfepriniipoamtur.  quod  fierinonpoteji.no  Igitur  e.xpofitis  duobus  numeris  inter  fe  primis, 
fide  maiori  femper  minor  detrahatur,cejfabit  detraiiio,antequam  ad  rnltatem  deuentum  fuerit. 

^Hod  oportebat  demerjirare.  Sed^jf  illud  confiat. 

Expofitis  duobus  numeris  inter  fecompofitis,  fi  de  maiori  femper  detrahatur 
minor, detractio  ad  vnitatem  vfque  non  peruenict. 

‘ Ji  emntad  vnitatemperuemat, erunt  hi  inter fe  prini, fed  & cempofiti.quod  efi  abfurdunt.  i-huias. 

Ex  lam  demonfkaUs problema  quoque  illud perfpkue  apparere potefi. 

Duobus  numeris  expofitis  comperire  an  inter  fe  primi  fint,an  compofiti. 

FaUa  namque  derraEime,vt  diSm  efi, fi  deuauet  ad  ymtatem  rfque , dktmus  tos  inter  fe 
primos  tffeJinminHs,compofitos. 

PROBLEMA  I.  PROPOSITIO  II.  I 

Duobus  mimeris  datis  non  primis  inter  fe , maximam  eorum 
communem  menfuram  inuenire. 

Sint  dati  duo  numeri  non  primi  inter  fe  AB  CD;quoru  minor  fit  CD.oportct  ip 
ferum  AB  CD  maximam  communem  menfurain  inuenire . Si  igitur  CD  metitur 
AB  cum  etiam  fcipfum  metiatur,  eritCD  ipfornm  AB  CD  commuuis  menfura. 

pcrfpicuuxn  eft  eam  maximam  elfe : nullus  cmm  maior  CD  ipfum  CD  metietur: 

Z t fi  vero 
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fi  vefo  CD  nomnctitur  AB,  ipforum  AB  CD  dctra- 
<fto  femper  minore  de  maiore, reiinquetur  aliquis  nume 
. rus, qui  metietur  prfccdentem.vnitas  quidem  non  relin  * 

, quetur;eflentenim  AB  CD  primi  inter  fe.quod  no  po-  A 4' 
nitur.&CD  quidem  ipfum  AB  metiens  relinquat  feip-  : i I • 

/b  minorem  AE;  AE  vero metieiis  CD  relinquatTeipib  q'  9 : p I 
minorem CF:&CFipfumAE metiatur. Itaque quonia  • 4;  4]  1 

m-not.  CF  ipfum  AE  metitur,  AEveroipfum  DFj&CFjpfum  b i>  b i)  o 
n.  r.ot/  DF  metietur. fed  & metitur  fe  ipfnm.  & totu  igitur  me- 
tietur CD.  At  CD  ipfum  BE  metitur . ergo  & CF  meti- 
tur BE.metitur  autem &EA.&totiim  igitur  AB  metietur.  fed& metitur  CD.jrg» 
CFipfosAB  CD metitur;acpropterea CF ipforum AB  CD eft comunis meliira. 
dico  etiam  maximam  efle.Si  enim  non  eft  maxima,ipfos  AB  CD  metietur  aliqaia 
numerus  maior  ipfo  CF.memtur,fitq;  G.&  quoniam  G ipfum  CD  metitur;CD»e 
ro  ipfum  BE:&G  ipfum  BE  metitur . metitur  autem  & totum  BA.&reliquumigi-' 
tur  AE  metierur.Sed  AE  metitur  DF.ergo  &C  ipfum  DF  metitur,  metiturautem 
Refotum  DC.  quare  &reiiquum  CF  metietur,  maior  minorem.quod  fieri  non 
teft.nonigituripfosAB  CD  numeros  numerus  aliquis  metietur, maior  ipfo  CF.er 
go  CF  ipforum  AB  GD  maxima  erit  communis  menfura.Duobus  igitur  numer» 
datis  non  primis  inter  fe, maxima  eorum  communis  menfura  inuencaeft  .qU{{d&. 
ccre  oportebat. 

COROLLARIVM. 

Ex  hoc  manifeftum  eft , ft  numerus  duos  numeros  metiaturi  «t 
maximam  eorum  communem  menfuram  metiri. 


F.  c.  COMMENT^Rirs. 

Hoc  coroUantm  apparet  expojhema  parte  demonflratknls.fit  emm  duorum  mmerorm  JS  j 
Ct>  communis  menfura  C F:  & fit  numerus  aliquis  C,qmipfos  CD  metiatur.  Dneo  etisa 

maximam  eorum  communem  menfiuram  CF  metiri.  Qjuomam  erum  C ipfium  CD  metitur:  CDye- 
ii,eo».nw;  ro  metitur  BF:  et  GipfiimBE  metitur.  fied&  metitur  tocitmB.A.  ergo  & reliquum .AEntedt^ 
j3.ccm.110t.  tur:  metitur  autem  UE  ipfium  DF.ergo  G ipfium  DF  metitur.  Sed  & metitur  totum  D C.  Qpart 

& reliquim  C f , maxhnam  ficilicet  eorm  cmmmem  menfiurm  metietur . quod  dmw^ait  j 
oportebit, 

PROBLEMA  II.  PROPOSITIO  III.  ' 1 


Tribus  numeris  datis  non  primis  inter  fejmaximam  ipfQr«,co*' 
munem  menfuram  inuenire. 

Sint  dati  tres  numeri  non  primi  inter  le  ABC.  oportet  ip.. 
forum  ABC  maximam  communem  menfuram  inuenire . Su-  a ....... . • 

maturenim  duorum  AB  maximacomunismefuraD. itaque  ' 

\ D vel  ipfum  CiiKtituri  vel  non  metitur,  metiatur  primu.mo  ® ^ 

.Ititur  autem  ctipfos  AB.  ergo  D numeros  A B C metitur : et  c 4- 

ohid  ipforum  eft  communis  menfura.  dico  et  maximam  clfe. 
fi  enim  D non  eft  ipforum  ABC  maxima  communis  menfu-  ’ ‘ ^ 
ra,metietureosaliquisnumerus  maioripfoD. metiatur, et  * — - ^ 

i^E.quoniamigituF  Emetiturnumeros  AB  C,  etipfos  AB 
iiietietur,ctipforuAB  maximam  commune  mefiiranuqureftD.  ergoEipfufflD* 
. metitur,  maior  minorem,  quod  fieri  nonpot.  non  igitur  ABC  numeros  iimneru»- 
aliquis  maior  ipfo  D medetur,  ergo  D ipforum  ABC  ma.xima  eft  cois  menfura.  ^ 


Non  tnctiatar  auteD  ipfum  C.  Dico  primum  nu- 
meros D C non  efie  primos  inter  fe . Quoniam  enim 
ABC  non  funt  inter  fe  primi,metiecur  eos  aliquis  nu 
meras,  et  qui  metitur  ipfos  ABC,  &ipfos  AB  metie 
lur,  et  ipforum  AB  maximam  communem  menfura, 
videlicet  D . metitur  autem  et  ipfum  G . ergo  ipfos 
DC  numerus  aliquis  metietur  ; ideoq;  DC  non  funt 
inter  fe  primi. Sumatur  ipforum  maxima  communis 
menfura  E.  et  quoniam  E ipfum  D metitur,  etD  me 
titur  ipfos  AB;  et  E ipfos  AB  metitur . metitur  aure 
ct  C.  ergo  etipfos  ABC  metietur;  eritq;  E iplbrura 
ABC  communis  menfura.  Dico  et  maximam  efle.  fi  enim  E non  eft  ipforum  ABC 
maxima  communis  menfura,  metietur  ABC  numeros  numerus  aliquis  maior  ipfo 
E.  metiatur,  fitq;F.  ct  quoniam  F metitur  numeros  ABC,etiplbs  AB,  etipfbruni 
AB  maximam  communem  menfuram  metietur,  videlicetipfumD.ergoFipfuni 
D metitur,  metitur  autem  et  ipfum  C.  quare  F etipfos  DC,  et  ipforum  DC  maxi- 
mam communem  menfuram  metietur,  videlicet  ipfum  E.ergo  F ipfum  E metitur, 
maior  minorem,  quod  fieri  non  poteft.  non  igitur  ABC  numeros  numerus  aliquis 
maior  ipfo  E metietur,  ergo  ipforum  ABC  maxima  eft  communis  mefura . T ribus 
igitur  numeris  datis  non  primis  inter  fe,  eorum  maxima  communis  menfura  inuc- 
ta  eft.  quod  facere  oportebat. 

COROLLARIVM. 

Exhis  manifeftumeft  jfinumerusnumerostresmetiaturjet  ip  ^ 
lorum  maximam  communem  menfuram  metiri. 

Eodem  modo  et  pluribus  numeris  datis  maxima  communem  g 
menfuram  inueniemus. 


F.  c.  COMMEKTUKIVS. 

Exilis  manifeftum  eft  &c.]Se^«it«r6oc,  cjuen^modwnmaniecedente  dmonjlrmmus. 

Eodem  modo  Scc.]  Sed  ^ illud  conJiat,fini!mei'usplui'es  numeros  tnetixtur , & commu- 
nem eoim  menfurammetiri, 

theorema  ir.  PROPOSITIO  IIII. 

Omnis  numerus  omnis  numeri  minor  maioris, vel  pars  eft) 
vel  partes. 

Sintduonumeri  A BC,quorumBCfttminor.DicoBCip- 
fius  A vel  partem^ffe,  vel  parteiNumeri  enim  A BC  veJ  primi  A.  .......  e 

funt  inter  fe , vel  non.  fint  prius  inter  fe  primi , & diuifo  B C in  / 

vniutes,qus  in  ipfo  funt,  erkvnaquzqac  vnitas  earum , quz  in  S 

B C,parsaiiqiiaipfiusA.  ergo  B C ipfius  Apartes  eft.  fed  non  A S '*> 

fintA  BC  inter  fe  primi  .'-Itaque  BC  vel  ipfum  A metitur, vel  ^ 
non.  et  fiquidem  metitur,  erit  BC  pars  ipfius  A:fin  minus, fuma 

turipforumA  BCmaxiinacommunismenfuraD;etdiuidatur  A g 

BCinnumcrosipfiDequalcsBE  EF  FC.  Quoniai^'turDnu  ^ 

merum  A metitur,  erit  D pars  ipfius  A.  zqualis  autem  eft  Dvni 

cuique  ipforum  BE  EF  FC.  ergoet  vnufquifquc  ipforum  B E 'D-  a 

EF  f C pars  eft  ipfius  A:  acpropterea  BC  ipfius  A partes  eft:.  ; 

Omnis 
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0:nnib  igitur  numsrus  omnis  numeri, minor  maioris, vef  pars  cll , vd  partCS.  quoii 
dcmonftrareaponebar.  , 

THEOREMA  IIL  PROPOSITIO.  V. 

Si  numerus  numeri  pars  fuerit , et  alter  alterius  eadem  pars  j et 
vterque  vtriufque  eadem  pars  eritjqu^  vnus  vnius. 

NumerusA  numeri  BC  pars  lit:  et  alter  P alterius  EF 
eadem  pars,  qu.t  eft  A ipfius  B C.  Dicoervtrumque  AD  p 

vtriufqueBCEF  eidem  partem  efle,  qu®  eft  A ipiius  BC.  c d 

Quoniam  enim qu®  pars eft  A ipfiusB  C,  eadem  eft  et  D h 

i^usEFjqiiotnumeriruntinBCxqualcsip/i  A,  totcrut  * ^ ; '3 

etinEFnumeria-qualcsipfiD.DiuidaturBC  quidemin  a B c i 

Humeros  sequalesipll  A,  videlicet  in  BC,GC;EF  vero  di 
iiidaturin  numeros  ipfi  D iquales,  hoc  eft  EH  HF . erit  vcique  aqualis  multitudo 
numeroruBG  GC  multitudini ipforumEH  HF  .& quoniam  iqualisefi  BGipfi 
A,&  EH  ipfiD,erunt  BG  EHipfisA  D squales.  Et  eadem  ratione  cum  GC  fit  j- 
qiiaiisipfi Aj&HFipfiDj&GC  HFipfisA  Dzqualcserunt.quotigiturnuraeri 
funtinBC,£quaiesipfiA,totfunt&inBC  EF  ntquales  ipfis  A D.crgoquotuplei 
clt  BC  ipfius  Ajtotupiex  erit  et  vterque  BC  EF  vtriufque  A D.quf  igitur  pars  ell 
AipfiusBCjCadem  pars  erit  et  vterque  A E>  vtriufque  BC  EF.quoddeinonftti- 
re  oportebat. 


F.  C.  COMMEl^T^KIFS. 


Ex  hoc  autm  licet  illud  etim  demonjlrare» 

Si  numerus  numeri  multiplexfuerit, et  alter  alterius  sque  multiplexj  et  vterque 
vtriufque  zque  multiplex  erit, atque  vnus  viitas. 

Sit  enim  jL  nmnerus  maneri  B multiplex,  et  dter  C alterius  D ae- 
quemultipUx.Dicoytrimique^CvtriufqueEDaeque  multiplicem  * 
ejfe,  atque  ^ipfius  B.  quoniam  enim  ^ ipfius  B multiplex eji, 

& Cipfm  D aequemultiplex ; erit  Bipfius ^pars  aHqm,& D ^ • 

ipfius  C eade)npars.qiMreexijs,quaeproxi}/ie  tradita  fiunt  & vter  1 I 1 ? 

queBDvtrtufque^Ceademparserityquaeefl  Bipfius^.yurque  ; : :>  ! 

Igitur ^CytriufqueBBaequemidiiplexefi, atque ^ipfiiusB.  quod  a b c » 

demonfirare  oportebat. 

Sed  quod  de  duobus  dicitur  , pojfianus  etiam  ad  quotcumque  numeros  mplificare.  Wj 
Si  fuerint  quotcumque  numeri  quotcumque  numerorum  squalium  multitudine, 
fingulifingulorum  seque  multiplices,  quotuplex  eft  vnus  vnius,  totuplices  erunt 
& omnes  omnium  [ quod  eodem  modo  demonflrabmta.Hoc  autem  relfiondebit  ei , quodgiptf- 
mapropofitione  quinti  libri  de  omnibus  ma^itudinibiis  demonjlratur. 


THEOREMA  IIII.  PROPOSITIO.  VI. 
i 

Si  numerus  numeri  partes  fuerit,  & alter  al- 
terius e^dem  partes ; & vterque  vtriufque  qx-  ^ 
dem  partes  erit, qu9  vnus  vnius.  ^ s ; 

Numerus  enim  AB numeriC  partes  fit,  StalterD  alte-  j'  1 
riusF  efdem  partes, qui  AB ipfiusC  . DicoSe  vtrumque  o J 
AB  DEvtriufqueC  F eafde  parces  clfe, qui  AB  ipfiusC.  j'  ; 
quoniam  enim  que  partes  eft  AB  ipfius  C,  eidem  eft  DE  A c 
ipjius  F;quot  partes  funt  in  AB  ipfius  C,cot  erunt  & in  DE 
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partes  ipfius  F.Diuidafur  AB  quidem  in  partes  ipfius  C,  videlicet  AC  GB;Le  ve 
rodiuidatur  in  partes  ipfius  Fjhoc  eft  DH  HE.erk  ipforum  AG  GB  multitudo  ?- 
qualis  multitudini  iproru:3>H  HE.Sc  qm  qus  pars  eft  AG  ipfius  C,  eadem  eft  pars 
&DH  ipfius  F:qu?  pars  eft  AG  ipfius  C.eadem  pars  erit  &;  vterque  AG  DH  vtriuf 
que  C F.Simili  ratione  &qu$  pars  eft  GB  ipfiusC,  eadem  pars  erit  & vterque  GB 
HE  vtriitiqiie  C F.Q^f  igitur  partes  eft  AB  ipfius  Cjeedem  partes  eft  Sc  vterqde  A 
B DE  vtriuique  C .F.qiiod  demonftrare  oportebat. 

F.  C.  C 0 M M ENT  aK  I y S . 

Smliter  & hanc,& antecedentem  pojfimusad  tjuotcmquenumem  tra>tsferre;utSi  quot 
cumque  numeri  minores  ad  totidem  alios  maiores  referantur,  fintq;  finguli  fingn- 
Jorum  vel  eadem  pars, vel  e$dem  partesjqu?  pars, vel  partes  eft  vnus  vniuSj  eadem 
pars, vel  esdem  partes  erunt  & omnes  omnium. 

THEOREMA  V.  PROPOSITIO.  VII. 


Si  numerus  numeri  pars  fuerit , qus  ablatus  ablati;  & reliquus 
reliqui  eadem  pars  erit,qu$E  totus  totius. 

Numerus  enim  AB  numeri  CD  pars  fit,qu£  ablatus  AE  ablati  CF.  p 

Dico  & reliquum  EB  reliqui  FD  eandem  partem  efl'e,quf  eft  totus  A i4- 

B totius  CD.qus  enim  pars  eft  AE  ipfius  CF,eadero  pars  fit  &EB  ip-  j- 
fius  CC.ergoqusparseil  AE  ipfius  CF,  eadem  pars  eft  Sc  AB  ipfius  ; j.hulat. 
CF.qus  autepars  eft  AE  ipfius  CF  , eadempars ponitur  & AB  ipfius  • 
CD.qusigiturparseft  AB  ipfiusGF,  eadem  eftSc  AB  ipfiusCD.qua  3 ; 
te  AB  vtriufque  GF  CD  eadem  eft  pars.?qua!is  igitur  eft  GF  ipfi  C a;  : 4.com.Mt, 

D.communisauferatur  CF.ergo  reliquusGC  reliquo  FD  eftaqualis.  f f 

5cquoiuamquxnarscftAEipfiusCF,eade'iieft&EBipfiusGC.$-  ^ ■* 
qualis  aurem  eft  GCipfiFD:qu?  pars  eft  AE  ipfius  CF,  eadem  erit  Sc  A e- 
EB  ipfinsFD.fedqus  pars  eft  AE  ipfius  CF,  eadem  eft  Sc  AB  ipfius  C 
D.ergoqu*  pars  eft  EB  ipfius  FD, eadem  eft  & AB  ipfius  CD.  Sc  reliquus  igitur  E 

B reliquiFD  eadem  pars  erir,qu2  torus  AB  totius  CD . quod  demonftrai^e  opor- 
tebat. 

F.  C.  COMMENT^RIFS. 

Ex  his  autem  illud  quoque  demenjirare  licebit. 

Si  numerus  numeri  ®que  multiplex  fuerit , atque  ablatus  ablati,  & reliquus  reli- 
qui fqiie  multiplex  erit,atque  totus  totius. 

lifdem  etum, quae  fupra, manentibus  .fu  numerus  CD  aeque  multiplex  numeri  jj 
.AB, atque  ablatus  CF  ablati  .AEfDico  & reliquim  FD  reliqui  EB  aeque  multipli 
centeffe,atq!ietotiiCD  totius  quoniam  enim  CD  Ipfm  UB  aeque  multiplex  • 

tji,atqnejblatusCF  ablati.AEierit.ABipfiHsCD  eadempars,quaeejl.AEip~  f ^ 

fiits  CF.  ergo  ex  tam  dernon!frati5&  reliquus  EBrehquiFD  eadem  pars  ejl, quae  sI  £ 

totus.ABtotmsCD.reliquusigiturFDrel!quiEBaequemuttiplexerit,atqueto~  : *'■  I 

tusCDtoiius  .AB.qHoidemi^raadurn  fuerat,  c A ' 

THEOREMA  VI.  PROPOSITI  0 VIII. 


Si  numerus  numeri  partes  fuerit  jqu^  ablatus  ablati;  & reli- 
quus reliqui  esdem  partes  eri^quf  totus  totius. 

Numerus  enim  AB  numeri  GD  partes  fit,  quf  ablatus  AE  ablati  CF.Dico  & re- 
liquum EB  rcliq  ui  FD  eafdem  partes  efle.qui  totus  AB  totius  CD . ponatur  enim 
' «P» 


1 


N T. 


•£  V C l:  I D-  E r.  E^^I  E N T. 

A B equalis  GH.qua:  is?::ur  partes  ef;  GH  ipfius  CD,eeGe  cft  & i 

Ac-ipfiusCF.DinidaairCH  quideinpGrtesipfiiisCDjvideliceiG  C 
K KH:AEverodiu'daturin  partcsipfiusCF,\idelicecAL  LE  erit  ® 3;  'j, 
jg  tur  ipfaru  GK  KH  ir.ultitudoacuaiis  ir.uitiiud  ni  ipiarumAL  f y 
•EE-Etqiioniaqu*  pars  eEC.Kij-(:usGD,  erdcm  eft&.  ALipfius  C y • k 
F^maioraut  CO^ua  CF.ergof-.GK,qua  eft  maicr.pcnaiiiripfi  L fi‘.  'k 
AL  fqualisGM.quf  igitur parsefiGK  ipfiusCD,  eadem  eftetGM  3'  | 3: 
jnliusCt^quareetrehquusMKreliquiFDeade  parse!l,qu9  totus  a t 6- 
C*K  totius  CD. Rursus  qiicnia  qui  pars  KH  ipfius  CP,  eaae  eft  et  E 
L ipfius  CF ; n:aior  autem  CD  , quam  CF  ; erit  S.KH  quam  EL  maior,  poni, 
tnripfi  ELcquaiisKN.quf  igitur  pars  eftKH  ipfsusCD,  eade  eft  fc  KN  ipfius  CF. 
ergo  ^crsiiqmsslsH  reiiquiFD  cade  pars  eft,  cus  totus  KH  totius  CD.  oftefumau 
tcDJ  eft^tiS.rdiquum  MK  reliqui  FD  eandem  partem  esle;  qus  totus  GK  totius  DC. 
S:  ^ terque  igitur  MK  NH  ipfius  Dr  esedem  partes  eft , qu?  totus  HG  totiusDC.i- 
qualis  .autem  vterque  quidem  MK  NH  ipfi  EB;  HG  vero  ipfi  B.A  . & reliquus 
igitur  EB  reliqui  FD  eadem  partes  eft,  qua  totus  AB  totius  Cb.quod  demonllra- 
te  oportebat. 

THEOREMA,  YII.  FRO?OSITlO  IX. 


Si  numerus  numeri  pars  fuerit,  & alter  alterius  eadem  pars ; & 
permutando  quas  pars  efh , vel  partes  primus  tertij,  eade  eritpars, 
vel  e^dem  partes  & fecundus  quarti. 

Numerus  enim  A numeri  BC  pars  fit, S:  alter  D alterius 
EF  eadem  pars,qiif  A ipfius  BC.minor  autem  fit  A, quam  p 

D.Dico &permiitadoqu?parseft  AipfiusDjvelpartes,  ^ 

■ eadempartcfnefle&BCipfiusEFjveleardempartes.Quo  '• 

n'am  enim  quf  pars  eft  A ipfius  BC, eadem  eft  A D ipfius  1 h 

EFjquot  numeri  ftint  in  BC  Aquales  ipfi  Ajtet  iunt  et  inE  * ? 1 1 

F aqualesipfiD-diuidaturBC  Quidemin  ntimeres  ipfi  A 
aquales, videlicetin  BG  GC:  EF  vero  diuidatur  in  niimc  A.  b n x 

ros  ipfi  Dequales,EH  HF.eritipforuEG  GC  multitudo 
qual's multitudini  ipforumEH  HF.etquoniamnumeriBC  CCinterfefuntp* 
quales.funtauteinetequalesEH  HF^atque eftipforiim  BC  GC  muItitudo-*qW 
lis  multitudini  ipforuni  EH  HFrqire  pars  eft  BC  ipfius EH, vel  partes,eadcmpars 
erit  et  GC  ipfius  HF, vel  eadem  partes.ergo  qu:E .pars  eft  BG  ipfius  EH,vel  partes, 
5.hu!ii5.  eadem  pars  erit  et  vterque  BC  viriufqueEF  , vd  eadem  partes,  arqualis  autem  eft 

s.huiiis.  -BG  :pfi  A,ei  EH  ipfi  D.qui  igitur  pars  eft  A ipfius  D,  ve!  partes , eadem  pars  erit 
et  BC  ipfius  £F,vel  esdm  partes.quod  demonftrare  oportebat.  - 


THEOREMA  VIII.  PROPOSITIO  X. 


Si  nuraerusnumeri  partes  fuerit , &alteral 
' terius  exedero  partes;  Sepermutando  qu^  par- 
- tes‘ eft  primus  tertij , vel  pars  jC^dem  partes 
erit  & fecundus  quarti, vel  eadem  pars. 

Numerus  enim  A B numeri  C partes  fit , et  alter  DE  al-  ^ 
terius  F eedem  partcs:fit  autem  AB  minor,  quam  DE.  Di  3; 
co  et  permutandoqute  parces  eft  AB  ipfiusDE , vel  pars,  'f 
eafdem  partes  efle  et  C ipfius F,vd  eandem  partem  . quo- 
p-ain  enim  qii*  partes  eft  AB  ipfius  C,eidem  partes  eft  et 
DEipfiusF ; quot  lunt  in  AB  partes  ipfius  C , tot  crimt  et 


in  DE  partes  ipfiusF.diuidatur  ABx:[iiidcai  in.paxtcsipfius  C,  videlicet  AG  GB: 
DE  verodiuidatur  in  partes  ipfiusF,hocefl  DH  HE.crit  veique  iplarum  AG  GB 
aitttoudo  multitudini  ipiaruniDH  HEsquaiis.  et  quoniam  qui  pars  eft  AC  ip- 
fius  G, eadem  eftpaTs'e't  'D'H  ipllusP.et  pernjutandoqui  pars  eft  A G ipftusDH, 
vel  partes, eadem  pars  erit-etC  ipfiusF',  vel  &9de  partes. fimiJi  ratione  et  qui  pars 
eft  GB  ipfiiis  HE, vel  partes,  e.adem  pars  erit  et  CtpftusF,  vel  cad^-m  partes. ergo 
quf  pars  eft  AG  ipfius  DH.veJ  partes;, eadem  pars  encet-ABipfius  DE, vel  eidem 
partes.fcd  qui  pars  eft  AG  ipfius  DH,ve!  partes, eadem  pars  eft  et  C ipfius  F , uel 
efdem  partes.Et  qiiiigitur  partes  eft  AB  ipfius, DE,  vel  pars,  cidein  partes  eft  cc 
C ipfius  F,vel  eadem  pars.quod  demonftrarc  oportebat. 

THEOREMA  IX.  PROPOSITIO  XI. 

Si  fuerit  vttotus  ad  totum , ita  ablatus  ad  ablatumj&reliquus 
adreliquumeritjVttotus  ad  totum. 

sit  vttotus  AB  ad  totum  CD , ita  ablatus  AE  ad  ablatum  CF.Dico 
etreliquiim  EB  ad  reliquum  FD  itaefie  , vttotus  AB  ad  totum  CD. 

Quoniam  enim  eft  vt  AB  ad CD,ita  AE  ad CF,quiparseftAB  ipfius  B p D 

CDj vel. partes, eade  parscrit et  AEipfitisCFjVei  eidem  partes,  ergo  7. 

et  reliquus  EB  reliquiFD  eadem  pars  eritjVel  eidem  partes, qug  AB  -.c 

ipfiusCD.eftigiturutEBadFDjitaABadCD.quod  demonftra- 
te  oportebat,  ac  Di 

F.  C.  C 0 M WE-HT  AKIV  s. 

Trtctdens  dmonjlratio  congruit, cum  fuerit  minor, quam 

CD.fedfi,ABmaiorf!t,qudmCD,mhilminusidemde}nonfirabi  ^ g 

tHr.namvelCDmeiituripfm^/iByVelnmmetitur.&fiqmde  : { D j,, 

nieutur,qKommefirt,ABedCD,ita,AEadCFieriC,ABipfius.  E * 

CD  aeque  tnultiplex,atqHe^Eipj!UsCF.  quare  ex  qSftjuiems  e » ^ 

demofiraulmusadfepttmahunai&reliquusEBrehqmFBreli  ; 

qmFD  aeque  multiplex  efl,atq;  totas  <AB  totius  GD.reliquus  igi  f A c 

turEBadreliqumFD,eritvtsoms^BadtotumCD.fiveroC  i 

D non  metitur  ipfim  ^B , rurfas  quoniam  rt  .AB  adCD,ha  eji  A c 

,AEad  CF,quaepartes  ejl  CD  ipfius  AB,eedemf  artes  erit  CF  ^ ; 

ipfius  AE.ergo  & reliquas  FDreliqm  EB  epdempartes  efi , quae  totus  CD  totius, AB.  reliquus  g 1, 

j^irar  EB  ad  reliquum  FD  ita  erit,yt  totus  Ub  ad  totm  CD.quod  oportebat  demwijirare.  i\-i 

Dif 

THEOREMA  X.  PROPOSITIO.  XII. 

Si  quotcumque  numeri  proportionales  fi-erintjvc  vnus  ante- 
cedentium ad  vnum  confequenciumj  ita  erunt  omnes  anteceden- 
tes ad  omnes  confequences-  p 

Sint  quotcumque  numeri  proportionales  ABCD ; fitej,-  vt  A c \ 

adB  jitaCad  D . Dico  vt  AadBjicaefie  ACad  BD.  C^oniam 
enimeftvtAadB,itaCadD,qmparscft  AipfiusBjUeipar-  * ? i i 

tcsjcadem  pars  erit  et  C ipfius  D,  vel  partes,  et  uterque  igitur  ; 1 ; ; 

Ac  vtriufque  BD  eadem  pars  eft,  ucl  partes,  qui  A ipfius  B.  A a c b 

ergo  ut  A ad  B , ita  eft  AC  ad  BD . quod  demonftrarc  opor-  ' 

tebat.  : ■-r‘ 


PtT  conuicf. 


SCHOLirM 


CoRutr. 

iifS. 


Coaotr. 


Coaaa.  i 
dim. 


EVCLID.  ELE^^EN. 

S C H O L l V 

"Hocqumto i is^Jexto^niuer/Alius eli.  quxenmiJUc JeorJumin 
^Artibus ^exdem  hoc  loco  demonfirAHtuv. 

F.  C.  COMMENT^RIFS. 

Ithfciemm^ntiocmt^mt  tantum, 
tm.antccedentes  numeri  rnmres  fue~ 
rmt  confequennbus . quod  fi  maiores fmt, 
rurfus  rei  B mentitr  iffum ^ y velnon 
fnetitw  .fi  metitur , ita  dicemus . Quo~ 
mmeftvt^ad  By  itaCad  D,  aeque 
multiplex  erit  ^ ipjius  B , atque  C ipjlus 
J> . ergo  ex  qs , quas  demonfiroaamus  ad 
qwitamhwus,&  rterque^  Cvtriufq", 

,jo.  BD aequemuhiplex eji, atque ^ipfius B.Ftigitur^adS^itaeritvterqiy^  Coi  vtr^;B  ZJ, 
fi  B nonmetitur  ipfum  ^fita  argumentabimur. quoriiam  ^yt^ad  B,  ita  C ad  I>yquae 
partes  eJlB  ipfm  ^,e^dem  partes  erit  D ipfius  C.ergo  & uterqi  .A  C yrriufque  B D e^dmpst. 
10.  tcsefi,quaeUipfiusB.qHarevt^aiB,itaer!t.A  CadB  D. 

Idem  demotifirabimus  etiam  fiplures  fmt  numeri  proportuinales,hoc,qmd feqiutUTyprpK^u 
QiifE  eidem  eadem  funt  numerorum  proportioncs,e£  inter  ie  eadem  eruni.. 

Sit  rt  .A  ad  Bfita  C ad  D;  vt  autem  C ad  D,ha  E ad  F.  Di- 
covty^adBfitaeffeEadF  . Si  etm  numerus  ^A  fit  maior,  . 
quam  B, quoniam  efl  vt  ,A  ad  B,ita  C ad  D,  quae  pars,  vel  par 
tes  eji  B ipfius  A,eadempars  erit,velpartes  D ipfius  €•  Rur- 
fiis  quoniam  vt  C ad  Dfita  ^Ead  F, quae  pars  ejl,vel  partes 
D Ipfius  C,eadempars  yVelpartes  erit  F ipfius  E.qiiae  igitur 
pars, vel  partes  eji  U ipfius  A , eadem  pars  erit,  vel  partes  F 
19.  ipfiusE.ergovtAadBfitaejiEadF. 

Si  vero  A fit  minor , quam  B,  quoniam  vt  A ad  Bfita  eji  C ad- 
T>,qiuiepars  ejl,velpartes  A ipfius  B,  eadem  pars , vel  partes 
erit  C ipfius  D. Rurfus  quoniam  vt  C ad  D,itaE  ad  F, quae  pars. 

Vel  partes  eji  C ipfius  f>, eadem  pars , velpartes  erit  E ipfius  F. 
ergo  quaepars, velpartes  eji  A ipfius  B, eadem  eji  pars,  vel  par 
tesEipfiusF.  vt  igitur  A ad  Bfita  E ad  F.quod  demonjlrandunt 
propofidmus. 

Hoc  dernojkatofnt  numeri  proportionales  A B C,D  EFfitq^ 
vt  A ad  D,  ita  BadE,&Cad  F.Eade  ratiora  demonjirabimus 
vtAad  D,ita  ejfeAB  adD  E.£t  quoniam  vtAad  D,ita  eji  C ad  F, 
erit  ex  ifs,quae  nos  proxime  demofirauimus,vt  AB  adii  E,  ita  C ad 
F.no  aliter  ojlendemus  vt  A B ad  D E,ita  ejfe  A BCadDEF.vtigi 
iurAadl),itaerutAB  CadD  E F>eteodemd»malijs,quotquot 
numeri  proportionales  fuerint.Hoc  autem  refpondet  ei , quod  iniz 
'uinti  vniuerfe  de  magnitudinibus  d emonfiram. 


c b E F 


A B c D E ' 


THEOREMA  XI.  PROPOSITIO  XIII. 


Si  quattuor  numeri  proportionales  fuerintj& permutando 
portionales  erunt. 

Sintquatmornumeriproportionalcs  ABCD;fitq;  vt  AadEjiuCad  D- 


Dift-iO- 


i 

liber  V i i • 

^tp.ffnutado  proportionales  cfle»  videlicet  vt  A ad  C,  icaeffc 

BadD.  qiioniaenimeft  vt  A ad  B,  itaC  adD  , qu?  efl  A ^ ^ 

ipiius  B,  vel  partes,  eadc  pars  erit  et  C i pfins  D,  vel  e-tdem  par  . : 

res.  permutadoigiturqus  parssft  A ipfius  C,  vel  parces,  eade  3 : : 

pirseft&BipliusDjuelpaites.  ergo  vtAad  Cjita  eftBad  1 : : : 
E),  quod  deraonilrare  oportebat.  a b c » 

T.  C.  C 0 M M S N T a & I yS- 


$.  T*.  huiiu. 


H/c  demonJlraAo  congruit, vii  antece- 
dentes numeri  minores  f.nt  confequenti- 
hus,fitj,  ^ minor , quam  C . fi  vero  fini 
Kilores,&  .A  maior  fu  qua  B,  & minor  g 

qiumC , ha  dicemus.  Juniam  efi  vt,A  f 

iidB,haCadD ; quae  pars  eJijVelpartes  * 3 

B ipfius  eadem  pars,  vel  partes  erit  D 1 • 

ipfiusC . ergopermutando  quae  pars  efl,  A A c ® 

yel partes  E ipfius  D,eadempars,velpar 
tes  erit  A ipfius  C . vt  igitur  udadC,  ita 


A B C D 


fi  A fit  maior, quam  S,et  maior,qiidm  Cfita  argmetabmnr. 
J^nia  vt  .A  ais, ita  C ad  D, quae  pars,  uel  partes  eft  D ipfius  C,  ea 
de pars,velparies  eritBipjius  u.ergopermucadoqufpars,  velpar 
tes  efiD  ipfius  B,  eadmpars,vel  partes  erit  Cipfiiits  .A.  efiigiturvt 

tAai  C,it.tBadD.Den:quefi^f!tmmor,qiidmE,&maior , quam 

C.hocmodo  ^loniam  vt  jl  'ad  B,ita  C ad  D,quae  pars,velpanes  eji 
C ipfius  D,  eadem  pars,  vel  partes  efi  .A  ipfms  B . perrnittaiido  iptur 
quae  pars  efi , vel  partes  C ipfius  A,eadmpars , vel  partes  eJi  J)  ipfius 
erit  B ad  D. 


A fi  c i> 
S.ergovtuiadX , iu 


THEOREMA  XII.  PROPOSITIO  XIIII. 


Diffl.iS. 


€oj  dif.im. 


Si  fuerint  quotcumque  numeri , et  alij  ipfis  multitudine  2:qua  -- 
les,qui  bini  fumantur , et  m eadem  proportione  3 etiam  ci  gqurdi 
in  eadem  proportione  erunt. 


Sint  enim  quotcumque  numeri  ABC,  &alij  ipfis  mul- 
titudine fquales,  qui  bini  fumantur, & in  eadem  propor- 
tione DEFjfitq;  vt  A ad  B , ira  D ad  E;vt  autem  "B  ad  C, 
itaE  adF.Dico  etiam  exjquaJi  vcAad  C,itaefl'eDadF. 
Quoniam  enim  eft  vt  A ad  B,  ita  D ad  Ej  erit  permutado 
vt  A ad  D,  ita  B ad  E.  Rarfus  quoniam  eft  vt  B ad  C,ita  E 
ad  F,-  permutando  vt  B ad  E, ita  erit  C ad  F.vt  autem  B ad 
E,  ita  erat  A ad  D.  &vt  igitur  A ad  D,  itaC  adF.  ergo 
permutando  vt  A ad  C,  itaD  ad  F.  quod  oportebat  dc- 
monftrare. 

I.C.  COMMBNTARiys.  \ 

9 

.qao:!  fi  plures , quam  tres  numeri  '•  ; ^ 

frportmiales  fuerint  ABCD  BFCH : • 

fitjjittA adB , ita  EadF :vt  autem  1 i • ^ 

BadCjitlF  adCi  et  vt  C adDyhaG 
adH-.Jh.iUiterdemonfirabimusutAai  A B c 

C,  ItaejfsEad  G‘  et  quonia  eji  vt  C ai 


7t 


A £ C D 


t 


Arsu  £ii  It 

ksm. 


P,i4 


\ 


Dlffi-io. 


tj.huiiK. 

li.iittiut; 


TJ-huiuj. 

iLiiuius. 


EVCLID.  ELEMENT. 

25,  'txCadlzirurfus  dmonjlnhinius  yt  .A D,it.x  £ ad  H.  O"  eodem  modo  'malus 
Sedqi!cw.amlmlidesccm!eerfamr<it':onm,compof;t-m,&dmfam,  cmiucrfmem^  nuit, 
nis  inumais  cmptinos  eas,  ne  quid  defidereturdooc  loco  aff  onere  curaidn.us. 

TROI^OSITIO  I. 

Si  ctiattuor  numeri  proportionales  fint,5:  conuertcndo  proportionales  erunt 
Sint  qaitf/.or  maneri  proportionales  .ABCD; 
fitq  ut  .A  ad  B,  ita  C ai  D.Dko  rt  B ai  .A,  ita 

(ffeDad  C.  Sienm^f:tm.7!or,q!;dm  6 ^ 

mam  ejl  yt  .4  ad  S,  ita  C ai  D,qi!ae  pars  uel  ^ 

partes  ffl  .Aipfius B,e'.de pars,yelepie partes  ) I ^ 

Lo.  eritCipf::.sIi.er^outBad,A,itaeJiD  adC. 

Siuero  .Af!tir.a'.or,qudTnB,riirfusqim:am  AbCd  Abcd 

yt  kA  ad  B,:ta  C ad  D,q::fpars,vel  partes  efl  B 
ipfius  ,A,  eedm  pars, uei partes  erit  D ipfuis  C, 

Vl  igitur  B ad  itaeajlD  ai  C. 

T-BOVOSIT^O  II. 

Si  quattu''r  numeri  proportionales  fint,  & componendo  prcpcrticnales  erunt. 
Sint  quatli-.oT  nimerl  proportionales  ,ABCD-,  &f:trt.Aad  E,  ita  C ad  D. 
Dicci-:t\ABadB,Ha  efeCVcdV.  nim  atnf.tut  .AadP,  lu-.CadD;(^per- 
truundort  UadC,ita(ritBr.dD.qurreexduodecin:ahu:usyt  xA  B adCD,  $ 

itaeflBadD.?M[usig.turpermKSand.out.AEadB,itaCIiadD.  ; 

TKOTOSITIO  111.  * 

Si  quattuor  numeri  proportionales  fint , Si  diuidendo  proportio- 
nales erunt. 

5iHf  quattuor  rj-meri  proportionales  .AB  B CD  Difuj,  ytntr,Ka'us  .AB, 
qui  ex  duobus  numeris  icnflat  ad  vuti.  erum  B , ita  CD  ex  duoLus  C C conftans 
ad  ipfim  D . Dko  vt  A ad  E,  ha  effe  C ad  D.  Q^ruam  enim  eJl  rt  -AB  ad  B,ua 
CD  ad  D,erit  pennutandort  .AEad  C D,ita  Bad  D.fiautcmlitcritHttotus 
ad  totum,ita  allatus  ad  e.hlatm,  & reliquus  ad  reliquim  erit , rt  totus  ad  to- 
tm.  ergo.A:adC  eflvt.ABadCD.  fed  ut.  AB  ad  C D,  ita  er  at  B ad  D.  Txeo 
igitur,  quod  detnorfiraumus  ad  1 2 huius,  rt  .A  ad  C,  ita  erit  Ead  D:  ci^'  ria- 
fus  permutando  ut  A ad  B,  itaCadD. 

T B 0 T 0 S 1 T I 0 I I I I. 


Si  quattuor  numeri  proportionales  fint , et  per  conuerfienem  ra- 
tionis proportionales  erunt. 

Sint auattuornuneriproportmales AS  B CD  D;  fitq,rt  AB  ad  B,ka 
CD  ad D.Dico  ut  AB  ad  ,A,ka  ejje  CD  ad  C.  Q^oriiam  erum  eji  ut  AB  ad  B,\ta 
CD  ad  D,erit  permitando  rtABadCD,  ita  BadD . quod  cm  fit  rt  totus  ad 
totton,ita  ablatus  ad  ablatm,  erit  &.reHquus  A adrel.qwanC,  vt  AB  ad 
C^-&rurfus permutando,  coniierte>idoj,ut  AB  ad  A,!t-i  CDad  C. 

' \ed  fir  quod  Euclides  de  magititudinllus  demonjiraui;  in  vigefma  quarta 
li  libri,  >ios  de  uiimeris  demonjlrabimus  in  hunc  modum. 


-B  -C 

V 

A C 


“P  R 0 -P  0 S I T I 0 F. 


Si  primus  ad  fecundum  eandem  habeat  proportionem , quam  tertius  ad  quar- 
tum ; habear  autem  et  quintus  ad  fecundum  proportionem  eandem  ,'qnam  fextus 
quartumjeccompofitus  piinius  etqumcus  ai  lecuuduin  eandem  proporno- 
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r 


s 


1 

t I B E R Vi/. 


.fli  quartum. 

2 idfecwidm  Cpropmmm  habeat 
VL  g!'->n  tertius  dE  ad  quartum  F-  babeatq,  qimm  BGad 
fZlc  eandm  sroPortmm.qmmfexuiS  EHad  quarum  F. 
^^ETbr,m&  W'ttum  ^ 0 adfearrai-<m  C eandm  proporuoni 
• [exuis  DH  ad  quartum  F.  iiiurniam  enm 


l^kopTir. 

Lmiffre^  auasu ^ei UuSj  ^ j . •*  , 

Is  r ii  C,  ha  i H ad  F;  erit  cmierteav.o  i>:  C ad  BG,  tu  F ad 
fu  fta"Bham  W ^SadC,  ita  DE  ad  F:  vt  autem  C ad  BC,  ita 
\ JEH  €T’<-exacm!iliytaSadBG,itaDEadEH.  quare  cm-  4;  a 

l^mubGaiCE.iaaltDHtlnii.SedTtGB^C.jtatJl  ^ ^ 

0 iiF.  riirfus igitur  ex aequali yt  ^G ad  C,ita  ejt  DH aa  F. 

theorema  xni.  PROPOSITIO  XV. 


j.  AdtiiarS. 


i4.hiiiiK. 

2.  AdditaiF. 


Si  vnitas  numeruir.  alic^ucm  metiatur;  airer  autem  numerus  ae- 
qualiter metiatur  alium  ahqueffl;  et  permutando  unitas  tertium 

nume  rum  «qualiter  metietutjatque  fecundus  quartum. 

Vnitas  snim  A imrnerum  aliquem  BC metiatur , alter  au- 
tem inimerusDsqualiter  metiatur  alium  aliquem  EF . t>;co 
& permutando  A vnitatein  iqualiter  metiri  numenim  D,ap 
que  BC  ipfumEF  . Quoniam  enim  A vnitas  a:qua!i ter  tneti- 
turnumerum  BC,  atqueDipruniEF ; quotvnitatfsiimtin 
BC , tot  ftint  et  inEF numeri  aquales  ipE  D .diuidatur  BC 

quidem  in  vnitates,qU2  in  ipfoUinCjVtdelicetEG  GH  HC: 

EF  verodiuidatur  in  numeros  ipiiD  squales EK  KL  LF.  erit 
igi.uriptonimBG  GH  HCiruUirudofqualis  multitudini 
ipfonimF.K  KL  I-F.Aquonid  BG  Cld  HCvnitatesinter fc  equalcsfunt : funtq; 
numeriEK  KL  LF -nter  fe  *otiaIcs,&vnitatum  BG  CH  HC  multitudo  a^qu-alis 
multitnd'!!;  numerorum  EK  KL  LF  ; erievt  BG  vnitas  ad  numerum  EK,  ita  GH 
vnitas  ad  numerum  KL,&vmtasHCadLFiiumcrum;S:vtvnus  antecedentium  ad  ,, 
vnum  conrequenriumjita  omnes  antecedentes  ad  omnes  cofequentes.cft  igitur  vt 
BC  ad  numerum  E K,  ita  BC  ad  EF . arquaiis  autem  eft  BG  vnitas  vnitati  A:et  EK 
numerus  numero  D.quare  ut  A vnitas  ad  numerum  D , ita  eft  BC  ad  EF.cqualiter  Dift.m 
igitur  A umtas  numerum  D meritur,atque  BCipfumEF.qiioddemonftrare  opor- 
tebat. 


A. 

B o H.C 

D. . 

E.  ,K  ..  t-.r 


theorema  XIIII.  PROPOSITIO.  XVI. 


Si  duo  niimej-j  fe  fe  multiplicantes  fecerint  aliquosjfadi  ex  ip- 
fis  inter  fe  aquales  erunt. 

f ''  .^'^■'^q^^demipfum  E multiplicans 

len  ‘■t  A o^.''  • f A faciat  D .Dico  C ipll  D fqua 

ii4.,'  Bmuitipjicans fecit  C,me-  *■' 

P^''f”^‘es,qtiifuntin  A .metitur  autem  a.,» 


A’r>fu*m  C ' equalitcrmetrtur,  atq; 

A tiictieru--  ® ^ multiplicans  fecit  D; 

tera  etEun-V-s  4iit  ''^■^^^‘Sjquifuntin  B . mcfinirau-  

tc  E onias  numiri!',"!!"'  ^ ■“  ‘pfo  rnnf-Er- 

£ £q„aj,Kt  mctiior.atque  A ipfum  D.fedE  unicas  nnmcru 
B arqualicer 


lix  aiiteee. 


ectoe. 

P- 


E V C L 1 D.  L L E M E N T. 


B *qiulttermctitur,atquc  A ipfiim  C.Cam  igitur  A vtrfique  ipforiira  C D 
Uter  nieriatur,erit  C ipfiD.  squalis,  quod  dciiionftrare  oportebat. 


THEOREMA  XY.  PROPOSITI  O XVII. 


Si  numerus  duos  numeros  multiplicans  fecerit  aliquos,  fi 
cx  iptis  eandem  proportionem  habebunt, quam  multiplicati. 


Numerus  enim  A duos  numeros  B C multiplicans  faciat  ipfos 
D E.Dico  ut  B adCjitaeflcD  adE.quoniam  enim  Aipfum  B mul  p.t 
. tiplicans  fecit  Demetietur  B ipfhmDperunitateSjquaifuntinA.  ^ ^ 
metirnrautem  et  F unitas  numerum  A per  vnitates,qus  inipfo 
funt.f  qualiter, igiturF  unitas  mimeruin  A metitur,  atque  Bipfum 
. D.etgo utF  unitas adnumerum  A, ita eftB  ad  D .eadem  ratione 

itF  unitas  ad  numerum  A,itaC  adE . & ut  igitur  B ad  D,  ita  C o 


adE;&perinutandoutBadC,itaDadE.quoddem6ftrarc  opor  e... 
tebat. 

f.  C.  COMMENT^KiyS. 


Iderafequetur  etiam  fi  numerus  aliquis  pluresquam  duos  numeros  maldpS. 
cans  fecerit  totidem  alios, fa^ti  namque  eandem, quam  multiplicati, propertioaea 
habebunt. 


"Nimerus  enim  A tres  mmeros  BCD  multipUcans  facut  ipfos  EFC’ 
Dkovt  B ad  C,itaejfe  E ad  F-,&vtC  ad  D,  iuF  ad  C.SlmHiter  emmt 
Tt  fiipra  , demonfirabimus , yt  H ynita^  adnumerum  ^ , tta  ejje 
B adE,  &C  adF,&DadG.  erit  igitur  ytB  ad  E,  itaC  adF,&D 
ad  C.itaque  qmmm  efi  vtBadE,kaCadF,eritpermtaandoyt  B ad 
C,}taEad  F^^Rifffus  quoniam  VI C ad  F,itaDad  C,&  permutando  erit 
ytCadD,itaF^  C‘yt  igitur  3 ad  C , ita  efi  E ad  F:i^ytC  adDfitaF 
ad  C.quod  oportebat  demonfirare. 


THEOREMA  XVI.  PROPOSITIO.  XVIII. 


Si  duo  numeri  numerum  aliquem  multiplican 
tes  fecerint  aliquos,  facti  exipfis  eandem  proportionem  habe* 
bunt,quam  multiplicantes. 


Duo  enim  numeri  A B numerum  aliquem  C multiplicantes  fa-  ^ 
ciantiplbsD  E.Dico  vt  A ad  B,itaefleD  adE.  Quoniam  enim  A 
ipfitm  C muItiplicansfecitD,&C  multiplicans  A ipfumD  fecit.Ea 
dem  ratione  & Cipfum  B multiplicans  fecit  E.  Itaque  numerus  C c--a 

duos  numeros  A B multiplicans  ipfos  D Efecit.cftigitiirutAad  o 

Bjita  D ad  E.quod  demonftrare  oportebat.  ^ 


F.  C.  COMMEtJTURlVS. 


Qupdfiplures  quam  duo  numeri  aliquem  multiplicantes  fecerint  totidem  aIios,fa5i  fo^ 
eandem, quam  inuluplica}ites,proportionem  habebunt.quodeodemmododmonflrabmis> 


THEOREMA  XVII.  PROPOSITIO.  XIX. 


Si  quattuor  numeri  proportionales  fuerint,  qui  ei  primo  ' 


r s,-'  - 

t I B E R VIT. 

quarto  fit  MBieraStEqualis  erit  ei,  qui  fit  ex  fecundo , & tertio. 

& S numerus , qui  fit  ex  primo , & quarto  fqualis  fuerit  ei, qui  cx 
fecundo, & tertio,  quattuor  numeri  proportionales  erunt. 

Sint  quattuor  niimeri  ^toportionaleV‘ABCDj 
Ctq;  vt  A ad  B,ica  C adD:&  A quide  ipsa,  D mui 
riplicans  faciat  E :B  v.ero  multiplicans  C faciat  F. 

Didt>E  ipfi  F fouafem  efle.  multiplicas  enim  Aip 
futn  C faciat  u . & quoniam  A ipfum  qiiidem  C 
multiplicans  iecit  G';  ipfum  uero  D mnlripUcans 
E fecit;  numerus  A duos  numeros  CD  mulripli- 

Icansfecit  ipfos  G E.eft  igitur  ut  CadDjita  G ad 
E . Vt  autem  C ad  D,  ita  A ad  B.quare  & ut  ad  B, 
itaGadE.Rurfus  quoniam  A ipfum  C multipli- 
cans C fecit  j fed  & B ipfum  C multiplicas  fecit  F : 
duo  numeri  A^|gumerum  aliquem  C multipli- 
cantes fecerunt  ipTol?  G F.vt  igitur  A sd  B jita'  eft  Gad  F.Sed  & vt  A ad  B,ita  G ad  Ex  ant<- 
E.ergo&utGadEjitacftGadF.quddcumGad-utrumqueiprorumE  F eadem  ce<l4ntc. 

I proportionemhabeat,ericEipfiF$qualis.SedfitEfqnaHsipfiF.Dico  utAadB,  A 
I ita  efle  C ad  D.ijfdem  enim  conftruftis  quoniam  A iplbs  C D multiplicans  fecit 

G E, erit  ut  C ad  D,ita  G ad  E.eft  autem  Eipfi  F fquaiis.ut  igiturC  ad  E,  ita  G ad  T7.kBnit. 
L F.fed  ut  G ad  E^ita  C ad  D.ergo^c  ut  C ad  D,fta  6 ad  F.ut  autem  G ad  Fj  ita  A ad  B C 
f B;&  utigitur  A ad  B,ita  C ad  D.quod  (iempnftrare  oportebat. 


A,  fi  c c E P 


F.  C.  C 0 M MENT  I F S . 

Qnpd  cum  Gad  utrumque  ipforum  E F eandem  proportionem  habeat,  erit  E ^ 

F squalis  ] Hoc  patet  exyigefvma  di^mnone-(Si,eimG  firmaior,qHdmE,Telf;critrtcr 
^tie  'tpformi  E F vel  eadempars,vel  epdm, parcet  ipjius  Gfi  vero  C;  fit  minor, eru  Gvel  eadem 
pars,velefdempartesvtri^fietpforimE  P.qmrfE  F inter^ aequales fintnccejfe efl.  j.+.co.ior.- 

Eft  autem  E ipfi  F squdis.ut  igiturC  ad  E,  itaGadF . ] Ter  conuerfamvigefimae  g 
di§witiom.njm  fime  vterque  ipfonan  E F eadem  pars, vel  epdera  partes  fit  ipfius  G , fiue  G ea- 
dem pars  fit,  vel  e^dem  partes  vmufqus  ipfortm  E F,  erit  vt  G ad  E, ita  G ad  F. 

VtaiiteraGadFjita  A adB.]c/o»e»j?8dai)?wwfri./4  BipfimCmulapUcantes faciant  c 
G F}Vt  ad  B,ita  erit  G ad  f . 


THEOREMA.  XVIII.  PROPOSITIO  XX. 


Si  tres  numeri  proportionales  fuerint  5 qui  ab  extremis  fit  nu- 
merus aqualis  erit  ei,  qui  fit  a medio  . Si  autem  qui  ab  extremis 
fit  squalis  fuerit  ei , qui  a medio  j tres  numeri  proportionales 


erunt. 

Sint  tres  numeri  proportionales  ABCjfitq';  utAadB, 
itaB  ad  C.Dico  numerum , qui  fit  ex  AC  .squalem  efie  ei,  ^ 

quifitexB.ponaturenimipfiBiqiialisD.eftigitur  utA  ; 

adBjitaD  adC.  ergoquifitex  ACsqualiseft  ei,  quid  B ; ‘F  f 

D.qui  autem  fit  ex  BD  eft  squalis  ei,qui  fit  ex  Bjgqualisetc  ; : ; 

nimcftBipfi  D.quiigiturfitexACipfiBeft  arquaiis.Sed  ; : i •’ 

quifitex  AC  iqualisfitei, quies  B.  Dico  iitAad  Bjitaefle  a b f)  c 

B ad  C . Qi^oniam  enim  qui  ex  AC  fit  ^qualis  eft  ei , qui  fit 
cxBjqui  autem  fit  ex  B eft  squalis  ei>quicxBD:eritiir  A ad  B,itaDad  C.  ftdB  ip 
fi  D eft  fqualis.ut  igitur  A ad  B,ita  eft  B ad  C.quod  demonftrare  opnrc^bac. 


\ — 

\ - 
0^ 

' E V-^(?  f/  I D"  EtL  T M E K T. 

■^HEOR-EMi.  XIX.  PROPOSITIO.  XXt 

MinimiR^eri  ea0dem^,^g,am  ipfi  proportionem  habenthm^ 
eos  5 cui  eandem’ Habent  proportionem,  aequaliter  metiujiturjnij 
ior  ilia. orem , & minor  minorem.. 

Sint  eoim-mitiimi  numeri  eandem , qium  A B,  proportio- 
nem h3.b3acium  CD  EF, Dico  CDxqualiter  metiri  ipfum  A,  ac  CA.oAi> 
nae  •■rjiim'' B. numerus  enim  Cpipfius  A nem  eft  parces.  Si 
di;?.  ^'niiitneri  pcceft.fit  CD  partesipEuSrA  .ergo  F.FipfiusB  eadem  ear.? 

■ ■ . ..parr;ser}t,oua^ CD ipiius  A^aquoc icicurin CDpartes  funtip.:  • 

" fius  A,totcrunc  & inEF  partes  ipHus  B .piuidatur  CD  qiiid^m  ^ * 

ifiipfiusA  partefCG  GP  : £F  v.ero  diuidatur  in  partes  ipfius  ^ ^ 

B,EH  HF.  ^itigituri^riim  CG  CD  muititucio  xqualis  mui  ’• 

titudini  ipfarum  EH  HF . &:  quoniam  CC.  GD  aquales  inter 
runt;.!Vinrautem'&EH  Hf'inEerFefqual«,atQHeeftipiarum  C<^^D  multiado 
. mulciisidini  iprarum  EH  HF  fqualisttrit  utCG  adEH,iraGD  ad  HF  .erit  igitat 
& uc;inusant2cedentiurri  ad  unum  confeqiientiuiH, ita  omnes  antecedentesad  o® 
uJimus. , pf  s (Ton^quentes . quare , ut  CG  ad  EH , ita  eft  CD  ad  EF ; 'ac  propterea  CG  EH 
ineadefuntproporrione,inquaCD  EF,tninoresipfisexiftences.qiiodfierinonpo 
) ; teftiponynKupe.nim  CD  EF  minimi  numeri  eandem,  quam  ipfi  proportionemh- 

benrium.non  igitur  CD  ipfius  A partes  efi.ergo  pars.et  EF  ipfius  B pars  cade® 
eft  quf  CD  ipfius  A.fquaTiter  igitur  CD  ipfum  A, atque  EF  ipfuin  B m£titnr.q!:oii 
oportebat  demonftrare.  - • 

F.  C.  C 0 M M E N r ^ K I ^ S. 

^ Erit  vr  CG  ad  EH,ita  GD  ad  HV,TTercmierfi.J>!yigef:rn4ediif.7}it'om.TumcmCG 
G D inter fs neiitf:;lesfmt,  kmj,  aetp^ales inter  feE.H-  HF,  fi  CG  fkrnhor ,qumEE,fst 
pars,  usi  partes  ejice  tpfmsEH,  eadem  paYs, vel  partes  crh  G D ipfius  H F.  [ivero  fttmm, 
quaeparsyVelpartesEH  ipfius  CCfieadem  erit  pars, vel  partes  HFipjiiisCD.erge  vlCGd 
EH,  ita  GD  adHF. 


THEOREMA  XX.  PROPOSITIO  XXII. 

Si  fint  tres  numeri,  & alij  ipfis  multitudine  equales,  qui  bini  fu 
mantur,et  in  eadem  proportione;  fit  autem  pert  rbata  eorum  ana 
logia:  etiam  ex  gquali  in  eadem  proportione  erunt . 

Sint  tres  numeri  A B C,et  alij  ipfis  multitudine  fqua 
Jesquibini  fumantur, et  in  eadem proportioneDEF; 
ficq;  perturbata  eorum  analogia:  et  ut  A quidem  ad  B, 
itaficEadF;  vtautemBadC,  itaDadE.  Dico  etiam 
ex  aquali  vt  A ad  C,  ita  efle  D ad  F . Quoniam  enim  eft 
utAadB,  itaEadFjqui  fitexAFsqualiseritei,qiuex 
BE.  Rurfus  quoniam  eft  vt  B adC , itaD  ad  E;  qui  fit  ex 
CD  f qualis  erit  ei,  qui  ex  BE.oftenfum  autem  eft  etqui 
firexAF  squalem  efle  ei,  qui  ex  BE.  ergo  et  qui  fit  ex 
Af  ffqualiscftei,quifitex  CD.  vtigitur  A adC,  itaD  adF.  quoddemonflrJtf 
oportebat. 

THEOREMA  XXI.  PROPOSITIO  XXIII. 

Primi  inter  fe  numeri  minimi  funt  eorum^qui  eadem, quam  ipli 
proportionem  habent. 


ii 


S_. 


i 
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Sint  primlinreric  numeri  A B.  Dico  eos  minimos  efle  eorum, 
fluicandem,quamipfi, ‘proportionem  habent-  fi  enim  non  ita  fit,  ^ 
eriihtaliquiniimeriminoresipfis  A B,  qui  eandc , quam  A B pro 
portionem  habebunt,  fint  C D . C^oniam  igitur  minimi  numeri 
eandem , quam  ipfi  proportionem  habentium  cos,  qui  eandem  ha  c . — • 

bentpK)portiouem,«qualitermetiuntur,maiormaiorcm,ctmi-  j> — ' 

nor  minorem,  hoc  eft  antecedens  antecedentem,  eteonfequens  c6 
fequentem ; numerus  C ipfum  A fqualiter  metietur,  atque  D ipTum  B.  quoties  au-' 
tem  C metitur  ipfum  A,  tot  vnitates  fint  inE.  ergo  et  D ipfum  B metitur  per  vnita 
tcs,quf  funtin  E.  et  quoniam  C metitur  ipfum  Aper  vnitatesquf  funtinE.numc  t.co«.M^ 
tusE  ipfum  Aper  vnitates,qu$  fimt  mC,metietnr.et  eadem  ratione  E metietur  B 
■pervnuates,qusEfuntinD.ergoEipfosAB  metitur,  primos  inter  fc  exifientes. 
quod  fieri  non  potcft.non  igitur  erunt  aliqui  numeri  minores  ipfis  A B , qui  eandc 
habeant  proportionem,  ergo  AB  minimi  fnnt  eorum,qui  eandem,  quam  ipfi  pro- 
portionem habent.  quod  oportebat  demonftrare. 

THEOREMA  XXII.  PROPOSITIO  XXIIII. 

Minimi  numeri  eorum , qui  eandem , quam  ipfi  proportio  nem 
habcntjprimi  inter  fe  fiint. 

Sint  minimi  numeri  eorum  qui  eandem,  quam  ipfi  proportione 

habent  A B.  Dico  A Bprimosinter  feefle.fi  enim  no  funt  A B in  ^ ^ 

ter  fe  primi,  eos  aliquis  numerus  metietur,  metiatur  ;firq;  C.  et  B s 

quoties  C ipfum  qniSem  A metitur , tot  vnitates  fint  in  D.  quo-  c 

ties  vero  C metitur  ipfum  B , tot  vnitates  fint  in  E.  et  quoniam  C • 

ipfum  A metitur  per  vnitates,quj  funtinD,muItiplicansC  ipfum 

f)  fecit  A.Eadem  ratione  et  C multiplicans  E ipfum  Bfecit.Itaquc  '• 

cum  numerusC  duos  numeros  DE  muIripIicansfaciacA  B,  erit  ut  j/.Aofo»:" 

D adE,ita  Aad  B.  ergo  DE  in  eadem  funt  proportione,  in  qua  AB,  minorcsipfis 
exiftentes.  quod  fieri  non  potcft.non  igitur  A B numeros  numerus  aliquis  metie- 
tur; ac  propter  ea  A B primi  inter  fe  funt.  quod  oportebat  demofifirarc. 

THEOREMA  XXIII.  PROPOSITIO.  XXV. 

Si  duo  numeri  primi  inter  fe  iuerint,qui  vnum  ipforum  metitur 
numerus  ad  reliquum  primus  erit. 

Sint  duo  numeri  primi  inter  fe.A  B,  etaliqms  numerus  Cip  A c - 

fum  A metiatur.  Dico  et  B C inter  fc  primos  cfle.Si  enim  B C 
no  fintinter  fc  primi,  metietur  eos  aliquis  numerus,  metiatur, 
fitq;  D.  et  quoniam  D ipfum  C metitur,  et  C ipfum  A,-  et  D ip- 
fum A metietur  . metiturautem  etipfumB  . ergoD.numeros 

AB  metitur  primos  inter  fe  exiftentes  . quod  fieri  non  poteft.  ]> 

jipnimtar  B-C  namcrosuumcrus  aliquis  nietieiur.idcoq;  B C 
inter  Te  primi  funt.quod  oportebat  deinonftrarc.  ■ 

xhe;o;r.ema  'xxnii.  propositio  xx  vi. 

Si  duo  numeri  ad  aliquem  numerum  primi  fuerint,  ct  qui  fit  cx 
ipfis  ad"  cum  primus  erit, 

i ' gb  Duo 


“ J- 

C...5 


E V C L I D, 


E L E M E N T. 


Is  sisrK*- 
iiente. 
S.com.nst 
f.  £cm.DCC- 


J^.buiu!. 


si.huios. 


Duo  enim  numeri  A B adaliquem  numcruGprimi  fint: 
ct  A ipfum  B mulcipiica ns  faciat  D.Dico  CD  inter  ie  primos 
clTe.  fi  enim  C D non  fint  inter  fe  primi, metietur  cos  aliquis 
nnmcrus.tnetiaturjfitq;  E.ctqiionia  C A primi  inter  fc  fune, 
et  ipfum  C ineiitur  aliquis  numerus  Ej  erunt  E Aintcrfepri 
mi.  quoties  autem  E ipfum  D metitur,  tot  vnitatesfintinF. 
quare etFmetituripiumD  per vnitates,qu2 fune inE.  ergo 
EipfumFrouItiplicansfeciiD.fedetA  multiplicas  Bipfiini 
Dfecit.quiigifurfirexE  F eft  squalis  ei, qui  ex  A B.fiucro 
qui  fit  ex  extremis  squalis  fuerit  ei , qui  ex  medijs , quattuor 
numeri  proportionales  erunt.eft  igitur  ut  E ad  A, ita  B ad  F. 
fiint  autem  A E inter  le  primi, et  qui  primi  etiam  minimi  funt.  minimi  veroeadi, 
quam  ipfi,  proportionem  habentium, eos,  qui  eandem  habet  proportionem,  sqm 
liter  metiuntur, maior  maiorem,et  minor  minorem,  hoc  eft  antecedens anteceden 
tem,et  confequens  confequentem.  ergo  E ipfum  B metitur.metitur  autc  et  ipfutn 
C.quarcEipfos  B C metitiir,priinos  inter  fc  cxillentcs.  quod  fieri  non  potefl-non  , 
igitur  C D numeros  numerus  aliquis  medetur}  acproprerea  GD  inter  fe  primi  * 

funt.  quod  oportebat  demonfirare. 


THEOREMA  XXV.  PROPOSITIO.  XXVII. 

Si  duo  numeri  primi  inter  fc  fuerint,  qui  fit  ab  vno  ipforum  ad 
reliquum  primus  erit. 

Sint  duo  numeri  inter  fe  primi  AB;&  A fc  ipfum  multiplicans  fa 
ciatC.DicoB  Cintcrfeprimosefie.ponaturenimipfi AjqualisD 
& quoniam  AB  funt  primi  inter  fc, «qualis  autem  A ipfi  D;&  DB  in  ^ 4 
Es  M>te-  primi  erunt,  vterque  igitur  ip  forum  A D ad  B primus  eft.  er- 

go&quiexADfitprimuscritadB.fedquifitcx  ADeftnumerus 
C-quare  C B inter  fe  primi  funt.quod  dcmonftrare  oportebat. 

THEOREMA  XXVI.  PROPOSITIO  XXVIII. 

Si  duonumeri  ad  duos  numeros  vterque  ad  vtrumque  primi 
fuerinC;&  qui  fiunt  exipfis  interfe  primi  erunt. 

Duo  enim  numeri  A B ad  duosuumerosC  D 
vterqucadvtrumqueprimifint;&Aquidemipfum  ^ 

BmulciplicansfaciatE:  C vero  multiplicans  D fa-  : 

ciatF.DicoEFinterfeprimo5cfle.Q^ouiamenim  • 

jfiJtiiiui.  vterqueipforum  A B adCprimus  eft,&qui  fit  ex  i ; 

A BadCprimuserit.quiautcmfitcxA  BcftE.cr  j ^ ■ y ' 

goE  Cprimiinterfcfunt.Eaderarion2&:E  Dpri- 
mi  funt  interfe . vterque  igitur  ipforum  C D ad  £ * Ji  i c d f 

primus  eftracproptereaqui fit exC  D primus  erit 
c adE-qui  uero  ex  CD  fit  eu  numerus  F.ergoEF  primi  inter  fc  erunt,  quod  demon* 
'■  ftrarc  oportebat. 

THEOREMA  XXVII.  PROPOSITIO.  XXIX. 

Si  duo  numeri  primi  intcrfefucrint , StYterquefeiprummulf^ 
plicans  faciat  aliquos  :fadi  exipfis  primi  erunt  inter  fe.&finU:« 
c meri  aprincipiopofiti  cos , qui  fadi  funtj  multiplicantes  aliquos 


t I B ■ K'  VT  I,  ? ,5 

faciant , & ipfi  inter  fe  primi  erunt;  & femper  circa  citremos  hoc 

continget- 

Sincduonamertinterfcprim! A B:&Afeip- 
lam  quidem  multiplicans  fiiciatC.multiplicans  ve 

to  C faciat £;&  B ie ipsu  multiplicas D iaciat;muJ 

tiplicans autem D faciat ipfumF.DicoC  D,  &E 
F inter  fe  primos  efle.  Quoniam  eniinA  B primi 
inter  fefunt;  & A fs  ipiiim  multiplicans  fecit  C; 
crur.tC  Bprimiintcrle.&quoniamC  Bintcrfc  8 

■primifuntj&B  fe  ipfum  multipIicansfecitDjcrut  ; 1 Bp.huim 

C D inter  fe  primi . Rurfus  quoniam  A B primi  t 1 j i 

• •funrintcrfe, &BfeipfummiiltiplicansDfecit;  A 2 ; • • ; 

Dinterfeprimietunt.CumigiturduonumeriA  X C E i i)  F 

C ad  duos  numeros  B Dvterqiieadvtrumqucpri  Fxa-nit- 

mi  fint , & qui  ex  A C fit  ad  eum , qui  fit  ex  B D cdoirr. 

primus  erit . fed  qiii  fit  ex  AC  eft  numerus  E,qui  vero  ex  BD  fi:  eft  F.ergo  E F pri- 
mi inter  fe  fujit.quod  oportebat  demotifirare. 

THEOREMA  XXVIII.  PROPOSITIO.  XXX. 

Si  duo  numeri  primi  inter  fe  fuerint , & vterque  fimul  ad  vtru- 
queipforum  primus  erit . quod  fi  vterque  fimul  ad  vniim  aliquem 
jpforum  fit  primus  , &numeri  a principio  poiitimtcrlcprimi 
erunt.  % 

Componantur  enim  duo  numeri  inter  fe  primi  AB  BC. 

Dico&vtrumquefimul,  videlicet  A Cadvtrumque  iplb-  ^ ^ 4 

rumAB  BCprimumelTe.Si  enimnonfintCA  ABinterfe  c 

prim!,metietur  eos  numerus  aliquis. metiaiur,8:fitD. Quo  ^ 
niam  igitur  jD  meiiiur  ipfos  CA--AB;&reliquuni  BC  metic  ' 
tur.nietitur  autem  &BA.ergoDipfos  AB  BC  metitur, pri-  jj-com,  1 

mos  inter  fc  exiftentesjqiiod  fieri  non  poteft . non  igitnr  C A AB  numeros  nume- 
rus aliquis  metieturjac  propterea  AB  ACinter  fe  primifunt . ergo  C A ad  vtrum-  A 
que  iplorumeftprimns.Sint  rurfus  C.A  AB  primi  inter  fe.  Dico  &ipfos  AB  BC 
inter  fe  primos  effe.Si  enim  AB  BC  noti  fint  inter  fe  primi,  metietur  eos  aliquis  nu 
merQs.medatur,fitdi  D.  & quoniam  D metitur  vtrumqueipfoniin  AS  BC  ,S;to- 
tom  C A meriecur,-metitur  autem  & AB.ergo  D ipfos  CA  AB  tncritnr,pr:mos  in-  ' 

-ter  fe  exiftcntesjquod  fieri  nonpoteft.non  igitur  ipfos  AB  BC  numeros  numerus 
aliquis  metietur.ideoqj  AB  BC  inter  fe  primifunt.  quod  oportebat  demonftrare.  g 

F.  C.  C 0 M M E N T ^ K i r S. 

Ergo  CA  ad  vtrumqueipforumcft  primus  demoHjiribltur  ^ ^ 

C C & inter  fe  primos  ejfe. 

Ideoq,- AB  BCinterfe primifunt  ^idemeii^fe^uetarfi^C  CBinterfeprimi  fint.  Jf 
fiodeodemmododeinotifiribiTnus.  | 

K 

THEOREMA  XXIX.  PROPOSITI  0 XXXI. 

Omnis  primus  numerus  ad  omnem  numerum,  quem  non  meti- 
tur, primus  eft. 

. Sit  primus  numerus  A, qui  numerum  B non  mctiitur.DicoB  A in:er  fe  primos  • 


• \ 
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A 
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A 
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E V C L I D.  E L E M E N T. 

eflejfi  enim  non  fint  B A inter  fe  pri:ni,metictur  cos  aliqsiis  nu- 

msrus.inetiarur.ecfit  C.ergo  C non  elt  vnitas  . cr  quoniam  C ip  a-  . 5®... 

fum  B metitur , A vero  non  metitur  ipfum  B ; non  erit  C idem 

qui  A. et  quoniam  C ipfos  B A mecitur,et  metietur  ipfum  A pri  c — 

raum  exiitentem,cnm  non  fit  idem, qui  A. quod  fieri  non  poteft. 

non  igitur  ipfos  B A numeros  numerus  aliquis  metietur,  quare  A B interfjpri- 

mi  funt.quod  demonftrare  oportebat. 

F.  C.  COMMENT^KiyS. 

ErgoCnQne{l:vnitas]/it7ii»:eoJW{if.tf foUmctirctur , prbmejfent  iiiterfttfitina 
ponitur. 

EtquoniamCipfosB  A metitur,et  metietur  ipfum  A primum  exiftentem, emo 
nonficidemjqui  A.quod  fieri  non  poteft  ] ormus  enim  numerus  fe  ipfmmaititr. 

THEOREMA  XXX.  PROPOSITIO  XXXII. 

Si  duo  numeri  fe  fe  multiplicantes  aliquem  faciat , eum  vero, 
qui  ex  ipfis  fit , metiatur  aliquis  numerus  primus  5 & vnura  ipfo- 
rum,qui  a principio  pofiti  funtjmetietur. 

Duo  enim  numeri  A Bfeinuicem  multiplicantes  faciat 

C . ipfum  uero  C metiatur  aliquis  numerus  primus,  qui  fit  a 

D. DicoDvnuipforum  A B metiri,  ipfum  enim  A nonm: 
tiatur;arqae  eft  D numerus  primus,  ergo  A D primi  inter 
fefunt.  etquotiesD  ipfum  C metitur  > tot  unitates  fintin 

E. Q^oniam  igitur  D mcititur  ipfum  C per  eas,  qus  funtin  f 4 

E umtates;  numerus  D ipfum  E multiplicans  fecit  C.  fedee  • ^ I 
A multiplicans  B ipfum  C fecit,  ergo  qui  fit  exD  E iqua-  t ; I 1 
Iiseftei,quiexAB.cftigiturutD  adA.itaBadE.etiLinc  A b c d s 
A D primi  inter  fc, primi  vero  et  minimi . fed  minimi  eos, 

qui  eandem  habent  proportionem , iqualiter  metiuntur , maior  maiorem, nui- 
nor  minorem, hoc  ell  antecedens  antecedentem , et  confeqiicns  conrequsitera.er' 
go  D ipfum  B mctitur.fimiliter  demonArabimus,fi  D non  metiatur  BipftmAm! 
tiri.quareD  metitur  vnum  ipforuniA  B.quod  demonftrare  oportebat, 

THEOREMA  XXXI.  PROPOSITIO.  XXXIII. 

Omnem  numerum  compofitum  primus  aliquis  numerus  me- 
titur. 

sit  compofitus  numerus  A.  Dico  primum  aliquem  numemim 

ipfum  A metiri.Quoniam  enim  compofitus  numerus  cft  A , me-  * t 

tietur  ipfum  aliquis  numeriis.meiiauir ; ctfitB.  A fi  quidem  pri  ^ ^ 

mus  eft  B,manifefti!m  eft,qiiod  quiritur.fi  vero  compofitus,  ip- 
fum aliquis  numerus  mctictur.mctiatur;  fitejj  G . Et  quoniam  C c-» 
metitur  ipfum  B,  B uero  ipfum  A;8:  C ipfiini  A metitur.A  fi  qui- 
dem primus  eft  C , mani  feft  uni  eft  quodqiipricur.Si  vero  compofitus  cumaliiji» 
numerus  mctititr.&: hac  confiderarione  faaa,  relinquetur  tandem  aliquistuo- 
rus  primus,  qui  prsccdentein  S;  ipfum  A mctictur.ii  enim  no  rdinquiturprmES» 

metientur  ipfum  A infiniti  numeri,  quornm  alter  altero  cft  niinor.qiicdinraimr- 
ris  fieri  nou  poteft. ergo  relinquetur  aliquis,  qui  ct  prrccdentcm  metietur  «ip 
fum  A-omnem  igitur  numerum  compofitum  primus  aliquis  numerus  mcait:. 
quod  demonfti-are  onortebat-  ALITI* 


VI!. 
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ALITER. Sitcompofitus  numerusA.  Dico  primum  aliquem  ^ 

oamerumipfum  Ameciri.Q^oniam  enim  A compolltus  eft,  mctie-  ^ 

turipfnmaliquisnumerus.S:  fic  B minimus  eorumjquiipfum  A ms  ®---3 
tiuntur.Dico  B primam  elie.fi  enim  non  fit  primus, compofiJus  erit. 
ergo  eum  aliquis  numerus  metietur.metiatur ; fitq;  C . erit  C minor, 
quam  B.&  quoniam  C ipfum  B metitur, fed  & B ipfum  A ; & C ipfum  A metietur, 
minor  exiftensipfoB.qui  eft  minimus  omnium  , qui  metiuntiu-.quodeftabfurdri. 
noii  igitur  B compofitus  numerus  eft.ergo  eft  primus.quod  dcmonftrandu  fuit. 

THEOREMA.  XXXU.  PROPOSITIO  XXXIIII. 

Omnis  numerus  velprimus  eft , vel  eum  primus  aliquis  nume- 
rus metitur. 

Sit  numerus  A.Dico  A vel  primum  efie,  vel  primum  aliquem  nu  A. ..5 

merumipfumAmetiri.fiquidemigiturpriniuseft  A,manifeftum  ^ 

eft  quod  qusricur.fi  vero  compofitus  ipfum  aliquis  primusnume-  

rusmedetur.Omnis  igitur  numerus  velprimus  eft , vel  eum  pri-  ■••s 

JDUs  aliquis  numerus  meticur.quod  dem  onftrare  oportebat. 

PROBLEMA  III.  PROPOSITIO.  XXXV. 

Numeris  quotcumque  datis  inuenire  minimos  eorum,  qui  ean 
dem,  quam  ipfi,  proportionem  habeant. 

Sint  dati  quotcuquc  numeri  ABC.  oportetinucni 
re  minimos  eorum,quieandein,quamipfi  A BC,  pro- 
portionem habeat.vel  igitur  ABC  primi  inter  fe  funt, 
vel  non.  fi  quidem  pri  mi, et  minimi  erunt  eandem, qua 
ipfi  proportionem  habentium . fi  vero  non  primi , fu- 
matur ipforum  ABC  maxima  communis  menfura 
P,  ct  quoties  D vnumquenique  ipforum  ABC 
metitur,totvnitatcsfintinvnoqucquehorumE  F G. 
ctvnulquilque  igitur  iplbrumE  F G vinimque.mquc 
ipfbrum  A B Cmetitur  per  eas,  qusfnntinD  vilita- 
tes, ergo  E F Gipfos  ABC  eQua!iterineiiuntiir>ac 
propcereaE  FC  in  eadem  funt  proportione,  in  qua 
jpfi  A B C.  Dico  eo^tia  minimos  clie.fi  enim  E F G 
nonfin:minimi,eandem,quainipfi  A B C, proportio 
pem  habentium,  erunt  aliqui  ipfis  E F C minores  in 
eademproportione,inqua  A B C.fintHKL,  aiqtiali- 
ter  igitur  H metitur  ipfum  A,  ac  vterque  ipforum  KL 
vttuqueBCrnecitur.quotiesautem  H metitur  ipfiim 
A,  tot  vilitates  fint  in  M.  et  vterque  igitur  K L vrramqiie  BC  metitur  pereas,  qua: 
funtin  M vnitates.  et  quoniaH  ipfum  A metitur  per  vnitatcs,qu.T  funtinM,  et  M J.com.  not. 
-ipfum  A per  vnitates,  qui  funtin  H metietur.  Eadem  ratione  etM  vrrumque  ipfo 
ru  BC  metietur  per  vnuaces,quf  funtin  utroque  K L.ergo  .M  ipfos  ABC  metitur.  , 

Rurfus  quoniam  H ipfum  A metitur  per  vnitates,  qui  fune  in  .M;  H ipfum  M miil-  >.  cora.  not. 
tiplicansfecit  A.  Eadem  ratione  et  E multiplicans  D ipfum  A fecit . ergo  qui  cx  E 
phnei,quilit  exHMeftiqualis.  vt  igitur  E ad  H,itaM  ad  D maior  aurem  eft  E,  «nuius. 
quam  H.  ergo  et  M quam  D eft  maior,et  ipfos  ABC  metitur,  quod  fieri  nopoceft. 
ponitur  enim  D ipforum  ABC  maxima  communis  menfura.  non  igitur  erunt  ali 
qui  numeri  minores  ipfis  E F G, in  eadem  proportione,  in  qua  ABC.  ergo  E F G 
jnmtmi  fun:  eoriim,quieaadem,quain  ipfi  A B C proportione  habent.quod  opor 
tsbac  dcraodftrare.  o 

r.  c. 
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S^uoxam [fpe  "‘'f'*  yinit,vt  duo  minimi  numeri  in  data  proportione  inueu  endifmt , 

locofeqmisproblemiaditeBere. 

Nutnerisquotcuque  datis  dsinctps  proporcioiulibus , muenire  diics  miuii^os 
qiii  eandsin.qna-Ti  ipfijproportionsmhabsanr. 

dxti  anotcmfis  numeri  deinceps  proportionales  ^BC.  oportet  'm- 
uenireduosmnimosnumeTos,qnie.vide>n,c:umipfi  ^ B C proportionem 
habeantMaqucvel^Sprmfimtancrf:,  ydm^pnn ; etp.  quidem pri 

Tni,&Kin:rm  erunt  ecrum,  qui  eandem proportmrm  habent-, mimis,  fu-  ^ ^ 

Vh-.tiir  Ip^cTum  maxima  crnmmis  nieajura  D ; cJ"  quoties  D metitur  ^ ^ . 

lOtTtitatcsfmtintiquxitiesyeroidemmct.tur  B , tet  vnitates  fnt  inF, 
ergo&E  Fipfos ^ Baeq:ia!itermetmti!r:ideoj;E  Fineademfmtpro- 
pcri.one,lnqualpfi^  S.l>icoE  F etiommnimos ejfe.fien:mnonfintmmi-  e..i 
mi-enmtdiquinmerimincresipfsE  F,q!u  eandem, quam ^ B propor- 
tlomnhabeant.fnt  CH-ergo  G aequaliter  metitur  ^,atqueHipfmB  .&  ‘"r 

quoties  C rretitur  ^,totv7-  tates  fmt  in  K . quare  & H metietur  B pe/ eas,  o — - 
quaefunt  in  K ■r>ratates.&  oh  id  K raetem  udper  vmtates,quaefm  in  C, 
tretictimq^B  per  ymtates , quae  fmt  in  H.ergo  K ipfos  U S metitor.  & quo  ' 

^ raamGipjum^tnedturper  eas,quaefunthEyTutates , C multiplicans  K K_ 
feiit  .A.  Kiirfis  qiiomm  E metitur  U per  vn:tates,q.’ia€  fmt  in  D;&F.  mJ 
tiplicans  D fecit  .A-qui  ‘gitur  ft  ex  E D ejl  aequais  ei, qui  ex  Gii ; ac  pi-optrrea  rt  E ai  G,!ti 
erit KadD.ejl autm Ema;or,qHam  C-ergo  (:p-Kmawrqi4amD,&ipfQs.A  L metitur . qiioi 
fierinonpoteji.erat emmDipforim-.ABmiXim.tcom'HHiism;nfi(r.i.no‘t  igitur furtaliquiminit 
ri  mineres  ipfis  E F,qui  ea?idem,quam  ipfi  .A  B proportionem  hakearX.&  quomm  yt  .A  ad  2, 
ita  efi  B ab  C, erunt  E f mmmnmeri  in  eademproportms,:n  qua.ABC.  Imaenti  mtur  fm 
tnitmi  msmeri  E F,qui  eandem, quam  ipfi  ^BC  proportionem  habeant,  quod  facere  oportebat. 

PROBLEMA  IIII.  PROPOSITIO  XXXVI. 

Duobus  numeris  datiSjinuenirc  quem  minimum  numerum  me 
tiantur. 

Sint  dati  dtio  numeri  A B . oportet  iniienirs  qtiem 
minimum  numerum  metiantur.numerienim  A B uel  ^ ^ 

primi  inter fe  itint,  vel  non. fint primum  A B inter  fc 

primi:&  A ipfum  B multiplicas  faciat  C.  ergo  & B mul  c ta 

tiplicans  A ipfum  C fecit.ac  propterea  numeri  A B ip 

fum  C mctiuntur.Dico  etiam  C minimum  efle  ifi  enim  ^ 

non  ita  fit, metientur  A B numernm  aliquem  minore,  ^ 

qudm  C. metiantur  ipfum Ii).&  quoties  A ipfum  D me 

titur.tot  vnicates  f ni  in  E;qucties  aurem  B metitur  D,  F 

tot  unitates  fint  in  F.ergo  A quidemipfumE  multipli- 
cansfecicD;  B uero  multiplicans  F iptumD  fecit.qua- 

re  numerus.qui  es  AEiitefi  f qualis  ei, qui  fit  ex  BF.vt  igitur  A ad  B,ita  cllF  adn. 
& funt  A B prinii.primi  autem  & ininimi.fed  minimi  eos,qni  eandem  habent  pro 
' portionem  ^qualiter  mttiuntur,maior  maiorem  ,&  minor  minorem  . ergo  B>p^ 
fum  E metitur, S;  confequcnsconfeqiientem.&  quoniam  A numeros  B E multiph 
cans  fecit  CD, erit  vtBadE,itaCadD-nietiturautefn  B ipfum  E.ergo  &Cipio? 
D mctitur,maior  minorem . quod  fieri  non  poteft . non  igitur  A B metiuntur  ali- 
quem numerum,  minorem  ipfoC,quando  A B primi  inter  fc  i’uerint.ergo  A Bip 
fum  C minimum  exiftemem  metiuniiir.Sednonfinc  A B primi  inter  fe:&  fumaii^f 
minimi  numeri  eandem , quam  A B proportionem  habentium, qui  fint  F 
Iis  igitur  eft,qui  ex  AE  iit  ei,  qui  cx  BF.&  A ipfum  E multiplicas  facat  C.ergo  ^ f 


XI* 


V. 


i 

t r B 'E  R Vir* 


muldphcansFipfiimCfedt.quare  A B iplum  C metiutur. 

Dico  & miiiimumefle . nifi  enim  ita  fit,  metientur  A B F.-aA....4 
alfqutmnumerum  minorem, quamC.mctianturipfumD.  ^ a.....*' 

& quoties  A ipfum  D ntetitur,tot  vtiitates  fint  in  C.quoties  • ••  5°  • • ■ • • • 

autem  B metitur  D,  tot  vnitatesfint  in  H .ergo  A quidem  c « j,<oin.noi 

ipfumGinuitiplicansfedtD;  B vero  multiplicans  H ipsu  0———. 
Dfecit.quiigiturex A Gfireft^qualiseijquifitexB  H.vc 
igitur  A ad  B,itaH  adC.fed  vt  A ad  B,itaF  ad  E.  ergo  & vt  ® 

FadEjitaHadCi&funcF  E minimi;minimiveroeos,qiii  h ^I.huiusl 

eandem  habeut  proportionem  «qualiter  metiuntur  ,maior 

maiorem,  & minor  minorem,  quare  E ipfum  G metitur.  8e  quoniam  A numeros 

E G multiplicans  ipfosC  D fecit,vtE  ad  G,  itaeritCadD  .SedE  metitur  ipfum  i*.hujiis. 

G.crgo  & C ipfum  D metitur,  maior  minorem,  quod  fieri  no  poteft.non  igitur  me 

tiuntarA  Baiiquemnumerumminorem,qiiamC.ergoA  B ipfum  G raininium 

exiflentem  metientur,  quod  demonllrare  oportebat. 

S C H 0 L I V 

^Unimum  dicit ^quo  tninorem  duo  numeri  metiri  non pojJ'unt.<^t  eH 
istco  enim  minorem  duo  numeri  / non  metiuntur. 

THEOREMA  XXXIII.  PROPOSITIO  XXXVII. 

Si  duo  numeri  metiantur  numcrnra  aliquemj&minimuSjquem 
illi  metiuntur^eundem  metietur. 

Duo  enim  numeri  A B numerum  aliquem  C D A.  -a 
metianrur,iriinimum  autem  ipfum  E.  Dico  Sc  E ipfum 
C Dmetiri.fi  enimEnon  metiturC  D E,metiensF  £ •••5 

D relinquatfe  jpib  minorem  CF. &quoniam  A Bip-  . ; 

fumEnietiuntur,EveroipfumDF:&A  Bmetientur  ^ ^ n.eom.aw. 

D F.fed& metitinturtotum  CD.  ereo& reJicuum  C ..  _ , 

_ . . - _ . 1'^,-  • 'a  c. iF— — .D  Jj.com.  nor. 

rmmoremipjoE  metientur. quodfien  non  potelr. 
non  igitur  E ipfuni  CD  nonmet  itur.quare  ipfiim  me. 
datur  necefl'eeft.quoddemonflrare  oportebat. 

PROBLEMA  V.  PROPOSITIO  XXXVIII. 

Tribus  numeris  datis  inuenire  cuemminimura  numerum  me- 


Sint  dati  numeri  A B C.  oportet  inuenire  quem  mini- 
mum metiantur  numerum . fumatur  enim  D , quem  mini- 
mum duo  A B irietilifitUrfitaqueC  vel  metitur  D,  vel  non 
metitur. metiaturprimum  ..ftd'&A  B metiuntur  ipfiim 
D.ergoA  B CipfumDmetieut-ur-.Dico&miuimum.  fi 
enim  non,  metientur  A B Cquendam  iMimerum  mino-  ? 
rem  ipIbD,merianrur  E.  Quoniam  igitur  A B Cmetiun-  ^ 

turip(umE,&A  B ipfum  E metiuntur,  ergo  & minimus,  Exs-”!»!* 

quem  metiuntur  A B ipfum  E metietur,  minimus  autem,  «dente, 

quem  metiuntur  A B,eft  D.qasre-D  metiaiFipTum  maforminorcm.quodfieri 
Oon  potefi.non  igitur  ABC  metiuntur  aliquem  nuraernm  ipfo  D minorem . er- 
goA  B Ci&jnyraj^Dmcd^up.uQarttedaturautejn-Glpi^iDt&fumstuf mi  j^ijiEus. 


r 


* ¥ 

B V C L I D.  E L E M E N T. 

aimustxutncrusE.que  C D mstiuntur.Icaqueqm  A B metiunttiripfumDjDvera 
ipiumE;&ABipsuB;mctienuir.meticiir2iK  &CipfumE.crgoA  B Cipfui^ 
metiuntur.Dico  & minimum.fi  enim  non,meticn  *■ 

turA  B C numerum  minorem  ipfo  E.metiantur 
F.& quoniam  A B C metiuntur  F,&  A Bipfum 
F metientur.ergo  & minimus,  quem  A B metiui» 
tur,  metietur  ipfum  F : minimus  autem , quem  A 
B metiuntur , eft  D . quare  D ipfum  F medtur,  Sc 
metitur  Cipfum  F.  ergo  D C ipfum  F metientur; 
acpropterea  minimus,quem  metiuntur  D C,  me 
tietur  &F.led  minimus,quem  metiuntur  D C,  eft 
E ergo  E ipfum  F me£itur,maior  minore  quod  fic 
ri  nonpoteft . non  igitur  A BC  metiuntur  alique 
humerum  minorem  ipfoE.ergo  numerum  E minimum  exiftcntemipfi  A B G me. 
tiuntur.qiiod  demonftrare  oportebat. 


;r  * : ■ 

ABC  B E *■ 


THEOREMA  XXXIIII.  PROPOSITIO.  XXXIX. 


Si  numerum  numerus  aliquis  metiatuijmcnrus  partem  habebit 
^ metiente  denominatam. 

Numerum  enim  Anumerii  s aliquis  B metiatur  .Dico 
A partem  habere  ab  ipfo  B denominatam  . quoties  enim  ^ 

B ipfum  A metitur, tot  vnitates  fint  in  C . Quoniam  igi-  ** 

|tur^BmetituripfumApereas,qu9funtinC,vnitates;me  b-  . • 3 
titurautem &Dunitasipforum  Cpervnitaces,qui  in  ^ 

ipfofunt;&D  vnitas ipfiimC numerum  squaliter mede  c-**-+ 
tur, atque  B ipfum  A.quare  permutando  unitasD  ipfum 
B numerum fcualiter  metietur,  atqueC ipfum  A.  quse  ® * * 
igiturparseftuniras  Dipfius  B numeri,  eadem  eft  pars 
3;  cDm.net  &C  ipfius  A.fed  unitas  D ipfius  B numeri  pars  eft  ao  eo  denominata.  ergo&C^ 
fius  A pars  eft  denominata  ab  ipfo  B.quare  A partem  habet  C ab  ipfo  B denomiiu 
taih.quodoflendere  oportebat. 

THEOREMA  XXXV-  PROPOSITIO.  XL. 


Si  numerus  partem  quamcumque.  habeatjcum  numerus  aparte 
denominatus  metietur. 

Numerus  enin>A  partem  habeat  quamcum- 
qucB; &ab ipfo  B denominatus  fit  numerus  C. 

Dico  C ipfum  A metiri . Q^^oniam  enim  B ipfius 
5.coni.not.  Apars  eft  denominata  ab  ipfo  C.  eft  autem &D 
vnitas  'ipfius  C numeri  pars  ab  eo  denominata, 
qiis  igitur  pars  eft  vnitasD  ipfius  C numeri , ea- 
dem pars  eft  &B  ipfius  A . ergo  vnitas  Dsquali- 
termetitur  ipfumB  numerum,  atque  B ipfum 
ij.huius.  A.&  permutando  unitasD  ipfum  B numerum 

scqualitcr  metitur , atque  C ipfum  A.ergo  C ipfum  A metitur.quod  oportebat 
monftrare. 

PROBLEMA.  VI.  PROPOSITIO  XLI. 

0 Numerum  inuenire,qui  minimus  exiftens  datas  partes  hab^ 


A a 

B.  .* 

C . ..... 

S'  i 


1 


L I B E R V I I.  (01 

Sincdktsparc^^A  B CoportetnumefUtniimcni- ' 

! yc, qiiicuniminimusfic, habear  partesA  B C.finc'  a±C  .» 

~ab  ipiis  A B-G.-psrcilms  (knominatrniinisri  D E F.  ' * ' 

S:  fun^mr  niiiBiiuis  aumerus  G,j.quem  ipfi  D E F 

metiuntur.  Quoniam  igicurD  E F-meEiiiiuuripfuni  ’ 
G,habebuGpartes4b;^/isD  E“F denominatas': par"  r..,.4 
ces autcm^enomin^f®  abipfisQ  E.  Ffqnc  A B C.  ..  -q-  ^ 

ergoG^atces-A-B-Ghabet-i  I>ico-&  miiiimurn  rf- 

fe.iienim  Gnonexiftens  minimus  partes  habet  A h 

B C,  erit  numerus.aliqais  minor  ipfoG,  qui  eaftiem  • •* 
partes  habeat.fitH.  Quoniam  igitur  H parteshabet 
A B Cjepmmetienturnumeriabipfis  A B Cpartibusdenominati.Tuntautcm 
hinumeriD  E F.ergoD  E F''iprumH  mecieturjatqueeft  H minor  ipio  G.quod 
fieri  non  poteft.iion  luitur  erit  aliquis  num.erus  minor  iprp,.Hj.qui  partes  A B C 
habeat.quodopOTittifd^onftraie. •-  •'  - • -- 


jS.liuiaf. 

. huius. 
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THEOREMA  I.  PROPOSITIO, 


s 


I fint  quotcumquenumeri  deinceps  pro 
portionales , quorum  extremi  fmt  inter 
fe  primi  j minimi  erunt  omnium  qui  ean- 
dem,  quam  ipfi  proportionem  habent. 

Ii  Sintquoccamque  numeri  dedneeps  proportto- 
|l  nales  A B C D,  quoru  extremi  ,'A  Dprimfinter  fe 
i;  fint.DicoAB  CDminimoseireomniiimjquiean- 
' dem,quam  ipfi  proportionem  habent.fi  enim  non, 
fint  minores  ipiis  A B CD  numeri  EF  C H,  &ia 
eadem  proportione.  £t  quoniam  AB  CD  iuntin 
eadem  proportione,  inqua  EFGH;  at- 
que eft  ipibru  A B CD  multitudo  tequalis  A B 

r4.te|>iimL  multitudini  ipforum  E F G H;  erit  ex*-  g 

quali  ut  AadDjitaE  adH:  etfunt  AD 

primi;  primi  autem,  & minimi  numeri  *-  ^ '* 

qualiter  metiuntur  cos,  qui  eandem  pro-  p - 

portionem  habent,  antecedens  anteceden 

tcm,&  confequens  cotirequcntera.  ergo  A ^ ' 

ipfumEmeticur,maiorminorem.  quod  ^ 
fieri  non  poteft.non  igitur  E F G H mino- 
res ipfis  ABCD  exiftentes in eade  funt,  " 

K,.  in  qua  ipfi,  proportione  ; ac  propterea  — ■■■* 

ABCD  minimi  funt  omnium,qui  eande, 

^uam  ipfi  proportionem  habcnt.quod  demonfirarc  oportebat. 

PROBLEMA  I.  PROPOSITIO.  H. 


Numeros  inuenirc  deinceps  proportionales  minimos,  quot- 
<.umquequisimperaueritin  data  proportione. 

Sit  data  proportio  in  minimis  numeris , quam  habet  A ad  B.  oportet  numeros 
inuemre  deinceps  proportionales  minimos  quotcumque  quis  imperauerit  in  pro 
portione  A ad  B.  imperentur  quattuor:  et  A fe  ipfum  multiplicans  faciat  C,  mnl* 
tiplicans  vero  B faciat  D,  et  B fe  ipfum  multiplicans  faciat  E;  A' adhuc  A multipli- 
cans C D E ipfos  F G H faciat,  B vero  multiplicans  E faciat  K.  Quoniam  igitur  A fe 
ipfum  multiplicans  fecit  C,  multiplicas  vero  B ipfum  D fecit;  numerus  A duos  nu 
tT.r«famL  .heros  A B multiplicans  fecit  C D.  eft  igitur  ut  ad  B,  ita  C ad  D.rurfus  quo- 
niam 


i'  ^ x'  ' 

^ L I B E R-  V I I I.  ' 10» 

«iam  A iprom  B mulriplicans  fecit  D,  & B feipsu 
oiuidpIicansfecitEjvterqueipforum  ABmulti-  ^ ^ 

plicans BvtrufnqusipforuniD  E vtigitur  atrepii» 

A adBjifaD  adE.  fed  vt  Aad  B,  itaCad  D.trgo 

4;vtCadDjitaDadE.  Eccjuoniam  Anumecos 

CO  multiplicansipfosFG.tccit,  ut  C ad  D, ita  C'---+ 

eritF  ad  G.vt  autem  C ad  D, ita  erat  A ad  B.  & uc 

igitur  Aad  B,  itaF  adC.  rurlbsquoniam  A nu.-  ^ ‘ ' 

meros  D E multiplicans  fecit  GH , erit  vt  D ad  E, 
itaGadH.fed  vtDadEiita  A ad  B.crgo  & vt  A ■•■•"‘  ■•y 

ad  B,itaG  adH . quod  cum  A B ipfum  E multi-  f ^ 

■plicantes  faciant  H K;  erit  vt  A ad  B , ita  H ad  K. 

oftenfum  autem  efl &ut  A ad  B,itacfle &FadG,  e ^ ' 

et  C ad  H.ergo  & ut  F adGdtaG  ad  H,&  H adK. 

numeri igiiur.CD E, &FCHK  proportionales  IS 

funtinproportione  , quahabet  A adB  . Dicoec  ^ 
njinimos  efle . Quoniam  enim  A B minimi  Amt  ' 

cotum, qui  eandem, quam ipfijproportioneni  ha- 
benti minimi  vero,&  primi  funt  inter  fe:efunt  ipfi  A B inter  fe  primi,  et  vterque  qnt  ij.r*ptia5. 
dem  ipforum  A B feipfum  multiplicans  vtrumque  C E -fecit;v  terque  vero  C E 
multiplicans.fecitvtrumqueF  K.ergoC  E,&  F K primi  inter  fefiint.  fi  autem  fine  ij.pjpnmj, 
quotcumque  numeri  deinceps  proportionales,  & eorum  extremi  fint  inter  fe  pri- 
mi; minimi  erunt  omnium  eandem,  quam  ipfi  proportionem  habentium.ergo  G Eixn»- 
D EjAFG  H Kminimi  fuutomniuij^qHi  eandem  quam  A B proportione  habet,  ede»» 
quod  oportebat  demonftrare. 

C 0 11  O L L A R I V M.  ^ 

Ex  hoc  manifeftum  eftiJtresnume 

rideincepsproportionalesmimmifue  ^ 

rint, eandem, quamipii  proportionem  ^ 

habentium;  extremos  eoru quadratos 

cfledi  vero  quattuor  efle  cubos.  '® 

D. » 

THEOREMA  IL 

PROPOSITIO.  III.  ^ 

F...3 

Si  fint  quotcuque  numeri  deinceps 
proportionaleSjminimi  omniu,qui  ea- 

dem, quam  ipfi.proportionem  habentj  » e 

eorum  extremi  primi  inter  fe  erunt.  

Sint  quotcumcue  numeri  deinceps  proportio  ^ 

nales  A B C D minimi  omnium  qui  eandem, qua  l g 

ipfi , proportionem  habent . Dico  eorum  extre- 
mos A D inter  fe  primos  efle.fumatur  enim  duo  m i» 

numeri  minimi  in  proportione  ipforum  ARCD, 

qui  fint  E F,  tres  vero  GHKj&femper  deinceps  « '»  Eimtf- 

vnoplores.qiioadalTumptamultitudo  a-qualis  ^ ceieait-. 

fuerit  multitudini  ipforum  ABCD.fnmantur , It  ° ' 

fin:  LMMX.estremi  igitur  ipforum  LX  primi  in-  ij.fl-pa-  - - 

tei  t 


CC  5 


‘-J  &W-C  l I D.’I  EX  E M E N T.  ^ 

Wr  ferunt.^^ouiam  enim  EF  primi  vter^ue  ipfbrum  feiprum  murtiplic^ 
vtrumqueGKfecic;vtrijniqu£veroGK'irm]tiplicaiis  fecit  vtmmque  LX;erunt& 
GKjS;  LX  primi.& quoniam  ABCDifiinimi  funt  cornm,qiii  eandem , quam  ipfi, 
proportionem  habent; funt  autem  & LMbJX  minimi  in  cade  proportione^n  qua  A 
BCD/eftq;  ipforum  ABCD  niultitadosCquaiis  multitudini  ipfonim  LMKXierit 
vnufquifqiie  ipforum  ABCD  vnicawque  ipfornm  LMNX  iquaiis . Ergo  A quidem 
eftfqualisL,  B veroipfiM,  C ipliK,&D.ipfiX.qu6d  cum  LX  primi  iintinterfe^ 

L ipfi  A 2quaiisj&  X tpfi  Dj&  A&  inter  fc  primi  erut.quod  oportebat  deinoftrars. 

■ F.  C.  COMMENT^KirS. 

Sumatur  enim  duo  minimi  nuttieri  in  proportione  ipforum  ABCD  } ex  te, 
ad^')hmusad(M>siiS. 

PROBLEMA  II.  PROPOSITIO.  IIII. 

Proportionibus  datis  quotcumque  in  minimis  numeriSjnurac-  ^ 
ros  inuenire  deinceps  minimos  in  datis  proportionibus. 

Sint  datie  proporrioaeS  in  minimis  numeris , videli-  t 

.cetproportio A adBj& proportio CadD ,&£ ad  F.  ^ ..A 

•Oportet  numeros  inuenire  deinceps  minimos  in  pro- 
fiirtione  A ad  Bj&  in  proportione  C adD  ;&  adhuc  in  c-aU-  --S 
. - , , proportioneEadF.Sumaturenimminimus  numerus, 

js.  Epnmi.  quem  BCmetiuntiirjfitq;  G.&quotiesB  metiturGjto  ^ 

ties  A ipfumH  metiatur, -quoties  vero  C ipfumG  meti  „ c- 
, tur,toties&Dm4tiaturK»itaqueEipfiim.K  vdmeti- 

C'--  tuTjvelnonmetitur.metiaturprimum.  SequotiesEmc  (j  8 

titurK,totiesFipfumLmetiacur.Aquoniam  Asquali 

ter  metitur  H,atque  R ipfum  Cjeritvt  A ad  B,  itaH  ad  k. 

l7.feptiWi  G.Eadem  ratione  &vtG  adD,itaG  adK;&adhficvt£ 

ad  F , ita  K ad  L . ergo  HGKL  deinceps  proportionales  ^ 

funt  in  proportione  A ad  B , & in  proportione  C ad  D,  

& adhuc  in  proportione  E ad  F.Dico  etiam  minimos  ef  ' ' 

fc.SienimnonfintHGKLdeinceps  minimiinpropor-  x, i ■' 

tionibus  A ad  B,C  ad  D,&;  E adF  ; erunt  aliqui  numeri 

minores  ipfis  HGKL  deinceps  miniini  in  eiidem  pro-  M 

porcionibus.fintN  X M O.  & quoniam  eftvt  A ad  B, 
itaN  adX;&funt  A B minimi;  minimi  autem  eos, qui  ° ^ 

ii.rcptimi.  eandem  habent  proportionem  ,2:qualiter  metiuntur, 

maior  maiorem, Ic  minor  minorem, hoc  eft  antecedens  antecederem , & confeques 
^ confequentemimetieturB  ipfumX.  Eadem  ratione  & C ipfumXmetietur.quare 
B C metiuntur X 5 ac propterea minimus,  quem  metiuntur  B C,  ipfum  X me- 
}7.repanii.  tjetur. miniiiius  autem,  quem  metiuntur  B C , eft  G.  ergoG  metieturX,ma- 
ior  minorem . quod  fieri  non  poteft  . non  igitur  erunt  aliqui  numeri  minores 
ipfis  HGKL  deinceps  minimi  in  proportione  A ad  B ,C  adD , &E  adF.Sed 
non  metiatur  E ipfum  K;&  fumatur  minimus  numerus,  quem  ipfi  EK  metiuntur} 
j«.ftpdjai.  fitqjM.quoties  autem  K metitur  Mj  toties  &vterque  ipforum  HG  vtrumque  NX 
metiatur:  & quoties  E medrurM,  toties  S:F  metiatur  O . C^oniam  igitur  H ipsa, 
7 ffpiiml  ^q“^'^srmeritur,atque  G ipfum  XjeritvtH  adG,itaNadX.vtautemH  adG, 
ita  A ad  B.&vt  igitur  A ad  B ,itaNadX.  Eadem  ratione  & vt  C ad  D,  itaXadM. 
rutius  qnonia  E ipfum  Miqualiter  metitur, atque  F ipfum  O;  erit  vtE  adF,icaM 
ad  O.quare  NXMO  deinceps  proportionales  funt  in  proportionibus  A ad  B,  C ad 
D,&.E  adF.Dico  minimos  quoque  efie.Si  enim  non  fint  NXMO  deinceps  minimi 


■ t t B t R vrir.  ,oj 

.•jjt.fop6rriontbnsAabB,CadD,&Ea<iF,er6taIiquinumeri  minores  ipHsK^ 
^jjQdanceps  minimi  in  eifdem  proportionibus^fint  PRST.&  cum  fi t vc  P ad  R,!ta 

AB  mimnii;minirai  vero  eos, qui  eade  habec  proportione, ^qualiter  «.fcfriml. 
jj3rtiikur,antectdes  antecedete,&  cofeques  c6fequet€:numerus  B ipsu  R metietur 

ratione  &.C  metietur  ipsu  B 

B-CTgo  .B  C ipfum  R metiuntur : & a •••4B / 

„|,;dmimnius,qucmmctiururBC, 

jpfumR  menetur.mimmusaut,que  ’ ‘ 

ffl:ciuturBC,eftG.ergo  Gmetitur 

atque  eftvtG  ad  R,  ita  K ^ g 

^S.  quare &KipfamS  metitur;  me  _ ^ C 

fitnr  autem  & E ipfum  S;  ideoq;  EK  ^ 

ipfum  S metiuntur.  & minimus  igi-  k. '-f 

lur,  quem  metiuntur  E K,  metietur  - .. 

ipium  S.  Sed  minimus,quera. metui- 
tor E K,eft  M.  ergo  M ipfum  S mctie  * ' ^ 

tur,aiaior  minorem  . quod  fieri  non  — 

potefi.  non  igitur  erunt  aliqui  nume 
ri  minores  ipfis  N X M O deinceps 
minimiinpropcrtionibus  A ad  B,C  ^ 

«dD,  &:EadF.  ergo  N X M O dein-  e . 

ceps  minimi  funt  in  eildem  propor-  > , 

dombus.  quod  demooftrare  opor-  ^ 

tebat . ' ' 


T.  C.  COMMENTUKiyS. 

Eadem  ratione  & C ipfum  X metitur.  rtC(idD,hxXadMi&  A 

_foif  C D minimi;  tti.rdnk  vero  eos,  qm  eandm  habent proponionenp  , aequaliter  metiuntur : «K- 
merus  C ipfum  X metiettrr. 

Eadem  ratione  &C  metietur  ipfum  R]efienonvtCadJ},  itaKetdS-.fmtj^CDrmm  b 
«i.  ervo  ob iam diBarn caujfim  C ipfmRmetiaur. 

. ArqatutGidK, iuKzdSjefletmvtCadK, itaRadS. quarepermutandovt  Cad  C 
Sj  ita  K ad  S. 

THEOREMA  III.  PROPOSITIO  V. 


■ • Hani  numeri  inter  fe  proportione  habet  ex  lateribus  copofita# 


Sintplani  numeri  A B,  et  ipfius  quidem 
A latera  fint  CD  numeri;  ipfius  vero  B latera 
fintE  F.Dico  A ad  Bproportione  habere  ex 
kter.bus  copofita . proportionibus  enim  da- 
tis, videl.cer  qua-hetCad  E,&quaDad  F,  fu 
Biatur  numen  deinceps  minimiGHKin  pro 
portionibus  C adE,&:  D adF,fitq;  vtC  adE 
lU  G ad  H:vt  aut  D ad  F,ira  H ad  k.ergo  GH 
K ifitcr  fc  proportiones  habet  lateru.Sed  pro 
poraoGadK  compofitaeftex  proportione 
C ad  H,  et  proportione  H ad  K.  quare  G ad 
Kpropoftionem  habet  ex  lateribus  compofi 
tara.Dicoigiturvt  A adB,  itaeffe  GadK; 
sumerus  enim  D ipfum  £ multiplicans  faciat 
L & quoniam  Dmuhipticans  C ipfum  A fe- 
multiplicans  vero  EfedtL:  eritvcCad 


E,  ita 


Ex  ante. 


E V 'C  L I P.  -E  L E tM  E*N  T. 

E,  It*  A ad  L.  Qt  antem  C ad  E,  ita  G adH.  ergo&v^t  Gad  H,  ita  A adL.  rutfnj 
quoniam  E ipfuni  quifiejnD  miUtiplicansfecitL,  multiplicans  vero  FipliimBfe, 
cic;  vcD  ad  F,  ita  erit  L ad  B.  fed  vt  D ad  F,  ita  eft  H ad  K.  & ut  igitur  H ad  K,  iq 
LadB.  pftenfum  autem  eft &VC  G adH,itaA  ad  L.  quare  extqualiutGadi^ 
ita  A ad  B.SedG  ad  K proportionem  habet  cpmpofitam  exlatenbas.ergo&Aa4 
B proportionem  habebit  ex  lateribus  compofiram.  quod  demonilrare  oporteba^  ' 

THEOREMA  IIII.  PROPOSITIO  VI. 

Si  fuerint  quotcumque  numeri  deinceps  proportionales^pn, 
mus  autem  fecundum  non  metiatur  j neque  alius  aliquis  uliuij^ 
metietur. 


Sinrquoccumqii?  numeri  dein- 

cepsprcportionales  A B Ci)  E,  & A if 

A iplum  B non  metiatur.  Dico  ne- 
que  alium  aliquem  ullum  metiri. 

At.vero  numeros  A B C D E dein-  '5^ 

ceps  fefe  no  metiri, perfpicuiim  eft^  d f4 

neque  enim  A ipfum  B raetitur.Di  ^ 

co  neque  alium  aliquem  vllum  me  ^ ** 

tiri . Dico  enim  A non  metiri  ip-  r...-  + 

fumC.nam  quotluntA  B C,  tot  ^ ^ 

funtantur  minimi  niimeri  eandem, 

quam  ipfi  A B C proportionem  ha  ^ 9 

bcntes.  & fint  F G H.  Quoniam  igi 

tur  F G H in  eadem  funi  proportione , in  qua  ABC,  atque  eft  Iplbrum  ABC 
multitudo  aqualis  multitudini  ipforum  F G H ; erit  ex  aquali  vt  A ad  C , itaF 
ad  H . & quoniam  eftvt  A ad  B , ita  F ad  G , non  metitur  autem  A ipfum 
B ; neque  F ipfum  G metietur  . non  igitur  F vnitas  eft  ; vnitas  enimomuea 
- numerum  metitur  . & funt  F H primi  inter  fe  . ergo  neque  F metitur  ipfum 
H . atque  eft  vt  F ad  H , ita  A ad  C . neq;  igitur  A ipfum  C metietur,  firtiilitnde 
raonftrabimps  neque  alium  aliquem  vllum  metiri . quod  demonftrate  oportebat. 


THEOREMA  V.  PROPOSITIO  VII. 

Si  fuerint  quotcumque  numeri  deinceps  proportionales , pri* 
mus  autem  metiatur  extremamj&fecundum  metietur. 

Sint  quotcumque  numeri  deinceps  proportionales 
ABCD;&A  ipfum  D metiatur.  Dico  A ipfum  quoque  a..» 

B metiri . fi  enim  A non  metitur  ipfum  B , neque  alius 
aliquis  vllum  mefktur.quod  eft  abfurdu. ponitur  enim 
A ipfum  D metiri. metitur  autem  A ipfum  D.  ergo  & A 
ipfum  B metietur.quod  demonfiralfe  oportuit.  C B 

THEOREMA  VI.  PROPOSITIO.  VIII.  ® * 

Si  inter  duos  numeros  numeri  deinceps  proportionales  ceci 
derint,  quot  inter  eos  cadunt  numeri  deinceps  proportionales, 
totidem  & inter  alius  eandem , quam  ipli,  proportionem  haben- 
tes 5 cadent. 

Inttt 


c; 


1*4 


t I B E R Y I I r. 

fitffriJaos  CBifti  nnmsrosA  B cadant  numeri 
C D deinceps  proportionales;&  fiat  vt  A ad  B,  ita 
EadFDico  quot  numeri  deinceps  proportionale,?  A • - a 

(adont  inter  A B , totidem  & inter  E F deinceps  c . • • • 4 
proportionales  cadcrc.quot  enim  numeri  funt  AC  ^ 

pB.totidcm fumantur  minimi  numeri  eandem,  ^ 

ooamipfi  ACDB  proportionem  habentium  GH  * *•  ■” 

ICLergo  extremi  iprorumC  L primi  inter  fe  funt.  ^r.i 

j:  quoniam  ACDB  ad  ipfos  GHKL  in  eadem  funt  h - •»  i-huju*. 

proportione 5 atque eftipforum  ACDB  multitudo 

arqnalis  multitudini  ipforum  GHKL;  erit  ex  aqua-  g sCTtim?. 

Ji  vt  A ad  B,itaG  ad  L.vt  autem  A ad  B , ita  E ad  F. 

&vtigiturCadL,itaEadF5&fnntGLprimi.fed  ^ 

primi,&miriimi;minimivcroeos,quieanderapro  “ ^ sj.sg>  mi,. 

portionem  habentjjqualiter  metiuntiir,maiorma-  h si.s^cimj; 

jorem,&  minor  minorem  . ergo  G fqualiter  meti-  

luripiumE.atqueLipfumF.quoties  autemGme 
ticuri,-)fum  E,  toties  &vterque  ipforum  H Kvtrut 

oae  M N metiatur.numeri  igitur  GHKL  ipfos  EMNF  aqualitermetiuntur.ideoq;  a . sfpdnu. 
GHKL  in  eadem  funt  proportione, in  qua  ipfi  EMNF. at  GHKL  fimijiter  in  eadem 
funt  proportione, in  qua  AGDB.ergo  ACDB  in  eadem  proportione  erunt,  in  qua 
EMNF.  Sed  ACDB  funt  deinceps  prpportionajes.  ergo  & EMNF  deinceps  propor 
tionales  etunc-quot  igitur  deinceps  propbrtionales  cadunt  inter  A B,totidedein 
ceps proportionales  §:interE  F cadcnt.quoddemonftrarc  oportebat. 

THEOREMA  VII..  PROPOSITIO  IX.  ‘.S.  ^ 

Si  duo  numeri  inter  fe  primi  fuerinG&  inter  ipfos  numeri  dein 
ceps  proportionales  ceciderint , quot  inter  ipfos  cadunt  numeri 
deinceps proportionaleSjtotidem  & inter  vtrumqucipforumj  & 
vnitatem  deinceps  proportionales  cadent. 

S.nt  duo  numeri  inter  fc  primi  A Bj&incer 
ipfos  deinceps  proportionales  cadant  C D,-ex- 

ponaturq;  vnitasE.  Dico  quotnumeri deinceps  ^ * 

proportionales  cadunt  inter  ipfos  A B,  totidem  h • 

&inter  vtrumque  ipfotum  A Bj&vnitatemE  H 4 A 

numeros  deinceps  proportionales  cadere.fuman  ^ 

turenimduoquidem  numeri  niinimiF  Ginea  

demoroportionSjinqualuntA  C D B;tresvc  ** a a.bmus. 

roHKL,  &femper deinceps  vnop!,ures,qi!oad  X ^ 

fiat  ipforum  multitudo  aqualis  multitudini  ipfo  _ . 

rnm.A  CD  B . fumancur,& fintMN  XO.  itaque  ' 

manifeftum  efi F fcipfumquidem  muiiiplican-  ^ '• 

tem  fecilTe  H, multiplicantem  vero  H fecifle  M:&  

CfeipfumquidI  multiplicantem  fecifle  L;  mul-  o 

tiplicantem  vero LfeciffeO.& quoniam  MNX  ' 

0 minimi  funt  qui  eadem, quam  ipfi  FG  propor-  ® 

iionsmhabent;runtautem&  A C D B minimi 

eandem,quam  F G proportionem  habentium ; atque  eft  ipforum  MN  X O multi 
tudoequalis  multicudini  ipforum  A C D B ; erit  vnufquifque  ipforum  MNXO 
vnituique  ipforum  ACDB  zqualis.squalis  igitur  eflM  ipfi  A, &.0  ipfi  B.S:  quo- 
Bia  F fe  ipfum  mul  JpUeaos  fecit  H , metitur  F ipfuni  H per  vnicates,  que  funt  in  F.  ia.com.iiot. 

metitur  I 


E^tC-L  i D.  € IjEtM 

<.co«.noL  fr.etitur  autem  S:E  vnitas  numerum  E per- yni 
tates  , qii2  in  ipfo  funt  . ergo  E vuicas  nume- 
rum F «qualiter  metitur  > atque  F ipium  H. 

Couueu-to  eft  igitur  vt  E vnitas  aii  numerum  F , ita  F ad 
difB. . H . rurfus  quoniam  F rniiltiplicans  H fecit  M, 
metitur  H ipfum  M psr  v-nuatcs,  qus  funt  in 
.l.'.'  'I  F ; racutuT)  autem  & E vnit«  iiuracrum  F per 
vnitatesj  quf  iii  ipfo  fanc.  «qualiter  igitur  E vni- 
ceiiaer  ho  iiamciamF  metatur, atqueHipiumM. ergo 
vtE  unitas  adnumerum  F,  it^HadM-oftenfum 
eft  autem  & ut  E unitas  adnumerum  F,itaefle- 
F adH.^cut  igitur  E unitasadnuroerum  F,  itaF 
ad  K,&  H ad  M.fedM  efl  equalis  ipii  A.quare  vt 
EunirasadnumerumFdtaF^dHj&HadM.Ea 
demratione&utEunitasadnumernmG,  itaG 
• •"  £dL,&  LadB.quotigiturnumeridemcepsprp 

potfionales  cadunt  ititef  A E,  totidem  & inter 
utrumque  ipforum  A B,&vmtatem  E numeri  deinceps  proportionales  cadat, 
■quod  op  oc^efe^  deiponitrarc, 

f . C,  COMMENT^RIf^S. 

A'  Sumantur  enim  duo  minimi  numeri  F C in  eadem  proportione  ,-inquafuntA 

' C'D'B'}exBrob!male,quodnosiidS:^fepumicortfcr!pJimiis.  ; 

B Eadem  rationej&  Vt  E unitas  ad  numerum  G,ita  C ad  L,et  Lad  B ] qmimam 

CfeipfmmultifIkan^fec^L,tmituicC.ipfiffnL}>eir-vmtates,qit(;efmtm^foC:rnetitiffat- 
tefn^Ernhasipfum  Gper  ynitates^quae  'm  ipfofrnit.ergoErmas  aequaliter  meiiturmnt- 
r.'Wj  Cl,atque  G ipfian  L.quare  rt  E vnitas  ad  tumerim  C,  'itaG^  Uriirjus,  qnot}-^  G 
' plicans  t fecit  ‘numerus  L ipfim  0 metietur  per  vmates,qitae  furrt  inC.fedE  n^as  metiar 
ipfim  Gper  vnkates , quae,  inipfofunt . aequsliirr  igitur  E vnhas  metim  C,atqueLipfm^. 
ergo  vt  E vnitas  ad  C, ita  efl  Lad  Q.v.t  autemEviutas  ad  Gata  rrapGadl.  vtigiturEvaUf 
ai  G,ka GaiL,&Lai O,hoc'eji  ad  B,qHi ipfi  0 eji  aequalis.quod  oportebat  demorfiratt- 


THEOREMA  VIII.  PROPOSITIO.  X. 


tadiffi. 

V- 


Si  inter  duos  numeros  3 & vnitatem 
deinceps  proportionales  numeri  ceci- 
derint , quot  inter  vtrymque  ipforum, 

& Miitatem  cadunt  numeri  deinceps  : 
proportionales ; totidem  & inter  ipfos  : 
numqri  deinceps  proportionales  ca  - ; 

dent. 


Inter  duos  enim  numeros  A B,  & vnitatem  C 
numeri  deinceps  proportionales  cadant  D E , & 

FG.Dico  quot  inter  vtrumque  ipforum  A B , & 
vnitatem  C cadunt  numeri  deinceps  proportio-- 
Bales,  totidem  iit  inter  ipfos  A B numeros  dein- 
cep:>  proportionales  cadere . numerus  enim  D ip 
(umFmnltipiicans  faciat  H;vterqueaiitemiplb-  - js 

ruinD  FipfumH  multiplicans  faciat  vtrumque 

K L.  A quoniam  eft  ut  C vnitas  ad  numerum  D,ita  D ad  E, vnitas  C ipfumD  nujnf 

riiJ" 


lirer;  V i i r 


105 


■ pumeqQslit«metietur,atqueDipfumE.Sedunita$  CnumcrumD  metiturper  6.com.a«. 
Tnaatcs,  qui  tiint  in  D.  ergo  & numerus  D ipfiim  E per  vnirates/^ui  funcin  D mc 
bnir:  ac  proptcrea  numerus  D feipfuin  mnkiplicans  fecit  E.  rurfus  quoniam  vt  vni  ^on,.  oot, 
tas  C ad  D numerum,  ita  eft  E ad  vnitas  C ipfum  D numerum  iqualiter  meti-  lo.jiiH. 
tur,atque  E ipfura  A.  fedvnirasC  ipfum  B numerum  metitur  per  vnitates,  qus 
funtinD.  quare  etE  ipium  A per  unitates, qui  funt  in  D metietur:  ideoq;  D ipsu  j.wm-rje. 
Emultiplicansfecit  A.Eademraiione&F  (e  ip&mmnltiplicansfecitG, multipli 
cans  vero  G ipfum  B fecit,  et  quoniam  D fe  ipfum  multiplicans  fecit  E,  multipli- 
cans vero  F fecicH;  erit  vt  D ad  F,  ira  E ad  H.  &ob  eandem  caugamutbadF,  ita  i7.sepuiw. 
HadG.vtigiturEadHjitaHad  G.  rurius  quoniam  D vtrumque  ipforum  EH 
multiplicans  fecit  vtrumque  A K,  erit  ut  E ad  H,  ita  A ad  K.  fed  vtE  adH,  itaD 
ad  F.  & ut  igitur  D adF,ita  AadK.  Rurfus  quoniam  vterqueD  F ipfum  H multi- 
plicans vtrumque  KL  fecit,  vtD  ad  F,  ita  eft  K ad  L.  vtautera  DadF,  ita  erat  A 
adK.St  ut  igitur  AadK,  itaKadL.priterea  atmF  vtrumque  HG  multiplicans 
vtrumqucLBfaciat, erit vtHadG,iuLadB. fed vtHadG,  itaDabF.  ergo?^  i7.s<ptimi- 
VtD  ad  F,  ita  L ad  B.  oftenfum  autem  eft&vtD  adF , ira&  A adK,  &KadL,  &L 
•ad  B.  quare  A K L B numeri  deinceps  proportionales  funt.  quot  igitur  inter  vtru- 
que  ipforum  A B,  & vnitatem  C cadunt  numeri  deinceps  proportionales,totidem 
Sc  inter  A B numeri  deinceps  proportionales  cadent.quoti  demoftrare  oportebat. 

THEOREMA  IX  PROPOSITIO.  XI. 


Inter  duos  numeros  quadratos  vnus  medius  proportionalis  ca 
dit : et  quadratus  ad  quadratum  duplam  proportione  habet  eius, 
quamlatus  habetlatus.  , - 


Sint  quadrati  numeri  A B;  et  ipfius  quidem  A latus  fit  C,  ip-  * 

CusvcroBlarusD. Dico mteripfos  A Bvnum  medium  propor  ^ 
.tianalemcadere,etAadBdupiamproportionem  habere  eius,  C..9 
^uamhabetCad  D.  numerus  enim  C multiplicans  D faciatE.  ^ ^ 

ctquoniam  A numerasqiiadratus  eft,  cuius  latus  C;  numerusC  iSc;£E«. 

fcipfum  multiplicans  fecit  A.  eadem  ratione  ctD  fe  ipfum  mul-  P---j 

tiplicans  fecit  B.Quoniam  igitur  C utrumque  ipforum  CD  mul  b i7,i(puMj. 

tiplicans  vtrumque  A Efecit,vtCad  D,  itabit  A ad  E.  Rurfus 
quoniam  CmultiplicaiKD  ipfum  E fecit,  etD  fe  ipfum  mnltiplicaus-fecitB;  duo 
numeri  C D viium,  & eundem  numerum  D multiplicantes  ipfos  E B fecerunt . eft 
igitur  vt  C ad  D,  ita  £ ad  B.  fed  ut  C ad  D,  ita  erat  A ad  E.  ergo  et  vt  A ad  E , ita  E iS-Kp-j»:. 
atd  B.inter  numeros  igitur  A B vnus  medius  proportionalis  £ cadit . Dico  c:  A ad 
B duplam  habere  proportionem  cius,  quam  Habet  C ad  D.  Quoniam  enim  tres  nu 
meri  proportionales  iunt  A E B,  habebit  A ad  B duplam  proportionem  eius , qua 
habet  A ^E.  vtautem  AadEjiraC.adD.ergo  A ad  B duplam  proportionem  ha 
fcet  eius, quam  C latus  habet  ad  latus  D.  quodbportebat.demonftrare. 


THEOREMA  X.  PROPOSITIO.  XII. 

Inter  duos  numeros  cubos  duo  medij  proportionales  cadunt,  - 
et  cubus  ad  cubum  triplam  habet  proportionem  eius,  qtiarn  la- 
tus habet  ad  latus. 

Sint  numeri  cubi  AB;  &:  ipfius  quidem  A latusfitC,  ipfius  vero  B latus  D.  Dico 
inter  ipfos  A B duos  medios  proportionales  cadere;  et  numerum  A ad  B triplam 
habere  {froporSoucm 'cius,  quam  C habet  ad  D.  numerus  enim  C fe  ipfum  molci- 
|Hifcaiistadat  Ej  multiplicans  vero  D ipfum  F faciat,  et  D fe  ipfum  multiplicans  fa  ^ 


E V C L I D.  E L E M E N t.*'' 
datCtetvterqi ipforutriCD  multiplicas  F vtrumqwe H K faciat.Qupmam igitur 
cubus  eft  A, &eius  latus  C,  numerus  C fe  ipfum  multiplicans  fecit  t-i  multipli- 
tans  vero  E ipfum  A fecit . limiliter  & D fe  ipfum 
jnukiplicaasfecitG;  multiplicans  vero  G feciiip 
fum  B.&  quoniam  Cvtrfiquc  ipibrumCD  mul-  ^ ^ 

i7.Mpami.  tiplicans  vtrumque  EF  fecit, vtCadD,  ita  ellE 

adF.eademrationc&utCadD,itaFad  G.Rur  K ' 

fusquoiiiamCvtrumqueipforum  EF  multipli- 
cansfecitvtrumquc  AH,critvtEadF,ita  A ad 
H.  ut  autem  E ad  F,  ita  C ad  D.  et  vt  igitur  C ad  *'"* 

, DiitaAadH-Ruriiisquoniamvterqueipforum 
C D multiplicans  F vtrumqueHK  fecit,  vtCad 
D,  itaeritHadK.  rurfus  quoniam  D vtrumqufi  ^ ^ 

FGmuItip]icansfecitvrrumqueKB,eritvtF  ad  •••••■ 

G,  itaKadB.  ut  autem  F ad  G,  ita  C adD.  S:ut  O, 
igiturCadDjitaKad  B.oftenfum  autem  eft  vt 

C ad  D,  ita  elTe  A ad  H,  &H  ad  K.  ergo  vt  A ad  H,  ita  H ad  K,  & K ad  B:  acprepte 
rea  inter  ipfos  A B duo  H K medij  proportionales  cadum.  Dico  & A ad  B triplam 
proportionemhabere  eius,  quam  habet  C ad  Di  Quoniam  enim  quattuor  numeri 
if.iSu.  proportionales  funt  A H K B,  habebit  A ad  B triplam  proportionem  eius,  quaha- 
bet  A ad  H . vt  autem  A ad  H,  ita  C ad  D.  ergo  A ad  B triplam  habet  propordo- 
aem  eius^quam  C habet  ad  D.  quod  demonftrare  oportebat. 

THEOREMA  XI.  PROPO SITIO.  XIII. 


Si  fint  quotcumque  numeri  deinceps  proportionales , &vnuf- 
quifquefe  ipfum  multiplicans  faciat  aliquos;  fadi  exipfiSpro- 
portionales  erunt . et  fi  pofiti  a principio  numeri  fados  multipli- 
cantes alios  faciant,  et  ipfi  proportionales  erunt,  et  femper  circi 
extremos  hoc  contingiti 

sint  quotcumque  numeri  propof 

tionales  A B Ci  ficq;  ut  A ad  B,ita  B a .a»....4c t 

ad  C.  & ipfi  A B C ie  ipfos  multipli 
cantes  faciant  D E F:  ipfos  uero  D E 
Fmultidlicantes  faciant  GHK.  Di-  ^ * 


A 

B 

t' 


co  nnmerosDEF  & G H K deinceps 
proportionales  efle.  numerus  enim 
A ipfum  B multiplicans  fadat  Lj  v- 
terque  autem  ipforura  A B multipli 
cansLfaciatvtrumqueMN.  etrur- 
fusB  quidem  multiplicans  C ipfum 
X faciat;  vterque  vero  ipforum  B C 
multiplicans  X faciat  vtrumque  OP. 
Cmilitcf  ifSjquf  difta  fune,  oftende- 
mus  DLE,  & C M N H deinceps  pro 
portionales  efle  in  proportione,  quz 
eftA  adB:&  adhucEXF,&HOP 


K deinceps  efle  proportionales  in 
proportione  B ad  C.  atque  eftvtA 

ad  B, ita  B ad  C.  ergo&DLEin  eadem  funt  proportione,inqaaEXF:  & pr*te« 
rea  G M N H in  eadem  proportione,  in  quaH  0 P K.  cfto;  ipforum  quidem  DLE 

mulQtqdo 


/ 
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„,„lriioi6:rtnimodini  ipforcDi  EXFarqualb.  multimdo^.MeiprOTnm  CMN 

Jilis  mnltitudim  ipfo?um  H O P K.  ex  aquali  ipmr  vtD  ad  EdiaE  ad  F . vtau-  . 
,ein  C ad  H,ita  H ad  K.quod  d^monrtrsre  oportebat, 

F.  C.  COMME  NT^RiyS. 


Similiter  ijs,oui  difta  runt,oilendemus  D LE,&  GMNH  deinceps  proportioni  A 
jtselTe  in  proportrone.qux  eft  A ad  B iquonurr.etm^duosnmeros^  B mdtiphcas 


fidtD  L,mtvt  M ad B,itd  D nd  Lrurfus  quofi 
Efecit:vt^  id  erit L ad  E.fed t: 


^ixmBduosmmsrosM-  B multiplkms  ipfos  L if.  Tci^ni. 

- a. - cfi  T>  sd  E-Vt  igitur  M id  Byiu  sjl  & id 

i,&  L ad  E.amrefequltur  OLE  deinceps  proportionales  ejje  in  eademproportwne , m qua  efl 
M ad  B.&  quoniam  jl  duos  nwneros  D L multiplicans  fecit  ipfos  GM,erit  yt  D ad  L,hoc  efl  vt  ^ j. 

Mad  BdtaGadM.nsrfusmam  duonmeri  A B multiplicantes  L ipfos  M N fecerunt, vt  M 
ad  B,ita  erit  M ad  H.Treterca  cu  2 duos  numeros  L E multiphcMS  faciat  i>lH,erit  yt  L adE,yi 
delicet  yt  ad  B,iaN'ad  H.Sed  vt  .A  ad  B,ita  erat  (^Gad  M,& M ad  tf.vt  igitiff  C ad  M, 
ita  M ad  N adii,  ergo  C M NIL  deinceps  proportionales  funt  in  eade  proportione, m qua 
ifl-MaifB. 

■ Et  adhucE  XF,&-H  O ? K deinceps  effe  proportionaies  in  proportione  B ad  C]  B 
hoc  eodem, quo  fupra,modo  oflendmits. numerus  enhn  h duos  numeros  B C midtiplicans  fecit  ip- 
fos 'SX,&  numerus  C duos  numeros  BC  multiplicans  ipfos  XE  fecit,  ergo  vtBad  C,isa  efl&E  C 
adx,&  X ad  F.Trpterea  3 duosm&nrCes  EX  multiplicans  fkit  HO  : & duo  numeri  BC  multi 
pUcaiues  X fecerunt  ipfos  0 T.risrfus  C duos  numeros  XF  multiplicans  ipfos  T K fecit.quare  vt 
E ad  Xihocefl  vt  CddEAnUA  0;&  rurfus  yt  C ad  B,ha  0 ad  T.preto-ea  vt  X ad  F,  hoc  cfl  ' 
yt  B ad  Cfita  eflT  ad  K.vl  ig.tur  B ad  Cfita  Had0,&0  ad  "P,  &■  L>  ad  K.ex  qtCbns  conflat  E 

XF,&HOTKdein{epsproportionaleseflemeaproportme,:nq»acfl  Bad  C. 

THEOREMA  SII.  PROPOSITIO  XIIII. 


Si  numerus  duadratus  metiatur  quadratum  numerum , & latus 
latus  metietur^  & fi  latus  metiatur  4cuSj  6:  quadratus  quadratum 
metietur. 

^ Sint  quadrati  numeri  A B.qncrnm  latera  C D,& 

A ipfum  B metiatur.  Dico  & latus  C ipTiim  D metiri, 
aiumcrus  enim  C multiplicans  D ipfum  E faciat . ergo 
A E B deinceps  proportionales  iunr  in  proportione, 
qu^eftCadD.C^ioniamigitur  A E B deincepsfunt 
proportionales,  m.-titurq;  A ipfu  m B;&  A ipfum  E me 
tietur.atque  efl  vt  A ad  E.Ua  C ad  D.ergo  & C metitur 
ipfum  D.  fcd  C metiatur  ipOim  D . Dico  & A ipfum  B 
metiri. Ijrdem  enim  conii  riiftis  fi  militer  cftendemus  A 
E B deinceps  proportionales  effe  in  proportione  C ad 
D.&  quoniam  eft  /t  C ad  ):),:ta  A ad  E ■ n-erirur  autem 
CjpfurnD.SsAipfKmEimJtietur.StfiititA  EBdeitfcepsproportionglcs,  metitur 
igitur  & A ipfum  B,  fi  ;girur  numeru  ■ quadratus.  A reliqua,  quod  oportebat  de-  ^ 
monftrarc.  • . . . , 

F.  C.  C^o  M^M  'e  N T M R I F S. 

) ipfum  'Bjquorijmenm.AF.Bdebiceps proporf:on.iles.fu/it;me}i-, 
turjiAipfumE;  &FtpfitniBmetieuir  .hii.Tejtlpf’tmSmet:aturnecfffe  efl  e.v  diiodecmd’ 
fommwii  notione.  _ _ - 

THEOREMA  XHR  PROPOSITIO  XV.  ■ 

&^numerus  'i:iil>JSmetiatu?cubufnniimerum'j  & latus  latus  me^ 

Dd  1 tietur 


Ex  demor.- 
ftum  in  i 
huius.  . 


E V C LID.  ELEMENT. 

tictur : & filatus  metiatur  latus5&  cubus  cubum  metietur. 

Nnmeriisenim  cubus  A cubum  numerum 
B metiarur:&ipfius  quidem  A latnsfitC,ip- 
fius  vero  B JatusD-DicoC  ipfuraD  metiri,  nu 
merus  enim  C fe  ipfutn  multiplicans  fadat  E, 

& multiplicas  D faciat  F:  D verofeipfummul 
tiplicas  radat  C,&  vterque  ipforum  C D mul 
tiplicansF  vtrumqueHK  faciat. manifefium 
eft  E F G , 8.  AHKB  deinceps  proportionales 
cfle  in  proportione,  quf  efl  CadD . &quonia 
AHKB  deinceps  proportionales  funt,  meti- 
7.hoias.  turq;  A ipfum  B,-&  A ipfum  H metietur-eft  aut 
vt  A ad  H,  ita  C ad  D.  ergo  C ipsu  D medetur, 
fed  C metiaturD.Dico  & A ipfum  B metiri,  ijf- 
de  enim  coftrudis  fimiliter  oftedemus  AHKB 

deinceps  propordonales  elTe  in  proportione  C ad  D.&  quonia  C ipfum  D meutar,' 
cftq;  vt  C ad  D,ita  A ad  Hi8c  A metitur  ipfum  H.  quare  & ipfum  B metietur.qucii 
demonftrate  oportebat. 

F.  C.  C 0 M M E N r 1 V s. 

A Manifeftum eftEFG,&AHKB deinceps  proportionales  eife in  proportione, 
qus  efl:  C ad  D ] hocfmiliter  ytmi^  dmonjlrahimus. 

B Et  A metitur  ipfum  H.quare  &ipfum  B metietur]  qwmam  mm  adH,  'at 
H ad  ^ ipfum  Hi&H  metietur  ipfum  K.quare  & ipfum  K metietur.rmfus  ifu» 

r*  jn.not.  yf  ^ gji  ^ K ipfum  B metietur . ergo  & U ipfum  B metiatur  necefe^i 

THEOREMA  XIIII.  PROPOSITIO.  XVI. 


Si  numerus  quadratus  non  metiatur  quadratum  numerum.ne- 
que  latus  latus  metietur : & fi  latus  non  metiatur  latusjneque  qua 
dratus  quadratum  metietur. 

Sintquadrati  numeri  A B, quorum  latera  C D.&A 
nen  metiatur  ipfum  B.Dico  neque  C ipfum  D metiri,  fi 

enim  metitur  C ipfum  D,&  A ipfum  B metietur. no  me-  ^ 

titur  autem  A ipfum  B.non  igitur  C ipfum  D metietur.  ^ 

fedC  non  metiaturD.Dico  neque  A ipfum  B metiri.  Si  

enim  A metituripfum  B,&:C  ipriimD  metietur tatqui  c-.-j 
C no  metitur  Dmeque  igitur  A ipfum  B medetur.quod 
demonftrare  oportebat.  d...^ 

THEOREMA  XV.  PROPOSITIO  XVII. 


Sinumerus  cubus  nonmetiaturcu 

bum  numerum,  neque  latus  latus  me  a $ 

tietur . & fi  latus  non  metiatur  latus,  b 

neque  cubus  cubum  metietur.  c -a 

Numerus  enim  cubus  A cubum  numerum  B 
nonmcdaturi&ipfiusquide  A latus  fit  C , ip-  D--., 

fius  vero  B latus  D-  Dico  C ipfum  D no  metiri. 

fi  enio 
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ji enim  C metitur  iprum  D,&  A ipfum  B metietur . atqui  non  metitur  A ipfum  B. 
non  igitur  C ipfum  D raetietur.Sed  non  metiatur  C ipfum  D.Dico  neque  A ipiiira 
Bmcriri.fi  enim  A ip'um  B metitur,  & C metietur  ipfum  D.  non  metitur  autemC 
ipfiun  D.ueque  igitur  A ipfum  B metietur . quod  deraonftrare  oportebat. 

THEOREMA  XVI.  PROPOSITIO  XVIII. 

Inter  duos  firailes  planos  numeros  vnus  medius  proportiona- 
lis cadit:  & planus  ad  planum  duplam  proportionem  habet  eiuSj 
quam  latus  homologum  habet  ad  homologum  latus. 

Sint  duo  numeri  pJan:  inter  fefimiles  A B;&ipfius 
qu  dem  AlaterafintC D; ipfius vero  B lateraE  F.  & ^ ^ 

quoniam  fimiles  plani  fun  t,  qui  latera  habent  propor-  ^ 

tionaJiajeritutCadDjitaEadF.Dicointeripfos  AB  G 

vnnm  medium  proportionalem  cadere:  & A ad  B du-  ^ 

piam  proportionem  habere  cius, quam  latus  homolo- 
gum C habet  ad  homologum  latus  E,  vel  D ad  F.quo-  ^ 
niam  enim  eft  vt  C ad  D.ita  £ ad  F ; & permutando  ve  p . , 

C ad  E,ita  erit  D ad  F.&  quoniam  planus  numerus  eft 
A, cuius  latera  CD,  numerus  D ipfum  Cmultiplicans 

iecitA.Eademratione,&  E multiplicans  F ipfum  Bfe  f 

cit.numerusautemD  ipfum  E multipIicansfaciatC. 

& cum  D ipfum  quidem  C multiplicans  faciat  A;mut- 

tiplicans  vero  E faciat  G,erit  vt  C ad  E,ita  A ad  G.fed  vt  C adE,ita  D ad  F.& vt  igi  i j . sepfimi; 
tur  D adFjita  A ad  G.runus  quoniam  E ipfumD  multiplicans  iecitG,multipIicas  % 

veroF  ipfum  B fecit, vt  D ad  F^ia  erit  G ad  B.oftenfum  eft  aut  & vtD  ad  F,ita  efle 
A ad G.&vt igitur  A adG,itaG  adB.  ergo  AGB  deinceps.pioportionalesfunt; 
ac  propterea  inter  A B vnus  medius  proportionalis  cadit . Dico  & A ad  B duplam 
proportionem  habere  eius,  quam  laius  homologum  habet  ad  homologum  latus, 
/lOceftquamCadEjVelDadF.C^oniamenimAGB  deinceps  proportionales 
fune,  A ad  B duplam  proportionem  habebit  eius,  quam  habet  aa  G.  atque  eft  vt  A Di£K.j. 
ad  G,ita  C ad  E,&  D ad  F.ergo  & A ad  B duplam  proportionem  habet  eius,  quam 
G habet  ad  E,vel  D ad  F.  quod  oportebat  demoftrare. 

THEOREMA  XVII.  PROPOSITIO  XIX.  A 9 

N Ii 

Inter  duos  fimiiesfolidos  numeros  duo  ^ ,5 

medijpioportionales  cadunt; &folidus  ad  ^ ^ 

Iblidum  triplam  proportionem  habet  eius,  ^ ^ 

quam  latus  homologum  habet  ad  homolo-  ^ ^ 

gum  latus.  ^ 

Sint  duo  numeri  Iblidi  inter  fe  fimiles  A B,A:ipfius 
quidem  A latera  fintC  D E jipfiusueroB  lacera  FG 

H,&cquoniam  fimiles  iblidi  funt,qui  latera  habent  pro  c--  j *' 

portfonalia.erit  vt  C ad  D,itaF  ad  C.vt  autem  D ad  E, 
itaCadH.Dicointeripfos  A B duos  medios  propor  H...? 

tionalescadere.Sc  A adB  triplam  proportionem  habe  K....4 
re  eius,qaam  habet  C ad  F,S:  D ad  G,&  adhucD  ad  H. 

6umeruscnimCipfumDmultiplicanstadaiK,F  ue-  ” 

multiplicans Gipfum  L faciat  .& quoniam  CD  in  l ^ 

eadem  lunt  proportione,  inquaFG  i&ex  ipfisCD  ^ 


A 


B 


A 

£ 


A 


tr.djfS. 

(- 
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iiiK;  es ipffs  vsr&T  CfitL,  erunt KL  fimiles  piani 
-numeri.quare  inter  ipfosvnus  medius  proportiona- 
lis-cadit  .fic  is  numerus  M.ergo  M fit  ex  D Fj\'t  in  pr? 
cedenti  tiicoreinate  .eft  igitur vcK  adM,  ira.M adL. 

£.  quoniam  DipUiniC  multiplicans  fecit  K,muirinli- 
cans  vero  F fccit  M>«rk  vr  C ad  E , ita  K ad  M.fed  vt  K 
ad  M,ita  M ad  L . ergo  KM  L deinceps  proporriona- 
iPsfuncin-proportioneCadF  . &quoniavt  C adD, 
ita  F ad  0,  erit  permutando  vt  C ad  F,itaD  ad  G.rur 
fosqrtornamvt  D ad  E,  ita  G ad  H,&permutado  erit 
vtD  adG , itaEad  K.er-goK  M L deinceps  propor- 
tionales funt  in  proportione  C adF,  S.J)  adG  ,&E 
ad  H.vterque  autem  iprorum  E H irmltiplicsns  M fa 
ciat  vtrumq;  N X & quoniam  folidus  eft  A, latera  au- 
= tem  ipfiusC  D E,nunierusE  eum,qui  fitex  CD  mul 
tiplicans  fecit  Arqui  vero  fit  ex  CD  eft  K.  ergo  E mul 
tipfiWns  Kiprnm  A fecit . Eadem  ratione  & H multi- 
plicans L,qni  fic  exFC , feckipfum  B,  & quoniam  E 
ipfum  K multiplicans  fecit  A.fed  & multiplicans  M fe 
c t Nr  erit  vt  K ad  M,  ita  A ad  N.  vt  autem  K ad  M,  ita 
C adF.S:  D ad  C,&  adhuc  E adH.ergo  vt  C adF,  & 
DadG,&:EadH>,itaAadN.  mrrusquoniamvterqneiprorumE  H muIeipKcanf 
M fecit  verumque  NX, erit  vt  E ad  H,itaK  adX.fed  vtEadH,  ita  C adF,  & D ad 
G.eft  igitur  VtC  adF,S:D  ad  C,&EadH,ita  & A adN,&N  adX.rurfusquoniai» 
H mulriplicans  M fecit  ipfum  Xjfed  & multiplicans  L fecit  B : erit  vcM  ad  L , itaX 
ad  B.led  vtM  adL,itaCad  F,&D  adG,&Ead  H.&vr  igitur  C ad  F,&D  adG,&‘ 
E ad  H, ita  non  IblumXad  B,{ed  & A adN,  &.N  adX.ergo  AN  X B deinceps  pro^ 
portionales  funt  in  diftis  laterum  proportionibus.  Dico  & A ad  B triplam  propor- 
donem  habere  eias«ouain  habet  latus  homologum  ad  homologum  lacus,  hoc  eft' 
quam  haber  numerus  C a ^ F,v;l  D ad  C,&E  ad  H.Q^oniam  enim  quattuor  numc 
ri  proportionalesfunt  ANX  B, habebit  A adB  triplam  proportionem  eius,  quam 
habet  A ad  N.fed  vt  A ad  N,ita  oftenftjs  eft  & C ad  F,&  D ad  G,  & E ad  H . ergo  A 
ad.B  triplam  habet  proportionem  eius, quam  lacus  homologum  habet  ad  homolo- 
gum fatus , hoc  eft  qua  C habet  ad  F,&  D sd  G,&:E  ad  H.  quod  demonftrare  opor- 
tebat. 

F.  C.  c:  0 M M E K T ^ k I V '5.  - 

E‘quonk.mE  ip-fum  K multiplicans  fecit  A ] ^etmK,qu!fitexCDf&EfKidtipli 
cans  et{V’!,qr'i  fit  ex  C D xfm  fecit. 

Surfus  quoniam  H multi  plicans  M fecit  ipfum  X , fcd  & multiplicans  L fecit  B 1 
efi  enim  L, qui  fit  cx  FC,& H em,qui  fitexFG  multiplicans  ipfum  B fecit.  • 

THEOREMA  XVIIT.  PROPOSITIO.  XX. 

Si  inter  duos  nymerps  vnus'  medius  pro- 
-portionaliscadac  numeri  fimiles  plani  erut. 

Inter  duos  enim  numeros  A B vnits  medius  propor- 
tionalis cadat  C .Dico  numeros  A B fimiles  planos  efle. 

Sumantur  enim  minimi  numeriD  E, eandem , quam  ipfi 
A C B proportionem  habentium.  eftigiiurviD  adE, 
ita  A ad  C.vr  autem  A ad  C,ita  C ad  B.ergo  & vt  D ad  E 
jraCad  B . eoualiter  igitur  D ipfum  A metitur,  atque 
E ipfum  C.ergo  quoties  D. metitur  A,rocvnitaresfin:in 


/ ^ 
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Fjproptcreaoj  F multiplicans  D ipfum  A fecit;  multiplicans  veroE  fecit  C.  quare  9-e»rn.  net, 

A planus  numerus  eft, cuius  latera  D F.rurfiis  qm  D E minimi  numeri  funt,  cande 

qaiC  B proportione  habetiu;$qualiter  D ipfum  C metitur,&Eipfum  B.  quoties  u.5spdmi. 

autEipsu  B metitur,  tot  vnitates  fint  in  G.ergo  Eipsu  B metitur  per  cas,qHs  funt 

in  G vnitates.quarc  G ipfum  E multiplicas  fecit  Bddeoq;  B numerus  planus  eft,  cu  s-  «m.  no:; 

iuslateiaE  G.ergo  numeri  AB  funt  plani.Dico  &fimiles  efle.Q^ioniam  enim  uter 

qnc  ipforum  F G multiplicans  E vrrumque  C B fecit , ut  F ad  C , ita  erit  C ad  B.ut  ig.septimi, 

aut  C ad  B. ita  D ad  E.&  ut  igitur  D ad  E, ita  F ad  G . quare  A B fimiles  plani  funt,*  B 

cum  ipforum  latera  fint  proporcionalia.id  quod  demonfttare  oportebat. 

F.  C.  COMMEUf^RlFS. 

Sumanturenim  minimi  numeri  DEjCandem,quamipfiACB  proportionem  A 
bibentiam^exeOfquodddditmeJiadi^  feptimi. 

Q^are  A B fimiles  plani  funt , cum  ipforum  latera  fint  proportionalia ']  (juoniam  B 
rdmefivtDadEtitaF adC,mtpemutando  ytDadF,itaEadG.& fimtDFlateraipfm 
^y&EC  Utera  ipfm  B . cm  igim  pla3n  B Utera  habeant  proportionalia  , fimiltf  inter 
feerunl- 

THEO^REMA  XIX.  PROPOSITIO  XXI. 

Si  inter  duos  numeros  duo  medij  proportionales  cadant , nu- 
meri fimiles  folidi  erunt. 

Inter  duos  enim  numeros  A D duo  medij  pro 
TOrtionalcs  cadant  C D . Dico  ipfos  A B fimiles 
iblidos  effe . fumantur  enim  minimi  numeri  tres, 
eandem  quaA  C D B proportione  habcntiu.qui 
fint  EFG  .extremi  igitur  ipforum  E G primi  inter 
fe  runc.& quoniam  inter  £G  unus  medius  propor 
lionalis  cecidit  F, erunt  numeri  E G fimiles  piafti. 
fint  ipfius  quidem  E latera  H Kupfius  uero  G late 
raLM.manifeftum  eft  exantecedenreEF  G dein 
ceps  proportionales  effe  in  proportione  H ad  L, 

& in  proportione  K ad  M.  & quoniam  EFG  mini 
mi  funt,  eandem , quam  ACD  proportionem  ha- 
bendum , erit  ex  squali  ut  E ad  C,  ita  A ad  D : & 
funt  E Gprimijfed  primi  & minimi,  minimi  ue- 
ro eos, qui  eandem  habent  proportionem  squali- 
ter  metiuntur,  maior  maiorem,&  minor  minore, 
hoc  eft  antecedens  antecedentem , & confequens 
confequentem  . ergoEipfum  A aqualitermeri- 
tur,atque  C ipfum  D.quoties  autem  Emetitur  A, 
tot  unitates  fint  in  N.  ergo  N ipfum  £ multiplicas 
fede  A.fedE  fit  exHK:  acproptereaN  eum , qui 
fit  exH  K multiplicas  ipfum  A fccit.folidus  igitur 
eft  A,cuiuslateraHKN . Rurius quemiam  EFG 
minimi  funt,eandem  q^uam  ipfi  C D B propWtid 
nem  habendum , E iplum  C aqualiter  mctitur,ataue  G ipfum  B.&  quoties  G me- 
titur B,  tot  unitates  fiat  in  X-ergoGipliim  B metitur  per  eas, que  funt  in  X unita- 
tisjideoq;  X mulriplicans  G ipfum  B fecit.atGfitcxL  M.  ergo  X eum , qui  fit  exL 
MmuIciplicansfccrtBimuldpIicansvero  E ipfum Cfecinfolidus  igitur eftB  , & 
eius  latera  LMX.quare  A B folidi  funt.Dico  etiam  fimiles  ciTe-quoniam  enimNX  C 
iDolciplicantes  E ipibs  A C fecerum, ut  N ad  X,ita  erit  A ad  C,  hoc  eft  E ad  F.fed  vt 
EadF,itaHadL,&K  adM.&  vt  igitur  H ad  L,  ita  K ad  iM , N ad  X.  funt  autem  , 

HKN  * 


A 

l-holus; 

Ix  ante- 
eedenu, 

B 


V.fepcimi. 

2i.icp:imi. 


‘1 
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HKKIatcraipfius  A,&LM  XiateraipfiusB.  ergo  A B fimilejfblidi  eruBt<quo44e 
tnonftrare  oportebat. 


F.  C.  COMMENTaJi.iyS. 

A Sumantur  enim  minimi  numeri  tres candsm,qiiam  ACDB  proportionem ha«  | 
hcnx.\um']ln'iem3ntier  frmumduomimrahtumeri  Bullidem  quamde  propor  tionmhshS  ' 
tiisri}exijs,qHaenosad^^  fepthni  tradidimus ; deinde  ex  z.hitm  :niien.arttur  tres  niiiitmnmt  ■ 
riyqm  esruietnproportioim  habeant;  vel  ex  ^qfeptimi  fumantur  tres  numm  mnerieandemt 
quarn  ^CD  proporimm  habentium. 

^ Manifefium  eftexantecedenteEFCdeincepsproportionaleseircinproportio  ' 
neH  ad  L,8>:  in  proportione  K ad  M ] quoniam  enim  E G f miles  plani  lunt,.pfor!!inlater» 
eandem  habent  proportlonem.eji  igitur  vtH  ad  KjtaL  ad  M:  & permutandovt  HadLjtaK 
ad  M.& K multiplicara  L faciat  F. Itaque  quoniam  K ipfum  H multiplicans  fecit  E;  multiplicas 
17,  septimi.  yeroLipfutn  F feclt,vtH  adlfitaerlt  E adF.rurfus  quoniam  L Ipfum  Kmultiptlcans  fecitF, 
multiplicans  vero  M ipfum  G fecit, vt  K ad  Mfita  ejl  F ad  G.ofienfum  ejl  autem  ytHadL,ita 
cJfeKadM.ergo&vtEadF^taFaiGiacproptereaEF  Gdeinceps  prcporUQn.ihs  fietk 
pretertiene  H ad  L,&  in  proportione  KadM. 

C Quoniam  pnimNX  muitiplicantesE  ipfos  AC  fec?rnnr,utN  ad  X,  ita  erit  A ad 
Cj  eienimEipfifinCaequ:iliterm€titur,atqueGipfiinE,vtOjlenfumeft.quoties  autmCim 
iuur  B,tot  vnitates  fmt  in  X.ergo  X multiplicans  E ipfum  C fecit.  i 

THEOREMA  XX.  PROPOSITIO  XXII.  ‘ 1 


Si  tres  numeri  deinceps  proportionales  fuerint , primus  autco 
■ f.t  quadratus , &tertius  quadratus  erit. 

Sinttres  numeri  deinceps  proportionales  A BC;  fitq;  pri-  ■ ! 

nius  A quadratus.  Dico  & tertium  C quadratum  cfie  .Quonia  A — 4-  .ii  . 

eniminter  A C unus  medius  proportionalis  cadit  B,  erui  A C ^ ^ 1^ 

fimiles plani,  fed  A eft  quadratus,  ergo  & C quadratus  erit.  » 

quod  oportebat  demonltrare.  c p .r 

THEOREMA  XXL  PROPOSITIO.  XXIII. 

Si  quattuor  numeri  deinceps  proportionales  fuerint  jprifflu* 
autem  fit  cubus,  & quartus  cubus  erit. 

Sine  quattuor  numeri  deinceps  proportionales 
A B CD,  SiATit  cubus. Dico  & D cubum  effe.  4 . 

Quoniam  enim  inter  AD  duo  medij  proportio-  ' " ' . ■&- 

nales  cadunt  B C,  erunt  A D fimiles  foiidi.  eft  au-  ^ 

tem  A cubus,-  ergo  eiD  cubus  erit,  quod  demon  - j-ni 

ftrare  oportebat.  c 's 

THEOREMA  XXII.  PRO-  *'  < 

POSITIO  xxnn.  , 

Si  duo  uumeri  inter  fe  proportionem  habeant , quam  numerns 
quadratus  ad  quadratum  numerum , primus  autem  1«  quadratos; 

& fecundus  quadratus  erit. 

D,.oei,imnnmcri  AE  imer  f' proponionem  habeant, 
tHsC  adquadratum  nitineriim  D :Itrq;  A quadratus. DJCO&  9 


9 


L I fe  E R 'f  rri" 


ijnonfam  enim  CD  quadrati  rt]nt,ertitic  C D 
iimilespiaai;  jdeoq;  inreripibs  CD  vnusmc-  ^ 

diui  proportionalis  cadi:,  ett  autem  vt  Cad  ^ 

)j  \ Ita  A ad  fi . quare  etiam  inter  A B cadit 

»nus  medius  prcpcrticnajis.€llq;  A quadra»  ® * 

tus.  ergo  2l  B quaaratus  eiic.  c 


iT 


it.  batiis. 


theorema  XXIIt 
‘pROrOSITlO  XXV. 


fi. 


.J<' 


\ 


Si  dao  nuroeri  inter  fe  proportionem  habeant , quam  numerus 
cubus  ad  cubum  numerum  j primus  autem  Iit  cubus : & fecundus 
cubus  erit. 


Duo  enim-numeri  A.  B inter  fe  pro 
portionem  habeantj^uam  cubus  nu  ^ ^ 

merus  C ad  numeru  cubum  D;  fitq;  \ 

Acubus.  Dico &B  cubum eiie. Quo  * ■’* 

niam  enim  CO  cubi  funr,  erunt  CD  T •• 

fimiles  fblidi.  idcirccci  inter  ip^S  ^ ar 

duo  medi;  proportionaies  cadent  : ' 

quotautem  inter  CD  cadunt  medi;  ^ ' 

proportionales,  tot'dem  cadent  Si  , ■ 

intereos>qu^eandem.quam  ipfipro 

portionem  habent,  ergo  inter  A B ' ' 

duo  medi;  cadent  proportionales,  ca  fi  r-  ■ 

dant  EF.  qiioniafrtigitiirquaituor'  • ^ 

numeri  A EF  B deinceps  prepertio 

nalcs  funt,  eftqj  A cubus;  & B cubus  erit.qiiodoportcbat  demonffrare. 

THEOREMA  XXIIII.  PIIOFOSITIO  XXVI. 


Similes  plani  numeri  inter  fe  proportionem  habent,  quam  nu- 
merus  quadratus  ad  quadratum  numerum. 


S’nt  fimiles  plani 'numeri  A B.  Dico  A ad  B pro 
portionem  habere,  quam  numcfiisquadratus  ad  a....  ^ 
quadratum  numerum.Qwnianren  m AB  fimiles 

plani  funtjinrer eos \nus medius  cadirproportio-  ^ **  rthu?«i 

Italis.  cadat,fitd,- C : gcfumaniur minimi  numeri,  b 3.4  jj.repiimL 

eandem, quant  ABC  propbrSoric  habentiu  D E F. 

ergo  ipforum  extremi  D F quadrati  fiint.  & quo»  Co:i.».btj- 


niam  eftvtDad  F,  ita  A adB;  c:  funt  DF  quadra-  £.  1 
li:  habebit  A ad  B proportionem , quam  numerus 
quadratus  ad  quadratum  nunierum.qu&d  denioQ 
firare  oportebat. 


r.  C.  c 0 M M E N T a R I y S. 

Sed  & huius  conuer^ienverm  ej^ . qued  hoc  modo  demonjirshim^a. 

Plan;  numeri,  qui  proportionem  habent , quam  quadratus  numerns  ad  quadra- 
tum aumerunjjinter  le  fimiles  fiunt. 

fe  Sim  ' 


rthuitts 

^e.buios* 


19,  huius, 
jj.  feprimi. 


Corol.i. 

^uius. 


I9.huiiis. 
S.fluius. 
ti  huius. 


E. V-G  L'  I D.^  E L E M E N T. 

Sint  piam  numeris  B,  qmproport'.(nkmhabeant,i{uaqm 

dratus  numerus  C ad  quadriitum  msmeTvaa  D.  Dico  eos  inter  fe  * 

fimleseffe.QtM/iiamenmCDquadratlfmt,eruntfiml6S  pU 

m.  quare  inter  eos  cadit  vnus  medius  proportionalis;  atque  eji  

vt  C ad  D,  ita  jl  ad  B.  ergo  <2r  'mter  ip^os  <A  B rrms  medius  q . • 
proportionalis  cadis,  moneri  igitur  JlB  fmtilcs plani  ftint.quod 
demonfirare  oportebat.  »....♦ 

THEOREMA.  XXV.  PROPOSITIO.  XXVII. 

Similes  folidi  numeri  inter  fe  proportionem  habent,  quam  mi. 
merus  cubuS  ad  cubumnumerum. 

'Sinr  limiles  (blidi  numeri  A B.  Dico  A • 

ad  B proportionem  habere,  quam  nume  A «T 

rus  cubus  ad  cubum  numerum . Q^onia  ^ 
enim  A B fimiles  folidi  funt , inter  ipfos 

duo  medij  cadent  proportionales’,  cadat  ® ——————— —jrf' 

CDj  & fumantur  minimi  numeri,  qui  ea  a. 

dem,  quam  A CDB  proportionem  ha- 
beant, ipfis  multitudine  squales  EFCH.  ^ * 

ergo  eornm  extremi  EH  cubi  funtiatque  F 11 

cft  vtEadH,  ita  A ad  B.  habet  igitur  A ,g 

ad  B proportionem , quam  numerus  cu- 
bus ad  cubum  numerum . quoddemdn-  a-—— —.at 

ftrare  oportebat. 

F.  C.  COMMtNT^BirS.. 

Eidus  etiam  cmiuerfrm  rerimefi.quod  ita  demoriatur. 

Solidum  numeri , qui proportioneinhabent, quam  numcruscubus  adflunic- 
rura  cubum, inter  fe  fimiles  funt.  • 

Sint  folidi  maneri  .A  B proportionem  habentes, quam 

numerus cubus.CadnifimiumcubumP  .Dko.eos  inter  ^ 

fe  fimiles  ejfe.^omefim  C D cubi  funt,erit  fimiles  fo  . g ' 

lidi;  tcproptereaintereoscadutdmmedqproponiom  - - 

les.eji  autem  vt  C ad  D,  ita  jl  ad  B.  quare  etiam  inter  c & 

ipfos  .AB  duomedij proportionales.cadent.fmiles igi- 
tur l olidi  Jum  numeri  .A  B.quod  demonfirare  oportebat  ® 


0 C T .A  y.  1 LISKI  FIEIS. 
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E V C L I D r s 

ELEMENTORVM 

liber  nonvs. 

CVM  SCHOLIIS  ANTI  q_V  I S 

ET  COMMENTARIIS. 

Vedevki  Commandini  VrbinAtij. 


I DVO  fimiles  plani  numeri  iefe  mul- 
tiplicantes aliquem  fecerint  3 fadus  qua 
dratus  erit. 

Sint  duo  fimiles  plani  numeri  A B , & A ipfum  B 
multiplicans  faciat  C.  Dico  C quadratum  cfTe.  nu- 
merus enim  A fe  loriim  multiplicans  faciat  D.  ergo 
D quadratus  eft . Quoniam  igitur  A fe  ipTum  mtUtt 
plicans.-. iecit  D,  multiplicans  vero  B iplum  C fecit; 
vt  A ad  B,  ita  erit  D ad  C.  Et  quoniam  AB  fimiles  r7-f’epurai. 
plani funt, inter  ipfos  vnus medius  proportionalis  **• 


cadet./iatiteminter  duos  numeros  nu- 
meri deinceps  proportionales.cecide  - 
rinc, quot  inter  ipfos  cadun  t,  totidem  ca- 
dcnt&intereos,  qui  eandem  habent  pro 
portionem,  quare  & inter  D C vnus  me- 
dius proportionalis  cadit. -atque  eftD 
quadratus . ergo  & C quadratus  erit, 
quod  oportebat  demonftrarc. 


THEOREMA  II. 
PROPOSITIO  II. 


Si  duo  numeri  fe  multiplicantes 
quadratum  numerum  efficiantjfi-  a-..j 

niiles  plani  erant.  ^ 

• Duo  enim  numeri  A B ft  Ic  multiplicantes 

quadratum  numerum  C efficiant.  Dico  AB  ® 

fimiles  planos  efle.numerus  enim  A fe  ipfum  ^ 

multiplicans  faciat  D - ergo  D quadratus  eft.  

Quoniam  igitur  A fe  ipfum  multiplicans  fe-  . — .ts 

at  D , multiplicans  vero  Bipfutn  Cfecir;vt  f7-r«i)tiin} 

A ad  B.itacricD  ad  C.&  quoniam  D quadra 

tus  eftjfed&QenuDC  fimiles  plani.quarc  'i  .giOaia. 


te  * 


inter 


o:_ 


EVCLID.  ELEMENT, 

s,6ftau!.  intet^ipJbs  thus  medius  proportionalis  cadit,  atque  eft  vt  D ad  C;ita  A ad  B.  er^ 

& inter  A B cadet  vnus  medius  proportionalis . fi  autem  inter  duos  numeros  vnus 
te.  odaui.  medius  proportionalis  cadat.crutic  fimiies  plani.ergo  A B fimiles  plani  funt.qttod 
oportebat  demonftrare. 

theorema  III.  PROPOSITIO  III. 

Si  cubus' rtuaienis  fe  ipfum  multiplicans  faciat  aliquem,  fafta! 
cubus  erit..  ■ t t ■;  t 

Cubus  enim  numerus  A feip- 
fum  multiplicans  faciat  B . Dico  B. 
cubum  effe  .fumatur  enim  ipfius  A 
latus  C,&:  C fe  ipfum  multiplicans 
faciat  D . manifeftu  eft  C multipli 
cantem  D facere  ipfum  A . & quo- 
niam Cfe  ipfummulfiplicanstecic 
i'e.eem.not.  D, metitur  C ipfum  D per  vnita- 
6.  <om.  not.  xH , qua  ih  ipfo  fant . fed  & vnitas 
metitur  C per  eas , quf  in  ipfo  fune 
Conua.  ic.  Vfiitates . eft  igitur  Vt  vnitas  adC, 
iffi.  itaC  adD.rurfus  quoniam  C mul- 
tiplicans D ipfujn  A fecitjmctiturD  ipfum  A per  unitates,  qus  funt  in  C.  metitor 
aufdm  & vnitas  ipriimC  per  vnitates,qucE  in  ipfo  funt. ergo  vt  unitas  ad  Cjita  Dsd 
A.fed  vt  vnitas  ad  C, ita  CadD.vt  igitur  vnitas  adC  ,itaCadDj&D  ad  Andeoq; 

, Inter  vnitatem,&  numerum  A duo  medij  deinceps  proportionales  cadunt  CD.  rur 
fuB  quonia  A fe  ipftini  multiplicans  fecit  B & A ipfum  B metitur  per  vnitaces,  qns 
in  ipfo  fiirit.ffleiitur  autem  & vnitas  ipfum  A per  vnitates,  qu«e  funt  in  ipfo.eft  igi- 
tur vt  vnitas  ad  A,ita  A ad  B.fed  inter  vnitatem,&  A cadunt  duo  medi)  proportio 
s.eftaai.  fiaTfes.ergo  S inter  A & B duo  medij  proportionales  cadent,  quod  fi  inter  dnos  nu 
jj.  oebui . meros  cadant  duo  medij  proportionalesjprimus  autem  fit  cubus, & quartus  cubus 
erit,  atque  eft  A cubus, ergo  & B cubus  eat.quoddemonftrare  oportebat. 

THEOREMA  IIII.  PROPOSITIO.  IIII. 


K....4 

A % 

ir 

’ 

I 


Si  numerus  cubus  cubum  numerum  multiplicas  faciat  alicpie» 
- '■  fadiis  cubus  erit. 

Cubus  enim  numerus  A cubum  nume- 
rum B multiplicans  ipfum  C faciat  .Dico  a e 

C cubum  elTe . numerus  enim  A fe  ipfum 
Exame-  multiplicans  fadatD.ergoD  cubus  eft.  & 

tedsntt.  ouoniam  A fe  ipfum  muTtiplicans  fecit  D;  

J7.fej>am!.  multiplicans  vcto  B ipfum  C fecit  ,vt  A ad 
BjitaeritD ad C.& ouoniam  A B cubi 

funtjeruntfimilesfolitiij  acproptereain-  ♦ 

l.cuSaui.  _ ter  ipfos  cadent  duo  medij  proportionales,  qua  rc  & inter  D C €n<Wnedij  propor 
« • tionaies  cadent.eftq;D  cubus.ergo &C  cubnscrit.  ’ \ 

THEOREMA.  V.  PROPOSITIO  V. 

Si  cubus  numerus  numerum  aliquem  multiplicans  feciat  cu- 
bumj& multiplicatus  cubus  erit. 

Cubsj 


111 


liber  is. 


Cobasenim  Anomeru  aiiquem  Bmul 
cpUcias  faciat  cubum  C . Dico  B cubum 
tric.DBnienJS  enim  A fe  ipfom  multiplicas 
^at  D . ergo  D cubus  eft  • 8c  quoniam  A 
^ipfuin  quidem  multiplicans fecltDjmul 
iip]iansvTroBiprumCfecit,\'t  A adB, 
itaerttD  ad  C.  & quoniam  D C cubi  funt, 
fitniles  funt  folidi,  ac  propterea  inter  ipfos 


17.  ftptiffli. 


odnntduo  medij  proportionales ; atque  eft  vc  D ad  C , ita  A ad  B.ergo  & inter  A s.eclaw. 

B duo  inedij  proportionales  cadent  eftqj  Acubus  . Ergo  & B -cabus  erit,  quod  ij.oclaui; 
eportebat  demonftrave. 

F.  C.  COMMFNT^Firs. 

Ix  duobus  precedentibus  (jr  illx  fe^fumtur. 

Si  cubus  numerus  numerum  non  cubum  muhiplicans  faciat  aliquem , faftns  no 
erit  cubus. 

Si  emmfaSits  fit  ciAus,<^  rmdiiphcatHS  ciSus  eritytx Mtcederae.quodnonfmtiff. 

Si  cubus  numerus  numerum  aliquem  raultiplicaJB&oiac  numerum  non  cabnna 
& multiplicatus  non  erit  cubus. 

Siovmmdtiplicatus  fuerit  cubus, <Sr  fc^ttseuhus  erit-,<x^.hieus.c[Hi^'n<mpomtHr. 

THEOREMA  VI.  BROPOSITIO  VI. 

Si  numerus  fe  ipfum  mulriplicans  cubum  faciat  5 & ipfe  cubus 
erit. 

Numerus  enim  A fe  ipfum  mnltiplicas 

cubum  B faciat.  Dico  & A cubtifti  effe.nu  A 8 

merus  enim  A multiplicans  B faciatC. 

CjwniamigituT  A fe  ipfum  multiplicans  

fecit  B . mn!tiplicaiis\'eroB  ipfum  C fe-  'Djtii.if. 

citjCritCcubus.&qubniam  Afe  ipfum  ^ 
quidem  mukiplicansfecrt  B nmldpiicas 

uero  B fecit  C,vt  A adB,hactitB  atiC.qXidd'CH'm  BC  cnbinnt,nmiIcsrolidierfit:  t?  .septimi, 
ideoq;  inter  ipfos  cadent  duo  medqproportkmales.  &eftatB  adCjita  A ad  B.  ij.oaaui; 
quare  & int.r  A B duo  medijpToporttonalCS  cadahta.tque  eft  B cubus,  ergo  & A ij.otaaui. 
cubus.crgo  & Acubuserit.quodoportebatdemonftrare. 

THEOREMA  VH.  PROPOSITIO.  VII. 

Si  compofitus  ntimetuS  numerum  aliquem  mukiplicaSjquern.. 

I piam  faciat, fadus  folidus  erit. 


N 


Copofitus  enim  numerus  A numerum  aliquem  » 6 

B multiplicans  ipfum  C faciat.  Dico  C foltdu  elTe. 

Qjjonii  enim  A jopofitus  eft,  eu  numerus  aliquis  

metietur . metiatur  D.  Jiquories  D ipfum  A me-  ^ 

titur,tot  unitates  fint  in  E . ergo  E multiplicans  D 
fecit  A. S:  quoniam  A ipfum  B multiplicans  fecc  ^ ■ ■ y 
C jeftq;  A , quificexDE:namerus,qui  fit  exDE,  ^ ^ 
ipfum  B multiplicans  fecit  C.  ergo  B multiplicans 
'um , qui  fit  ex  D E,ipfum  C fecit.ac  proptercaC 
folidus  eft, cuius  latera  DE.  quod  oportebat  demcnftrare. 


E V C L I D.  E L'  E M E N T. 

THEOREMA  VIII.  PROPOSITIO  VIII. 

Si  ab  vnitate  quotcumque  numeri  deinceps  proportionales 
- fuerint,  tertius  quidem  ab  vnitate  quadratus  ellj  & vnura  inter, 

• mittentes  omnesrquartus  aut  eft  cubuSj&  duos  intermitteres  om 

• nes: feptimusTero cubus limulj& quadratus, & quinqueinter. 
, mittentes  omnes. 

Sint  ab.vnitate.  «quoccuraque  numeri  deinceps 
proportionales  ABC  D E F . Dico  tertium  quiac  73» 

ab  vnitate  B quadratum  efie  , & vnum  intermicten- 
tesomnss  : quartum  autem  C cubum  , & duosin- 
temictentes  omnesjfeDtimum  vero  F cubum  finiul, 

&;  quadratum  , & quinque  intermittentes  omnes. 

KfSn.ie.  Quoniam  enim  vt  vnitas  ad  A, ita  A ad  B,  vnitas  ?- 
i.com.  not.  qualiter  metitur  numerum  A,atque  A ipfura  B.fed 
vnitas  metitur  A pervnicatcs,  quz  in  iplbfunc.Er- 
go  & A ipfuniB  per  vnitateSjquf  funt  in  A metitur.  si 

quare  A fe  ipfuni  multiplicans  iecit  B . quadratus  i 1 ; 

igitureftB.&quoniamBCD deinceps  proportio  if  ! ^ 

li-oSaul.  nales  funt;eftq;B  quadratus  j &:D  quadratus  erit.  ! • ! i 

Eadem  ratione  erit  & F quadratus,  fimiliter  de-  j j i 

monitrabimus  & vnum  intermittentes  omnes  qua  ;?  1 ' ' 1 

dratosefle.Dico&quaitura  ab  vnitate  videlicet  C ' ! ii 

cfle  cubum  , & duos  intermittentes  omnes . Q^o  ^ j j i . 

. niam  enim  eft  vt  vnitas  ad  A , ita  B ad  C ; vni  1 - 1 ' ! 1 

le.diflm;  tasnumerumA  ffquaIitermetitnr,atqueBipfum  ‘ a b c d E r 

tf.cnm.not.  C.fed  vnitas numcrum  A metitur  per  vnitateSjquf 

y.cem.nof.  in  A funt.Ergo  S;B  metitur  C per  vnirates  ,quf  funtin  A;&'  ob  id  A muitiplicaas 
B ipfura  C fecit. Quoniam  igitur  A fe  ipftira  multiplicans  feeit  B;  multipbcansvf- 
ro  B fecit  C;  erit  C cubus.qudd  cum  C D E F deinceps  proportionales  fint;  litq;  C 
ij.odaui.  cubusi  Sc  F cubus  erit.oftesu  aut  eft  & quadratu  e{re.leptimus  igitur  ab  vnitateF.fe 
cubus  eftjScquadratus.Similiter  quoque  demonftrabimus  quinque  mtermiteenta 
omnes  & cubos, St  quadratos  efle.quod  demonftrare  oportebat. 

THEOREMA  IX.  PROPOSITIO  IX. 


Si  ab  vnitate  quotcumque  numeri  deinceps  proportionales 
fuerint,  qui  ueropoft  vnitatem  fit  quadratus 3 & reliqui  omnes 
quadrati  erunt. Ac  li  qui  poft  vnitatem  fit  cubus, & reliqui  omnes 
cubi  erunt. 

r afg»»* 

Smt  ab  vnitate 


numeri  quotcum- 
que deincepspro- 
portionales  ABC 
DEF,  & qui  poft 
vnitatem  A fit  qua 
dratus.  Dico  & re- 


liquos omnes  qua- 
dratos effe : terciu 
quidem  ab  vnitate 
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B cfl:  quadratum, & vnum  intermittentes  omnes,demonftratum  iam  eft.fed  & reli 
quadrati  erunt.  Quoniam  enim  A B C deinceps  ^unt  proportionales; 
rilc;  A quadratus : & C quadratus  erit . rurfus  quoniam  B C D deinceps  propor-  A 
aonales  funt;  eft  autem  B quadratus  : AD  quadratus  erit.fimiiiter  oftcndemusA 
'reliquos  omnes  quadratos  effe.fit  autem  A cubus.Dico  & reliquos  cubos  eiTe.quar 
tum  quidem  ab  vnitate  C efle  cubum , & duos  intermittentes  omnes,  iam  demon- 
ftratuin  eft.fcd  & reliqui  omnes  cubi  erunt . Qgpniam  enim  eft  vt  viiitas  ad  A , ita 
A ad  B,vnitas  numerum  A equaliter  metitur, atque  A ipfura  B . ied  vnitas  metitur 
numerum  A per  vnitates,qux  funt  in  ipib.  quare  & A numerum  B metitur  per  vni 
tates,qu2  in  ipfo  funt.ergo  A feipfum  multiplicans  fecit  B, atque  eft  A cubus.ft  au 
tem  cubus  numerus  feipfum  multiplicans  fecerit  aliquem, faftus  cubus  erit . Ergo  ^ hnius. 
B eft  ciibus.&  quoniam  quattuor  numen  A B CD  deinceps  proportionales  funt, 
eftq';  A ciibus;&  D cubus  erit.  Eadem  ratione  &E  eft  cubus,  A fimiliter  reliqui  om  g 
nes  cubi  fuiu.quod  demonftrare  oportebat. 

F.  C.  COMMEI^T^KIVS. 


Rurftis quoniam  BCDdeIncepsproporrionales  funt, eft  autem  B quadratus;  et  A 
D q uadratiis  erit]  yideHturhec fuperjiacaneaeJJe , amfuperius  dmonflratmi  fit  tertium  dt 
ynitsteijiadfatimefe,  &ynum  intermittentes  omnes.  . 

Eidem  rmoTitS^Bedcqbus 'i  quattuor  enim  numeri  BCDE  deinceps  proportionales  A 
fmti  atque  eji  B cubus,  ergo  <$•  E cdmsjit  necejfe  eji. 

THEOREMA  X.  PROPOSITIO.  X. 


Si  ab  vnitate  quotcuquc: numeri  deinceps  proportionales  fue- 
rint , qui  ueropoft  unitatem  non  fit  q^uadratus ; neque  alius  vllus 
quadratus  erit,  pr^ter  tertium  ab  vnitate, & unum  intermittentes 
omnes.  At  fi  qui  poft  vilitatem  non  fit  cubus;  neque  alius  vllus  cii 
bus  eritjpr^ter  quartum  ab  vnitate, .&  duos  intermittentes  oes. 

S’nt  ab  vnjrate 'deinceps  proportionales  numeri 
A B C D E F,  & qu!  poft  vnitatem  A non  ftt  quadra 
tus.  Dico  neque  alium  vlhim  quadratum  effe,prgter 
tertium  ab  vnitate,  & vnum  intermittentes  omnes, 
fi  enim  fieri  poteft,  fit  C quadratus, -eft  autem  A qua 
dratusB.  ergo  BC  interfe  proportionem  habent, . 
quam  numerus  quadratus  ad  quadratum  numeru; 
atque  eft  vt  B ad  C,  ita  A ad  B.  habent  igitur  A B in 
ter  fe  proportionem  eam, quam  numerus  quadratus 
ad  quadratum  numerum:  ideoq;  AB  fimiles  plani 
funt.Aeft  B quadratus,  ergo  A A quadratuseft. 
quod  non  ponitur,  non  igitur  C quadratus  erit,  li- 
militeroftcndemus  neque  alium  «Ilum  quadratum 
efl'e,prfter  tertium  ab  vnitate,  A vnum  intermitren- 
tesomnes.  fed  non  fit  A cubus.  Dico  nequealium, 
vllum  cubum  elTe,  prfterquartuab  vnitate,  A4uos,  i 
iatermittentesorones.  fi  enimfieri  poteft,  fitD  cu-  ‘A-icbE-r- 
bus.eftautera  A cubus  C;  quartus  enim  eftabvnita  I-,  ■ .1 

te.  A vt  C ad  D,  ita  eft  B ad  C.ergo  A B ad  C propftttionem  habet, quam  cubus  ad 
cubum; ac proptereaBG  fimiles  folidi  funttatq.ueeftGcubiis’.ergoABcubiis 
erit.  A quoniam  eft  vt  unitas  ad  numerum  A,  ita  A ad  B;  unitas  autetp  numerum 
A metitur  per  umtates,qu£  funt  in  ipfo : A A n>cti.etur  B per  vmtates , qu^  in  ipfo 
■"  ' '■  funt. 


A 


iT.oeiiuL 

B 
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'fimi  ouarc  A Tc  multiplicans  cubum  B fecit,  fi  aute  numerus  fc  ipfum  mul* 
* huio,.  .tinlicJis  cubum  faciat,  &ipfe  cubus  erit,  cubus  igitur  eft  A.  quod  nou  ponitur. « 
- co  neous  «ibus,  fimiliter  demonftrabntius  neque  alium  vllu  cubu  elle,pra 
terquartii  ab  vnicave,  &d;ios  intermittentes omnes.,quod  demoftrare oportebat, 

r.  c.  COMMtNTWR-iys. 

A Ideoq;  A B fimilcs  plani  funt.&  eft  B quadratus;  ergo  & A quadratus  erit  5 51«, 
i nrm  viha  ^ S fimles  alawfmh  wKer  eos  unus  medius  proportionalis  cadit,  funt  igitur  tres 

..  -nKi  dtirnef:  fTofmimdeneHipnmm  qmdMtiu.  crgp&  mm  qmiram  mt. 

B Ac  nropterea  B C fimiles  iolidi  funt;  atque  eft  C cubus;ergo  & B cubus  cnt]^«o 
odbui  nhtn  MmHesfolidifu>it,inter  eos  cadent  duo  medij  proportionales;  & quattuor  nmeri  deht 
• lepsproportiomkstma.iliiod  cum  primus  fit  cubusy& quartus  cubus  fit  necejfeejl. 

theorema  XI.  PROPOSITIO,  xr. 

Si  ab  vnitate  qiiotcuque  numeri  deinceps  proportionales  fuc- 
rint  5 minor  m^orem  metitur  per  aliquem  eorum , qui  funt  inno* 
meris  proportionalibus. 

^ Sint  ab  vnitate  Aqiiotcuraque  numeri'  deinceps  pro- 

nordonalcsBCDE.DicohorumBCDEminorcmmx  * 

merum  B maiorem  E metiri  per  aliquemjpforum  C p. 

C^i  euim  eft  vt  A vnitas  ad  B,  ital>  ad  E;  A vnitas  nume_ 

KjKiini.  ru  jj  aqualiter  mctitur,acque  D ipfum  E.quare  permuta 

^ tlo  A vnitas  humerumarqiuliterD metitur, atque  Bip- 

-fuinE.  fcdAviiitas  mctimrD  pereasjquffimtiniplo 
D vnirates.  ergo  &B  meciturE  per  vnitates,  qu*  funt  in 
P;  minor  i gitnr  B m.aiorein  E metitur  per 'aliquem  coru, 
qui  fuiit  in  numeris  proportionalibus  • quod  dcraonftra* 
re  oportebat . 


theorema  XII. 
Si  ab  vnitate  quotlibet  nu 
meri  deinceps  proportiona- 
les fuerint,  quicumque  pirimo 
rum  numerorum  metiuntur  ul 
timum,  ijde&  eum, qui  unita 
ti  proximus  eft, metientur- 
Sint  ab  vnitate  quotiibet  minieti 
--  deinceps  proportionales  ADCD. 
Pico  quicumqiie  primorum  nume- 
rorum metiuntur  P , cordem  & ipsu 
A metiri,  metiatur  enim  aliquis  pri- 
musnumeriisEipfumD.  DicoEip- 
fum  quoque  A metiri.  Non  enim  me 
tiaturE  ipfum  A,  atq;  E eft  primus, 
ft.reptfmf.  omnis  aute  m primus  numerus  ad  o- 
mfiem  numerum,  queiri  no  metitur, 
£0«  noc  primus  eft.-crgoE  A'  numeri  inter _fc 
^ ' iirimifi]iit.'etquomamEmetiturip 

^ liiinD,  metiatur  per  vnitates-,  qug 


PROPOSITIO  XII. 


ABC  T)  T M 


fun< 


J 


7» 
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F trco  E raultiplians  F ipsu  D fecit.  Rerfus  quoniam  A metitur  ipfum  D 
ler  ea”,  qu?rSnt  in  C vnitates,  A multiplicans  C ipfum  D fect.Sed  &E  mulapll  A . 

F fecit  D.qui  igitur  fit  ex  A Cei,  qui  fitexEFeftiqualis.ergovt  a , a 
F adr  funtcii  AE  primi:ptiniiaut.8i  minimiiin.nlrai  vero  eos, qui  eande  habcrpro 

Lrtionem,  iqualiter  nietiunlnr , antecedens  antecedentem,  & confequens  confc- 
Juentem.raetitur  igitur  E iprum  C.raetiatur  per  G . ergo  E ipfum  G multiplicans 
fecit  C.fcd  ex  antecedente  H A multiplicans  B ipl  uin  C fecit  . qui  igitur  fit  “ A B E 
;„nalis  eft  ei.Qiii  exE  G.ergo  vt  A adE.itaC  ad  B.  & finit  A E pnml-fed  primi,&  „ ...pnm. 

mfiiiniiiminimi  vero  eos.qui  eandem  habent  proportioncm,iequaliter  metmntur,  N ^ 

antec-dcnsantccedcntem,6cconreqiieiiscoiirequentem.quare&EmftimBmeti- 

mrnretiaturperH.muItiplicallsigiturEipfumHf^itB.  fed  at  A fe  ipfi.m  mu  ti 

nlicans  fecit  B.crgoqni  fitexHE  eft  aqualis  ci,qui  fit  abipfo  A . eftigiturvt  E ad  ...«pn». 

A ita  A ad  H.fiuin!;  A E prinii:fcdprimi,8e  rainiini;  mininii  vero  aqualitcr  nietm 

tureos  qiiicaiidcmfqnamipri  proportionem  habent,  maior  maiorem,  & minor 
minoreni,hoc  eft  antecedens  antecedentem,  & confequens  confeqiientcm.ergo  E 

metitur  ipfum  A.  fed  & non  metitur,  qnod  fieri  non  pqteft.non  igitui  A E fiin  m- 
terfe  primi.ergo  compofiti  erunt.compofitos  vero  primus  aliquis  numerus  meti 
tur  onare  ipfos  A E metietur  aliquis  numerus  primus.  & quoniam  E primns  poni- 

SriVim"™ "O"  "'"‘'“P  T' ‘1’*'“"  • b” Tn 

infos  A Eddeoq;  E ipfum  A metitur,  metitur  .autem  & ipfura  D.crgo  E ipios  A O 
metietur  . fimiliter  dcmonftr  abimus  quiciiraque  primorum  numerorum  memm- 
inr  ipfum  D,  cofdcm  Ikipfiini  A metiri,  quod  demonftrare  oportebat. 

F.  C.  COMMF-NTURIVS. 

Rurfiisquoniam  AftiitituripfumDpereas.quafuntmCvmtates  j/iccoiimi»  A , 

"Tdt'lnretnrac^multiplicansB  ipfnmC  fecitH« 

*«fe  dmonjlmum  efl,^  metitur  ipftimC  per  E\& ^ multiplicam  B fecit  C. 

THEOREMA  XIII.  PROPOSITIO.  XIII. 

Si  ab  vnitate  quotcumque  numeri  deinceps  proportionales 
fuerint  ; qui  vero  poft  vnitatem  primus  iit; maximum  nullus 

alius  metietur  pretereoSsquifuiit  innumeris  proportionalibus. 

Sint  qiiotcuquc  numeri  ab  vnitate  deinceps  pro- 
portionales A B C D,&  qui  poft  vnitatem, videlicet  A, 

A fit  primus . Dico  maximum  D nullum  alium  lui- 
menim  metirijpratcripfos  ABC.fi  enim  fieri  po- 
teft,metiatnrEiprumD,  & non  fitEidem,quiali-  ^ 

ruisipforumABCimanifeftumeftEpnmumnon  T 

effe.  Si  enim  primus  fit,  8d  metiatur  D , ipfum  quo-  «tdtnie. 

oucA  metietur  primum  cxiftencem , cum  i^nfit  ^ 

idem, qui  A. quod  fieri  non  poteft.  non  igitur  E pn-  ; | 

mus  eft.ergocompofitiis.’ omnem  autem  compoh-  y ; y.iif*. 

tum  numerum  primus  aliquis  numerus  nietitur.J7i  1 :;11_ 

co  nullum  alium  primum  metiri  ipfumE  praiter-  abcdeHot 

quaniA.fi  enim  alius  metiturE,&EmemurJ:),&  11  q,,;  ix.«,m,n«. 

le  iorum  D mecietur.quave  Scmfuin  A primum  cxiftcntcm,  cum  non  fitidem  , qm 
A.qnod  fieri  non  pot^ft.ergo  A ipfum  E metmir.& 

tHriuriimperF.nUcritFidcm,quialiqtusipforumABC.fiemmclt  idern,ine  ^ 

SlIJuiSpctEi&vnusiiiforuABCipfiim  » per  E metietur,  fe^d^viitlslpro  ^ 
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rom A BCmetiturD  per  alicjuem  ipforu  AB  C. 
quare  & E idem  ent,qui  vnus  ipforu  ABC.  quod 
non  ponitur . non  igitur  F eft  idem,  qui  vnus  ipfo- 
rum  A BC.fimiUrer  oftendemus  A metiri  ipfum 
F,rurfnsoflendentes  non  efle  F primum  numeru.li 
2xanK-  enim  eft  primus,  Scmetiuir  ipiiim  D , ipfum  quo- 
que  A metietur,  primum  exiftentem , cum  non  fit 
idem, qui  A.quod  fieri  non  poteft.  non  igitur  F pri  ^ 
nuis  eft.ergoc6politus,&  eum  aliquis  primus  me*  ; . 

tiecur.  Dico  nullum  alium  metiri  ipfum  F prater-  y : 
quam  A.fienimaliusmetiturF,  ^«iFmetiturD,- & • ; : j 

ille  ipfum  D metietur . quare &ipfum  A,  primum  ' a b c b e h & ' 
cxiftentem,cum  non  fit  idem,qui  A.quod  fieri  non 

poteft.ergo  A ipfum  F metitur  .Et  quoniamE  metiturD  perF,&E  muItipliaBsP 
jpfum  D fedt.Sed  & A multiplicans  C fecit  D.  qui  igitur  fit  ex  A C eft  aqualis  ei, 
ij . fcpiimi . qui  ex  EF.ergo  vt’ A ad  E,ita  eft  F ad  C.fed  A metitur  E.quare  & F ipfum  C metit. 

tur.metiatur  per  C.fimiliter  demonftrabimus  G non  cfle  eundem , qui  vnusipfo. 
rum  A B , & A ipfum  Cmetiri.&  quoniam  F ipfum  C metitur  per  G , multipCcas 
F ipfum  Gfecit  C.fed  & A multiplicansB  ipfum  C fecit,  ergoquifitex  ABei,qQi 
cx  F G eft  fqualis.vt  igitur  A adF,ita  eft  G ad  B. metitur  autem  A ipfum  F.  ergo& 
G ipfum  B metietur,  raetiaturper  H.fimiliter  demonftrabimusH  non  elfe  eunde, 
qui  A.&  quoniam  G ipfum  B per  H metitur,  G multiplicans  H ipfum  B fecit. fed 
& A feipfiim  multiplicans  fecit  B. qui  igitur  fit  ex  HG  eft  aqualis  quadrato, qni et 
10,  feptimi . A. ergo  Ut  H ad  A, na  A ad  G. metitur  aute  A ipfum  G.  quare  & H ipfum  A metie- 
tur,primam  exiftentem,curn  non  fit  idem, qui  A.quod  eft  abfurdum.nonigiturali 
quisaiius  metietur  ipfum  D maximum,  prater  ipfos  ABC.  quod  demonftrao- 
dum  fuerat. 

THEOREMA. ‘Xini.  PROPOSITIO  XIIII. 


Si  minimum  numerum  primi  numeri  metiantur, nullus  alius  nu 
merus  metietur  ipfumjpr^cter  eos, qui  a principio  metiebantur. 

Minimum  enim  numerum  A primi  numeri  BC 
D metiantur  . Dico  nullum  alium  primum  numeru 
metiri  ipfum  A>pr2ter  ipfos  B C D.fi  enim  fieri  po- 
teft, inetiaturEipfmn  A{  SinonfitEidem  ,qui  ali- 
quis ipforum  B C D.  &quonia  E metitur  A , ipfum 
per  F metiatur . ergo  E multiplicans  F ipfum  A fe- 
cit.Et  metiuntur  A primi  numeri  BCD.fi  autem 
duo  numeri  fe  fe  multiplicantes  aliquem  faciant , & 
facium  ex  ipfis  metiatur  aliquis  primus  numerus;&: 

Si.sepumi.  corum,  qui  a principio  pofiti  fiint,  metietur. 

ergoB  CD metientur  vnuin  ipforum  E F. ipfum 
quidem  E non  metienturjetenim  E primus  eft;&  no 
idem  qui  aliquis  ipforum  B C D . ergo  ipfum  F me- 

tientur,qui  eft  ininor>quara  A.quod  fieri  no  poteft.  n o t o e f 
ponitur  enim  A minimus  eorum , quos  B C D me- 
tiantur. non  igitur  ipfuin  A metietur  aliquis  primus  numerus, pr*ter  ipfos  B CD 
quod  demonftrare  oportebat. 

THEOREMA  XV.  PROPOSITIO.  XV. 


Si  tres  numeri  deinceps  proportionales  fuerint,  minimi  eorii 

qui 
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qui  eandem, quim  ipfi  proportionem  habeant;  duo  quilibet  c» 
politi  ad  reliquum  primi  erunt. 

Sint  tres  numeri  deinceps  proportionales  mini- 
mi eorum,qui  eadem, quam  ipfi  proportionem  ha-  A ^ 

bentABC.Dico.duosquoflibet  compofitos  ad  re  ^ 

liquu  primos  cife , videlicet  A B adC,  & B C ad  A,  c ^ 

& A CadB . fumamur  enim  duo  minimi  numeri  B cz...  .*• 

qui  eandem , quam  ipfi  A B G proportionem  ha-  A 

beantD  E EF. manffeftum  eftD  Efe  ipfum  qui-  A... .4-  ^ 

dem  multiplicantem  facere  A;  multiplicantem  vc-  C “* 

toEF  facere  B ; &EFfeiprummukipI;cantemfa-  B 

cete  C.&  quoniam  DE  EF  minimi  funr, primi  erut  ’ s4.ftpa.iB. 

inter  fe.fi  autem  duo  numeri  primi  inter  fe  fuerint,  d.  . B . . .? 

& vierque  fimul  ad  vtrumque  primus  erit . ergo  D f^dmL 

FadvrrumqaeipfonimDE  EF  primus eft.Sed&DEadEFeftprimns.qtiarcD 
F DEadEFprimiiun::acproptereaqui  fitexF  D D E primus  eft  ad  EF.fi  au-  i<.»«jHinu. 
temduo  muneri  primi  inter  fc  fuerint,  qui  fit  ex  vno  ipforum  ad  reliquum  primus 
erit.ergoquifitexFD  DEadcum,quifitexEFeftprimus.fedquiexFb  DE  B 
eft  qui  fit  ex  DE  vna  cum  eo, qui  exDE  EF.qui  igitur  cxDEvna  cumco,qoiex 
DE  E F primus  eft  ad  eum,  qui  ex  E F.  5ed  qui  fit  ex  D E eft  A ; qui  veroexDE 
EF  eft  B , ScqiiiexE  FcftC.  ergo  A B compefiti  ad  jpfum  C primi  fnnt.  fimili- 
ter  ofiendemus  & B C ad-  A efie  primos.Dico  & A C ad  B primos  ciTc . Quoniam  C 
enim  D F ad  vtrumque  ipforum  DE  E F efi  primus,  & qui  fit  ex  D F ad  eum , qui 
cxD£  EF  primus  erit.  Sed  ei,qiii  ficex  D Firquales  luntquiexDE,&EFfiunr 
vnacumeo  ,qui  bisfitexD  E EF'.quiigiturexD£,&EF  fiuntvnacumco,  qui 
bisexDE  E F primi  fiint  ad  eum , qui  ex  D £ EF . ergo  & diuidendoqui  fiunt  ex  E 
DE,&EFvnacuineo,quifemelfitexDE  EF  primi  funcad  eum , qui exDE  EF. 
&rurrusdiuidendoquifiui«exDE,8iEFadeum,quifit  exDE  EFprimifunr.  F 
Sed  qui  fit  ex  D E eft  A, -qui  vero  ex  D E E Feft  B;  S;  qui  exEF  eftC.ergo  ACco- 
pofiti  ad  ipfum  B primi  crunt-quod  demoaftrare  oportebat. 

F.  C.  C 0 M M ZliT  U?,  l y S. 

Sumantur  enim  duo  minimi  numeri  eandem,  quam  ipfi  ABC  proportionem  A 
habentium  3 exiis,/jiaedemoiifirauimus  ai^y  [ept-mi. 

SedquiexFD  DEeftqui  fitexDEvna  cumec,qiiiexDE  L^lHocmTimsde  ® 
monfiratiar  ab  Euclide  tn  fecundo  libro,  propofitione  lertia . fed  f.ionUm  numeri  propria  habent 
principiayBarlajmmon^hmnon  folumhocexillis  demofijirauit  ,fed&  nupcumifuem  fecundo 
Lbro  tradita fim,i{UAenos  ytpote  non  aliena  hdcloco  apponenda  cenfCmus . demonflrat  autem 
hoc  theoremate  tertio. 

Quoniam  enim  DF  ad  vtrumque  ip  forum  DEEP  eft  primus,  & qui  fit  ex  DF  C 
adeum, qui  exDE  EF  primus  erit  3 namcimDFaivtruTUjue  ipformDE  EFfttpri- 
tnusyent  DF  primus  ad  em,qui  ex  D E E F ex  z6  feptimi.quare  ex  ly  eiufdemclf  qui^tex 
D F adeum,qmexDE  EF ef.primus. 

Sed  ei,quifit  exD  F gqualesfuntqui  cxDE,&  EF  3 Isocinlinets  demonfiratur  infe^  D 
tundo  liro  propefuioTie  .^.fed  in  numeris  Earlaarn  demonflrauit  tbeorrrnate  quarto. 

Ergo  S.  diuidendo  qui  fiunt  ex  D E,  & E F vna  cum  eo,qui  femcl  fit  ex  D E E F E 
primi  funt  ad  eum, qui  fit  ex  DE  Ef.fll  enim  7!0n  fimt  primi, compofiti  ermt.  quare  eos  ali 
quis  numerus  cornimaus  menfura  metietur,  cm  i^.tur  is  Jtmerus  metiatur  ytrwnque  & empo  mt, 

ftm  ex  iUismetktur,  videlicet  q:iijjunt  exDE,&EF  umd  cum  eo,  qm  bis  fit  ex  DE  EF.  fed 
Cmet:tire:cn,  q:sfitexDE  IF.  ergo  qmfimtexDF,  &EFynd  cum  eo,  quibis  fit  ex  DE 
E F non  fun:  primi  ad  eum,  qui  ex  DE  EF.  atqui  primi  funt. quod  ejl  ahfxrdum . non  igitur  funt 
eompofiruergoqmfiimtexDE,0-EFymcmfo,qu:fei»elfitexDE  EF  primi  funiadeum,  '\ 

tmptexDE  EP>  ‘ ^ 

F/-  * Es  . 


F/  * 


EVCLID.  element. 

E Et  nirfus  duji4^iiido  qui  fiunt  exDE,&EF  ad  eum,qui  fit  ex  DE,EFprinii  ftmt) 

Sieiimnonfmpnnn,  eodem,quo  fisprii,modo  ofiendemus  eos-,qui  fiunt  ex  D l,  & EF  vni 
tum  eo,  qui  fit  ex  DE  EF  non  ejfe  primos  ai  eum,  qui  ex  DE  Ef  > quod  efi  abfurdim : fmt  erim 
primi,  rt  demonflratm  iarn  fuit,  ergo  qui  Jiunt  ex  DE  & EF  ad  eum,  qm  ex  DE  EF  prm  fiat 
Heccffe  ejl. 

3arlaam  fA-lonachi  arithmetica  demonjiratio  eorum^^Hf  Euclides  Ii 
bro  fecundo  in  lineis  demonfrauit. 


T-HEOF.EUU  l. 

Si  duobus  nunjerispropoiitis  eorum  alter  in  quotlibet  numerosdiuidarur,mi* 
Siierusplanus,qui  fit  ex  duobus  numeris  ab  initio  propofitis  «qualis  erit  numeris 
planis,  qui  ex  nuruero  indiuifo^ficfingulis  partibus  numeri  diuifi  fiunt. 

Sira  duo  numeri  ,AB  C;  & diuidatur  in  quotlibet  numeros  ^D 
DLEB..Dico  numenonplanum,  qui  Jit  ex  C .AB  moneris  plams,qmfiut 
exC  .AD,& C DE,&^  EBaequaiemeJfe.JitenbnmanerusplmitsF, 

. qui  Jit  ex  C.AB:  GH  vero, qid  Jit  ex  C .AD:  & HI,qmJit  ex  C.  DE-.  & 

I^,qgi  exC  EB.ilupmam  igitur  .AS  multiplicans  Cipfum  F fecit,  C 
t&com.not.  metitur  F per  eas, quae funtin^ASynitates.  Eadem  ratione  C metitur 
CHper  vnitates,  quaefuiain  .A  Diylf  metitur  fl  I per  ynitates , quae 
mDE:  & I Kperrfntates,  quaeinEB.  ergo  C metitur  totum  GK  per  g 
vmates,  quae  funt  in  .AB.  metiebatur  autem  & ipfum  F per  eas , quae 
furitin.AByfiitates.yterqueigiSuripforum  F GKaeque  multiplexeji  af  4 
(,  not.  morderi  C.  qui  rero  eiufdemfunt  aeque  multiplicesfinter  fe  aequales  sut.  J?  : 

ergo  FipfiGKeilaeqiMlis:  atqueeJlF  quidetn  numerus  plams,  qm  Jit  *-  c 

ex  C .AB:  CK  rero  mnpofitus  ex  iumerispLms,qu\  Jiunt  ex  C,  & fin- 
gulis  ipfer&  .AD  DE  EB.qui  igiturfitexC  .AB  nmerus planus  aequalis  ejiplamswi>neris,qm 
ex  C,  & fmgulis  tpjbrum  .AD  DE  EBjiiait . quare  ft  duobus  tumeris  propofitis  eonoa  alter  in 
quotlibet  numeroEdiuidatur, numerus  planus, qmft  ex  duobus  numeris  ab  mtwpropefitis  cequs 
lis  erit  numeris, qui  ex  numero  indiuifo,  & fmgulis  partibus  numeri  diuifi  Jiunt . quod  oportebat 
dcmonjirare. 

THEORE  -M^  iE 


• Si  numerus  in  duos  numeros  diuidatur,  duonuraeri  plani , qui  fiunt  ex  toto , & 
vtraque  parte,incer  fp  copofiti  «quales  funt  numero  quadrato,  qui  a toto  efficitur. 
Numerus  enim  .AB  diuidatur  in  duos  numeros  .AC  CB.  Dicoduosnume- 
ros  piznos,qui  Jiunt  ex  E.A  .AC, &viB  SC  inter  fecompofitos,  quadrato,  ^ 

qulJit€X.AB,aeq!iales  eJj£.nmerusenhn.ABfeipJm  multiplicans  faciat  ia 

h:  .AC  vero  multplicans  .AB  faciat  EFi&CB  emdan  .A  B multiplicans  fa  ^ 

t.  cuiFG.quomamtgitur.ACKidtiplicans.ABipfumEF fecit, .AB  metitur  • 

EI-  per  eas,  quae  funt  in  jlC  vmtates.  Rurfus  quomam  CB  ipfum  .AB  multi- 
plicans  f(:citFC,.ABnietkHr  FGpery!utates,quaefuntin  C B.  metiebatur  ® i 

autem  &EF  per  rnitaies,  quae  in  .A  C.  ergo  .A  B totum  E G per  vmtates,  4 i 

quae  infeipfofimt  metitur,  rurfus qimiamyi  B fe,  ipfummultiplicans  fe-  ^ ^ 

citD,  metitur  .A  Bipfwn  quoque  D perviatates  ,qmeinfeipfo  fune. ergo 
.AB  vnumque  tpfonoa  D,  E C metitur  per  eas,  quaehifetpfe  Juntyni- 
>.  taees . quotuplex  igitur eJl  D ipfius  .AB,  totuplex  erit  & EG  ipfius  .AB.  qm  veroeiuf- 
dein  numeri  jimt  aeque  multiphces  inter  fe  aequales  funt . ergo  D ipfi  E C eji aequalis . atqut 
efi  D quidm  numerus  qusdratus,q!dfit  ex  .AB,  EG  rero  numerus  compofitus  ex  duobus plahit; 
qui  Jiunt  ex  .AB  BC,  & B.A  .AC.  quadratus  igitur  numerus  ex  .AB  eji  aequalis  numero  compo- 
fitoex  duobus  planis , qui  ex  .AB  BC,  ^ B.A  .AC  fiunt,  quare  ft  numerus  in  duos  maneros  dad- 
daticr,  duo  numeri  phu,  qulfunit  ex  toto,  & utraque  parte  ittterfe  compofiti  aequales fiat  nu- 
mero quadrato,  qui  a loto  eficitur.  atque  illud  eji.  quod  oportebat  dmonjkare. 

THEO- 


III. 


L I B 
H E 0 


E R IX. 

R E M .A 


Si  numerus  in  duos  numeros  diuidamr, planus  numerus, qui  ex  toto,&  vna  parte 
fitsquaJis  eft  plano, qui  fic  ex  partibus  vna  cum  eoqaadrato,qui  apczdida  parte 
effidmr. 

tiisnerus  erim  .AB  diuidatur  in  duos  numeros  .AC  CB.  Dico  planum  m- 
veram,  auifit  ex  .AB  BC  plano,  qui  ex  .AC  CB  vna  eum  quadrato,  qui  fit  d.  g 

CB  aequalem  efie.  numerus  etian  .A  B multiplicans  B C ipjwn  D faciat.  .AC 
yeTomdtiplicans  CB  faciat  EF:&  CBfeipfum  multiplicans  faciat  FC.itaq\ 
quoruam  .AB  ipfwnBC  multiplicaris  fecit  D,  metitto-BC  ipfumDpervmta-, 
tes,qnae fimt  in  .AB.  rurfus  quoniam  .AC  mulnpfcans  CB  fecit  EF,  CB  meti 
tsrEFpereas,quaefuuti”.ACvnitates.r!frfHsquomamCBfeipfimmuli  n.  v ^ 
vplicaas  fecit  FC,CB  metitur  FCper  vnitates,quie  infeipfo fiait;  metieba- 
tur autem  & EFper  vnitates,quae  finit  in  .AC.  totum  igitur  EG  metitur  CBper  eas , quaefunt 
mAB  vnitates:  metiebatur  ataem  & ipfm  D per  vmtates,  quae  in  .AB.  ergo  CB  vtrmque  D, 

EG  aequaliter  metiturtij  vero, quos  idem  mmerus  aequaliter  metitur, inter  fc  aequales  fimt.  qua  4'Coni. ««. 
reD  efi  aequalis  ipfiFG.  atque  eji  D quidem  planus  uimeruSf.  qmfit  ex  .AB  BC-.EG  vero , qui 
fx  .AC  CB  vna  cum  quadrato,qui  d CB.  ergo  planus  mmerits,qui  fit  ex  .AB  BC  efi  aequalis  ei, 
qui  ex  UC  CB,  & quadrato,qui  d CB.fi  igitur  mmerus  in  duos  numeros  damdatur , planus  tiu- 
merusyquiex  toto,& mipartefit  aequalis  efiplano,qm  fit  ex  partibus  vna  cumeo  quadrato, 
quidprfdilia  parte  efficitur.quod  oportebat  demoi^rare. 

TnEOREM.A  I I 1 I. 

Si  numerus  diuidatur  in  duosnumeros,quiatoto  iit  quadratus  fqualiseftqua* 
dratis,qui  a partibus  fiut,&:  ei,qui  bis  ex  diftis  partibus  fit  numero  plano. 

Numerus  eram  .AB  dhiidatur  m duos  numeros  .AC  CB.  Dico  quadratum, 
qtdfitexAB  quadratis,  qui  ex  AC  CB,  &mmero  plano, 'qui  bis  ex  AC  CB  ^ 

fit,aequdem  ^e.fitemmD  quadratus mmerus,qm  'fil.exAB:  EF vero  qua  : 

drattis,  quiexAC,&CH quadratus  ,quiexC B: numerus aittempLmns, 
quifitex  AC  CButerqtteipformFG  HK.quomamigiturACfeipfmmul  h 

tiplicansfecitEF^ctiturACnumrmEFpervnitates,qua.einfeipfosut.  *o 

rurfus  quoniam  BC  multiplicans  CA  fecit  FC,metitHr  CA  ipfism  FG  per  vpI  | 

tates, quaefmtinBC. metiebatur autem&EF  pervnitates,quaeinipfo  4 i*: 
fiim.ergoACtotumEGpervnitates,quaefu}itinABmetitur.  quare  AB  j p J.coni.mof; 

multipUcans  AC  ipfism  EGfecitiideoq,  ECefl  mmerus  planus, qui  fit  ex  BA 
A C.  fimiliter  ofiendemus  &GK.  numerumplamon  ejfe,  qui  fit  ex  AB  BC, 
atque  ^ D numerus  quadratus,  qui  ex  AB  efficitur,  fi  autem  numerus  in 
duos  numeros  diuidatiir,qui  d toto  fit  quadratus  aequalis  efi  duobus  numeris 
f lanis , qui  fiunt  ex  toto , 0- vtraque  parte.ergo  D ipfiE  K efi  aequalis,  fed 
EK  confiat  ex  quadr.ais,qui  ex  AC  CBfiunt,  & eo,  qui  his  ex  AC  CBmi- 
mero plano,  atque  efi  D quadratus  ex  AB.quadratiis  igitur  ex  AB  efi  aequa 
bsquadratis,quiex  AC  CB,  0 ei,  qui  bis  ex  AC,  CB  fit, numero  plano.  Er- 
go fi  numerus  diuidatur  in  duos  numeros,  quidtotofit  quadratus  aequalis  efi 
quadratis,  qui  ex  partibus  fiunt  ,0  ei,  quibis  ex  dimsparlffiius  fit  umero 
plano,  quod  demotffirare  oportebat. 


THEOREM  A 


r. 


Si  par  numerus  bifariam  diuidatur,-  diuidatur,  autem  & in 
numeros  infqualesiquicx  inaqualibus  partibus  fit  numerus 
planus  vna  cum  quadrato  numeri  interiefti  equalis  eft  ei,  qui 
cx  dimidio  fit  quadrato. 

S'aparnumeTus  AB:0}nfariaminAC  CB  diuisiatur diuidatur^ 
k partes  inpquales  AD  DB.  Dico  quadratum  ex  CB  numero  plano,  qui 


E V C L I D.  E L E M E N T. 


Exssrs- 

«■BSiiie. 


t<,e0w..noc. 


i.cSia  0«. 


ex ^ DB tmdcaKfMdrato,qm  ex  CD  aequalem  ejfe.  fit  eriim  E 
quadratus exCBimanerusvero floHusBG,  qiiifitex  DB.  & ex  is  ^ 

hc  quadratus  fiitCH.itaq;  quo7i:am  numerus  B C diuiditier  in  duos  *: 

meros  ED  DC,  erhquadratusexBC,hocefi  E aeqmits  quadratis  ex  ^ ^ 

BD  DC  rnacumeo,  quibis  fitex  BB  DC  mmeroplano.  Jit  igiturex  : [ J. 

BV  quidem  quadracus  K L, ex  D Crero  quadratus  W X-- & planus  ex  4’ 

BD  BC uterqueipPomm LM  MN:totusigittir KXipJiEeJi aequalis.et  c : [ it 

quonramEDfeipfHmmHltpbcans fecit KL,  metitur ED  ipfium  KL per  +•  : ; 4; 

rnitateSiquae  in felpjb fiunt. rurJUs  quoniamC DipfitemD  B mitlnplicas  k z p X 

fecit  L M^D  B melittcr  L M per  vnitatesiquae  fiunt  m CD.metiebatur  an 
tem  KLper  eas,qu2e in  fieipfo fiunt  vnltates.ergo  D B totum  K M metiturperynitates,qii{  funs 
inSB.  aequalis  autem  eji  CBipJiC.yi.  quareDBmetitur  K Mpervnitates , quae  funtinC 
tA.rurjiis  quoniam  CB  mnltipllcans  DB  fecit  MN, DB metitur  MN per  eas,quaefiioa in CD  ni 
tates.metiebatur  autem  & KMpeTvnitates, qu.tefiantin^C. ergo  DB  totmKKper  rrntitts, 
quaefiunt  in  UBimetitur-fied  & DB  metitur  FGper  ynitates,  quae  fiunt  in  ^AD : ponitur  enim  P 
C,qk  fit  ex  UB  BB.aeqisalis  igitur  efi  F C ipfi  KN.qui  enim  fiutueiufidem  aeque  multiplicesin- 
tei'  fie  aequales  fiunt. efi  autem  et  CH  aequalis  NX , cum  r ter  que  quadratus  ex  CD  ponatur . to- 
tus igitur  KX  toti  FH  ejlaequalis;ifijy!pJiE  aequalis  KX.  Ergo  FHipfii  E aequalis  eril-otque 
^ FH  quidetn  numerus  planus  ex  .AB  B B vnd  cum  quadrato  , qui  fit  ex  D C.Eve 
ro  ejl  qui  f.t  ex  C B quadram  .umerusigiturplamts,quifitex  .AB  DBrnacm  quadra» 
ex  DC  acqud:s  cfii  ei,qui  fit  ex  CE  quadrato.ergo  fiipar  numerus,  bifariam  diuidatur ; diuidatur 
autem  & in  numeros  mpqmles-,qm  e;r  inequalibus  partibus  fit  rutmerus  planus  ynd  cmquairi 
tt  numeri  Interuli  aequalis  efi  ei^qui  ex  dmldiofil  quadrato.quod  oportebat  dentonfitixu 


THE0B.EM.A  VI. 

S'  par  numerus  bifariam  diuidatur , adijciaturqjipfi  numerus  aliquis , om'  ftes 
toto  cum  adieftojSc  adief^o  planus  numerus  vna  ciiin  quadrato  dimidij  eft  sequa» 
jis  quadrato  eius, qui  ex  dimidio, & adiedo  conftat. 

Tar  enim  nmerus  .AB  diuidatur  bifariam  in  moneros  .AC  C B.:  & 
ipji alius  nismsrus  BD  adijeiatur.  Dico  numerumplammquifitfx  AB  K 

BB  vr>d.  cmn  qu.idrato  ex  CB  aequalem  ejfie  ei , qui  fit  ex  CD  quadrato,  • 

Sit  eidmZ  quacratus  ex  CBimmerus  autem  planus , quifitexAD  BS  '• 

fi-f^Ci-.&exCBqmdratitsCH.&quoniamquadTatusexCBefiaequA  ^ ic; 

lis  quadratis  ex  BBEC  ynd  eu  eo,qui  bis  f:t  ex  DBBCfiit  quadratus  qtn  4/  ?:  : 

demex  BDmmerissKL.plmusveronumerusex  DB  BCfit  yterqueip  [ : f 

fiorumLM  MN:&exBCquadratus  KX.totusigitur  KXefi  aequalis  ® ; 

quadratoexCDteJiaiitEjqHifitexCDquadratus.ergoKXipJlEejiae-  ! • *; 

»c«n,Bc»t.  q-Mlls.CfqimiamBbfeipjiantr.ultiplicimsfecitKLyBD  metitur  KL  | ! ^ 

pervnitates,qHaeinfieipfiofmt.metitur  au.'em&LMpervmtates,qup  i ■ 

fima. nCB.ergcBBmetiturtonmKMpereas , quaefiunt  inCD  yjiita-  P ' ! a' 

te5.eflautemCBipfiCAaeqmlis,yt  pomtur.quareDBtotmKNme-  ! i : 

titur  per  ynit. Ites , quae  Jlmt  in  AB.  fiedBB  metitur  quoque  ipfiumFG  ® i i ® 

pervnltaiesyquaefimitin AD-, ponitur eiumFC,qmfitex AB  DB.er-  f !y 

goFGipfiiKFl efiaequalis.efitutm<$-HC  aequalisiSX.yteTqueenm  y.[\  ’- 

efi  quadratus^qui  fit  ex  CB.tdtus  igitur  FH  efi  aequalis  toti  KX.JedKX  n P-  p X 

oflenfius  efi  aequalis  ipfi  E.crgo  & FHipfii  E efi  aequalis . atque  efi  FH 
quidem  planus  nmerus, qui  fit  ex  AD  BB  vnd  cum  qiuidrato,qm  ex  CBj  E vero  efi  quadraOi^s 
qui  fit  ex  CD.qiiiigiturfitex  AD  BBrnd  em  quadrato, qui  ex  CB  efi  aequalis  ei,  qui  fitex^ 
t>  qiiadrato,Frgofi  par  numerus  bifariam  diuidatur,  adijciaturji  ipfi  nmerus  aliquis,  qkfit  tX 
toto  cum  adkbto , cr  adiero  planus  nmerus  ynd  cm  quadrato  dimidij  ejt  aequis  qtudisX* 
einSfqu',  ex  dimidio  ,0"  adieSoconfiat.quod  oportebat deKonflrare, 


THE<^ 


LIBER  IX. 
theokem^  r I i 


tl6 


Si  numerus  in  duos  numeros  diuidatur,qui  a toto  fit  quadratus  vna  cum  quadra 
to  vnius  partis  squalis  eft  numero  pIano,qui  bis  fit  ex  toto , & di<Sa  parte  vna  cum 
reliqus  partis  quadrato. 

Jileneriis  eiim  U B diuiiitur  in  numeros  AC  CS.  Dko  quadratos,  quifitott  ex 
U ACaeqiuksejfe  mimeroflano, quibis  jit  exBA  ACyndcumipfiusBC  f 
qsadTato.OumammmquadratuSyquiexAB,sjiaequalisquadrat}s,quiexEC  q ^.aateadoi  ^ 

(ji,&el,qiiibisjit.exEC  CAmmeroplano.cmmumsapponatur  quadratusex  j-. 

jtC.qmdralus  igitur  ex  BA  yna.  cum  quadrato  ex  AC  eji  aequalis  duobus  quadra  ^ 
ps,qm  ex  A C,&  quadrato  exCBvnd  cum  eo, qui  his  fit  ex  BC  CAplano.et  quo 

qtd  femelfit  ex  SA  AC  efl  aequalis  ei, qui  femel  fit  ex  BC  CA  yna  cwn  ipfius  CA  qua-  , anteeeden 
t2to;qmbisfitexBA  AC  aequalis  erit  eiyqui  bis  fit  ex  BC  CArnd  cum  duobus  quadratis  ip  dam. 
fiHsCA-commms  apponatur  quadratus,  qui  ex  BC.Duoigitur  quadrati  ex  AC  ,&  quadratus 
7jmexCBvndcmeo,quib:sfitexBC  C A aequales  fimt  ei,  qui  bis  fit  ex  B A ACvndcum 
ipfius  CB  quadrato,  quadratus  igitur  ex  AB  vnd  cum  quadrato  ex  AC  aequalis^  ei,  quibis  fie 
tx  BAAC  vnd  cum  quadrato  reliquae  partis  CB.ergofimmerus  in  duos  numeros  dimdatur,qui 
i toto  fit  quadratus  vndcim  quadrato  vnius  partis  aequalis  eji  numero  plano,qtd  bis  fit  ex  toto, 

CdiSa parte  vnd  cum  reliquae  partis  quadrato,  quod  oportebat  demonjirare» 

THEOKEMA  F 1 1 I. 

Si  numerus  in  duos  numeros  diuidatur,qui  quater  ex  toto  Sc  vna  parre  fit  nume- 
rus planus  vna  cum  quadrato  reliqui  partis  equalis  eft  quadrato , qui  a totOj&  di- 
ctapartejtamquamaDvnoefficitur.  . . 

humerus  enim  AB  diuidatur  in  duos  nmieros  AC  CB  .Dko  numerum  planu,  ^ 

f.ti  quater  fit  ex  AB  BCvndcmquadratoipftiisACiieqHalseffeei,qmexAB 
BC  tamquam  ex  vnofit  quadrato. ponatur  enim  ipfi  B C aequalis  BD . dr  quoniam  ? 

quadratus  ex  AD  aequalis  eji  quadratu, qtu  ex  AB.  BD.,  & ei,  qui  bis  fit  ex  AB  c 

BD  nwneroplano.atque  ejlBD  aequalis  B C.ergo  qui  fit  ex  AD  quadratus  aequa  J'. 

hsejlquadratis,qu!exAB  BC,&€i,qmbisfitexAB  EC.numeroplano.fedqua 
drati,quiexAB  BCaequalesfuntnumereplano,qmbisfitexAB  BC  vndeum  ^ Es  snte- 
ipfius  AC  quadrato.^  igitur  qui  fit  ex  AD  quadratus  aequalis  ei,qui  quater  fit  ex  AB  BC,& 
quadrato  ex  A C. atque  eji  quadratus  ex  AD,  qui  ex  AB,&  BC, tamquam  ex  vno  ejficitiur:  cte 
simBDipfiEC  eji  aequalis.ergo  quad.ratKs,quiex  AB  BC  fit  tamquam  ex  vno  eji  aequalis  ei, 
qui  quater  fit  ex  AB  BC,  & ipfius  AC  qiiadrato.fi  igitur  numerus  in  duos  numeros  dmdatur, 
quiquaterextotOj&vnapartejitnumerusplanus  vnd  cum  quadrato  reliquppartis  aequalis 
^ qHadrato,qui  d toto , & diSa  parte  tamquam  ab  vno  efiicitur.  quod  demenjirare  oportebat. 

THEOREMA  IX. 


Si  par  numerus  bifariam  diuidamr ; diuidatur  autem  & in  numeros  iniquales, 
qaadrati,qui  ab  iniqiialibus  numeris  fiunt,dupli  funt  eius  quadrati,  qui  fit  a diini 
io,  vna  cum  quadrato  numeri  inter  ipibs  interiefti. 

"Par  enim  numerus  A B bifariam  diuidatur  in  numeros  AC  CB:  diuidatur  etiam 
ntrutmerosinequales  AD  DB.Dko  quadratos,  qui  fiunt  ex  AD  DB  quadratorum, 
qdexAC  CD  duplos  ejfe.  Xjuoniametiimpar  numerus  AB  innumeros  aequales  di  g 
tedituTAC  CB:  ciS' inuwneros inaequales  AD  DB.-quifitexAD  DBvndcuqua  a; 
iratoexCDaequallsejieiyquijieexACipudrato.qtdigitiirbisfit  ex  AD  DB 
ciim  duobus  ex  CD  quadratis  dtsplus  eji  eius  quadrati,  qui  fi:  ex  AC.  ^oniam  ^ 
igitur  AB  infartam  diui^ur  in  numeros  AC  CB,quadralu5,qmfitexABquadru- 

t erit  eius,  qui  ex  AC  quadrati.  & quoniam  qui  bis  fit  ex  AD  DB  vnd  cum  duo  i: 

quadratis  ex  CD  duplus  eji  quadrati,  qid  ex  AC.  fi  autem fnt  duonmeri,  quo-  a 

raw  alter  eiufdem  quadruplus  fit,  alter  vero  duplus,  qid  quadruplus  efl  di^h  f^i  du 


% 


V\. 


E V C L I D.  E L E M E N T. 

fhsitra  quadratus  exUB  duplus  eius,  qui  bis  fit  ex  D3  vna  cu  duobus  qm  ex 
CD  quadratis . qui  igitur  bis  fit  ex  UB  DB  mmr  efl , quam  dmidius  quadrati  ex  g 
duplo  quadrati  ex  CD . rurfus  quomam  qui  bis  fit  ex  DB  vnd  cm  tume-  a 

♦.intecrdea  ^ompofilo  qitadratis ^DDB  aequalis  efi  e),qui fit  cx  quadrato-,  erltcom  P 

QKB.  pofitus  ex  .AD  DB  quadratis  maior , quam  dimidius  quadrati  ex  .AB,  duplo  qua-‘  -* 
drati  ex  C D.  atque  efi  quadratus  ex  .AB  quadrati  ex  .AC  quadruplus. compofitus  ^ 
igitur  ex  quadratis  AD  DB  maior  efi , quam  duplus  quadrati  ex  AC , duplo  qua-  ^ 
drat.exDC.  ergo  duplus  ^quadrator/ff>2,qui  ex  AC  CD  fiunt,  fi  igitur  parnume-  ^ 
rusbifarkmdiuidatur ,dimdaturautem&mntf!neros  inaequales ; quadrati,  qui 
ab  inaequalibus  numeris  fiunt,  dupli  fimt  eius  quadrasi,qui  fit  d dtnddio  vnd  cum  qua 
orato  lameri  inter  ipfis  inter ieUi.  quod  demonftrare  oportebat. 

T.  C.  COMMEKTABIVS. 


Trpcedens  demonfiratio  obfcmufcula  efi,  quare  apertius  hoc  mode  expllcahitto. 
iluomamenimmmerus  AD  diuiditur  innumeros  AC  CD,  erit  ex  quarta  huius  ' 
quadratus, qid  fit  ex  AD,  aequalis  quadratis  ex  AC  CD  vnd  cim  numero  plano , ^ 

qui  bis  fit  ex  AC  CD.  & cmnumerus  CB  fit  aequalis  ipfi  AC,  auadratus  ex  AD  »; 
aequais  erit  quadratis  ex  BC  CD  vnd  csim  eo,  qui  bis  fit  ex  BC  CD.  add.-.tur  cmi-  ^ 
mms  quadratus  ex  DB  quadrati  igitur  ex  AD  DB  aequales  fimt  qua  dratis  ex  BC  '■ 

CD  DBvndcumeo,qmbisfitexBC  CD.  fied  quadrati  ex  BC  CD  ex -/.anteceden-  • 
tim  fiunt  aequales  et,  qui  bis  fit  ex  BC  CD  vnd  cum  quadrato  DB.  ergo  quadrati 
exAD  DB  aequales  fiunt  duplis  quadratorum  ex  BC  CD,  hoc  efiduplis  quadrato-  ^ 
rumex  AC  CD:acproptereaquadrati,exAD  DB  quadratorum  ex  AC  CD  dupli 
erunt,  quod  demonfirare  op  ortebat. 


T H E 0'  R E M A X. 


Si  par  numerus  bifariam  diuidatur,adijciaTurq;  ipfi  aker  numerus;  qnifitexto- 
«0  cum  adiefto,&  qui  ex  adieiSo  vtrique  quadrati  dupii  funt  quadrati  ex  dimidio, 
&qua<frati,qui  cx  dimidio, & adiedo,  tamquam  ex  vno  efficitur. 

Sit  enim  par  numerus  AB , & in  numeros  AC  CB  bifariam  diuidatiir , aducia-  5 
ipfii  alter  numerus  BD.Dico  quadratos  ex  AD  DB  quadratorum  cx  AC  CD  a : 
y.afiKcedoi  duplos  ejfie.  Ommamemm  numerus  AD  diuiditur  Innwneros  AB  ED,  erunt  qua 

dratiexAD  DBaequalesnumeroplano,quibisfitexAD  DBvmcumqisadra-  c 

to  ex  AB.  quadratus  autem  ex  AB  efl  aequalis  quattuor  quadratis , qui  fiunt  ex  j; 
ACC]i;eflamACipfiiCB  aequalis.quadratiig.turex  AD  DBsHtaequaleset  ^ 

quibis  fitex  AD  DB,& quattuor  quadratis  ex  AC  CB.&  quoniamquifitex  AD  DBrtdc* 
<•  Mitecedco  quadrato  ex  CB  efi  aequalis  quadrato  exCD  '■  erit  qui  bis  fitex  AD  DBvna  cum  duobus  et  C 
B quadratis  aequalis  duobus  quadratis,qm  ex  CD  fiunt.ergo  quadrati  ex  AD  DB  aequales frut 
duobus  quadratis  ex  CD,&  duobus  quadratis  ex  AC. dupli  igitur  fiunt  quadratOTu  ex  AC  CD-tt 
que  efi  quadratus  quidc  ex  AD,quifitextoto  cu  adiieSo^quadratus  uero  ex  DB,  qui  fit  ex  adit' ^ 
^ i'ic,&  quadratus  ex  CD,  qtd  ex  dimidio, & adieSlo.quadratus  igitur,qui  fit  ex  toto  ctf  adit^, 
vaa  c«  eo,qui  ex  adieClo, duplus  efl  quadrati,qmfit  ex  dbnidio  vnd  cu  quadrato  em,qd  ex 
diOjCr  adiedio  cbflat.quare  fi  par  rutmeriis  bifaria  dimdatur,  adijciaturj.  ipfi  alter  numerus', 
fitex  toto  cum  adiero, & qui  ex  adiecio  vtriq', quadrari  dupli  fiunt  quadrati  ex  dimidio,  & 
drati , qm  ex  dimidio, & adiecio,  tar/iquam  ex  mo  excitur,  quod  demonfirare  oportebat. 


F.  C.  COMMENTARIFS. 

Illud  autem, quod  vndecime  fecundiJibri  refpondet,  nempe  nnmerunrita*?'^ 
dere , vi  qui  ex  toto,&  alcera  parce  lic  numerus  planus, arqualis  iit  ei , qui  arelil 
parte  fit  qiiadrato,nul!o  modo  fieri  poteft.  _ 

Sienltnfieripofiitfdiuidaturnwncriis  AB  innumeros  AC  CB  .vtqidexAE 
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r*f plMis  aequ-ilis  fit quAdrato  ex  .AC.  <jid igim  qaater 
fii  ex  .AB  BC  qiMclrati  ex  .AC  (^miritplits.  ^ . ergo  e\sa 

^Mte^fitexAB  BC  rmcmt  quadrato  ex  .AC  (panta-  ^ 2 £ 

flus  eft  ipfius  quadrati  ex  .A  C . fed  qui  quater  fit  ex  A 
B BC  vna  cum  quadrato  ex  AC  wmerus  quadratus  efi ; 

etenbn  aequdis  efi  quadrato , qui  a toto  AB,eta  parte  B C tamquam  ab  vno  efiicitar  ex  oSx- 

Mo  prpmifiorim . efi  autem  &qtd  fit  AC  quadratus . duo  '^itur  quadrati  numeri  inter  fepro- 

porticnemhabera , quam  quinque  ad  vnum . quod  fieri  non  potefi.  Ergo  numerus  non  diuiditur 

ita  , yt  qui  a toto , & -altera  parte  fit  numerus  planus  aequalis  fit  ei,  qd  d reliqua  parte  fit,  V.  ^ 

quadrato . quod  demonfireare  oportebat. 

theorema  XVI.  PROPOSITIO.  XVI. 

Si  duo  numeri  primi  inter  fe  fuerintjHon  erit  vt  primus  ad  fecu 
dum, ita  fecundus  ad  alium  vllum. 

i)uo  enim  numeri  AB  pruni  inter  fe  fint.  Dico  nonefle  ut  Aad 
Bjita  B ad  aiium  vllum.fi  enim  fieri  potefi,  fit  vt  A ad  B,  ita  B ad  C.  ^ s f 
&fDntABprinii,fedprimij8dminimi,minimiveroeos,<|uieandem  : : I tj.TeptM.- 

!iabentproportionem,squalitcr  metiuntur,  antecedens anteceden  ^ & c 

teni,&  confequens  confeqpent^.methur  igitur  A ipfum  B'jVtan-  . 
tec^ens  antecedeniem.fed  & ipfc  fe  ipfum  metitur,  ergo  A metitur  ipfos  AB  pri- 
mos Inter  fe  exiftentes  . quod  eft  abfurdura.  non  igitur  eftvt  A ad  B , ita  B ad  C. 

.^lod  oportebat  dcraonftrare. 

THEOREMA  XVII.  PROPOSITIO  XVII. 

Si  fuerint  quotcumque  nuiperi  deinceps  proportionales, extre 
irsi  autem  iplbrum  primi  inter  fe  lint,non  erit  vt  primus  ad  fecun- 
dum,itavltimus  ad  alium  vllum. 

Sint  quotcumque  numeri  deinceps  proportionales 
A BCD,  extremi  autem  ipforum  AD  primi  fintinter 
fe.  Dico  non  efie  vt  A ad  'B^ita  D ad  alium  vllum.fi  enim 
fieri  poteft , fit  vt  A ad  B,  itaD'adE.quare  permutan- 
do,yt  A ad  D,  ita  erit  B' ad  E . &furit  ADprimi;  fed 
primi,  A minimi  j minimi  vero  eos,  qui  eandem  habent 
proportionem,  arqualiter  metiuntur , antecedens  ante- 
cedentem , & confequens  coulequentem.  metitur  igitur 
A ipfiim^ . atque  eftvt  A ad  B,ita  B ad  C.  ergo  &B 
medtur  ipfum  C;&  ob  id  A quoque  ipfum  C metitur. 

& quoniam  eft  vt  B ad  C , ita  C ad  D;'  metitur  autem  B s 
ipfum  C,  &:  C:  ipfum  D metietur.  Sed  A metitur  C.  qua  ; 
re&ipfumD.  metiturautem  & leiplum  .Ergo  A ipfos  : 

AD  primos  intcrfc.exiftentes  metitur,  quodfieri  noa 
poteft.  nonigitur  erit  vt  A ad  B,  itaD  adaliura  vllum.  a a c * e 
quod  demonftrare  oportebat. 

PROBLEMA  I.  PROPOSITIO.  XVIII. 

Duobus  numeris  datis  confiderare  an  tertius  ipfis  proportio  - 
nalis  inueniriposfit. 


Gg  Sint 


E V C L I D.  E L E M E N T. 

Sint  dati  duo  numeri  AB;  &oporteatconfiderareanpof- 
Ct  tertius  ipfisproportionalisinueniri. Itaque  AB  vel  primi 
inter  fe  funt,  vcl  non  primi.fi  quidem  primijiam  oftenfum  cft, 
fieri  non  pofie,  vt  tertius  iplis  proportionalis  inueniatur . Sed 
non  fint  A B inter  fe  primi  j &Bfeipfum  multiplicans  faciat 
C.  vel  igitur  A metitur  C,  vel  non  metitur,  metiatur  primum 
per  D.  ergo  A multiplicans  D ipfum  C fecit,  fed  Sc  B feipfum 
multiplicans  fecit  C.  qui  igitur  fit  ex  AD  eft  aqualis  ei,  qui 
ex  B.  ergo  vt  A ad  B,  ita  B ad  D;  ac  propterea  iplis  A B ter- 
tiuspropottiotialisD  inuentus  eft. 

Sed  non  metiatur  A ipfum  C.  Di  co  fieri  non  polTejVtipfis 
A B tertius  proportionalis  inueniatur  • Si  enim  fieri  poteft,  in 
uentusfit  D.  ergo  qui  fit  ex  AD  aequalis  eft  ei,  qui  fit  ex 
B.fed  qui  fit  ex  B eft  C.qui  igitur  fit  ex  A D ipfi  C eft  fqua- 
lis.  ergo  A ipfum  D multiplicans  fecit  C.  &ob  id  A ipfum 
C per  D metitur,  fed  & non  metiri  pofitum  eft,  quod  eft 
abiurdum.  non  igitur  fieri  poteft,  vt  ipfis  A B tertius  inue 
niatur-proportionalis,  quando  A ipiiim  C non  metitur, 
quod  demonftrare  opoitebar. 

PROBLEMA  II.  PROPO- 
SITIO XIX. 


IJ.SCpCOTi. 

H.  fepdmi . 
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A B a C 


Tribus  numeris  datis  confiderare  anquartus  ipfis  proportio- 
nalis inueniri  posfit. 

Sint  dati  tres  numeri  A B C,  & oporteat  confiderare  an 
posfit  ipfis  quartus  proportionalis  inueniri.  ergo  ipfi  AB 
C vel  deinceps  funt  proportionales , & eorum  extremi  pri 
rni  inter  fc  funt,  ve}  non  deinceps,  proportionales , & coru 
extremi  funt  primi  inter  fe,  vel  proportionales  quide  dcin 
ceps,non  autem  extremi  ipforum  inter  fc  primi,  uel  neque 
proportionales  deinceps,  neque  eorum  extremi  primi  in- 
ter fe  funr . fi  quidem  igitur  ABC  deinceps  funt  propoitio 
nales,  &eorum  extremi  A C primi  inter  le,  iam  demon- 
ftratum  eft  fleri  non  pofle,  vt  quartus  ipfis  proportiona- 
lis inueniatur.  fi  vero  non  funt  deinceps  proportionales, 

& extremi  ipforum  funr  primi.Dico  quartum  proportio 
nalem  inueniri  non  pofle.  fi  enim  inueniri  poteft  fit  D.vt 
igitur  A ad  B,  ita  C ad  D;  dr  vt  B ad  C,  ita  fit  D ad  E.  er 
go  ex  aquali  vt  A ad  C,ita  C ad  E:  fed  funr  ACprimi;pri 
mi  autem,  &minimi;minimi  vero  eos,  qui  eandem  pro- 
portionem habent,  squaliter  metiuntur,  antecedens  an- 
tecedentem,&confequens  confeqiicntem.  ergo  A ipfum 
C metitur,  antecedensantcccdentem.  metitur  autem  Se 
fe  ipfiim.quare  A ipfos  AC  primos  inter  fe  exiftentes  me 
titur.  quod  fieri  non  poteft.  ipfis  igitur  ABC  non  poteft 
qiiartusproportionalis  inueniri. 

RurfusABCproportionalesquidemfint  deinceps, no 
autem  extremi  eoriiirl  primi.  Dico  quartum  proportio- 
nalem inueniri  pofle.  multiplicans  enim  B ipfum  C faciat  D.  itaque  vcl  A 
infum  DjVel  non  metitur.  meriatitrprimumperE.ergo  A multiplicans  E 
led  & B multiplicas  C ipfum  D fecit,  qui  igitur  fit  eft  AE  cft  arqualis  ei,  qui  ” 2 
proptereaq;  vt  A.ad  B,itacft  Cad  E.ipfis  igitur  ABC  quartus  proportionalis 
acfuuseft. 


t,  I * B R 15- 

Sfd  non  metiatur  A iprum 
p.Dicofiey  non pofle.vcipfis 
ABC  inueniacQr'quan;Us'^ro- 
portionaiis^ftemminusoiri  po 
:fil,inueniatur,ficq;  E.  ergo 
qui  fit  ex  A E eft  i-ffualis  er^ui 
exBC.  fedquifitexBC  eftD. 
quarefUi&ex  AE  ipED  .eft.. 
fqualis:&'db’ id  A ipfum  E mul 
liplicans  fecit  D.  metitur  igi- 
tur AipfumD  per  E.  quare  A 
ipiom  D metitur,  fed  & no  me 
litur.  quod  eft.gbfurdum . non 
/gitiiriieripoteftjVt  ipfis  ABC 
iuueniaturquartus  proportio- 
nalis , quando  A iphim  D non_ 
metitur.  A B 

Sed  non  fint  neque  deinceps  , .. 
pcopattiftaales  ABC,  neque 

A C inter  fe  primi,  & B fpfumC  multiplicans  faciat  D.  fi» 
milftef  demonftrabimus,  fi  A ipfura  D metiatur , inucniri 
polTe  quartmn  proportionalem . fin  minus,mueniri  no  pof 
fc.  qiiod  deiflonftrandum  fiierat., 

- O.  R.E  M A Xyill.  PRO- 

p o S I t’i  O X X. 

'iJi;  obii.niiifi' ■.  ■ - 

Primi  numeri  pliires 'lunt , onmi.propouta 
multitudine  primorum  numerorum.  ' 

sint  propofiti  primi  numen  AB  C.  Dico 
ipfis  A B C.plufes  efle  primQsnnmeros.fmna  ^ 

turenim  minimus,  queniipfi  A BC  metian- ' 

tur;fitq;])E:&;ipfiDEai->ponaitirvnitasDF.;  E. ^ 

ergoE-P  ^vej^primuseftj^vel  noli',  firprimum  ' ^ 

pi^usilniied?giturl%^'pl-ln»iirumeri .ABC • : ^ 

EF  plures,quam  ipfi  ABC.  fed  non'ficEFpri-=-  --  j ro; 

mus.ergo  etun  primus  ^qu,is^m?titur.  metia 

turC.  Dico‘*t’ituIlnproniTn'A^Gi  eundem  cf^-  ^ ^ 


sg.fifiaaj. 


u _C  E 


fe.  fi  emm  C idem  fit,  qui,vnus  ipforu  ABC; 
ip^kftw-A^GmctijsidrDE^SGipfuerDE.ffietietur.mctiturautem  &EF.  & 
reliquam  igitur  DF  vnitatem  metietur  numerus-exiftcns.quod  eft  abfurdiim.crgo 
C nonefl  idem,  qui  unusiproriim  ABC,S  ponitur  primus.  InueHtiigitUrfunrpri' 
mi  numeri  A B C G phires  propofitamukiiudinc  primorum  numerorum  A £ C. 
quo^c^^qrtcbatdemorftijare,  .ti  ...  . 

, ^ S C'-‘R  O L^I  V ^[. 

bosp.uAit;:;,...  ..•':rni.:a::.T.'i’' .c..- 

In  hoc  theoremate  'vult  ojlendere  infinitos  ejfe 'numeros primos ; fi 
enim  omni prcpofit£.rtumers}rNim.multitudme primi phtresfint^  infinitos 
ejje prmos  tnan.fLsium  eH  .fi  autem  hoc , r^'idetur  obfifierephilojopho, 
ruin  do^biati,  qtadjferunt  'prima  determinata  ^e,  (p-  numero  minora. 

- • ■ ; . T ' Cg  2 iiad 


EVCl.ID.  ELEMENT. 
t^kid  igitur  dicemus  ? grimos  numeros  non  efft  principium  nummrm^ 
Jed  njnitatem  ip/am^  quf.  contracta,  efi  0^  JoU . quare  0 in  numeri: 

hoc  feruatur 3 principium  non  ejje  infinitumsfid  determinatum, 

THEOREMA  XIX.  PROPOSITIO  XXI. 

Si  pares  numeri  quotcumque  componantUTjtotus  par  erit. 

Componantur  enim  pares  numeri  quot- 

cumqucAB  BC  CD  DE.  Dico  totum  AE  a..*-.».-*'— a C 

parem  efle.Q^oniam  enim  vnuiquifque  ip-  f ® h & 
lorum  AB  BC  CD  DEpareft,habetpar 
^ tem  dimidiam . quare  & totus  AE  partem  dimidiam  habebit,  par  autem  numtro* 
eft,qui  bifariam  diuiditur.ergo  AE  par  cft . quod  demonftrare  oportebat. 

F.  C.  (OMMENT^KIVS. 

^ Quare  & totus  AEpartem  dimidiam  habebit.] 

t^uomam  enim  vrmfquifque  eerum  baliet-dinddiuin , fit  iffms  .AB  dhmdla  .AF,  & Ipfiia  SC 
dnmd!iBG,&ipfiasCDdmdk.CH,de!;i(iMeipfiusDEi&nidiaZ>K.ytigiair.ABiidemM. 
diam  .AFyita&vnufqmfquereli^rwndi  eius  dimidiam . quare  vt  ABadAFiita&oms 
.AFadomnesjlF  BG  CH  I>K.  fed.AFdmdiaeflipfiusiAE.ergo&.AF  BG  CH  M/al 
dimidii  tetius  uiE.am  igitur  .At  dimidiam  haheat  bifariam  imdetwr.ideoj^  etiamparerit. 

THEOREMA  XX.  PROPOSITIO  XXII. 

Si  impares  numeri  quotcumque  componantur,  multitudo  au- 
tem ipforum  fit  par3  totus  par  erit. 

Componantur  enim  impares  numeri  quotcum- 
que multitudine  pares  AB  BC  CD  DE.Dicoto- 

tum  AE  parem  ciTe.  Quoniam  enim  vnuiquilqueip  . — £—8 

forum  AB  BC  CD  DEimpareftjdetraftaabvno 
quoquevnitate,ericvnulquifque  reliquorum  par. 

Iian«-  quare  & compofitus  ez  ipfis  par  erit,  eft  autem  par  & vnitatum  rauItitudo.& toois 

«iaite.  igitur  AE  par  cft.quod  oportebat  demonftrare. 

THEOREMA  XXI.  PROPOSITIO.  XXIII. 

Si  impares  numeri  quotcumque  componatur, & multitudo  ip- 
ibrum  fit  impar , & totus  impar  erit. 

Componantur  enim  numeri  impares  quotcum- 
quejquorum  multitudo  fit  impar  AB  BC  CD.  . # - y - I -i- 

Dico  & totum  AD  imparem  efle . auferatur  ab  ipfo  ® 

CD  vnitas  DE . reliquus  igitur  AE  par  eft . cftaute 
ti-fciiius.  & AC  par.  ergo  & totus  AE  par  erit . atque  eft  DE  vnitas . impar  igitur  AD . qnoi 
oportebat  ijcnjonft  we. 

F.  C.  COMMZt/T.ARirS. 

-diS;  Atque  cft  DE  vnitas'.  impar  igitur  eft  AD  ] iftpar  enim  umerus  eflt  fiddpari  viiti- 

" THPO. 
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THEOREMA  XXIL  PROPOSITIO.  XXlIir. 


Si  a pari  numero  par  auferatur, & reliquus  par  erit. 

A pari  enim  numero  AB  par  auferatur  BC . Dico  & reliquum 
CA  parem  efle.Qupniam  enim  AB  par  eft , habet  partem  aimi- 
diam.Eadcro  ratione&B  C.  quarc&reJiquus  ACpartcmhabet 
dimidiam.par  igitur  eft  AG.quod  oportebat  demonftrare. 

F.  C.  COMMENT.ARirS.  ^ 

Quare  & reliquus  A C partem  habet  dimidiam  ] 5«  Ipfius  S ^ 

BD,& ipfius  CB  dimidia  BEy  erit  .AB  ad  BD,  vt  CB  adBE.^ 
femiaaisdo  .A B ad  B Cy  rt  D B ad  BE- &dmdetdo.ACadC B,  A-.?..»  lC.*.£  AB 
vtDE  ad  EB.ruffusjipermutando  AC  adDE,vt  CB  ad  BE.fed  EE  eji 
dmidiaipfixsCB  ■ ergo^  D Eipfius  AC  dimidia  erit,  cum  igitur  AC 
parte  hiheat  dimidiam  bifaria  dimditur,acpropterea  par  ejl.quod  demonfrandu  proponebatur. 

THEOREMA  XXIII.  PROPOSITIO  XXV. 

Si  pari  numero  impar  auferatur , & reliquus  impar  erit. 

A pari  enim  numero  AB  impar  BC  auferatur.Dico  & re- 
liquum CA  imparem  efle . auferatur  abipfo  BC  vnitas  CD. 
ergoDB  par  eft.  eft  autem  par  & AB.  & reliquus  igitur  AD  •» 

eft  par.atque  eftCD  vnitas.  ergo  C A impar  eft.quod  demo  'E* 

firare  oportebat.  ceduw. 

THEOREMA.  XXlIII.  PROPOSITIO  XXVI. 

Si  ab  impari  numero  impar  auferatur, & reliquus  par  erit. 

Ab  impari  enim  numero  A B impar  BC  auferatur . Dico  rc- 
liquumCA  parem  efle . (^oniam  enim  AB  imparcft,aufera-  ^ ^ 

ttir  vnitas  BD.  reliquus  igitur  AD  eft  par.  Eadem  ratione  & C 

D eft  par.quare  & reliquus  AC  par  eft.quod  oportebat  demon  t4'hnios. 

ftrare. 

THEOREMA  XXV.  PROPOSITIO.  XXVII. 

Si  ab  impari  numero  par  auferatur, reliquus  impar  erit. 

Ab  impari  enim  numero  AB  par  auferatur  BC . Dico  reli- 
quum CA  imparem  efsc.  auferatur  enim  vnitas  AD.  ergo  DB  , ^ ^ 

par  eft.eft  autem  par  St  BC.&  reliquus  igitur  CD  eft  par.atque  A ■!>...  .C. ..  -B 
eft  D A vnitas . ergo  C A impar  eft . quod  oportebat  demon- 
firare. 

THEOREMA  XXVI.  PROPOSITIO.  XXVIII. 

Si  impar  numerus  parem  multiplicans  faciat  aliquem  3 fadus 
par  erit. 

Impar  enim  nnmerus  A parem  numerum  B multiplicans  faciat 
C.DicoC  parem  efse.  Quoniam  enim  A multiplicans  B ipfum  C fc 
dtjComponiturCextot  numeris  squalibus  ipfiB,quot  vnitates 
fant  in  A.atque  eft  B par  .ergo  C ex  paribus  numeris  componitur.fi 
autem  pares  numeri  quotcumque  componantur  totus  par  erit  • er- 
goC  eft  par.quod  demonftrare  oportebat. 
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THEORENIA  XXVII.  PKOEOSITIO  XXTx. 

Si  impar  namerns  imparem  numerum  multiplicaiiS  faciat  aii- 
quemjfacfus  impar  erit. 

Imp3r  emn^^numerus  A numerum  imparem  B multiplicans  fa- 
" ciatC.Dico  Ciiriparem  efse.  Quoniam  enitrt  A multipJicans  B ip-  ' f 
fuinCfccit.componitiirCextocnumeris  aqualibus  ipfi  B ,quot  f 

luntin  A vnuatcs.atqjje  eft  vcerqueipibruin  A,B  impar,  ergo  C ex  • 

imparibus  numeris  cbmponr.urjquorumrauliinido^ft  impar,  qui  5 1 : 

auLemcomponitureximpanbusunmeris,quorum  mulcitudoiin-  ; : 

tj.liaii!s.  -'pars&ipfeimparerit.ergoCeftimpar.quoddemonftrare  opor-  A 6 « 
tebat.  . ' . 

theorema  XXVIII.  PROPOSITIO..  XXX 

.•  Si  impar  numerus  paremnumernm  metiaturj&  dimidium  eius 
metietur. 

Impar  enlihnumerus^^  parem  numerum  B metiatur.  XJircrSC'*  * 
dimidium  ejus  metiri.  Quoaiani  enim  A metitur  B;metiatiir  ipsu 
per  C.Dieb^Uncii^SfseJlnparem.ni  fi  fieri  poteft,  fit  impar.  Srqud^  ''  : 

^.cOTi.not  niam  Aipfum  B metitur  per  C, A multiplicans  ipliimC. fecit  B-.  er  * • 
goB  conipomturexiinparibqs-numerisjqqorunim^ildtudoeftim  -T  ; 
par;  acpropterea  impar  eft.quodcdabfijrdum.  par  enim  ponitur.  X e - 6 ■ 
nonigiturCertimpar.ergopar.quareAipfum-Bparitermeutur.  . : > 

■ ^ & ob id  eiusquoque  dimidium  mccitur.qucd  oportebat  demoiifltare,-  - 

.l  . ..  ; . S.  C..U~jQ  L^-I-  r M.  ■■  'T 

Et  cbidciua.quoque  dimidijira  nitxkuv}.t^!ioniame>iimv/iipfMB-meSiturf(rC,& 
C ipfumBper'^  metieti&.hihet  aufem  rtefquej^fornm  CS  pjrteru  i\mK'AVU({Hsre  vtCadS, 
ita  erit  dimidium  ad  diTn^dium.fed  Cmelituripfm  B per^'.  ergo  &ipfiusC  dmiim  dim- 
wm.  not.  dium  ipfius  tyi  metietur, ideofj  ^ multiplifhis  ipfius  C dhaidiwn,  dimidim  ipfms  B feca. 

,a,cpm,noi.^t!are^ipjlusBd!midi’mperdim’ld}m’.pfiHsCfnettti«r.  " 

THRQREMA  . XXIX.  .PJIOPO,SITIO.- . -XXXI. 

Si  impar  num.erus  ad  aliquem  numerum  fic  primus,&  ad  ipfius 
duplum  primus  erit.  • 

Impar  enim  numerus  A ad  aliquem  numeru  B fit  prituus,  rr. 
.&fitGipfius&dopIus.DicoAetiamadCpciniuefle,fieniin  ...  1» 
'iionfintACprimi.eDsaliquisnumerusfnetietur,., metiatur»  ^ .1 

fitq;D:?eeft Aimpar.imparigiturefl&D. &quonianiDim  ; 

ixame-  par  exifiens  metit^ir  ipfinn  pjatque  eft •C.pan&Jiipfiiis  C di.sj  OJ  ‘“^T  * 
cedrate.  jnidium  metietur.fcd  ipfius  C dimidium  eft  B.ergo  D ipfum  : : : I 

BmvtimrjiRetitiyaurem  Aipruni  A.quareD,ipiSsAB  meti- . ,A,-,b-  c 'd 

tilr,pfimos'fnt'er.fe  exiftentes.quod  fieri n6n'pote‘ft".  non  igi- 

tur  A ad  Cprimus  nen  eft  . ergo  AC  inter  fe  primi  fune . quodoportebafderaoo- 
ftrarc.  r r.  , • . ' .. 

S C H 0 L l -V.-.M. 

Er  eft  A iinpac.impar  igitur  eft  &D  ] quoniam  emi  ^mparefl, metitur  autem  tp^ 
mvtn.efiii  eji&D  feiplim  !ne:uur,a'it  D impar.nmeros  enim  impares  impar  1» 

j merus met-tar'  . . . . . . 
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THEOREMA  XXX.  PROPOSITIO  XXXII. 


Numerorum  a binario  duplatorum  vnufquifque  pariter  par  cft 


rantum. 

A binario  enim  A dupkntar  quotiibet  numeri  BCD# 

DicoBGD  pariter  pares  cfletantum.atvero  vnumquera 
ipforum  BCD  pariter  parem  cffejmanifefto  conftat.  a bi 
oarionamqacduplatuseft . Dico  Atantum,.  exponatur 
«oim  vnitas  E . Q^niaigitur  ab  vnitate  quotiibet  nume 
rideinceps  proportionales  funt,  & poft  vnitatem  A pri- 
mus eftjmaximum  ipforum  numerorum  ABCD  ,videli- 
atD , nullus  alius  metietur  prster  ipfos  ABC.  atque  eft 
vnuCquifque ipforum  ABC  par.ergoD  pariter.par  eft  ta  ! ® 

tQm.jamiliterdemonftrabimusSr  vQumquemqueipforu  ® ^ 
ABCpariterpare  cfletatu.quoddcmoftrare  oportebat. 


'f 

■9  ^ ' 

j ij.hiilts. 

C S 


THEOREMA  XXXI.  PROPOSITIO.  XXXIII. 


Si  numerus  dimidium  habeat  imparem  , pariter  impar  eft 
tantum.  ■ . 


Nunaerasenim  A dimidium  imparcmhabca;t.Dicb  A pa 
ricec  imparem e&etantum. . atveropaidter 'imparem eisc  A. lo  , 
psrlpicuum  eft.dimidius  enim  ipfius  impar  exiftensiprum 
paritermetitor»  Dico&tamimi.flamfi  Afitetiam'  pariter  par,  dimidius  ipiius 
par  erit ; atque  cum  par  numerus  per  pare  numeru  metietur . ergo  dimidium  ip- 
fius  par  numerus  metitur, impar  cxiftens.quod  eft  abfurdum . quare  A paritet  im- 
par eft  tantum. 


THEOREMA  XXXII.  PROPOSITIO  XXXIIII. 

Si  par  numerus  nequefitabinario  duplatus,  neque  dimidium 
imparem  habeat;pariterpar  eftj&pariter  impar. 

Numerus  enim  A neque  fit  A binario  du- 
platus,neque  dimidium  imparem  habeat.  Dico  ^ 

A & pariter  parem,  & pariter  imparem  cfse . ac 
vero  A pariter  efte  parem, manifeftum  eftjdimi 

dium  enim  imparem  non  habet.Dico  etiam  pariter  imparem  else.  nam  fi  A bifarii 
fecemus,&  dimidium  ipfius  bifariam , & hoc  femper  faciamus,  tandem  incidemus 
in  aliquem  imparem,quiipfum  A per  numerum  parem  metictur.fi  enim  non, inci- 
demus in  binarium,3tque  erit  A a binario  duplatus . quod  non  ponitur.quare  A & 
pariter  impar  eft . oftenfum  autem  eft  & pariter  efse  parcm.eft  igitur  A & pariter 
par,&:  pariter  impar.quod  demonftrare  oportebat. 

THEOREMA  XXXIII.  PROPOSITIO  XXXV. 


Sifint  quotcumque  numeri  deinceps-proportionalesiauferan- 
lur  autem  a fecundo.,  & ultimo  iequales  primo  j erit  vt  fecundi 
exceflus  ad  primunj , icauldini  cxciiTus  ad  omnes  iefumaHcece-^ 
dentes. 


S 


Sint 


Nu 
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Sint  quofeluBquc  numeri  deinceps  proportiona- 
les A BC  D EFjincipientesaminimo  A;&aufera-  a . a 
turabiploBGj&abEFiquaJisipfi  A , videlicet GC  ^ 

TH.DicovtBGad  Ajita  else  EH  ad  A BC  Djpona- 

tur  enim  ipfi  quidem  B C aqualis  F Kj  ipfi  veroD  e-  ^ g 

oualisFL.Q^oniam  igitur FKeft  squalis  ipfi  BC, 
ouorum  FH  eft  squalis  GQerit  reliquus  HK  reliquo  i. 

GB  fqualis.& quoniam  eft  vt  EF  adO , itaD  ad  BC, 

& BC  ad  A,-fqua!is  auterh  eft  D ipfiFL,&  BC  ipfiFK,&  A ipfi  FH.-erit  nEF  adFL 
^ ita  LF  ad  FK,&  KF  ad  FH. quare  diuidendo  vt  EL  ad  LF,ita  LK  ad  KF,&  KH  ad  HF, 
&vt  vnus  antecedentium  ad  vnum  conftquentium,  ita  omnes  antecedentes  ad  om 
ncsconfequentes.eftigiturvtKHadHFjitaEL  LK  KHadLF  KF  HF.atqueeftK 
H quidem  squalis  BCjFH  vero  ipfi  A,&LF  KF  HF squales  ipfisD  BC  A. ergo 
vtBCad  A,itaeftEHad  D BC  A.cftigiturvt  fecundi  excefsusadprimnm,iu 
exccfsus  ultimi  ad  omnes  ipfum  antecedences.quod  oportebat  demoaftrare. 

F.  C.  COMMENTUniP^S. 

??  Qwre  diuidendo  vtEL  idLV  2 ex  ijsyqtuu  nos  ad  i^Jeptmidmon^aimns, 
THEOREMA  XXXIIII.  PROPOSITIO.  XXXVI. 

Si  ab  vnitate  quotcumque  numeri  deinceps  proportionales  ei 
ponatur  in  dupla  analogia,  quoad  totus  compofitus  primas  liat, 
& totus  in  vltimum  multiplicatus  faciat  aliquem ; faSus  perfe. 
dus  erit. 

.■V«^ 
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Ab  vnitate  enim  exponantur  quotcumqne  numeri  deinceps  proponionalesi® 
dupla  analogia,  quoad  totus  compofitus  primus  fiat  A B C D:  & toti  qualis  fit  E: 
&E  ipfum  D multiplicans  faciat  FG.  DicoFGperfciftum  eflc-quot  enim  fuat  A B 

CD  n3ul« 


t I B E R ' I X.  iti 

CDmulritudine, tot  fumantur  ab  ipfoEinduplaanalogiajqnifintE  HK  L M.er 
goexequalivt  A ad  D,  itaeritEadM:acproptereaquifitexE  D eft squalis d, 
qdex  A M.eft  autem  qui  exE  D ipfeFG.quareFG  eft, qui  fit  ex  A M.  multiplicas 
igitur  A ipfum  M fecit  FG.  ergo  M metitur  F G per  vnitates,  qiis  funt  in  A.  atque  io.cohi'b«. 
cfl  A binarius,  duplus  iqitur  eft  FG  ipfius  M.  fune  autem  & M L HfC  E deinceps 
dupli  inter  fe.ergo  E HK  L M FG  deinceps  proportionales  fiint  in  dupla  analo- 
gia-auferaturafecundoHK,  &abvliimoFG  ipfi  primo  E squalis  vterque  HN, 

FX.  eft  igitur  n fecundi  numeri  cxcdTus  ad  primum , ita  exccfllis  vltimi  ad  omnes 
ipfumantecedentes.q^uarevcNKadE.icaXGadM  L HK  E.atquceft  NK  ipfiE  ^ 

jqualis. ergo &XG  elt squalis ipfis M LHK  E.  eft  aut ScFXsqualis ipfiE; atque 
Eipfis  A B CD,&vnita:i  squalis,  totus  igitur  FG  squalis  eft  Scipfis  E HK  L M, 

&ipfis  ABC  Dj&vnitati;  omnesd;  ipfum  FG  metiuntur . Dico FC  milJum  alium 
metiri prgter ipfos  A B C D E HK  L M,  & vtiitatem.fi  enim  fieri  poteft,metfa 
tur  aliquis  numerus ipsuFG,qui  ficO;fitq;  O nulli ipforu  A B CDE  HK  L Mid£. 

&quotiesO  ipfum  FGmeti:iir,tot  vnitates  fintin  P.  ergo  P ipfum  O multiplicans  i.eois-not. 

feat  FG.  fcd  & E multiplicans  D ipfum  FG  fecit,  eft  igitur  vt  E ad  P,  ita  O ad  D.  &:  t9 . septimi. 

quoniam  ab  vnitate  deinceps  proportionales  funt  ABC  D,et  poft  vnitatem  A pri 

mus  eft,  non  metietur  D aliquis  alius  numerus,  prsteripfbs  ABC:  & ponitur  O ij.huius» 

hulliipfornm  A B G idem,  non  igiturOipfumD  metietur,  vt  autem  O ad  D,ita£ 

adP.  ergo  neque  E metietur  ipfum  P.  atque  eft  E primus,  omnis  autem  primus  nu  jt  .septimi 

merus  ad  omnem  numerum,  quem  non  metitur, primus  eft.quare  E P primi  inter 

fc  funt.  fed  primi  & minimi;  minimi  vero  eos,  qui  eandem,  quam  ipfi , proportio-  M-  septtai; 

aem  habent,  squaliter  metiuntur,  antecedens  antecedentem , & confeqiiens  con- 

feqiiente.  atque  eft  vt  E adP,  itaO  adD.  ergo  E f qualiter  metitur  ipfum  O,  atque 

P ipfum  D.  fed  D nullus  alius  metitur  prfter  ipfos  A B C.qiiare  P ide  eft, qui  vnus 

ipforumA  B C.fitide,quiB.8i:quotmntB  C D mu!titudinc,tot  ab  ipfo  E fuman 

tur  E HK  L;  funtd;  E HK  L in  eadem  proportione,  in  qua  B C D.cx  squali  igitur 

ut  B ad  D,'ic3  eft  E ad  L.ergo  qui  fit  exB  L eft  gqiialis  ei,  qui  ex  D E.  fed  qui  fit  ex  ly . septimi 

D E eft  squalis  ei,qui  ex  P O.qui  igitur  fit  ex  P O ei,  qui  ex  B L squaliserit.  quare  ij.  tepdmk 

vt  P ad  B,  Ita  eft  L ad  O.  eftej;  P idem  qui  B.  ergo  & L idem  erit,  qui  O . quod  fieri 

non  potcft.cteniir.  O nulli  ipibrum  expolitorum  idem  ponitur . non  igitur  ipfum 

FG  metitur  aliquis  numerus  prster  ipfos  A B C D E HK  L M,  & vnitate.  atque 

oftenfuseftFG  squalisipfisAB  CDEHK  LM.etvnitati.perfeftus  autem  nume 

rus  eft,  qui  fuis  ipfius  partibus  eft  squalis.  ergoFGperfefluserit.quod  oportebat 

dcrnonftrarc. 
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*ProfoJitum  f/?  Euclidi  in  decimo  libro  tra.ciare  de  ccmtnenfurdili^ 
bus  incbmmenjur abitibus  magnitudinibus 3 ^ de  irrationalibus 3 ^ 

irrationalibus  . non  enim  eadem  Junt  incemrnenJurabiUa  3 ^ irratio, 
nalia:  (quoniam  illa  quidem  natura funt  s irrationalia  "vero  rationabx 

pofitione  .fi  enim  quadrati  diametrum  natura  incommanjurabilem  ja. 
citi  yt  eius  latus  3 hoc  non  facit  temere  ifid  ex  illius  rationibus  3 qua  in 
ipfa funt.  quare  neque  irrationale  efi  eorumi  qua  natura  fiunt  incommU 
fiurabiliai  fied incommenfiurabile . etenim  natura  ipfia  hoc  facit  iuxta  om- 
nemmenfuramiquacumaliquonihdcommune  habet.  ‘Trimumifitur 
de  commenfurabilibus 3 mcommenfiurabilihus  traSiat , eorum  natura 

exquirens  igosiea  yero  de  rationalibus  3 ^ irrationalibus  3 non  tamen 
amnibus : quidam  enim 3 njelut  obfifilentes  iffia  reprehendunt: fiddema 
xime  fimplicihus  fifi)eciebus  3 quibus  compofitisinfmta  irrationales gL 
gnutur.  Earum  nonnullas  etiam  ^Apollonius  litteris  mandauit.  Adfcien 
tiam auAem attinet 3 caufias3principia3  0‘fimpliciaconfiderare3mnfn 
gulariay  ^ infinita.  Itaque  exponit  irrationalium  fimpUces  fieciestre. 
decimi  qua  tribus  modis  inuentg  funt 3 his  enim  alia  fimp lices  non  inue. 
nientur.  Horum  modorum  ynus  efi  iuxta  analdgiamiper  quem  Euclides 
inuenitynam  fieciem  eoru. alius  iuxta  eompofitione 3 per  que  fex fipecusi 
tertius  iuxta  diuifionti  per  quem  reliquas  fex  inuenit . Zl  ener  ut  autem 
initio  ad inquifitionem  fymmetriaihoc  eH  commenfurabilitatis  Pjthago 
raiprimii  ipfiam  ex  numerorum  cognitione  inuenientes  3 cum  usitas.fit 
omnium  numerorum  communis  mtnjurai  in  magnitudinibus  cmmu 
msmenfura  inuenirinon pofifit.  Huius  caujfa  efi  3 quodcmnisnumeriis, 
iuxta  quaflibet  feciiones  diuifus  relinquit  particulam  aliquam  tninimay 
Cu  qug  Jeciionern  non  admittit . Omnis  autem  magnitudo  in  infinitu  di- 
uifanonrelinquitparticulam  3 qua  propterea  quod  minima  fit, ficati 
non  pofifit.  fied  illa  in  infinitum  fieSiainfimtas  efficit  particulas,  quam 
fingulg  in  infinitum fiecabuntur  fimpUciter  magnitudo  quatenus  qui 

dem  diuiditur  particeps  efii  principq  infiniti,  quatenus  yero  ad  totum  at 
tinet,  termini  efi particeps.sAt  numerus  contra  quatenus  diuiditur  ter- 
mini, quatenus  uero  ■-  d totum  attinet.particeps  efi  infiniti . Itaque  qu^ 
niam  oportet  menfuras  minores  effe  ijs,  qua  menfiuranlur  s menfiuratief 
autem  omnis  numerus, necefife  efi  omnium  minimam  ejfe  menfiuram. 
re  0^  magnitudinum  ,fi  omnes  menfiura  communi  menfurantiir  , nttef 
fie  efi  eam  minimam  efife.  Sed  in  numeris  quidem  esi  communis  menfiura» 
terminatur  enim,  quemadmodum  dicium  efi : in  magnitudinibus  Ajet^ 

sc» 


r 
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r no»  igitur  communis  quadam  menfura  efi  omnium  magnitudi 

fUtm-Cum  hoc  inteltigerent  fytkagoraigyt fi^ri potuit , in  magnitudinu 
^us.fn&/kTantinuenerknj>.oinnesiepim3quas  eadenLmcnjura  metitur^ 
comrnenfirabilea  appellarent ifapjisro y quas  non  metitur  eade  menfura , 
inconten fur  abdes.  harum  rurjus yquafumque  alia  quapiam  co  munis 

jneitfurametdur  inter fcamenfurabileSi  quafcumqtte  yero  non  metitur 
iUis  incomenfveabiles  . £7*  da  fimptis  men/urisy  omnes pqffunt  effe  com^ 
menfirabiles:  rationales-  ^ut,  om»esy  £7*  omnes  irrationales  effe  pojfunty 
fvt  ad  aliquid  j proptereaquodcornmenfurabile  quidem  £7*  incommenfu 
rabile  natura  ilhs  inefir  rationale  autem y^gs^  irrationale poftione . Inue- 

Iniuntur  autuommetifurabiles  £7*  incomenjurabiles  tripliciter  iuxta  tres 
dimenjionesy  nirniruM  lineal  fuperficits  y^  fblidas^vP-  Theon  demon- 
firauit  £7*  alij  non  nulli . tAt  njero  magnitudinem  in  infinitum  diuidi pof 
I fi  y hoc  theoremate  ofienderunt. 

Sumentes  enipi  triangulum  aquilaterumy  bafim  bifariam  ficant:  £7* 
vni portioni  aqualem  abfiindelites  in  altero  Utere yper 
^ pu&um  diuifionis  adbafis  partes  parallelam  ducunt: 

0-Turfus  aquilaterum  coniiitutum  efi  triangulum., 
cuius  bafim  eodem  modo  ficantes  fimditer  faciunty 
I nuquam  dcfinunt  ad trianguii  uertice.fi  enim  de~ 

finerent yfiqueretur  fquilaten  trianguli  duo  latera  re 
liquo  aqualia  effey  quod  efi  abfurdum. 

^uodauUm  hcrumytdisynec  fuferuacanea  fit  cognitio^  yel  ex  yete- 
ri  pythaiprsoru  firmone  colligi potesl  .jabulantur  enim  eu  y qui  primus 
hanc  irrationalium  contemplationem  in  apertum  tamquam  ex  adyto  pro 
ferre  eH  aufusy  naufragio perijjfe.  idcfi  eafaSium  de  caujfay  qucd  omne 
irrationale  3 atque  informe  ybique  occultariyelit . tAiunipraterea  yfi 
quis  forte  alicui  herum  occurrerit  3 atqueillud  publicavit  yfore  fatim  3 
'vt  ingenerationisfoc  efi  profundi  locum  deferatur  yperpetuisq’ ^ illic  ob- 
ruaturfluSiibuSy  tanta  'veneratione  hi  oviri  irrationalium  hanc  cognitio 
nem  funt  proficuti. 

. . I;-'  '■ 
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E V C L I D I S 

ELEMENTORVM 

LIBER  DECIMVS. 

CVM  SCHOLIIS  ANTI  Q^V  I S 
£ T COMMENTARIIS. 

Vederici  Commandiai  Vriwatis . 

INITIONES 
I. 

OMMENSVRABILES  magnitu- 
dines dicuntur,  quas  eadem  menfura  me 
titur. 

1 1. 

Incommenfurabiles  autem , quarum 
nullam  efle  communem  menfuramcon. 
tingit. 

i.-i  J. 

Rcifi:?  lines  potentia  commenfurabiles  funt,cum  ea,  qus  ab  ip 
fis  fiunt,  quadrata  idem  fpacium  metitur. 

f.C.  c 0 M M.  Z U T U?.  l V s. 

KeSas Imeas longitudine  commenfurabiles  feorfumnondiffimuit , qubdinprlma  difimiione 
rnag^iittidmim  cmrnenfurabilhan  cornpreheadMtur ; fmt  etum  reSe  Imep  longitidate  cornu»- 
fuTibiles , quas  eadem  menfura  meiitur, 

I I I I. 

Incommenfurabiles  autem , cum  quadratis,  qu$  ab  ipfis  fiunt, 
nullum  commune  Ipacium  elfe  contingit . 

V. 

His  pofitisoftenditurjcuicumquerede  lines  propofitf  redas 
lineas  multitudine  infinitas,  &commenfurabiles  eire,&incom- 
menfurabiles!  alias  quidem  longitudine  &potentia;alias  vero po 
tentia  folum.vocetur  autem  propofita  reda  linea, rationalis. 
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Et  huic  commenfurabiles  fiue  longitudine  & potentia,  fme  po 
tentia  folum, rationales. 

VII. 

Incommenfurabilcs  vero  irrationales  vocentur. 

VIII. 

Et  quadratu,  quod  a reda  linea  propofita  fit, dicatur  ratio  nale. 

I X. 

Ethuic  commenfurabilia  quidemjtationaUa. 

X. 

Incommenfurabilia  vero, irrationalia  dicantur. 

X I. 

Et  redx  line? , qux  incommenfurabilia  poffunt, vocentur  irra- 
tionales : fi  quidem  ea  quadrata  fint , ipforum  lacera ; fi  vero  alia 
qu5Epiamredilinea,qu9ipfis  aqualia  quadrata deferibunt. 

F.  c.  C 0 M M £ N T R I r S. 

Sunt  etiam  qitfdam  communes  notiones, quibus  ludides  'm  hoc  libro  utitur, nempe  hp. 

COMMF^J^ES  NOTIOiJ^S. 

j ^^elihet  magnitudo  midtiflkttta.  potejl  omnem  propojttam  m^gni-, 
tudinem  eiitfdem  generis  JUperare^ 

3 ^utecum^ne  meignitudo  metitur  Aliquam^  metitur  quoque  cAmy  qud 
ilUipfAmetitur. 

3 Quacumque  mAgnitudo  metitur  totamjO^  ahUtAmi  etUm  reliquAm 

metietur. 

4 ^upeumque  mAgnitudo  metitur  duASj  yel plures  mAgnitudines ^me 

titur  quoque  eAm^qup  ex  ipjis  componitur. 

theorema  i.  propositio.  I. 

Duabus  magnitudinibus  in^qualibus  cxpofitis,  fi  a maiori  au 
feratur  maius , quLm  dimidiuiTi&ab  eo , quod  reliquum  eftrur- 
fus  auferatur  maius , quam  dimidium  5 & hoc  femper  fiat  .*  relin- 
quetur tandem  quccdam  magnitudo,  qu£  minori  magnitudine 
^polita  minor  erit. 
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Sintdue  magnitudines  inxqualcs  A B.X , quarum  maior 
AB.Dicofi  abipfa  AB.auferatiir  maius,  quam  dimidium,  & 
ab£0,  quod-rciiqiiijm  eftirurfusauferatur  maius, quam  dimi 
dium, atque  hoc  iemper  fiat,relinqiu  tandem  magnitudinem 
i.ce»  »o:.  quandam,qux  magnitudine  Cminor  eiit.e^enim  C multipli  ^ 
cata  fiet  aliquando  maior  magnitudine  AB.  multiplicetur,  & 
fit  DE  ipfius  quidam.  C multiplex, mdior  autem,  quam  ABjdi 
Didatutej;  DE  in  partes  ipfi  C tequaiesDF  EG  CE.&abipfa 
AB  auferatur  maius , quam  dimidiumBH  jabipfavcro  AH 
rpius  mai_us,guam  dimidium  auferatur  HK , atque  hosfem-  Kj 
per  fiat,quoaddicmc)nes^qucforitinAB,mukitudine  aqua-  ‘ 
les  fiant  diuifionibus , que  in  DE:fint  igitur  diuifiones  AK  K 
H HB  diuifionibus  DF  FG  GE  multitudine  aqualcs.&  quo 
niam  maior  eft  DE , qi}^  A3  ^blatum  eft  ab  ipfa  qpidera 
DE  minus,quamdimiGiuth'EG,-ab  ipfa  vero  AB  maius,qnam 
dimidium  BH;  erit  reliquum  GD  re]iquq,HA  maius  . rurfus 

Suoniain  maior  eft  GD,quam  H A,&  ablatum  eft  ab  ipfa  qui- 
em  GD  dimidium  GE  ;ab  ipfa  vero  HA  -maius, q uam  dimi- 
dium HKjrcliquum  ED  reliquo  AK  maius  erit.eftqj  FD  squalis  ipfi  C.ergo  C qnl 
AK  eft  maior.minor  igitur  eft  AK,quam.C,Ergo  ex  magnitudine  AB  reiiftaeft  raa 
gnicudo  AK  expofita minori  roagnitudifie  C minor.quod  demonftrare  oporteijat. 
Jf*  fimiliter  autem  dcmoriftrabitur  etiam  fi  dimidia  aWata  fuerint. 

ALITER.  Exponatur  dus  magnitudines  ing- 
quales  AB  C,fitq;G  minor.  & quoniam  minor  eft 

C multiplicata  erir.aiiquando  magnitudine  AB  ma-  Tt  . ; 

ior.fiat  vt  FMjdiuidaturqj  in  partes  ipfi  C fqualesM 
H HG  GF:&abipfa.  AB  apfcrat'.  r maius,  quam  di- . 
miditim BE , &ab  E A maius, quanidimidiumED;  i 

atque  fioc  femperfiat,  quoad  diuifiones,  qug  funtin 
FM, squales  fiant  diuifionibus,quf  in  AB.fiant  igitur 
vtBE  ED  DA.&ipfiDAvnaquaqueipfaruml^  L 
N NX  fit  squalis, 'atque fioc  fiat , q iioad  diuifiones  K 
X.equales  fint  diuifionibus  ipfius  FM.&  quoniam  BE 
maior  eft, quam  dimidium  ipfius  AB,crit  BE  maior, 
quam  EA.multo  igitur  maior  eft  BE,quamDA  • fed 
ipfi  DA  f.qualis  cftXN.ergo  BE  maior  eft,quamXN. 
rUrfusquonianiED-maior  eftquam  RimidiumEA, 
erit  E D maior, quam  D A . fed  ipfi  DA  eft  squalis  .a  C H ^ 
ND.quare£D,quamNLeftip.aior.  tpta igitur  D' 

B maior  eft,quam  XL  .ipfiveroD A squalis  eft  LK. 

quare  tota  AB, quam  tota  XK  maior  erit. fed  MF  maior  eft, quam B.\. 
mplco  igitur  F,  quam  X K eft  maior,.  & quoniam  ,XN  NL  LK  inter  fe  aquales 
funt;funtaiitein&MH  HG  CF  inter  fesqualestatque  eft  multitudo  earum,  qu^ 
funtinMF  squalis  multitudini  ipfarum,  qusinXK:erit  vtKLadFG  ,ita  KXadf 
ii.quinu.  M.maiorautem  eft  Fi\I,  c^uam  XK.ergo  & GF  quam  LK  eft  maior,  atque  eft  FG  ipfi 
54.quiiiri.  c squa!is;6:  KL  emialis  ipfi-  AD.ergo  G quam  AD  maior  erit.quod  oportebat  dt- 
monftrare. 
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In  nwgnini  boc  theoremate  perjpicuum  fit  in  magnitudimhus  afymetrim> 

incommenfiirabiiitatem  inejfe  . fi  enim  expofita  magnhudu^ 
' minorem  ajfumere  licet  3 O"  rurfiis  hac  minorem  y^firnper  mimrmr 


I 


L I B E R X.  ,,4 

gu^itudines  in  infinitum  ficantur  s tion  in  minimam  tnen/urarn 
determinatam  3 <ut  in  numeris  e fi  ynitas.  fi  igitur  non  efidetermu 
nata  magnitudo  minima  3 erunt  quadam  magnitudines incommenju^ 
rihdes  3 quas  communis  aliqua  magnitudo  3 cum  indeterminata  fit y 
non  metietur. 


f.C,  COMM£liT.AKlVS. 


Similiter  autem  demoR- 
ftrafaitur,  etiam  ii  dimidia 
ablata  fuerint]  auferatur  etm 
eb  ipfaUB  dimidium  BH:&  ab 
ipfa  .AHdmidiionHK:  id^fem 
fer fiat.quo'ad  diuifi  ones  CaBp- 
qitdesfint  diuifiomhusipftits  D 
i.  : \2"  quomain  DE  maior  eji 
quam  & ab  ipfa  quidem  D 
E ablatum  eJl  mmus  quam  dimi-. 
dim:abipfa  vero  .AB  ablatam 
efi  dimidium ; erit  rdiquum  CD 
maius  reliquo  i1.Ai.rHrfusquo^ 

«lamGD  maior  efi  quam  H.At 
& ab  ipfa  G D ablaium  ef  dim 
HumCFiohipfa  vero  H^dim 
dium  HK,  reliquum  E D reliquo  - ® ^ -v-vV..'.  • ' 

K .A  maius  erit,  quae  deinceps 
fimtfmiliter  demonjlrabuntur. . . ... 

Sed  in  alia  demonfiraUone.aHferatur  ah  ipfa  .AB  dimidhm  Eui  dimidium  ED  ; at-" 

que  hoc  fiat, quoad  dimfiones,quae  fi^in  FM  aequales  fmt  dmfiombus,quae  in  ,AB:  fntJiutfim 
BE  F.D  D.A-  &ipfi  D^  aequalis  jit  vnaqj^queipf arum  KL  LN  MX:&quomam  Bteft  ae- 
qualis ipfi  E.A,&  E.A  maior  qium.AD,erit  BE  quam  D^A  maior. fed  ipfi  D\A  efi  aequalis  XN. 
ergo  BE  maior  efi  quam  XN.rurfiis  quoniam  ED  D.A  funt  aequales  ipfis  NL  LK  , tota  .AB  qiia 
tbtaXKmaiorerit.reliquaveroJimiliterdmonfirabuntur. 

THEOREMA  Ih  PROPOSITIO  II. 


„,.Si  duabus  magnitudinibus  in^qualibus  expofitis  detrada  fem 
per minorede maiore, reliqua  minime  praecedentem  me  tiatur 
magnitudines  incommenfurabiles  erunt. 

Duabusenimnugnitudinibiis  infquaJibus  e^ofitis  AB  C 
r>,quarum  m kiorfit  AB,&  deiracfa  ftmper  minore  de  maiore, 
reliqua  minime  metiatur  pracedentem.  Dico  magnitudines  A 
B CD  incommenfurabiles  cfle.fi  enim commenfurabiJes  fint,  ^ 
eas  magnitudo  qujcdam.metictur.metiatur,  fi  heri  poteifjfitqj  t ? 

E:&  AB  quidem  metknsDF  relinquat  fe  ipfa  minorem  CF:  C 
F vero  meriensBG  relinquat  fe  ipfa  minorem  AGj  ^ hoc  fem- 
perflat, quoadrdinquatur  qnzdam  magnitudo , qu$  fitmi- 
noripiaE.ttaqnefiatj&relinquamr  AG  ipfaE  ntinor.  Quonia 
igiturEmetitiirAB,  AB  vcfo metitur  DF ; &E  ipfamDF  me 
titur . fed  St  metitur  toca  CD.ergo  & reliquam  CF  mederar.ac 
CFmctitarBG.quareScEipiamBGineu[iir.metitur  autem  a e ^ 

& totam 


E V C n D."  I I E M E>J  T. 

^tottm  AB.&rehquani  igitur  AG  metietur,maiorminorem,quod  fieri  non  p6e, 
non  .'gitur  magnitudines  AB  CD  aliquamagnitudo  metietur . ergo  incomtnen. 
furabilei  efunc  AB  CD  magn' tudines.Si  igitur  duabus  magnitudinibus  in^quaS 
bus  expolitis,  dttaftaiemper  minore  de  maiOre,  reliqua  m nime  pracedentem 
tneuacur,incommeiifurabiles  magnitudines  erunt.quod  oportebat  dcmonllrare, 

S C H 0 L I V 

Magnitudines  qudfdam  iongitudine  ejfe  incommenjurabiles  exhoe 
theeremate  docemur . etenim  aliquas  commen fur  abdes  effe  perjj>icue  ap- 
paret . magnitudinum  autem  commenjurahilium  maximam  communem 
menfuram  inuenire , non  cuius  ^is  efi  ^fid  hominis  eruditi : cuius  qui 
dem  maxima  communis  menjurp  inuentionem  in  Jequenti  theoremate 
tradit. 

^LWD  SCHOLIFM. 

Cum  in  antecedenti  theoremate  caujjam  explicauerit  ineommenfuri- 
hilitatis  j in  hoc  fgnum  incommenjurabilium  magnitudinum  aff'erti 
quando  Jcdicct  incommenjurabiles Junt.  in  Jextodecimo  autem  theoremi 
te ipfarurn  proprium  exponit  ^ ita^zit  i^cau^a ^ t^fignum,  (^pro- 
prium habeatur.  tAt  in  commenjurabilibus  magnitudinibus  cauffam  'vC 
luti  manifejlam  pratermijitiexponit  autem  (S'  fignumi& proprium. 

f.  C.  CQMMEitrUfiiyS. 

^ Et  hoc  femper  fiat,quoad  relinquatur  qu$da  magnitudo, qus  fit  minor  Ipfa  E.] 

<\uon!im  enm.ABqmdem  metiensDF relinqultfeipfaminoremCF ; CF yerometleusBCre- 
Lnquit  fe  ipfa  mrjorem  .ACierit  .AC  nimr,qudm£G.ergo  ex -.AB  ablatum  efi  maius,  quam  £- 
mdiwh  ipfius,videl':cet  BG.  & ita  femper  fiet . quod  cum  ex  .AB  femper  auferatur  maius, quam 
gr**te>  dimdim,relinqKetur  tandemdiquamagmtudo^quaeipfaEminorerit. 
eisjawe» 

PROBLEMA  I.  PROPOSITIO.  III. 

Duabus  magnitudinibus  commenfurabilibus  datis, maximam 
carum  communem  menfuram  inuenire. 

Sint datsdus magnitudines commenfurabiles  AB  CD, quarum 
minor  AB.oportetiprarum  AB  CD  maximam  communem  menfu-  ^ 

tam  inuenire.vel  igkur  AB  metitur  CD,vel  non  metitur.  & fi  quidem 
AB  metitur  CD, metitur  autem BtleipiUm;  erit  AB  ipfarurn  AB  CD 
communis  menruva»&  perlnicuu  eft  maximam  cfse, -magnitudo  enim 
maior  magnitudine  AB  ipiam  AB  non  metictur.fi  vero  AB  nonme- 
titur  CDidecraSa  femper  minore  de  maiore,  relinquetur  tande  qu*  ^ 
dam  magnitudo,qu5  pricedentem  metietur;  propterea  quod  AB  C t 

V>  non  fint  incommeiifurabilcs . & AB  quidem  metiens  ED  relinquat  | 
feipfaminoremECi  ECverometiensFBrelinquatfeipfaminorem  i 
AF;& AF  ipfamCE  metiamr.C^  igitur  AF  metitur  CE, fedCE  me-  ® ® 

i.e*ni  ««f.  titur  FB-.&  AF  ipfamFB  mecitur.metitur  autem  & fe  ipfam.S;  totam 

t jaiturABmetietur.fedABincciturDE.ergoAF  ipfani  DEmecitar.  metituran* 

tem 


-Liber  x. 

^^mctietur.ergo  AFipfas  AB  CD  - 

.;.nictirDr;acproptereaipfarumcftcommunismenrura.Dico&  ^ 

pjjiimam  efTc . nificnimitafit,  erit  aliqua  magnitudo  maior 
/ ip&AF,  qujipfasAB  CD  metietur.  Itaque  metiatur,  & fit 
C. &qnoniam  G metitur  A B,  A B vero  metitur  E Di  & G 
* jpfam  ED  metitur,  metitur  autem  & totam  CD.  ergoStre- 
liqnsm  C E metietur,  fed  C Emetitur  F B.  quare  G ipfamF  B 
metitur.  mstituvautem&  totam  AB.  & reliquam  igitur  metie  ^ E. 
tur  AF,maior  minorem , quod  fieri  non  poteft . non  igitur  ma  p 
gffitndo  quxdam  maior  ipfa  AF  magnitudines  AB  CD  metie 
tur.ergo  aF  ipfarum  AB  CDmaxiraacrit  communis menfu- 
la.  Duabus  igitur  magnitudinibus  commcnfurabilibus  datis 
AB  CDraaxima  ipfatumcomtnunismenfurainucntacft AF.  T 

^uodfacers  oportebat.  • j 

B i)  G 

COROLLARIVM. 

Exhoc  manifeftum  eft/i  magnitudo  duas  magnitudines  metia 
tur , & maximam  iprarum  communem  menfuram  metiri. 
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Tamqitatn  manifefium  jit  ^ejje  mAgmtudmes  commenfurAhileSi 
gredhttr  hoc  theoremx.:^  C?  non  illud prius  oHendit  j,  quemadmodum  in 
ijs  , qu£  in  commenfurabiles  'funt. condat  enim  magnitudines  omnes  ali 
cuius  multiplices ifi  comparentur  cumeaycuius  jient  multiplices  ^com- 
menjurahilesejfe. 

t.  c.  COMMEKT^RirS. 


Ex  hoc  manifeilum  cft  fi  magnitudo  duas  magnitudines  metiatur,  & maximam 
ipfarum  communem  menfuram  metiri  ] feqmtur  illud  ex  rltimaparte  demmfiratamt, 
yt  ad fecmdam  propofitionem  feputm  llhn  in  mmeris  explkammHS. 


BROBLEMA.  II.  PROPOSITIO  IIII. 


Tribus  magnitudinibus  commenfura- 
bilibus  datis , maximam  ipfarum  comrau 
flem  menfuram  inuenire. 

Sintdatz  tres  magnitudines  commenfurabiles  A 
B C.oportet  ipfarum  A B Cmaximam  commune 
menfuram  Inucnirc.fumatiir  enim  duarum  A B ma 
xima  co’S  meal"ura,qu|fitD.  itaque D ipiam  Cvel 
m:a'tur,ver no  meticur.meciaturprimu.&qth  D ip- 
famCmctitur,mctiturautcm& AB;&ipfas A B C 
metietur . Q^are  D ipfarum  A B C communis  eft 
menfura : & manifeftum  eft  maximam  cfle.  magnitu 
do  enim  maior  magnitudine  D ipfas  ABC  non 
mctictur.namfificripoteft,  metiatur  eas  magnitu- 
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Ii  domaior 


$ 


Zt  ta». 
cdoie. 


EVCLID.  ELEMENT. 

£o  maior  ipfa  D,  qtj«  fit  E.  Quonia  igitur  E magni 
tudincsAB  C metitur, &ipfas  A B metietur, &ip 
laruinA  B maximam  commune  menruramD.ma  j 
iorminore,  qiiodfieri no  poteft . fed nonmetiatur  j 
DipramC.Dicoprimu  C D commenfurabiles  ef  ; 
fc/Qupnia  enim  commenriirabiles  funt  A B C,  ’ | 

tnetitureasaliquamagnitudo  ,quf  fcilicet&ipfas  . . 

A B metitur,  ergo &ip(arum  A B maxima  cornu  j | 

nemmenfuraD.  metitur  autem &ipfamC.  quare  I I ] 

diftamagnitudoipfasCDmetitur:ideoq;C  Dc6-  t I [ [ I 

menfurabiies  funt.  fumatur  ipfarum  maxima c6-  ^ ^ ili 

munismefura; QupniaigiturEmetiturD,  c d e.  p 

D vero  metitur  A B;^kEipfasA  B metietur,  me- 
titur autem&C.  ergoE  ipfarum  A B C communis cfl;  menfura  . Dico&ma. 
simam  efl'e.  fi  enim  fieri  poteft,  fit  aliqua  maggiiudoFmaioriplaE  , qui  ma« 
gnitudinesA  B C metiatur.  AquontaniF  metitur  A B C,&  ipfasA  Biuetie 
tur,&  ipfarum  A B maximam  communem  menfuram , qui  eft  D . ergo  F raeti- 
lurD.  metitur  autem  &C.  quarcF  ipfasC  D metitur, & ipfarum  C D ma- 
ximam communemnieniuram,  hoc  eftE.  ergo  F ipfamE  metietur, maior  mi- 
norem. quod  fieri  non  poteft.  non  igitur  magnitudo  quidam  maior  ipfa  E ma- 
gnitudines ABC  D metietur.ergoEipfarum  A B C maxima  erit  communis 
menfura,  fi  D ipfamCnon  metiatur;  fi  vero  metiatur  erit  ipfa  J)  .tribus  igitur 
magnitudinibus  comraenfurabilibus  datis  maxima  ipfarum  communis  menfar* 
inueta  eft  * quod  facere  oportebat* 

cokollartvm. 

Ex  hoc  perfpicueconftatjfi  magnitudo  tres  metiatur  magnim 
dines , & ipfarum  maximam  communem  menfuram  metiri,  fimili 
ter  & in  pluribus  magnitudinibus  maxima  communis  menfura  ifl 
uenietuTs&corollariumprocedet.  ■ 
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^jtomam  incommtnjurahiles  magnitudine!  conpquitur proportie^ 
nem  non  hAbere , quam  numerui  ad  numerum  3 eius  conuerfum: 
ruult  ejiendere  commenJuYabiles  magnitudines  conjequi  proportionem 
habere  3 quam  numerus  ad  numerum  3 contra  . indiget  autem  id 
hoc  lemmate 3 quonam  modo  cominenJurabiUum  magnitudinum  du- 
rumi  'vel  trium  maxima  communis  menfura  inueniatur  .fc  C^in.prl- 
mo  arithmeticorum  libro  fecit . pcfiquam  enimoHendit  qui' nam  fntin 
commenfurabiles  3 quos  primos  appellat  3 propterea  quod  nonerumnoin 
commenfurabiles  funt  3 ^t  magnitudines } oBendere  'volens  omne» 
numerum  ad  omnem  numerum  proportionem  habere  'vel  multiplicem} 
'fsel fiper^articularem  3 uel  Juperpartientem  3 'vel  multiplicem fupet- 

fxrticidat» 
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^trt\ctiUr€m3'9tl multiplicem  fuper partientem y c^ucs  ipfe  heuitatis  cauf 
jitsx  minori  nominxuiti  njelpxrtem , njel partes  .per partem  intelligens 
jy/multipHcemi  yel lubfuperparticulare  .njA fubmultipUcem  Juperparti 
udarem  .per  partes  'vero  fubjuperpartientem  3'vel  Jubmultiphcem  fi. 
^erpartientem  . hoc  igitur  yolens  oslendere  eo  indigebat  3 quo  modocom- 
menjurabilium  maxima  ctmunis  menf.rainueniatur  . quod  etiam  hoc  lo 
co  chj  i r.:auit.Pcfea  in  quinto  theoremate  oBedet  clmejurabiles  magnitu 
dines  inter  fe propo  rtionem  habere  , quam  numerus  ad  numerum,  immo 
yero  omnem  ccmmenfurahiUm  magnitudinem  omnis  commcnjurabilis 
magnitudinis 3 minerem  maioris 3'vel partem  ejje , 'ziel partes : hoc  enim 
tfiproportionem  habere  3 quam  numerus  ad  numerum  s non  tamen  con. 
tra : latius  enim  patet  numerus . quamobrem  eo  njfs  efi.  Sciendum  au 
tem^  ipfas  demon^rationes  3 qua  ex  arithmeticis  petuntur  3 incom. 
mutabiles  ejfe . . 

a L 1 V 

*To§iquam  docuit yquafint  magnitudines  incommenfrabiles  3 dein. 
ceps  quid ipfs  confquatur  oBendet  ,•  c>  infuper  quid confquatur  com. 
menfurabiles  in  quinto  3 t^/exto  theoremate  quoniam  indigebat  co 
muni  menftra  earum  3 qua  fnt  in  fymmetria  3 'videlicet  commenfura- 
bilium.,  hoc  ajfumit  in  tertio  3 quarto  theorema  ’ e 3 quo  paclc  inue- 
nienda Jtnt  commenfrabilium  communes  menfura  . fiptimum  autem 
theorema  inquirit  ^ que  confquantur  incommenfirabiles  magnitudi- 
nes non  fimpliciter  sfd f eundum  feciem  3 incommenjurabiles  lon- 
gitudine 3 "vel potentia ; nam  de  incommenfrabilibus  f eundum  priua- 
tionem  nihil  dixit  ^ 'vt potCiqua  non  fnt  ipfs  'vtiles  ad  traciationem  de 
irrationalibus . In  bis  tradit  ortum  earum  3 quf  longitudine  3 po- 
tentia commenfrabiles  fnt  3 ^ incommenfrabiles : his  enim  indiget 
innonotheoremaoe  30‘fquentibus  ,in  quibus  iuxta  analogiam  3 0* 
iuxta  compoftionem  3 diuifonem  commenfrabilitas  3 c^incom- 
menfurabilitas  inquiritur  'vfque  ad  tertium  decimum  theorema. 

theorema  III.  PROPOSITIO.  V. 

• Comraenfurabiles  magnitudines  interfe  proportionem  ha- 
bent 3 quam  numerus  ad  numerum. 

Sint comm:nfnrabiies  magnitudines  A B.Dicomagnitudintm  A ad  B propor 
habsre,quam  numerus  ad  numerum.  Quoniam  enim  A B commenfurabiies 
fcnt,raetietur ipfas  aliqua  magnitudo . m.*:iacur,&  fit  C.&  quoties  C ip^am  A me 
titur,totvniut:sfincin.O : quoties  autem  C metitur  B,tot  vnicates' fioc  £■ 

li  z quoniam 
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^iioniam  igiturC  ipfam  A metitur  pervnita- 
tes  j qug  funt  in  D : metitur  autem  & vnitas  D 
per  vnitates,  qii^  in  ipfo  fnnc;  vnitas  equalircr  ‘ 
metietur  numerum  D,  atque  magnitudo  C ip-  [ 
iam  A. ergo  vt  C ad  A,ita  eft  vnitas  ad  D;&  con  ] 
uei-tendo  vt  A ad  C,ita  D adviiitatem  . Rurfus  f 

quoniam  C ipfam  B metitur  per  vnitates,  quE 
luntinE;metiturq;  vnitasnumeriim  Epervni  [ | 

tates,quf  in  ipfo  funt : vnitas  numerum  E fqua  | ' 

Jiter  metietur  j atque  C ipfam  B.eft  igitur  vtC  | j j’ 

adBjitavnitas  adE.oftenfum  autem  cft&vt  [ I • 

AadCjitaDefleadvnitate.quareexjqualivt  1 I : 

AadBjitanumerusDadE  numerum. comme  A c b d VKtiw  i 

furabiles  igitur  magnitudines  A B inter  ic  pro 

pbreionem  habent, quam  D numerus  ad  numeru  E,  quod  oportebat  dcmoaftrare. 

S C H 0 L t V 

Hoc  proprium  eji  commenjurabiliurn  magnitudinum  3 minor  maioris 
rvel pars  e(i  3 njel p artes. Ji  quidem  igitur  parSi^vel proportionem  hak- 
bit  3 quam  unitas  ad  numerum  3 "vel  quam  numerus  ad  numerum  ,•  fi 
uero  partes  proportionem  habebit  3 quam  numerus  ad  numerum  .pars 
enim  frbmultiplicem  facit  proportionem : partes  "v  ero  ynam  reliqua-, 
tum Jubproportionalium.fi Igitur  reBx  linea plana  3 qua  ahip- 
fis fiunt  ii^filidaproportionem  habebunt  3 quam  numerus  ad  nume- 
rum .fi  yero plana  3 ejr  qua  ab  ipfis  folidaynen  item  reUa  Uncay  nifi pn 
portio  numeroru  fit  quadrati  ad  quadratum  . 0^  fi  filida  no  omnino  qup 
ipfipracedunt  3 nifi  proportio  fit  cubi  ad  cubum . quod  fi Jolidamnha.. 
beant  proportionem  3 quam  numerus  ad  numerum  3 neque  planay  ne- 
que recla  linea  habebunt : non  enim  funt  commenfurabiles . In  hoc  au- 
tem theoremate  0 fequenti  de  commenfiirahilihus  3 0 incommenfura-. 
bilibus fimpiiciter  dijferit.s  at  in  feptimo  de  incommenfurabilibus  lon- 
gitudine,ex  quo  manifefium  efi  0 de  potentia  in  commenfurabilihusXn 
eSiauo  denique  ortum  tradit  commenfitrabilium  3 0 in  commenfitrahu 
lium  longitudine  0 potentia. 

F.  c.  COMMZ-NTUKJyS. 

tz  wn  dmovPritispoffum!  tUud  ejuoque problema  dbfoluere. 

Propofitis  duabus  magnitudinibus  commenfnrabilibus,  quam  inter  fe  propor- 
tionem habeant  in  numeris  inueuire. 

Smtpropofitae  nupiitudines  cvmnenfurdttles  .A  S.  quarum  oporteat  proportionem  min- 
meris  hiuenire . inuenhtarex  z huius  maxima  eartmeomminismenfura,  quaefuC . & quo- 
ties C metitur  ,A,  tot  •vriiTates  fmt  'm  D:quoties  autem  fnetkiir  ipfum  B,  tot  rnitates  fmt  inE.ht- 
hebit  igitur  ^ ad  B proportione  ea, qua  habet  numerus  D ad  F.  nimerim.  itaque  fi.A  BreSat 
lineae  jlnt,zit  earm  qitadrau  erunt  comeji[ur.ih]Ui , ^ mterfe proportionem  habebunt , quam 

maiens 
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gmerustfffiirstiisadiiuairatimnumeTim. 
fiyffefiwfuperficies,  vel  tumeri  D E funt 

suirni-ivd im  qxtdrati;& finon fma qtu  — - , A ^ ^ ^ . 

iiS,ydpT(tportmmh^ent,  quamnume-  ^ 

fus  ipudratus  sd  quadratum  numerum , vel  ' ■ 

m.&fi^t’-dem  fimt  quadrati, vel  proportio  - — , — 1--^  - 

temhjtent,quam  numerus  quadratas  ad  qm  j,  _ ^ 

iratum  mmerumyreSae  Unae, quae  ipfisfu- 

per^cies,  vei  fuperficiesipfis  aequales pof-  ® 

fim,eTUiit  longitudine  commenfur  abdes. Ji  ve 

ft  moneri  non  habent  proportionem , ^ndm  quadratus  numerus  ad  quadrattonnumerum, erunt 
lengitudmeincommenfurabileSyquiTnquampotentiti  commenfurabiksfint  .quae  cmniahi  nona 
fTopefitione  hms  libri  demonfirabuntur. 

THEOREMA  Iin.  PROPOSITIO.  VI. 

Si  du^  m agnitudines  inter  fe  proportionem  habeant,qiiam  nu 
merus  ad  numerum, commenfurabiles  magnitudines  erunt. 

Du2  enim  magnitudines  A B in- 
ter fe  proportionem  habeant , quam 
D numerus  ad  numerum  E . Dico  A 
B magnitudines  commefurabiles  ef- 
fe.  quot  enim  vnitates  funt  inD,in 
tot  partes  squales  diuidatur ma- 
gnitudo A , vni  ipfarum  aqua- 
lis fit  C : quot  autem  vnitates  funt  i» 

E,ex  tot  magnitudinibus  aqualibus  I 

ipfi  C coponatur  magnitudoF.  Q^o  i 

niam  igitur  quot  funt  in  D vnitates, 
tot  magnitudines  funt  in  A,ipf1  C a-^  - . ’ 
quales qua  pars  eft  vnitasipfiusD,  1 

eadem  pars  erit  Si  C ipiius  A.  vc  igi- ^ 
tur  C ad  Ajita  eft  vnitas  ad  D . meti-  ■ 
tnr  autem  vnitas  ipfumD  numeru.  1 • 
ergo  & C ipfam  A metietur . & quo-  . a 
niam  eft  veC  ad  A, ita  vnitas  adD  nu 
merum  , erit  conuertendo  vt  A ad 

CdtaD  numerus  ad  vnitatem . rurfus  quoniam  quot  vnitates  ftjntinE,totfunt& 
jnF  magnitudines  ipfiCfqualesjvt  C ad  F, ita  erit  vnitas  adE  numerum,  often- 
fum  autem  eft&  vt  A adCjitaDelTead  vnicatem.crgoex  aquali  ut  A ad  F,  ita  eft 
Dad E.fediitDadE,  ita  AadB.&ut  igitnrA  adB,ita  A adF.  quodeum  A ad 
utramque  ipfartim  B F eandem  habeat  proportionem, erit  B jpfi  F fqualis.mctitHr 
autem  C ipfam  F.  ergo&ipfam  B metietur  . fed  Ametitur  A . quareCipfasA  B 
metitur . commenfurabilis  igitur  eft  A ipfi  B-  Quare  fi  dua  magnitudines  i nter  fe 
proportionem  habeant, quamnumerus  adnumerum,  commenfurabiJes magni 
tudines  erunt.quod  oportebat  demonftrare. 

ALITER. 

Diia  enim  magnitudines  A B inter  fe  pro^rtibnem  habeant , quam  numerus 
C ad  nu.mtrum  'D-Dico  magnitudines  commcnfurabiles  elfe . quot  enim  unitates 
funt  in  C,id  tot  partes  fqtiales  A diuidatu  r,  & uni  ipfarum  fqualis  fit  E . eft  igitur 
«i  unitas  adCnumctura,itaEadA.eft  autem  StutGadD  , itaA  adB  . ergo  ex 
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arquali  ut  unitas  ad  D numernm  , ita  E ad  B.fcd 
unitas  metitur  D . ergo  & E ipfam  B metitur. 

Jnctiturantem & E ipfam  A,quoniam&  imi- 
tas metitur  C.  quare  E utramque  ipfarum  A 
E metietur;  ideoqn§  A B commenfurabiles  ; 

funtj  atquecftEcommunisipfarummenfura.  ' 

COROLLARIVM.  ! i 

i i 

. Exhocrrianifeftumeft , fifmt  duo  i j J 

numeri,  vtD  Ej&reitalineavt  A,fie  i||;; 
ripofTe,  vtD  numerus  ad  numerum  a b e c d viftas 

Ejita  redam  lin^3m  A ad  aliam  re- 
dam lineam,  li  aute m ip Tarum  A F media 
proportionalis  fumatur,  ut  B;erit  vt  A ad  ! 

car-ie  fati  F,ita  Quod  fit  cx  A ad  M , ouod  cx  B , Hoc  i 
eftvtprimaad  tertiam., itafigura,qu2Efit  I 

apiima  adeam, qu^eafecunda  fimilem,  J ! 

& fimiiitef  deferiptam . TedvtAadF, 
ita  D numerus  ad  numerum  E. fadumigi  ; 

tur  eft &vtDnumerus  ad  numerum  E,  : , 

ita  quod  fit  ex  reda  linea  A ad  id, quod  • • 

ex  reda  linea  B.  ab  r d e 

S C HOLiy M- 


Si  i^MAdrAtii  njel parAllelogrammA  3 <-uel  quAcunque JpAciAprofforti» 
halcatit  , quam  numerus  ad  numerum  3 commenfurAhiles  erunt 
magnitudines : quando  autem prepertienem  habeant 3 quam  numerus 
quadratus  ad  quadratum  numerum,  ^^ipfe  eommenfurabiles  junti  0* 
re&A  linea , qua  ipfas poffunt , longitudincfunt  commenjurabiles . yel 
quando  recta  linee  inter  Je prepertionem  habeant,  quam  numerus  adnu 
merum  , (jr  ipfp  commenjurabiles  Jient  longitudine  , qua  ab  ipfis 
Jiunt  quadrata  , yel JJacia  quadratis  ipjarum  gqualia  proportionem  ha- 
bere coguntur,  quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum . 
plura  igitur  Je  extendunt  potentia  cemmenfurahiles , qudm  commenfu- 
rabiles  longitudine  i e>  continentiores Jint , njt  ex  Jequentibus  theore- 
matibus Jiet  manjejlim. 

THEOREMA  V.  FROPOSITlO.  VII. 
Incommenfurabiles  magnitudines  inter  fe  proportionem  noa 
habent,  quam  numerus  ad  numerum. 

Sint 


i.  I B E R X. 

Sintincommcnfurabilcsmagnitudincs  A B.  DicoAidBpropor 
ooncmnon  habere, quam  numerus  ad  numerum,  fi  enim  A ad  B pro 
porrionem  habetjquam  numerus  adnnmerum , commefurabilis  erit 
Aipfi  2-  atqui  non  eft  commenfurabilis.no  igitur  A ad  B proportio 
ijcrahabet,quam  numerus  ad  numerum . quare  incommenfurabiles 
jnagaitudines  inter  fe  proportionem  non  habent,  quam  numerus  ad 
sumerura.qubd  demonftrare  oportebat. 

THEOREMA  VI.  PROPOSITIO.  VIII. 

Si  dujE  magnitudines  inter  fe  proportionem  non  ha- 
beat , qua  numerus  ad  numeru , incomefurabiles  erut. 

Du2  enim  magnitudines  A B inter  fe  proportionem  non  habeat 
quam  numerus  ad  numerum.  Dico  magnitudines  A B incommenfu 
rabilesefle.fi  enim  commenfurabiiis  eftAipfiB,  proportionem  ha- 
bet, quam  numerus  ad  numerum.atqui  non  habet.incommenfurabi- 
lesigicuriunt  A,Bmagnitudines.ergofidue  magnitudines  interfe 
proportionem  non  habeant,quam  numerus  ad  numerum,mcommeii 
iirabilcs  erunt,  quod  oportebat  demonftrare. 

THEOREMA  VII.  PROPOSITIO.  IX. 

Qu^b  a redis  lineis  longitudine  commenfurabilibus  fiunt  qua-  a 
drata  inter  fe  proportionem  habent,  quam  quadratus  numerus 
adquadratumnumerum.  & quadrata  inter  fe  proportionem  ha-  B 
bentia , quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum, & la- 
tera habebunt  longitudine.commenfurabilia.quadrata  v'ero,qu^ 
i longitudine  incommenfurabilibus  redis  lineis  fiunt,  inter  fe 
proportionem  non  habent, quam  quadratus  numerus  ad  quadra- 
tum numerum  •*  & quadrata  inter  fe  propoitionem  non  habentia, 
quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum , neque  latera 
habebunt  longitudine  comraenfurabilia. 

Sintre<ft2  lines  A B longitudine  c6- 
menfurabiles.  Dico  quadratum  quod  fit 
ex  A ad  quadratum, quod  ex  B, eam  proi' 
portionem  habere,  quam  quadratus  nu- 
meros ad  quadratum  numerum.  Quo- 
niam enim  A ipfi  B longitudine  eft  com 
menfurabilis , habebit  A ad  B propor- 
tionem, quam  numerus  ad  nuraerum.ha 

beat  eam , quam  numerus  C ad  numeru  c J5 . . . 

D.  Quoniam  igitur  eft  vt  A ad  B,  ita  C .....  ... 

numerus  ad  numerum  D ; & proportio-  ’ I * ! ’ T * T 

nis  quidem,  quam  habetA  ad  B,  dupla  ,.... 

eft  proportioquadrati, quod  fit  exAad 

quadratum,  quod  ex  B;  fimilcs  enim  fi-  »01011.  1* 

guri  in  dupla  funt  proportione  homologorum  laterum : proportionis  vero , qua  «iti. 
habet  numerus  G ad  numerum  D dupla  eft  proportio  quadrati  ipfius  Cadipfius 
D quadratum,-  etenim  dtioru  numerorii  quadratorum  vnus  medius  proporciona- 
lis  eft  numerus,  & quadratus  ad  quadratum  duplam  proportionem  habet  eius, 
quam  latus  habet  ^ latus  ^ erit  vt  «quadratum,  quod  fit  ex  A ad  quadratum, 

quod 
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adquadr«umnu:r,ettt3^ 

aliter. 

Quoniam  enim  comcnTurabiUs  cft 
A ipli  B Jc-ngitndine, proportione  hec 
cuannmerusad  numeru. habeat  qiii  i_|  1 ! i ! 

CadD.  & Cfeipfgmquide multipli-  !_i 1 ! i 

cansfaciatE,  mnlripiicansveroDfa-  i !_~i  j”  1 pTl 

ciat  F : & D fe  ipfutn  multiplicans  fa-  | j Q [~j~  | 

ciacG.itaquequonia  Cfe  ipfumqui-  a 

dem  multiplicans  fecit  E, multiplicas  c..  j>  ' 

vero  D fecit  F ; eritvt  CadD,  hoceft  ' ‘ : 

vt  Aad  B,itaE  adF.icdvt  A adBjita  ....  . , ..  • 

cuadr2tiim,qucdfltexAadredagu-  • -j,-  ■ A 

luni.quodfitex A B.eftigi.urvtqua  ! ' ’ ' * * 

dratum,  quod  ex  A ad  reAangulu, 
qucdexA  B,  ita  £ ad  F . rurfiis  quo- 
niam D feipfum  multiplicans  fecit C,vt  C ad  D , hoc  eft vt  AidB,  itaeritP 
adG.vtautem AadB,itare>ftanguIu,quodfitexA  Badquadratn,quod  fitexB. 
ergo  vtrectangnlum,quod  ex  A Bad  quadratnmjquodcx  B,  itaF  adG.fedvtquj 
dratum,qnodfitex  A ad  reftangulura,  qiiodex  A B,itaeratE  ad  F.ex  aquali  igi- 
tur ut  quadratum  ex  A ad  quadratum  cxB,tta  E ad  G . cft  autem  vterqueipforuia 
E Gquadra;us.&  E quidem  cft  a numero  Q GueroabipfoD.quadratumigitur, 
quod  fit  ex  A ad-quaaratum,quod  ex  B proportionem  habet, quam  quadratus  nu- 
merus ad  quadratum  numerum. Sed  fit  vt  quadratum , quod  fit  ex  Aadquadratii, 
quod  ex  B , ita  quadratus  numerus , qui  eft  a numero  C ad  quadratum  numerum, 
qui  a numero  D-Dico  A ipfi  B longitudine  commeniurabdem  cfre.Q^oniamenim 
eft  v:quadratum,qucdfitex  A ad  quadratum,quod  ex  B,  ita  quadratus  numerus, 
quiefta  mimcroC ad quadtatum numerum  , quianumeroD.fcdproportioqui- 
dem  quadrati, quod  fit  ex  A ad  quadratum,quoQ  ex  B, dupla  eft  proportionis,  qua 
^To,.  -e.  ^ B:proporcio  vero  quadrati  numeri, qui  eft  a numcroC  ad  quadratu  nume 

n.stUai.  ru,qu::a  numero  1)  itide  dupla  eft  proportionis,  qua  het  C numerus  ad  numeraiu 
D.eftigitur  yt  Aad  B-,itaCadD  . ergo  A.ad  B proportionem  habet,quam  nume- 
«.huiro.  rus  CadD  numerum:  ac  propterea  A ipfi  B longimdine  eft  commenrutabilU» 
quod  oportebat  demonftrare. 

ALITER. 

Sed  quadratu , quod  fit  cx  A, 
ad  quadratum,  quod  ex  B pro- 

portionem  habeat, quam  quadra  ! j | 

tus  numerus  E ad  quadratum  nu  i 

merum  C.Dico  A ipfi  B longitu  i ^ '■*  r -—i 

dinemccmmlfurabilem  efie . fit  ; 1^1 

enim  ipfius  quidem  E latus  C,ip_  1 1 lJx£__  | hir  \ 

fius  vero  G latus  D ; & C ipfum  ^ * 

tf.scptimj.  D multiplicans  faciatF . ergoE  c....  j».. 

f G deinceps  proportionales  sut 

in  proportione , qus  eft  C ad  D.  ....  , . 

& quoniam  quadratorum , quiB  1 .e.  1 ir; 

t7.sepuai,  fiunt  cx  A B,  medium  proportio 
nale  cft  redtangulum,  q uod  cx  A 

^ B:numerorumveroquadratorumE  Gmedium  proportionalceftF, erit 

dratu*** 
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■ jirati»n,qBoH  fit  cs  A, ad  rcAangu!um,qao<l  ex  A B,ita  E adF  .-rt autem  reAingu t 
iumcx  A E ad  quadratum  ex  B,  Ita  F adG:fedvtquadratumex  Aad  rcftanguiu 
fx  A B,  ira  Aad  B.crgo  A B commenfurabiics  funt;  proportionem  enim  h^ent, 

.qnam  numerus Ead numerum F,hoc  eftquam  G adD.vtcniin  C adD,itaE  adF: 
MmCfeipfum  quidem  multiplicans fecitE, multiplicans  autemDipfumF  fccii. 
dl  igitur  vt  C ad  D,ita  E ad  F. 

Sedincommenfurabilis  fit  AipfiB  Io 

jitudine.Dico  quadrarum  cx  A ad  qua-  ^ ^ 

draoim  cx^B  proportionem  no  habere,  . ■ ^ 

qua  quadratus  numerus  ad  quadratu  nuracru.fi  enim  quadratu  ex  A ad  quadratu 
ex  B proportione  habeat , qua  quadratus  mimerus  ad  quadratum  numerum,  com 
menmrabilis  erit  A ipfi  BIongitudine.noneft  autem . non  igitur  quadratura  ex  A 
,ad quadratum  ex  B proportionem fcabet,  quam  quadratus  numerus  ad  quadra- 
tum numernm.Rurlus  quadratum  ex  A ad  quadratum  ex  B proportionem  non  ha 
'beat,  quam  quadratus  numerus  ad  quadrarum  numerum.  Dico  A ipfi  B longitudi 
oe  incommenrurabilem  efle.fi  enim  comraenfurabilis  fit  A ipfi  B longitudine,  ha- 
bebit quadratum  ex  A ad  quadratum  ex  B proportionem , quam  quadratus  nume 
•rus  ad  quadratum  numerum  . atqui  non  habet,  non  igitur  A ipfi  B longitudine  cft 
.«ommenfurabilis.ergoq»eiYev4-s  lineis  longitudine  commenfurabilibus  fiunt 
quadrata  inter  fe  proportionem  habent,  quam  numerus  quadratus  ad  quadratum 
•«umerum,  & qu?  deinceps  funt.quod  oportebat  deraonftrarc. 

G O R O L L A R I V -M. 


Et  manifeftum  eft  exiam  demonftratis  redas  lineas , qux  lont 
gitudine  funt  commenfurabiles,  omnino &potcncia  commen- 
furabilesclfe:  quivero  potentia  commenfurabiles,  non  omnf- 
no& longitudine.  &qua»  longitudine incommenfurabiles  funtj 
hon  omnino  & potentia  incommenfurabiles:  qu^verop'oteri- 
tia incommenfurabiles, omnino  & longitudine  incommenfiira- 
bileselfe. 


Quoniam  enim  quadrata, qur  fiunta  reAis  lineis  longitudine  commenfurabili-  C 
bus  proportionem  habent , quam  quadratus  nnraerus  ad  quadratum  numerum; 
quf  vero  proportionem  habent,  quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  nume- 
rum,  commenlurabilia  funt : erunt  rectg  lincf  commenfurabiles  longitudine,  noo 
folumloogitudinejfed&potennacotnmcnfurabiles.  ’ 

Rarfus  quoniam  qurcuoqire  quadrata  inter  fc  proportionem  habenr, quam  qoa  ^ 
dfatus  numerus  ad  quadratum  numer  um, lacera  habent  longitudine  comnienfura 
bitia,  vtoftcnfuineit,  qui  etiam  potentia  commenfurabilia  funt,  cum  eorum  qua 
drata  proportione  habeat, qua  quadratus  nnmerus  ad  qhadratu  fiumeruiqirjctniq; 
quadrata  proportioni  nohabec,  quaquadfaju}i'nun|eros;a:dquadratu  nuinerir,re^  E 
fimplidter  qua  aliquis  alius  numerus  ad  aiiu  numcru,.(:6nje.furabilia  funubocc'.  rc 
linci  a quibus  ipfa  deferiburur,  comefiirabiles  fiirtt  pdtctia,no  aut  & longftud;- 
qe.  ergo  redti linei  longitudine  qaidemcc«nm£nfurafaites,ohinfno&p6tenita 
commenfurabiles  Junttpdtcatia  vcrac.Qia>f!^nfufal^ile^_^a.omnino  A:longitu.d| 
de",  nlfi  earum  quadrata  pfopbrti6he.'h'hab'e2BC,quam  cuadpatas  numerus  ad  qua 
dratum  numerum.  DicoCt  longitadmc  iDcbn>menfdraDflisncrtddin;no  ^'pCiten-^  F 
ilaiDc6menfurabiltseuc,Qm  potentia c6nie.nfurabiies  pofl.untproporiionem  noq 
habere, quam  numer  us  ad  numerum,  idepq;  cum  potentia  commenfurabiks  fint» 
longitudine  fimt in  commenfurabiles*.  ergo  rtdil 'quiiohgftudihe  incon^iifienfurV 
biles  funt,  emmno  & potentiaifed  iongitudlne  i ncommenfurabiles  rdivcntcs  pof- 


E V C L I o.  :E  t E-M'E  N T. 

G rutlt  potWti4&:mrttanienrurabiIes>&  commefurabilcs  cfTc.potentia vero  iocwM. 
ttieniurabiles  bninino  & longitudine  iocommenrurabiles  fiint . fi  enim  longiradi. 
iiefintcommenfurabiIesj&;  potentia  conamenfurabiles  erunt.atqui  ponuntur  in  c5 
menfurabiles.quod  eftabfardura.potcntia  igitur  in  commenfurabiles , onuiinoSt 
longitudine  itl^ommenfurabiles  erunt. 

S C H 0 L I V 

tioctheoretnA  The£tetieHmuentum  3 CUIUS  mentionem  ficit  PUt» 
in  T heeteto  .Jed illic  equidem p.articuUtim  magis  exponitur  3 hic  autem 
^vniuerje.namqi  Ulic  e^uadrata  y qua  a quadratis  numeris  menfwan. 
tur  3 commenJuraUlU  etiam  latera  habere  dicit  .particularis  autem  esi 
hac propojitio : neque  enim  omnia  commenjurabilia  j^acia  3 quorum 
latera  commenjurahilia  /unf  3 comprehendit  i ji  quidem  quadratorum j^a 
Ciorum  commenfurahdium  > •-videlicet  18  O*  8 latera  3 zs^Ji  non fecun- 
dum menjuram  numerorum  inueniantur  3 alitet  tamen  commenfunhi- 
'Ua  funt.at  ipfdf)'dcia  a quadratis  numeris  minime  menfurantur yquam-; 
quam  etiam  menfurari p^nt . merito  igitur  hoc  loco  non  horum  modum 
difiniuit  y/edtpua  (ytinqUit  )proportionem  habent  3 quam  numerus 
quadratus  adquadratum  numerum , non-  frufra  quadrati  numeri 
mentio  faUaeJl, fi  enim  tantum  dixijfety  quam  numerus  adnurnerumy 
fedundans  efiet  dijfinitio  3 quoniam  quadrata  3 qua  inter fi  duplam  pro 
portionem  habent-y  commenjurahiliahabere  latera  oporteret.noti  habent 
autem  3 eji  enim  maioris  latus  ad  latus  minoris  3 njt  quadrati  diameter 
adeiusl&tus.fiigituritadixifietjquamnupierus  'ad  numerum ite- 
dundaret  difiinitio  3 comprehendens  etiam  ea  3 qua  latera  commenfura 
bdia  non  habent. Si  fero  dixijfety  qua  d quad.rat}s  numeris  menfur&n- 
tur  '3  difiinitio  diminuta  e fiet  3 non  comprehendens  ea , qup  cum  Utera 
tommenfurabdia  habeant 3 d quadratis  numeris  non  menfurantur : 0* 
‘proportio  nehi  habent 3 quam  numerus  quadratus,  ad  quadrat  um_  nume. 
^ rum  i^uanlobrem  veoie  appofitim  efi  3 quam  numerus  quadratusad 
-quadratum  numetutn  j comprehenduntur  enim  omnia  fiacia  3 qua  & 
fi  d quadratis  numeris  non  me-nfurantur  3 tamen  cum  fint  commenfira 
; hdia  3 latera  quoque  commenjufabdia  habent  . nam  i8<^8  cemmenfih 
'rabdibus exitientibus' 3propierea  quod  dlateribus  commenJurabdibuS 
defiribuntur  yinuenkmus  eorum  latera, cum  proportionem,  habeanti 
quam  numerus  quadratus  ad  quadratum  numerum  ."vt  enim  p ai  43 
ita  18  ad  8 dtaque  fumentes  latera  ipfirum  90^-43  aqualiter  ficabimus 
propefitorum  quadratorum  latera  : ^ habebimus  cemmenjurabditate. 
namque  "pt  quadrata  ad  quadratajta funt  Utera  ad  Utera, 
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F'  C.  COMMEiiT^Klf^S. 


z rcftis  lineis longitude  commcnfurabilibus  fuerint  quadrata }?nfcKge re- 
Sis  hatss  ionfftu&ine  commaifarabiles  'mter  fe fe,  non  expofuae  rationali : hoc  eium  noiijolum 
raieoulibsis  contingit, fed  & irr.-iti(maUbns,yt  demceps  apparebit. 

• Et  quadrata  inter  fe  proportionem  habentia, quam  quadratus  numerus  ad  qua- 
dratum numerum , & latera  habebunt  longitudine  commenfurabilia  ] Ter  quadrata 
}nieTfepropor::oneinh.'.benua  ,qitam  quadratus  numerus  ad  quadratum  mmerum  no» filum 
istelligenda  fmt  ea , quae  totidem  quadratas  nienfur  as  continent,  quot  mitates  fum  in  nwne~ 
ris  qUddratisifidet  quaeinterfi preportionemhahent , quam  quadratus  numerus  adquadrati 
rumerum.fint  erum  dito  numeri  piant  firdlgsF  C,&re&alinea^.ftt^F  6 C,zq 
tx  coroll^io  fixtp  propofitimis  huius,  yt 
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F ad  G,ita  .A>ad  diam  lineam,qHae  fit  E. 

& inter  .A  Efumptaraedia  proportiorai 
liB,eritvt  prinfa  ad  tertiam,v:delice:  vt 
^ ad  E, ita  quadratum, quod  ex  prima  ad 
^quadratum,  quod  ex  fecunda , hoc  eji  ita 
quadratum,  quod  ex  Jl  adquadratum, 
quod  ex  B.fid  yt  .A  ad  E,  ita  erat  nume- 
rus F ad  numerum  G . yt  igitur  umerus 
f ad  G numerum , ha  eris  quadratum  ex 
^ ad  qiiadratim  ex  B.  ideoji  quadratum 
ex  .A  continebit  toiidern  menfuras  qua- 
dratas ,yt  exempli  gratia  totidem  pedes  j- g G i* 

quadratos , quot  ymtates  funt  i»  F,  yide- 

Mcet  fex  ,& quadratum  ex  B totidem  pe  c..  d.... 

des  q uadratos  continebit , quot  rnitates 
funtinG,hocefla.^.& quomam  numeri  *•  ! i 

plani  fimiles  F G inter  fi  proportionem  . 

habent , quam  quadratus  numerus  ad  mc- 
merumquadratumfiabebit  etiam  quadra 

tum  ex  ^ ad  quadratum  ex  B proportionem  eam,  qum  quadratus  numerus,  ad  quadratim  nu- 
merum. habeat  quam  quadratus  m<merus,quifit  ex  C ad  quadratumnumerant,  quifitex  D.fim 
liter  dmnojlrabitur  eorum  quadratorum  latera  ^ B, quamquam  certo  numero  exprimi  non  pof 
fta , tamen  inter  fe  longitudine  commenfurabilia  elfe.&  idcirco  proportionem  habere,  quam  na 
merus  ad  numerum.laruores  eiufmodi  latera  radices  quadratas,ycl  radices  fimpliciter  appellit; 
dicetur  enim  .A  radix  B radix  iq-atque  efil^^adl^  24,  rt  1 ad  a.nam  cum  quadratum 
tx  B quadruplum  f t quadrati  ex  U,  erit  E ipfius  Ji  dupla. fmiles  erian  re^iilmep  figurae  in  du- 
pla funt  proportione  homologorum  laterum. 

Quoniam  enim  quadraca,qu£  fiunt  a reiSis  lineis  longitudine  commcnfurabili- 
bus]  OjlenditquomodoprimacoroUanjpars  fiquatur  ex  prima  parte  tloeorematis, 

Rurfus  quoniam  quacunque  quadrata  inter  fe  proportionem  habenr,quain  qua 
dratus  numerus  ad  quadratum  numerum  } Rurfus  ojiendh  quomodo  idm  ex  fecunda  par 
ne  theorematis  feqiatur. 

Q.U5  cunque  quadrataproportionem  non  habent,  quam  quadratus  numerus  ad 
quadratum  numerum',  fimplicircr  quam  aliquis  alius  numerus  ad  alium  numc 
rum  ] Hoc  ad  fecundam  parte'  Corollari/  attinet  ,&fequitur  ex  rlthna  parte  theorematis. 

Dico  & longitudine  iacommenfurabiJes  ] Hoc pert.net  ad  tertiam  partem  coroHarq, 
& ex  tertiaparte  theorematis  explicatur. 

Potentia  vero  incommenLrabiles  omnino  & longitudine  incommenfurabilcs 
funt]  Hfc  efi  rltma  coroRarij  pars , quae  per  deduitionem  adid, quod  fieri  nonpoteji  ex  prima 
parte  theorematis  dmotiftraiur. 


Cetell,  2«. 
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£VCLIP.  ELEMENT. 

YHEOREMA  VIII.  PROPOSITIO.  X. 


Si  quattuor  magnitudines  proportionales  fuerint , prima  vero 
fecund*  fuerit  commenfurabilis;  & tertia  quartf  commenfura- 
bilis  erit . & fi  prima  fecundg  fuerit  incommenfurabilisj  Sctertia 
quartae  incommenfurabilis  erit. 

Sint  quattuor  magnitudines  proportio- 
nales. A B C D,fitq,- vf  A ad  B , ita  C ad  , , , A . ^ 

D,&  fit  A ipfi  B commenfurabilis  • Dico  & 

C ipfiD  commenrurabilem  efle.Q^oniam  »-•■■«  ? > — • 

enim  A commenfiirabilis  eft  ipfi  B,  habe-  C 

bit  A ad  B proportionem,  quam  numerus  ‘ ' ' ' * 

ad  numerum  ; ateue  eft  vt  A ad  B,ita  C ad  ^ p _ ^ 

D.ergo&:  C ad'D  proportionem  habet, 
quam  numerus  ad  numerum,  commenfu- 
rabilis igitur  eft  C ipfi  D.  fed  A ipfi  B fit  incommenfurabilis.  dico  & C ipfi  D inco- 
inenfurabilem  efte.Q^oniam  enim  incommenfurabilis  eft  A ipfi  B,  non  habebit  A 
ad  B proponione,quam  numerus  ad  numerum. eft  aut  vt  A ad  B,ita  C adD.  ergo 
neque  C ad  D proportionem  habet,  quam  numerus  ad  numerum,  fi  enim  C ad  D 
proportionem  habeat, qua  numerus  ad  numerumt&  A ad  B eam,  qua  numerus  ad 
numeru  proportione  habebit,“atqi  erit  A ipfi  B comefurabilis.quod  eft  abfurdu;m 
comefurabilisenini  ponitur.crgo  C adD  proportione  no  hetjqua  numerus  ad  nu- 
rum;ideoq;  C ipfi  D eft  incommenfurabilis.Si  igitur  quattuor  magnitudides  pro- 
portionales fuerint ; prima  vero  fecundar  fuerit  commenfurabilis , & tertia  quarrs 
commenfurabilis  erit . & fi  prima  fecunds  fuerit  incommenfurabilis, & tertia  quaf 
ts  incommenfurabilis  critquod  oportebat  demonftrare. 

L E M M tA.  l 

Ojienfum  eji  in  arithmeticis  numeros  planos (imiles  inter  je  ^roportk 
nem  habere  ^ quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum  • ^ 
^ Ji  duo  numeri  inter  Je  proportionem  habeant ^ quam  quadratus  numerus 
ad  quadratum  numerum  > eos  f miles  planos  ejfe . manifeHum  e^t 
ex  his  j dijjimiles  planos  numeros  3 hoc  eH  non  habentes  latera  inter  Je 
proportionalia  proportionem  non  habere  i quam  quadratus  numerus  ad 
quadratum  numerum  .fi  enim  haberent  ^ fimiles plani  ejfent . quodnon 
ponitur. ergo  dijfimiles  plani  inter  Je  proportionem  non  habent, quam  pi 
dratus  numerus  ad  quadratum  numerum. 

LEMMA.  21 

duobus  datis  numeris , retia  linea  3 facere  "vt  numerus  ad nu. 
merum  j ita  quadratum  reci^  linea  ad  alterius  re&a  linea  quadratum. 

Sint  dati  quidem  duo  numeriA  Bj&datareftalineaC.oportetinuenirealte- 
ramreftam  lineam , ita  vc quadratum , quod  fit  evG  adquadratum  ex  alterare- 
fta  linea  eam  proportionem  habeat , quam  numerus  primus  ad  fecundum  nume- 
rum.quo£  enim  vnitates  funt  in  A, in  tot  partes  gquales  diuidatur  C reaa  linea,  5c 

uni 


S.huius.  . 
y.huias. 


X. 


liber. 


ISI 


♦ni  ip(4rum  squdis  fit  D . quot  autem  vni- 
tarss  funt  in  B , ex  tot  partibus  ipfi  D squali- 
bus coponatur  refta  linea  E . eft  igitur  vc  vni- 
tasad  A,  itaD  ad  C : & conuertendovt  A ad 
TEitatemjita  C adD.eft  autem  &vt  vnitas  ad 
Bjita  D ad  E.ergo  ex  squali  vt  A ad  B,  ita  re- 
ftalinea  C ad  ipfam  E . fumatur  redarum  li- 
neatu C E media  proportionalis  F.  eft  igitur 
Tt  C ad  E, ita  quadratum, quod  fit  ex  0 ad  id, 

.quod  ex  F quadratum,  naque  vt  prima  ad  ter- 
fiamdta  quadratum, quod  fit  ex  prima  ad  qua 
dratum,  quod  ex  fecunda  fimile , &fimiliter  defcriptum.fed  vt  Cad  E, ita  eft  A ad 
B.&  vtigitur  AadBjiiaqiiadratiimexCadquadratumcxF.quareC  Ffuntreftg 
lines , quas  qusrebamus.eteuim  F inuenta  eft. 


A «' 
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Coroll.  1«. 
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n)uos  numeros  planos  dijjlmiles  inuenire  ^ hoc  esi  yt  inter  p pro- 
portionem non  habeant  , quam  quadratus  numerus  ad  quadratum 
numerum . 

Exponantur  -quattuor  numeri  A B C D , ita  a.  • • • • • # 
vtnonftciicutAadC,  iraBadD, &fiat  ex  A B 
numerusE,&C  D numerusF  . peripicuum  eftE 
F numeros  planos  cfle , planos  autem  dilsimiles,  c . . . . 
quoniam  latera  proportionalia  non  fune,  quod  fa- 
cete  oportebat.  ’ ’ * 

2 «J 

PROBLEMA  Iir. 

f ..... . , . Q 

PROPOSITIO.  XI. 


PropofitsE  re(f^$  lineae  inuenire  duas  redas  lineas  incommen- 
furabiles , alteram  quidem  longitudine  tantum  , alteram  vero 
etiam  potentia. 


Sit  propofica  recta  linea  A.  oportet  ipfi  A inueni 
re  duas  redas  lineas  incommenfurabiles,  alteram 
quidem  longitudine  tantum  , alteram  vero  etiam 

potentia,  exponantur  enim  duo  numeri  B C inter  1 1 I B 

ie  proportionem  non  habe!ites,quam  quadratus  nu  ’ ' 

merus  ad  quadratum  numerum , hoc  eft  dilsimiles 
plani  fiat  vtB  ad  C,ita  quadratum  ex  A adqua 
dratum  exD  : hoc  enim  ante  traditum  eft.ergo  qua 
dratum  ex  A conimenlurabile  eft  quadrato  ex  D.  & 
quoniamBadC  proportionem  non  habet, quam 
quadratus  numerus  ad  quadratu  njimerinn , neque 
quadratum  ex  A ad  quadratu  ex  D proportionem 
habcbit,quam  quadratus  numerus  ad  quadratu  nu-  - 

merum . incommenfurabilis  igitur  eft  A ipfi  D Ion  ^ 

gitudine.futnaturipfarum  A D media  proportionalis  E . eft  igitur  vt  A ad  D,  ita  coioll.  i 
quadratum  ex  A ad  quadratum  exE.fed  A ipfi  D longitudine  eft  in  coramenfura- 
bUis.ergo  & quadratum  ex  A quadrato  ex  E incomnicnfurabilc  «rit.incommc  nfu-  D 

rabilis 


i,i  E V c:l  I d:  e r.  e m e n t. 

rsbilis  igaur  cft  A ipfi  E potentia . ergo  propofita  recta  lihea  rationali , a qua  di- 
cebamus menfiiras  fumi,  vt  ipfi  A potentia  quidem  commenfurabilis  inuentaeft 
D,  hoc  eft  rationalis  potentia  tantum  commenlurabilis, irrationalis  vero  Efirratio- 
nales  enim  vniuerfe  appellantur , qua:  rationali  & longitudine , & potentia  incora* 
meniurabiles  funr. 

F.  C.  COMMFNT^RirS. 


A Er  fi  duo  numeri  inter  fe  proportionem  habeant , quam  quadratus  numerus  'ad 
I quadratum  mimeriim,eos  fimiles  planos  efle]Hoc  ab  Euclide  non  dmonfiraeiirmari^ 
v'-eticis,  fednosadrigefmsmfextamoBaialibri  demonjlrauhnus. 

B ' -E^^cponantUf  enim  duonumeriB  C inter  fe  proportionem  non  habentes, qui 
quadratus n’^roertis  ad  quadrarum  numerum, hoc  eft  diisimiles  plani]  Hoc rapra»* 
ptH  eji,  fed  tamen  quomodo  pat  in  tertio  Scholio  antecedentiurn  explicatur. 

C Et  fiat  vtB  adCjita  quadratum  ex  A ad  quadratum  ex  D,  hoc  enim  ante  traditu 
eft  ] In  corollario  fcilicet  fextf  theorematis.c^  quamquam  hoc  ex  illo  perfpicue  appareatytma 
fecundum  lemma,  quod ingrecis  codicibus  inuenitur  hoc  .oco  apoonere  non  inutile  iudicamms. 
f)  Ergo  &c  quadratum  ex  A quadraro  ex  E incommenfurabile  erit  ] ex  amecedad 
theoremate. 

THEOREMA  IX.  PROPOSITIO  XII. 


eidem  magnitudini  funt  commcnfurabiles,  &interfc 
commenfurabiles  Tunt. 

Vtraqiie  enim  iplarum  A B ipfi  C fit  com- 
mcnTurabilis . dico'&  A ipfi  B commenfurabi- 
lem  efle . Quoniam  enim  A commenfurabilis 
fhuiaj.  eft  ipfi  CjhaBebit  A ad  C proportionem , qua 
numerus  ad  numerum,  habeat  quam  nume- 
rus D ad  ipfi)  m E . RmTus  quoniam  coinmen- 
furabilis  eft  B ipfi  C,  habsbitC  adB  propor-  j 
tionem,  quam  numerus  ad  aumerum.  habeat  ' ; 

qqam  F ad  G.  & proportionibus  datisquibuf-  ' iF  •* 

cunque,  videlicetquam  habetD  adE,&quam  i 

habet  F ad' Gjfiimantur  numeri  deinceps  pro-  £....^o s 

' portionales  indatis  proportionibus  H K Lj  | ■ 

fitq;  vtD  adE,itaHadK:vt  autemF  adCjita  ; 

K ad  L.Q^iioniamigitureft  vt  A adCjitaD  ad  i ' j k..» 

n.^uini!.  E;  fed  vtD  ad  E, ita H ad  K : erit  &vt  A ad  Cj  j j j 

itaH  adK.Rurfus  quoniam  eft  VtB  ad  C,  itaF  /.  c £ 

ad  G,&  vtF  ad  G,iraKadLj  erit&  vt  B ad  C, 
ira  K ad  L.eft  autem  &;  vt  Aad  C,itaH  adK.ex 

a:quali  igitur  vt  A ad  B,itaHadL.ergo  AadB  proportionem  habet.quamnnme- 
<.tuiu».  ' rus  HadLinimerum:acpropterea  Aipfi  B eft  eommcnfiirabilis  . Q^i  igitur  eide 
magnitudini  funt  commcnfurabiles, & iuterfe  commenfurabiles  funt.quod  opor* 
tebat  demonftrare. 


S C H 0 L 2 V 

Hoc  ab  identitate  non  conuertitur . non  enim  quf  inter  fi  funteom- 
menfitrabiles  3 ^ eidem  commenfurabiles  funt ; quemadmodum  neque 
aquales  inter fi  eidem  funt  aquales  3 fed  contra  . nam  contingit  & imi 

tt.cfiftaehilrt 


.T  t I k:  E R r. 

mnJurAhiks  ejfe  eidem , c>  cQmmenJiiTAhiles  i qmd fe^utns  theorema-, 
0-  eius  comer jum  < fiendet. 


THEOREMA  X.  PROPOSITIO.  XIII. 

Si  fint  du2E  magnitud  nes , & altera  quidem  eidem  fit  commen 
furabilis , altera  vero  incommenfurabilis  j magnitudines  inter  fc 
iocpmmenfurabiles  erunt.  -'v 

sint  enim  duf  magnitudines  A B,aHa  au  ' 

«OT  fit  C:&  A quidem  ipfi  C commenfura-  ^ < — » — ■ ■ ■ 

^disfitj  .B  vero  eidem  C incomnienfurabi-  ^ 

lis . Dico  & A ipfi  B incommenfurabilera  * ‘ " 

efte.fi  enim  commenfiirabilis  eft  A ipfi  Bjeft  p, 

autem  & C commenfurabilis  ipfi  A j erit  & 

Cipfi  B comcnfurabilis.  quod  non  ponitur. 

THEOREMA  XI.  PROPOSITIO.  XIIII. 

Si  duc  magnitudines  commcnfurabiles  fint , altera  autem  ipla 
rum  alicui  magnitudini  fit  inGommenfurabilis  3 & reliqua  eidem 
incommenfurabilis  erit.  ‘ 

Sint  dus  magnitudines  commeitfiirabiles  A 

B;  altera  vero  ipfarum  A alicui  magnitudini..C  K >— — 

fit  incommenfurabilis.Dico  & rcliquam-B  ipfi  C 
incommcnfurabdem-efle.fi  cm'm  commcrilurabi  ' ' 

lis  cfi  B ipfi  C , eft  autem  & A commenfut^btlis  ^ . . 
ipfi  B;&  A ipfi  C commenfurabilis  erit;  fetj&in 
commenfurabilis.  quod  fieri  nonpoteft.nonigi 

lur  commenfurabilis  eft  B ipfi  C.ergocftinco,ftjmenrurabilis.fiigiturdu*  magni-, 
tudines  cdmenfurabiles  fint, altera  afitipfarufii  alicuimagnitudini  fitincommcnfu 
rabiiisjSc  reliqua  eidem  incommenfurabilis  erit.quod  oportebat  dcmooftrarc. 

I.  C.  C 0 M M 1.  ir  T ^ K I y s. 

Ix  ijSyt^iiaeproxme  demonflrata  funt  ■,  licet  illud  etiam  demon/hsre, 

Ciua:  incommcnfurabilibus  funt  commenfurabilcs,  & inter  fc  incoraractifurabi*: 
Ics  erunt. 

Sint  duae  magnitudines  incmmtfurahUes  ji  S:  /itj, 

C ipfi  ^ commenfrrahilis  t & D eor/imenfarabWs  ipfi  C , 

t.DicoC  Dmerfe  .mmmenfurabHes  e^e.  Quoniam 

Ccemtenfitrohilesfura,  atque  ipfi  B in  A.___ ' < ' 

cmmenfurabiiis',^ Cipfi  B inamtmejifitrabilis  erit.  

hurfitssquotiiam  B D-omt.rifurabitesfmt  ,eji autem 

B ineommenfitrMiS  ipfi  €',&D  ipfi  C incormehfurabi'  j> 

kserit.quodoportebatdemfo^are. 


L E M M *A 
^Duabus  datis  reciis  lifieis  inxqualihus  imenire  id,  quo  maior^lus 

Sint 


fitefi  , quam  miaor. 


Czu» 

eed<ait(. 


f i bu'«. 


SjaiitK*' 


£:  t E L i:d.-  EX  ement. 

V Sint  dat*  du*  rffft*  iine*  insqualcs  ABC» 

^euarurh maforfit  AB  . op6rtet:niicnircid,quo 
AB  plus potcft,  quam  C . Defcribatur  in  reda  U-' 
nca  AB  icmicirculus  ADB  , &ineo  apteturrc- 
da  Irnea  Al5>;ipfi  CfquaiiSj&D  B iungatunpet- 
5..rc.'uj._  Ipicui.iiieft angulum  ADB  redumeite.&ipfam 
47.j-i4m.  pius  jion'e,qiiifn  A D,'hoceftquim  G,  qua- 
'tuuicT:  redi  linea  DB  quadratum. 

Similiter  autem  ^ datis  duabus  reciis  lineis , i^fas potefi , h«e 

thodo  inuenietur. 

Sint  du*  dat*  rcdf  line?  AD  DB;&  oporteat  inuenirc  redam  lineam, qu*  ip&s 
polsit.exponanturenim  AD  DB,ita  vtredum  angulum  contineant  ADB  . & Ai 
^7,Fsinu.  iungatur.rurfusperrpicnumeftredamlincamAB  ipfas  AD  DB  pofle. 

^ THEOREMA  XH.  PROPOSITIO.  XV, 

Si  quattuor  redx  line?  proportionales  fuerint ; prima  vero  ta. 
to  plus  po^it,  quam  iecunda,  qiiatum  eft  quadratum  reda  linea 
itbi-comerifurabilis  longirudine:&  tertia  taco  pius  poterit,  quam 
quarta » quantum  eft  quadratum  rect?  linese  fibi  longitudine  com 
menfurabllis.Quod  fi  prima  tanto  plus  posfitjquam  fecunda,  qua 
tum  eft  quadratum  i ed?  lines  fibi  incommcnftirabilis  longitudi- 
ne;&  tertia,  quam  quarta  tanto  plus  poterit,  quantum  eft  quadra 
tum  rec^9  lineis  fibi  longitudine  incommenfurabiiis. 

Sin:  quattuor  reft*  line*  proportionales  A 
. . . ,B  C Dji;:'-;  ut  A ad  B,  itaC  adDj  St  A quide 
p!usrcsl;t,quam  Bjquadrato,  quodfitexE: 

C ero  p!us,pcs0c,qud{n.D, quadrato  exf  .Di 
ec  n A ipEE  fircomirienfurabilis.Si;  C ipft  F co 
menfiirabilem  eiTe.  0 u?ro  A ipfi  E-fit  in  com-  [ 

menrurabilis-vSeG-ipfi-F  incommenfurabilem  | : 

eiTe.  quoniam  enim  eft  vt  A ad  B,  ita  C ad  D,  1 i f 

ts.scsH.  critvtquadratumcxAad  quadratum  ex  B,ita 
quadratum  cx  C ad  id,  qpod  ex  D quadratum. 

Icd  quadrato  quideniiquod  fit  ex  A fqualiasut 
quadrata,  qii*iex  ipnsE  Bjquadrato  autem  cx 

CsqualiaftintquadrataexFD.  vcigiturqua-  a b "■  c » ' 

drara,  qu*  cx  E B ad  quadrarum  cx  B,  ita  qua- 
drata,qu*  cx  F D ad  quadratum  ex  D:&  diuidc 

do  vc  quadratum  ex  E,ad  quadratura  cx  B,ira  quadratum  cx  F ad  quadratu  exD- 
incxri.  quarevtEadB,  itaeftPadD:  & conucrtendovtBadE,icaDadF.eftautcn]S 
ie.hdur.  Vt  A ad  B,  it3  C ad  D.  cxxqtiali  igitur  vt  A ad  E,  ita  eft  C 3d  F.  ergo  fi  A eft  eoo* 
■■  mcnfurabilis  ipfiE,&:CipnF  erit cpmmenfurabiUsjfi vero  incommenfurabiliseft 
* *A  ipfi  E,  & C ipfi  F incommenfurabiiis  erit.  Siigitur  quattuor  rcfi*line*prQp«i*’ 
lionales  ftn:,&  rcliqua.quod  oportebat  dcmonftrare. 

PROBLEMA  klll.  PROrOSITlO.  XVI. 

Sidus  magnitudines  commenfurabiles  componantur,  5ctotf' 

magnitudo 


«TVCifeER'  X-.  * 

magnitudo  vtrique  ipfarum  coraenfurabilis  erit.quod  fi  tota  ma- 
gnitudo uni  ipfarum  fit  commenfurabilis , & qug  a principio  ma- 
gnitudines commenfurabiles  erunt. 

CdoipoliantivTCTifft  dtifc.magfiitudines  com- 
jneniurabiles  A B B C.  Dico  & totam  magnim  -4 — ^ 

dinem  A C vtriqus  ipfarum  A B B C commen- 

fnrabiiem  effe.  Quoniam  enini-comihetifuraiii'  i 

lesfuptAB  B C,  meuetnr  eas  aliqua  magni-  ^ 

»nido.meciamr,'iit'^‘D.8tquohiara  Draerituripras  AB  BC,&totam  AGme- 
oeturrraetitur  autem  & A B B C.  Ergo  D magnitudines  AB  B C,  & ipfam  AC 
atedtur.  commenrurabiUsigitur  eft  A C vtrique  ipfarum  A B B C.  Sed  A C viii 
ipfaruroA  B'B  GiitcommenfurabiliSj  videifcetipli  A B.  Dico  & AB  BC  com- 
menfnrabileselTe.  Quoniam  enim  commenfurabiles  iuntC  A A B,  metietur  eas 
aliqua  niagnitudo.  metiatur ,&  fit  D.  Itaque  quoniam  D metitur  ipfas  C A A B,& 
reliquam  B C metietur,  metitur  autem  & A B.  ergo  D ipfas  A B B C metitur ; ac 
propterea  A B B C commenfurabiles  funt.  Si  igitur  duse  magnitudines  coramen- 
furabiles  componantur, & tota  magnitudo  vtrique  ipfarum  coramenfuiabilis  erit, 

& reliqua,  quod  oportebat  deraonftrare. 

. - . THEOREMA  Xlin.  PROPOSITIO  XVII. 


Si  du^  magnitudines  incommenfurabiks  componatur.  & tota 
magnitudo  vtriqk&ipfarura  incommenfurabifisj  erit,  quod  fito- 
,ta  magnitudo  uni  ipfarum  fit  incpmefiirabiUsjet  qus  a principio 
'magnitudines  incommenfui-abiles  erunt. 

* . Gomponantur  erym  du*  magnitudines  in' 

commenfurabiles  A B B G . Dico&  toram  a B 5 -i. 

magnitudinem  A C vtriquelpfarum  AB  BC 
incomroenfurabilemefle.  fienimnon  funtia  — 

commenfurabiles  CA  AB,  metietur  eas  ali- 
qua magnitudo,  metiatur,  fitq;  D,  fi  fieri  poteft.  Quoniam  igitur  D metittrr  ipfaS 
CA  ab,  Sdr^IiquaniB  c metietur,  metitur  autem  &B  A.  ergo  D ipfas  AB  B G 
metiturj  ac  propterea  commenfurabiles  funt  AB  BC.  ponuntur  autem  &incom- 
Mieninrabilesrqupd  fieri  rion  poteft.  non  igitur  ipfas  C A AB  metietur  aliqua  ma 
-gnitiidd-quarc  CA  AB'mcoromcnfurabilesfimt.firailiter&  AC  CB  incomenfu 
Tabiksefle  demoftrabimns.crgo  AC  vtrique  ipfarum  AB  BC  eft  incomenurabil 
Iis.red  AC  vniipfaru  AB  BC  incomenfurabilis  fit;  &primuipfi  A B.  Dico  & AB 
BC  inc»mefurabilcsefr&  fi  enim  funt  c6menfurabiles,eas  aliqua  magnitudo  metic 
iur.metiatur,&:firD.  qmigiturD  metitur  ipfas  AB  15C,&tota  AC  metietur,  me 
titurautem  8r  AB.  ergoD  ipfasCA  AB  metitur:  ideoq;C  A AB  commenfurabi 
les  funt.  ponuntor  autenri& incommenfarabilcs.  quod  fieri  non  poteft . non  igicu? 
ipfasAB  BC  metietur  aliquamagnitudo.  quare  AB  BC  incommefurabiles  erut. 
«militer  demonftrabit^iJS 4 0,jSi^eliqU$BC  efleihcommenfurabilem  .Siigitur 
dux  magnitudines  incommenfurabiles  componantur,  & reliqua . quod  oportebat 
deiBoalirar.e.  , . , ■ ' 

F.  €.  t N r ^ K l y s,  [ . " 

‘ Fx  hau  demonjhratls  iUird  eiixm 

Si  rota  magnitudo  e.x  duabus  magnhndinibus  compofita  vni  componentium  fi^ 
incommenfurabiliSjCi  reliqua*  incorafticnfnrabilis  erit. 


lI  Sit 


EVCLID.  ELEMENT. 

5)?  mm  toti  iKi^itudo  C iticcmmenfura 

hilis  ma^itudim^B.  Dico  ^Cetiim  reliquae  a li  c 

£ C monanetifurabilem  tffe.  Qmnii  eram  C ^ ’ ' 

Ix  demon  • ijicomrnenfarahdls  ipfi  ^ B,  erutis  kAB,BC 

moirtmenfufsbiles.  & quoniam  £C  Incomtnenjurabites  fura,&  rtrlquelpjirmk. 
ccnmenfurabUis  erit,  quod  oportebat  demonflrare. 

LEMMA.  T. 

Si  adaliquam  reSiam  lineam  a^tfUcetur  farallelogrammumde^mt 
figura  quadrata,  farallelogrammum  applicatum  aquale  esi  ei  reciangu.. 
Iq  iquodpartibus  rebia  linee  ex  applicatione  faciis  continetur. 

Ad  aliquam  enim  retSam  A B applicetur 

A DparaIIeiogrammum,dcficies  figura  qua  ® 

drata  DB.  Dico  paraJlelogrammum  A D re  1 ■ 

dangulo  ACB  squale  euej  quod  quidem  1 ; 

per  fele  patet.quoniam  enim  quadratum  eft  [ I 

DB,eritDCipri  CB  squalis, atque  eftparal  r r, 

lelogrammumAD,quodAC  CBcontine- 

tur.  fi  igitur  ad  aliquam  redam  lineam  applicetur  parallelogrammura,  ircliqua. 
quod  oportebat  demonflrare. 

L E M M M 21 

Si  duf  reBe  Ime  e m^quales fint,  quarta  autem  pars  quadrati,  quod 
a minore  fit,admaiorem  applicetur, deficiens  figura  quadrata/quodap- 
plicadurn  efl per  bipartitam  ficiionem  non  tranfit. 

Si  enim  fieri  poreft,  fint  dus  rcd*  ^ .p  - B 

lineginfqualesAB  C: quartaautem  :*" — ' : ' 

parsquadrati,quodfitaminoriCad  ^ . 

maiorem  applicetur,  deficiens  figura  ' ' 

quadraiajqiis  fcilicetjfitaDBipfius 

AB  dimidia , erit  ex  prscedenti  lemmate  id,  quod  applicatum  efl  squale  ei, qtioi 
partibus  AD  DB  continetur,  hoc  eft  squale  fquadraco  exD  B.  etenim  A Bb.faril 
in  pundo  D ficatur.  quod  igitur  quater  fit  a DB  fquaJe  eft  quadruplo  eius,  quod 
applicatum  eft.  fcd  quod  quater  fit  a D B eft  ipfius  A£  quadratum;  nam  longitudi 
nedupls  potenriaquadruplf  fimt:quadruplum  vero  eius,quod  applicatur  eft  qua 
dratum  ipfius  C.  ergoquadratum,quodfitex  ABcftsqualequadratoexC,hoC 
eft  quadratum  maioris  aquale  quadrato  minoris,  quod  fieri  non  poteft.non  igitur 
quarta  parsquadrati,quod  fit  a C applicata  ad  A £ per  bipartitam  fedione  traliu 

L E M M eA.  IIL 

T)uabus  datis  reclis  lineis  inequalibus,  quartam  partem  quadrati  m 
noris  ad  maiorem  applicare,ita  ut  deficiat  figura  quadrata. 

Sintdatfdusreds  lines  JnsqualesAB  CD;fitq;  maior  A B.&oporteatface 
re  qucd  propofirum  eft.  fecetur  C D bifarii  in  E.  manifeftum  eft  quartam  partem 
quadrati,  quod  fit  a C D efie  quadratum  ex  CE.&  defcribarur  in  reda  linea  A B 
femicirculus;  rececurq;  A B bifariainFt&apundoFipfi  A B ad  reftos angulos 

duamr 


E R. 


l I B 

docatnrPG.Q^pniam  igi:ur  AB 
jnaior  eft,  quam  C D , eric&  ipfius 
A B<ii'mi'diamaior,qiiam  dimidia 
ip/Ius  CDjhocefjinaiorcJuara  C 
E . ponaiur  F H squalis  C E,  &•  per 
Hipfi  AB  parallela  ducatur  HK.  at 
quea  putii^o  Kad  AB  perpe  icula 
riduSaKL,  iup^intur  AK  KB-rs 
6angulum  g cureftrriaaguluin  A 

KB.&abangulorcctoadbafim  perpendicularis duSa  eftKL.ergorcftangu!u« 

A L B e*}  aquale  quadrato,  quod  iit  ex  K L.  producatui  KL  , & ponatur  ipfi  LB  a-  i&ir-MSiL. 
qualis  L M,  & figura  compleatur . quadratum  igitur,  quod  fit  ex  K L,hoc  efl  quod 
cx  FH  eft  squale  parallelogrammo  AM.  led  quod  nt  ex  F Heftf  quale  quadra 
toexCE,  hoc  eft  quarts  parci  quadrati  ex  C D : eftq;  A M deficiens  figura  qua* 
drata.  quod  ipfum  facere  oportebat. ' 

theorema  XV.  TROPOSITIO.  XVIII. 


Si  du£  red^e  lines  insquales  fint  > quarts  autem  parti  quadra 
ti,  quod  fita  minori  aquale  paralielogrammum  ad  maiorem  ap- 
plicetur.deficiens  figura  quadrata , & in  partes  longitudine  com- 
nienfurabiles  ipramdiuidatimaior  tanto  plus  poterit  quam  mi- 
nor, quantum  eft  quadratura  reds  lines  fibi  longitudine  com-, 
menfurabilis . Quod  ft  maior  tanto  plus  pofsic , quam  minor.qua 
tum  eft  quadratum  reft^line^  fibi  Tongitudine  commenfurabilis, 
quarts  aurem  parti  quadrati  ,'quod  fit  a minori  fquale  parallelo- 
grammum  ad  maiorem  applicetur,  deficiens  figura  quadrata  j in 
partes  longitudiue  commenfurabiles  ipfarii  diuidet, 

S ntdua;  reftg  linef  infquales  A BG,qua  A 

nim maior  B C;  quartiautem  oartiquadra'  B f E T)  C 
ti.quod  fit  a minori  Ajhoc  eft  ei,  quod  fit  a di  ^ 

n.idla  ipfius  A, fquale  parallc'ogramum  adB  >»  » • 

C applicetur,  dcficitns  figuraquadrata,  fefie 

quod  contineiurBD  DC.fiuj;  B D ipfi  D Ccommen'urabi!is  longitudine . Dico 
B Cplus  po;l'e,quain  A, quadrato  reda  linex  fb  loogitHdinecommsnturabil.s.rc' 

•ce.ui  enim  B C bifariam  in  punftoE , &ipfi  D E aqualis  ponatur  E F.  reliqua  ig;-. 

'turD  C eft  ecqualis  B F.x  quoniam  rc<fta  linea  B C fccacurin  partes  quidem  a qua'  5.r«cuB<L'. 
les  ad  E.puftum,in  partes  veroitiaiquales  ad  punftum  D ; eritB  D Creftanguium 
tna  cum  quadrato  ex  E D rquale  ei,quod  fit  ex  E C quadrato, & eorum  quadrupla 
quod  igitur  quater  B D D C continetur  vna  cum  quadrato,quod  fit  exE  D quater 
xqiialc  eftquadratoquodquaterficex  E C.Sed  eiquidem  ,quodquiter  B D DC  B 
continetur  fquale  eft  quadratum  ex  A:ei  vero,  quod  quater  firexDE  atquale  eft_ 
quadrant, quod  ex  D F;etenim  D F ipfius  D E eft  dupla:&  ei  quod  quater  fit  exEC 
Aquale  eft  quadratum  quod  exB  C;  runusenim  B C dupla  eft  ipfius  E C.  ergoqux 
dra:a,qua  fiunt  ex  A D F fquaJiafiintei,  quod  fitex  B C quadrato;  ac  propterea 
qu^drauim,quodfitexB  C-ma:uscft,qu^  quadratu,  quod  ex  A, quadrato,  quod 
c DF  -refta  igitur  linea  B_C  tanto  plus  poteft,qu3ni  A , quantum  eft  ipfius  D F 
quadranim.oftendendiimeft&BCipfi  DF  commeniurabilem  elVe.  Quoniam; 
erum  B Dcommenfurabilis  eft  ipfi  D C longitudine,  erit  &BC  ipfi  CDlongitudi  C 
n«  commenfurabiUs.red  D C ipfis  C D £ F ^commenrurabilisloiigicudinc.xqna. 

ll  i lisemtn 


E V <-’  L I IJ.  I L E E N T. 

® ^isenimefiCDipfiBF.quarc&BGipfisBF  GD 'ongitudine  eft  comm-nfnrafe^ 
^ ^is,6.  reliquf  igitur  F D longitudine  comnienfurabilis  erit  . ergc  B C plus  poteft, 
qusm  A quadrato  reftz  linea  libi  longitudine  ccmmenfurabil  s.  Sed  BCpluspot 
fit  quam  Ajquadrato  reft®  linea  fibi  longitudine  comme  nfurabilis,  quarta  aurem 
pani  quadrati,quod  fit  ex  A aquale  parallelogrammu  ad  B C applicetur,  deficiens 
figura  quadrata  j & fit  quod  continetur  BD  DC.  oOendendum  eft  B D 'pfiD  CIS 
gitudine  commefurabilem  efle . lifdem  enim  c in^lruSis  fimditer  d.-monftrab’mu$ 
B C plus  pofse,  quam  Ajquadrato  refta  linea  FO.fed  B C plus  poteft, quam  A.oua 
f dratorefta  linea  fibi  longitudine,  commenfurabilis.  ergo  B G commenAirabilis 
eft  ipfiF  D longitudine . & relique  igitur,vtr’que  fdlicetB  F D C longitudine  eft 
coniineniurabilis,  fcd  vtraque  B F l3  C ipfi  D C commefurabilis  eft  longiiodine; 
etenim  BF  eft  fqualisD  C.ergo  & BC  ipfi  CD  longitudine  eft  commcnrurjbilis, 
H exqu'bus  conftatB  D ipfi  D C longitudine commenfurabilcm  efle.Si igitur du^rt 
^ iinef  injqualcsfint  j & reliqua.quod  demonftrare  oportebat. 

f,  C.  C 0 M.M.tNT  5. 

Quarta  autem  parti  quadrati, quod  fit  a minori  A,  hoc  eft  ei, quod  fit  adimidia 
ipfius  A aquale  paralleiogrammum  ad  B C applicetur,  de^cies  figura  quadrata] 
ex  antecedente  lettmate.Hec  autem  mhil  aliud  ejl,nfi  reBam  Irneam  maior  em, ita  fecire , Tf  r& 
Bnaedum  pfius  portmbiis  contentum  qnartae  parti  quadrati  minoris  fit  aequale,  fedpolfims' 
iiliii  idem  rmuerfalius  explkareinhmc  modum . 

Datam  reftam  lineam  ita  fccare,vtredtangu’um, quod  partibus  c6tinetur,St  fqua 
le  dato  reiftilinco . oportet  autem  datum  redilineu  minus  effe  quadrato , quod  a tu 
midia  deferibitur. 

Sit  data  TcBa  linea  ^ B,dimfa  bifariam  in  C;datum^reBilineum  D.  & oporleatficereqiai 
tropo  jitum  efi.DeJcribatur  in  .AB  femicirculus  ji  E dpunBo  C ipfi  .Ab  ad  reBos  ang». 

ftjaetd.  tos  ducatur  C E-.deinde  reSiilineo  D fiat  aequale  quadratum  E ChK.  erit  eius  latus  F C mim 


t 


'^fa  oi  C,h6c  efl  ipfa  C E . quare  i reBa  linea  C E ahfcmdatur  C L , quae  fit  aequalis  F(i:& 
per  L quidem  ducatur  L M parallela  ipfi  .AB : per  M vero  dutatur  M tt  parallela  C E.Dicore- 
SamlineamAB  fieBxm  efeinpmUo  N,yt  oportebat , hoc  efi  reBan^ulum  .ANB  reBibieo 
D aequale  ef e. aequale  etenim  eji  quadrato  ex  M itfed  aan  M V fit  aequalis  ipfi  CL,hocejl  ip 
fi  FG,er!tre&igidif  ANB  quadrato  FGHK, hoc  eji  reBMneoD  fijuale.quod  facere  oportebit. 

Similiter  & datum  numerum  m duas  partes  ita  diu-demus,  vt  qui  ex  ipfis  produ 
citur  dato  numero  fit  fqualis.oportet  autem  datum  numerum,  cui  f qualis  cile  de- 
bet,quadracodimidi)  minorem  efie. 

Sit  datus  numerus  20,  quem  oporteat  ita  diuidere , vt  qui  ex  partibus  producitur, Jit  aequalk 
dato  numero  y).  Accipiatur  ipfiius  20  tnedietas,qiiaeefi  io,^m  Jemultiplicetur,  faciet  lou, 
d quo  detrahemus  datimnumerim, videlicet  reinquetur  2^.hu:Hsig:turiatus  5 additi 
ipfii  loconjlituit  i$;&  detraBum  ab  eodem  confutuit  'j.Dico  zo  in  has  partes  ita  dmfim 
vt  oportebat, hoc  efi  eum, qui  ex  ipfiis  producitur, aequalem  ejfie  dato  numero  qS).Q^'i!aneafi 
ao  diuiditur  in  duas  partes  aequales , & in  duas  partes  ittfqudes  , numerus  planus, qx  fit  eX 
partibus  incqualibusvna  cum  quadrato  numeri  inier.eBi  aequalis  eflei,quifita  dimidio  quadra 
fp^qHoddemonflratm eji  dBarlaat»  monacho  in  theoremate  qmto  eoritm,qaaen9sadi^  noni 

appofimna 


L I 1!  E R X.  ,j5 

tmliima-erz'*  oxlfic ex  i^y&  5 vtiacH  quadrato ipfiHS  5 efiaeiptalisquadnqu/faifnldij,v!de 
£frt  1 00 : & detraho  communi  quadrato  a^,erit  qui  producitur  ex  1 5^  i aequalirdato  nw> 
fetroj^.quod  facere  oportebat. 

S:dciquidem,quodquatcrDB  BCcontinetur^quale eft quadratum  txAjPo  B 
fturewmpara&elogratmnumreBaiidimD  RC  aequale  quartae  parti  quadrati,qiiodfit  ex  .A. 

£r!t&  BCipfi  CD  longitudine  comefurabilis  2ix  prima  parte  fextae  decimae  huius.  C 
• Qwre  BC  ipfis  BF  CD  longitudine  eft  commenfurabilisJEjriJ  fcwKj.  D 

Et  reliquaigiturFD  longitudine  commenfurabilis  erit]Ej:  eo,quodnosad  ij.hur  E 
asdemonfirauimus.fuiuaiUur  enbn BF  DCfttml,icfivnalmea  ejfet. 

Etreliqiifigitur,vtriqucfcilicctBF  DClongitudinc  cft  coramcnrurabilis  jEjr  F 
todem  theoremate, quod  ad  i 7 huius  appofuimus. 

Ergo  & BCipfi  DC  longitudine  eft  commenfurabilis.^Ea'  ii  huius.  G 

Ex  quibusconftatBD  ipfiDC  longitudine  commenfurabilera  cffC}  Ex  fecunda  H 
parte fextae  decimae  biuHs. 

THEOREMA  XVI.  PROPOSITIO.  XIX. 

Si  Aux  redf  line®  inaequales  fint , quartj  autem  parti  quadra-? 
ti , quod  fit  a minori  «quale  parallelogrammum  ad  maiorem  ap- 
plicetur , deficiens  figura  quadrata , & in  partes  incommenfurabi 
Jes  longitudine  ipfam  diuidat;  maior  tanto  plus  porerit,  quam 
minor,  quantum  eft  quadratum  rect«line«  libi  longitudine  in- 
commenfurabilis.Quod  fi  maior  tanto  plus  pofsic,  quam  minor, 
quantum  eft  quadratum  red?  line<c  fibi  longitudine  incommenfu 
rabilis,quart?  autem  parti  quadrati , quod  fit  a minori  gquale  pa- 
rallelogrammum ad  maiorem  applicetur, deficiens  figura  quadra- 
tafin  partes  longitudine  incommenfurabiles  ipfam  diuidet. 

Sint  duafteftslineiinfquales  A BC,qua 
Tum  maior  B C : quart*  autem  parti  qua-  B r E ? ? 
drati,  quod  fit  a minori  A,®qua!e  parallelo- 
grammum ad  ipfam  BC  applicetur,  deficies  , A , 

figura  quadrata ; & fit  quod  continetur  BD  '• 

D Cifitqi  BD  ipfi  DC  longitudine  incommcnfurabilis.Dico  B C plus  pofTc , quam 
A quadrato  refftx  linef  fibi  longitudine  incommcfurabiiis.ijfdem  enim, que  fupra, 
confiruftis , fimiliter  oftcndcmus ipfam  BC  plus  pofle , quam  A, quadrato  rcftf  li- 
nea DF-oftendendum  igitur  cft  B C ipfi  DFIongit-  dine  incommenfurabilcm  cf- 
fe.Qjmniam  enim  incommenfurabilis  eftB  D ipfi  D C, erit  6:  BCipfi  CD  longitu-  tr-liui»*- 
dineincommenfurabilis . ftd DC  incommenfurabilis  eft  vtri/que  BF  DC.crgo  t4-huius. 
&BCipfisBF  DClongitudinecftincommenfurabilis.acproptcrearcliquf  F D in  Ex  demoo* 
commenfurabilis  eft  longitudincj&BC  pius  poieft;  quam  A.quadrato  recta  linef 
fibi  longitudine  incommefurabiiis.Sed  BCrurfus  pliis  po'sit,quam  A, quadrato  re- 
da linea  fibi  incommenfurabilis  longitudine,  quarta  autem  parti  quadrati , quod 
fit  ex  A aquale  parallelogrammum  ad  BC  appiicetHr,deficiens  figuraquadrata;&; 
fit  quod  BD  DC  continetur,  oftendendum  w BD  ipfi  DClongitudinc  incommen 
fiirabilem  eiVe-Ijfdem  enim  conftructis,  fimiUter  demonftrabimus  BC  plus  polle 
quam  A,quadrato  reda  linea  DF . ergo  oftendendum  relinquitur  BC  pluspolfe, 
quam  A, quadrato  rede  linea  fibi  longitudine  incommenfurabilis . incommenfura  Ex  Jotob- 
bilisigitureftBCipfiDFlongitudine.quare&reiiquCjvideljcecvtrique  BF  DC  ibatisadir-^ 
cft  incommenfurabilis . fedvtraque  BF  DC  commenfurabilis  eft  longitudine  ipfi  j^hoius. 
I>C.crgo  & BC  ipfi  CD  eft  iocommenfurabilis  lo^lgitudmciac  propeerea  diuiden-  t7.tiujafc 

do 


E V C L I D.  E L E M E N T. 
do  BD  ipfi  DC  longitudine  incommenfurabilis  erit . Si  igitur  diif  tcSz  linejiai. 
tjuales  fiat,&  rcIiqu3.quod  oportebat  demonftrarc. 

S C H 0 L l V 

HaSienus  traSIauit  de  commcnJurAbilibuSj<^  incommenJhrMlihut^ 
mne  ad  rationales  medias  tranjit. 

h E M M fA.  2. 

^mniam  demonjlratum  efi  longitudine  commenjurabiles  omnino 
^roU.^.hu  potentia  commenjurabiles  ejfe . potentia  'v  ero  commenjurabiles  nonom^ 
tiino  longitudine  ^jed pojfe  0‘  longitudine  commenjurabiles  ejfe, 

incommenjurabiles : manifeHum  eB  sjiexpojltarationali  aliqu  com- 
fnenjurabilisjuerit longitudine  j illam  rationalemmocari ^ <(S' ipfi com~ 
tnenjurabilem  non  jblum  longitudine  ^ jed  etiam  potentia  ^ longitudine 
enim  commenjurabiles  omnino  O"  potentia  commenjurabiles  jknt.  She 
fo  expofit^  rationali  alit^ua fuerit  potentia  comrnenjhrabilis  3 fi  quidem 
O longitudine , dicetur  ^ fic  rationalis  3 e!?~  commenjurabilis  ipfi  lon- 
gitudine j potentia  .^mdfi  expofit<e  rationali  rurjiis  aliqm  commen 

jurabilis  exisiens  potentia , longitudine fuerit  incommenfurabilisi  dke, 
tur  0* fic  rationalis  potentia  tantum  commenjurabilis, 

'E  \0  C LI  LEMMA.  I L 

*I^tionales ^ocat  eas 3 quaexpofita  rationali  ^el  longitudine^ 
potentia  commenjurabiles funt 3 uel potentia  jolum.junt autem'!S'  alif 
reSia  lineiZi  qua  longitudine  quidem  expofitp  rationali  incommenjuruhi 
les  funt  3 potentia  autem  jblum  commenjurabiles  s atque  ob  id  rurjiis  di- 
cuntur rationales  30  commenjurabiles  inter  je  3 quatenus  rationaleSi 
fed  commenjurabiles  inter  je  njeUongitudinCi  0 potentia3  'vel potentia 
jblum  . 0 fi  quidem  longitudine  3 dicuntur  0 ipfi.  rationales  longitudi 
ne  commenjurabiles  3 'vt  intelligatur  etiam  potentia  commenjurabiles 
ejfe : fi  "vero potentia  folum  3 inter  je  jiint  commenjurabiles , dicuntur  ip 
ji  quoque  rationales potentia  jolum  commenjurabiles. 

Ritionaio  ruero  rationales  comrnenfurabiles  effe  ex  bis  conUat.  . 

eoittmcnm*  JJ  ’ . 

jtbnesfiiot.  t^ioniam  enim  rationales  funt,  qusexpout?  rationali  funt  commenmrabues, 
u.fauiut,  qui  vero  eidem  comrnenfurabiles  etiam  inter  fe  comrnenfurabiles  funt/requirnrra 
tionales  commeofurabilcs  eife.quod  deraonftrare  oportebat. 

LEMMA  1 l L 
Inuenire  duas  rationales  longitudine  commenjurabiles. 


Exponator 


LIBE 

Exponatur  radonalis  A,  S;  duo  numeri 
C D vel  quadrati,  vel  fimpliciter  propor- 
dooem  habentes , quam  quadratusnume 
rus adquadratum numerum, &fiat  vtG- 
adDjitaqiiadratumexA  adquadratum 
exE:eruntperea,qua*  demonftrata  lunt 
A E longitudine  commenfurabiles. 
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A ^ 

•£ 


C U j» 


E*  ccrol.  *. 
feuius. 

Ins.huios. 


THEOREMA  XVII.  PROPOSITIO.  XX. 


Quod  rationalibus  longitudine  commenfurabilibus  redis  Ii-  A 
ijeis  fecundum  aliquem  pracdidorum  modorum  continetur  reda- 
gulum  rationale  eft. 

Rationalibus  enim  longitudine  commenfu- 
rabilibus  reftis  lineis  A B B C contineatur  re 
dangulum  A C . Dico  A C rationale  elTc  .de- 
foibaturexA  B quadratum  AD  . ergo  A D 
eft  rarionale.Et  quoniam  A B commenAirabi- 
liseftipfi  B C longitudine,  atque  eft  A B squa 
Jis  BDjerit  DB  ipli  BC  longitudine  comiuen- 
furabilis . eft  autem  & vt  DB  ad  BC,ita  DA  ad  AC:&  commenfurabilis  eft  DB  ipft  i.satf. 
BC.ergo&DAipfi  ACcommenfurabileeric.eftqjrationaleDA.  quare  &ACeft  C 
rationale.qiiod  igitur  rationalibus  longitudine  coramcnfurabilibus  rei^is  lineis  c6  D 
tincturreftangulum  rationale  eft.quod  demoi&rare  oportebat. 

F.  C.  C 0 M M E N T WK'  1 V S. 

Secundum  aliquem  prsdiftorum  modorum]  «ji»r/ine<ira?«  Ub  BCvel  A 

ytrftfue fmt  expof.tae  rationdi  longitudine  commenfurabiles , vel  vtreque  eidem  commenfura- 
biles  potentia  folum,fed  inter  fe  commenfurabiles  longitudine,  quocumque  autem  modo  fe  h^eat, 
quod  ex  ipfisfit  reUangulim  rationale  efl,<&  eadem  demonfiratlo  in  omnibus  congruit. 

Ergo  AD  edntionale]  Ex  di^nitione  p.fue  enim  longitudine  fint  commenfurabiles  ex-  B 
poftacrationalr,fue potentia  folufn,earum  quadrata  rationalia  funi, quippe  quae  quadrato  expo 
fttae  rationalis  fint  commenfurahilia. 

Ergo&DA  ipfi  AC  commenfurabilis  erit]  Ex  decima  buiris. 
Eftq,Tat2ondeDA.quare&AC  eft  rationale  Jrationali  namque  commenfi(riMe& 
ipfum  rauonale  cjl.quod  ita  demonfrabitur. 

Sit  expofitderationalis  quadratum  A, 

& ipfi  commenfurdjde  fit  'jpadum  B.  erit 
B rationale  ex  p diffinitione . fit  'rurfus 
aliud  fpacium  C ipfi  B cornmenfurabile  • Di 
C rationale  ejfe.  Qupmamemmjpa- 
tia.AC  eidem ffiacio  B fwit  commenfura- 

bHk,&  'mter fe  commenfurahilia funt  ex  iz  hms.Qubd  cum  C ipft  fit  cornmenfurabile,  etiam 
rationale  erit  ex  9 diffinitione . quod  demonfirare  oportebat. 

f^t  autem  ea,qitae  hoc  loco  de  rationalibus  dicuntur  ,mamfeftiora  fint,  & quafi  ante  oculos 
ponantur, libjdt  Tiormulla  theoremata  acbimgere,quae  ad  ea  etiam , quae  fequmtur  , vtilia  erunt. 


THEOKEM.A  I. 

Quod  duabus  datis  rcais  lineis  rationalibus  continetur  reRanguIum’  datu  erit. 
Duabus  enim  datis  re^is  lineis  rationalibus  .AB  UD  contineatur  reUangulum  .A  C.Dico  j!C 

datm 


\ < 


00 


5.buiiu- 


ii.quinn. 


F -n 

j 

s fJ 

, 1 

j 

/v  D 

I- 


I K . . 


t.  datoium 
Euclid. 

•a . Datorum 
EiJclid, 

A 
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datm  eJfe.Expofita  enhn  ratwiidi  E,vel  vtraque  jiE 
ipfi  E lonptudine  eft  comrnenftsrabilu,  vel  vtraqueeommen 
fwabilis  eji  potenim  folum,vel  altera  q!i':dm:long}tud'me,al 
terapotentiafoltmcommenfisrabilh  .^fiqiaiem  viraque 
eji  comrnenfurabdis  longitudine, reBangiilum, quod  ipfa  con 
linetur  datum  erit  ex  ijs,qup  loamtes  KegiommaamsTnprt- 
mo  libro  de  triangulis  propofnione  i6  demonjir.ms.i  & ex 
vs,quae  nos  demonjirauimus  in  covmentarijs  in  3 propofitio 
ve  libri  ^rchime^s  deemuU-dm^nfiene  i ji  vero^rtraque 
expofitaerationalipotentiafolimeji  cmmenfurabilis,  nif?j- 
lomimts  r.e^ung^jktm,  d&v.merit.^anta^rfiSX  kAB  qtut 
drata  'quoniam  tAT>  potenfia.  fiint  cormnen 

'^ahilesyearu&i  qi^xta.  coim-o^db-M  erunt.  ided^  in- . 
ter feproportionemhahebunt ,qtuiTnnwneru5  aditumerim. 
ftt  autem  quadratum  ad  quadratum  CC,  yt  nifinems  H 
adnmermKi&HipfmK.mulnpr:cqnsfaciiit  M,  cuius 
radix fitN.ermitigitur tresmagniiudiries  BNK  dewceps^  ‘ 
proportnonales;reBa)!gH!imenirficonter^u}riHKeJi  aeqm' 

le  quadrato  ex  N,hoc  efi  ipfi  M.  & quoniam  quadratum  F ^ ad  reclangulum  UC  ejl  vt  FSii 
BC,hocejlvt^BadBC;vtautm^Bad'BC,hocefiadBC,itateSlangulm^Cad  CGqiudtt 
ttoti-.ermt  & tres  h§  magnitudines  deinceps proporttondes.quado  autem  tres  tnagmtudmes  im 
-cepsproportiondes  fuerint, primacad  tertiem duplamhabehit proportionem  em,  qucrnihabetad 
fecimdoru.quadratm  g;far  ^Fad  quadratum  CG  duplam  proportionem  habet  eius,qiumhi- 
het  ai  retiangulm  ^C-fed  quadratim  jEF  ad  quadratum  CG.ejl,vt  nmerus  H ad  ipfmt.^ 
cimHadKfirmliter-d^lampropDttmmhaheatem,qiiamhabetadN,  erit quadiqtum  Ff. 
adreliangulim^C,vtH ad  B.funtautm magnitudines  H N dalae ; 'ideoj^  data  ipfarmprch 
portio-.&  datum  eji  quadratum  F ^.quare  &reSat^ulum  datum  erit.  Eademxatimie- 
rnonjir  abimus  reUangithm  datum  effe,fi  altera  'datarum  linearum  fit  longitudi  ne  cmmenfutS- 
■lif,al(eraverop9tri}tiafolura.quoddmoi^areoportebai.  . . j 


Ai— -5=2 — ,D 
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; : si  datae  magmtudines  numerorum  radices  fuerint,  numeros  ipfos  inter  fe  mhiplicihims  ;ji 

vero  earum  altera  numerus  fuerit , altera  numeri  radix, quadratim  numeri  multiplicabimus  pa 
nmierum,cuius  altera  eji  radix, & e'iUS,quiprodmtur  radicem  dicemus  effe  reUangidm,  quei 
O duabus  datis  reciis  lineis  contmetur. atque  hpc  mhil  alhd  eji,nifi  multiplicatio,  quam  dcwit,ra^ 
. _ (»n  quadratarU  inter  fe  fe.vt  fi  UE  fit-radiX.'),.AD  radix  3 anultiplicahmus  5 ,per  3 jiet  1 5,c» 
radix  er'it  id,  quod  producitur  ex  5 , 6'  5^  3 inter  fe  duLfis  .fivero  UBfm,JD  'h^ 
multiplicabimus  quadratum  ipfius  3 videlicet  .qper  5, 0-fiet  i o,  cuius  radix^it  produfhoK, 
quod  queritur.  . 1 

THEOREMA  II. 


Si  ad  datam  reiftam  lineam  rationalem  applicetur  fpacium  datum,  &latitudo, 
quam  facit,data  erit. 

SitdafareS&Unearathr.aliS  .AB ,& jfacium  daiimE.Dicofiadre5iaml'memABffi-_ 
ciurn  E applicetur , latitudinem , quam  facit, datam  cjfe.vel  igitur  relia  ImeaABexpofaaers-t 
(ionali  commenfiirabdis  eji  longitudine,vel  potentia  folum ; veljfiacium  E rationale  ejijVehm- 
tjonale,  quod  medim  appellatur . & fi  quidem  re6la  Irnea  AB  longitudine  eji  commenfuraiibs, 
C^fiiacium  E'rationate,:liud  manifeflum  erit  ex  iis , quae  Regiomontanus  demonjlrMiiaprviid 
libro  de  triangulis  propofitione  iq.& ex  ijs,quae  nos  eodeni  in  loco,de  quo  proxime  diSm  (f, 
demonjiraHmus.fi  vero  AB  ejicommetifurabilispotetida  folum  i&jfacium  E flue  rationale,  ff 
)ie  'irrationale, vel  AB  efi  longitudine  comtnenfurabilis , & fiiacium  E irrislonalefiatitudo,^ 
facit, iat.t  erii.Sitprhnum  re&a  linea  AB  potentia  folm  commenfurabilis^  ijr^acimt  r&O' 
tiale.bluoilim  igitur  AB  rationalis  eji,&jpacium  E ratio>ule,erit  quadrarim  ipfius  AB  ffsfi» 

' Ecomaeuff 
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Haaj 

•R;.  Klj.U.4/. 


tcmmtnfuf<ibUe',acproptereaadipJmi  proportionem  habebit, qtuon  nmerusad  Hmerm» 
habeat  quam  umerus  H ad  nmerm  Kifiatj^  ex  corollario  fextaepropofitionis  hmus  libri  vt  H 
^ ad  K,ita  reSa  linea  ad  aliam  reSlamlineam  0:&  'mter  & 0 fumpta  media  proportio- 
nali T,erit  vt  numerus  H ad  numerum  K^itaquadratum  redae  lineae  tAB  adredp  lineae  T qua 
dratum.fed  & quadratu  redae  lineae  ad  jpaciu  E erat,yt7mnerus  H ad  nurneru  KXim  i%i 

tur  quadratum  ex  ^B  ad jpacimE  eadem  proportionem  habeat , quamad  quadratimexipfi 
T;erit  quadratu  ex  "P  jpacio  E aequale.ltaque  ai  redamlineam  ji  B applicetur  parallelogram 
tnum  redangulism^C  aequale  quadrato  ex  P,hoc  efi  aequale  Jpacio  E ; latituiinem  faciens  B C. 

&exM  BC  defcribatur  quadrata  UE  CG.  numerus  autem  K fe  ipfum  multiplicans  faciat  M, 

M per  K diuifo  exeat  N.  erunt  tres  magnitudines  HKN  deinceps  proportionales  ■,  redangul» 
mm  ipfis  KN  contentum  eji  aequale  quadrato  ex  K.Supmam  igitur  quadratum  F.A  ad  redan- 
gulum  efi  vt  redangulum  ad  CC  quadrat!mi,qiiod  fuperius  ofietijim  efi.quadrattm  au- 
tem E A.  ad  redcm^hm^C  efi,vt  manerus  H adnumerum  Kieritclr  redangulum  ad  qua- 

dratum CC,vtK  ad  Nfed  datum  efi  quadratum  F^,  & redangulum  AC;  quod  numeri  KN 
fmt  dati.ergo  quadratum  CG  datum  erit,&  data  ipfius  radix  BC,videiicet  latitudo,  quamfa  *•  • daforua 

cit  Jpacium  E ad  redam  lineam  AB  applicatum. 

Sit  rurfus  reda  linea  A B potentia  folum  com- 
Tnenfurahilts , & Jpacium  E irrationale . erga  qua- 
dratum redae  lineae  ABincommenfurabile  efi  Jpa  i-  aS . Mij. 

CIO  E fit  autem  quadratum  redae  lineae  AB  ad  jf  a 
ciu  E,vtH  adK,koc  efi  ad  radici  numeri  M:& H 
fe  ipjitm  multiplicans  faciat  L.  cum  igitur  LM  qua- 
drati Jint,&  eorum  latera  HKjjobebir  LadMdu- 
plam  proportionem  eius , quam  habet  H ad  K .ita-  p ' & 

quejiatvt LadMjitareCiahieaABadredamli-  ' ^ ^ ' i~5  j 

neam  ^&mer  AB  & Q^umatur  media  propor  ^ ^ 

ti0naiisO.babebitigiturABadSlduplampropor-  ^ l'  j' 

tionem  eius , quam  habet  ad  0 . atque  efivtL  ad  o j ^ 5=  ; 

MjitaABadQ^ergovtHadKyitaABadO.Ejfr  \ ; ■ 

fus  inter  AB  Cf  0 inueniatar  media  proporiioRa- 
iis'P;eTitviABadO,itaquadTatum  ex  ABad 

tpadratnm  ex  T.vt  igitur  H ad  K,ira  efi  quadratum  ex  AB  ad  quadratum  ex  P .fed  erat  vt  H 
^ K^ta  quadratum  ex  A B ad  Jpacium  E.Ergo  quadratum  ex  AB  ad  quadracum  ex  P e..ndem 
habet  proportionem  , quam  ad  JpacimnE.ideoj^  quadratum  exPfpaao  E aequale  erit-Applice- 
turad  redam  IhieamAB  par-ilielogrammum  redangulum  AC, aequale  quadrato  ex  P,  boc  efi 
JpacioCaeqKa!e,qi!odfaciatbt:tt(dlneinBC:deindeexABSCfaniAF  CO  quadrata-,  errw- 
fits  hfarum  H K viagmtudhium  inueruatur  tei-tiaproportionalis , nempe  duda  K inter  fe  Ce ; & 
quod  producitte-  diufio per  B,vt  proxime  didim  (fifi.c  autem  teriupropoTtional.  s N. Eadem  ra 
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t:one  dmotifirahltiir  vt  quadratum  ex  .AS  ad  r ediaugdum  jlC/ita  ejfe  reEianpdm  AC  ai  ^ 

C quidratum-Q^pniamigitur H K A' deince^spropcrtiotijesfimt, quadratum  mmFAai 
rcilangulianAC  eji  rt  H ad  K;er:t  & retlaagiihon  AC  ad  CO  quadratum,  vtKadN.fedi^^ 
tum  e/i  quadratum  AF,& reBanguhm  AC, cum  dentur  HK . ergo  & quadratum  CC  dabit»^ 
cJr  ems  radix  BC,hoc  eji  latitudo  > quae  fit Jpacio  E ad  reSam  lineam  AB  applicato . 
demor/irahilur  fi  reCla  linea  AB  fit  longitudine  comrnenfuraillis,  etjpacim  £ irrationale. 

OTERATXO. 

Si  datae  ma^itudities  radices  timeroru  fuerint,  numerus, qui  fpacium  notum  reddit, diulih, 
turper  alterumnumerum ; fi  yero  altera  fuerit  numeri  radix, numerus, cuius  ea  ejlra&c,  dm~ 
datur  per  quadratum  alterius  numeri ; yei  contra  quadratum  numeri , per  nmerm  cms  g?  rt 
dix,dmdatfsr',& eius , quod  exibit, radix  erit  latitudo,quan:  facit  fpacium  ad  reCta  Hntamnf 
plicatum. ejtautemhecdmftoTadkHmmterfefe,qitimdieunt.ytfi'SiiS  diuidenda  fitperjji 
'S, diuidemus  1$  per  exibit^, cuius  radix  eji  quod  perii.  ^ diuifafivero 

uidere yelirmts per  z,diuidemus  2 0 per  quadratum  ip jlus  2 ,vidclicet per ‘q,&  exibit  5 , ca« 
radix  eji  id,qt‘J)d  queritur. 

THEOREMA  III. 

ex  duabus  rationalibus  longitudine  commenfurabilibus  reftis  lineis  cob 
ponitur  refta  linea  data  erit. 

Ex  duabus  enim  datis  rationalibus  longitudine  com- 
TnenfwahilibusreUislmisAB  BC  componatur  reBa  li 
nea  AC . Dico  AC  datam  ejfe.rel  igitur  datae  reUae  li- 
neae expofitae  rationali  longitudine  cotnmenfurahiles 
fmt , yel  corimenfurahlies  potetitia  folum,fed  inter  fe  lo 
gituditie  cmrnenfurabiles.Et  fi  quidem  expofitae  ratioria 
lifint  cormmfurahiles  iongitudiiie,quae  ex  ipfis  compo- 
nitur reBa  linea  data  erit,ex  demenfiratis  d loanne  Ke- 
gwmontano  in  prirco  libro  de  trimiguhs,propofitione  ter- 
tia , C"  ex  iis , quae  nos  eodem  in  loco  demcnjlrauitnus. 
j!  nero  expofitae  raiionali  fmt  ccmmeifurabilis  potett- 
tia  folum,  fed  intei-fc  longitudine  cemmenfurabiles,  ea 
j.huiui.  rura  quadrata  proportionem-hahebunf,  quam  quadra 
tus  numerus  ad  quadratum  nKinertm  . Itaque  habeat  re 
Ba  € lineae  A S quadratum  ad  quadratum  reBae  lineae  BC  proportionem  eam,  qwnnunU’ 
rus  L adnumertrm.  M.erut  numeri  L M fmiles  plani  fi  enim  quadrati  fimt,  reBae  lineae  JB  JC 
tf.oflaaf,  longitudine  erant  conimenfirrabiles.quod  non  ponitur. ergo  inter  L & M cadet  ynus  medius 

portionalis.cadatyejrfith;.  deferibaturj,  exreBalinea  AC  quadratum  ACDE;et  iwi&i  .dD 

ducam  per  B quidem  alterutri  ipfarum  AE  CD  parallelaBG  FiperG  vero  ducatur  UGE-d- 

teruti  ipfarum  AC  ed  parallela,  fimiliter  yt fupra  demoiflrabitur  quadratum  AOad  reS®" 
guim  CC  ita  ejfe,yt  reBangulum  GC.td  CD  quadratum  .fed  quadratmn  AG  ad  quadratu!»^ 
E>  tfyt  numerus  LadnwnerumM.crgo  quadratum  AGaireBangulum  GCejlyt  numerusb 
ad  ipfum  H ; & reBangulm  GC  ad  quadratum  GD,yt  N ad  M.efl  autem  reBangulm 
eji  ciltentnifupplcmetitorum,  aequale  reliquo  GC. Quadratum  igitur  AG  adgnomortem  EEBd* 

2' ^ L ad  M rna  cum  duplo  ipfius  N:  & conuer tendo  gnomon  EKB  ad  quadratum  AC,  yt  M 
cum  duplo  ipfius  A'  ad  ipfm  L.ergo  componendo, rurfufji  conuertendo  quadratum  AG  ad 
AD  quaar ausm,yt  i compofitum  ex  L & M ynfi  cum  duplo  ipfius  Nfed  compojitumhot^ 

datuni,qu:ppe  cum  ({.sti  fmt  siwmeri  ipfum  componentes . ergo  et  totm  quadratum  AD  d* 
erit, et  data  eius  r adix,  quae  ex  duabus  d.%tis  rcBis  lineis  cotifiat  • a tque  illud  eji , quod  de^ 

jirandumproponeb  •"■ur 

0 T E R A T I 0. 

Nmeros  refipondentes  quadratis  datarm  Unearm fimid  coaceruabltmts  ynd  cum 


^ r 
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ftodru:  eiuSyijui  ex  earum  'mter fe  mult'plkarlo»eproducitur,hoc  efivndcm  duplo  mme 
prcportiondhytfui  inter  ipjbs  medius  mterijcitur;  et  huius  compojiti  radix  erit  reSa  Ihex,  quf 
fX  duxius  ditis  re&is  lisieis  conlat.atqite  hpc  ejl  radicum  inter  fe  additio,  quam  dicuntivtfi  j’4- 
i addenda  fitradici  jz,primumimiiemus  ^ cum  ii, deinde  multiplicantes  12  per'},  eius, 
^ai  produ:itu^,v.deicet } 6 latus,  quod  eft  6 diipiaiimus;et  omnibus  fimul  coaceruatis  fient  1 7, 
aeus  radix  efi  'reSal'ptez,quim  qufrimHsxQwmadmodum autem  ex  duabus  rationalibus  longitu 
ine  lOmmenfitraiilibrfSyf!  mter  fe  componantur,  vna  reUa  linea  fit,  fic  ex  duobus  patiis  medijs 
(mmeHfitrabdibuSyfi  j.dem  inter  fe  componantur  Tnism  fiet  medium.  Qmdfi  duae  rationales  l» 
^tui:ne  'mmmenfurabiles  mter  fe  addendae  fim,vt  Be  3 . Re  $, dicemus  R 3 vnd  cum  R 5 , yel 
R 3 4ii/tiBe  5 , velvtem-ur  hac  voce  plus,quodefemcommHmvfu,hoc  modo  R 3 plus  R 5; 
et}  plus  Re  8,  et. ta  fiet  etiam  fi  pluresfmt, quam  duae,  Tf  2 p/z«jRe  3 p/w  ^ 5 . Quhdfiiwt 
fm, dicentur  ex  blms  nomiif.b!is,feub:nom:a,vt  Campanus,et  recentiores.fi  vero  tres  dicentur  ex 
tribus  nominibus  vel  trinomia,  et  eodem  modo  in  alijs. 


THEOKEM^  1 J I I. 

Daarur?  datarum  rationalium, qui  iaiquales  fint , & Jongitudinc  commenfur* 
biles, diftcrencia  dita  trit. 

5'«  disae  datae  rationales  lnequ.i!es,  & longitudine  cornmen  furabiles  reHae  lineae  .AB  AC, 
q’iarismdi^sre’i:ti.%f:t  BC.LkoBC  dat^mcJfe.fieniniAB  AC  fint  expofitaerafmalilot^itu 
iine  lOnpnsnfiYabiles , earum  differentia  data  erit  ex  demonfiratis  a loanue  Regiomontano  in  li 
bro  primo  de  triangulis  propofklone  4,  & ex  ifs,  quae  d nobis  eodem  in  loco  demonfirata  funt . fi 
vero  txoofit.xe  rationali  commenfurabiles  fint  potentia  folwn , fed  inter  fe  longtudme  cornmen- 
fisr.xbiies, earum  quadrata  inter feproportzoneni  hahebunt,quam  quadratus  numerus  ad  quadra-  iJtJca. 
tum  numeru  m . habeat  igitur  reflae  lineae  AB 
quadratum  ad  quadratum  rcSlae  lineae  AC  pro 
portionem  eam,  qiiamvamierusL  ad  ninnenim 
M.  erunt  nmeri  LMfirmlcs  planii  ideoj,  mter 
eos  cadet  vnus  medius. proportionalis . cadat, 
fitj,  ex  'Hfia  linea  A C defcrihatur  qua- 
dratum ACDL‘,  C A?"''**  compleatur,  quemad 
modum  fuperius.produUa  vero  CA  vfquead 
6,  ita  vt  .A  0,  fit  aequalis  A B,  quadrat.rmV ' 

B defcrihatur , quod  quidem  quadrato  re3.ie 
theae  AB,  hoc  ^ ipfi  AG  aequale  erit . atqu€ 
efi  quadratxon  quidem  OH  ad  re8.ingulum  HC, 

Vt  OA-ad  A CireSangulm  vero  H C ad  qua- 
dr.xtuCL,vt  CK  adCDyhoceflvt  OAadAC. 
vt  Igitur  qiadratum  OH  ad  reQangulum  H C, 
ita  efi relfangulum  H C ad  CE  quaaratum . fed 

& numeri  LHM  deinceps  proportionales  funt,  & quadratum  OH  ad  quadratum  CE  efi  Vi  t uu 
merus  ad  nm.tr.m  .H.ergo  quadratum  OH  ad  refiangidum  HC  erit  vt  Ladil!i& reflangulum 
HC  ad  quadratum  CE,  vt  N adM.  quod  cum  retlangulum  EG  fit  aequale  re^angulo  C cffiup- 
plr.r.enta  etea  m fmt , addto  vtr.que  aequali  quadrato,  erit  re3angulutn  H C aequale  reSxngn 
ioEHvMcxn  quadrato  HO- fi  igitur  d duobus  quadratis  OH,  AD  auferatur  duplum  reSangu 
li  HC,  q ioi  quidem  reSis  lineis  CA  AB  continetur,  reliquum  erit  quadratum  E K ; cuius  latus 
CK  Te3ael.nea,e.BC,  efi  aequale,  quod  etiam  in  feptimapropofitione  fecundi  libri  demonfiratim 

^ quonlamnxTuri  LNM  funt  dati, & quadr-xtaOH  C E data  erunt, & retLntulumHC, 
aque  eius  duplicn.  ergo  C quadratum  EK,  & eius  latus  BC  dabitur . queddemot^rare  epor- 
tebat. 

. 0 T E R A T I 0. 

Humerosrefpotdentes.quadratis  datarum llneerm fimul  itatgemus,&abeo,  qui fa3:is efi, 
^feremus  duplum  nisiHer: , 'qui  inter  ipfes  medius  proportionalis  interifCfiur . relinquetur  enim 
^ Mm  2 quadratum 
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i^iadrdtum,ei(ius  ralix  erit  reHa  linea, quam  qunmits.  atque h^c  efl  radiem  quadratam fii 
traUio,qM.mdkmt.ytfidradicex"j auferendafitradix  J>  iioigemus  ty  c!m%  fient^o,i 
qm  auferemus  duplum  mmerlmedij  proportionalis  hiter  i,et  57  qui  ejl9,videlice  ii,&Te- 
lir^uentum,  cuius  radix  eji  ea,  quam  qufrimus.eodem  modo&jpaciorim  mediorummiqua 
lifOft,  quae  commenfurabilia  fmt,  differentia  bwenietur . fi  uero  ah  aliqua  rationali  auferenda  fu 
alia  minor,  quae  ipfi  longitidine  fit  incoTmenfuTabilis  .■vtfia'^^  auferre  yelimus  Bi  dice- 
mus R 5 dSpta'^^,T>elytemtfrhacvocemiTuis,vtnuncfolent,hoemodo'Pi.  5 mnus 
6 minus  yk-q-tquasEticlides appellat apotomaSfCampanus et  recentioTesrefidua,feuTecifi. 
Si  igitur  relia  lineans  fit 3,  ^reilaBC^  12,  erit  ex  ante  demonflrattsinprmante- 
cedentium  theorematum, re^langulum  w4C  R 3 6,  fcoc  ^ 6.  dr  rurfits  fi^Bfit  R 8)  BC  R 
.l8j  erit  ^Cre^guium^i^Mc  eji  12. 

THEOREMA  XVIII.  PROPOSITIO  XXI. 

Si  rationale  ad  rationalem  applicetur, latitudinem  efficit  ratio 
nalem,&  ei,  ad  quam  applicatum  eft,  logitudine  comenfurabile. 
Rationale  enim  AC- ad  rationalem  fccu- 
dum  aliquem  rurfus  diftorura  modoru  ap- 
45.pnm!.  plicetut, latitudinem  faciens  B C.  Dico  BC 
rationalem  efle,  & ipfi  ab  longitudine  com- 
menfurabile.  Defcribatur  enim  ex  AB  qua- 
dratum A D.  ergo  A D rationale  eft  : fed  & 

•Ex  Uma;  t.  rationale  cft  A C.  ergo  A D ipfi  AC  eft  com- 
sdie. huius  meofurabile.  atque  eft  vtD  Aad  ACjitaDBad 
lo.huius.  BC.  commenfurabilis  igitur  eft  DB  ipfi  BC.  cft 
autem  DB  squalis  B A.  quare  AB  ipfi  BC  com- 
«.difll.  menfurabilis eft.  fed AB eftrationalis. rationa- 
lisigitureft&BCj&ipfiBAlongitudine  com- 
menfurabilis.fi  igitur  rationale  ad  rationalem  applicctur;&reliqua.  quod  oporti* 
bacdemonftrare. 


r.  C.  COMMEUT^KirS. 

SitJpacim^C  6.  &re6lal}nea  Tk^>eriteX2  theoremate  prptffJbrmCf^iit 
quaeipfi'^^longitudineeffconmgnfurabilis.eJienimipfuisdupla.rurfusfit,AC  1 5,CrK- 
£lalmea^BBih,eritCB‘^iS.atqueeJl'^  iBadJkZ,  tetiadz.nmfi  JwftiaMT 
per  R Sproaemef^i  -h,  videlicet  1^-^,  quaeeft‘-T 


L E M M oA.  I, 


Inuenire  duas  YAtiondes  potentia  Jolum 
tommenfurabiles, 

Exponaturrationalis  A,  &duo numeri  B C 
non  habetes  proportionem,quam  quadratus  ad 
CflfW.<.ha-  quadratum : & fiat  vt  B ad  C , ita  quadratum  ex 
iis-  A ad  quadratum  ex  D.  erunt  igitur  ex  ijs , qug 

.oftenia  funt  A D potentia  folu  comenTurabiles. 

L E M M.  *A 


linea^^itapoteji  irrationale Jpaciumiirrationalis  eU. 

Polsit 


L - I B E R.  X. 

. Pos/it  cniiji.  re-Sa  linea  A fpacium  irraticmalc , hoc  eft  qna- 
(Jiawm,  quod  fit  ab  A irrationali  fpado  fit  scqnale.  Dico  Air 
rarioaalem  efle.fi  enim  fitrationalis,  erit  quod  ab  ipfa  fit  qua 
drarum  rationalej  fic  enim  in  diffinitionibus  ponitur,  atqui  ra 
aoiule  non  eft.ergo  A irrationalis  fic-neceffe  eft.quod  demdn 
ftrareoporcebat. 

. THEOREMA  XlX.  PROPOSITIO.  XXII. 

Quodi-ationalibus  potentia  folum  commenfurabilibusrei3:is 
lineis  continetur  redangulum  irrationale  eft : & reda  linea  ipfum 
potens  eft  irrationalis.vocetur  autem  media. 

Rationalibus  enim  potentia  folum  commenfii- 
tabilibus  redis  lineis  AB  B C contineatur  rcdan- 
gulum  AC.Dico  redam  lineam, qus  ipfum  poteft, 
irrationalem  efie.  vocetur  autem  media, feu  media 
lis.defcribaturenim  ex  AB  quadratum  AD  . ergo 
AD  rarionale  eft.Et  quoniam  AB  incommenfura- 
biliseftipflBCIongitudine,  potentia  enim  folum 
ponuntur  commenfu.rabiles.atque  eft  AB  squalis  B D . incommenfurabilis  igitur 
eft  DB  ipfi  BC  longitudine.eft  autem  vt  DB  ad  BC,itaDA  ad  AC.ergo  DA  ipfi  A 
C eft  incommenfurabilc.{ed  DA  rationaje  eft.  irrationale  igitur  eft  AC.  Quare  & 
reda  linea, quf  ipfum  AC  poteft, videlicet  quf  poteft  quadratum  ipfi  squale  eft  ir- 
rationalis. vocetur  autem  media;  propterea  quod  ipfius  quadratura  eft  squale  rc- 
dangulol,  quodAB  BG  continetur,  Seipfarum  AB  BC  media  fit  proportionalis, 
quod  demonftrare  oportebat . 

, S C HO  L IVM.  L 

MediAe^irrAtiondis  Jpacium  contentum  TAtiondihus 

potentia,  filum  commenfitrabilihus . 

Rationalibus  enim  potentia  foliim  commenfurabilibus 
redis  linei  s A B fpacium  contineatur,  ofl  endendum  eft  hu-  a * . 

iufmodi  fpacium  irrationale  eflc.  fumatur  enim  ipfarumA 
B media  proportionalisC  . ergoqnodfitex  AB  eftsquale  C ■ -4 

quadrato  exC;acproptereaCpotcfti-edangu!ura,  quod  ^ 

ipfis  AB  coiitinctur.cftigiturvt  AadB,  iraquadratum  ex  ^ — * 

A ad  id, quod  ex  C quadratum. nam  vt  prima  ad  tertiam,ita 
quadratum ,quod  fit  ex  prima  ad  quadratum  ex  fecunda,  quod demonftratum  eft 
in  corollario  10  fexti  elememorura.incommenfurabilis  autem  eft  A ipfi  B longitu 
dine.ergo&  quadratum  ex  A quadrato  ex  C eft  incommenfurabile.fed  quadratu 
ex  A rationale  eft.irrationalc  igitur  eft  quadratum  ex  C,  hoc  eftredagu!um,quod 
redis  lineis  A B continetur  .ergo  C eft  irrationalis,  media  autem  idcirco  vocatur, 
quod  irrationalis  cxiftens  ipfarum  A B media  eft  proportionalis. 

SC  H OL  /z/  M.  I/ 

Ex  hoc  theoremate  colligitur  mediam  ^cj^ua  <^na  efi  irrationalium , in 
geometrica  analogia  confiderarumedia  enim  efi  proportionalis  iuxta  geo 
metricam  analogiam  inter  rationales  potentia  filum  comrnenjur abdes. 
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^ recii  line  A ipsu  potes  efi  mediA  .fi  enim  qteod  extremis  cotinttdf 
jfjaci.  efi  quxdrAtOpqkod fit  a mediA^tres  refi^  hnex proportioKAles fiint. 


F.  c.  COMMENT^Kirs. 

Sciendum  eji Jficium  illud  irrationale, quod potcflmedla  linea, medium  appellari.  ' 

Sit  recta  linea  ^AB  reBa  BCfy  S.entrcBangidum  .AC  li  5 2, quod  irrationale  efi , S* 

medium  dkcur.reBa  cutem  linea  ipfien potens  ^ R R 3 2j?»/  media  appellatur. 

L E M M 

Si  fint  dufi.  reU§  line  texerit  njt  prima  ad fecundam  j,  ita  quadratum^ 
quod fit  d prima  ad  reciangulum^  quod  duabus  re  fit  s lineis  continetur, 
S.iu'  du2  refis  linej  FE  EG  . Dico  vt  FE  ad  E 
C.itaeiTsquadratum  exFEad  FEC  recrargu- 
jurn.dsfcribaiur  esF  E quadratum  D F.&G  F c6 
i-sad.  picatur. Qnpniamigitureil  vcF  EadEG,itaDF 

ad  F G;atquc  eft  D F quidem  quadratum  ex  F E; 

F G vero,qucd  D E E G continetur,  hoc  eft  re- 
€ianguium  F EC:ent  vt  F E ad  E G,ita  quadratum  ex  F E ad  F E C reftanguluni.  fi 
militer  autem  & vt  reftangulum  GEF  ad  quadratum  ex  £ F,hoc  eft  vt  G F ad  f D, 
ka.sftGEadEF. 

THEOREMA  XX.  PROPOSITIO.  XXIII. 


D E 5 


Q^od  fit  a media  ad  rationalem  applicatum  , latitudinem  ef- 
ficit  rationalem , & ei , ad  quam  applicatum  eft  j longitudine  in- 
commeufurabilem. 

Sit  media  quidem  A , rationalis  autem  CB, 

45.[>r!ml.  & ad  CB  ei,quodfitex  A 2-quale  fpacmm  ap- 

plicetur BD  , latitudinem  faciens  CD.DicoC 
D rationalem  efie,  t ipfi  B C longitudine  in- 
commenTurabilcm . Quoniam  enim  media  eft 
Ei*r.Te-  A,po:eft  fpaciumcontentumracionalibuspo- 

eodend.  rcntiafclum  commeniurabilibus.  pofsftCF : 

fed  poteft  S:  B D . aquale  igitur  eft  B D ipfiC 
i4.saB  F. atque  efi  cquiaugulum . fquaJium  autem,  & 

aquiangulorti-m  parallelogramoru  latera,  qu* 
funr  circum  a qu^es  angulos  ex  contraria  par- 
te f'bi  ipfis  refpondent.crgo  vt  B C ad  E G,  ita 
tt.sexti.  eft  EF  ad  CD.eft  igitur  & vt  quadratum  ex  BCad  quadratum  ex  EG , ita  quadra- 

tum ex  EF  ad  id, quod  ex  CD  quadratum,  fed  quadratum  ex  HC  comraenfurabilc 
t.pa.-s  lo.bii  eft  quadrato  ex  ECivtraaue  enim  ipfarum  eft  rationalis.commenfurabile  igitur  eft 
«us.  S;  quadrarum  ex  EF  quadrato  ex  CD.eft  autem  quadrarum  ex  EF  rationale . ergo 
&ra.ionalc  eft  quadratum  ex  CD;  acpropterearcifta  linea  CD  eft  rationalis,  itaq; 
qncniaml  E incommeniurabilis  eft  ipfi  EG  longitudine ; potentia  enim  folum  c6- 
Ei  mi-nfuiabilesUint;  vt  aiuem  F E ad  E C,ira  quadratum  ex  E F ad  F E C redangulu: 

te  lan.njie.  critquadratum  ex  E F incommenfurabilercfiangulo  FEC.  fed  quadrato  quidem 
^ exEF  commen 'urabiie  eft  quadratum  ex  CD;rationalcs  enim  funr  potentia, vtofte 
fum  eft. ergo  quadratum  cx  CD  reftanguloFEG  eft  incommenfurabile.  reftangu- 
lo  autem  F£G  commenfurabile  eft,qu^DC  CB  condnccuryfuat  enliii  qCadraro' 

cx  A 
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{I A igirur  eft,&  quadratum  ex  CD  re&angulo  DCB.  i3.huiu..  *' 

quadratum  exCD  ad  DCB  reccangulumdtaeftDCad  CB.ergoDCipfi  CB 
incpnimenrurafailis  eft  iongitudine.Sc  ob  idDC  eft  rationalis,&  jpfi  C B longitudi 
neincommeafurabilis.quod  oportebat  demonftrare. 

F.  C.  COMMENTAR  jyS. 

Ranonaics  enim  Tunt  potentia  ] hoc  ejipotaitu  commenfurahiles:  ratiomles  mm  com-  ^ 
tenfiaihUes  fiint,vt  in  Scholio  ante  rlgefimam  huius  demonflratnr.  & quamquam  h§  yoces  lo» 
psi4djne,& potefitia  magna  exparte  referantur  ad  comrnenjurabilitatern , CT  incommenfurabi- 
^atem, tamen  aliquando  etiam  ad  rationalitatem  referri  ex  hoc  loco  perfpicmm  efl . quod  non- 
tuli;  r^arunt. 

Sit  quadratum  ex^^  4o,CB  vero  fit  2.ft  igitior  ad  CB  applicetur  -qojatitudinm  faciet 
Jit  io.riirfusfiCB  fit ad  ipjam  applicetur '^^0  , erit  latitudo,  quam  facit  ex  2. 

Ae&remte  premifforim. 

THEOREMA  XXI.  PROPOSITIO  XXIIII. 


Medis  comraenfurabilisjmedia  eft. 

SicmediaA,&ipfi  A comraenrurabilisfit 
B.Dico  & B mediam  efle.Expo  natur  enim  ra- 
tionalis CD,&  qnadrato  quidem  ex  A squale 
ad  CD  app  licetur  fpaciumretirangulum  CE, 
latitudinem  effcicns  ED.  rationalis  igitur  eft 
ED,&ipfi  CD  longitudine  incommenfurabi- 
lis.quadrato  autem  ex  B equalc  ad  GD  appli- 
ceturfpaci.  m rectanguliimCF,  latitudinem 
efficiens  D F. Quoniam  igiturA  commenfura 
bilis  eft  ipfi  B,erit  quadratum  ex  A quadrato  ex  B commenfurabile . fed  quadrato  *^'^'** 
quidem  ex  A squale  eft  redangulum  EC  ,•  quadrato  autem  ex  B squale  CF . com- 
menfurabile  igitur  eft  re<ftanguiumEC  rcctanguio  CF.atque  eft  vt  EC  ad  CF  ,ita 
ED  ad  DF.ergoED  ipfi  DF  longitudine  eft  commenfiirabilis.  eft  autem  ED  racio- 
nalisj&incommenfurabilis  ipfi  DC longitudine . Ergo  & DF  rationalis  eft , & ipfi 
DC longitudine  incoramenlurabilis.  rationales  igiturfuntCD  DF  potentia folu 
commcnfurabiles-quod  autem  rationalibus  potentia  folum  commenfurabilibusre 
ftislineis  continetur  reftangulum  irrationale  eft;  Strefta  linea  ipfum  potens  eft 
irrationlis  j vocetur  autem  media.ergo  refta  linea,  qu?  poteft  reftangulum  C D F 
eft  media  .ledB  poteft  reftangulumCDF.quareB  media  erit. 

COROLLARIVM. 


Ex  hoc  manifeftum  eft  fpacium  medio  fpacio  commeiifurabi-  ^ 
le,  medium  effe.poflunt  enim  ipfa  reds  lines , qus  funt  potentia 
commenfurabiles , quarum  altera  media  eft  • ergo  & reliqua  me- 
dia erit . quemadmodum  autem  & in  rationalibus  didum  eft , ita 
& in  medijs  dicemus^redam  lineam  medis  longitudine  commen 
furabilem  dici  mediam , & ipfi  commenfurabilem  non  folum  Ion 
gitudine,fed&potentia3  vniuerfeenim  qu?  longitudine com- 
menfurabiles  funt , etiam  potentia  funt  commenfurabiles.fi  vero 
rnediscommenfurabilisqusdani  reda  linea  fuerit  potentia  , U- 

quidcm 


N 


EVCLID.  ELEMENT. 

quidem  etiam  longitudine,  dicuntur  & fic  medi?  & longitudine, 
&potentia  commenfurabiles . fi  autem  potentia  Tolum,  dicimtu^ 
medi:^  potentia  folum  commenfurabiles. 

f . C.  COMMZyiT^KlVS. 


Ex  hocmanifeftum  eft  fpacmm  medio  fpacio  coinmenfurabile  medium  elTc, 
Sitf^aciwmrnedium^t&ipfi  cmmetifHrabUefit 
alterum  facium  B . Dko  S medium  ejfe . Exponatur 
enim  rationalis  CD,&ad  ipfam  applicetur  fpacium 
reSangulumCEfpacio ^aet^uale , cfttod latitudinem 
i;.  huiM.  fi,ciat  ED.erit  E D.ratiomdis  ,&ipfiCD  longitudine 

incmmenfurahHis . Rurfus  ad  eadem  C D applicetur 
aliud  fpacium  reSangulum  CF, aequale  fpacio  B,  lati- 
dhiemjjfaciens  DF-Quoniam  igitur  fpacium  ,A  eji  co 
menfurabile fpacio  B ejij, fpacio  qtddem^  aequale 
reSangulum  CE ; fpacio  autem  B aequale  reUangulu 
CF : reUangrdum  C E reBatigulo  C F corrrmenfurabile 
erit.  Vt  autem  EC  ad  CF , ita  eji  ED  ad  DF.ergo  & E 
D ipfi  Df  longitudine  comrnenfarabilisfed  El>  ra- 

tionalis eji,& ipji  CD  incommenfurabtlis  longitudine, 
ergo  & DF  rationalis, & ipfi  CD  longitudine  eji  ineo 
Kenfmbilisfunt  igitur  CD  DF  rationales, & poten- 
folum cotrmenfurabiles . ergo  reUangulim CF,quod ipfis  continetur firrationale  ejl,i^mf 
ditcm-.acprcpterea  fpacim  B ipfi  aequale, medim  fit  necejfe  eji.quod  oportebat  demonjlrm. 


E 

p.  ^ 7- 


SC  H 0 L IV  M. 

Media  dufilex  eji , yidelicet  potens  quod  rationalibus  potentia  jb. 
Ium  commenjurabilibus  continetur  , cfs^que  media  eji  commenjura- 
bilis . pcjlquam  autem  cjlendijfet  mediam  ejfe,  quf  poteB  id  quadratio 
nalibus potentia  jblum  commenjurabilibus  continetur, indigebat  hoc  theo 
vernate  ad  ea  , quf  jequuntur.  eportet  enim  primum  ojlendere  aliquas  ef 
jq  commenjurabiles  medus , deinde  inquirere  quale  jjacium  illud  fit, 
quod  ipjls  comprehenditur. 

THEOREMA  XXII.  PROPOSITIO  XXV. 

Quod  niedijs  longitudine  commenfura- 
bilibus  redis  lineis  continetur  redangulu 
medium  eft. 

Medijs  enim  iongirudine  commenfurabilibus  reftis 
lineis  AB  BC  contineatur  refiangulum  AC  .Dico  A 
C medium  eiTe.defcribaturenimex  AB  quadratum  A 
D.ergo  AD  medium  eft.&  quoniam  commenfurabilis 
eft  AB  ipfi  BC  longitudine,  aqualis  autem  AB  ipfi  B 
Djcrit  DB  ipfi  BC  longitudine  commenfurabilis.  qua- 
re &DA  commeniurabile  eft  ipfi  AC . fed  A D eft  me- 
Ex  an-.««dc  dium.ergo  & AC  medium  crit.quod  demonftrare  oportebat. 

tererol:  f. 
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F.  C.  COMUZntjL-Kir  i» 


giCf  de  Tiuondihus  fupra  dmonjlriUfunt, eadem  & it  med^s  defm^alfMtie‘, 

FHEOREjMu<.  /■  ^ 

Qudd  dtiis  duabus  msdijSjvel  media  &: rationali  cotinetur  reftagalii dato  sris» 
p-ris  en:?»  duahas  meiijs,  vel  data  media , & ratimidi 
jS  -•<D  ceatineatx'  reftanguliffn  UC.  Dico  datum  ef 
l'e.fxprm:wiu4B  UD  mediae,  & fiant  exipfis  tjiudrata 
jj  Cd.erm  ea  Irrationalia, quae  media  appellantur . ha- 
pexnt  autem  inter  fe  propoTtmem,qMm  H<Uk.&H  qui- 
dsmfeipfitmjnul^pllcans  faciat  L,K.verofeipfammidtipli 
cans  faciat  MyO"  L mtdtiplicam  M ipfm  1}  faciat , cuius  N 
radixftO ; & rifrfus  ipfia  0 fit  radix  T . Qjtoniam  igitur 
tres  mi^iitud.nesLOMdehicpesfwaproportionaleSifimt^ 
earu  radices  H7K , & HTK  dehueps  proportionales  erit. 

Sed  qifadratm  FU.ad  reilangidum  .AC  eji  vt  redagdmt 
.AC  ad  CG  qu.idratim.quodf!tperius  demonfiratum  efi.  qua 
ir^:m  autem  F^ad  quadratm  CG  efiyVt  H ai  K.ergo  & 
quidrotum  F.A  ad  re^angidum  oiC  erir,Tf  H ad  P.  et  fiunt 

HTd..tfje:  datmf,AquadTatum.reflangitlumigitur.ACdatumfitneceJfee!i.  feifit  ^8  we-  i.Da»raa 

w/fD  r-fio?wf!f,Te;  contra  rat!onalis,<2r  .Ad  mediajet  ex  tpfis  rurfus  fiant  quadrata  Eadii 
.AF  CG,  qiiortem  'altent  n medium  trit.iltenm  raumi.le.tt  jfto  cxCiraHn  {militer  imm- 
firjbiturrs^angui.m  .AC  datum  ejfe.quod  demonjirafe  opoftsjAt 


5 Rij 
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0 P E R ^ T I 0. 

-'^■iwiefof-kd  quadratos  qu-idratorm 
feditfios  fnterfitmultiplieabimui,  & eius 
t^'frodHc'iti«r  rad'ixradxis  erit  reSdgu 
luK,qubddattsreSis  Irneis  cmOtnetur-.  at 
que  hec  efi  multiplicatio  radiem  radicum 
mt£T'fe,q:iam  dicmt.f^t  fi  AB‘pt  Kr  It  $ 
AD'Pi^3,Tn:flcipiicabimus  5 per  ^ fient 
Vt  % ii  erit  id,  qitod  ex-datis  re- 
Sis  iine'ts  inter fe  duSis  producitur.fi  ve- 
^,ADz,qitadratH quadra 
ti^^^i,VTdeticet  iS  per  5 muli^hcabi 
musyfie«ti,ci,&'Vil^  io  erit  ea,quae  ex 
eori  midnplicatione  orittte.deni^fiAB  fit 
It  2,Cr  AD  Itlt  ^ , multiplicabimus  qua 
iratmipfius  z , hoceliqper‘),&pro- 
dufli  accipietms  radice  radicis,  erit  ft 
2 0 inquirimus. 

THF0KF.MA  it. 
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Si  ad  datum  mediam  applicetur  ^ j 

fpadum4atum,latitudo,quamfa-  ’ | 

citjdataerk;  o 

S'adata9udiaAB,  etfi>adm  datm 
^iquod  ad  tpfan  AB  apphcatim  latitudi- 

tiem  faciat  BC . Dico  BC  datam  effe . vel  igitiff  fpaclm  E ratioitsle  efi,  vel  irrationale , quod 
«V'  2^n  medium 


* ‘«e.  ■ 


tj.  Hi'.  K 13  . 


EVCLID.  ELEMENT. 

tKeiSm  appeUitur.  f.t  primm  irrationa- 
le,ac  mdiitm , habeatq,  quadratum  ipfius 

ad fpaciumE  proportionem  eam,  qui  ^ ErS-j  b 

habet  H ad  K;  ctH  qiudemfeipfum  mul- 
tiplicans faciat  Lx  K vero  Je  ipfimmulii 
plicars  faciat  M , habebit  LadM  duplam 
proportionem  eius,  quiam  habet  latus  ad  U 
tus, hoc  efi  H ad  K.ltaquefiat  vt  L ad  M, 
iSarella linea ad ^omreblivnT  et 
inter  ^B,et  V fmpta  media  proportiom 
HfQ^ahebit  ad  T duplam  propnrtlo 
nem  eius , quam  habet  ad  ergo  ,AB  ad 
ilnaer\t,vtK  adK.  rur fus  inter  jiB  ei 
S^fumaturmeiUapropcrt.onalis  B.  quare 
rt  JLB  ai  ita  erit  quadratum  ex 

ad  quadratim  ex  R . quadratum  igitur  ex 
ad  quadratum  ex  ReJivtH  adK  .fed 
vt  H ai  K,iw  erat  quadratum  ex  ad 

fo.icismE.ergo  quadratum  ex  Kfpaeiot 
efc  aequale,  applicetur  ad  reUam  lineam 
parallelogrammum  re^igulum^C, 
aequale  quadrato  exR,  quod  et  fpacio  E 
aequale  erit,  et  ex  jiB  fiant  SiF,  CG 
quadrataintmerorum  autem  LMinuema 
tur  tertius  proportionalis  N , cuius  radix 
fit  0 . Quoniam  igitur  numeri  LMN  dein- 
ceps fmt  proportionales  ,etHKO  dein- 
ceps proportionales  erut.  atque  efi  rt  qua 

iratum  F.A  ad  reBangdum  .AC, ita  reEiangtdwn  .AC  ad  CG  qttsiratim  • quare /aniliter  ac fii» 
periiisdemonfirabiturre^anguhim  UC  adquadratm  CGitaeffe,rtKadO.  ergo  et  quadrat» 
CG^et  eius  radix  BC  data  erit,videlicet  lat':tudo,quam  quprimus . nonalia  ratione  dmoufirS» 
fpacim  E rationale  fuerit  Jatitudinem  BC  datam  ejfe.quod  oportebat  demonfirart, 

0 T E R U T I 0. 

K umeris  ad  quadratos  quadratorum  reda&lssnumerumdquo  fpacium  denommatHf, didit- 
mus  per  alter m nimerim ; et  eius, qui  exibit,radix  radicis  e fit  latitudo,  quam  facit fpacimd 
rebiam  Irneam  applicatm  j et  hpc  efi  radicum  inter  fe  diwfio,quam  dicunt,  vt  fi  diuidendafit  R 
6 per  R multiplicabimus  6 in  fe  ipfm, fient  ^6,  et  diuidmus  l6  per  exibunt  l ^ 

R* ! i erit,  quae  ex  earum  diuifione  oritur.fi  vero  diui 

dere  oporteat  ^ per reducemus  3 ad  quadra-  e F o 

n^w  quadrati, et  fient  8 1 , diuifsifi^  diper  3 exibmt 
1 7,  cKiw  radiicis  radix  efi  ea,  quam  quprimm. 

r n E 0 RE  H U llh 

Qjix  ex  duabus  datis  medijs  logitiidine  co- 
mefurabilibus  coponitur  reaa  linea,  data  erit. 

E .V  du.ibus  vim  datis  medijs  longitudine  cormnen  - 
furahitikts  .AB  BC  componafar  reBa  linea  AC.  Dico 
AC  datam  effe.fit  qkadrauxn  reBaelmae  AB  ad  qua 
aratu  ipfius  BC,vt  L ad  M,ct  L quidemfeipfim  mul- 
tiplicans faciat  N;M  vere  fe  ipfitm  multiplicans  ficiat 
Q.ct. quoniam  AB  BC lon^iudinc  commenficrabiles 
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LIBER  X. 

^ sta LM,&  rwrfus  tfuddratortm quadrata  NOiuter  fe  prtfortmmhaie- 

hua,  quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum . ergo  inter  ipfos  N 0 cadet  rnus  mea 

ihsfroftor^OTulis  numerus.cadat/it^  V, cuius  radix  ex  deferipto  quadrato  ^CD 

^>(7  Te!iq'-ttfii^‘t  completa,  quetnadmodism  fuperiusyfimiliter  demonflraUtur  quadratum 
•dfe§angfil>cm  GC  elje^rt  L ad  reUangulum  CE  ad  quadratum  GJ),yt  i<jid  M;& detu^ 

que  oHadratum^AC  ad  totum  quadratm  ,vtLadcompofitumexL,^Mimdcu>ndupl9 
ffiK  OMuod-ctimdat! fiJslLQM,&  compofstum  ex ipfis  d^itur.ergo & quadratm , & t 
tiusradix  data  erit. quod  oportebat  demonflrare. 

0 T E K ^ T l 0. 


Magnitudines  refpondentes  quadratis  redarum  linearm  fmd  (oaceruabhnus  vni  cum  du- 
fio  meddae proportionalis, & huius  c^pofiti  radix  erit  reBa  linea , que  ex  duabus  datis  confiaf,at. 
qwhec  ej?  R R inter fe  additio, quoni  rocatit , w/i  R R 5 addenda R R 80,  iungemus  ex 
coite  demonjiratls 5 cum  R cum  duplo  20, quae  faciunt  cuius  radix,vide- 

R R 4 0 5 efi  reBa  linea,quae  ex  emm  additione producitt(r.^bd  fi  duae,  rei plures  me 
^^ae  inngitudine  mcommenfiffabllesfibi  ipfis  addendae fint,rel  etiam  rationales,& mediae  rte~ 
t^-ur  eadem  roceptis , rt  in  rationalibus  diBm  eft , hoc  modo  R R 5 plus  R R 3 , vei  R R a 
pius  RR  3 ,plus  RR  5 ,rel  R 2 plus  RR  6, rei  3 plus  R 5 plus  RR  6.&fic  in  alijs. 


THEOREMA  I 1 I I. 

Diurum  datarum  mediarum,(ju$  insquales  Joagitudinc  commenHirabi 

IcSjdifFerentia  data  erit. 

Smtd!Ltedataemediaempqua!es,cirlonptM 
ne  commcnfurabiles  ^AC , quarum  dijferen^ 
tia  fit  BC-Dico  BC  datam  ejje-  fit  quadratum  re 
£cae  lineae  sAR  ad  quadratum  ipfius\A  C , rt 
L adM.&  fit rurfiis ipfius  L quadratum  N, 

<Sr  ipfi:ts  M quadratum  fit  0 . hibehmt  N 0 
hter  fe  proportionem,  quam  quadratus  nume 
rus  ad  qnfdratitrq  jptmeripn  . quare  inter  eos 
cadet  VTiusmeiitts  proportionalis  .cadat , <jr 
fitT‘,cu:usradiicii^.&ex  .AB  ^Cdefcrip- 
iis  quhiratis  R H SiD,  & fgtfra  completa, 
qtfmadmodum  fuperius , fimiliter  demorfira- 
himus  quadratum  R H ad  reBatiguhmt  HCef- 
fe  ,rt  i ad  reBar^ulum  HC ad  quadra- 
tum C E,  rt  ^jd  M.  & pTfterea  duo  quadra- 
taRH  lADaequdiaejfed^oreBar^uli  HC 
€7  quadrato  F K • ergo  fi  ab  ipfis  L N aufera- 
tur duplum  'ipjltis  reliqtaoh  erit  id,  quod  quadrato  T K refpondet . ^tae  tutem  fiat  Z- 
magmtudmes.  ergo  &quadntimFK,  atque  eius  radix  BC  dabitur,  quod  dmou^ 
firoreoponebat. 


L q_8>.+5  . k5--^v. 


0 "p  E R \A  T I 0. 


Magnitudines  refpondentes  quadratis  reBarm  linearum  fitnul  iungemus,et  ab  ea,qKaefaBt 
tfi,auf eremus  duplam  mediae  proportionalis, quae  inter  Ipfasinteriicitur-.reltnquetur  enim  qua- 
iratm,cu!us  radiy  erit  difereni'.a,qum  qi^rimusi  atque  hec  eji  R JkfubtraBio,  quam  appd- 
fci»f.yryJi'RR4o5  aufereJuiafit'^Tp.  5 jimgemus  ex  ante  demmftratis  R 5 fwn  R4P5, 
%ciOyaquaaufe!:emus.d^lum'Pi.q^^,hocefl'^i^o,Te}iitquetur'pi^o.ergoBC  enrRt 
Bf  to..At  'i  a$  aliqua  mefia  aufirenda  fit  aha  mmr,quae  longitudine  fit  ipfi incommmfurabi— 
ajpedia  naionaliSjrel  cotdra  d rationali  media^vtemur  eadem  voce  minus, vt  bi  ratkna-' 

• N«  i libuf 


EVCLID.  ELEMENT. 

libmdiSueflhecmfdo  R Rj  5 ffzJwu  3,  re/  l»  >Bm»R3,ve/ 

Ve/  Be  6 rmus  SR  j o,re/  3 TOpatf  R?e  40.ee  ita  in  reliquis. 

Itaque  fi  mediae  logituiins  comefiirabUes  fient  BC  videlicet  RR  j 3,ef  RR  2.  erit  txfti 
mo asttecedentiumrc^mgulum  quod ipfits  continetur  RR  64jijocey?R  81  fimteKmH^^ia 
RR  2 lon^tudine  commenfiurabUes , videlicet  vtiadi.  nam  fii  RR  3 2 dimdatur  fer  ^5» ; 
proaewfRR  i6,bocefio,. 

THEOREMA  XXIII.  PROPOSITIO.  XXVI. 

Quod  medijs  potentia  folum  commenfurabilibus  re&islinciJ 
continetur  reiftangulunijVel  rationale  eftjvcl  medium. 

Medijs  enim  potentia  folum  commenfurabilibus 
rc<ftis  lineis  AB  BC  contineatur  re&angnluAC. 

Dico  AC  vcl  rationale  effe,vel  medium,  deferiban- 
turenimexAB  BC  quadrata  AD  BE.vtrumque 

ii. h-iia».  igitur  ipforum  A D BE  medium  eft.  exponatur  ra 
45.priim.  tionalis  FG,&  ip/i  quidem  AD  fqualc  adFGappH 

cecur  parallelogrammum  reftangulum  GH, latitu- 
dinem facicnsFHqpfi  vero  AC  squale  ad  HM  ap- 
plicetur reftangulum  M Kjladtudinem  faciens  HK; 

& infuper  ipfi  BE  aquale  limilitcr  ad  KN  applicetur 
i4.primi.  NL, latitudine  faciens ^ . In  refta  igitur  linea  funt 
FH  HK  KL. Qi^oniam igitur metEum eft  vtruque 
iplorum  AD  BE;  atque  eft  AD  quidem  zquale  ipfi 
GH,  BEveroipfiNL,erit&vtrumquc  ipforumG 
H ls’L  medium,  & ad  rationale  FG  applicata  funt. 

ij. hiiiuj.  ergo&vtraqiicipfaruFH  KL eft  rationalis ,& ipfi 

FG  longitudine  incommenfurabilis.R  quoniam  co 
menfurabile  eft  AD  ipfi  BE,crit  & GH  ipfi  NL  com 
:.s«ri.  menfurabile.  eft  igitur  & vt  GH  ad  NL , ita  FH  ad  K 

;e.  IBUS.  L,  ergo  FH  ipfi  KL  eft  commenfurabiiis  longitudi- 
ne i ac  proptereaFH  KL  rationales  funtlongitudi 
nc  commenfurabiles.rationale  igitur  eft  rcftangulura, quod  FH  KLcontiBetur.et 
quoniam  BD  quidem  ipfi  B A eftsqiialisjXB  ueroipfiBC,critvtDB  adBC.itaA 
'.jati.  ® BX;fed  vt  DB  ad  BC,itaDA  quadratum  ad  re<ftangulum  A C :vt  autem  A B 
Conuetten-  sd  BX,ita  AC  reftagulum  ad  quadratum  CX.eft  igitur  vtXC  ad  CA , itaCAad  A 
“Io-  D;zquale  autem  eft  AD  ipfi  GH,&  AC  ipfi  MK,&CXipfiNL  .quare vtGHadM 
K,itaMKadNL.&vtigiturFHadHK,itaHKadKL:ideoq;  quoiFH  KL  conti* 
n.%a£.  netur  eft  zquale  qiiadratojquod  fit  ex  HK.  eft  autem  quod  continetur  FH  KL  ri* 
tionale.ergo  & rationale  eft  quadratum  exHKjac  propterearcfta  linea  HK  ratio* 
naiis.&fi  quidem  HKcommenrurabilisefti|>fiHM,hoceftipfi  FG  longitudine, 
je  huius,  erit rcftangulu  KHrationaleifi  veroHK  eft  jncomenlurabilis  ipfi  FG  logitudiae, 
11. huius.  KH  HM  rationales  erunt  potentia  folum  commenfurabiles:  & ob  id  rc&angulnm 
HN  medium  erit.ergoHN  vel  rationale  eft,  vel  medium.fedHN  eft  zquale  ipfi  A 
C.quare  AC  vel  rationale, vel  medium  eft.quod  igitur  medijs  potentia  fbluili  com 
menfurabilibus  reftis  lineis  continetur  reftangulum  vel  rationale  eft , vcl  medis, 
quod  oportebat  demonftrarc. 

SCHOLIVM. 

■eAdmirettione  dignum  efi  trudis  yel ternarij  'vim^  ac  f acuit Atem  iu 
potentem  ejje  3 njt  etiam  irrationalium poteSlatem  definiat  3 0‘ad  iStu 
rim  yfi^ue  extrema  permcet.pr^terea  dlud  mirum  eH  ‘Tjnamquacptt 

trrationaldias 


.1 


» e .« 

TmhmAlitAtis Ab  aliqut  madietAte-  omnino  determinari  nji^i 
GeometricA  j uel  ^Arithmetica  3 ^el S'tu/iea  .porro  anima  ipfi  proxi- 
me accedens  admagnitudinum  contemplationem  pro  ea  ^ quamin Je  ha- 
bet 3 rationis  facultate  "videtur  omnia  determinare  3 qua  in  magnitu 
dmtbus  determinata  nonftnt  3'isn  ipjam  analogia  infinitatem  his  tri- 
bus njinculis  cohercere . Sciendum  ZS'"  illud eli jHomen  commune  medie^ 
in  ea  3 qua  magis  particularis  3 natura pofitum  ejfe  . nam  O"  qua  p9 
teHfiacium  contentum  rationalibus  longitudine  commenjurabilibus^me 
dia  omnino  esi  rationalium  illarum  s qua poteH  jpacium  rationalii^» 
irrationali  contentum  .attamenneutram  harum  appellat  mediam  3 fid 
^ue  potefi  ante  diStum fiacium.lUud  quoque  animaduertendum  eftfEu- 
ilidem  "vbique potentias  denominatiue  d potentibus  appellare  s rationa- 
les quidem  d rationali  3 meSum  autem  d media  3 contemplationem 3 
qua  circa  mediasyerjdturifimilem fiacere  rationalibus . etenim  has  "vel 
lon{itudine  3 "velpotentia  filum  coTnmenJurabiles 3 quemadmodum  illas 
ejje  dicit . c>*  fiacium  quidem  3 quodmedqs  longitudine  commenfurabi- 
lihus  continetur 3me Sum  ejfe  3 quemadmodum  iUic Jpacium  rationalibus 
contentum  rationale  .(pacium  "vero  contentum  medijs  potentia  filum  co- 
menjurahilibus  quandoque  rationale  3 quandoque  medium  } 0*quod 
rationalibus  potentia  filum  commenjurabihbus  continetur  3medium  ejfe, 
quare  medium  quidem  tripliciter  3 rationale  "vero  dupliciter  contingit. 

'"videtur  ea  3 qu^  inter  medias  longitudine  commenjurabiles  propoTr 
itonalis  interqcitur  3 qua  inter  rationales  potentia  filum  commenfu- 

habiles  omnino  media  efie  j qute  y^ro  inter  medias  potentia  filum  com- 
menfurabiles  interdum  quidem  rationalis. inter  dum  'vero  mediajdeoqs 
incommenfarahilis  potentia  interdum  rationalis  3 interdum  media 
*fi . due  enim  media potentia  commenfurabiles-  ejfe pojfunt  3 quemadmo 
dum  ^ due  rationales  potentia  commenjurabiles  .exisiimandum  igi- 
tur eSi  analogiam  caujfam  ejfe  ortus  contentorum  (paciorum:'Vt potequA 
inter  extrema  i hoc  esi  iz/el  inter  duas  rationales  mediam  3 yel  inter 
duas  medias  rationalem  confiituit  i totum  nexum  quandoque fimi- 
Um  facit  extremis  3 quandoque  ipfis  Sjjimil^  inter ijcit. 


COMMZ-^T.AJCIP'  5. 


Shrtmeiiie potentia, folimcmrnenfurahtles.AZ  SC  R]%J4, 

entreUrmnUmifiis eonteatimBi‘fy  iz.9^,videluet 6,  eji/odefiratonale.RMrfHsfint  mediae 
potentiafolim  cornmenfur abdes  RR 118, RB'  2.z',reBJnzui!!m,  ijuod  ipfis  continetur , erit 
RR  P3 1 <5,  videlicet  R 96,quod  efi me&wn.  .as  vero  P>:R'54,^r  RR  i^utemd,  R R 1 2 8, 
fr  R5  r-  iShfomiajohm  cmmir^r^ile,  ^ ex  ce,  quU 

^ » 54?»-  9!?:  --4 


Media. 


Potentias  de 
nomina  tiue 
a poiftibus 
appellat  Ztt 
tlHes. 
Conieplatio 
qua:  circa 
inedias  flm! 
lis  «ft  ei , 


qua:  circa 


Medium  tri 
pl]cicei,iatio 
naleaerodu 
piidter  con- 
tinget. 


Coto.2j-h» 

ius. 

(.huius. 
f4,.huruj. ' 

secundi. 

f7.hiuis. 


E V C'L  I B.  E L E M E N T. 

ia8<i«tf<tow;»er5j5j 
J 2 » ad  RR  «rif  Tf  4 ad  R 3 . 

THEOREMA  XXIIII.  PROPOSITIO  XXVII. 

Medium  non  fuperat  medium  rationali. 

Si  enim  fieri  poteft , medium  AB  fuperetme- 
dium  AC  rationali  D B.  & exponatur  radonali*  ^ ^ ■ 

EF,  atque  ifrfi  quidem  AB  squale  ad  E F applice- 
tur parallclogrammum  reftangulura  F H,  latitu- 
dinem faciens  EH:  ipfi  vero  AC  squale  auferatur 
FC.reliqunm  igitur  BD  reliquo  KH  eft  squale, 
rationale  aute  eftBD.  ergo&KHrationalc.quo- 
niam  igitur  medium  eft  vtrumque  ipforum  AB, 

AC;  eftq;  AB  jqualeFH,  & AC  soualeF  G:  erit 
&vtrum'qii£ipfcri:mFH  FG  medium : &ad ra- 
tionalem E E applicata  funt.  rationalis  igitur  eft 
ytraque  earum  HE  EC,S.ipfiEF  longitudine  in 
ccmmeniurabilis.S:  quoniam  rationale  eft  D B, 
etipfi  KH  squaic;  KH  rationale  erit,  eft  autem 
. adEF  appIicatum.rationaJis  igitur  eft  GH,&  ipfi 
EF  ccmmenrurabiiis  Icngitudine.fed  & EG  eft  ra 
tionalis,  S'iprEF  longjrudineinconimenrurabi 
Jis.  ergoEG  incommenfurabiliseftipfiGKlongi  ^ 

indine.  atque  eft  vtEG  ad  GH,  ita  quadratum  ex  E C adre(ftanguIum5quod  EC, 
CH  continetur,  ihccmmenfnrabile  igitur  eft  quadratum  exEG  reftangtiloEGHi 
fed  quadrato  qgidem  exEC  ccromenfiirabjliafuntexEG,  GH  quadrata,  nraqu? 
enim  iunt  f ati^-nalia . i edangailo  autem  E C Fi  commenfurabile  eft  quod  bis  EG 
GH  cont.'nttuf;'eft'  enim  ipfiiis  duplum,  ejgo  qurdrataexEG,  G H incominenfik 
•rabii/a  fufit-ei,  que-'d‘bisEG,'  GH  conyne^ur.  &vtraque  igitur  ^.videlicetquadr;» 
fa  ex  EG;;GH>.^.^uc,d  bis,cpnt:n‘^*u*'  EC  GH,hoc  pft  quadratum-ex  EHjincom, 
menfurabilia  funt  qpadratis_^EG  CH.funt  aute  rationalia,  qu?  ex  EG  CH  qua^ 
drata  .'irrationale  igitur  eff  qnadratihn  H:  ac  propterea  E H eft  irrationiiA' 
^ & raticnalis.  quod  fieri  non  poteflnonigitur  medium  fuperat  medium,  «tioi 
quod  oportebat  deraonftrqre,  ^ 

F.  C.  C 0 M hi  tu  r J K'1  r 

Rationale  autem  non  fuperare  rationale  nifi  rationali,  hoc  modo  denionftrit 
Ditiir. 

■ymtparallelo^rarKmarecfan^ttlat^B- rationalia.  .Uw....  ' 

que  part^elo^amnion^S  tffim^C fuperat,  . , c a ^ 

raticnidleejfe.  quom<pnen:m^B  fmt  rationalia,  & '1  • ' 

inter  fe commenfufabiCia  funt,  atque  efitota  '1 

cx  ma^tudin^ns  ,AC  DB  compof ita  vni  ipfarum  j 

comnenfur3bilis.ett^o&  reliquae  U Biomnerifur^  1 
hilis  erit.  fecl,ABefl  rationale,  quare  &i>B  rationale J?t  ^ ' 

neceJfeejl.-qfiodimadzShuiusdemondrauimus.  ~ 'i"-, 

PROBLEMA  IUI.:  PROPOSITIO.  XXV^H.  ! 

Medias  inuenire  potentia  folum  commenfurabiles,  qiise 
aale  contineant,  • 

Exponao^ 


144 


LIBER  X. 


Exponatur  du*  rationales  potentia  foium  commcn- 
fcrtbiks  AB;&lnraaturipfarum  AB  media  proportio  - ■ ■ ^ 
aaiisC:  fiatqj  vt  A ad  B,  ica  C ad  D.  quonia  igimr  AB  ^ 

rationales  funt,  potentiafolum  commenfurabiles,  erit  — — 

qoodipiisA  Bcon.ineturre<ftaguiuni,hoceft quadra-  ^ 

tum  ex  C medium,  ergo  reda  linea  C media  cil.  &quo 

niamut  A ad  B,uaeft  CadD;  funtq;  AB  potentia  folii  

cwBtneniirabiles:  CD  potentia  folam  commenfura 
Mcs erunt,  eft  autem  reda  linea  C media.media  igitur 
cflAD.  quare  CD  media  funt  potentiafolum  comenforabilcs.Dlco  etiam  ipfas 
rationale  concinere,  quoniam  enim  eft  vt  A adB,itaC  adD,  erit  permutando  vt 
A ad  C,ita  B adD.  fedvt  A adC,  itaC  adB.ergo-StvtC  adB  , ita  B adD.  quod 
igitur  ipfis  C D continetur  quadrato  ex  B eft  Aquale,  rationale  autem  eft  quadra- 
tum ex  B.  ergo  & quod  continetur  C D rationale  erit.  Inueni.s  igitur  funt  media 
potentia  folum  commenfurabiles, qua;  rationale  continent,  aeque  illud  eft.quod  iA 
«re  oportebat. 


(t.sati. 
tt . kuittS' 


lO.hOIIB. 

14.  buiji. 
ij-Sdra. 


F.  C.  C0MMtiiTs4?iiyS. 

fiaiq;\ixA.^d'B,itiCzdX>'}Sit  A$,&B'^6,entre£iat^lm,qu6dlpfis  emme-  ^ 
*rTR54,  & Tecta  Lnea  C inter  ififas  ^ B meduproport!oniil:s,qiueipfmpotejilk'^^4> 
kiqaejht  ut  Jl  ad  B,  hoc  ej?  ut  RiR  8 1 <id  RR  3 d,  ita  C videlicet  5 4 ad  aiiaJK,  ^Kae  fit 

Dyhoc  modo,  multiplicetur  54pei‘  3 6,  jiet  1 944.  ergo  RR  1 944  eji  rectanguim,  quod  con- 
tnetuf  R:  R 36,^r  '^Jk^^^exprittwantecedetitim,  quod  q».dem  applicatum  ad 
ituiinem  faciet  RR  t^ex fecundo  eormdem.  quare  rectangulura  contentu  RR  81 , cir  RR 
24e/?ae4/M?eei,4;f()dco«iBetHrRR5d,drRR54  ejiigiturut  RRSiad  RR5d,ita 
RR54adRRs4. 

PROBLEMA  V.  PROPOSITIO.  XXIX. 


Medias  inuenire  potentia  folum  commenfurabiles , qux  me- 
dium contineant. 

Exponantur  tres  rationales  potentia  folum  co 
mcnfurabiles  A B C , fumaturqj  ipfarum  A B 
media  proportionalis  D."  Scfiac  vt  B ad  C,  itaD 
ad  E.  Quoniam  igitur  A B rationales  funt,  pote 
tia  loium  commenfurabiles,  erit  quod  A B con- 
tinetur redaguIam,hoc  eft  quadratum  ex  D me 
dium.ergoD  media  eft.&  quoniam  B C funt  ra- 
Bonaies  potentia  folum  commenfurabiles,atque 
eft  vt  B ad  C,ita  D ad  Ei  redf  linea  D E potetia 
folum  commenfurabiles  erunt,  eft  autem  D me- 
dia.crgo  & E media  eftjac  propterea  D E medi? 
fcne  potetia  folum  commenfurabiles.  Dico  ipfas 
edam  medium  continere.Qmjniamcnimcft  vtB  ad  Cjita  D ad  E,  erit  permutan- 
do vt  B ad  DjitaC  adE.vtautcm  B adD,itaeft  D ad  A.ergo  &vtD  ad  A,itaC  ad 
E.qaodigimr  A C continetur  reftangulum  eft  aquale  contento  D E.eftautem  ii-*a'** 
quod  concinetur  A C medium.ergo  &.  quod  continetur  D E medium  erit.  Inuen- 
Higiturfunc  medii  potentia  folum  commenfurabilcs,qu»  medium  continent,  vc 
«aie  oportebat. 

F.  C.  COMMENTURjyS. 

Lt  fiat  vt  B ad  Cjita  D ad  E 3 5if  ..44,8  R 8, « C R 6, erit  reUangidm,qmi  U B con^  ^ 

fflietar 


ttJiuIu.'. 
19 . huitts. 
14  hui». 


E V e L I D.  E 1 E Nf  £ N T. 

tinetur"^  ntf^reSalijieaDbiteripfuStA  Bmediapnportionilis'^'^;  izS'-fiat'^ttcr-pi 
B ad  Cyhoc  eji  vt  Rfb  64  ad  3 6,ha  D yidelket  RR  1 2 8 iisf  aliam,  fjoe fit  E.ecdgmn:^ 

: io,ijuofiupra,mult}phcet)tr  12S per  ^6,  fit  ^6oB,<::^^6oZ  dinidatur per  6.ii,exemyi.eT^ 

. 2 trit  quarta proporitoiigilis^, quam  quprebamus,  * 

L E M Ai  1. 

Inuenire  duos  numeros  e^mdnttoSi  ita  yt  t^ui  ex  ififis  copnitur  etii 
quadratus fit. 

Exponantur  duo  numeri  AB  BC , qui  vel  : 

A paresfintjvelimpares.&quoniam  fiiicipar  4 

par  auferatur,fiue  ab  impari  impar,  reliquus  ^ ^ ^ 
par  eft;erit  AC  numerus  par.fecetur  AG  bifa  t 

•riam  in  D.fint  autem  AB  BC  ue)  fimiles  pia- 
B ni, vel  quadrati, qui  &ipii  fimiles  plani  fiint . ergo  qui  fit  ex  AB  BC  vnacumqua» 
drato  ex  C D eftequalis  ei,qui  fit  ex  BD  ciuadrato.  atque  eft  quadratus,  qui  fit  ex 
C AB  BC.-oflenfum  enim  eft  ii-diio  fimiles  plani 'fe  fc  multiplicantes  aliquem  faciat, 
faftum  quadratum  efle.Inuensi  igitur  fiin:  duo  quadrati  numeri , videlicet  qui  fit 
exAB  BC,&quifitexCD,quiouideminterfecompofici  quadratum  numerum 
faciunt,nempe  eumjqui  fit  ex  ED.qucd  ipfum  facere  oportebat.  ' ' 

C 0\0  L L <t4K  IV  M. 

Et  manifej^um  efi  rurjus  inuentos  ejje  ducs  numeros  quadratos  ,0'  ' 
quifitexBl^ye^qidexCD  itayt  ipforum  excejfus ^-yidelket  qid  ■ 
D jitexiAH  BC^fitquadratusiquandoeAB  BC  fimiles  f Uni fint.^t  ^ 
do  autem  non  fint  fimiles pUni  3 inuenti  'funt  duo  quadrati  O*  qidfit  ex  1 
'Bl^i^^uie^-CTD^quoruexcejfus^quiex&AB^Cnoefi  quadratus,  ^ 

■ ] 

F.  C.  C 0-  M M FVT  .AB.  IV  S.  «j 

jy  Et  quoniam  fiue  a pari  par  auferatur,fiue  ab  impari  impar  reliquus  pareft]  w 
■'  2‘^,&  26mmlihri. 

B Ergo  qui  fit  ex  AB  BC  vna  cu  quadrato  ex  CD  eft  squalis  ei,  qui  fit  ex  BD  q02' 

drato] Hoc cfeJSon^r^tHr 4 i»  theoremate  6 eorum  , quaemsadi^i»- 
ni  libri  appofuimus. 

Q:  Oftenfum eft  enim  fi duo  fimiles  plani  fe  fc  multiplicantes  aliquerafaeiant,^' 
ftum  planum  e{iz']mpr':tnapropofit:onemru  libri. 

D'  Qimndo  autem  non  fintfimiles-plani,  I 

inuenti  fuut  ] sint  eivtn  dito  nmeri  .AB  BC,  h c Si  c es  a r 
quinonfmfmlkspkni,&.ACbifarkmfece-  ' ' ‘ 

tnr  in  D.rurfus  qui 'fit  ex  .AB  BC  rnd  cm.  qua 

draio  ex  CD  efi  aequalis  ei, qui  ex  BD  ex  6 Bariaam  Monachi  iam  diSio.  fed  qtiifit  ex  AS 
itonefi  quadratus.fi  enim  quadratus  fit,ermitnunteri  AB  BD  fimiles  pLuu.  quod  nonpodat' 
quadrati  igitur  numeri  funt, qtd  fiant  ex  BD,(^  DC, quorum  exceffus,qm  filex  AB  BC  «o*^ 

■ quadratus. 

L E M M oA  II. 


Inuenire  duos  quadratos  numercs^itayt  qui  ex  iffis  compnitur^^* 
fit  quadratus,  ..  ' ' ’ - 


t I B E R,  S, 

Sit  enim  qui  ex  A 

B BC  quadratus,  vt  G H D f «j: 

B 

didumeft,  Aparnu  a ^ t i i y 

t 

fflcrus  C A fece  - 

nira/CAbifariaminT).  pcrrpicaueftquadratutn  ex  AB  BGvnacum  quadrato  A 
cxCD  fqualem  efle  ei,qui  fit  ex  BD  quadrato,  auferatur  vnitas  DE.  ergo  quadra- 
tus cx  AB  BC  vna  aim  quadrato  ex  CE  minor  eft  quadrato  ex  BD  . Dico  ig'tur 
quadratum  ex  AB  BC  vna  cum  quadrato  ex  CF,  quadratum  non  effe  . fi  enim  ell: 
quadratus  vei  squalis  eft  quadrato  ex  BE,vel  eo  minor, no  autem  maiorjVt  ne  vni-  J 
tas  feceturjntue  qui  ex  AB  BC  vna  cum  quadrato  ex  CD , qui  eft  fqualis  quadra- 
• to  ex  BD  fqualis  fit  quadrato  ex  AB  BC  vna  cum  quadrato  ex  CE.fit  primum , fi 
fieri  potcft,qui  ex  AB  BC  vna  cum  quadrato  ex  CE  squalis  quadrato  ex  BE;  & fit 
GAduplusipfiusDE  vnitatis . Quoniam  igitiirtotus  AC  totius  CD  eft  duplus, 
quorum  AC  eft  duplus  DE, erit  8t  reliquus  C G ipfius  CE  duplus.ergo  GC  in  pu-  C 
fto  E bifariam  fecatiiri  ac  proptereaqui  exGB  BC  vna  cum  quadrato  ex  CE  fqua 
!iseftei,qnifitexBEquadrato.fsd&quiex  AB  BC  vna  cum  quadrato  ex  CE  x- 
qualis  ponitur  quadraro  ex  BE.crgo  qui  ex  GB  BC  vna  cum  quadrato  ex  CE  eft 
squalis  et, qui  ex  AB  BC  una  cum  quadrato  ex  CE;  & communi  detracto  quadra-  D 
to  ex  CE  concludetur  AB  ipfi  GB  sqiiaIis.quod  eft  abfiirdum.non  igitur  qui  ex  A 
B BC  vna  cum  quadrato  ex  CE  squalis  eft  quadrato  ex  BE.  Dico  neque  quadrato 
exBE  minoreeile.fi  enim  fieri  poteft,fit  quadrato  ex  BF  squalis,  & ipfius  DF  du- 
plus ponatur  HA.concludetur  rurfus  HC  duplus  CF,ita  ut  & HC  inF  bifariam  di  E 
uidatur;ac  proptereaqui  exHB  BC  una  cum  quadrato  ex  CF  squalis  fit  quadra- 
to ex  BF.ponitur  autem  & qui  ex  AB  BC  una  cum  quadrato  ex  CE  squalis  qua- 
drato exFB  . ergo  fequitur  qui  ex  AB  ECuuacum  q^uadrato  ex  CE  squalem  cflc 
ei.quiexHB  BC  uua  cum  quadrato  ex  CF . quod  eu  abfurdum.  non  igitur  qui  ex  " 
A B B C una  cum  quadrato  ex  C E eft  squalis  minori,  quam  fit  quadratus  ex  B E. 
oftenfum  eft  autem  neque  ipfi  quadrato  ex  BE,  neque  maiori  eo  squalem  efle.  er- 
go qui  fit  ex  AB  BC  una  cum  quadrato  ex  CE  non  eft  quadratus. &:  cum  fieri  poC- 
fir,ut  idem  pluribus  modis  ofle.ndatur,iinus  qui  proxime  dictus  eft  nobis  fufficiat* 
tie  longam  tradationem  longius  producamus. 

r.  C.  COMMENT^KlrS. 

Pcrrpicunm  eft  quadratum  ex  AB  B Cuna  cum  quadrato  cxCD  squalem  effe  A 
•i,qui  fit  ex  BD  quadrato  ] Ex  6>B:irUamMoruichi. 

Non  autem  maior  ut  ne  unitas  fccetur  ]fi  emmjieripotefl  fit  maior,  rei  icitur  eius  B 

tus  efi  ED,vel  minus  qtum  BD’& fi  quidem  BD,?rit  totum  parti  aequde.quod  fieri  nonpoteji. 
fi  rero  mmus  quam  BD,nm fit  maius  quam  BE,vmtas  fecabltur.quod  itidem  fieri  nonpotefi. 

Erit  & reliquus  CG  ipfiusGE  duplus  3£x'  7 wi  1 1 feptimi  libri. 

Et  communi  detrafto  quadrato  ex  CE  concludetur  AB  ipfi  G B fqualis  ] Re/in- 
■^uetttrenimqmex  .ABBC  aequalis  ei, qui  ex  GB  BC.fed.qui  ex  .AB  BC  ad  eum,  qui  ex  CB  BC 
tfi  rt  .AB  ad  BC,ex  1 7 feptimi.ergo  .AB  ipfi  BG  efl  aequalis.quod  eji  abfurdum. 

Concludetur  rurfus  HC  duplus  C9.']Q^pjuamemm.AC  ipjius  CD  efi  duplus  ,quorm  B 
mAH  ponitifr  duplus  ipfius  DF,erit  & reliquus  HC  reliqui  CF  duplus. 

(^od  eft  abfurdum  ] ifi  enim  qui  ex  .AB  BC  maior  eo, qui  ex  HB  BC,  qud<(  .AB'  fitma..  f 
ior  quam  BH.&  fimiliter  quadratus  ex  CE  maior  quadrato  ex  CF ; quoniam  .AC  qudmCFqA 
cwitr, 

PROBLEMA  VI.  PROPOSITIO  XXX. 

Inuenire  duas  rationales  potentia  folum  commenfura'oi!es,ita 
Vt  maiorplus  pofsit,quam  minor  quadrato  retia:  linc$  fibi  longi 
tudine  commenfurabilis. 
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EVCLip.  ELE  ME  N T. 

Esponaturcnim  c^usdam  rationalis  AB,  Sc 
duo  quadrati  numen  CD  DE,  ita  vt  ipforum 
exceilus  CE  non  fit  quadratus.Defcribatur  au 
tc  in  refla  Jfnea  AB  feniidrculus  AF  B .-fiatq; 
vtJ)Cad  CE,  ita  ex  AB  quadratum  ad  qua- 
dratum ex  AF3-&  FB  itingatur . Quoniam  igi- 
tur eft,vt  quadratum  ex  B A ad  quadratum  ex 

AFjitaDC  ad  CE;  habebit  quadrarum  ex  B A \ ^ ^ 

ad  quadratum  ex  AF  proportio  nem  cam,qua 
numerusDC  ad  CE  numerum . ergo  quadra- 
tum ex  BA  quadrato  ex  AF  eft  commenfurabile.fed  rationale  eft  quadratum  ex  A 
B.ergo  & quadratum  ex  AF  rationale  erit ; ac  propterea  reda  linea  AF  eftrationa 
iis.&  quoniam  DC  ad  CE  proportionem  non  habet,  quam  quadratus  numerus  ad 
quadratum  numerum; neque  quadratum  ex  B A ad  quadratum  ex  A F proportio- 
nem habebit,quam  quadratus  numerus  ad  quadratura  numerum .incommenfura- 
bilis  igitur  eii  rfeflalineaBAipfi  AF  longitudine.ergo  AB  AF  rationales  fimtpo- 
tentia  folum  coinmenfurabileSjQ^od  cum  fit  vt  DC  ad  CE , ita  quadratum  ex  BA 
ad  quadratum  ex  AF,eric  per  comierfionem  rationis  vt  CD  ad  DE,  ita  quadratum 
ex  AB  ad  quadratura  exBF.fedCD  ad  DE  proportionem  habet,  quam  quadratus 
numerus  ad  quadratum  numerum . ergo  & quadratum  ex  AB  ad  quadram  ex  BF 
proportione  habebit,  qua  quadratus  numerus  ad  quadratunumeru;  & ob  id  reda 
linea  AB  ipfi  BF  longitudine  eft  commenfurabilis.atque  eft  quadratum  ex  AB  x- 
qualequadratis  exAF  FB.ergo  AB  plus  poteft,quam  A F quadrato  reflalinefB 
F fibi  commenfurabilis  longitudine.  Inucnt*  igitur  funtdu*  rationales  potentia 
folum  commenfurabiles  B A AF,ita  vt  maior  B A plus  pofsit,qiiam  minor  AF,qua 
draco  ipfius  FB,fibi  long  icudine  commenfurabilis.quod  facere  oportebat. 


SC  H 0 L n;  M. 

Ex  hoc  locoinuentionem  dggredituY  reliquarum  irratiou/dium  3 dc 
primum  earum 3 qufper  compojitionem  fiunt\  gr amittit  autem  theorema, 
ta  he<3ytpote  ex  quibus  eiujmodi irrationalium  natura  appareat. 

PROBLEMA  VII.  PROPOSITIO  XXXI. 

Inuenireduas  rationales  potentia  folum  commenfurabiles, ita 
ut  maior  plus  posfioqu^  minor  quadrato  linex  fibi  longi- 

tudine incommenfurabilis. 

Exponatur  rationalis  A B , & duo  numeri 
quadrati C£  ED,itavcquiexipfis  componi 
tiir  no  fit  quadratus,  atque  in  refla  linea  AB 
femicirculus  AFB  deferibatur ; & fiat  vt  DG 
ad  CE,  itaquadratum  ex  AB  ad  quadratum 
ex  AF:  & iunflaFB,fiiniliter  oftendemus , vt 
in  antecedente, B A AF  rationales  efle  poten- 
tia folum  commenfurabiles  • Et  quoniam  eft 
vtDC  ad  CE, ita  quadratum  ex  BA  adid 
quod  ex  AF  quadracum;  erit  per  conuerfionera  rationis  vtCD  ad  DE,  ita  quadra- 
tum ex  AB  aa  quadrarum  ex  BF.  fed  C D ad  D E proportionem  nonhabet , quam 
quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum.no  igitur  quadratum  ex  AB  ad  qua- 
dratum ex  BF  proportionem  habebit,  quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  no 
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inirufn . ergo  A B ip{i  BFiongitudfoc  cft  incommenfurabilis . & B A pluspoteft, 
quim  AF  quadrato  rectse  Jinca  BF  fibi  incommenfarabibs  longitudine,  quare  AB 
BF  rationales  fuiit  potentia  fblum  commenrurabiles , & AB  plus  poteft  > quam  AF 
quadrato  re-fts-iines  FB  libi  longitudine  iticonunenfurabiiis. 

L E M M tA. 


Si  Jint  du^  re5?e  linea  in  proportione  aliqua  yCrifVtreSia  linea  ad 
re&am  lineam  ^ ita  reSiangulum  duabus  reBis  lineis  contentum  ad  qua 
dratum  minoris . 

Sintdus reda  lines  AB  BC  in  proportione, 
aliqua.  Dico  vt  AB  ad  B C,  ita  ciTeredanguium  » 

ex  AB  BC  ad  quadratu  ex  B C.  deferibatur  enim 
exBC  quadratum  BDEC,  & compleatur  AD  pa- 
tallelogrammu.  manifeftum  eft  uc  AB  ad-BCjita 
elTe  AD  parallelogrammum  ad  parallelogram- 
mum  B E.  atque  eft  A D quidem,  quod  AB  B C contiaetur;eft  enim  B Cipli  B D 
squalis.  BE  vero  eft  quadratum  exB  C.  vtigitur  A B adB  C,  itaredangulunj 
AB  BC  ad  id,quod  ex  BC  quadratum.quod  demonftrare  oportebat. 


PROBLEMA  Vill.  PROPOSITIO.  XXXII. 

Inuenire  duas  medias  potentia  folum  commenfurabiles , qujc 
rationale  contineantjita  ut  maior  plus  posfit,quam  minor  quadra 
to  red^  lineae  fibiJongitudin^commenfurabilis. 

Exponantur  enim  diis  rationales  a - * 

potentia  folum  commenfurabiles  A — ■ 

B,  ita  vt  A maior  plus  posftt , quam  ^ 

B minor,qu3drato  redf  linef  libi  16-  ' “ 

gitudinc  commenfiirabilis . & ficre-  . 'b 

dangiilo  ex  AB  squale  quadratum,  , 

quodfitaredalinea  C.  mcdiiimau  ' 2 . 

tem  eft  quod  ex  AB.  ergo  & quadra  ' 
lum  ex  C medium  erit,  k ipfa  C me- 
dia. at  quadrato  quod  fit  cx  E equale  fit  redagulum  ex  CD.  rationale  autem  quod 
ex  B.  ergo  & reiftangulum  ex  CD  eft  rationale.  & quoniam  eft  vt  A ad  B,itareftan 
gulumex  AB  ad  id, quod  ex  B quadratum;  fed  redangulo  quidem  ex  A B squale 
cft  quadratum  exC;  quadrato  autem  exB  gquale  reftangulum  ex  CD;erit  vt  Aad 
B,  ita  quadratum  ex  C ad  id, quod  exCD  reftangiilum.  Sed  vt  quadratum  ex  C ad 
tedangulum  ex  CD,itarefta  linea  C ad  ipfamD.vt  igitur  Aad  B,ita  CadD.com 
menfurabilis  autem  eft  A ipfi  B potentia  folum  .'ergo  & C ipfi  D potentia  folu  eft 
commenfurabilis.  atque  eft  C media,  media  igitur  &D.  & quoniam  eft  vt  A ad  B, 
itaCadD,  & A pIuspoteft,quam  B quadrato  re<fts  linee  fibi  commenfurabilis  16- 
gitudine;&;C  plus poterit,quimD  quadrato  refts  lines  fibilongicudi-ne  ermmen 
furabilis.  Inuente  igitur  funt  dus  medif  potentia  folum  comenfiirabiles  C D,  qus 
racignalc  continent, & C plus  poteft  quam  D quadrato  reces  lines  fibi  commenfu 
rabifis  longitudine,  fimiiiter  autem  oftendetur  inueniri  polTe  duas  medias  poten- 
tia {olam  conimenrurabiles,2t  concinentes  rationale.ita  ut  maior  plus  posfit.qium 
minor  quadrato  rect?  line?  fibi  incommenturabilis  longitudfns,quado  A pius  pof 
fitjquaniB  quadrato  rectsliaef  fibi  longitudine  incommenfurabilis. 

* . r /• 
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EVCLID.  ELE-MENT. 

F.  C.  COMMENTARI  K S. 

Similiter  autem  oftciidetur  inucniri  pofie  duas  medias  potentia  folum  commc- 
furabiies]  Maneant edemquaefupratdr  AplnsposfitjqHamS.qmdmtoreSaetineaefibiloH 
gkndittemcommenfurahUis.fnmliterrtantedemonJirabitHr,  reSam lineam  D mediam effe. Et 
quoiuamytAadBjitaCadD,  ApluspoteJi,quamB quadfatorediae lineae fibi  mcmmeti 
jiirahilis  longitudine, & C plus  poterit, quam  D quadrato  rellae  lineae  fibi  incorrmenfisrabilis  loit 
gitudme.ergorurfusinuentae  funtdme  mediae potmia  folm  commenfurabilesCD,rationa!e 
continenteSy&c plui  potefi  quam  D qitodrdto  reBae  lineae  fibl  longiturne  incommenfmhUs. 

Situ  8,B  R aS.  eritreBangulu,quodipfis  wtiserwR  reBa  lineaC^Ri  lypa, 

quae  media  eft.fiatrt  iad'^i%,ita  i’j9tad  aliam , quae  fit  D.  erit  ea  R R 343 . ejja 
RR  1792  & RR343  duaemediae fifnt,petentia folum  commenfiirabltes , quae  rationalem 
tinent,yidelicet  at.  & maior  plus  poteji,  quam  minor  quadrato  reBae  lineae  fibilon^tudine  co 
menfurabdis.nam  fi  d quadrato  maioris  auferatur  quadratum  minoris,  hoc  eji  fi  i R 1 7511  asife 
ratar  R 343}  relinquetur  R 5 67.  cir  funi  duae  mediae  RR  1 793  RR  $ 67  inter  fe  /o«|ir»- 
dinecommenfurabiles,yide!icetytqad^.fie»m  RR  1792  dmdaturper'^'!^^6q,  prone- 
nit  RR  3 quae  ejl  i hoc  efl  -f . Rurfus  fitA2.B'&io,  erit  reBan^dm  ^fis  con- 
tfmmt'Stiq.^.^r^almeaCVi^  laSo.^atat  8a(i  R2  0j«aRR  1280  ad  aliam, quof 
fitD.  erit  eaRR  ii^^.funt  igitur  KK  i28o,(5rR,R  115  duaemedaae,quaeranonale conti- 
nent, videlicet  20,  & niaior  plus  poteji,  qudm  minor  quadrato  reBae  lineae  fibi  longituiinein- 
conrnenfurabilis.  fed fit  A 6, reBatigulumipfis  contentum  eritK5q,&  reBa  ImeaC 

RR  54.  Rurfus  fiat  at  3 ai  R 5,  ifa  R R 5 4 ad  alia, erit  ea  R R 34.  quare  R R 54,  (ir  R R 
34  fmt  duaemediae  potentia  folum  commenfurahiles,  quae  fatiomie  continent,  ladelicei  6 ; 
maior pluspotefi,qudmmisor  quadrato  reBaelineae  fibi  longitudine  incommenfurabiiis. 

- L E M M U 

Si fuerint  tres  reflue  linep  in  proportione  aliqueii  erit  ut prima  ad  ter- 
tUmiitarefiangulum  contentum pritna^O* media  ad id,quod mediAii(^ 
tertia  continetur. 

Sint  tres  reftf  lines  in  proportione  aliqua 

AB  BC  CD.DicovtABadCD,itaeflere-  * T h & : 

ftangulum  contentu  AB  BC  ad  id  quod  B G 
CD  continetur.  Ducatur  enim  a pufto  A ipfi 

AB  ad  reftos  angulos  AE;  ponaturqj  AE  ipfi 

BC  squalis;  & per  E quidem  ipfi  AD  paralie-  s c d 

laducaturEGjperBCDveroducanturBF  CH  DGparallels  ipfi  A E. quoniam 
igitur  eftvc  AB  ad  BC,  ita  AF  parallelogrammum  ad  parallelogrammumBHj  ut 
autem  BC  ad  CD,  ita  parallelogrammum  BH  ad  ipfum  C G :erit  ex  f quali  vt  AB 
ad  CD,  ita  AF  parallelogrammum  ad  parallelogrammum  C G.  & eft  parallelogra 
mum  quidem  A F,  quod  AB  BC  continetur;  namque  AE  eft  eqiialis  BC;paraIie- 
grammum  vero  CG  eftjquod  continetur  BC  CD;  etenimBCipfiCHeft  equalis. 
Si  igitur  fuerint  tres  refts  line*  in  proportione  aliqua,erit  ut  prima  ad  tertiam,it* 
reftangulum,  quod  continetur  prima  & media  ad  reftangulum  media  & tertia  c5 
tentum.quod  oportebat  demonftrare. 

PROBLEMA  IX.  PROPOSITIO.  XXXIII. 

Inuenire  duas  medias  potentia  folum  commenfurabiles,  qus 
medium  contineant, ita  ut  maior  plus  posfit,  quam  minor, quadra 
to  rtft£  \iat£  fibi  longitudine  com  menfurabilis. 


Exponantur 
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Exponanturtres  rationales  A BC, 
potentia  folum  coinmenfurabiles,  ita  ^ 

TtApInsposfit.quam  C quadrato  re  ^ ' 

ftzlineffibicommenfurabilis  longi-  , D , 

tndine: &:lit reSangulo  ex  ipfis  AB 
{qnilequadratum,quodfitexD.me-  

dium  autem  eft  red  angulum  ex  AB.  g ^ ■*' 

ergo&quadratuex  D medium  erit; 

AredcaiineaD  inedia,  reft  anguloau  E ■ 

tem  ex  BC  iquale  fit  reft  angulum  ex 
DE-  Quoniam  igitur  eft  vt  reftangu- 

Iiimex  AB  adreftangulum  exBCjitareftalinea  Aadipfam  C;fedreftanguIoqui  ex  ««ced. 
dem  ex  A B aquale  eft  quod  fit  exD  quadratum ; reftangulo  autem  ex  B C fquale 
reftangnlum  ex  DE:  erit  vt  A ad  C,ita  quadratum  ex  D ad  id,quod  ex  D E reftan- 
gulum.  fed  ut  quadratum  ex  D ad  reftangulum  ex  DEdtaD  aaE.&ut  igitur  A ad 
C,itaDadE.  commenfurabills  autem  eft  A ipfiC  potentia  Iblum . ergo  &D  ipfi 
E potentia  folum  eft  comenfurabilis.  atque  eft  D media.  mediaigitur& E.  itaque  ius. 
qm  eft  vt  Aad  C,itaD  ad  E;  & Apluspoceftjquam  C quadrato  reftflineffibi  16  »4.i»mus. 
gitBdine  commenfurabilis:  & D plus  poterit,  quam  E quadrato  rcftf  linee  fibi  co- 
menfurabilis longitudine . Dico  prfterea  reftangulum  ex  DE  medium  effe . Quo-  JJ-htiiiw. 
niam  enim  reftangulo  ex  B Cfqu^e  eft,  quod  exD  Ereftangulum;mediumaut  ti-huius- 
eft  quod  ex  B C.ergo  & quod  ex  D E medium  erit . Imientg  igitur  funt  duf  medi? 
potentia  folum  commenfurabiles  DE,qu2  medium  continet,  ita  vt  maior  plus  pof 
fit>quam  minor  quadrato  reft?  lineg  fibi  longitudine  commenfurabilis.  Rurfus  fi- 
militer  inuenientur  dui  medise  potentia  folum  commenfurabiles.  & medium  con- 
tinentes,ita  vt  maior  plus  pofsit,quara  minor  quadrato  reft®  lineai  fibi  incommen 
furabilis longitudine ; quando  fcilicet  Aplus  pofsit,quam  C quadrato  refte  line« 
fibi  longitudine incoinmenfurabilis.quod  facere  oportebat. 

F.  C.  COMMENT^Riys. 

Sif  S BR  48,CBj  ^%,reBMg!dH.quod^ffls cotmeturterltEiilojz.&relialineili 
?iJksojz,fueeftnu:dia.fiatvt^xiC,itaDAd£ia,  quae  fit  E.  ffir£RR588.  ergo^l^ 

RR  ^ S8  duae  mediae  funt  foteritia  folu  com7nenfifrabUes,qt4ae  medium  conUnaUy& 
mior plus poteji,qudm  minor  quadrato  reSae  lineae  fihi  longitudine  commeufurahiUs.  fi  enim  d 
quadrato  maioris  auferatur  quadratwnminorls, hoc  eji fi  d R 3 ojz  auferatur  R "ySS,  reliqua 
mt'^9jz.fi4ntq,  RR5072,c^  RR^/a  duae  mediae  longitudine  inter  fe  commetfiurabiles, 
vtqad^.  ndfi^B^ojz  dmdaturper)i^$iyz,  ejriii; RRj,  jL  quaeeji  t.~  hocefi  -j. 
rurfus fit^S,  BBt^ZyCFiZ o,erit D cade,qup fupra,videlicet RR  } ojz.jkt  vt ad Cfita 
D ad  aliamy  quae fit  E.  erit  E R R ? oo.funt  igitur  RR  ^ o 72,  ^ R R 3 o o duae  mediae poten 
lia  folum  commenfisrabiles,  quae  mediam  continent , ($•  maior  plus  poteji , quam  minor  quadrato 
rtSae  lineae  fibi  longitudine  hicommenfurabilis  .fei  fit^Jii  6,B  R 3,C  R 2 , erirD  RR  18. 
jiaqfVt^adCyUaliiTk  i8adalid,quae  Jit  E, erit  E RR  z.ergo  RR  lS,cr  RR  2 funt  duae 
ntdiae  potentia  folum  commen/urabiles,;^  medium  continentes, quarum  maior  pluspotefi , qua 
*aior, quadrato  reElae  lineae  fibi  iucommenfurahilis  longitudine. 

, L E U M A L 

Sit  trungulum  orthogonium  AEC yrecium  hahens  Angulum  tdC^ 

ducatur  tiAD  ferfendicuUris.^Dico  reciangulum  quidem  contentum 
CB  'BD  fquale  ejfe  quadrato^quod fit  ex  BAs  cbtentum  ruero  BC  CB) 

^tjuale  quadrato  ex  CA  s O*  contentum  B D D C aquale  quadrato  ex 

Du 
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4.sad. 

it.saci. 


T>  A:  ti^denic^ue  contentum  '2C  ADreBlangulo,  quod  '^tA, 

C continetur  i equule  ejfe. 

Quoniam  enim  in  triangulo  orthogonio  ab 
angulo  redo  ad  bafim  perpendicularis  dufta 
eft  ADjtriaguIa  ABD  ADC  fimilia  funt,&  toti 
triangule  ABC,&  inter  fe  fe.et  quoniam  fimile 
eft  ABC  triangulum  triangulo  ABD,  eric  vt  C 
B ad  B Ajita  AB  ad  BD-ergo  redangulu,  quod 
CB  BDconcinetur  quadratoex  AB  eft  aquale. 

Eadem  ratione  et  rectangulum  contentum  BC 
CD  aquale  eft  quadrato  ex  AC  . rurfus  quonia 
in  triangulo  orthogonio  ab  angulo  redo  ad  ba 
ftm  perpendicularis  ducitur,  dudabafis  partiu 
inedia  proportionalis  eft.  quare  ut  BD  ad  DA, 
ita  AD  ad  DC;ac  propterea  redagulum,  quod 
BD  DC  continetur  eft  squale  quadrato  ex  AD  • Dico  &redangulum  concentDo 
BC  AD  ei.quodBA  AC  continetur, squale  efle.Q^oniara  enim, vt  diximus,  trian 
gulum  ABC  triangulo  ACD  eft  fimile, vt  BC  adCA,ita  eritBAadAD.fi  aatem 
quattuor  rede  linef  proportionales  fuenntjtedangulum  extremis  contentum  dl 
f quale  ei.quod  medijs  continetur.ergo  redangulum  contentum  BC  AD  comta- 
£0  B A AC  squale  erit  Dico  prscerea  fi  defcribamus  parallclogrammum  rcda- 
gulum  EC,&ipiuni  AF  compleamus, redangulum  E C ipfi  AF  squale  efle.vtrii- 
que  enim  ipibrum  duplum  eft  triaguli  ABC.atque  eftredanguluquidemEC  id, 
quod  BC  AD  continetur, -redangulum  vero  AF  quod  continetur  B A AC.At  reftj 
guIum,quod  cotinetur  BC  AD  redangulo  B A AC  contento  eft  squale. 


LEMMA  11. 


Si  reSta  linea  in  partes  inequ&les  fecetur  3 erit  yt  maior  pars  adm- 
noremyita  reclangulum  ccntentum  tcia^et  maioriparte  ad  reUmgSt 
quod  tota3<(S'  minori  continetur. 


Reda  enim  qusdara  linea  AB  fecetur  in  partes  ins 
quales adE. Dico vc  AE  ad EB , ita efle  redangulum 
contentum  B A AC  ad  id, quod  AB  EE  continetur,  de 
fcribatur  enim  ex  AB  quadratum  ACDB;&  per  E qui 
dem alterutriipiarum  AC  DB  paralleladucaturEF. 
perfpicuum  eft  vt  AE  ad  EB,  ita  effe  AF  parallelogra- 
mura  ad  parallelogrammum  FB  . atque  eft  AF  quidi 
parallclogrammum  quod  B A A E continetur  ; ete- 
nim CA  ipfi  AB  eftsquaiis:parallelogrammum  vero 
FB  eft  quod  continetur  AB  BEj  squ^is  enim  eft  DB 
ipfi  B A.vt  igitur  AE  ad  EB , ita  redangulum  conten- 
tum BA  AE  ad  id,quod  AB  BE  cotinetur.  quod  opor 
tcbat  demonftrare. 


LEMMA.  111 

Sijintdue  recie  linee  inequales,  minor  a.utemipjdrum  in 
quales  fecetur  freciangulum  contentum  duabus  reciis  lineis  dupl^“ 
eius 3 quod  maion/ts"  dimidia  minoris  continetur. 
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5intdu2:  rcct:2line®ingqualcs  AB  EC,qua 
rujn  maior  AB  .•  & fecetur  BC  bifariam  in  pun- 
fioD-Dicoreftangulum  contentum  AB  BC 
duplum  efle  eius,qiiod  AB  BD  continetur.du- 
caturenim  dpunctoB  ipfi  BC  ad  reAos  angu- 
los BE;ponaturqi  BEipfi  BAa;quaIis,&:  figura 
defcribatur.  Quoniam  igitur  eft  vc  BD  ad  DC, 
iraparallelogrammum BF  adDC  parallelogra  ■ 

mnmjerit  componendo  vt  BC  ad  CDjita  paral 

lelogrammum  KG  adipfum  GD.  eft  autem  BC  dupla  ipfius  CD.crgo&parallelo 
grammum  BG  parallelogrammi  CD  eft  duplum,  atque  eft  BC  quidem, quod  AB 
BCcoritinetur,etenim  ABcftfqualisBE:  DC  vero  eft  quod  continetur  AB  BD: 
oam  BD  ipfi  DC , & AB  ipfi  DF  eft  fquaiis.quod  oportebat  demonftrarc. 

PROBLEMA  X.  PROPOSITIO.  XXXIIII. 


Inucnire  duas  redas  lineas  potentia  incommenfurabiles , qua 
faciant  compoiituni  quidem  ex  ipfarum  quadratis  rationale  j rc- 
dangulum  verojquod  i pfiscontineturjmedium. 

Exponamur  du£  rationales  po- 
tentiafolum  commenfurabiles  AB 
BCjitavt  maior  AB  plus  pofsit,qua 
minor  BC  quadrato  rcd^  line^  fibi 
longitudine  iticommenfiirabilis . & 
lefta  BCjbifariam  in  D , quadrato, 
quodfitabalterutraipfarumBDDCsqualeparallelogrammum  ad  redamlinca 
ABapp!icetur,deficiensfiguraquadrata:&fitquodcontinetur  AE  EB.defcriba-  lemaia 
turin  refta  linea  AB  femicircuIusAFB;ducatarq;  ipfi  AB  ad  re<ftos  angulos  EF,& 

AF  FBiungantur.Quoniamigiturdu2reft2line§  AB  BC  ina;qualesfunt,  & AB 
plus poteft , quam  BC  quadrato redelines  fibi  longitudine  incommenfurabilis; 

?|uarti  autem  parti  qnadrati , quod  fica  minori  BC,  hoc  eft  quadrato  dimidia  ip- 
ius  aquale  parallelogrammum  applicatum  eft  ad  AB,  deficiens  figura  quadrata, 
quod  quidem  AE  EB  continetur:erit  AE  ipfi  EB  incommenfurabilis . atque  eft  vt  {j-bmu*.* 
AE  adEBjitaBAErcftangulum  ad  rectangulum  ABE.reflangulum  autem  BAE 
quadrato  ex  AF  eft  aquale;&  rectangulum  ABE  fqiiale  quadrato  ex  BF.quadratu 
igitur  ex  AF  mcommenfurabile  eft  quadrato  ex  FB  : ideoq,-  reftseline®  AF  FB  po-  Peii-iemnu 
tentiafuntincommenfurabiles.&quoniam  AB  rationalis  eft, & quadratum,  quod  Paj.diRi. 
fit  ex  AB  erit  rationale,  ergo  & rationale  compofitum  ex  quadratis  ipfarum  AF  F 
B.rurfus  quoniam  reftangulum  AEBeftcquale  quadrato  ex EF;  ponitur  autem 
reftangulum  AEB  quadrato  etiam  ex  BD  a-quale  . ergoFE  eft  fqualis  BD,-acpro- 
ptereaBC  ipfius  EF  eft  dupla.redangulu  igitur  ABC  duplum  eftreSaguli,  quod  ?erj.Ierama 
AB  EF  continecur.fed  rectangulum  ABC  eft  medium,  ergo  & medium  quod  coa  i^^huius. 
tinernr  AB  EF.eft  autem  quod  AB  EF  continetur  aquale  contento  AFFB.conten 
.tum  igitur  AF  FB  medium  cft.ied  & oftenfum  eft  rationale , quod  componitur  ex  pci  jJemnu 
ipfarum  AF  FB  quadratis-Inuente  igitur  funtdua  recta  linea  potentia  incommen 
lUrabilesAF  FR,quf  faciuntcompofituqtiidcm  ex  ipfarum  quadratis  rationale; 
reaanguJum  vcro,quo<iipfiscoadnetur,medium.quod facere  oportebat. 


S C H 0 L l V M. 

At  'vero  ex  duobus JJ>acijs  irrationalibus  inter  fe  cornpojitis  totum fie 
ti  rationale jCx  hoc  cognofeemus. 


Exponatur 


EVCLID.'  ELEMEKT. 

Exponatur  rationalis  AB,&  duo  numeri  CD  non  ha 
bsntes proportionem, quam  quadratus  numerusad 
tcroLio.hu  quadratum  nuinerumrfiatqj  vt  C ad  D, ita  quadratum 
ius,  • ex  A B ad  id  quod  cx  B£  quadratum:  & deicripto  qua 
drato  ex  AB  per  E ducatur  alterutri  laterum  parallela 
EF.Q^oniani  igitur  eft  vt  C ad  D,ita  quadratum  ex  A 
B ad  quadratum  ex  BE ; & C ad  D proportionem  non 
haber,qu3m  quadratus  numerus  adquadratum  nume 
j.iiurue,  rumrerit  AB  ipfi  BE  longitud  ine  incommenfurabilis. 

Zx  demon  - ergo  & B A relique  AE  incom  tnenfurabilis  cft  longitu 
ftratis.ad  17  difie.vtaute  AB eft ad vtram que  ipfarum  AEEB,ita 
quadratum  ex  AB  ad  vtrumque  parallelogrammoru. 
quadratum  igitur  ipfisparailelogrammisincommen- 
liirabile  erit.fcd  quadratum  eft  rationale . irrationalia 
igitur  funt  paralIelogramma,qu$rationalis  funt  partes, &iprum  rationale  copllci 


f.C,  C0Mi^^EN^^RX?'^. 


Sic re&a linea ^ySCVcio-erllBTiiVelDC^^i&qia  drato  ip/iusED^quedejlSii- 
qualeparallelogrammimai^S  applicetur, deficiens  fisure  quadrata.illHd  autem  facile  afciji» 
mur,fi  qiff  tradita  fiunt  in  iemr-ate  ante  1 8. 
huius  repetantur . Itaque  in  rcBa  ' mea 
deficripto  fiemicirculo  ^FE;  ^ fieSa  bi- 
fariam in  C,  ipfi  ad  reStos  angulos  ducatur 
GHjp07Mturq,  GKpquallsBD.  efienlm  GH 
maior , quam  BD  . nam  cum  ^3  fit  maior, 
quam  BC,erit  etiam  ipfiius  dimidia  ma- 
ior,quam  dimidia  BC. demit  per  K ipfi 
parallela  ducatur  KF -.atque  d pun&o  F aga 
tur  FE  ad  UB  perpendicularis,  quae  protendatur  in  L , Ita  vtlLfit  aequalis  EB;  & parakk- 
grammm  compleaiur-erit  igitur paralielogramnuim  illud, quod  .AE  EB  coiainetiff,  & 

aequale  quadrato  ipfiius  FE^c  ejl  quadrato  BD.  quare  ad  reUam  Irneam  .AB  applici^  eftpt 
railelogrammum  .AL  quadrato  Ipfiius  BD  aequale,&  deficiens  figura  quadrata.  & quormtre- 
Sdinea  .AB  fiecatur  in  partes  aequales  ad  G,&  in  partes  inpqi^es  ad  E,eritreSa3igHlmc»- 
tentum  .AE  EB  yna  cum  quadrato  ipfiius  CE  aequale  quadrato  dimidiae  .AB,hsc  efiipfiusAG' 
quadratum  autem  .AC  efi  i6,&Te3angulHm.AEB  5j  efierdm  FE  ^'),&eiusquadTatia'ii 
quod  qiddem  re^an^lo  .AEB  efi  cequde.reliqmm  igitur  quadratum  ipfiius  GEefi  11  ,&  rfSi 
linea  GE  R i i.er^o  .AE  confiam  ex  .AC  GE  efiqyndcimVi.  i i,Te/4p/«j  R ii 
dettipta"^  II, vel  qmuius  11. vtaute  ficiamus,quaefimt.AF  FB,nece{fie  erit  prius  imot 
quadrata  ipfiarum.AE  EB.qmrenoninutilevifiumefi  theoremata  nomidlahkapp(me,i!i’ 
nentia  ad  eas, quae  ex  binis, vel  pluribus  nonmibus  confiant,  & ad  c^otomas. 


THEOKEM  .4.  I. 


Data  reda  linea, qii*  fit  ex  biais,vel  pluribus  nomimbus,&  quadratum  eius  ^ 
tum  erit. 

Sit  AB  cxbms  nominibus  AC  CB-.fitq^AC  4,CS  R 1 1.  Di 
to  quadratum  eius  datum  ejfie.Qumamenm  AB  vtcirmque  fie- 
catiir  iu  punth  C,  erit  ex  quarta propofiitione  fecundi  libri, qua-  -ft— 1 

dratutn  totius  aequale  quadratis  partium , & reSiangulo,  quod 
bis  diBis  partibus  conimetur.itaque  quadratum  AC  dfi  16  ,& 
quadratum  CE  1 1 .reBangrdum  vero  contentum  AC  CBefi  176,  cniar  7®4^ 

go  quadratum  AB  efi  plus 


14? 


LIBER  X. 

S}tM>  ex  inhia  nonMbusUB  EC 

JCK 1 0,^  CD  R pDko  et  quidratum  ipjius  dari,  tu  ^ b c b 

ci/s  M>  fecetur  in  duobus  pmSis  SC  ,erit  quadratiff» 
ttttas  aequale  reSangidis , quaefmgulis  partibus  ad  fin~ 

pdas  applicatis  c6tmentHr,ex  qs,quae  d nobis  dernofirata  fioit  ad  fecunda  propofitme  fecudi  Ft 
^r. quadratum  igitur  efi  3 6,&  reUXTiguifi  contentu  BCeftK$6o-,  contentum  vero 
JB CDed  R io%’&  rurjus  contentum  .AB  BC  eji  R 3 6o,&  quadratum BC eji  1 o.preterea 
reSaJigidwn,quod  continetur  BC  CD  R 3 0,  quod  rurfus  continetur  CD  R 1 0 8 > & 
quodcontinetifr  BC CDK^o.(^ denique quadratuCD  cfl  ^■fedduplitmK^6oeJi  R1440, 
(p-duplmK  io2  eJlK  q^2',duplumveroK  qo  eJlR  izo.quarefisttma  totius  erit  qp  plus 
R i440f/;KR432f/aj  R izo,qHod  efiipfius^D  quadratum.  Et  eodem tnodoin  alijs facie 
mus  quotcumque  nomaiahabeatt. 


THEOKEMU  11. 

Datis  duabus  reSis  lineis,  qua:  ex  binis,  vel  pluribus  nominibus  conflent , Sc  re- 
fiangulum  ipfis  contentum  datum  erit. 

Sm;  reSae  linee  .AB  CD ; confietq,  .AB  ex  binis  nomira 
ius.AEEBi  0^fit.AEe,,  EBK  iz;  CD  vero  confiet  ex  A 5 t Hc  la  B 
CF  FD,  &fuCF  qFDKy . Dico  reCiangultim, quod  ipfis 
continetUTydatwnejfe.  Qmniamenm  duae  re£lae  lineae  .A  ~ ^ 

BCDvtcianque  feccmtitrinpunUisEF  ,reBangidumipfis 

eotetu  efi  aequale  reSagulis,  quae  vnaquaq:  partevnius  ad  vnaqua^', parte  alterius  appUeatSy 
continentur,  ex  ijsquae  nos  demoflrauimus  ad  prona  propofitione  feeudi  libn  theoremate  primo. 
reUagulu  igitur  contentu^  & ^e  fi  zo,&  contetuq,&R  nefiR  i9Z.quodautcotmturK 
Vi&leflR  175  ,&  quod  continetur  K 7,&B.-izefi  R84.toti«i  ergo  fimma  efiza  plus 
fiz^zplus  R 175  plusKi^.quodefire3aiigulumipfis  .ABCD  contentum,  non  aliterme- 
nietitr  reSangulum  contentum  duabus  reFlis  lmeis,quae  ex  pluribus  nommbus  confient. 


THEOBEM.A 


III. 


Datg  apotomes  quadratum  datum  erit. 

apoteme  .AC-& re&a  linea  ipfi  consuens  fit  CS;  fiit^  tota  .AB  4, 

£C  R I i.eritv^C  4 minus  R 1 1 . Dico  & quadratumipfm  datum  ejfe.  AC__^ 
w autm  hoc  \nueniamus,noTi  vtemur  quarta  propofitme  fecundi  libri, vt 
ante,fed  feptimaeiufdem.tme>iiTK-q,&  R ii  funt partes diBae lineae, 
fed^efi  tota  Bnea,et  R i i;efi  pars , quae  ah  ea  aufertur . Itaque  quoniam  .AB  fecatur  vteunt- 
queinpunSo  C, erit  quadration  totius  oiBvnd  cm  quadrato  vnius  partis  BC  aequale  ei,  quod 
iis  continetur  tota  .AB, et  BC  vnd  cum  alterius  partis  .AC  quadrato,  efi  igitur  quadratum  ipfius 
.AB  i6,et  quadratum  BC  nireBangulsm  autem,  qiiodtota.AB  ,etBC  cotstinitur  efiR  ij6, 
civHs  duplum  R704.CT20R  704TBi  cum  quadrato  ex  .AC  efi  aequale  zq-,acpropterea  qu.i- 
dratum  ex  .AC  eflzj  minus  R 704.  ^ai  vero  ex  quarta  propofitione  fecundi  id  quadratum  fibi 
inuekendumpropOTitmt, coguntur  dicere  fi  mhius  per  minus  multiplicetur  produci  plus,  quod  ve- 
rum non  ejfe  primus  antmaiuertit  Hieronymus  Cardams  non  f olunt  m.ithem.iticus,  fed  etThilo 
fiiphus,  ac  medicus  prefiantifsimuSyVt  apparet  in  libro  de  regida  ali'ga,quem  nuper  edidit.Verti 
quoniam  ex  eorum  operatione  error  non  fequitur,hoc  ipfis  condonandum  efi. 


rHEOREM.A 


Datis  duabus  reftis  lineis  carum,  quas  apotomas  appellamus , & reflangulum, 
quod  ipfis  conti  netur, datum  erit. 

Sntf  duae  apotomae  datae  .AC  DF-.et  ipfi  qiddem  .AC  coquat  CB;ipf:  vero  DF  congruat  FE‘. 
/«j  tota  .AB  8,BC  R I liet fit  DE  4,Ef  R 3 .erit  ^C  8 minus  R i i,€t  DF  4 -0?« 


■ E V C L I D.  E L E M E N T. 

<^Onttnetitr,  datwn ej]e.Q^ni<im enm duf 

^^aaehneae ,AB  DE7tcimqH€fecant«rmpmlhsCF,eritreCian  A C ^ 
Z^u,qmd.  continetur  totis  DE  ynd  evan  reUigulo  contento  par 
tibus  CBFE  aequalereSimgHlo  contento  tota ^B,et parte FEvnd.  P ^ 

cum  contento  tota  DE,  et  parte  CB,  et  eo,  tjuod  reliquis  partibus  ^ 

C DE  continettff,  ex  iis,quae  drm.onfirata  funt  d nobis  ad prhna  propofitmem  fecundi  libri  tht$ 
remate  fecundoAtaquerePiangulm  contentum ,AB DE  eft  contentumCB  FEefilji^s, 

hoc  efi  6 ; reSatigulm  vero, quod  continetur  JlB  FEeflTkt92,et  quod  continetur  DECBeji'^ 
19', quae  duaeradkes  inter  fe  iunblae  faciunt -j6Z.  quare  efi  aequalis  TityESviucm 
eOyqmd  oiC DF  continetur. ex  quibus  fequitur  reCiangulm contentum  UC  DF  efe  mus 
l^ySH-atrecentioresadhocmueniendimviunturi  theoremate  ;etobidaJferu>ttfinmsper 
minus  niultiplicetw  produci  pliis,fednonre^e,cm  vtendum fit  theoremate  fecundo-, nequeem 
8,efRj  funt  partes  vnius  redae  hneaeiimmovero  S efi  tota  linea, et  ems  pars  iSirtjBs 
liter  dicendu  de  qrrumis  ex ipforumtstnsnoperiOionenuUus fequitur  error. 


THEOREMA.  r. 

Data  refta  linea, qir*  fit  ex  binis, vel  pluribus  nominibus, Se  data  apotoroa,r«fli- 
gulum,quod  ipfis  condnetur.datum  erit. 

5it  data  quidem  redalinea^AB,  quae  confiet  ex  bi 
nis  nomnibus  .AC  CB,vtfU,AC  6 ,CB  ^20  .data  A e"  C R aa  B 
autem  apotome  fit  DF , et  ipfi  congruens  FE , vt  tota 
DEfitq,etEF'^i2.  erit  DF  4 tmms  Dico  re  ^ 

dagulu,quod  ipfis  AB  DF  cotinetur  datum  ejfe.  Qm 

rdam  enim  duaeredaelineaeABDEvtcumquefecanturmpimCtis  CF , erit  ex  fecundo  ihmt- 
mate  iam  dido  redangidum,  quod  ipfis  AB  DE  continetur , aequale  redangulis,qua£fim  vm- 
quaque  parte  vnius  ad  vnmqumque  partem  alterius  applicata ; videlicet  redaiigulo  contex» 
DF  AC, et  contento  DF  CB-.etpreterea  redan^o,qHod  continetur  FE  AC,  et  quod  coratnetia 
FE  CB.redangulim  autm  contentum  DE  ,AC  vnd  cum  contento  DE  CB  efi  aequale  reSurplo 
quod  Totis  AB  DE  continetur, ex  prima  fecundi  libri.  Itaque  redangulum  contentum  DE  AC  efi 
24, et  contentum  DE  CBefi'^3  20. redanguiu  vero, quod  cotinetur  FE  AC  eflTu^^iyetqmi 
continetur  FE  CB  R 2qo,ergoredangula,quae contbietur.DF  AC,  etDF  C£,i>ocejfreS^if' 
lum  contentum  DF  AB  efi  zqplus  c, minus  Iji  45  2, et  rmnus  ^ zqo.Eodemmoioproce- 

demus, fi  redae  lineae  AB  DE  ex  pluribus  nomhubus  conflent. 

Ex  quibus  apparet  fi  pius  per  minus , vel  minus  per  plus  multiplicetur,  produci 
minus. 

His  Ita demonfiratis confiat, quadratum ipfius  AE  ejfe zyplus  R 704,  et  quairatmEl if 
fc  2 y minus  Ji  704.^«4re  addito  vtrique  communi  quadrato  ex  EF,quod  efi  $,eritq!iiuimim' 
exAF  ^zplus'^  yoq, et  quadratum  exFB  ^zmnusFk  yo^, reda^lmea  AF  radixhm 
fmmae  3 2 plus  9:  ycq, quam  radicem  vniuerfalem  appeUara,etita  notant, videlicet  RK. 3 1 
plus  R 704;et fmditerBF  minus  R ycq,quarum  quidem  quadrattinterfeiuoBiri 

delicet  ^zplusTk  yc^, et  :}2  minus  Tiy.oq  faciunt  6q,  quod  efi  ipfius  AB  quadratm.pTfte- 
rea  quoniam  redangidm,quod  continetur  redis  Uncis  AF  FB  efi  aequale  contetoipfis  A£  Ef, 
vt  demonfiratm  lam  fuit  in  primo  lemmateicontentum  autem  AB  £f  e^  R 3 etimre 
EUngulum,quoihis lineis  plus  Vnyoq,  etViV.  ^zmnus  R joq continetur Rjic* 

Hoc  autem  ita  ejfe  ex  earum  quoque  inter  fe  multiplicatione  maxifefio  apparere  potqfi.di^ofips, 
en:m  his  radicibus  uidelicet  R r.3  2 plus  R 704,  et  R 3 2 minus  R 704»'*^ 
multiplicationeproHcniat cognofcamHS,opcraniumeft , quemadmodum infimplcibus radi  ^ W 
nimirii  multipUeado  eari  quadrata  inter fe,erem,qmd producitur  tidixffitid,quoi 
cti  aut  quadrata  utriufq;  cofiet  ex  duabus  partibus,eriT  reddgulu, quod  totis 
efsent,equcde  reddgidis,qup  fiut  fmguUs panibus uuius  ad fingalds  alterius  a 

firatU  efi.fi  igitur  3 2 in  fe  m^tiplicentur  fiunt  i ozq-.rurfifs  fi  3 2, hoc  efi  R i pnd 

yoqfit R 720896.  elHafisz  muluplicetminuj  11  -o.^fitj>::Kus R 

tiplicttwr  YiyoqpermirmVtyo^fiimtminusyoq.totkigimexhiif<C-W  I ^ 


LIB^KX.  150 

R po%96 mmsl^  720896  mnut  Ej  jo^,hoc  eji  i o;4mini«s  704.  Itaq;  detrahis  704  de 
1024  3 20,6'’  eiits  ndix  erk  id  quod  queritur. ergo  fi  multif licemus  plus 

jt  704 per  RiT. 3 2 rnims  R -jo^producem  R 3 '.a.Qmterm  -vero  ad fcholiuperMet,fit  ^ 
B 10  & moneri  CD  5 ad  ita  quadratu  ex  .AB,hoceJl  100  ddquadratu  ex  BE, 

erit  ad  6o.ergo  ipfi  BE  eji  R 6o,i^  .AE  i o minus  R 60. reciigtdwn  autem  Bf  R 6000, 
■0 reBicngulim .AE  ioow2!BaiR6ooo. 

PROBLEMA  XI.  PROPOSITIO.  XXXV« 


Inuenire  duas  redas  lineas  potentia  incommenfurabiles,  qu* 
faciant  compofitum  quidem  exipfarum  quadratis  medium, reda 
gulum  vero  quod  ipfis  continetur  rationale. 

Exponantur  duimedig 
potentia  foiuni  coramenfu 
rabiles  AB  B C,  qus  ratio 
nale  contineantjita  vt  A B 
plus posfic  quam  BCqua- 
crato  re&s  linea  libi  longi 
tudine  incomenfurabilis  . 

&inipfa  AB  deferibatur  fe 
micirculusDBifeftaq^  BG 

bifariam  inE,applicetur  ad  AB  parallelogrammum  equale  quadrato  ipfius  BE,d«  LemiMtJ 
fcieas  figura  quadrata;  & fit  quod  continetur  AF  FB.  incommenfurabiiisigitur  iMujus* 
eftAF  ipfi  FB  longitudine,  a punfto  autem  F ipfi  AB  ad  reftos  angulos  ducatur  ““*■ 
FD;  & AD  DBiungantur.  itaque  quoniam  AF  eftincommenfurabilis  FB;  erit  & Lemma  t. 
BAF  reftangulum  redangulo  ABF  incommenfurabile.  eft  aurem redangulu  qui-  Lemau.  1. 
demBAF  quadrato  ipfius  AD  arquale;  redanguJum  vero  A B F aquale  quadrato 
ipfius  DB  incommenfurabile  igitur  eft  quadratum  AD  ipfius  DB  quadrato;  ac 
propterea  red*  linea  ad  AD  DB  potentia  funt  incorameniurabiies . & quoniam 
medium  eft  quadratum  ipfius  ABj  ericA  compofitum  ex  quadratis  ipfarum  AD 
I)B  medium,  quod  cum  dupla  fit  BCipfiusDF , Aredangulum  ABCredanguIi  Lemma.?, 
ex  AB  DF  duplum  erit,  quare  Sccommenu  rabile.  rationale  autem  eft  reftangu- 
lum  ABC,  ita  enim  ponitur,  ergo  & reftangulum  ex  AB  FD  eft  rationale . fed  re- 
danguioexAB  FD  aquale  eft  redangulum  ADB  quare &iprumADBrecfangu-  Lemmai.** 
iura  rationale  erit . Inuenta  igitur  funt  duf  redf  linea  potentia  incommefurabiles  tt 
AD  DB,qua faciunt  compofitu quidem  ex  ipfarum  quadr3t;smedium,reftangu 
!um  uero,quod  ipfis  continetur  rationale. 


F.  C.  C 0 M M E h'  T ^ R I y S. 

SitreBalmea^B  RR  RR  24-^  cliid/iRR  le^hifariam,  erit  eius  dimidia  BE  R 

■R  Applicetur  ad  ALB  parallelogrammum  aequale  quadratoipfius  BE,  hoc  ejl  aequale  Jk  1 
4.-, d^ciens figura  qiadrata.qitoi f-rniliter, atque fiiprajiet.dmfa  enim  rurfus  .AB. hoc  eji  RR 
54i'i/flrirJB,er«e;wdi??HdiaRR3  -j.0fiahipfiusqmdrito,yideticetd'^^  -L  auferatur 
reliqua  erit  tk -T- ergo  refla  linea  .AF  eji' B.Ks  -f  p/w  RR  ^ , dr /ei  RR  3 
tncnusR^-^.quadratu  aut  ipfius  .AF  eod£  modo  hmmetitr  ejfe  R 6 plus  R 4 q- . df  quadratu 
exFB  R6  w.w«R  ^-r,c!‘-dbus  addito  coi  quadrato  ipfius  FD, videlicet  V.i  -^yCritquadra 
tum  ex  .AF>  R 13  -r  pl'-itK4^-^,0qicadT2tumexDB  R 13  minus  K-q  -^.ideoj^  refltt 
&ea.^DR^'R  13  -I-  plusK-q  ~,0  DBKy.Ki^  mmusK  4.  — , quaiu  quadrata  fi- 

mul  iunfia  faciunt  R 5 ■\,y:delicet  reflae  Unae  .AB  qHidTatwn.qmd  eji  medium.  At  reBcaigiy 
lm,qHi)d  Ud  de  continetur  eji  aequale  contento  AB  DF. contentum  vero  AB  DF,hot  Pfi  RR 
S4,drRR  I 4-  ejiKKsi,hoceJi^.ergoq:wdconti,ietur  AD  DB  eji  $. fed  et  idem  aliter  con 
flat  multiplicando  R^.R  13  "T  R4  R^R  4"  «wia;  R4  -[-ijisenimK  9, 

' ’ ■ Tp  4 quae 


• "V. 


EVCLID.  ELEMENT. 

qitxe  efl  J -funt  Igitur  A/  re&ae  lineae potcnth  incommenfurabi  'eSy&faaunt  empofitum  ex  ti* 
rm  tpadratistned:wn;re^Mgulum  yero,quoi  ipfis  cont'metur,ratmaleiVt  oportebat, 

PROBLEMA  XII.  PROPOSITIO.  XXXVI. 

Inuenire  duas  redas  lineas  potentia  incommenfurabiles , qua* 
faciant  & compofitum  exipfarum  quadratis  med:um5&  redagu. 
Ium, quod  ipfis  contineturjmedium,incommenrurabilequecoin, 
pofito  ex  ipfarum  quadratis. 

Exponantur  duE  medif  potentia  folu 
commenfurabiles  AB  BC , qus  medium 
contiaeantjitavt  AB  plus  pofsitjquam  B 
C quadrato  redElinsE  fibi  longitudine 
incommefurabilis . &in  AB  femicircuhis 
ADB  deferibatur,  & reliqua  fiant, q uead- 
modu  in  ijs,quE  fuperius  dicta  funt.QjJo 
niam  igitur  AF  incommenfurabilis  eft  ipfi  FB  longitudine, erit  & AD  ipfi  DB  po« 
tentia  jncommenfurabilis.&  quoniam  medium  eft  quod  fit  ex  A B,  & compofitum 
ex  quadratis  AD  DB  eft  medium.Q^od  cum  leftangulu  AFB  fquale  fit  quadrato 
alterutrius  ipfaruBEDF, erit  DF  fqualis  BE;ac  proptereaBCipfiusFD  dupla. re 
dlangulumigitur  ABC  duplu  eft  eius,  quod  AB  FD  continetur,  medium  autem 
«orol.14  eft  reftangulum  ABC.ergo  & quod  continetur  AB  FD  eft  mediu, atque  eft  ?quale 
feoios.  contento  ADDB.quare&ipfummediumerit.&quoniamincommenrurabilis  eft 
* AB  ipfi  BC  longitudine, -commeofurabilis  autem  CBipfi  BE:  erit  & AB  ipfi  BEI6 
ij*kmas.'  gitiidineincommenfurabilis.  ergo&quadratnm  ex  AB  incommensurabile  eft  re* 
Sangulo  ABE.fed  quadrato  quidem  ex  AB  equaliafuntquf  cx  AD  DB  quadrata: 
rcctangulo  autem  ABE  eft  aquale  reftangulum  contentum  ABFD,  hoceftreftan 
gitlum  ADB.  compofitum  igitur  ex  quadratis  ipfarum  AD  DB  reftangulo  ADB 
eft  incommenfurabile.ergoinuentE  fune  diif  reftE  linei  potentia  ineommenfura* 
biles,quE  faciunt  compofitum  ex  ipfarum  quadratis  medium  ? & rectangulum, 
quod  ipfis  continetnr , medium,  Sc  adhuc  compoflio  ex  ipfarum  quadratis  iucom» 
tnenfurabile. 

F.  c.  c 0 u M r uKi  y s, 

SltreBilmea^S^Fi  ig, cJrBC RRs.  dimdaturq^FCiifariamtnF,  erirSERR-f.eJ 
fi  ad  yAB  applicetur  paralletogrammm  aequale  quadrato  ipfms  BF,hoc  ej?  R -j-  ,dejiclens  jig» 
Ti quadrata, crit'reBalinea,AF  RR  i -fp/w  RR  —&FB  RR  i— minus  RR  ~:quadrA 
tum  autem  ipfuSyAF'^-i-j-plus'^i,&qi{adratmFBlkS  g-  tninus  addito  utriqiie 
quadrato  ipjius  EE,  erit  quadratum  ex  .AD  R 4 t R 5 • ^ quadratum  ei  D £ R 4 f 1« 
sw  R 3 , ergo  reBa  linea  AH  eji  R ^.R  4 —plus  R3,^DBRrR4^  minus  R J , quari 
quadrata  fimdiunBa  faciunt  R i S,quantum  efl  quadratum  ex  ,AB.  reBangdum  vero  ipfls  m 
tentumefl'^  i-^.quodefltnediumy&incomnienfurahiiecmpofltoex  ipf.iru>n quadratis. 

THEOREMA  XXV.  PROPOSITIO  XXXVII. 

Si  du£ rationales  potentia  foUim  commenfurabiles  compo- 
nantur, tota  irrationalis  erit,  vocetur  autem  ex  biniS  nouiUiibas^ 

Componantur  enim  dui  rationales 
potentia  fblum  commenfurabiles  A B 

BC.  Dico  AC  irrationalem  effe . C^o-  ^ a fi , VA 

niam  enim  incommenfurabilis  eft  aB 

ipfi  BC  longi  tudine,potetia  enim  fplu  * 

® fc.m.-eo.u- 


b 

L I B E R X.  I5i 

_fljniffieBfurabiIcs  runf,-&  vt  AB  ad  BC,  ita  reftagulum  ABC  ad  id,qUod  fit » BC 
^dracum:erirre^angiilum  ABC  quadrato  cx  BCincommenfiirabile.  Sedrcrta 
^oqnidem  ABC  comraenfurabile  eft  id,quod  bis  AB  BC  continetur  : quadrato 
jurem  ex  BC  ccnimenfurabiliarunt  quadrata  ex  AB  BC.quod  igiturbis  ABBC 
ontinetur  incommenfurabile  eft  quadratis  ex  A B B C.  & componendo  quod  bis 
jtB  BCcontineturvna  cum  quadratis  ex  AB  BC,boc  eftquadratum  ex  ACinco- 
nitnfurabile  eft  compoftto  ex  ipfarum  AB  BC  quadratis,  rationale  autem  eft  com 
politum  ex  quadratis  AB  BC.  ergo  quadratum  ex  AC  irrationale  eft : & ob  id  re- 
dalinea  AC  eft  irradonalis,vocetur  autem  ex  binis  nominibus. 

S C H 0 L I V 

inter  has  rationales  media  eB proportionalis  y ea  media  ejly  neu 
ira  autem  harum^neque  ytraque  eB  media  yfid  qua  ex  ipfis  confiat  ex 
Unis  nomini!} us  appellat urrvtr arumque  igitur  irrationalium  Juntpro^ 
(Tutricesyiuxta  tamen  differentes procreationis  modos. 

T.  c.  COUhl^tsrUfilVS. 

Sit  reSa  linea  ^Bt,&BCVi^.ent  a plus  eius  quadratm  7 plus  R 48. 

eum  quadratum  ipfius^C  ^,& quadratuniBC  ^.reHangdumvero , quod  .AB  BC  continetur 
r cmus  duplum  efi  R 48. 

THEOREMA  XXVI.  PROPOSITIO.  XXXVIII. 

Si  dusemedi9  potentia  folum  commenfurabiles  componantur 
qus  rationale  contineant, tota  irrationalis  erit.vocetur  autem  cx 
binis  medijs  prima- 

Componantur  enim  duf  medix  potentia  Iblunv 
commenfurabiles  AB  BC,quf  rationale  contineat.  a rb.  r»  B 
dico  totam  ACirrationalem  efle  Quoniam  enim  in  ‘ 
commenfurabiliseft  AB  ipfi  BCIongitudinej&  qua 

drata  ex  AB  BC  incommenfurabilia  erunt  reftangulo,  quod  bis  AB  BC  contine- 
tur.ergocompoiiendoquadrataex  AB  BC  vnacumeo, quodbis  AB  BC  comi- 
aetur,  quod  eu  ipfius  AC  quadratum  incommenfurabile  eft  reftangulo  ABC.  fed 
A BCreftangulumrationie  ponitur,  ergoquadrarumcx  AC  irrationale  eft, & 
tefta  linea  AC  irrationalis,  vocetur  autem  ex  binis  medijs  prima . » 

F.  C.  COM  MENTURIt^S. 

Componantur  enim  dusemedi^  potentia  folum  commenfurabiles  AB  ECjqua: 
mionalecontiaea.atldlHomodohcinueiBanturdocu.timShuius.fitaiitem.AB  54> 
*C  ;4,  erit  tota  .AC  RR  54piitf  RR  -4- 

EtquadrataexAB  B’C  incommenfurabilia  erunt  recrangulo,  quod  bis  AB 
BC  contineturl  Hoc  eodemmQdo,quofupra, [equitur  ex  1 5 hwus  bis  repetita. 

Q^od  eft  ipfius  AC  quadratum]  Ex  q fecundi. 

Ergo  quadrarum  ex  AC  irrationale  eft,  & reitallnea  AC  irrationalis  ] Ear  1 0 dr 
1 1 dipiuitione  huius. 

THEOREMA  XXVII.  PROPOSITIO  XXXIX. 

Si  duf  medij  potentia  folum  commenforabiks  componantur. 

quE  medium 


*.Seiu.- 

*o.liuius. 

huius. 

huius. 

4.sccundu 

so.difi. 

tc.diiS. 


A 


6 


C 


A 

B 

C 

D 


EVCLID.  ELEMENT. 
medium  contineant,  tota  irrationalis  erit,  vocetur  au 
binis  medijs  fecunda, 

A Componantur  enim  diis  medis  potentia  fo 
Ium  commenfurabiles,  AB  BC,qus  medium 
B contineant.  Dico  AC  irrationalem  eiTe . expo- 
natur rationalis  DE-.  & quadrato  ex  AC  squa- 
le paraUelogrammum  reftanguIumD  F adip- 
fam  DE  applicetur, quod  latitudine  faciat  DC. 

C itaque  quoniam  quadratum  ex  r C squale  eft 
4.rccundi  quadratisex  AB  BC,  &reftangu]o,  q_uodbis 
D AB  BC  continetur. applicetur  adipiam  DE 
quadratis  ex  AB  BC  squale  parailclogrammii 
E reflangulumEH.  reliquum  igitur  FH  squale 
eft  ei,quod  bis  AB  BC  continetur.&  quoniam 
media  eft  utraqiie  ipfarum  AB  3C,  erut  & qua 
F drataexAB  BC  media,  medium  autem  poni- 
tur & quod  bis  continetur  .i.B  BC.  atque  eft 
quadratis  quidem  ex  AB  BC  squale  parallelo- 
grammumEH.reftangulo  autem  bis  AB  BC  contento  cqualccftipfumHF.ffit 
G dium  igitur  eft  vrrumque  ipforum  EH  HF;  & ad  rationale  applicantur.ergoTtn* 
que  reSa  linea  DH  HG  eft  rationalis,  & ipfi  DE  longitudine  incommenfurabilis. 
H & quoniam  incommenfurabilis  eft  AB  ipft  BC  logitudine;  atque  eft  vt  AB  ad  BC 
K ita  quadratum  ex  AB  ad  A B C reftangulum : erit  quadrato  ex  A B redangulnni 
L ABC  incommenfurabile.  ied  quadraro  quidem  ex  AB  commenfurabile  eftcoitpo 
fitum  ex  quadratis  ipfarum  AB  BC;  recfangulo  autem  ABC  eft  commerfurabi^ 
II  qiiodbisAB  BC  continetur,  ergocompofitumexquadratis  AB  BCincomnim- 
lurabile  erit  ei,  quod  bis  continetur  AB  BC.  fcd  quadratis  ex  AB  BCaqcaiedl 
parallelogrammuin  EH:  & re<ffangu!o,quod  bis  AB  BC  continetur  squale  Hf  pa 
rallelogrammum.  qiiareEH  ipfi  HF  eft  incommenfurabile,-&ob  id  reftalineaDH 
ipfi  HG  incommenlurabilis  longitudine. oftenfs  autem  funt  rationales.  ergoDH 
O HG  rationales  funt  potentia  folum  commenfurabilestac  propterea  DG  eft  irratio- 
p nalis;  rationalis  autem  D E ; & quod  rationali, Seirrationall  continetur  reftangc!i 
irrationale  eft.fpacium  igitur  DF  eft  irrationale, & quj  ipfum  poteftirrationalis.po 
teft  autem  ipfumDFreifta  linea  AC.  ergo  AC  irrationalis  erit,vocetar  autem  a 

binis  medijs  fecunda. 

S C H 0 L l V M. 

'V ocAuit  'ilUm  ex  hinis  medijs  fecundam  ^ quoniam  medium 
rationale  ^ quod  ipfis  BC  continetur  i medium  enim  rationabfT^ 

rius  efi . eAt  'vero  quod  rationali ^0^  irrationali  continetur  irr^fi""^ 
, . ejfeperj}ia,e  constat.  , ^ 

»i  Huius.  ^ rationale  fit,  &ad  rationalem  applicetur,  erit  latitudo,  quap’ 

nalis;fed  & irrationaJis.qiicd  eft  abfurdum.illiid  igitur  quod  rationaltj  ' 
li  continetur  eft  irrationale,  quod  oportebat  demonftrare. 


F.  C.  COMMENT^^IVS- 


A 

B 


Componantur  enim  dus  medie  potentia  folum  commenfurabiles  A 
medium  contineant  ] Quemodo autm  he  'imanintiir  docetin  2phuiiis-f‘^-^' 
BCKK2,erk^CKKiZpli4i'KKS,L-u;tuq!i::driitumK')OplnsK4S-  ■ , 

Exponatur  ratioiulis  DE,&  quadraro  cx  A C squale  paraUelogr^^^^^guicf’ 


* 

L I B "E  ' R.  X. 

jn/nfflDF  adipfam  DE  applicetur, quod  latitudinem  faci^DG  JSit  rcaiomUsUi. 

^ quam  fi  applicetur  illud  medium  R 5 ojatitudinem  faciet  R 3 quae  fit  DH:et  fi  ad  ed~ 
dimapplicetwK  48,/<!cicf/(iUtKi>KJ»R  totalatitidoSGeritK^  -j- 

fiasK?. 

Itaque  quoniam  quadratum  ex  AC  squale  eft  quadratis  ] Ex  quarta  fecu^i,yel  4.  C 
Batlammonachi. 

ApplicsturadipfumDEquadratis  exAB  BC squale  parallclogrammum  re-  D 
ftaagulum  EH  ] Quadratim ipfm eji  Ki  2,et quadratum BC  R 8 ,'quae  inter fe iwiSlp 
fimit  R 5 o^ergo  parallelogrammum  EH  cj?  R 5 o,et  re6la  linea  DH  R 3 -j-  • 

Reliquum  igitur  FH  eft  squale  cijquod  bis  AB  BC  cont  inetur  ]Hoc  efi  R 48,  et  E 
Tr(lalmeaHGK^,vtdi5wneJ}. 

Mcdiumautemponitur&quodbis  AB  BCcontmetar]Meditmpomtur,quod^  F 
B BC  contmetur.ee  quoiuam  iliud,quod  bis  ,AB  BC  continetur  efi  ei  commenfurabile, videlicet  du 
plimex  6. huius, et  ipficnme£um  erit, ex  corollario  2^.huius. 

Ergo  vtraque  reda  linea  DHHG  eft  rationalis, &ipfi  DE  longitudine  incom  G 
menfurabilis]  Bs  23  .huiusi 

Atque  eft  yr  AB  ad  BC,ita  quadratum  ex  AB  ad  ABC  reftangulum  ] Exlerma-  H 
teadi^hmusappofito,velexi.fexti. 

Erit  quadrato  ex  AB  reftangulum  ABC  incommenHirabile  J Ex  lo.huius.  ' K 

Sed  quadrato  quidem  ex  AB  commeniurabiiccft  compofitum  ex  quadratis  ip-  L 
firnm  AB  BCj  "Ponuntur  enim  .AB  BC  potentia  commenfurabiles  .ergo  & earum  quadrkta 
tommenfurabilia  erunt,  et  compofitum  ex  ipfts  commenfurabile  vtrique  quadrato  ex  1 6.  huius. 

Ergo  compofitum  ex  quadratis  AB  BC  incommenfurabilc  erit  ei,  quod  bis  coni  - M 
tinetur  AB  BC  ] Ea:  i4.i)«iar. 

EcobidreftalineaDHipfiHCincommenfutabiiislongitudine]Ea:i  .fexti,et  N 
to.huius. 

• Ac  proptereaDG  eft  irrationalis  ]Ear  5 

Et  quod  rationali,  & irrationali  continetur  reftangulum  irrationale  eft  ] ^aowe-. 
io  hoc  fequatur  m antecedenti  fcholio  diSumfuit. 

Et qiifipfumpoceft irrationalis  j Ei- ri.di^jifiowr.  ' 

THEOREMA  XXVIII.  PROPOSITIO.  XL. 

Si  red^e  linex  potentiaincommenrurabiles  componatur,- 
qux  faciat  compofitum  quidem  ex  ipfarum  quadratis  rationale;  ^ 
quod  aijteni  ipfis  continetur  medium;  tota  reda  linea  irrationalis 
erit.vocetur  autem  maior. 

Componantur  enim  dus-rcdarlinespo  -A 

(entia  ihcommcnfurabiles  A B BC,  facien-  a ^ c 

tes  ea , qus  propofira  funt.  Dico  AC  irra- 
tionalem efle.Qjioniam  enimid,quod  AB 

*C  continetur, mediuni  eft,-&quod  bis  continetur  AB  BC  medium  crit.compofi-  B 
utn  autem  ex  ipfarum  AB  BC  quadratis  eft  rationale.ergo  quod  bis  AB  BC  conti 
neinr iitcoramea&rabile  eft  compofico  ex  quadratis-iplaruro  AB  BC-.&ob  idqua  C 
^rataex  AB  BC  vnacumeo,qpodbis  AB  BC  continetur , quod  eft  quadratum  ex 
ACjincommenfcrabile  eft  quadratis  ex  AB  BC-rationaie  atrtein  eft 'compofitiini  ‘ 
etquadraas  AB  BC-ergo  S^quadrarnm  ex  ACiiT4rionale  eritj  ^acprop  cerea  rcfta 
linea  AC  eft  irrationalis,  vocetur  autem  maior. 

S C H 0 L IV  M.' 

VocAuit  (lutem ififim maiorem  j frofterea  quod  rationalia. tx  itA^B 

BC  maiora 


t)0 


..  E V C L’  I D.  E t E M E^K  T. 

maiora. Jint medio^quod bis  tA3  BC  continetur  : oporteatquearr 
tionalium  proprietate  nomen  imponere  . ^t  njero  qua  fiunt  ex  tA'^  2C 
maiora  ejje  eo^quod bis  nAB  "BC contineturyfic  oHendemus. 

Manifeflum igitur eft  ABBC  interfeinf- 

qualcs  efie . fi  enim  fint  rqiules , &;  qu$  fiunt  p ^ 

cx  AB  BC  squalia  erunt  ei,quod  bis  AB  BC  , , 

continetur,  & redangulum  ABC  fationais 

trit.quodno  ponitur.Insqiialesigitur  funt  AB  BC.  ponatur  maior  AB,5cipfiBC 
y.secundi  jqualis  BD.ergo  quadrata  ex  AB  BD  aqualia  fuur  ei,  quod  bis  AB  BD  cotinetar 
vni  cum  quadrato  ex  DA.$qualis  autem  eftDBipfi  BC.quadrata  igitur  ex  .\BBd 
Aqualia  funt  ei,quod  bis  AB  BC  continetur,vna  cum  quadrato  ex  AD.  ideoq;  qua- 
drata ex  AB  BC  maiorafunt,quamid,quod  bis  AB  BC  contineturjqiiadratoip- 
fiusDA. 

f.  C.  C 0 M M Z rt  r UK  I F S. 

Componantur  enim  duf  reftf  lines  potentia  incommenfurabilcs  AB  BCjfadsa 
tes  ea,qus  propofita  funt]  Imenlmtur  aute  hae  ex  34  hiuits-fit^B'R.y.'}^-plus  R 704^« 
jj  BC  R a mm  R 704.crif  toti  ^cKF.^i  plus  R 704  plifs  R T.j  2 mimts  R 704* 

Q Etquodbis  AB  BC  continetur  medium  erit]  far  coro/iario  24 

Et  ob  id  quadrata  ex  AB  BC  vna  cum  eo,  qiiod  bis  AB  BC  continetur, quod dl 
quadratum  cx  AC  incommcnfurabile  eft  quadratis  ex  AB  BC  ] £a:  i y.hieus. 

THEOREMA  XXIX.  PROPOSITIO  XLI. 

O Si  du2E  re(5i^E  lines  potentia  incoromeiifurabiles  componan- 
tur, qus  faciant  compbfitum  quidem  ex  ipfarumquadratisme- 
> dium , quod  autem  ipfiscontinetur,  rationale^  tota  reda  linea  ir- 
rationalis  erit, vocetur  autem  rationale^ac  medium  potens. 

Componantureftiin  duf  reftse  Ibiej 

potentia incommefurabiles  AB  BC,fa  a.  B Q 

cientes  ea,  qui  propofita  funt . Dico  A ' ' 

5 C irrationalem  eife.  emolliam  enim  ca  - 
pofitum  exipfarum  A B BC  quadratis  medium  eftjquod  autem  bis  AB  BCcoaw 
tur  fationale:eritcon7pofitum  ex  ipfariim  AB  BC  quadratis  incommenfurabiled, 
quod  bis  AB  BG  concinetur.quare  componedo  quadratum  ex  AC  eft  incomma»  | 
• furabile  ei, quod  bis  continetur  ABBC.eft  autem  rationale, quod  bis  AB  BC  cood  I 
netur.quadratum  igitur  ex  AC  irrationale  eft;ideoq;  redta  irnea  AC  eft  irratioflJ-  | 
Iis.  vocetur  autem  rationale, ac  medium  potens. 

S e H Q L I V 

V^ationale  autem  3 ac  medium  potentem  ipfam  idcirco  appehtat, 
quod pofisit  bina  fiacia^ynum  quidem  rationale  ^alterum  ‘vero  tneSiui- 

quoniam  rationale  procedit  irrationale ^ipfius  rationalis  prius 
nem fecit. 

F.  C.  C 0 M M EU  T UK-I  V s. 

Componamur  enim  du$  reftf  linei  potentia  incommenfurabilcs  AB  BC,fadf® 
tes  ea  qum  propofita  funt } Hae  autem  tnucmiutKr  ex  3 5 ./;ww R 13 


V 


t i B E R xr  • * X5J 

R r-B-  1 3 *T  R 4 

QuodsutembisABBC  continetiirrationale]  SequitwrhocexcoroJLxrioz^hmus.  B 
puutur  enim  eius  dimidium  rationaie,yide!ket  <^uod  BC  csruinetur. 

■ Qo^e componendo  quadratum  ex  AC  eft  incbmmenfurabile  ei,quod  bis  con-  Q 
dnecur  AB  BC  ] Qumiumenimcompofitum  exipfirum  ^BBC  qtssdrjtUmcommeHfur abi- 
it ei,<ittod  biS\AB  BC  continetur,  erit  ex  i j. huius  compofitam  ex  quadratis  .AB  BC  vud  cum 
io,ijiiidvis  AB  BC  continetur,  hoceji  quadratum  ex  AC  incommeujkrabiie  ei , quod  bis  cona-  4.j«a«d£, 
titut  ABSC. 

THEOREMA  . XXX.  PROPOSITIO.  XLII. 

Sidujeredfline^pocentiaiucommenrurabiles  componantur, 
faciant  cornpofimm  ex  ipfarum  quadratis  medium,  & quod  i 
ipfiscotinetur  medium,  incommeniurabileq;  compofito  ex  qua  ^ 
dratisipfarum,  tota  reda  linea  irrationalis  erit,  vocetur  aUtembi 
ha mec&apoteiis'.  . 

Componantur  enim  duiVeSi  lihef  iiico-  . ‘A, 

raenfurabilesABECjquffaciantcoriipoIituriiquide  ' "■'-'■b  - c' 

exipiarumAB  BCquadratismediiuni^uodaiitem  ' 

ipfis  ccntineturmcdium,&-adhdcinbon«Tienfifrabi^  q k 

le.compcfito  ex  ipfarum  quadratis.  Dico  AC  irratio-  1 i 

nalce^eJBxpondtureninrrarionaliy.DTi&.adipfam'  ■ ' p-: 

applicetur  parallclogrammurr.  refiangj^him  D.F,ar-  ■ 
quale  quadratis 'iprarum  AB  BC  ;'&'-parallelograiTi-  " y-  ‘ • 

mtimCH  «qualeei,quod  bis  AB  BC  continetor,  to-'  ....-■-•tp 

nim  igitur DHquadraio ipflus  AC eft ?quale. &qu6  ^ j-- v\ 

niam  medium  eft  corapofitum  ex  quadratis  ipfarum  j ' ' * ' 

AB  BC,  &ffquale parailclo'gcamifloDF;'.£ric  iplum,-^  ' 
quoqueDF  medium;  & ad  rationalem  DE  applicatu  1 
eft.racionalisigitureftD.C,  &.ipriDElogitudinem-  i 

commenfurabiiisiob  eandem  caufam  & CKeft  'ratio-  ^ 

Balisj&inoommenfnrabilislongitudirfeipfi  FG,-boc  - * 

eftipfiDE.&quoniamcompoCitumex  quadratisip-  , 

farum  AB  BCincommenfurabile  eftei,quod  bis  AB  BCcontinctut;  erit  &paral-' 
lelogrammum  DF  ipfiCHincommenfurabile.ergo  &rectalinsaDGincommen-  D 
furabilis  eft:pfiGK;&  funt  rationales.quare  DG  Ck  rationales  funt  potentia Ib-, 

Ium  comme^urabilCs  j arprbpterea  DK  eft  irrationalis , qujc  ex  binis  nominibus  E 
appeilatur.rationalis  autem  DE.ergo  paralJelogrammum  DH  irrationale  eft,&  ip'  F 
ftim  potens  irrationalis.fcdipfuniDH  poteft  re6a  linea  AC.  quare  ACkraciona-  G 
^ eft. vocetur  autem  bina  media  potens. 

S C H 0 L J V ; 

. VocAuit  i^fam  bina  media  ptetemi  fropterea  (juod peteH  bina Jjsacirf 
Tpedia^^videlicet  com^ofturn  ex  ifjarum  \a’^  CSC  quadratis  i illud, 
quod  bis  AB  BC  continetur. 

T.  c.  c 0 M u t td  r A B i r s. 

Componantur.n.daareiftf  linef  potcnciaincomenfurabiJes  AB  BC,  qu.efadat  A 

Qjl  compo- 


EVCLID.  ELEMENT. 

compofitam  quidem  exipferum  AB  BC  quadratis  mediumjquodintemiplis  eo. 

tinetur  medium  ] ilmrero  ratione  hae 'mHeniripofsintjtradit  in 
4 -?■  plus^iytirBC^F.Vi^-^  minus  ^^.eruut  earum  quadrata  fintidimSiK 
re^ianffilamipfis contetawnK  i -r,cuiusdiipliffHellK6> 

g Exponatur  enim  rationalis  DE , & ad  ipfam  applicetur  parallelogrammum  re- 

(SangulumDF  fqualc  quadratis  ipfarum  AB  BC:& parallelogrammum  GH  aqua 
le  ei, quod  bis  AB  BC  continetur  ] Sif  rationalis  DE  $,ad  quarn  fi  applicetur paraHehi^i 
mmiDF^equale  cmpofito  ex  ipfarum  jtB  BC  quadratu, videlicet  R i Silatituimem  faciet  R 
ixqwfe  fit  DGi& fi  ad  eandem  applicetur  parallelogranmim  CH  aequale  ei , quodhis  M BC 
continetur, videlicet  K 6 , latituditii  facietK  quae  fit  GK.tota  igitur  latMo  DKeritKz 

plus  R -y,quae  efi  irrationalis  ex  binis  nominibus  appellata  •.&  totum  paraUelogrammmBH 
erit  aequale  quadrato  ipfius  ^C,ex  4 fecundi. 

C Rationalis  igitur  eft  DG  ipfi  DE  longitudine  incommenfurabiUs]  Ex  s j hiaa. 

D Ergo  & refta  linea  DG  incommenfurabilis  eft  ipfi  GK  ] Ex  1 0 bidus,  efi  etmytQ 

F ad  CHfitaDC  ad  CK,ex  1 .fexti. 

E AcproptereaDKeft  irrationalis,  qu£  ex  binis  nominibus  appellatur.  ] Ex  57 
huius. 

F Ergo  parallelogrammum  DH  irrationale  eft  ] Nam  quod  raU0tta!i,&  irratimScu 

, tineturefl  irrationale, vtmfcholw^9.huiusdemnjlratmfieU 

G Et  ipfum  potens  irrationalis  3 Ex  i i.difihutme, 

S C H 0 L I V M. 

At '^ero difieis  irrAtiondles  f^no  tantummodo  diuidi  'm  re^asli- 
noAs  ^ ex  quibus  comfonuntur  3 O^qup  propofitas  j^jecies  confiitumt, 
mox  demonsirnbimus  3 fi  prius  lemma  quoddam  expojuerimus  3 qwi 
huiujmodiefi, 

L E M M tA. 

Exfoxitur  reSi  linei  AB  ,&  ficemr  toti  in  fittes  impelis  d 
njtrumque pun^orum  C G : pottatur  AUtem  oA  C quum  B maior. 
Dico  ^mdnti  ip/irura  AC  C 3 quidntis  eAld  DB  mmn  e£i. 

Sccetur  enim  AB  bifariam  inE . & quoniam 
maior  eft  AC, quam  DB , communis  auferatur  a ^ 9 * 

DC . reliqua  igitur  AD‘  maior  erit , quam  reli- 
ouaCB  eft  autem  AE  Ipfi  EB  fquaiis . ergo  D 

E.quam  EC  eft  minor;  & punfta  CD  non  fqualiter  diftant  i bipartita  feftione. 
& quoniam  rcSangulum  ACB  vna  cum  quadrato  reftf  line*  CE  eft  fqualecu» 
drato  ipfius  EB;  fed&  redangulum  ADB  vna  cum  quadrato  re&*  line^DE 
eft  squale  ipfius  EB  quadrato  : eritrectanguIam-ACB  vna  cum  quadrato  ip- 
fius EC  squale  reflangulo  ADB  vna  cum  quadrato  ipfius  DE . Quorum  quadra- 
tum ipfius  DE  eft  minus  quadrato  EC . & reliquum  igitur  re&angulum  ACB  mi- 
nus eft:  reftangulo  ADB.quare&  quod  bis  AC  CB  continetur  minus  eft  eo,  qnod 
bis  continetur  AD  DB . fed  compofitum  ex  quadratis  redarum  linearum  AC  C8 
vna  cum  eo , quod  bis  AC  CB  continetur,eft  fquale  compofito  ex  quadratis  ipfa- 
ruin  AD  DB  vna  cutn  eo, quod  bis  continetur  AD  DB . eft  enim  vtrumque  eoram 
quadrato  ipfius  AB  fquale.^  reliquum  igitur  compofitum  ex  quadratis  ACCB 
maius  erit  compofito  ex  quadratis  AD  DB.quoddemdnftrare  oportebat. 
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.T  . . L I B-  E R.  vX, 

^ I.  ! T E R. 

Exf  suatur  quadam  reBa  linea  AB , diuifa  in  partes  quidem  fqtta- 
les  adpuncium  D i in  partes -vero  inequales  adC.  Dico  quadrata  ex  A .. 

£ CB  maiora  ejfe  quadratis  ex  AB  D^.  -i 

Q^omienim  quadrata  ex  AC  CBduplafunt 

qDsdratorum  ex  AD  DC,  quud  demonftratutn  A P c B 

:;ellin  nono  theoremate  fecundi  libri  elemsnto- 

-rnmj&funtquadrataquidem  exADDB  dupla  . -j 

'ciiadraci  ex  ADjpropterea  quod  AB  in  D bifariam  fecatur  j quod  autem  bis  fit  ex 
1)C  duplum  eft  quadrati  ex  DC  ierunt  quadrata  ex  AC  CB  equalia  quadratisex 
AD  DB  vnaciim  eo  j quod  bis  fit  ex  DC  . quadrata  igitur  ex  AC  CB  maiora  funt  , 

•quim  quadrata  ex  AD  DB,eo,quodbisfitexDC.N6feceturaucena  ABbitatiam, 

fed  vtcunqueinpunftisCDjitavtADfttmaior, 

cuamCB.fimiliter  demonftrabitur  quadrata  ex  * u c B 

AC  CB  quadratis  ex' ADTDB  maiora  effe.  Q^o-  4 sanatu 

niam  enjin  re6a  linea  AB  vtcuque  fecatur  in  C, 

quadratum  ex  AB  eft  Aquale  quadratis  ex  AC  CB  vni  cumeojquodbis  coiitinqtur 
’AC  CB.Eadem  ratione  & quadratu  ex  AB  eft  Aquale  quadratis  ex  AD  DB  vna  cn  . 
eojquodbis  AD  DB  continetur.quoru  quod  bis  continetur  AD  DB  maiusefteo  jj  proiime 
'quod bis  AC  CB  conrinetur.eftenimreftangulum  ADB  redtangulo  ACB  maius.  Amciiraas. 
ergo  quae  relinquuntur  quadrata  ex  AD  DB  quadratis  ex  AC  CB  minora  fune, 
quod  demwiftrare  oportebat.  - i 

F.  C.  C 0,  M M E N r v4  R I r y. 


Ex  iam  diftis  perfpicue  apparet  excefliim , quo  compofitum  ex  quadratis  refta- 
rrm  lineatum  AC  CB  fuperaecornpofitivsn-ex quadratis  ipfarum  AD  DB^gqualc, 
vel  potius  eundem  eife  excelfui , quoreftangulum  bis  contentum  AD  DB  fuperat 
rectangu!um,quod  bis  AC  CB  continetur. 

Fkte>i:mer^B  (juaiiratam^EGBi&‘.Mipfant,A 
'¥  applicetur  pardlelogranumm  F H pquak  compojlco 
ex  quadratis  CB . eritreliquicn  parallelogrammum 
HC  aequale  reSsngulo  bis  contena  CB . Rurfus  ad 

eandern  ulF  aoplicetw  parallelogramtniriti  FK  aequale 
co',npoftto  ex-epuirAtis  reliqum  igitur  paral- 

lelograifimitm  KG  eft  aequale  ei)  quod  bis  DS  conti 
ret!ff tltaqueqsmuam-parallelogratrmitrn  qicdmFH 
eft  aequale  compofitoex  quadratis  ^C  CB ; parallelo- 
^amniumveroFK  eft  aequale  cmpofito  ex  qiadratis 
DB-.etitparallelograimm-LH  exceftus,quo  alte,- 
Tim  dterumfiperat.  S^idem  LH  eft  exfeftus , quo  r e~ 

Siangidum  bis  contentum  DB  fuperat  idyquod  bis  ^ 

C CB  fonrinefw . coitftat  igttur  rerm  efte,.quod  nos  de- 
Pioiftrandim^opafuims. 


^eeundl. 


THEOREMA  XXXI.  PROPOSITIO  XLIII. 


Quxexbinis  nominibus  ad  unum  dumtaxat  pundum  diuidi- 
tur  in  nomina. 

Sit  ex  binis  nominibus  AB  diuifain  nomina  ad  punftumC.ergo  AC  CB  rattd 
nalesfuQE  potentia  folum  conimenfurabiIesJi)ic6  AB  ad  aliud  pumfni  non  diuidi  A 
induas  rationales  potentia  folum  commenfurabiles . fi  enim  fieri  potefi:,diuidatur 
in  Djitavt  .AD  DB  rationales  fmtpotetia folii  comefurabiles.Itaq;  manifeftucft  A B 
C non  eQc  eaudem,qua  D B.  fi  enim  fieri  poteft , fit  eadem . erit  igitur  & AD  ea-  C 
• ' Qjj  a dem 


I 


EVCLID.  ELEMENT. 


dem,  qua?CB  ; atque erirvt  ACadCB,itaBD 
adD  A:  & ABiaDfimiliter  diuifaeric,  atquein  a.  p g B 
^ yun-fto  C.  quod  non  ponitur,  ergo  AC  non  eft  ea- 
^ tfcjquf  DB.fimili  ratione  & pun<Sa  CD  non  ?quali 

f terdiftantabipartitafedionc.quoigiturditierunt  quadrata  redarum linearua 
AC  CB  abipiarumAD  DBquadratis,  hocdiftcrt&quodbis  AD  DBcontine- 
tur  ab  eo, quod  bis  continetur  AC  CB:  quoniam  & quadrata  redarum  Jinearu  AC 
CBvna  cum  eo,  quod  bis  continetur  AC  CB,-&quadrataip{arum  AD  DBvnadi 
C eo,quodb;s  AD  DBcontinetar,  arqualiafuntquadratoipfiusAB.led quadrata 
AC  CB  a quadratis  AD  DB  di&erunt  rationali;  etenim  rationalia  vtraqiiefunt.  er 
go&quodbisAD  DB  continetur  a contento  bis' AC  CB  rationali  differt, cumip 
H la  media  fint.atqui  medium  non  fuperat  medium  rationali . no  igitur  qua  ex  binis 
nominibus  ad  aliud, atque  aliud  punftum  diuiditur.quare  ad  vnura  dumtaxat  diui 
ditur  in  nomina.quod  oportebat  demonftrare. 

F.  a C 0 M M E N T ^ y s. 

Ergo  A C CB  rationales  funt  potentia  folum  commenfurabiles3£v  57  hmt. 

® Itaque  manifeftum  eft  AC  non  effe  eandem,qua DB j Hoc eji^C  noneffetefulm 

_ ipfi  X)E; firntur mimhoc locoidmpro aeqmli. 

^ Erit  igitur  & AD  eadera,qu$  CB]Sse>m.AC  fit  aequalis  iffi  D B,  dempta BCvtritixe 

commttm,erit  reliqua  jll)  reliqme  CB  fqmlls. 

~ Q^od  non  ponitur]  Tonl^tur  enim  reda linea^BlnpunQoD aliter  dimfa,iitqnei»lpfoCt 
^ Simili  ratione  & punfta  CD  non  aqualiter  diftant  a bipartita  feftione]  Ht  fiUD 

CB  inter  fe  iquales  non fmtinequepmSa  CD  aequaliter  difiabunt  idt  eo pun^o  ^ quodreSmIi- 
neam  ^D  bifariam  diuidit. 

^ Quo  igitur  differunt  quadrata  redarum  linearum  AC  CB  ab  ipfarum  AD  DB 
quadratis, hoc  differt  & quod  bis  AD  DB  continetur  ab  eo,quod  bis  cotinetur  AC 
CBj Quomodohocfequaturmantecedentifcholio-diplumeji,  ■ 

^ Sed  quadrata  AC  CB  a quadratis  AD  DB  differunt  rationali,etenim  rationalia 
vtraque  funt  ] Nam  rationale  non  fuperat  rationale , nifi  rationali . quod  nos  demonjiriumi^ 
ad  2 j huius. 

W Atqui  mediam  non  fuperat  medium  rationali]  Ex  27  huius,. 

THEOREMA  XXXIL  PROPOSITIO.  XLIIII. 

Qu^  ex  binis  medijs  prima  ad  vnum  dumtaxat  pundum  diui* 
ditur  in  nomina. 

Sit  ex  binis  medi/s  prima  AB  diuifa  in  pundo 
Cjitavt  AC  CB  medigfmtpotentiafolum  com  a ^ c 
raenfurabiles,  qu®  rationale  contineat.  Dico  AB 
in  alio  pundo  non  diuidi.  fi  enim  fieri  poteft,  di- 

iiidatur  edaminD,itavr  AD  DB  fintmedif  potentia  folum  comenfurabiles, que 
rationale  concincaat.Q^oniara  igitur  quo  difert  reftangulum  contentum  bis  AD 
DBabco,quodbis  AB  CB  continetur,  hoc  differunt  etiam  quadrata  redarnmli- 
nearumAC  CBabipfarum  AD  DB  quadratis;  rationali  autem  differt  contentuni 
fcaasadit  DB  ab  eo, qiiod*bis  AC  CB  continetur , utraque  enim funtrationalia:requicitf 
vt  etiam  quadrata  ipfarum  AC  CB  rationali  differanta  quadratis  AD  DBiqui 
17 .huius./  vtraque  media  funt.illud  autem  fieri  non  poteft.non  Igitur  qua?  ex  binis  medi/sprt 
main  alio.acque  alio  pundo  diuiditur  in  nomina . quare  in  vno  dumtaxat  diuida* 
turneccflecft. 


THEO 


THEOREMA  XXXIII.  PROPOSITIO.  XLV. 


Quje  ex  binis  medijs  fecunda  ad  vnum  dumtaxat  diui 

dimr  in  nomina. 

Sic  ex  binis  medijs  fecudaT  AB  diuifa  in  C,ita  vt  AC 
CB  medis  fine  pocencia  foium  commenfurabiles,  quf 
medium  contineant. nianifeftiimeft  punctum  C non 
clVe  in  bipartita  feftione , quoniam  no  funtJongitudi 
ne  commenfurabiles  • Dico  ipfam  A B in  alio  punfto 
non  diuidi.  fi  enim  fieri  poteft,  diuidaturJnD  ,ita  vt 
AC  non  fit  eadcm,qus  DB.  fed  maior  A C politione. 

Itaque  confiat  quadrata  ex  AC  CB  quadratis  ex  AD 
DB  maiora  efle,vt  fupra  oftendimus ; & AD  DB  me- 
dias elie  potentia  foium  commenfurabiles,  qus  me- 
dium contineant.Exponatur  rationalis  EF:&  quadra- 
to quidem  ex  AB  squale  parallelogrammum  EKad 
ipfamEFapplicetur;quadratisveroex  ACCB  squa 
le  auferatur EC.  reliquum  igitur  HK  squale  eft  ei, 
quod  bis  AC  CB  continetur . rurfus  quadratis  ex  AD 
DB,  qus  minora  funt  quadratis  ex  AC  CB,  ut  often- 
fiim  eft,  squale  parallelogrammum  auferatur  EL.  er- 
go reliquum  MK  eft  squale  ei,quodbisc6:inetnr  AD  DB.  et  quoniam  media  fuot  D 
qut  ex  AC  CB  quadrata, erit  EG  medium, & ad  rationalem  EF  applicatura  eft-qoa  E 
reEH  rationalis  eft,  &:ipfi  EF  longitudine  incommenfurabilis.  Eadem  ratione  & 
HN  eft  rationalis,?^  ipfi  EF  incommenfurabilis  logitudine.Quod  cum  AC  CB  rae- 
dis fint  potentia  foium  commenfurabiles,  erit  AC  ipfi  C B incommenfurabilis  Ion 
gitudine.  ut  autem  AC  adCBjita  q adratumex  ACadid,quod  AC  CB  contine- 
tur, quadrarum  igitur  ex  A C iacommenfiirabilccftei  ,quod  continetur  AC  CB* 
fed  quadrato  quidem  ex  AC  commenfurabiliafimt  quadrata  ex  ACCB,  etenim 
AC  CB  potentia  funt  commenfurabiles;  ei  nero,quod  continetur  AC  CB,  comme 
furabik  eft  illud, quod  bis  AC  CB  continetur.ergo  et  quadrata  ex  AC  CB  incom- 
menfurabilia  funt  ei, quod  bis  AC  CB  continetur:quadratis  auteex  ACCB  squa-  - 
le  eft  parallelogrammum  EG,  & ei, quod  bis  continetur  AC  CB  40:  aquale  HK.  er-  P 
go  EG  ipfi  HK  eft  incommenfurabilsjSc  ob  id  redtalineaEH  ipfi  HN  jncommenfu  ; 
rabilis  longitudine,-  funrq;  rationales.  ergoEH  HN  rationales  funt  potentia  foium 
commenfurabiles.  fi  autem  dus  rationales  potentia  foium  commeafurabiles  com- 
ponantur,tota  irrationalis  eft,qiif  ex  binis  nominibus  appellatur,  quare  EN  exbi-  G 
nis  nominibus  eft  diuifa  in  punfio  H.eadem  ratione  EM  MN.oftendencur  ratio-  -7 
sales  potentia  foium  c6menfurabi!es,&  erit  EN  ex  binis  nominibus  ad  aliud,  atque  H 
aliud  punftum  diuifa, uidefieet ad H,  &adM.  &non.eft  EH  eadeq),ql5*‘MN:  quo-  K 
niam  quadrata  ex  AC  CB  quadratis  ex  AD  DB  funt  maiora, -quadrata  au;e  ex  AD 
DB  maiora  fiinc  eo, quod  bis  ADDB.  concinetur,,  ergq  quadiata  ex  AC  CB  ,-hoc 
eft  parallelogrammum  EG  multo  maius  eft  eo,qiid'db:s  continetur  AD  DB,  hoc 
eftpar3llelogrammoMK.quareS:EH,quimMNrittnaior.nonigitur  EH  eadem 
eft,qugMN.  quod  demonftrare  oportebat.  .. 


f . C.  CO  MMBN  T..^A  R I ^ S. 


S;d  maior  AC  poduont^Bocejlponatitrnune^C  232f. 

Vt  fupra  oftendimus]  iw/CTWPwfe, 

Reliquum  igitur  HK  squale  eft  ei, quod  bis  AC  CB  c6tin-::ur.]'x-  i.ticurJlthn. 
Et  quouiam  media  fimt,qu«  cx  AC  CB  quadrata,erit  EG  medium.  ^ 


i , 


I 


y.j  E V CTL  I DI  E LaE  M ffN  T. 

ponuntur  mediae potenta  fotum  cotnmenfurabiles . ej:ure  & media  tfmipfoia. 
<luadrata,a^eilfer_^^mpienf}irabUiMi&ficcinpoHa^i&.vjimfet‘inedh^quemid!nodi( 

duabus  ratioriaiibus,ji  longitudine  covanertfurabiles  fint,ynaf.t  rationalis.  * 

- --At verorpaciiim£XJnsdi^Sr^ojn^|y«$irrationale'e4lc.  ficdcmoaftrabiftius.i 
- CdfnpbnaHW^udyKedldJp.icia^^jiCyDi  ' - - - - .j 

fo  totum  .AD  ejfe  irration-tle.  fn  cnnn  rationa-  \ c 

le,fificripotejiiexponaturq;rati(:m}dis-^.!pdi}^ 
rellalmeaEF;  & ad  ipfam  applicetur  parai- 
leipgta^mtntrptG  ip£’  ^,D.itequaie;  i;f;titdine 
faciens  EH:dpara!lelogrammo  autmiTGdu- 
feraXUT  EK  ■aequdeipftxABy  quod  latitudinem 
faciat EL-reliqmtm  igitur  LG  retiqu^BC 
A quale.& quoniam  medium  eji  vtramqueipfi-  ■ 
rim.ABBC;atqueeJiEKquidemipfi.ABde'~ 

11  qualeiLGveroipfiBC-.erit  & vMWiaueipfi^ 
rmnEK  LGmedium;  & adratiofudemEF  np 
iiuiu*  plic.ttafim[.  rationalis  igitur  eji  vir aqueipfa-' 

rumEL  LH,& ipf  EF  incommerfi^^His  longtiudine . Kurfus  qnimim  .AD  rationale  pmitv 
•huiui.  efijfipf  EG  aequalej& applicatiira^r axonalem  EF ; reBa  finea  EH  rationali:  erit, &kfiij 
.huiusP  lon^tudir.e  connneifurahUis.eJl a&tm ELeMem  EF  incpmmevfiirabns kngctu&ne.  erg^Eq 
fi  EL  longitudihe  inccmmenfuraWiserit  • fed  vt  EH  ad  EL,ita  & quadratmexEH  adredi 
gulam , quod  HE  EL  contmetur.qiiadrafm  autem  ex  EFi'conmenfurabile  ejl  'quadratis  ex  HI 
EUvtrmqae  enem  ipfonm  efi  rationalei  '&re&angi!lim  eontentm-HE  EL  ejlcomtenfnrdii- 
C ' le  e:iqHodhisHi'EE'Ccntmetur.ergo  ex  his,  quae  ad  iq,  huius  demonJlrauimusJqscdrataexR 
. E EL  incmmnfutahHa  funt  ehquod  bis  ecmineturHE  FX.fed  quadratis  ex  HE  EI  aequdi^ 

id, quod  bis  HE  EE-cofUimur  rna-  ctm  quadrato  ipfmsLH,  ex  7 fecundi  libri,  fi  auremmifitit 
do  ex  duahas  magnitudsjiihus  covipofita  rm  imponentium  fit  momnrnJurabHiSj&  relqssta 
cerim>enfHrabilis'erit.'qmd  d jtdbis  demonllratam  ejiadi  j.htiim.  quadrata  igitur tx  HEUk- 
• cemmenfurahsUa  ftnte  quadrato  ex  LE.ra^omUa  a utem  fmt  ajiadraia  ex  HE  ELietp  quadri- 
■ itim  f-.v  LHirratiofude  efl:& oh-idreSalmea  LH  eji  irratlomUs ; fed  & ratmalis,ytdeim- 
ftratwn  juMqi^feUnonfotefl.TtoHigitf&jpacimt.AD  eJi  rationale,  quare in-dtiondefifK’ 
eeffeifi.cpidiitmrfirareopo-ficebat'.  ’ 

E--  Q^areEH'fati6naJise%&'%>fiEF longitudine incommenfurabilis.jErij  hxia. 
F ErgoEG  ipfi-HKeft  inoommenfiirabile  ] Ex  demonflratis  ad  1 a huius. 

G -Tota  irr-acioftalis  eftjquJffes  feihis  nominibus  appellatur  ] E.r  3 y. huius. 

H Er  ericEA  esbihis  nominibus  ad  aliiid,atqne  aliud  puuftum  diuira,videfieetail 
H-j&iZdMtpQuddferinonpfqfe-htFf.^  hrdHsdemonliratum^:  mnigitur  quae  exbms«tl>f 
fecunda  ad  almd,^que  aliud  pmUion  dhdditur  in  nomina . erga  ad  rnian  dumtaxat  dddi  th 
O cejfarium  eji.-  

^ • htnoxit.^'S.He:3:&tm,<{az}A'^'^0f'enditEHipfi  MH  notiejfeaeqnalem. 

THEOREMA  XXXIIII.  PROPOSITIO  XLVi. 

Maior  ad  idem  dumtaxat  pun(^um  diuiditur  in  nomina, 

f Sirmater  A B.  diuifa  in  Cjita  nt' A c 

CBpotentiaincommenfurabilesfinr,  fa  a • :p  <;  ■ - i-  • 

cientes  compofitum  quidem  cx  ipfarutn 
ACCBquadratisratiendle reaiagd-  ''  -'-i  •' 

Ium  verojqiiodip/is  continetur, medni.Dico  AB  in  alio  puniflo  non  diuidi.fi^,^ 

' fieri poteft.diuidatur in D,  itavt  AD  DB  potcntiaincomenfiirabile^fitK/so^,’,’ 

compofitum  quidem  ex  ipfanim  quadratis  rationale, -quod  autem  ipIiscoOtiR^^^ 
inedium.'S:quoniam  quo  differunt  quadrata  ex  AC  CB  aqiiadTatis-CT-AP^  ,_ 

, hoedifiert  &id,quod  bis  continetur  AD  DB  abeo^uod  bis  AC-CB- 


LIBERI. 

fcdqnadrataex AC  CB  fupcrantquadrataex  AD  DB  rationali ; etenim utraqne 
rauonaliarunt.ergoquodbisc6tinetur  AD  BDrationalifuperatid,quodbis  AC 
CBcodoetur , cu  media  (inc-quod  e(l  abfurdu.no  igitur  maior  ad  aiiudj  atqi  aliod 
puQi^um  diuiditur.  ergo  ad  iaem  dumtaxat  diuldacur  necefTc  eiL 

THEOREMA  XXXV.  PROPOSITIO  XLVII. 

Rationalcjac  medium  potens  ad  vnum  dumtaxat  pundum  di- 
uiditur in  nomina. 

Sit  rationale, ac  medium  potens  AB, 

diuifain  C;  ita  vt  AC  CB  potentiainco  ^ ^ ^ ^ 

menfurabiles  fint,-  faciantq;  compofitu 
quidem  ex  iplarum  AC  CB  quadratis 

Diedium;quod  autem  ipfis  continetur, rationale . Dico  AB  in  alio  pundo  non  diui 
di.fi  enim  heri  poteft,diuidatur  in  D,ita  vtetiam  AD  DB  potentiaincommenfura 
biles  lint,  facientes  compofitum  ex  ipiarum  quadratis  medium ; quod  autem  ipfis 
continetur ,rationaIe.Qponiatn  igitur  quo  diiiert  reftangulum  bis  contentura  AD 
DBab  eo,  quod  bis  AC  CB  coiitinetur,hoc differunt  & quadrata  ex  AC  CB  aqua 
draiis  ex  AD  DB.refiangulum  autem  bis  contentum  AD  DB  rationali  fuperatid, 
quod  bis  AC  CB  condnetur.ergo  &quadrataex  ACCB  fuperant  quadrata  ex  A 
D DB  rationalijcum  media  finr.quod  ell  abrurduin.non  igitur  rationaIe,ac  mediii 
potens  diuiditur  ad  aliud, atquealiudpun^um.  quare  ad  vnum  dumtaxat  pun' 
dum  diuidetur. 

THEOREMA  XXXV I.  PROPOSITIO  XLVIII. 


Bina  media  potens  ad  vnum  dumtaxat  puniSum  diuiditur  in 
nomina. 

Sit  bina  media  potens  AB,diuifa  in  C , ita  vt  A 
GCB  potentia incommcnfurabilesfint,  facientes  ^ D c B 

etiam  compofitnm  ex  ipfarum  AC  CB  quadra-  — — 

tis  medium;& quod  ipfis  continetur, medium, in- 
commenfurabileq;  compofitoex  quadratisipia- 
rum  AC  CB.  Dico  AB  ad  aliud  punftum  non  di- 
aidi,  ita  vt  faciat  qu*  propofita  funt.  Si  enim  fieri 
poteftjdiuidatur  in  D,ita  vt  rurfus  AG  non  fit  ea- 
dem,qui  DBjied  fit  AC  pofitione  maiorjexpona 
turq;  rationalis  EF  ,&  ad  ipiam  quadratis  quidc 
exACCBfqoale  parallelogrammumEC  appli- 
ceturjreftangulo  autem  bis  contento  AC  CB  i- 
quale  applicetur  HK . totum  igitur  EK  eft  iquale 
ei,quod  fit  ex  AB,  quadrato.  Rurfus  ad  EF  appli- 
cetur parallelogrammu  EL,iquale  quadratis  ex 
ADDB.ergo  reliquum , quod  bis  AD  DB  conti- 
n:tur,rcIiquoMKeftiqu^e.& quoniam  conipo- 

firnm  ex  quadratis  ipfarum  AC  CB  medium  ponitur, erit  & parallelogrammum  E 
Cmediumr&adrauonalcmEF  applicatum  eft.  rationalis  igitur  cftHE,&ipfiEF 
longitudine  iacommenfnrabilis.Eadem  ratione  & HN  eft  rationalis , ipfiqj  EF  in- 
eoramenrurabiIislongitudine.& quoniam  compofitum  exquadratis  ipfarum  AC 
CB  incommenfnrabiJceftci,quodbis  AC  CB  continetur, erit  & parallelogrammu 
EG  ipfi  HK  incommenfurabile.ergo  & refta  linea  EH  eft  incommenfurabilis  refig 
HN.& funt  ratxonaJes.quarcEHHN  rationales  funt  potentia  folumcommenfura- 

biles 


Ex 

lliads.ail  xj 
huiuf. 

£x  XJ . he* 
tVB. 


4.sa!uii. 


1 


^ - E V C.X  I Q:  E L E M E N T. 

bii«,8.$c  obidENexbiniS  nominibuseftdiuifa  inpunftoH.  fimilitcrofteQdetDBt 
• ipf^mENi^punSoquoque^^di^idi^&noneft'  Headcm,qua;MN.ergoqusei 
Ex  43^ Ku--.  tSois  nominibusad aiiud,atquealiud-pun<Sum diuiditurjquod eft abfurduai. non 
■ ' . igirurbinamsdialpotensdiuiditur  ad  aliudjatque  aliud  punaiim.  quare  ad  vauni 

dumcaxar  puncium  diuidetur. 

DIFFINITIONES  SECVNDAE- 

'•K  H'.,  - . • 

/ Expofita  rationali,  & qus  ex  binis  nominibus,  diuifa  in  nomi- 

na , cuius  maius  nomen  plus  pofsitjquam  minus,  quadrato  re5«e 
linese  fibi  longitudine  commenfurabilis , fiquidem  maius  nomen 
expofita  rationali  commenfurabile  fit  longitudine , tota  dicatur 
cx  binis  nominibus  prima. 

i Si  vero  minus  nomen  expofitse  rationali  longitudine  fit  com- 
ttienfurabilejdicatur  ex  binis  nominibus  fecunda. 
s _ -QubdTi  neutrum  ipforum  nominum  fit  longitudine  commen- 
iiirabileexpofittE  rationali,  vocetur exbinis  nominibus  tertia. 

4 ..;Rurrusfi  raaiiis  nomen  plus  porsit,quam  minus,quadratorei3:g 
lliiix  fibi  logitudine  incOmmenfurabilis,  fiquidem  maius  nomea 
expofit?  rationali  fit  commenfurabile  longitudine,dicatur  ex hi- 
ni$'noniiffibus‘quarta. 
f Si  vero  minuSjdicatur  quinta.  , ^ 

' ''Qubdfineutrumjdicaturlexta.  , , . 

S C B 0 L I V m.  ' " I 

Cum  Igitur  fex  reSi£  linee  ita  fumantur  i primas  ordine  facit  ivcsy 
in  quibus  maior  'pluspotefi  , quam  minor  ^quadrato  reci^  linea  fibi  Ioni 
gitudine  commenjuyabilis  3 Jecundas  uero  tres  reliquas  , in  quibus  m- 
ior  plus potesisqukm  minor ^quadr at 0 recia  linea  fibi  incomr/ienfunhi- 
lis  longitudine  i propterea  quod  ecmmenfur abde  antecedit  incommenfu^ 
rahile : adhuc  primam  quidem  , in  qua  maius  nomen  commenfut&t 

^ le  eji  expofta  rationali  s fecundam , in  qua  minus  nomen,  quoniam  tut 
fus  maius  antecedit  minus , Qumipjum  contineat  i tertiam 'verofinepc 
neutrum  expofita  rationali  efl  commenfurabile  ,•  0“  i>i  reliquis  tribus  ti 
dem  modo , primam  diSii  ficundi  ordinis  quartam  appellans  yfcunkt 
quintam,?^  tertiam  fixtam. 

PROBLEMA  XIII.  PROPOSITIO.  XLIX. 

Inuenire  ex  binis  nominibus  primam. 

A Exponantur  du6  !uinieri'x\CCB,ita  vt  compofitus  exlpfis,  videlicet  AB  3iiip 
(jim  quidem  BC  proportionem  habeat,  quam  quadratus  numerus  adquadfitca 

numeniflV 


X. 


L t B £ K. 


n? 


gfltenM-,id  ipfum  vero  C A proportionem 
i^bibeat,  qua  quadratus  numerus  ad  qua 
^umn  meruin.&  exponatur  qufdamra- 
poiulis  D,-&ipfi  D longitudine  commenfu- 
^i!is  fit  EF  . ergo  EF  eft  rationalis.fiat  autc 
5t  BA  numerus  ad  numerum  A C , ita  ipfius 
quadratum  ad  quadratuFG.  SedBA  ad 
I iC  proportionem  habet, quam  humerus  ad 
jomerum . ergo  & quadratum  ipfius  EF  ad 
(oadratu  FG  proportione  habebit, qua  numerus  ad  numeru.comenfurabile  igitur  D 
d quadratu  exE  F quadrato  ex  FGjatq;  eftEF  rationalis.ergo  & rationalis  FG.  & E 
floBA  ad  A C proportionem  non  haoet,  quam  quadratus  numerusad  quadra 
om  numerum  neque  quadratum  exEF  ad  quadratum  ex  FG  proportionem  ha 
W)it,  quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum.  ergoEFipfiFGin-  ? 
ammenfurabilis  cft  longitudine.&  ob  id  EF  FG  rationales  funt  potentia  folum  c6 
aenfurabiles.ex binis  igitur  nominibus  eftEG.DicoSc  primam  effe.Quonia  enim  O 
dl  vt  B A numerus  ad  numerum  AC , ita  quadratum  ex  EF  ad  id  quod  ex  FG  qua- 
liratum.maior  autem  eft  BA,quam  AC.  ergo  & quadratum  exEF  quadrato  ex  FG 
^maius.fintquadratoexEF2qualiaquadrataexFG  H.  Quoniam  igitur  eft  vtB  H 
A ad  AC, ita  quadratum  ex  EF  ad  quadratum  ex  F G , erit  per  conuerfionem  ratio- 
nis vt  AB  ad  BC, ita  quadratum  exEF  ad  quadratum  ex  H.  fed  AB  ad  BC  propor- 
nem  habet,quara  numerus  quadratus  ad  quadratum  numerum.  & quadratura  igi 
tor  ex  E F ad  quadratum  ex  FI  proportionem  habebitquam  quadratus  numerus 
idquadratumnumerum.quareEFipfiHlongitudineeftcommefurabilis.  ideoq;  K 
EF  plus  poteft,  quamFG  quadrato  reft®  linea  fibi  commenfurabilis  longitudine, 
ibnt autem EFFG  rationales,&  EF  ipfiD  longitudine  eft  commenrurabilis.  ergo  L 
E C ex  binis  nominibus  eft  prima. 


k» 


f.  C.  COMMENTA  KIFS. 


r Exponantur  diio numeri  AC  CB,itavccompofifus ex ipfis  videlicet  AB  adip-  A 
f fiim  quidem  BC  proportionem  habeat,quam  quadratus  numerus  ad  quadratum 
notnerumjad  ipfum  vero  C A proportionem  non  habeat  ] inumentur  ait  hi  ex  corol- 
, laio  fnrni  lemrnatis  ante  30  huius. 

Ergo  EF  eft  rationalis  2^x6  diffimtme.  B 

FiatautemvtBAnumerusadnumerum  AC,  ita  ipfius  EF  quadratum  ad  qua-  G 
dratum  FG  ] £Ar  coroUartp  6 huius. 

I CommenfurabileigiturcftquadratumexEF  quadratocxFG]ExJejrMfe«iw.  D 

f 'Ergo  SrrationalisFG]  Er  d E 

IErgoEF  ipfiFGincommenfurabilis  eft  longitudine]  Er  9 huius.  B 

ExbinisigimrnoEninibuscftEG]Ear37  huius.  Q 

Smt  quadrato  ex  EF  aqualia  quadrata  ex  FG  H]Imimerar  quadratum  ipfius  HexU  H 
*^eante  15  huius. 

Q^are  EF  ipfi  H longitudine  eft  commenfurabiIis]Er  9 huius.  K 

Ergo  EC  ex  binis  nominibus  eft  prima  fecutui-irum  dijjviittonm.  L 


SituiC numerus  i?,CB4,0'Ef  6.fiatq,yt  16 ad  i2,i«  ^6  ad  aliu.rfltad  ij,ergo6plm 
txbimsrummbits-pftma. 

PROBLEMA  XIIII.  PROPOSITI  0'L. 


Inuenire  cx  binis  nominibus  fecundam. 

Exponantur  duo  numeri  ACCBjitavt  compofitusex  ipfis  ABad  ipfum  BC 
^dem  proportionem  habeat, quam  numerus  quadratus  ad  quadratum  numeru: 
A C vero  propoEtionera  non  habeat , quam  numerus  quadratus  ad  quadratum 

Rr  numerum 


i 


C.J.B 


evclid.  element. 

numernm:&cxponaturrationalisD;&fitFGipfiD  longitudine  commenGiribi- 
lis.ergoFCrationaliseft.fiatqjVtCAnumerusadnumerumABjita  quadratum 
Coioi.  s.  hn  Qp  gj  quadratum  ex  FE.comtnenfura- 

Thnias.  igitur  eft  quadratum  ex  GF  quadrato 

6.difii.  ex  FE . ergo  &EF  eft  rationalis  . & quonia 

CA  numeriu  ad  ipfum  AB  proportionem 

non  liabet,  quam  numerus  quadratus  ad  t xan  p c-  C- 
quadratum  numerum ; neque  quadratum  ' ' ' 

exCF  ad  quadratum  ex  FE  proportioni  p.  h 

habebit, quam  numerus  quadratus  ad  qua 
j.imius.  dratum  numenim.incommenfurabilisigi 

tur  eftCF  ipfi  FE  longitudine . quare  EF  FC  rationales  funt  potentia  folum  com- 
menfurabilesjac  propterea  ex  binis  nominibus  eft  EG.  Oftendendum  eft  & fecaa. 
dam  elTe.Quoniam  enim  conuertendo  eft  vt  BA  numerus  ad  numeru  AG,itaqiia. 
dratum  ex  EF  ad  quadratum  ex  FGrmaiorautc  eft  BA,quam  AC.ergo  & quadra- 
tum ex  EF  quadrato  ex  FG  eft  maius.fint  quadrato  ex  EF  squalia  qi^rata  e xFC, 
H.eft  igitur  per  conuerfionem  rationis  vt  AB  ad  BC,  ita  quadratum  exEF  ad  qua 
dratum  exH . fed  AB  ad  BC  proportionem  habet,  quam  quadratus  numerusad 
quadratum  namcrum.ergo  & quadratum  ex  EF  ad  quadratum  exH  proportione 
>.haius.  habebitsouam  quadratus  numerus  ad  quadratum  nuraernm;&ob  idEFipfiHloa 

girudine  eft  comrnenfurabilis.quareEF  plus  poteft,  quam  FG  quadrato  redali- 
neg  fibi  commenfiirabiies  longitudine.funtqj  rationales  EF  FG  potentia  folum  co 
menfurabiles:&  FG  minus  nomen  longitudine  comraenfurabile  eft  ipfi  _D  expofi- 
i.dtfii.recS-  rationali.ergo  EG  ex  binis  nominibus  eft  fecunda. 

satam. 


f.  C.  COMMErNTUKlVS. 


Sit  f G 6. fiat  antern  yt^adi  ^,ha  i6adalm  erit  ad  48  .qme  48 p/  le. 

6 ejl  exbbiis  nominibus  fecmda. 


PROBLEMA  XV.  PROPOSITIO  LI. 




..-P.ja... 


Inuenire  ex  binis  nominibus  tertiam. 

Exponantur  duo  numeri  ACCB,itavt 
compofitus  ex  ipfis  AB  ad  BC  quidem  pro- 
portionem habeat,  quam  numerus  quadra- 
tus ad  quadratura  numerum;  ad  AC  vero  A. 
proportionem  non  habeat,  quam  numerus 
quadratus  ad  quadratum  numerum.  Expo- 
natur etiam  alius  numerus  D non  quadra- 
tus, qui  ad  vrruraque  ipforum  B A AC  pro- 
portionem non  habeat,quam  quadratus  nu 
merus  ad  quadratum  numerum.denique  ex 
ponatur  rationalis  qufdam  refta  linea  E; 

Cotoi.i5.hu-  i]atq,-vtD  adAB  , itaquadratum  cxEad 

quadratum  ex  FG. quadratum  igitur  ex  E quadrato  cx  FG  eftcommenfurabne.rt- 
rionalis  autem  eftE.ergo&FGeft  rationalis.&quoniamDad  AB  propordoneo 
non  habet,qaam  quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum,  neque  quadratua 
exE  ad  quadratum  exFG  proportionem  habebit, qua  quadratus  numerus  ad qn* 
dratum  numerum.incommenfurabilis  igitur  eft  E ipfi  FG  longitudine.  Rurfustis 
vt  B A numerusad  numerum  AC, ita  quadratum  ex  FC  ad  quadratum  cxGH^ 


20  quadratum  ex  FG  quadrato  exGH  eft  commenfurabile.  rationalis  autem 
C-quare.&CH  eft  rationalis.&  quoniam  BA  ad  AC  proportionem 
quadratus  numerus  ad  quadratum  numerum,ncque  quadratum  ex 


\ 
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tomcxCHproportionenvhabebir, quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  nu- 
miruci.incommenrurabdis  igitur  eft  FG  ipfi  GH  longitudine . quare  FG  GH  ra- 
rionaiesTunipoccntia  iblum  cDmmenfurabiles.ideocj;  FH  ex  binis  nominibus  eft. 
Dico&.ter:iam  efie.Qui  enim  eft  vtD  numerus  ad  AB,ita  quadratum  exE  adqna 
dratuniexFG;vtautciii  BA  ad  AC.itaquod  fitexFG quadratum  ad  quadratuni 
exGH-erit  ex  a:quaU  n D ad  AC , ita  quadratum  e?:  E ad  quadratum  exGH . fed 
D ad  AC  proportionem  non  habet, quam  numerus  quadratus  ad  quadratum  nu- 
merum.ergoEipiiGH  incommenfurabilis  e(i  longitudine.  Et  quoniam  vt  BA  ad 
AC, ita  quadratum  ex  FG  ad, id , quod  ex  GH  quadratum ; erit  quadratum  ex  FG 
maius  quadraro  ex  GH.finr  quadrato  ex  FG  aqualia  quadrata  ex  GH,  K.per  con- 
iitrfionem  igitur  rationis  eft 'Vt  A B adBC  ,itaquadratumexFG  adquadratum 
cxK.redAB  ad  BC  proportionem  habet, quam  numerus  quadratus  ad  quadratu 
numerum . ergo  Sequadrarum  exFG  ad  quadratum  ex  K proportionem  habebit, 
quam  numerus  quadratus  ad  quadratum  numerum,  commenfurabilis  igitur  eft  F 
G ipfi  K longitudine : & ob  id  FG  plus  poteft.quam  GH, quadrato  recta?  lines  fibi 
longitudine  commenhirabilis.  fu:itq;  FG  GH, rationales  potentia  folum  commen- 
ftrabiles;&  neutra  ipfarura  commeiifarabilis  eft  ipfi  E longitudine,  ergo  FH  ex  bi 
ois  nominibus  eft  tertia. 

F.  C.  COMMENT^RirS. 

S/t  mmcTtts  o,r lienalis  aute  E fit  6,  fatj,  rt^o  adiOjlta^S  ad  diti: 

eritad2^.rm'fiisfi.itvt20  ad  ijtltsz^adalhmjhoc^ad  li , erio'^2^olus  ^tiS  ejiex 
hiris  nomimhus  tcnla> 

PROBLEMA  XVI.  PROPOSITIO.  LII. 

Inuenire  ex  binis  nominibus  quartam. 

Exponantur  duo  numeri  AC  CB,  ita  vt  AB  ad 

vtrTiqueipIcram-pj-oporcionein  non  habeat,  qua  A....,'? C- 

numerus  quadratus, ad  quadratum  numerum;  ex-  T) 

potiaturq;  rationalis  D : &ipfi  D commenfurabi- 

L‘sfitEFlongm3dihd.ergoEF-eftpationalis.Hat " ^ — * .i  J 9'  iiffi.fc 

autem  vtBA  numerus  ad  numerum  A C,  ira  qua-  ^ 

dratum  ex  EF  ad  quadratum  ex  FG.  commeniiira  ' 'X^'"  «.haia». 

bile  igitur  eft  quadratum  ex  EF  quadrato  ex  FG; 

ideoq;  refta  linea  FG  eft  rationalis.  Et  quoniam  B A ad  AC  proportionem  non  ha 
bet,quam  numerus  quadratus  ad  quadratum  numerum,  erit  EF  ipfi  FG  Icngitudi  ^bnli». 
Jicincommenrurabd.s.  ergoEF  FG  rationales  iunt  potentia  folum  commenfurabi 
lss.-&  ob  idEG  ex  binis  nominibus  eft.  Dico  eam  & quartam  efle . Quoniam  enim 
eft  V t B A ad  A C,  ita.quadratum  ex  EF  ad  qiiadratlini  ,ex  FG;  maior  autem  eft  B hy. 
quim  AC;  erit  quadratum  exEF  quadrato  ex  FC  maips.  fint  quadrato  ex  EF  aqua 
lia  quadrata  ex  FG,  H.  per  conuerfionem  igitur  rationis  eft  vt  AB  numerus  ad  nu- 
merum BC,  ita  quadrarum  exEF  ad  id^quod  fit  ex.FI  quadratum,  fed  A BadB  C 
proportionem  nen  habet, quam  nurberus  quadratus  ad  quadratum  numerum,  er-  s.hiu® 
goEFipfi  H longitudine  eft  incommefurabilis;  ac  proptereaEF  plus  poteft.quam 
^ quadrato  rectf  linei  fibi  incpmmenfurabilislongirudine.funtq;  EF  FG  rario- 

nalfs  potentia  foIum  commenfurabilesj&EF  ipfi  D commenfurabilis  eft  longitudi 
®^.'ergo  EC  px  biiiis nominibus  eft  quarta.  .iaitsw 

F.  C.  C 0 M li  z N T 1 i'  S. 

^ -AC  numerus  i o,  CB  6.  rationalis  autem  T>rit6,&EF  fatj,  ut  16  ad  lO,  sta  ai 

"^iiemfe  ad  j 0.  erit  ^plns  R 1 0 ea:  binis  nomlrubus  qiiarta. 


Kr  2 


PRO- 


EVCLIO.  ELEMENT. 
PROBLEMA  XVII.  PROPOSITIO.  LIII. 


Inuenire  ex  binis  nominibus  quintam. 

E-vponanturdHonnmeri AC  CB,iravtAB  

advtrumqiie  ipforum  proportionem  non  ha-  p 

beat,  quam  numerus  quadratus  ad  quadratum  ' 

numerum,  exponaturq;  re&a  iinea  qu$dam  ra  — S — i—® 

tionaJisIi);  &:ipfiDIongitudine  commenfura- 
i.difli.  bilisfitFG.ergoFGeftrationaIis:&fiat  vtC  A 5.' 


ad  AB,  ita  quadratum  ex  GF  ad  id,  quod  fit  exFE  quadratum.rationallsigitnreft 
FE.  Et  quoniam  CA  numerus  ad  AB  proportionem  no  habet,  quam  numerus  qua 
dratus  ad  quadratu  numerumjneque  quadratum  ex  G F ad  quadratum  ex  FE  pro* 
portionem  habebit, quam  numerus  quadratus  ad  quadratum  numeriim.ergo  EF 
j-  iiHius.  FC  rationales  funt  potentia  folum  commenfurabiles:  & ob  id  EG  ex  binis  nomini- 
bus eft.  itaque  dico  & quintam  efle.  Qitoniam  enim  eft  vt  CA  ad  AB,  itaquadratu 
ex  GF  ad  quadratum  ex  FE;  erit  conuertendo  vt  B A ad  A C,ita  quadratum  ei  E P 
ad  quadratum  exFG.  ergo  quadratum  ex  EF  quadrato  exFG  eft  maius,  fint  qua- 
drato ex  EF  £qualia  quadrata  ex  FG,  H.  per  couerfionem  igitur  rationis  eft  vt  AB 
numerus  ad  numerum  B C,  ita  quadratum  ex  EF  ad  id,quod  ex  H quadratum . fed 
AB  ad  BC  proportionem  non  habet,  quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  nii 
merum,  ergo  neque  quadratum  ex  EF  ad  quadrarum  ex  H proportionem  habebit, 
quam  numerus  quadratus  ad  quadratum  numerum.  acproptereaE  F ipfi  H longi 
tudine  eilincommefurabilis.  quare  EF  plus  poteft,  quam  FC, quadrato  refla?  lines 
libiinccmmenfurabilislongitudinc.  funtqjEF  FG  rationales  potentia  folum  com 
secun  wenfurabiles;  &FG  minus  nomen  expofitg  rationali  Dcommenfurabilis  eft  longi 
tudine.  ergo  EG  ex  binis  nominibus  eft  quinta. 

P.  C.  COMMENT^AKlFS. 

Sit^C  FCi;  fiatj,  vt  i6 ad z o,ua 4 ad dim, videlicet 5 . «rir 5 

i ex  binis  nominibus  quinta. 

PROBLEMA  XVIII.  PROPOSITIO  LIIII. 


Inuenire  ex  binis  nominibus  fextam. 

Exponantur  duo  numeri  AC  CB,  itavt  AB 
ad  vtrumque  ipfonim  proportionem  non  ha- 
beat, quam  numerus  quadratus  ad  quadratum 
numerum,  fit  etiam  alius  numerus  D non  qiia- 
dratus,qui  ad  vtrumque  ipforum  BA  AC  pro- 
portionem non  habeat, quam  numerus  quadra- 
tus ad  quadratum  numerum : & exponatur  ra- 
tionalis quf  da  refla  linea  E : fiatq;  vt  D ad  A B, 
ita  quadratum  ex  E ad  quadratum  cx  FG.  com 
mclurabilis  igitur  eft  E fpfi  F G potentia,atque 
eft  E rationalis,  quare  & rationalis  eft  F C.  Et 
quoniam  D ad  AB  proportionem  non  habet,qiiam  numerus  quadratus  adqnadrt 
tum  nHmerum;neque  quadratum  ex  E ad  quadratum  ex  FG  proportionem  habe* 
jhuiw.  bir,  quam  numerus  quadratus  ad  quadratura  numerum,  ergo  E ipfiFClongira* 
dineeft  incommenfiirabilis.itaque  rnrfusfiat  utBA  ad  AC,  fic  quadratum  ex  FG 
ad  quadratum  ex  GH.  quadratum  igitur  ex  FG  quadrato  cx  GH  eft  comraen’ura* 
s.ifH.  bile,  ranonaie  autem  eft  quadratum  ex  FG.  ergo  6;  quadratum  ex  GH  ell  rationa- 

le: ob  idq;  refla  linea  GH  eft  rationalis.  Et  quoniam  B A ad  AC  proportione  no  ba 


C...C..B 
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bifjquam  aamerusqnadratiis  ad  quadratum  numerum;  neque  quadratum  es  FG 
ad  quadratum  ex  G H proportionem  habebit,  quam  numerus  quadratus  ad  qua- 
dratum numerum. incommenfurabilis  igitur  eftF  G ipfi  G H longitudine : Scideo  s-hufus; 
FC  GH  rationales  funt  potentia  folumcommenrurabiles.  quare  ex  binis  nomini-  37-hui®. 
bus  eftFH.  oftedendum  efl&fextaeiTe.  Qjjpniam  enim  vtD  ad  AB,icaeIl:  quadra 
tu  exE  ad  quadratu  ex  F G;  eftaur  &vcB  A ad  AC,ita  quadratu  exFC  ad  quadra 
tu  exGH:eritex  aquali  vtDadACjitaquadratuexEad  quadratu  ex  GH.fedD 
ad  AC  proportionem  non  habet,quam  numerus  quadratus  ad  quadratum  nume- 
rum . ergo  neque  quadratura  ex  E ad  quadratum  ex  G H proportionem  habebit, 
quam  numerus  quadratus  ad  quadratum  numerum.incommenfurabilis  igitur  eft  s-iwios. 
Eipfi  GH  longitudine,  ofienfum  autem  eft  6c  ipfi  FG  incommefurabilem  efie.  qua 
re  utraque  ipfarumFG  GH  ipftE  longitudine  eft  mcomraenfurabilis.  & quoniam 
eft  vt  BA  ad  AC,  ita  quadratum  exFG  ad  quadratum  exGH;  erit  quadratu  ex  FG 
quadrato  ex  GH  maius,  ftnt  quadrato  exFG  fqualia  quadrata  ex  GH,  K.  ergo  pec 
conuerfionem  rationis  vt  AB  ad  BC,ita  eft  quadratum  ex  FG  ad  quadratum  ex  K. 

Sed  A B ad  B C proportionem  non  habet, qua  numerus  quadratus  ad  quadratum 
numerum.iieque  igitur  quadratum  ex  FG  ad  quadratum  ex  K proportionem  ha- 
bebit, quam  numerus  quadratus  ad  quadratum  numerum:  acproptereaFGipftK 
longitudine  eft  incommenfurabilis.  ergo  FG  plus  poteft,qU3m  GH  quadrato  rc- 
ftz  linei  fibi  incommenfurabilis  longitudine:  funtq;  FG  GH  rationales  potentia 
folum  commenfurabilest  & neutra  ipfarum  longitudine  commenfurabilis  eft  expo  ^ 

Ete  rationali  E.  quare  FH  ex  binis  nominibus  eft  fexta. 

t.  C.  C 0 M M I.  T ^ K l V S. 

Sit^C  IO,  CB6^D  ic.mtioTU^saiitemBftt'),  ^fiatvtzoad  i6 , ha  ad  alium, 
nmpead20.rurfus{uitvti6adic,itaioadal'm,eritadi2  -j-.  ergo^20f>lus^ii-~ 
afi  ex  binis  mnmhus  fexta> 

LEMMA 


Sint  duo  quadrata  tA"B  '3C:  ^ ponantur  I ~ 

xta^nji  jit  in  direcium  ipfi  “2  E.  ergo  O*  j? * e 

ipfi  B G in  dire  Sium  erit  i compleatur 
tAC  parallelogrammum.Dico  z4C  quadratum 
ejfe:  isf  quadratorum  BC  reSiangulum 

medium  ejfe  proportionale  fitemqsipjb-  ^ t a 

Yum  tAC  CB  medium  proportionale  eJfe  DC. 

Quoniam  enim  D B quidert  eft  iqualis  B F,  E B vero  ipfi  BG;  erit  tota  T)  E 
toti  FG  aqualis,  fed  DE  ffqualis  eft  vtrique  ipfarum  AK  H C.ergo  Stvtraque  AH  }4-ptiDd. 
KC  vtriqoe  AK  HCeft  equalis.  equi!ateruigitur,eft  AC  paralielogramum.eft  au- 
tem &reQangulum.  ergo  quadratum  eft  AC.Etquoniam  eft  vrFB  adBG,itaDB 
ad  BE:  vt  autem  FB  ad  BG,ita  AB  adDC:  & vtDB  ad  BE,itaDC  ad  BC.  vtigi- 
turAB  adDCjitacftDCad  BCrideoq;  ipibrum  AB  BC  medium  proportionale 
eftDC.DicopratereaipforumAC  CB  medium  proportionale  efle  DC.  nam  eu 
fit  \t  AD  ad  DK,  ita  KC  ad  CC;  eft  enim  vtraque  vtrique  aqualis:  & componendo 
critvt  AKadKDjitaKCadCG.  fed  vt  AKad  KD,ita  ACad  CD;&  vtKC  adCG,  tsau. 
itaDG  adCB.  &vt  igitur  AC  adCD,itaeftDC  adCB.  ac  propterea  ipforum  AC 
CB  medium  proportionale  eft  CD.  quod  oftendendum  proponebatur. 

THEOREMA  XXXVII.  PROPOSITIO  I.V. 

Sirpacium  cotineatur  rationali , &ci  binis  nominibus  prima, 

recta 


EVCLID.  ELEM'ENT. 

reda  linea  Ipacinm  potens  irrationalis  eft  j qus  ex  Mnis  nomini 
bus  appellatur. 

Spaciu  enim  ABCD  contineatur  rationali  AB» 
t:  ere  binis  nominibus  prima  AD.  Dico  refram  li- 
neam,oufpoteilfpacium  AC  irrationalem efle, 
que  ex  oinis  nominibus  appellatur.  Quonia  enim 
AD  cft  ex  binis  nominibus  prima, diuidatur  in  no 
iSecmdiTu  f^ina  adpimftiim  E;  & fit  A£  maius  nomen,  ma- 
nifefium  eft  AE  ED  rationales  efle  potentia  foln 
cominenrurabiIes,6c  AE  plus  pofle,quam  £D  qua 
drato  reds  lines  fibi  commenlurabilis  longitudi 
ne.-6cpr£terea  AE  expofits  rationali  A B longita 
dine  commenfurabilem  efie.SeceturED  birariam 
in  F.  Quoniam  igitur  A E pluspoteft , quam  E D 
quadrato  refts  lines  -fibi  commenfurabilis  longi 
tudine,fi  quartf  parti  quadrati, quod  fit  a minori, 
hoc  eft  quadrato  exEF  squale  parallelogrammu 
ad  maiorem  AE  applicetur,  deficiens  figura  qua- 
^ drata,  in  partes  commenrurabilesipfamdiuidet. 
j itaque  applicetur,  &fitAGE.ergoACipfiCE 
longitudine  eft  commenfurabilis. Deinde  per  pii 
ftaG  E F alterutri ipfarum  ABDCparallelsda 

7+.  feciKdj.  cantiirGH  EK  FL:  &para!Ie!ogrammo  quidem  AH  sqnale  quadratum  confiitua 
tur  SN;  parallelogrammo  aurem  GK  squale  quadratum  NP;&  ponatur  ita,vt  MN 
fit  in  direfliim  ipfi  N X.  ergo  RN  ipfi  N O in  direftum  erit:&  parallelogrammnm 
EiaweKdc  SP  comptcatur.quadraium  igitur  e(l  SP.  & quoniam  rcCTanguium  AGEeftsqua- 
tilemmaw.  le quadrato ex EF, erit  vt  A G adE  F,itaFE  ad  EG.  quare& vt  AH  adE  L,icaeft 
C EL  ad  KG:  ac  propcerea  paraiblogrammorum  AH  K G medifi  proportionale  eft 
t.fcEti.  EL.  Sed  parallelogrammo  AH  fquale  eft  quadrarum  SM,  Scparalieioenuimo  CK 
Squale  quadratumN.\  ergo  quadratorum  SN  NP  medium  proportionaleeftEL. 
fc(i&eorumdemSN  NP  medium  proportionaleVftS^  squaleigirur  ellMR 
4j.Pij3ii.  ipfi  EE.Jed  MR  eft  squafcOX,  .&EL  ipiiFC.  ergo  totu  EC  ipfis  MR^X  eftxqoa 
le.  ‘u:i-aute-m&  AH  GKfqualia  ipfis  SN  NP.ftqtu  igitur  A C eft  aquale  toti  b P, 
hoc  eft  quadrato  ex  MX;ideoq;  ipfaMXpoteft  parallelograminum  AC.  Dico, MX 
P ex  binis  nominibus  efle.quouiam  enim  AG  comihenfurabilis  eft  ipfi  G E,  erit  A E 
utriqueip  arum  AG  GE  commenfurabilisj-ponitur  autem.  & A E ccwnmsn{i>t?bi 
E iis  ipfi  AB  longitudine,  ergo  Sc  AG  GE  ipfi  AB  commenfurabiles;  funtj  atque  eft 
p A.B  rationaiis.rationalis  igitur  & vtraque  ipfaru  AG  CE:  & ob  id  rati6«afe'vtn1<5; 
C ipforuin  AH  GK:  3c  A H ipfi  G K eft  commenfiirabiJe.  fed  A H eft  fqnaifeipfiSNj 
&GHipfiN?.  ergo-SequadrataSN  NP,  videlicet  qus  fiunt  ex  MNNX rationalia 
H fiint,  commeniurabilia.  Er  quoniam  inconmienfurabilis  eft  AEipfi  E D longita 
dine,  & AE  quidem  eft  commeururabilis  ipfi  AGj  DE  vero  ipfi  EF:  erit  & A G ipfi 
j,;  L longitudine  incomrasururabilis.  ergo  & AH  cft  incommenfurabile  ipfi  EL.  ted 
AH  eft  squale  SN,  A EL  ipfiMR.  quareS  N eft  incommenlurabileipfiM  R:  vt  au- 
M temSN adMR, ita  ONadNR.incoinmenfurabilis  igitur  eft  ONipfi 
Is’  ONfqualisMN,  &NRipfiNX.  ergoMN  ipfi NX  eft  incommelurabilis  ..atqapeft 
quadratum  ex  MN  comiiienlurabile  quadrato  ex  KX:Jtvtrumqueracionaie.quate 
jy.haias.  NXrationales fumpotcntiaroiuni  commenrurabilcs;idecK];MXqx  binisno' 

mi.uibus  eft,  &:  poteUparallelogrammum  AC.  quod  demonftrarc  oportebat.--.T 

.'.■...idJ 

F.  C.  C 0 M M E .V  r ^ .R  1 V S,  - 

A In  partes  commenfurabiles  infam  dfiiidetlfar.a  1^ 

' 'ItaqDf 
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Itaque  a^Iicetur,&  fit  AGE  i £x  5 lemmate xnte  1 g huius. 

Eritvt  AG  ad  EF,itaFE  ad£G]  tx  14/exfj. 

Erit  AE  vtrique  ipfaruin  AG  CE  coramenfurabilis  ] Ix  16  hmus. 

Ergo  & AGGE  ipfi  AB  commenfurabiles  fiiiit]  l;ir  1 1 fcbraj. 

E:  ob  id  rationale  verumque  ipforum  AH  GKiZa'  ;o  huius. 

Et  AH  ipfi  CK  eft  commenfurabile  ] Eji  enim  ex  1 fex6  rt^Gad  GE,  iti  ^Hparal 
lelogrojnmum  ad parallelogramum  CK . ergo  er  i o hdusparallelogranmum  .AH  ipfi  CK  eji 
commenfurabile. 

Et  quoniam  incommenfurabilis  eft  AE  ipfi  ED  longitudine]  Tonltur  emm  .AD  ef-  H 
fe  ex  binis  nomaubus  pTtma,(iuae  confiat  ex  duabus  rationalibus  potentia  folum  conmenfurabi- 
libiis. 

Erit  & AC  ipfi  EF  longitudine  incommenfurabilis]  Ex  ijsy  quae  ad  1 4 heus  demon-  K 
ftraiumus. 

Ergo  & AH  eft  incommenfurabile  ipfi  ELiHam  rt  AG  ad  EFfita  & AHparallelo-  L 
grammm  ad  ipfimEL.  quare  ex  i o bidus  propofitim  concludetur. 

Incommenfurabilis  igitur  eft  ON  ipfi  NR]  Er  lohuiuSyVtdi&um  imefi.  M 

Atque  eft  quadratum  exMN  commenfurabile  quadrato  ex  NX,  &vtrumquera  M 
tionale.]  Hocemmfupra  demonfirattan  efi-  - 

Sit  AB  ^,CrAD4plus'^i2.eritEF,velFD  .^fiadreciam  lineam  AE  applicetur 
parallelogramimm  aequale  quadrato  ipfiusEF, deficiens  figura  quadrata,  erit  ex  demonfiratis 
ad  iShuiusAGSiGE  i.quareparalielo^ammuAHefi  i5>GK  53C5*£I  relFC  R j^-.ideojf 
totum  AC paraUelogramnum erit  20 plus  R 3 oo.Huiufmodiverojpacia  Imiores  etiam  bhio- 
maVia,feu  ex  binis  nomnibus  appellant,quorim  latera  quadrata,vel  radices  ex  ijs,quae  tradita 
fimi, facile  inuenire  licebit  in  hunc  modum. 

Binomialis  fpacij  latus  quadratum,  vel  radicem  inuenire. 

5.'t  binomiale  fpaciism  20  plus  R 3 00, cuius  oporteat  latus  quadratum  imsmre.dmidatur  ma 
iar  nomen,videlket  2 o m duas  partesfita  vt  quod  ex  ip fis  producitur  fit  aequale  quartae  parti 
quadrati  tninoris  nominis  Jjoc  efi  aequale  7 5 .erit  ex  ijs,  quae  nos  tradidimus  ad  1 8 huius, mai  or 
pars  minor  $.dico  R i^yplus  R 5 efie  latus  quadratum  eius  jpacij  20  plus  R 300.^0 
riamemmreSalinea,quae.ex  binis  nominibus  cofiat.ridelkefSi  15  p//«  R '),diuidit!ir  induas 
panes, erit  quadratum  totius  aequale  quadratis paxtiu  rna  cum  re3a3igulo,quod  bis  di  Sis  par- 
tibus continetur.itaque  quadratum  ^ iS  cfi  •,&  quadratum  R 5 5 -.reSangulum autem, 
quod  continetur  Jki')  & efi}]tj^,&  eius  duplion  efi  Tk  ^oo.quae  omnia  fi  componantur 
'facient  to  plus  ^'ioo,et  idem  erit  quadratK,quod  fit  ex  reSalinoaTk  plus'^').ergo'RtiS 
plus  R 5 efi  latus  quadi' atum,velradixhidHsfi>acij  binomialis  2 0 plus  JkS^o.Eodemmodo& 
tdiorum Jfiaciorum  binomaJdum  radices  mueniemus.quod  facere  oportebat. 

THEOREMA  XXXVIII.  PRO;POSITlO  LVI. 

Si  {pacium  contineatur  rationali , & ex  binis  nominibus  fecun 
da  5 reda  linea  fpacium  potens  irrationalis  eft , qus  ex  binis  rae- 
dijs  prima  appellatur. 

Spacium  enim  ABCD  contineatur  rationali  AB,&  ex  binis  nominibus  fecun- 
da AD . Dico  reftam  lineam, qus  fpacium  AC  poteft,e\binis  medijs  primam  efle. 
t^oniam  enim  AD  eft  ex  binis  nominibus  feeunda,  diuidatur  in  nomina  ad  puiv 
ftum  Ejira  vt  AE  fit  maius  nomen . ergo  AE  ED  rationales  funt  poteria  folum  c6 
menfurabiles:&AE  plus  poreft  quam  ED  quadrato  recte  fine?  libi  longitudine  co  i dlfE  s«S- 
menfurabilis : & minus noraenEDcommenfurabileeftipfi  AB  longitudine.fecc 
turED  bifariam  in  F:& quadrato  ipfius  E F iqiiale  parallclogrammum  ad  reclam 
lineam  AE  applicetur,deficiens  figura  quadrata,  quod  fit  ACE . commenfurabilis  iS.i-.uiu*. 
igitur  eft  AC  ipfiCElogitudine.&perpunftaC  EF  ipfis  ARDC  parallelf  ducan 
lur  GH  EK  FL.parallelogrammoaute  AH  equale  quadratum  SN  conftituatur,& 
parallelogrammo  GK  equale  quadratum  NP:Ct  ponatur  ita,vc  MN  fit  in  direc-um 

ipfi 
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Ex  dfmon- 
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EVCLID.  ELEMENT. 

ipftNX.crgo?iRN  fpfiNO  indircflumerit;  & 
compleatur  SP  quadratum.manifeftum  iam  eft  ex 
ijs.qua:  demoftiata  funt,paraJldogranimum  MR 
medium  efle proportionale  quadratorum  SN  N 
P:&  parallelogrammo  EL  fqualc . & prfterea  re- 
fta lineam MXpofleipacium  AC.  oitendendum 
igitur  eft  ipfamMX  ex  binismedi/s  primam  eA 
ie.  Quoniam  enim  incommenfurabilis  eft  AE  ipfi 
ED  longitudine,  comenfurabilis  afit  ED  ipft  AB; 
erit  AE  ipfi  AB  longitudine  incommenfurabilis. 

Et  quoniam  AG  commenfurabilis  eft  longitudi- 
ne ipfi  GE,erit  AE  vtrique  ipfaru  AG  GE  logitu- 
dine  c5mefurabilis.atque  eft  AE  rationalis.ratio- 
iialis  igitur  & vttaque  AG  GE.  QupdcuAEfit 
incommenfurabilis  quidem  ipfi  A B I6gitud'ne, 
commenfurabilis  aure  vtrique  ipfarum  AG  GE, 
erunt  AC  CE  ipfi  AB  longitudine  incommenfu- 
rabiles.  quare  B A , AC,  G E rationales  fune 
potentia  folum  commenfurabiles.  medium  igi- 
tur eft  vtrumque  parallelogrammorum  AH  G 
K.  & ob  id  vtrumque  quadratorum  SN  NP  eft 
medium.crgo  reft*  linejMN  NX  medigfunr. 
rurfus  quoniam  commenfurabilis  eft  AG  ipfi  CE  longitudine,  erit  parallelogram» 
mum  AH  parallelogrammo  GK  commenfurablle , hoc  eft  quadratum  SN  ipfi  NPj 
hoceftquadratumexMN  quadrato  ex NX-ergoMN  NX  potentia  coramenfurabi 
les  funt.&  quoniam  incommenfurabilis  eft  AE  ipfi  ED  longitudine:  & AE  quidem 
eft  commeiifurabilis  ipfi  AG;ED  vero  ipfi  EF;erit  AG  ipfi  EF  longitudine  incom- 
menfurabiiis.quare  & parailelograminum  AH  incommenfurabile  parallelogram- 
moEEjhoceft  SN  ipfiMR,hoccftON  ipfiNR,  hoc  eft  MN  ipfiNX  incommenfura 
bilis  eft  longirudine.oftenfe  autem  funtMN  NX  & medii,&  potentia commenfa- 
rabiles.ergo  MN  NX  medi?  funt,potenna  folum  commenfurabiles. Dico  Ccrariona 
le  continere.  Quoniam  enim  DE  ponitur  commefurabilis  vtrique  ipfarum  AB  EF. 
erit  FE  ipfi  HK  longitudine  commenfurabiIis:atque  eft  rationalis  vtraque  ipfarum, 
rationale  igitur  eft  ifc  paralleiogrammum  EL,  hoc  eft  MR,  eftq;  MR,quodMN  NX 
continetur . fi  autem  du?  medi2  potentia  folum  commenfurabiles  componastur, 
qu?  rationale  condncantjtotairraucnalis  eft,  qu$  ex  binismedijs  prima  appella^ 
tur.ergo  MX  ex  binis  roedijs  eft  prima, quod  demonftrare  oportebat. 

F.  C,  COMMFNT^KiyS. 

Sh^B6,^Dtktiphts$-eruiFvelFD  i :&fiadUE(ipp^cettirp:iraHelo^tam^ 
tequde  quadratoipfiiis  L F,  deficiens  figura  iiuadrati;  erit^  GR6  — G£R-^  .parMleio» 
^ammumigitur 343, GK  R ijjds-IL parrMelogr3wnm'Bt^‘}i 
plus  ] S.Tf  autem  inuemam  eius  radix , diuidemus  R 45  3 in  duas  partes, ita  vt  quodex  ipfi 
producitur  fit  aequale  quartae  parti  quadrati  iB,hoc  eji  aequale  8 1 . erif  ex  iam  diiiis  maior 
pars  R plus  R ijrquae  daae  radices  fi  inter  fe  componantur  faaent  R 34  j . rmor  autem 

pars  erit  tk  iC)Bmnus'fitz’j-&  detraUa  R 37  i R 108  re/in^aifarR  37.  maior 
c/2R  34^  ,{jr»ii7»r  R37.  quare  fpacii  hmomialis  R433/>i«s  18  radiar  erit  RR  343/?/« 
RR37. 

THEOREMA  XXXIX.  PROPOSITIO  LVII. 

Si  fpacium  contineatur  rationali, & ex  binis  nominibus  tertia, 
reda  linea  fpacium  potens  irrationalis  eft , qu2e  appellatur  ex  bi- 
nis medijs  fecunda.  ; 

Spaciun» 
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Spidumenim  ABCD  contineatur  rationali 
jiB,&  ex  binis  nominibus  tertia  AD . diuidatur 
innoaiinaadpunftiimE,  quorum  maius  flt  A 
£.  DiCO  reftam  lineam , oiif  poteft  fpadum  AC 
irrationalem  efle,  quf  ex  binis  medijs  fecudaap 
pdiacur . conftruantur  enim  eadem, qu<e  iupra. 
&quoniam  AD  ex  binis  nominibus  tertia  eft, 
emotAE  ED  rationales  potentia  folum  com- 
inemurabiles,&:  AE  plus  poterit,  quam  ED  qua 
drato  reftf  lines  fibi  cdmmenfurabilis  longitu- 
dineineu-raqjipfarum  AE,ED  ipiiAB longitu- 
dine erit  commenrurabilis . fimilirer  oftedemus 
MXeameiie,qux  fpacium  AC  poteft,&MN  NX 
ex  bmis  eiie  medijs . itaque  oftendendum  cft  & 
fecundam  eile.Q^oniam  enim  DE  iracommenfu 
rabilis  e;i  longitudine ipfi  AB,hoceft  iplIEKjat 
queeitDE  commenfurabilis  EF:  erit EF  ipfi  EK 
longitudine  incommenfurabilis.  & funt  rationa 
les . ergo  FE  £K  rationales  funt  potentia  folum 
commenfurabiles  : & ob  id  EL , hoc  eft  MR  me- 
dium cft  > quod  MN  NX  continetur,  quare  MX 
■ex  binis  medijs  eft  fecunda. 


✓ 
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r.  C.  COMMlNT^KiyS^ 


iS  plus"^  lO.erhEF  applicem  paraUelo^ammu 

%ACE  aequale  quadrato  ipCius  EE ^deficietis  figitra  quadrata,erit^C  ii  i a -j-  GE  • quare pa 
rallelogram/ium  ejl  Ji  45  o,  GE  li  1 8,c^  EL  R ^0'-&  totum  par aUeh^amimm  sAC  efi 
fi.qSplus  R ^6c. Diuidatur  R 648  k duas  partes,ita  ft  quodipfis  ccmimetur  fit  aequale  qitar 
He parti  quadrati'fii6o,hocefl9o.eTitmaiorpitrsTi.^\oy&  Tjjwor  R iS.^acij igitur  bitiO 
malis  R 6^Bplus  R360  radi.Tey?RR45op/«j  RR  18. 


THEOREMA  XL.  PROPOSITIO  LVIIl. 


Si  fpacium  contineatur  rationali5& 
cx  binis  nominibus  quarta,  reda  linea 
fpacium  potens  irrationalis  eft , qux 
vocatur  maior. 

Spadumcnhn  AC  contineatur  rationali  AB 
& ex  binis  nominibus  quarta  AD,  diuifa  in  no- 
mina ad  punctum  E, quorum  AE  fit  maius . Di- 
co rectam  liheam,qns  fpacium  AC  poteft,  irra- 
tionalem eife  ,qux  maior  appellatur. Quoniam 
enim  AD  ex  binis  nominibus  eft  quarta , erunt 
AEED  rationales  potentia  folum  commenfura 
bilesiSc.^E  plus  poterit, quam  ED  quadrato  re- 
lines  fibi  longitudine  incommeufurabilis: 

AE  ipfi  AB  commenfurabilis  erit  longirudi- 
n . diuidatur  DE  bifariam  inF  ;&  quadrato  ip- 
lius  EF  aquale  parallelognmmum  ad  AE  appli 
cecur, deficiens  figura  quadrata,  quod  fit  AGE. 
erit  igitur  A G ipfi  GE  longitudine  incommen- 


Sf  forabilis 


rm-rn 


E V C L I D.  E LE  M E N T. 
furabilis.Ducatur  ipfi  AB  parallel?  CH  EK  FL. 

& eadem  fiar,qu5  lupra.conftat  ig^tur^^X  pofle 
fpacium  AC . itaque  oftendendum  eflMX irra- 
tionalem efle,qua“  vocatur  maior.Qjionia  enim 
AG  ipfi  G E incommenfurabilis  eft  logitudine , 
erit  & AH  paralleJogrammum  ipfi  CK  incom- 
mefurabile,hoc  eft  SN  ipfi  NP.  ergo  MN  NX  po 
tentia  incommenfurabites  funt.  & quoniam  AE 
ipfi  AB  longitudine  eft  commeiifurabiliSj  paral 
Idogrammum  AK  rationale  eft . atque  eft  aqua . 
lequadratisipfarumMNNX.ergo  compofiiii 
ex  quadratis  MN  NX  eft  rationale.quod  cum  D 
E fit  incommenfiirabilis  longitudine  ipfi  AB, 
hoc  eft  ipfi  EK;  fit  autem  comracnfurabilis  ipfi 
EFieritEFipfi  EKincommenrurabilis  longitu- 
dine.quareteEF  rationales  funt  potentia  folii 
. huius,  commenfurabiles:  &:ob  id  medium  eft  paralle- 
grammum  EL,hoc  eft  MR , & MN  NX  contine- 
tur:eftq;  compofitum  ex  quadratis  iplarum  M 
N NX  rationale;  & MN  ipfi  NX  potentia  incom 
menfurabilis.fi  autem  dns  reftte  linea  potentia 

incommenfurabiles  componantur,facientes  compofitum  quidem  ex  ipfarum  quji 
40.  huius,  dratisrarionalejquod autem  ipfiscontineturmediumjtotairrationaliserit.voce- 
tur  autem  maior. ergo  MX  irrationalis  eft,qu$  maior  appellatur , & poteil  Ipaduo 
A C.  quod  demonftrare  oportebat. 

F.  C.  C 0 M M'EK  T UR  I F S. 

Sit^B  6,^D  6 plus  R i^.ent  EF  R 6.fi  autem  ad  .applicetur par allehgrmmiJG 
£ aequale  quadrato  ipfms  EF,et  dejicies  figura  quadrata;  erit  3 plus  R 3 ,2?"  G£  3 mims  R 
^ .ergo parallelogrammu  ejl  iSp/arR  ioS,GK  iSnuniis'Bt  loS,  &ELvelFC'Fi  216, 
totimq,p.-!rdlelo'grammm  AC  3 6 phis  R 864 . itaque fi  dimdamus  duas  partes', 'jtayt 

prodiwlum  ex  'tffis  fipequale  a 1 6,erit  maior  pars  i %plus  1 08, & minor  1 8 mimis  R 1 08. 
quare jpacij binomidls  IcplusK  86i^-rad}xejiKF.i8plusl^  1 08 plus l^F.  18  mimit 
R 108. 

THEOREMA  XLI.  PROPOSITIO  LIX. 

Si  fpacium  contineatur  rationali,  & 
ex  binis  nominibus  quinta,  qu^efpa- 
ciumpoteft  reda  linea  irrationalis  eft, 
vocaturq;  rationale  , & medium  po- 
tens- 

Spacium.n.  AC  cotineatur  rationali  AB,&  AD 
exbinis  nominibus  quinta , que  diuidatur  in  no- 
. . minaadpuduE,itavtraaiusnomefitAE.Dico 
rcccamlinea,qiiep6tfpaciu  AC,  irrationale  efle, 
que  vocatur  ra:iona!e,ac  mcdiii  potens,  conftrua 
tur  enim  eadem, qux  fupra.manifeftu  eft  MX  pof 
le  fpacium  AC.  itaque  oftMcre  oportet  MX  ttra 
tionalem  efle , qu®  rationale , ac  medium  poteft. 

1,  haius.  Ql?  enim  AG  ipfi  GE  incommenfurabilis  eft  Ion 
gitudinc , Sc  parallelogrammum  A H eft  iacom- 


menfurabile 


LIBE  K.  x; ' t6i 

pjjafurabils  parallclogrammo  HE,hoc  efi  quadratS  ex  MN  quadrato  ex  NX.ergo 
MN  potenuaincomenfurabiles  func.Q^od  cu  AD  fit  ex  binis  nominibus  qmn 
jj-Zitq;  minor  ipfiiis  portio  EI>;erit ED  ipfi  AB  G6mcrurabilislongicudins.rcd  AE  fecs 
jpg  ED  eft  incommenfnrabilis.  ergo  & AB  incommenfurabilis  eft  longitudine  ip- 
/AE;3cpFopterea  B A AE  rationi  es  funt  porendaTolum  commenfiirabiles . me- 
({iatn  igitur  eft  AK^hoc  eft  compofituin  ex  quadratis  ipfarum  MN  NX.&quoniam 
p£  commenAirabilis  eft  longitudine  ipfi  A B,hoc  eft  ipfi  EK,-  eftq;  DE  commenfu-  . • 
j3biIi?ipfiEF'-£rit&FE  ipfi  £Kcommenfurabilis.rationalis autem  eftEK-  ergo  & ^g  iiuius. 
f£  eft  rationalis, Sc  parailelogrammum  EL  rationale,hoc  eft  MR,hoc  eft  quod  MN 
^JXconcinetur.quareMNNXpotentiaincomraenfurabilesrunrjfacieiites  coinpo- 
£tamquidemexiprarnm  quadratis  medium:  quod  autem  iplis  continetur,rationa 
le.ergo  MX  potens  eft  rationalejac-medium,&  poteft  fpacium  AC.  quod  demoftra 
reoportebat. 

F.  C.  COMMENTUUIVS. 

Sit <AB  6,^D  R 4,erif  EF; .applicetur. ed  jlF  faralklo^ammm  AOt  aequale 
q/udratoipfius  EF, dejicies  figura  quadrat  aierlt  c4G  R 2,GEK6}K!nHs'Pi2;p3raIle 

io^ammumj, .AH  K 216 plus  R 72;CK  R 2i6.m;nusKj2-,  F.L  i2:<jr  totum  A^Cparallelo^ 
grmmmiK  ^6‘\pliis2/{.ft'ig;.uirdiu:damusK  B6‘^  in  duas  partes, vt  id,  quod-exipfis  produ- 
citur,fit  aquale  iqs^,erlt  maior  pars  K 2i6plHsKj2,&  minor  R 2 16  minus  R.  ji.  qurre  fpa 
(ij binomiatls R 864p/a;  t^rddixefiRV.  RziGplilsR  jzplusRF.  R 21 6 minus  R 72. 

THEOREMA  XLH.  'PROPOSITlO:  LX. 

Si  rpacium  contineatur  rationali , & ex  binis  nominibus  fexta, 
qu^  fpacium  poteft  reda  liiiea  irrationalis  eft:  vocaturq,-  bina  mc 
dia  potens. 

Spacium  enim  ABCD  contineatur  rationali  AB, 

&'  ex  binis  nominibus  Texta  A D ; qua  diuidatur  in 
nominaadpnntiumE,  itavt  A E fit  maius  nomen. 

Dico  rectam  linea  mjqUa  poteft  Tpacrum  AC,  irra- 
tionalem eile,  qua:  vocatur  bina  mcdiapotens.con- 
ftruantur  enim  eadeni,quf  fupr2,manifeftu  eft  MX 
poffe  Tpacium  AC:  & MN  ipfi  N X potentia  incom- 
meniurabilem  eEfe.  Ec  quoniam  EA  ipfi  AB  incom- 
menfiirabilis  eft  longitudine, 'eruntEA  AB  rationa 
les  potentia  Tolum  commenfurabiles . medium  igi- 
tur eft' AK,  hoc  eft  compofitum  ex  quadratis  ipfaru 
MK  N.X.  Rurfus  quoniam  incomenfurabiiis  elt  ED 
ipfi  AB  longitudine,  erit &FE  ipfi  EK  longitudine 
incommenlurabilis.  ergo&FE  EK  rationales  funt 
potentia  Toium  commenfurabiles;  ac  propterea  me 
dium  eft  EL.hoc  eft  MR,  hoc  eft  quod  .MNNX  con- 
tinetur. C^odcum  AE  fiiincominenfurabilisipfi 
EF,  & parailelogrammum  AK  parallelogrammo 
ELincoraenmrabile  erit.  S:d  AK  quidem  eftcopo- 
fitu  ex  quadratis  ipfaru  MN  NX;  EL  veroeftquod 

MNjNX  continetur . incommcnfurabile  igitur  eft  compofitum  ex  quadratis  ipfa- 
rumMN  NXei,quodMN  NX  continetur,  arque  eft  vcrumqueiplbrum  medium; 

&MN  NXpotent.afunt  incommenfurabiles . ergo  MX  eft  bina  media  potens,  & C 
poteft  fpacium  AC.  quod  demonftrare  oportebat.  D 
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EVCLID.  ELEMENT. 

F.  C.  COMMZHT^^iyS. 


A.  Rurfus  quoniam  incoraenfurabilis  eft  ED  ipfi  ab  ]ongicudine,erit  & FE  ipfi  ER 
longitudine  incomraenfurabilis]  Q,wmtm  trim  ED  ipfi  ^ incommcnfurahUisefiltn^ 
diae;  atque  efi  EE  commenfurahilis  ED;  erit  ejr : 3 hims  etiam  EE  ipfi  ,AS,  hoc  efi  ipfi  EK  l<m 
^tudine  momnenfurabiUs. 

g Q^od cum  AE fit incommenrurabilis ipfi  EF  ]Ejr  13  hmus.  eflerm^EipfiEDitf 

cotnmenfiirabilisy^  EE  commetifitrabilis  ipfi  ED. 

EtMNNX  potentia  funtincommenfiirabiles]  Namcum.AC  fit  mmonaifuroMtis 
ipfi  GE  iongitudine,erit  paraUelogrammmt  paraMogrammo  HE,hoc  efi  quadrati  ex  MU 
quadrato  exNX  incommenfurabile.  ergo  MN  NX  potentia  mcotnmetifisrabiles  fm. 

Q Ergo  MX  eft  bina  media  potens  ] fi"  4a 

J5  Sit  10  plusK  8.  erit  EFK  2.  fi  igitur  ad  yAE  applicetur  paraUelogcomm 

k4CE>  aequale  quadrato  ipfius  E E,qmd  deficiat  figura  quadrata, erit  G R a 4-  plus  R-f» 
CE R parallelograrimum R 6z ~^plus R i a -^jGK R Sz-^minus R 

1 2~^,etELKso:totumqfuyiC  paraUelogramnum  R 250  plusKzoo.  Diuidatur'B.2')Qin 
duas  partes, itayt  quod  ex  ipfis  producitur  fit  aequale  5oj  erit  maior  parsB.  6z-TplusB.  11 
'—y&mimr  K6i-^minusKii-^.Emigitur  fipaciihmoniaUsKz^splusKzoo  ra£x 
efiF.  K6i~plusB.  iz-^plusK62-^minusKiz~^» 

L E M M eA. 

Si  reSialinea  in  partes  inaquales  JeceturJpfirHm  partium  quadrati 
maiora Junt  reSi angulo ^quod bis  diciis partibus  continetur. 

Sit  re<fta  linea  A B , & fcceturin  punfto  G,itavt 

ACfitmaiorjquamCB.DicoquadrataexAC  CB  ^ p c B 

maiora  effe  reftangulo  , quod  bis  AC  CB  contine- 
tur. fecetur  enim  AB  bifariam  inD.  & quoniam  re 

fta  linea  AB  in  partes  quidem  gquales  fecatur  ad  D;in  partes  vero  infquaJes  ad  C; 
i reftangulum,quod  AC  GB  continetur  vna  cum  quadrato  ipfius  C D cftaquaJe  ei, 

quod  fit  ex  AD  quadrato,  ergo  reftanftulu  ACB  quadrato  ex  AD  eftminus.quod 
igitur  bis  continetur  AC  CB  minus  eft  quam  duplum  quadrati  ex  AD.  fed  quadra 
^ tacxAC  CBduplafuntquadratorumexADDC.ergo  qnadrataexAC  CBmaio 
ra  funt  eo,quod  bis  AC  GB  concinetur,  quod  demonftrare  oportebat. 

F.  C.  COMMENTaRIFS. 

sf.  Ergoquadrata  ex  AC  CB  maiora  funt  eo, quod  bis  AC  CB  continetur];^®®®* 
enim  quadrata  ex  .AC  CB  dupla  fiunt  quadratorum  ex  AD  DC,eruntquadrataexAC  CBina 
iora,  quam  dupla  quadrati  ex  AD.  fied  quod  bis  continetur  AC  CB  minus  efiyqudm  duplm  qm 
drati  ex  AD.quadrata  igitur  ex  AC  CB  mdto  maiora  fiunt  eo,quoi  bis  AC  CB  condaetur. 

THEOREMA  XLIII.  PROPOSITIO.  LXI. 

Quadratum  eius,qux  eft  ex  binis  nominibus  ad  rationalem  ap 
plicatum  latitudinem  facit  ex  binis  nominibus  primam. 

Sit  ex  binis  nominibus  AB,diuifa  in  nomina  ad  punSum  C , ita  vt  AC  fit  mains 
nomcti-.exponaturq;  rationalis  DE;&  quadrato  retfti  linea  AB  xquaie  ad  ipfam  D 
E applicetur  parallelogrammum  DEFG , latitudinem  faciens  DG  J)ico  DG  ex  bi- 
nis nominibus  primam  efle.  Applicetur  enim  ad  rationalem  DE  quadrato  quidem 
ipfius  AC  squ^c  parallelogrammum  DH:  quadrato  auteraipfiusBC  squaleKL. 

reliquum 


X. 


LIBER 


reffqnnm  igitnr,  quod  bis  A C CB  continetur  eft 
jquale  parilelogrammo  MF  • fecetur  MG  bifaria 
in  N:  & alterutri  ipfarum  ML  GF  parallela  duca- 
tur NX.vtrumque  igitur  parallelogtammorum 
MXNF  efl  iquieeijquod  {cmel  AC  CB  contine 
tnr.Et  quoniam  ex  binis  nominibus  eft  AB,  diui- 
fa  in  nomina  ad  pun-ftum  C,  erunt  AC  CB  ratio- 
nales potentia  folum  commenfurabiles.  ergo  qua 
drataex  ACCB  rationalia  funt,  & coramenfura- 
bilia  inter  fc  fe:&  ob  id  compolitum  ex  quadratis 
ipfarum  AC  CB  commenfurabile  eft  earumdem 
AC  GB  quadratis,  rationale  igitur  eft  compofira 
ex  quadratis  ACCB,  atque  eft  ®quale  parallelo- 
gramrao  DL.ergo  & DL  eft  rationale, & ad  ratio- 
nalem DE  applicatum  eft.  rationalisigiiureftD 

M,&ipliDE  commenfurabilis  longitudine . Rurfus  quoniam  ACCB  rationales 
/unt  potentia  folum  commenfurabiles , medium  eft , quod  bis  AC  CB  continetur, 
hoc  eft  MF,&  ad  rationalem  ML  applicatum  eft.raticnalis  igitur  eft  MG,&  ipfi  ML 
hoc  eft  ipfi  ED  longitudine  incommenfurabilis . eft  autem  MD  rationalis,  & ipfi 
DE  commenfurabilis  longitudine.ergo  DM  ipfi  MG  longitudine  eft  incommctifu 
rabiJis.runtq;  rationales.ergo  DM  MG  rationales  funt  potentia  folum  commenfii 
rabiles;ac  proptereaDG  eft  ex  binis  nominibus.oftendendum  eft  primam  efle. 

Quoniam  enim  quadratorum  ex  AC  GB  medium  proportionale  eft,quod  AC  G Exianma- 
B continetur^  erit  etiam  parallelogrammorumDH  KL  medium  proportionale  M «ad55.h«- 
X.eftigiturvtDHadMX,itaMXadrCL,hoceftvtreftaIineaDK  adMN,ita  MN 
adMK.ergoreftangulumDKM  quadrato  exMN  eft  aquale . Et  quoniam  quadra-  ij.sad. 
tum  ex  AC  commefur^iie  eft  quadrato  ex  CB,erit  & parallelogrammum  DH  pa- 
rallclogrammo  KL  commenfurabile.ergo  Se  DK  ipfi  KM  longitudine  eft  commen-  , 
furabilis.quod  cum  quadrata  ex  AC  CB  maiora  finteo,quod  bis  AC  CB  contine-  «.huiut, 
turjerit&paraflciogramraumDLmaiusparallelogrammoMF : ideoq;re£ta linea  E*  »nttee. 
DMipfaMGeft  maior.atque  eftreftangulumDKM  aquale  quadrato  exMN  , hoc 
eft  quarta  parti  quadrati  ex  MG;&DKipfi  fCMlongitudiue  eft  commenfurabilis.fi  . cliunti. 
autem  fint  dua  reda  lineg  inaquales,&  quarta  parti  quadrati  minoris  fquale  pa- 
rallelogrammum ad  maiorem  applicetur, deficiens  figura  quadrata  ,&  in  partes  co 
menfurabiles  ipfam  diuidat,maioF  pius  poterit, quam  minor  quadrato  reda  linea  ^ 
fibi  commenfurabilis  longitudine.funtq;  rationales  DM  MG, &DM,  qua  eft  ma- 
ius  nomen  expofit?  rationaliDE  longitudine  eft  commenfurabilis.ergoDC  eft  ex  i.dif5.$ecfi. 
binis  nominibus  ptima-quod  demonftrare  oportebat.  «tuum. 
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"|K_.g  57.  huiffl. 
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F.  C.  CO  Ai  MENT^Rir  S. 

i^plusR5,&DE$.eritDHi5  KL  U & AiXKjS  & }7FR7l.qHjtre/iad 
DE  applicetur  DH  latitudinem  faciet  DK  ^:&f!  applicetur  KL  faciet  KM  1 . £Md  fi  ad  eande 
eppUcetur MXvidelicetR  7^  facieilatitudine MN  R 3 ex-i  theoremate eorm,qHae ad  20 ha 
«J  confcripfmus»etfmulitrr  NC  erit  R 3 .ergo  totaDGefi  ^plus  R 1 1,  quae  efl  ex  bims  «ofti- 
^husprim. 

theorema  XLIIII.  PROPOSITIO  LXII. 


Quadratum  eius , qu?  eft  ex  binis  medijs  prima  ad  rationalem 
ipplicatum  latitudinem  facit  ex  binis  nominibus  fecundam. 

. Sit  ex  binis  medijs  prima  AB,diuifa  in  medias  ad  pudum  C,  quarum  AC  firma 
wr.-aponaturq;  rationalis  DE, •&  ad  ipfam  applicetur  parallelogrammum  aquale 

quadrato 


»j, huius. 


u;  huius. 
j7.  huius. 
Tx:  Im.  ad 


l+;quir.[a. 

!>•  huius. 

i.difa.secu- 

daiuiii. 


j^.huius. 

A 


E V e 'L  I B"  £ L^^E  E N T. 

qB5.dr2to  ipfius  AB, quod  fit  DF, latitudinem  fa 
c.esDG.DicoDC  exbinis nominibus  fecunda 
cffe.CdrflTuantur  enim  eadem,qirf  fupra.  & quo 
n:3m  aB  ex  binis  medi/seft  prima,diuifaad  pu 
C-um  C,erunt  AC  CB  media;  potenriafolum  c6 
men  j:rabilc5,qu$  rationalem  continent,  quare 
cu?  funt  ex  AC  CB  media  runt;ideoq;DL 
eft  niediuni , quod  ad  rationalem  applicatu  eft. 
rationalis  :g.‘ur  eft  MD,  &ipli  DE  longitudine 
incoronjenairabilis . Rurfus  quoniam  rationale 
eft  quod  bis  AC  CB  continetur, erit  & MF  ratio 
nale,&:  ad  rationalem  ML  applicatum  eft . ergo 
& MG  eft  rationalis ; &;  ipfi  ML,  hcceftipUDE 
ccmmenfurabilis  longitudine,  inconimenfura- 
bilis  igitur  eft  DM  ipfi  MC,&fwntrarionaIes.quareDM  MG  rationales  fiintpotc- 
tiafolum  commenftirabilesjacpropterea  DG  eft  ex  binis  nominibus . oftendedum 
eft  & fecundam  eire.Qu,oniarn  enim  quadrata  ex  AC  CB  maiora  funteo,quodbis 
AC  CB  conrinettjrjerir&  DLparallelogrammump^allelogrammoMF  maius. er 
go  ?:rcfta  linea-DM  maior  eft  ipfaMG.Qtmdcumquadratum  ex  AC  quadrato 
ex  CB  fit  cominenfurabilejSe  DH  parallelogrammiim  parallelogrammo  KLcom- 
mtnfurabile  erit.quare  & DK  commenfurabilis  ipfi  KMratqiie  eft  quod  DK  KM  c5 
tineiur  quadrato  ipfius  MN  ■equale.ergoDM  pluspoteft,  quamMG  quadrato re- 
fta  line.E  fibi  longitudine  conimenfurabilis.eftq;  MG  commenfnrabilisfongitudi' 
ne  ipfi  PE.qaare  DG  ex  binis  nominibus  eft  fecunda. 

F.  C.  COMMENT^RIFS. 

S}t^n'B.K^^plusR'R2j,etDF  Sierit  DHK^S,KLK27,?dX,  ttNF  S.tr^o  fidDE 
applicetiu DHficietDK  R ? e.ra  theoremate Ismdi&Osetedmntmefi ad esndmap^ice 
t!'.r'K.L,crltKMK  i ^etp applicetur MX vel NF,eritMh\relNG  i -f*  ettjimimDKKM 
hoc  eft  R I ^^longhxdlne  cmenfurabiles  funt,ft  inter  fe  componantur,  erit  ex  tertio  theore 
mite  eorum,  p-taenos  ad  2 o huius  appofHmus,DM  ^9  <trgo  tota  DGejiK^-^  plus  j vi- 
delicet f.v  binis  7iommibus  fecimda. 

THEORE, MA  XLV.  PROPOSITIO.  LXIII. 


^ lttti48  C 
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Quadratum  eius , qug  eft  ex  binis  medijs  fecunda  ad  rationa- 
lem applicatum  latitudinem  facit  ex  binis  nominibus  tertiam. 

Sit  ex  binis  medijs  fecunda  AB,diui{ain  medias 
ad  C,'tavt  AC  fit  maior  portio . rationalis  autem  ^ rp« 
fitDE:S;adipfamDEquadratoexAB  sequalepa  ' 

ralklogrammumDF applicetur,  latitudinem  fa- 
ciens DG.D  ico  DG  exbinis  nominibus  tertiam  ef 
fe.Conftruantur  enim  eadem  ,que  fupra.  8equo- 
nia  A B eft  ex  binis  medijs  fecuda,diuila  ad  punfta 
C, erunt  AC  CB  medis  potentia  folum  commen- 
fir,tbi!es,QUs  medium  contineant.ergo  & compo 
litumexipurum  AC  CBquadratis  mediumeft, 

&ipfi  DL  a'quaie.medium  igitur  eft  DL,  & ad  ra- 
tionalem DE  applicatur  . ergo  rationalis  eft  MD, 

& ipfi  D£  longitudine  incoinmenfurabilis.Eadem 
ratione, A: MG  eft  rationalis,  &incoramenfurabi- 
lis  ipfi  ML,hoc  eft  ipfi  DE.  vtraque  igitur  ipfarum 


1 


LIBER.  X. 


1^4 


DM  MG  rationalis  eft , & ipfi  DE  longitudine  in- 
ommenfurabilis.  & quoniam  incommenfurabilis 
eftACipfi  CB  longitudine  jvt  autem  ACadCB, 
ita  quadratum  ex  AC  ad  reftangulum  ACB : erit 
&quadratum  ex  ACreftangulo  ACB  incoramen 
furabilc . ergo  & corapoficum  ex  quadratis  AC  C 
B incommenfurabile  eft  ei,  quod  bis  AC  CB  con- 
•netur;  hoc  eft  DL  incomenfurabile  ipfi  MP . et  ob 
id  refta  linea  DM  ipfi  MG  eft  incommenfurabilis: 
funtq;  rationales.ergo  DG  eft  ex  binis  nominibus, 
oftendendu  eft  et  tertia  eire.fimiliter  enim  conclu- 
demusDMipfa  MG  maiorem  cfle,etDKipfiKM 
commenfurabilem  . atque  eft  reftangulum  DKM 
quadrato  ipfius  MN  aquale.  ergoDM  plus  poteft, 
quam  MG,  quadrato  reftf  linez  fibi  incommeufu- 

rabilislongicudine,-etneutraipfarum  DM  MG  eft  longitudine  commenftirabilis 
ipfi  D£.quare  DG  eft  ex  binis  nominibus  tertia. 

* F.  C.  COMMEFJT^RIf^S. 


a]f»in.a4 
M • huius 


J.djfS.SKUO 

4uun3. 


ErgoetcompofitiimcxiprarumAC  CBquzdT!itkmedwm.e!i.'}Exduohuserum  A 
tnedijs  cotnmenfurahil^'is,fi  inter fe  com^ontaituripnum fit  mediurn/vt  hi  45  Imus  diximus. 

Ergoetcompofitumcxquadratis  AC  CB,  incommenfurabile  eft  ei,  quod  bis  A B 
C CBcontinetur.]Nmcmiiuadrataex.^C  CBcommenfurabilkfmt/iinrerjecoraponaa 
Iifr,erit  compofutmceTnmnfurabile  quadrato  ex  .AC per  i6huius.quod  autem  bis  continetur 
.AC  CBre^gulo  .ACB  ^ mcomefurabileyVt pote  eius  duplm.ergo  ex  ijSyquae  nos  ad  i^hu- 
iusdmonJiriiuitnus,compofitumexquadrat:s.AC  CBinco7menfiffabileeJiei,quodbis.AC  C 
£ continetur. 

SitUB  RR  71  plus  RR  8,ef  DE  q-.erltDH  R 71, KL  R S,MX,  vel  NF  R 24.  qmrefi  ad 
DE  applicetur  DH,latitudinem  faciet  DKB.q--~'.fi  vero  applicetur  KL  faciet  KMK  ~ .elfi 
MXyVelNF facietMN,vel NGB.  i —..AtjiDK  KMcomponanturfjoceJlKq.-^,^  R-i 
fet  DM  R B.toU  igitur  DGeJi^2 plics  6, quae  eji  ex  bms  nominibus  tertia. 

THEOREMA  XLVI.  PROPOSITIO  LXIIII. 

Quadratum  maioris  ad  rationalem  applicatum  latitudinem  fa 
cit  ex  binis  nominibus  quartam. 

Sit  maior  AB , diuila  in  punfto  C , ita  vt  AC 
maiorfitqua  CB.  rationalis  autem  quedamfit 
DE;St  quadrato  cx  AB  zquale  ad  ipfam  DE  ap- 
plicetur parallelogrammum  DF, latitudinem  fa 
ciens DG.DicoDG  ex  binis  nominibus  quarta 
elfe.  Conftruantur  enim  eadem , quz  fupra . Et 
quoniam  maior  eft  AB,dim(a  in  C, erunt  AC  C 
C potentia  incommcnlbrabiles,  quz  faciunt  c6- 
pofitum  quidem  ex  ipfarum  quaaratis  rationa- 
le,quod  autem  ipfis  continetur  medium.itaque 
quoniam  rationale  eft  compofitum  ex  quadra- 
tis iplarum  AC  C B,  erit  & parallelogrammum 
tlL  rationale.ergo  & rationalis  eft  reda  linea  D 
Mdpfiq;  DC  longitudinecommenfurabilis.Rur 
fiisquoniam medium  eftquodbisAC  CB  continetur, hoceftMF,&ad rationale 

applicatum;erit  etMG  rationalis,  A ipfi  DE  incommenfurabilis  longicudf-  tj  huin». 
tie.ergo  & DM  ipii  MG  longitudine  incommenfurabilis  eft;acprop  terea  DM  MG 


EVCLID.  ELEMENT. 

j7.hums.  rationales  funt  potentia  folum  commenfurabiles . quare  ex  duobus  nominibus  eft 
DG.oftendendum  eft  & quartam  efle.fimiliter  enim  Tuperioribus  codudemusDM 
maiorem  efle,quamMG:etreftagu]um  DKM  quadrato  ex MN  squale.Q^oniam 
igitur  quadratum  ex  AC  incomenfurabile  eft  quadrato  ex  CB,  erit  et  DH  paralie- 
r.sexaSiie-  logrammum  incomenfurabile  parailelogramoKL.etob  id  refta  linea DK  ipSKM 
inc6menfarabilis.fi  aut  fint  du$  redse  linef  in*quales,&quarc$  parti  quadrati  mi- 
■ norisequale  par3!le!ogramuadmaioreapplicciur,deficiensfiguraquadrat3>quod 
in  partes  Incommenfurabiles  longitudine  ipfam  diuidat;maior  plus  poterit,  quam 
minor  quadratp  reftf  iinei  fibi  longitudine  incommeniurabilis.  ergo  DM  plus  po 
teft,quain  MG, quadrato  re<ft$linef  fibi incommenfurabilis  longitudine,  funtqj  D 
M MG  rationales  potentia  folum  commcnfurabiles;  atque  eft  DM  commenfurabi 
4-difH.s:eu-  iis  expofita:  rationali  DE.quare  DG  eft  ex  binis  nominibus  quarta, 
da-tiin. 

f.  C.  COMMEilT^KlVS. 

S':t  flu{'^V.i07mus  ^^j-^-etDEjitS’eritDH  lopks 

—•.KLiommusJiii^j  ~‘MX,yelNF  Yti62  -^.itaque  fi  ad  DE  apphcetur  DHUtitH 
dinem  facies  DKyerit  DK  2 plus  -^;fi  vero  applicetur  KL  faciens  RM,eiit  ea  2 mnus  R i 

-■■■& ft  applicetur  MX,yei  Nf  ,erit  MN,yel  NG  R 2 fi  componantur  DK  KM,  hac 

ejl2plusl)i  I -^y&zmmslk  i ~,fietDM^.ergoto!aDGefi.qplHS'^  10.  videlketexbi 
ris  nominibus  quarta^ 

THEOREMA  XLVII.  PROPOSITIO.  LXV. 

Quadratum  eiuSjqu»  rationale , ac  medium  poteft  ad  rationa- 
lem applicatum  latitudinem  facit  ex  binis  nominibus  quintam. 

Sit  rationale , ac  medium  potens  A B,  diuifa 
in  redtas  lineas  ad  punctum  C,  ira  vt  AC  fit  ma- 
ior. exponaiuiq;  rationalis  DE,  & quadrato  ip- 
fius  A B arqiiale  parallelogrammum  D F ad  ipsa 
DE  applicetur , latitudinem  faciens  D C.  Dico 
DG  ex  binis  nominibus  quintam  efie . Conftrua 
tur  enim  eadem,  quce  fupra . Et  quoniam  ratio- 
nale, ac  medium  potens  eft  A B,  diuifa  ad  Cpun 
huiu*.  ftum,  erunt  AC  CB  potentia  incommenfurabi- 
Ies,quf  faciunt  compofitum  quidem  ex  ipfarum 
quadratis  medium,  quod  autem  ipfis  contine- 
tur rationale,  quoniam  igitur  medium  eft  com- 
poficum  ex  ipfarum  AC  CB  qu2drati$,eritS:  pa 
ij.hiuus.  rallelogramuin  DL  medium : ideoq;  reSa  linea 

DM  rationalis  eft , & ipfi  DE  longitudine  incommenfurabilis . Rurfus  quoniam  r* 
n.huius.  tionale  eft,  quod  bis  AC  CB  continetutjhoc  eft  parallelogrammum  MF;  erit  MG 
ij.huiut.  rationalis , Sc  ipfi  DE  longitudine  commenfurabilis  .incommenfurabilis  igitur 
DM  ipfi  MC.  quare  DM  MG  rationales  funt  potentia  folum  commenfurabOes; 
propterea  DG  eft  ex  binis  nominibus.  Dico  & quintam  cffe.  fimiiiter  enim  deme* 
urabitur,reftangulum  DKM  quadrato  ex  MN  efleequale,-  & DKipfi  KMIongicn^ 
dine  efie  incommenfurabilem.  quare  DM  plus  poteft,quaraM  C quadrato  reaaU 
, ne?  fibi  incommenfurabilis  longitudine:  funtq;  DM  MG  rationales, potetiafole® 

< secun  ‘^oi^^snfurabiles;  &c  minor  MG  commenfurabilis  eft  ipfi  DE  16gitudine.ergoDG 
eftexbinisnominibusquinta. 


T.  C- 
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F.  C.  COMME-NTURiyS, 


Ifis 


ii5F^«5,p/ajRF’R  isj  5; &I>Efit‘).mtpara}Ielo^immii  dh 
R ij5  plus  5,  Kl  R 115  wwHw  ^;MXvelNF  loi^JladDEapplketurparallelogrmmim 
DHlatitudiumfuiCns  DK,  er.tDK  R 5 plits  l-fiveroapphcetwrKLlutitudine  fidens  KM» 
/rif  £MR5  mima  i.  & jmpplicetur  MX  uel  NF,  eririViNjre/NGa.  fluodJjtempo/UHJBr 
D&KMvidei,cetK'iplus  i,R5  wiwtf  i^etDM^io-tetaigiturDCejiKzoplus^^dmi 
puii  ex  binis  aonuHihus  qui/Ui. 

THEOREMA  XLVIII.  PROPOSITIO  LXVI. 


Quadratum  eius,qux  bina  media  poteft , ad  rationalem  appli- 
catum latitudinem  faci:  ex  binis  nominibus  fextam. 

Sitbiiia  msd.a  porens  A B , diuifa  ad 
pnnSum  C : ratioo.alts  autem  fit  D & 

ad  ipfam  DE  quadrato  ex  ABsqiialepa  P - 

rallelogramraum  DF  applicetur,Iaticudt 
ricra  faciens  DG.Dicc  DG  ex  binis  nomi 
nibus  fextam  efle.  Coertruanturenim  ea 
dem  quf  funra . Eicuoaiambina  media 
'potenseft  ABjdiaiiaadC,  eriitAC  CB 
potentia  incommeofurabiles , facientes 
& compofitum  ex  iprarum  quadratis  me 
dium:&quod  ipfis  continetur  medium; 

adhuc  incommcfurabile  compofno  ex 
quadratis  ipfarum.  ergo  ex  iam  demon- 
Itiacis  medium  eft  vcrumqiie  parallelo- 
prammorumDL  MF  : & ad  rationalem 
DE  applicata  funurationalisigitur  eft  & 

vtraque  DM  MG,  & ipfi  DE  longitudine  incommenrurabilis.  & quoniam  compofi 
tum  ex  ipfarum  AC  CB  quadratis  incommenfiirabiJe  eft  ei,qucdbis  AC  CBcon 
tinetuTj  erit  &DL  parallelogrammum  parallelogrammo  MF  incommcnlirabile: 
&iddrco  DM  incommenfurabilis  MC.  quare  DM  MC;  rationales  fune  potentia  fo 
Ium  commenfLirabiles,&  ex  binis  nominibus  eft  DG.  Dico  & fextam  efle . fimili- 
ter  enim  prsdiftis  rurfus  oftendem  us  reftagulum  DKM  quadrato  exM  N squale, 
ADKipfiKM  longitudine  incommenfurabilem  efle.  ergo  DM  plus  poteft,  quini 
MG  quadrato  rcfts  lincf  libi  incommenfurabilis  longitudine : &.  neutra  ipfarum 
DM  MG  longitudine  commeniurabilis  eft  expofitf  rationali  DE.  quare  DG  ex  bi 
nis  nominibus  eft  fexta. 


tj-holus. 


secfi 


F.  C.  COMMENT^KJys. 

R r.Ra^jpiwR  72, p/gjRF^.R  251  WiHKfR  72: cirDEpd.mfDH  RaSi 
plusR.  ■^i:KLKz^imwusKyi:MX,relNFKiSo.  applicem  ad  DE  pirallelogramnA 
DHlatitadlnm  faciens  DK.  erirD  K R yp/wR  2.  Rurfus  applicetur  K l faciens  latitudinem 
XW.  eritKM  R ywiwwR  2.  denique  applicetur  MX^  yelNF,eritMNiyelNC  R ^•ergota^ 
ilC  qi  R liplus  R 2 o « biais  nmimbus  fexta. 

THEOREMA  XLIX.  PROPOSITIO  LXVII. 

Ei,qu$  eft  ex  binis  nominibus  longitudine  commcnfurabilis, 
&ipfa  ex  binis  nominibus  efto  atque  ordine  eadem. 


Tt  sit 


li.sai 

jahQiios. 

g.diS. 

lo.huius. 


15. huius- 
i:. huius. 


i5.huius. 


|S.huius; 

li-fettf. 

rj.quinti 

ss.huius. 

I4.huius. 


EVCLID.  ELEMENT. 

Sit  cx  binis  nomimbus  AB,& ipfi  AB 
Jongicudine  commsnfurabDis  fit  C D . ^ ^ 

Dico  CD  ex  binis  nominibus  efie,  &(3r-  ^ -p 

dine  eandem  ipfi  AB.  quoniam  enim  e x ® 

binis  nominibus  eft  AB,  diuidaturin 

nomina  ad  punSura  E,  & fit  AE  maius  'nomen,  ergo  AE  EB  rationales  finit  poceh 
tiafolum  commenHirabiles.  fiat  vt  AB  ad  CD,itaAE'ad'CF:  & reliqua  igitur  EB 


ad  reliquam  FD  eft, ut  AB  ad  C D.commenfurabilis  autem  eft  AB  ipfi  CD  longita 
dine.  ergo  & AE  ipfi  CF,  &.EB  ipij  FD  longitudine  eft:  comn^enrurabilis.  funtq;  ta 
tionales  AE  EB.  rationales  igitur  funt  & CF  FD.  & quoniam  eft  vt  AE  ad  C F,  ita 
EB  adFD,  erit  permutando  ut  AE  ad  EB,  ita  CF  adFD:  funt  autem  AE  EBpoten 
tiafolum  commenfurabiles.ergo  &CF  FD  potentia  forum  comenfurabiles  erant. 
& funt  rationalcg.  ex  binis  igitur  nominibus  eft  CD.  Dico  &ipfi  AB  ordine  eaadc 
efle.uci  enim  AE  plus  poteft,  qiiainEB  quadrato  refti  linesfibi  longitudine  com 
menfurabilisjuelincoinmenfurabilis.  fi  quidem  commenfurabiiis,  &CF  plus  pote 
rit,quamFD  quadrato  rectf  lines  fibicommenfurabilis  longitudine.  QjfodfiAE 
fit  commenfurabiiis  expofits  rationali, & CF  eidem  commenfurabiiis  erit.  & ob  id 
\traque  ipfarum  A B CD  ex  binis  nominibnseft  primajhoc  eft  ordine  eadem.Si  vt 
ro  EB  fit  commenfurabiiis  expolite  rationali,&  FD  eidem  erit  commefurabilis.  ob 
eamqi  caulTam  CD  ipfi  AB  ordine  eadem  eftjvtraque  enim  eft  ex  binis  nominibm 
fecunda,  quod  fi  neutra  ipfarum  A£  EB  fitexpofltj  rationali  commenfurabiiis,  & 
neutra  CF  FD  eidem  commenfurabiiis  erit;&  eft  vtraque  tertia.  At  fi  AE  plus  pof 
fit, quam  EB  quadrato  reas  lines  fibi  incomraenfurabilis  longitudine,  & CF  plus 
poterit, quam  FD  quadrato  refts  linef  fibi  longitudine  incommenfurabilis:& 
fi  AEfit  commenfurabiiis  expolita:  rationali  ,&  CF  eidem  commenfurabiiis  erit, 
&eft  vtraque  quarta.quod  fi  EB,  &ipfaFDj&  eft  vtraque  quinta,  livero  neutra  ip 
faru  AE  EB,  £e  neutra  CF  FD  expofitf  rationali  erit  comenfurabilis,  & eft  vtraque 
fexta.  ergo  ei,  que  eft  ex  binis  nominibus  longitudine  commenfurabiiis,  &ipfacx 
binis  nominibus  eft,& ordine  eadem. 


THEOREMA  L.  PROPOSITIO.  LXVIII. 


Ei,qu?  eft  ex  binis  nredijs  longitudine  commenfurabilisj  & ip 
fa  ex  binis  medijs  eft,  atque  ordine  eadem. 

Sit  ex  binis  medijs  AB,  & ipfi  A B com- 

mcnfurabilis  longitudine  fit  CD.  Dico  CD  A x B 

cx  binis  medijs  efie,  &;  ipfi  AB  ordine  can- 
de. quoniam  enim  A B ex  binis  medijs  eft,  £ t 5 

diuifa  in  medias  ad  pundum  E , erunt  AE 

EB  medi*  potentia  folura  comraenfurabilcs.  Itaque  fiat  vt  A B ad  CD,  ita  A E ad 
CF.ergo  & reliqua  EB  ad  reliquam  FD  eft  vt  AB  ad  CD. commefurabilis  autem  eft 
AB  ipfi  C D longitudine,  quare  & AE  ipfi  C F longitudine  commenfurabiiis  erit, 
&EB  ipfi FD.ftintq; medi*  AEEB.rhedi* igitur  6c  CF  FD.  EtquoniaeftvtAE 
ad  EB,  ita  CF  ad  FD,  &funt  AE  EB  cominenfutabiles  potentia  folumjerunc  & CF 
F }>..potentia  folum  commenftirabiles . oftenfg autem  funt  & medi*,  ergo  CD  eft 
exbinismedijs-Dico&ipfi  ABordineeandemeffe.  Quoniam  enim  eft  vt  AEad 
EB,  icaCF  adFD,  erit&vt  quadratum  ex  AE  ad  reaangulum  AEBdta  quadratu 
cx  CF  ad  redangulum  GFD.  quare  permutando  vt  quadratum  ex  A E ad  quadra- 
tum exC  F,  itaredangulum  AEB  ati  CF  D redangulum.  commenfurabile autem 
eft  quadratum  ex  AE  quadrato  cx  CF.  ergo  & reaangulum  AEB  redangulo  CFD 
eft  commenfurabile.  fi  igitur  rationale  eftredanguium  AEB,  Se  tedagulum  CF0 
rationale  erit ; atque  eft  ex  binis  medijs  prima,  fi  vero  medium  eft  rcctangolani 

AEB 


V 
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/EB,  &iprnm  CFD  erit  medium:  & cft  vtraque  ex  binismedijj  {ccunda.€rgo 
jp/i  aB  ordine  eadem  eft.  quod  demonftrare  oportebat. 

t.  C,  C 0 M M Z H T ^ K l F s. 

Quoniam  enim  eftvtAEadEBjficCFadFD.eric&utquadratum  ex  AE  ad  re  ^ 
fiangulum  AEB,  ita  quadratum  ex  CF  ad  redangulum  C F D ] l^amcumfiiut  oiE 
iiEByitaCFadFD;  utaiftem^EadEBfiuijuidratifmex^Ead^EBrcSian^iimexi 
jixtiyrel  ex  letmate  ante  ij  hmusxerit  ut  quadratura  ex  ^E  ad  ^EB  reUangidum , ita  CF  ad 
fD‘fed  vtC  F ad  f D,  ita  quadratum  ex  CF  ad  reQmgdim  CFD,yt  igitur  quadratum  ex  Ai. 
td^EB  redangdum^ita  quadratum  ex  CF  ad  re&angalm  CFD. 

THEOREMA  LI.  PROPOSITIO  LXIX. 

Maiori  cominenfurabi!is,&  ipfa  niiior  eft. 

Sit  maior  A B:  & ipfi  A B commenfurabiiis  fit 

CD.  Dico  CD  maiorem  efic.diuidatur  AB  inE.  A E B 

ergoAE  EB  potentia  funt  incommcnfurabiles,  ^e.haita 

3uf  faciunt  compoficu  quidem  ex  ipfarum  qua-  ? ? Q 

ratis  rationale ; quod  autem  ipfis  c6tinetur,me 

dium.  & fiant  eadem, qu2  fupra.  quoniam  igitur  eft  vt  AB  ad  CD,  ita  AE  ad  CF,  & 

EB  adFD;  erit  vt  AE  ad  CF,itaEB  adFD.  commenfurabiiisaute  eft  A BipfiCD. 
ergo  & vtraque  ipfarum  AE  EB  vtrique  CF  FDefi  Commenfurabi!is.&  quoniam 
eft  vt  AE  ad  CF,  icaEB  ad  FDipermutandoq;  vt  AE  ad  EB,  itaCF  adFD:  Recom- 
ponendo vt  AB  ad  BE,  ita  CD  ad  DF.  vt  igitur  quadratum  ex  A B ad  quadratu  ex  A 
B E , ita  quadratum  ex  C D ad  quadratum  ex  D F . fimiliter  demonftrabimus  & vt  B 
quadratum  ex  AB  ad  quadratum  ex  A£,ira  efle  quadratum  ex  C D ad  quadratum 
exCF.  ergo  &vt  quadratura  ex  AB  ad  quadrata  ex  AE  EB,  ira  quadratum  ex  CD  C 
ad  quadrata  ex  CF  FD:permutando  igitur  ut  quadratum  ex  AB  ad  quadratum  ex 
CD,ita  quadrata  cx  AE  EB  ad  quadrata  ex  CF  FD.  commenfurabileaute  cft  qua 
dratumexABquadratoexCD.ergo&quadratacx  AE  EB  quadratis  ex  CF  FD 
funt  commenfurabilia . atque  eft  compofitum  ex  quadratis  iplarum  AE  EB  ratio- 
nale, ergo&rationale  erit  compofitumexquadratisCF  FD.  fimiliter  aut  & quod  D 
bis  continetur  AE  EB  commenfurabile  eft  ei , quod  bis  CF  FD  continetur,  atque 
eft  medium, qiicdbis' continenir  AE  EB.  medium  igitur&quodbisCF  FD  con-  E 
tinccur.  ergo  CF  FD  potentia  funt  incommenfurabiies , facientes  compofitum  cx  F 
ipfarum  quadratis  rationale:  quod  autem  ipfis  cotinetur  medium.tota  igitur  CD 
irradonaliseftjqua  vocatur  maior.ergo  maiori  commenfurabilis  & ipfa  maior  eft. 
quod  demonftrars  oportebat. 

F.  C.  COMMENT.ARIFS. 

Vc  igitur  quadratum  ex  AB  ad  quadratum  ex  BE,  ita  quadratum  ex  C.D  ad  qua  A 
dratum  ex  DF]  Zar  j;  fexuLbri. 

S militer  demonftrabimus  & vt  quadratum  ex  AB  ad  quadratum  ex  AE,  ita  effe  B 
quadratum  ex  CD  ad  quadratum  ex  CF] 
ilimiam  enhn  ejlvtiABadBE,haCD  ad  DF,  erit  per  comerfione  rationis  vt  B.A  ad  AE, 
ifaDC  adCF.  erge  utquadratumex  A B ad  quadratumex  AE,  ita  quadratum  exCDad  t».*extL 
fudratum  ex  CF. 

Ergo  & quadratam  ex  AB  ad  quadrata  ex  AE  EB,itaquadratfiex  CD.ad  qiia-  C 
drata  cx  CF  FD  ] Efi  enimvtAEadEB,ita  CF  aiFD.quare  rt  quadratum  ex  AE  ad  qua- 
dratum e.T  EB,tta  quadratum  ex  CF  ad  quadratura  ex  FD:&  componendo  vt  quadrata  ex  AE 
tBidquadratumexEBittaquadrataexCF  FD  ad  quadratum  ex  FD:  conusrterdo^vtqua- 
dfidcn  ex  EB  ad  quadrata  ex  AE  EB^ta  quadratum  ex  FD  ad  quadrata  ex  CfFD.  erat  ance 
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ut  quadratm  ex  \A'&  nd  quadratum  ex  BE , Ita  quadratum  ex  CD  ai  quadratum  ex  Hf . w|» 
exaequdiutquadratmex^Bad-qtiadrataex^M  EB /itaquadraim  ex  CDad  quadrau 
exCF  FD. 

D Similiter  autem  & quod  bis  continetur  AE  EB  commenfurabile  eft  ei.quodbia 
CF  ¥DcontiTjetaT'}Nimex>ifecundiqi4adraeumex^BeJiaeq!{alequadrat!s  exjlE  EB 
uiid  cmi  eo,qmdbis  continetisr  ^AE  EB:&eadem  ratione  quadratum  ex  CD  efi  aequale  qua- 
dratisexCF  FDi(tdctonee,qmdbisCF  FDconmetmCtmigititrfituttotmadtotsm,ita 
ablatu  ad  ablatu,idielicet  ut  quadratum  ex  <AB  ad  quadratu  ex  CD,  ita  quadrata  exAEIBsd 
quadrata  ex  CF  FD;er}T  eir  reliquu  ad  reliquii,  ut  totum  ad  toti;  hoc  eft  quod  bis  ccntioeturA 
E EB  ad  id,quodiis  CF  FD  continetur, ut  quadratum  ex  ^B  ad  quadratum  ex  CD-fedquadra 
tm  ex  ^B  commenftffabile  eft  quadrato  ex  CD.ergo  ex  lo  huius  cy  quod  bis  ccaitmeWUE  l 
B conmenfurabile  eft  ei,quod  bis  CF  FD  continetur. 

E Medium  igitur  & quod  bis  CF  FD  Continetur. coroliaxio  24  hms.  quare  & ne 

dium  eft, quod  femel  continetur  CF  FD. 

F Ergo  CF  FD  potentia  funt  incommenfurabiles  ] Vt  enim  ^E  ad  EB,  ka  eflCFadf 
ta.kKios.  D.fed  .AE  eft  potentia  mcommenfurabilisipfiEB.ergo&CF  ipfiFDpotetia  incom/ieJlfuratilit 
erit.fmt  igitur  CF  FD potentiamcommenjnrahiles, 

THEOREMA  LII.  PROPOSITIO.  LXX. 

Rationale, ac  medium  potenti  commenfurabilis , & ipfa  ratio- 
nale,ac  medium  potens  eft. 

Sit  rationaIe,ac  medium  potens  AB;&: 

ipfi  AB  commenfurabilis  fit  CD.oftenden  'A E B, 

dum  eft  &CD  rationale, ac  medium  pote- 

tem  efle.diuidatur  AB  in  reftas  lineas  ad  E __  f 5 

4«.  kuius.  punfium  E.ergo  AE  EB  potentia  incom- 

menfurabiies  funt, facientes  corapofitum  ex  ipfarum  quadratis  medium;  quod  an* 
tem  ipfis  continetur  rationale. & eadem, quae  prius  conftrnautur.  Similiter  demon- 
ftrabimus  CF  FD  potentia  efie  in  commenfurabiles : & compofitum  cx  quadrans 
ipfarumAE  EB  commcnfurabile  efie  compofito  ex  quadratis  CF  FD.Quodaucc 
continetur  AE  EB  coraefurabile  eft  ei,  quod  CF  FD  continetur  .ergo  &compofi 
tum  cx  quadratis  ipfarum  CF  FD  eft  medium.Q^od  autem  continetur  CF  FDrt 
tionalc-rationale  igitur,ac  medium  potens  eft  GD.quod  oftendere  oporcebaL 

THEOREMA  LIII.  PROPOSITIO.  LXXI. 

Bina  media  potenti  commenfurabilis , & ipfa  bina  media  po- 
tens eft. 

Sit  bina  media  potens  AB,  ipfi  AB 

commefurabilis  CD  . oftendendu  eft  G A "p  "B 

D bina  media  potentem  efie . Quoniam 

enim  bina  media  potens  eft  AB,diuida-  ? Y 

41,  hiuas.-  tur  in  reftas  lineas  ad  punAum  E.quare 

AE  EB  potentia  funt  incommenfurabileSjqusfadunt  copofitumexipi^nmqoi* 
dratis  medium,quod  aurem  ipfis  continetur  medium,  incoramenfurabileq;  cc»n>* 
pofito  ex  quadratis  ipfarum.&  conftruanrur  eadem, quf  fHpra.fimiliter  demonftt* 
bimus  CF  FD  potentia  incommenfurabiles  efie:&  compofitum  ex.  quadraris  ipU* 

• rum  AE  EB  commefurabilecbmpofito  cx  quadratis  CF  FD  . quod  autem  AE  £5 
contineturcommeufurabiie eft  ei,quod continetur  CF  FD  .quare 84  compofitno 
cx  quadratis  ipfarum  CF  FD  medium  eft : itemq;  medium  quod  CF  FD  coaiiof' 
tiir  ,*  & adhuc  incommenfurabile  compofito  ex  quadratis  CF  FD.  ergo  bina  medi» 
potens  eft  CD.quodofteodend uni  fuit. 
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THEOREMA  LIIII.  PROPOSITIO.  LXXII.  ^ 


Si  rationale5&  medium  componantur , quattuor  irrationales 
fiunt , vel  eajqu9  ex  binis  nominibus , vel  que  ex  binis  medijs  pri- 
oia,vel  maior, vel  rationale  ac  medium  potens. 

Sit  rationale  quidem  fpadum  AB, 

medium  autem  CD. Dico  eam,  qufpo  ,,  u k 

teft  fpadum  AD,vd  eife  ex  binis  nomi 
nibus,vel  ex  binis  medijs  primam , vel 
maiorem, vel  rationale,  ac  medium  po 
tentem.eceniin  AB  vel  maius  eft,qua 
CD,veIminus.fit  primum  maius,cxpo 
nacurq;  rationalisEF : &adipram ap- 
plicetur parailelogrammu  £G  ipfi  AB 
aquale, quod  laritudinem  faciat  EH: 
ipii vero CDfqualeadEF, hoc  eflad 
HG  applicetur  HI  latitudinem  faciens 
HK.&  quoniam  rationale  eft  AB,  &ip  - 
li  eft  fquale  EG,er;t  & EG  rationalej  k 

adrationalemEF  applicatum  eft, latitudinem  faciens  EH.  ergo  EH  eft  rationalis, 

&ipfiEF  longitudine  commenfurabilis . Rurfiis  quoniam  medium  eftCD,  Aipft 
eft  f qLale  HIjerit  & HI  medium;&  ad  rationalem  EF,hoc  eft  HG  applicatura  eft,la 
titudmem  faciens  HK.  quare  HK  eft  rationalis,&  incommenfurabilis  ipfi  EF  longi-  ij.tuiar- 
tudine.quod  cum  medium  fit  CD,rationale  autem  ABjerit  AB  ipfi  CD  incomnie 
furabile. ergo  &;EGincomenfurabile  eft  ipfi  Hl.vt  autem  EGadHI,  ita  eft  redali- 
nea  EH  ad  'HK.ergo  EH  ipfi  HK  longitudine  eft  incommenfurabilis , & funt  vtr^q;  io.hui«. 
racionales.quare EH  HKrationalesfuntpotentiafolum  coramenfurabiles ; &ob 
id  ex  binis  nominibns  eft  EK,diuilaad  puCtHmH.& quoniam  maius  eft  AB , quam 
CDjaqnale  autem  A B ipfi  EG,  A C D ipfi  HI;erit  & EG,quam  HI  maius,  ergo  & E 
H maior  eft  quam  HK.  vel  igitur  EH  plus.poteft,  quam  HK  quadrato  redtBlina;fi- 
bi  commen{urabiiislongitudine,vel  inconimenftjrabilis  .pofsit  primum  quadrato 
rects  linei  fibi  commenfurabilis  longitudine , & fit  maior  HE  cxpofitf  rationali  E 
F commenfurabili^.ergoEKex  binis  nominibus  eft  prima , atque  eftEF  rationalis.  f«<fi 
Si  autem  fpadum  cotineatur  rationali,&  ex  binis  nominibus  prima, refta  linea  fpa-  daiiun- 
dum  potens  ex  binis  nominibus  eft.ergo  qui  poteft  Ipacium  EI  eft  ex  binis  nomi-  5 
nibus.quare  & ea  qus  poteft  Ipadum  AD.SedEH  plus  pofsit, quam  HK,  quadrato 
refti  Imei  fibi  longitudine  incommenfurabilis : &fit  maior  EHexpofitf  rationali 
EF  commenfurabilis  longittidine.ergo  EK  ex  binis  nominibus  eft  quarta,  & eft  EF 
rationalis.fi  autem  fpacium  contineatur  rationali,  & ex  binis  nominibus  quarta, re  js.haiiu. 
da  linea  fpacium  potens  irrationalis  eft,qui  maior  appellatur,  potens  igitur  fpa- 
dum EI  maior  eft.ergo  & potes  fpacium  AD  maior.fit  deinde  fpadum  AB  minas, 
quam  CD.  erit&EGquim  HI  minusi& 
ob  id  recta  linea  E H rainor,quam  refta- H 
K.  vel  igitur  KH  plus  poteft,  quam  HE  qua 
dratorefti  line?  fibi  longitudine  commen- 
furabilis,  vel  incommenfurabilis.  pofsitpri- 
mum  quadrato  refti linei  commenfurabilis 
longitudine , & fit  minor  E H commenfura^ 
bils  expoliti  rationali  EF  longitudine . ergo 
EK  ex  binis  nominibus  eft  fecunda : rariona- 
lisautera  EF.  quodfi  fpadum  contineatur 
rationali , & ex  binis  nominibus  fecunda , re- 
da linea  fpadum  potens  eft  ex  binis  medijs 

primam; 


evclid.  element. 

...* . potens  igitur  fpadum  EI  prima  eil  cx  binis  medijs.ergo  & potes  TpaduA. 
D.SedKH  plus  porsit,quam  HE  quadrato  reftf  linez  libi  longitudine  incommeo* 
furabilis;fitq;  minor  EH  expolita;  rationali EF  coniinenfurabilis  longicudine.qua- 
re  EK  ex  binis  nominibus  eft  quinta, -atque  eft  rationalis  EF.  fi  autem  fpaduni  eoa" 
tineatur  rationali,&  ex  binis  nominibus  quinta , qu£  fpaduni  poteft  recta  linea  ra- 
tionale ac  medium  potes  eft.qus  igitur  poteft  fpacium  EI  rationale  & medium  po 
tens  eft,-ideoq;  rationale  & mediu  potes  eft  qua;  pot  fpaciu  AD.Si  igitur  rationale, 
£c  medium  componantur, quattuor  irrationales  fiunt,  vel  ea  qus  ex  binis  nomini- 
bus , vcl  quz  ex  binis  medijs  prima,  vel  maior,  vel  rationale,  ac  medium  poteiB. 
q uo4  demonftrare  oportebat. 

THEOREMA  LV.  PROPOSITIO  LXXIII. 


.^.hoios. 


jo.Uuios. 


I 


Si  duo  media  inter  fe  incommenfurabilia  componantur  dux 
reliqua  irrationales  fiunt,  vel  ex  binis  medijs fecunda, vel  bina 
media  potens. 

Componamur  enim  duo  inediainco 
menfurabilia  inter  feAB  CD.Dicore- 

ftam  lineam,  qusE  fpaciu  AD  poteft  vel  * 1? — 

cx  binis  medijs  fecundam  eife , vel  bina 
media  potentem,  fpacium  enim  AB  vel 
maius  eft  , quam  CD  , vel  minus.fit  pri- 
mum maius;  cxponacurq;  rationalis  EF: 

Aad  EF  fpacio quidem  AB  aquale  ap- 
plicetur EG,latitudinein  faciens  EH.ip- 
fi  vero  CD  aqual  e applicetur  HI,  latitu- 
dinem faciensHK.  & quoniam  medium 
eft  vtrumq;  iplbru  AB  CD,erit&vtruq; 

EG  HI  medium,&  ad  rationalem  EFap 
plicata funt,  quse  latitudinem  faciuntE 

H HK.ergovtraqueEH  HK  rationalis  eft, StipfiEF  longitudine  incommenfura- 
bilis.qiiod  cum  AB  incomenfiirabile  fit  ipfi  CD;  fitq;  AB  quidem  sqiialeEG;  CD 
vero  ipfi  HPerit  &:  EC  ipfi  HI  incomefurabile.fed  vt  EG  ad  HI , ita  eft  EHadHK. 
incommenfurabilis  igitur  eft  EHipfiHKIogitudinc.-ideoq;  EH  HK  rationales  suc 
potentia  folum  cominenfurabiles.  quare  ex  binis  nominibus  eft  EK.Iraque  vel  EH 
plus  poteft, quam  HK  quadrato  reftflinef  fibicommenfurabilis  longitudine,veI 
incommenfurabilis.poisit  primum  quadrato  red*  linef  fibi  commenfurabilislon- 
ginidine ; A neutra  ipfarum  EH  HK  Icngitudine  commenfurabilis  eft  expolita; ra 
tionali  EF.ergo  EK  ex  binis  nominibus  eft  terda , & eft  FE  rationalis,  fi  autem  fpa- 
cium contineatur  rationali, & exbinis 
nominibus  tertkjrefia  linea  fpaciupo- 

tens  ell  exbinis  medijs  fccuda.ergoqu;  i k 

poteft  {pacium  Eljhoc  eft  AD  eft  ex bi-  j , 

nis  medijs  fecunda,  fed  EH  plus  pofsit 
quamHK  quadrato  re-fti  line*  fibi in- 
commenfurabilis  longitudine ; & vtra- 
qiieipfarumEK  HKlongitudineinco- 
nicnlurabilis  eft  expofite  rationali  EF. 
quareEKfcxtaeft  exbinis  nominibus. 

Atfilpacium  contineatur  rationali, & 
cx  binis  nominibus  fexta  ,qu*  fpacium 
poteft  refta  linea  eft  binamedia  potes, 
ersro  que  poteft  fpacium  AD  biname- 
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jUpoteni  cftlSiiniliter  dcmonflribitnus  &fi  AB  fit  minus  jquim  CD  > 
fleam,qus  Tpacium  potcft  AD,veI  sx  binis  msdijs  fecundam  cfle , vel  rationale , ac 
]tiediumpoceikem4i  igitur  duo  m?diaincer  feincommenfurabilia  componantur 
reliqui  dtii  irrationales  fiunt, vd.  es  binis  medijs  fecunda , vel  bina  media  potens, 
quod  demonftrandum  fuit. 

Qui  ex  binis  nominibus  & qui  poft  iplam  funt,irrationaIes  ncqj  media , neque 
inter  fe  eidem  funt.quadratum  cnim,quod  fit  a media , ad  rationalem  applicatum 
ladtudinem  effici:  rationalem, et  ei  ad  quam  applicatur,Iongitndiiie  incom  menfu  ij.haius, 
rihilem.qudd  autem  fit  ab  ea,  qua  ex  binis  nominibus  ad  rationalem  applicatum  Si-iiuius. 
latitudinem  efficit  ex  binis  nominibus  primam.qaodab  ea,  qug  eft  ex  binis  medijs  «i-buius. 
prima  ad  rationalem  appliatum  latitudinem  efficit  ex  binis  nominibus  fecundi. 
(^odabea,qu2eft  ex  binis  medijsfecundaad  rationalem  applicatum  latitudine  «s-huiu».- 
ttricit  ex  binis  nominibus  tertiam.  C^od  a maiori  ad  rationalem  applicatum  lati-  <4-iiuii». 
ludinem  efficit  ex  binis  nominibus  quartam.Qrod  ab  ea,  qui  rationale , acmediu  «5 
poteft  ad  rationalem  appliatum  latitudinem  efficit  ex  binis  nominibus  quintam. 

Quod  ab  eajquibinamediapoteftadrationaJem  applicatum  latitudinem  efficit  ^^.huius, 
elinis  nominibus  fcxtam.Q^oniam  igitur  diftg  latitudines  differunt  et  a prima 
&inter  fe  fe;d  prima  quidem,qu6d  rationalis  fir;inter  fe  fe  vero,  qued  ordine  noti 
jint  eidcm,conftat  Sc  ipfas  irrationales  inter  fe  differentes  clTc. 

SCHOLIVM. 

Septem  junt Jenarij , de  quibus  hachnus  diSium  efi . eorum  primus 
quidem  oUendit  ortum  lineurum  irrationalium : Jecundus  alitem  diui- 
Jionem  ^ nempe  quod  ad  unum  dumtaxAt  punSium  diuiduntur.  tertius 
earum  3 qu£  ex  binis  nominibus  inuentionem  3 uide licet prim^  3 /ecun~ 
df  3 tertia  3 quarte  3 quinte  3 /ext^ . deinceps Jequitur  quartus  fene 
rius  ^oHendens  cjuomodohelinee  inter  fi  dijfefant . namque  yJusijSi 
que  ex  binis  nominibus, o^iendit  diferentiarn  fix  irrationalium,  ^jiin- 
tum i^fixtum  expofuit 3 oHendens  in  quinto  quidem  applicationes 
quadratorum  3 que  ex  irrationalibus  3 yidelicet  quales  irrationales  fa- 
ciantiUtitudines  applicator  it fiacioru.Jn  fixto  aut  quomodo  irrationali 
bus  commenjurabiles  eiu/dem fpeciei fint . T^ur/us  in fiptimo  manifeHe 
oHendit  difierentiam  ipfirum . zApparet  autem  in  his  irrationalibus 
arithmetica  analogia : qua  media  Jumitur  proportionalis  inter por.. 
tiones  cuiujque  linef  irrationalis  iuxta  arithmeticam  analogiam , 0^. 
ipfi  eiufdem  fieciei  cu  ijs,  inter  quaru portiones  media  interijcitur.itaq 
primum  arithmeticam  medietatem  in  his  ejfe  ,fic  apparet. 

Ponatur  enim  exempli  gratia  ex  binis  nominibus 
AB, &ianotninaadpun£tum  C diuidatur.manifc-  A.  p^c  B 
flum  eft  AC  maiorem  cfre,quam  C B.  auferatura  re-  ^ 

ftalineaACipfiBCiqu^is AD,&  CDbifariamin  

E fecetur.  conflat  igitur  AEipfi  EB  «qualem  efle.  po 

natur  alterutri  iplarum  fqualisF  G.manifeftum  eft  quo  differt  A C ab  iplaF  G,eo 
differreEB ab ipfaBC;ctenimACabipfaFG differt jnagnitudineE  C:  &eadem 
niagnitudine  differt  PG  ab  ipfa  BC,  quod  eft  arithmetici  analogia;  proprium.  c6- 
mcnrutabilis  autem  eft  F G ipfi  A B;  eft  enim  cius  dimidif  «qualis.  ergoFG  exbi-  <7.hiiiai. 
&is  nominibus  eft.fiinilieer  oftendecur  & in  alijs. 
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««i,  S*'  R I ?C.C  I P I F M S E N z4  \r  0 R F ^ 
VER  ^VHyAERESlM  HOC  tST 
^er  detrA^iiomm. 

THEOREMA  LVI.  PRQP  OSITIO  LXXIIII. 

Si  a rationali  rationalis  auferatur  potentia  foluincommenfura 
bilis  exiftestotijreliqua  irrationalis  eft.vocetur  autem  apotorae. 

A rationali  enim  AB  rationalisauferatur  B 

Cjpotentiafolum  comenfurabilis  exiftensto-  A q B 

ti.Dico  reliqua  AC  irrationalem  efle^qua;  vo- 
catur apotome-Qj^onia  enim  incommenfura- 

A biliseft  AB  ipfiBC  longitudine, -atqjeftvt  AB  ad  BC,  ita  quadratum  ex  AB  adii 
quod  continetur  AB  BC.-erit  quadratu  ex  AB  iticommsnfurabile  ei^quod  AB  BC 
contineiur.fed  quadrato  quidem  ex  AB  commcnfurabilia  funt  quadrata  ex  AB  B 
C:eivero,quodconpiiietur  AB  BCjCommenfurabile  eft  quod  bis  AB  BC  contine 
tur.quadrata  igitur  ex  AB  BC  ei, quodbis  continetur  AB  BCfimt  incommsnfu- 
rabiiia.ergo  reliquo, nempe- quadrato  ex  AC  incommenfurabilia  funt  quadrata  ex 
AB  BC;  quoniam  quadrata  ex  AB  BCaqualiafuntei,quodbisAB  BC  contine- 
tur vna  cum  quadrato  ex  AC . rationalia  autem  funt  quadrata  ex  AB  BC.ergorc- 
fia  linea  AC  eft  irrationalis. vocetur  autem  apotome. 

F.  C.  COMMEUToiRlFS. 

A Atqueeft  vtAB  ad  BC,  ita  quadratum  ex  AB  ad  id,  quod  continetur  AB  BC] 
Ex  I .fexUyVel  ex  lemmM,ijuod  2^  huius  Inferuit. 

B Quadrata  igitur  ex  Aii  BCei,quodbiscontinetur  AB  BC  funt  incommenfu- 

rabiliaji';»: denionfiratis dnobis ad  huius. 

C Ergo  reliquo, nempe  quadrato  ex  AC  iucommcnfurabilia  fune  quadrata  ex  AB 
BCjfxdemonJIrasis  ad  ijhuhs. 

D C‘io'T2fnquadrata  ex  AB  BCxqualiafuntcijquodbisAB  BC  cotinetutj.vni 
cum  quadrato  ex  AC  ] Exfeptlma  z libri. 

E Ergo  recta  linea  AC  eft  irrationalis]  Qwmam  mm  quadrata  ex  .AB  BC  mmrnenfu- 
tabiha funt  quadrato  ex.AC,&  fmt  quadrata  ex  .AB  BC  rationalia,  fequitur  qmdratmtxA 
C irrationale  ejfe,  ideoqiiecx  1 1 diffinitione  reBam  lineam  .AC  ejfe  irrationalem. 

SU  reBa  linea  .AB  2 ,BC  Bi  ? .erit  .AC  2 minus  R ? .refpondet  autem  tota  linea  AB  maisn 
tiomim  eius,qme  eli  ex  binis  nomibasyde  qua  in  $7  huius  agitur)  & BC  refpondet  mmri . atque 
efi  AC  reliqua  port.0  maioris  nomiriis^empe  minori  nmine  ex  eo  detralio. 

THEOREMA  LVII.  PROPOSITIO  LXXV. 

Si  a-media  media  auferatur  potentia  folum  commenfurabilis 
exiftens  totijquje  cum  tota  rationale  contineatjreliqua irrationa- 
lis eft.vocetur  autem  mediae  apotomeprima, 

A media  enim  A H auferatur  media  BC , po- 
tentiafolum  commenfurabilisexiftensipft  AB,  ^ ^ j 

& cum  ea  rational  e faciens , videlicet  quod  A B ' ' 

BC  continetur  .Dico  reliquam  AC  irrationale 

efle.vooetur  autem  medig  apotome  prima . Quoniam  enim  AB  BC  medii  fcnu 

A eruat  A qui  ex  AB  BCtiuadratamedia-rationale  autem  eft  quod-biscontinetur 
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AB  BCquadratiigitures  AB  BCincommenfurabiliafuntcijquodbii  AB  EC 
connnetur.crgo  & reliquojvidelicct  quadrato  ex  AC  incomenfurabilc  cflid,quod  B 
fcis  AB  BC  continecur,quoniam  fi  tota  magnitudo  vni  componentium  fit  incom-  C 
Hicnfurabilis,&qu®  a principio  magnitudines  incommenfurabile«  erunt.  Irratio- 
nalis /gitnr  eft  AC.voceturq;  medig  apotome  prima.  D'- 

/.  f.  COMliS'NT^KirS» 

Rationaicautcmeft,quodbiscontinetur AB  ^C'\Tmturemmmmak,fiodf$-  a 
»{l  BC  continetur. 

■ Ergo  & reliquo, videlicetquadrato  ex  AC  incommenfurabile  eft  itf,  quod  bi»  A j 
BBC  continetur  ] Nmujuc  er  j fecundi  quadrata  ex  .AB  BCfmt  aequalia  ei, quod  his  .AB 
BC  contmeturvnd  cum  quadrato, quodfis  ex  AC. 

Qmoniam  fi  tota  magnitudo  vni  componentium  fit  incommenfurabilis  ] Ei:  1 7 ^ 
buius. 

Irrationalis  igitur  eft  AC]^/J^m  cm  id,quodhisAB  BC  continetur  fit  rationale, & ineS~  ^ 
nenfurabile  quadrato  ex  AC, erit  quadratum  ex  AC  irrationale,  idcircej,  reSa  linea  AC  irra- 
tionalis ex  1 1 .diifnitione. 

Sit  reSa  linea  ./TS  Ki  R;  5 4,  BC  Upi  24.erif  AC  RR  5 4 mmus  R R t^.refpondet  autem  t« 
ta  linea  AB  maiori  nomini  eius , q:i.te  efl  ex  binis  medqs prima,de  quam  3 S buius,  (jr  BC ««•» 
rijef  icitur  AC  reliqua  portio  maioris  nom:ms,minori  ex  eo  detraSio. 

THEOREMA  LVIII.  PROPOSITIO.  LXXVI. 

Si  a media  media  auferatur^  potentia  folam  commanfurabilis 
exiftens  tot{,qiias  cum  tota  medium  continear,-  & reliqua  irratio- 
nalis eft. vocetur  autem  medi$  apotome  fecunda. 

A media  enim  AB  auferatur  media  BC  poteria 
folum  commenfurabiiis  exiftens  toti  4.B,&  cum  ea 
medium  continens,  videlicet  quod  continetur  AB 
BC.  Dico  reliquam  AC  irrationalem  cfie . vocetur 
autem  medix  apotome  fecunda,  exponatur  enim 
rationalisDI : &quadratis  quidem  ex  AB  BCx- 
qualcpamlldogrammum  DE  ad  ipfam  DI  appli- 
cetur,latitudinem  f.iciens  DG:ei  vero  quod  bis  AB 
BC  continetur  fquale  paralleiogrammum  DH  ad 
tandem  DI  a:>plic«ur,latltudineni  faciens  DF-reli 
quum  igitur  F£  eft  xquaie  quadrato  ex  AC.  Sc  quo 
aiam  media  funt.qux  ex  AB  BC  quadrata  j erit  & 
paralleiogrammum  DE  medium.&  ad  rationalem  DI  applicatum  eft,  latitudinem 
faciens  DG.ergo  DG  eft  rationalis, 2e  ipfi  Dl  longitudine  incommenfurabilis.  Rur  g 
fus  quoniam  medium  eft  quod  AB  BC  continetur, erit  & quod  bis  continetur  AB  ^ 

BC  medium  : atque  eft  fquale  parallelogrammo  DH  . ergo  & DH  eft  medium  , & 
ad  rationalem  DI  applicatum  eft  latitudinem  faciens  DF . rationalis  igitur  eft  DF, 
&ipfiDnongitudineineoramenrurabii:s.Jrqi;oniam  AB  BC  potentia  folum  c6- 
XDsafurabiksfuntjSrit  AB  ipfi  BCinctm.meniurabilislongiiudins..  ergoquadra-  j) 
tum  ex  AB  mcommen.urabile  eft  ei,quod  AB  BC  continetur.fcd  quadrato  quidc  £ 

•x  AB  commenfurabiliaruntqu- 1..  AB  BCquadratajei  vero.qucd  AB  BCcon-  coroB.  m 
tinctur  commenrurab.I:euid,qeod  cis  concinetur  AB  BC-qiiadrata  igitur  ex  AB  hiuw. 
BCinconwneniurabi^-*  iun:ei,quodb;s  AR  BC  continetur . parallelograminum  ^ 
an.emDE  eft  fquale  quadratis  ex  AB  BC;  & paralleiogrammum  DH  a^qualcefl 
«,quodbis  continetur  A.B  BC.ergo  DE  ipfi  DH  eft  incommsnfurabilc.fea  vt  DE 

Ka  ftiiDH 
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s.  j<k1.  ag  DH,i  ti  rcfta  linea  GD  ad  DF.  incommenrurabilis  igitur  eft  Gl>  ipfi  DF  longi* 
;3.Jsuiu».  tudine.Sc  funtvtrique  rationales.quare  GD  DF  rationales  funr,potentia  folum  c6 
® menAirabilcs-ergo  FG  apotome  eft;&  D I cft  rationalis,  quod  autem  rationali, & if 
H rationali  continetur  reftangulum  irrationale  eft  ,& ipfum  potens  eft irrationalis. 
K fsd  recta  linea  AC  poteftFE  parallclogramnmm.ergo  AC  eft  irrationalis,  vocetur, 
autem  mediar  apotome  fecunda. 

F.  C.  COMMENT^Fiys. 

A IRdiqunm  igitur  FE  eft  «quale  quadrato  ex  AC]Ea:  7 fecundi  lihrU 

B ' ErgoDG  elt  irrationalis,&ipfiDI  longitudine incommenfurabilis^Ejrej 
C Erit&quodbiscontifletur AB  BCmedium^Excorolario^^hmus. 

D Ergoquadranimcx  ABincommenfurabiieefteijquod  AB  BC  continetur^  Ej! 
Lf miM.  ai  enim  vt  ad  BC,ita  quadratum  ex  ad  reUangidism  ^BC . & cum  UB  ipft  BC  loi^itudine 

t|.huius.  fitmcommifur3bUis,erit&quadratumex^Bmcmmenfurahileei,qKod  BCcmAnettr, 
ex  10  huius. 

£ Scdquadratoquidem  ex  AB  commcnfurabilia  fnntqn*  cx  AB  BCqiiadrata}- 
Natn  re^ae  lineae  .AB  BC  potentia  commenfurabiles  ponuntur. 

F Quadrataigiturei AB  BC incommenfurabilia funtci,quodbisAB  BCcooti 
netur]lAr  demnflraiis  ad  1 7 huius. 

C ErgoFGapotomceft]Er74ir««j. 

Fi  Quod  autem  rationali,&:  irrationali  continetur  redangulum  irrationale  cft  3 Ex 
febolio  ad  mus  appsf to,  quare  fequdur  paralJelo^atnmum  FE  irrationale  ejfe. 

K Ergo  AC  eft  irrationaiis3Ea:  1 1 difinitioite. 

Sit  .AB  i8,£C^’R  8.erit.AC  RR  iSmisar  RR  S.refpondet  autemipfa.AB  mdori 
Komiw  eius,quae  eji  ex  binis  mediis  fecundai&  BC  rejfondet  minori.de  quain^$  hms. 

THEOREMA  LIX.  PROPOSITIO  LXXVII. 

Si  a reda  linea  reda  linea  auferatur.potentia  incommenfurabi 
lis  exiftenstoti,qu2-cumtota  facia-tcompofitum  quidem exipfa 
rum  quadratis  rationale, quod  autem  ipiis  continetur  mediumjrc 
liqua  irrationalis  eft . vocetur  autem  minor. 

A rc-fta  linea  AB  auferatur  reda  BC  potentia  in- 
commcnlurabilisexiftenstoti,  facielqjcumtota  A a c ^ 

B compofitum  quidciii  exipraru  AB  CB  quadratis 
rationale;  quodautembisAB  BCcontineturme- 
. dium.Dico  reliquam  AC  irrationalem  efle,quf  vocatur  minor.  Quoniam  cnimc6 
■ pofitum  quidem  ex  ipfarum  AB  BC  quadratis  rationale  cft : quod  autem  bis  K B ' 
BC  continetur  medium, erum  AB  BCquadrataincommenfurabih’aei,qnod  bis 
continetur  AB  BC.ergoper  conuemonem  rationis  quadrata  ex  AB  BCquadra- 
^ tocx  AC  funtincommenuirabilia.fed  quadrata  ex  AB  BC  rationalia  funt.  irratio 
C nalcigitureftquadraturaex  AC;idcoq;recta  linea  AC  eft  irrationalis,  vocetur 
autem  minor. 

F.  C.  COMMESTUB.i^S. 

^ Ergo  per  conuerfionem  rationis  quadrata  cx  AB  BC  quadrato  ex  AC  funtia- 
_ commenrura.hilii]Exdmon/iratisad  lyhuius. 

* Irrationale  igitur  eft  quadratum  ex  AC  3 Ea- 1 0 diffbiitme. 

^ Ideoq;  reftalinea  AC  c!iirrationa.]h'}Ex7ndecmsdiffimtlone.- 

Sit  ABEiV.-izp  us  H-  704,8^  R F’.?  2 'tninus  R ‘jOi^.prit R ^ . J 3 pisa  fe  704»^ 
Kta  R r.  ^zminsa  R 704.  refiondet .tutem  .AB tndiorinoAim eius,qBae icitur m^r,& BC 
refpondit  minori  nomini  ciufdett.-,deqisavit^a  huius. 
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THEOREMA  LX.  PROPOSITIO.  tXXrJtt 


Si  a reda  linea  reda  linea  auferatur  potentia  incomnaenrura- 
bilis  esiftens  toti , & cum  tota  faciens  compofitum  quidem  ex 
ipfarum  quadratis  medium , quod  autem  ipfis  bis  continetur  ra- 
tionale ,•  reliqua  irrationalis  eftj  voceturque  cura  rationali  me- 
dium totum  efficiens. 

A reda  enim  linea  AB  refta  linea  BC  auferatur, 

potentiaincommenfurabilisexiftenstoti  AB^fa-  a c a 

cieniq;  compofitum  quidem  ex  ipfarum  AB  BC  ' ' 

quadratis  medium;  quodautembis  AB  BC  con- 
tinetur,rationale.Dico  reliquam  AC  irrationalem  effe : vocetur  autem  cum  ratio- 
nali medium  totum  effidens.Qupniam  enim  compofitum  ex  ipfatum  AB  BC  oua 
dratis  medium  eft:quod  autem  bis  continetur  AB  BC  rationale;  erunt  ex  AB  BC 
quadrata  incommenfurabilia  ei,  quodbis  AB  BC  continetur  .&  reliquum  igitur 
■quadratum  ex  AC  incommenfurabile  eft  ei, quod  bis  continetur  AB  BC.  atque  cft 
quod  bis  continetur  AB  BC  rationale. ergoquadraturaexACirrationale  eft:& 
cb  id  reda  linea  AC  irrationalis . vocetur  aut  cn  rationali  medium  totum  efficies. 

P.  C.  COMM£NTaKiy  s. 

.ji/  ./#B  5^  I ? -r  -f  ifrrms  Tl’  4 ~ .erit 

'A-  f>lns^ ^-^tninus  V-Tk  1 3 -7 .minHS  Bi  4.^ ,refpondetjt UB maiori mimiiB eiHS,qti(ieV9 
tatur  tatmaltiU  medimpotenst^-  BC  rejpmdetmnari.de  qua  in  41  huius. 

THEOREMA  LXI.  PROPOSITIO.  LXXIX. 

Si  a reda  linea  reda  linea  auferatur  potentia  incommenfurjbi 
Iis  exiftens  toti ; & cum  tota  faciens  compofitum  quidem  ex  ipfa 
rum  quadratis  medium,  quod  autemipfis  bis  cotinetur  medium, 
incommenfurabileq,-  compofito  ex  quadratis  iprarum;reliqua  ir- 
rationalis eft.  vocetur  autem  cum  medio  medium  totum  efficies, 

A reda  enim  linea  AB,  reda  linea  BC  auferatur,po 

tctiaincommenfurabilis  exiftens  toti  AB,faciensq;c6  A ^ « 

pofitum  quidem  ex  iplarura  AB  BC  quadratis  mediu;  ^ 

quod  autem  bis  AB  BCcontineturmediiimj&adhuc  1 

incommenfurabile  compofitoexqiiadratis  ipfarum. 

Dico  reliquam  AC  irrationalem  efie  . vocetur  autem 
cum  medio  medium  totum  efficiens . exponatur  enim 
rationalis  DI: &quadracisquidem  ex  AB  BCiqualc 
parallelogrammum  DE  ad  ipfam  D I applicetur , lati- 
tudinem faciens  DG.ei  vero,quod  bis  continetur  AB, 

BC  Squale  auferatur  DH,  latitudinem  faciens  D F.  er 
goreliquumFEeftaqualequadrato  ex  AC.  &obid 
reda  linea  AC  ipfum  FE  poteft.  itaque  quoniam  com 

pofitum  ex  ipfarum  AB  BCquadratis  medium  eft,  &: 

parallelogrammoDEequale,ericipfumDEmedium:  ^ h e 

& ad  rationale  DI  applicatu  eft,Iatitudine  facies  DG.quare  D G eft  rationab*s,&  ip  »j . kuts- 
fi  DI  longitudine  incomenfurabilis.  Rurfus  qni  id  quod  bis  AB  B C cotinetur  me- 
diu  cft,Sc  squale  parallelograrao  DH,  erit  DH  raediu,&  ad  rationale  D X appiicatfi 

yH  a 


EVCLID.  ELEMENT. 

4}.huiQs;  X'a?fatitudineRi  feciens  DF.  ergo  DF  eft  rarionai{s,ipfiqj  D I incometifiirabilisloa 
gitudine.Quod  cum  quadrata  ex  A B BCincommenfurabiliafitit  eijquodbisAB 
i.fao.  BC  cotitineturi&  parallclogramum  D E ipfi  DH  eft  mcommenfDtabile.  vtantcia 
C i#.huiQS.  DE  ad  DM,  ita  eft  redta  linea  D G ad  ipfam  DF.incomenfurabilis  igitur  eft  DC  ipfi 
DF,  & funt  vtrfque  rationales,  ergo  GD  DF  rationales  funt,potentia  folum  comen 
A furabiles.  apotome  igitur  eft  FC:  & FH  eftrationalis.quod  autem  rationali,  & apo 
B toma  continetur  reftangulum  irrationale  eft,  ipfumqj  potens  eft  irrationalis.fed  A 
C C poteft  parallelogrammum  FE.  ergo  AC  irrationalis  eft . vocetur  autem  cum  me 
dio  medium  totum  efficiens, 

F.  C.  COMMFNT^KirS. 

Apotome  igitur  eft  F G } zar  j^hauf. 

g Qi^odautcmratio.nali,  &apotomacontineturre(ftanguIiimirrationa!eeft3Z» 
m»  in fiho^6  3 9 huius  appofito  dmot^raturifuod  rationaliy  ^ irratiomli  continet»  'ara- 
tioruleeffe» 

Q Ipfumq;  potens  eft  irrationalis]  Fx  1 1 diffmtlone.  . 

Sit^B  Bt  13  -rpltts  3 ,BC  1 3 3 -erit^C  R T.  R 1 3 ■i-pks  3 mnat 

R^.  R 13  4"  tninus  & refpondet ^Bmaiorinomim eius, quae  uocatiffbinamedia potas; 

C"  BC  refpondetmnori,de  qua  m 43  huius, 

THEOREMA  LXII.  PROPOSITIO  LXXX. 

Apotomse  vna  tantum  congruit  re  Ctz  linea  potentia  folum  co- 
menfurabilis  exiftens  toti. 

A Sit  apotome  A B:  congruens  autem  ipfi 

fitBC.ergoAC  CB  rationales  funt  pote-  ^ ^ c P 

tia  fblura  commenfurabiles.  Dico  ipfi  AB 
alteram  non  congruere  rationalem,  qux 

potentia  folum  fit  comenfurabilis  toti,  fi  enim  fieri  poteft,  congruat  BD.  ergo  AD 
DB  rationales  funt  potentia  Iblum  commenfurabiles.  & quoniam  quo  excefluqua 
drataexAD  DB  excedunt  id,quod  bis  continetur  AD  DB,eo&quadrataexAC 
B GB  excedunt  quod  bis  AC  CB  continetur;  vtraque  enim  excedunt  eodemquadra 
C to,quodfitex AB.&permutandoquoexcefluquadrataexAD  DB  exceduntqua  I 
drataex  AC  CB,  eodem&quodbiscontineturAD  DB excedctid,qnodbisAC 
D CB  continetur,  fed  quadrata  ex  AD  DB  excedunt  quadrata  ex  AC  CBrationali; 

etenim  vtraque  reftarum  linearum  rationalis  eft.  quod  igitur  bis  continetur  AD 
B DB  excedit  id,quod  bis  AC  CB  continetur  rationali.quodfieri  non  poteft;  vtraq; 
p enim  media  funt.medium  autem  medium  non  fuperat  rationali,  ergo  reftaliaer 
AB  altera  non  congruit  rationalis,  potentia  folum  commenfurabilis  exiftenstoti. 
vna  igitur  tantum  ipfi  congruit. 

F.  C.  COMMENT^BiyS.  | 

A ErgoAG  CBrationalesfuntpotentiafoiumcommenfurabiles]Ea:74l»«jtf, 

B Vtraque  enim  excedunt  eodem  quadrato,quod  fit  ex  AB  ] ;^tadr<irii  j 

DB  aequalia  fwit  ei,quod  bis  ^D  DB  continetur  vna  cim  quadrato  ex  sAB,ex.  y/ecHsdi;  & ti 
demratione  quadrata  ex  ,AC  C B funt  aequalia  ei,  quod  bis  continetur  ^AC  CB  vndc»nip‘i' 
drato  ex  UB. 

Q Et  permutando  quo  exceflii  quadrata  ex  AD  DB  excedunt  quadrata  cx  AC  C 

^^Hocfequentiimmate  demonfirabimus,  ^ 


lEJK 


Sint  quattuor  magmtudinss  AB  C EF  G;& ABcxcedatipfamC  eodcmex- 
«flii^quo  EF  excedit  C.Dico  & permutando  AB  eodem  cxceffu  excedere  ipfam  E 
Fjvel  excedi-ab  ea,quo  C excedit  C,vel  ab  ea  exceditur. 

5it  enim  DS  excejfus,  quo  excedit  CiO^HF  excef- 
fusquoEFexceditG.ermitDB  HFaequales;itemq,ae-  D » 

fuies  haer fe Ci&FH  G- ergo excedit EB,  ' 

rei  ah  ea  exceditur  eodem  excejfu,qm  CipfamG.&ad-  C 1 

ditis  rtrinque  aequalibus  DB  HF,  excedet  .AB  ipfam  £F,  E ; H g 

rei  ab  ea  excedetur  eodem  excejfu,quo.AD  ipfamEHt 

hoc  efl  quo  C ipfam  G.  atque  lUideJi , quod  demnfirare  ^ * 

«pOTtehat. 

Sed  quadrata  ex  AD  DBexceduntquadratacx  AC  C&tztionili]BMondeemm  D 
nonfuperat  rational  e,mfi  rational!.quod  nos  ad  hidus  detnonfraurmus. 

Viczqnttmrnmediz^xLTVCpBamquodrationaiibuspotentiafol»  conmenfurahilihus  conti  E 
»efw  reSangtdum  irrationale  efl, quod  medium  appellatur, ex  ^ i huius,  mediu  igitur  eji  id,quoi 
conwietur  .AD  DBtdf  ideo  medum  quod  bis  continetur  .AD  DB,rtpote  eius  duplum  ex  corot 
lario  t^hum.eadem  ratione  & medium  tft, quod  bis  .AC  CB  continetur. 

Medium  autem  medium  non  fuperat  rationali ]£*•  z 7 huirs.  f 

THEOREMA  LXIII.  PROPOSITIO.  LXXXI. 

Medi^  apotoms  primsE  vna  tantum  congruit  rei^a  linea  me- 
dia, potentia  folumcommenfurabilis  exiftenstoti5&  cum  tota 
rationale  continens. 

Sic  enim  media  apotome  prima  AB,  &ipfi 

AB  cogruat  BC.  ergo  AC  CB  medis  fune  po  a B 75luatts. 

tentiafoium  commenfurabiles,  quf  rationale 
continent.Dico  ipfi  AB  alteram  non  congrue 

rc  mediam,qus  potentia  iblum  fit  commenfurabilis  toti,  & cum  tota  medium  con 

tineat.fi  enim  fieri  pocefi, congruat  BD.ergo  AD  DB  medis  fune  potentia  foltim 

commenfurabiles, qus  rationale  cominentjquod  AD  DB  continetur.  &quoniam 

quo  excelfu  quadrata  ex  AD  DB  exceduntid , quod  bis  continetur  AD  DB,eodc  r-seeundl 

&quadraraex  AC  CB  excedunt  quod  bis  AC  CB  continetur,-  eodem  enimrur- 

fus  excedunt  quadrato  ex  AB;&  permutando  quo  excelTu  quadrata  ex  AD  DBex  E*  anteeede 

cedunt  quadrata  cx  AC  CB,eoaem&  quod  bis  continetur  AD  DB  cxceditid, 

quod  bis  AC  CB  continetur.fed  quod  bis  continetur  AD  DB  excedit  id,quod  bis  ftrjtisiiiy. 

AC  CB  continetur  rationali.-vtraque  enim  rationalia  funt  .ergo  & quadrata  ex  A haiui. 

D DB  excedunt  quadrata  ex  AC  CB  rationali,  quod  fieri  n5  potefl,-  vtraque  enim 
funt  media.mcdium  autem  medium  non  fuperat  rationali:quare  medis  apotoms 
prims  vna  tantum  congruit  recta  linea  media, quf  potentia  iolum  toti  fit  comme- 
iurabilis,  & cum  tota  rationale  contineat. 

THEOREMA  LXIIII.  PROPOSITIO  LXXXII. 

Medie  apotoms  fecund^  vna  tantum  congruit  recola  linea,  po- 
tentia folum  commenfurabilis  exiftens  toti,  & cum  tota  medium 
continens. 

Sit  medis  apotome  fecunda  AB , 8cipfi  AB  congruat  BC . ergo  AC  CB  medis  7<.hmBs. 
font  potentia  folum  commcafurabiles,mediumq;  continentes  XCB.Dico  ipfi  A B 

alteram 


*■  E V C L 1 D.  e L E M E N T. 

iitnram  non  congruere  m ediam  qu*  po- 
tentia foiuni  fit  co  mmenfurabilis  toii , & 
cum  tota  medium  ccntineat.fi  en  ir.  fieri 
potcftjcongruat  BD.quareAD  DB  me- 
di* funt  potentia  folum  commeniurabi- 
]cs,qua;  medium  ADB  continent-.S  expo 
naturralionalisEF:quadratifq,--ex  AC  C 
B squale  parallclogrammum  EG  adip- 
fam  EF  applicetur,  latitudinem  -faciens  E 
M,&ei,  quod  bis  continetur  AC  CB  *- 
quale  auf:ratur  parallelogrammum  HG, 
latitudinem  faciens  HM.  reliquum  i gitiir 
EL  efl,  iqitale  ei^quod  fit  ex  AB  quadrato . ergo  AB  ipfum  EL  poteft.  Ritrfusqni* 
<■'  dratisex  AD  DBsquale  paralldogrammum  EI  ad  ipfamEF  applicetur, latitudU 
nem  faciens  EN.  eft  autem  &ELf  quale  quadrato  ex  AB.reliquum  igitur  HI  efts* 
quale  ei,quod bis  AD.  DB  continetur.&quonia  medif  funr  AC  CB,erunt&qua- 
diataex  AC  CB  media,  funtqjsqualiaparaJlelogrammoEC.quareEG  eftme- 
dinm,&  ad  rationalem  EF  applicatum  eft,latitudinem  faciens  EM.  ergo  EM  eft  ra- 
tionalis,&  ipfi  EF  longitudine  incomraenrurabilis.rurfusqiioniam  mediu  eft  quod 
continetur  AC  CBji*;,  quod  bis  AC  CB  continetur  mediam  erit,  atque  eftfqaale 
parallelogrammoHG . ergo  &:HG  eft  medium , & ad  rationalem  EF  applicamm 
43.  huiss.  eftjlatitudinem  faciens  HM.rationaiis  igitur  eft  HM,& ipfi  EF  incominen  urft>i!;s 
longitudine.& quoniam  AC  CB  potentia  (bium  fiiin  comr.ieniurabiles,ent  AC  in 
Ex  lanm.ad  commenfurabilis  ipfi  CB  longitudine,  vt  autem  AC  ad  CB , ita  quadratam  ex  AC 
ei-huiut.  ad  id,  quod  continetur  AC  CB.incommenfiirabile  igitur  eft  & quadratumexAC 
ci,qiiodAC  CB  continetur,  fed  quadrato  quidem  ex  AC  commenfurabiliafunt 
quadrata  exAC  CB;  ei  vero,  quod  continetur  AC  CB  commenfurabile  eft, quod 
Ex  deman-  bis  .AC  CB  continetur.crgo  quadrata  ex  AC  CB  incomnicfurabiliariinteijquod 
ftntismt4.  bis  AC  CB  continetur.atque eft  quadratis  ex  AC  CB  squale  paralleiograraraum 
l»uiu|.  EG;eivero,quodbis  AC  CB  continetur  squale  ipfum  HG.ergoEG  ipfi  CH eftin 
i.sexri.  commeufurabile  .fed  vt  EG  ad  GH,ica  eft  re£ta  linea  EM  adipfamMH.quareEM 
le-huios.  ipfi  MH  eft  incommenfurabilis  longitudine . & funt  vtrsque  rationales . ergo  EM 
■74.huitit  MHrarionalesrunt,potentiafolum  commenfurabiles;acpropterea  apotonieeft 
EH;&  ipfi  congruens  HM.  fimiliier  deinonftrabimus  & HN  ipfi  congruerc.apoto- 
ms  igitur  alia, atque  alia  congruit  rcfta  linea,potenda  folum  commenfurabilis  exi 
IxSe.ii-4iu(  ftenstoti.  quod  fieri  nonpoteft.ergomedifapotomf  fecundsunatantumcon- 
gruitreftahnea  mediajqus  potentia  folum  fit  commcafurabilis  toti , & cum  tot» 
medium  contineat. 

THEOREMA  LXV.  PROPOSITIO  LXXXIIl. 

Minori  vna  tantum  congruit  reda  linea, potentia  incommenfu 
rabilis  exiftens  toti , &cum  tota  faciens  compofitum  quidem  ex 
ipfarum  quadratis  racionalejquod  aut  bis  ipfis  continetur  mediu» 

77.halu8.  Sit  minor  A B , & ipfi  A B congruat  B C.  ergo  A 

C CB  potentia  fune  incommenfurabilcs , facien-  ^ b c ^ 
tes  compofitum  quidem  ex  ipfarum  quadratis  ra- 
tionale; quod  autem  bis  ipfis  continetur  medium. 

Dico  ipfi  AB  alter-am  non  congruere  rectam  lineam,  qu?  eadem  faciat.fi  enim  fieri 
poteftjCongruatBD.ergo  AD  DB  potentia  funt  iucommenfurabiles, facientes  c6- 
Exlcmmxte  pofitum  quidcm  ex  ipfarum  quadratis  rationale  : quod  autem  bis  ipfis  continetor 
adSshuim  medium . &quoniamquo cxcefluquadiatacx AD  DBcxcsdunc  quadrataexAC 

CB.eodenj 


LIBER  X. 

CB,eo<Jein&quocib!scontineriirAD  DB  excsdicid.quodfais  AC  CB  concini 
mrjquadrataautemexAD  DBcxceduntqiiadracacxAC  CB  rationali;  vtraque 
roim  rationalia  funuS;  quod  bis  continetur  AD  DB  id, quod  bis  AC  CB  contine 
tQr,ratioDali  excedet.quodfieri  non  poteft.eccnim  vtraque  iunt  raedia.ergo  mino 
ri  vna  tantum  congruit  recta  linea , potentia  incommenfurabilis  exiftens  totijfic  cu 
toufadcnscompofuutn  quidem  ex  ipfarum  quadratis  rationale;quod  vero  bis  ip 
fis  continetur  medium. 

THEOREMA  LXVL  PROPOSITIO  LXXXIIII. 

Ei,qu2E  CU  rationali  mediu  totu  facit , vna  tantum  congruit  rc- 
ftalineajpotentia  incommenfurabilis  exiftens  toti,&  cum  totafa 
ciens  compofitum  quidem  ex  ipfarum  quadratis  medium ; quod 
autem  bis  ipfis  continecurjrationale. 

Sit  cum  rationali  medium  totum  faciens 

ABjOingruens  autem  ipfi  BC.ergo  AC  CB  ^ ^ 7».hiiys; 

potentia  funt  ineommenfurabiles,  facientes  ' ' 

compoGtum  quidem  ex  ipfarum  AC  CB 

quadratis  mediumjquod  autem  bis  ipfis  continetur, rationale.  Dicoipfi  AB  alteri 
Bon  congruere  eadem  faeientcin.li  enim  fieri  poteft,  congruat.  BD.ergo  AD  DB 
potetiafuiitincomcnfurabiles, facientes  copofitum  quidem  ex  ipfaru  AD  DB  qua 
cratis  medium, -quod  autem  bis  ipfis  continetur,rationale.  Qu,oniam  igitur  quo  ex 
«xcelfujquadrataex AD  DBexceduntquadrataexAC  CB,eodem  quodbiscon- 
tioctur  AD  DB  excedit  id,quodbis  AC  CB  continetur:  quod  autem  bis  contine- 
tur AD  DB  excedit  id  quod  bis  AC  CB  continetur  rationali;  etenim  vtraque  ra- 
tionalia funt:&  quadrata  ex  AD  DB  rationali  excedetquadrataex  AC  CB.quod 
fieri  non  poteft, cum  vtraque  fint  mediamon  igitur  ipfi  AB  altera  congniit,poten. 
tia  incommenfurabilis  exiftens  toti,&  cum  rota  faciens  compofitum  quidem  ex  ip- 
farum quadratis  medium;  quod  autem  bis  ipfis  cotinerur  rationale.quarc  ci,  qu*  • 
cum  rationali  medium  totum  facit, vna  tantum  congruet reAa  linea. 

THEOREMA  LXVII.  PROPOSITIO.  LXXXV. 

Ei , qug  cum  medio  medium  totum  facit,  vna  tantum  congruit 
reda  linea, potentia  incommenfurabilis  exiftens  toti , & cum  to- 
ta Sciens  compofitum  quidem  ex  ip- 
farum quadratis  medium,  quod  au-  A . 8 c p 

tera  bis  ipfis  continetur, medium , & e h_ h v 

adhuc  incommenfurabile  compoftto 
ex  quadratis  iplarum. 

Sit  cum  medio  medium  totum  faciens  AB,  ip  ! j 

fi  vero  congruens  BC.  ergo  AC  CB  potentia  '•  \ 

fontintommenfurabiJes,  facientes  compofitum  i i 

quidem  ex  ipfarum  quadratis  medium;  quod  au  ! 

tembisipfiscoHcineturmedium,&adhucinc6- . j i 

«Benfurabilc  compofiro  ex  quadratis  ipfarumi  j j 

llicoipfi  AB  alteram  non  congruere  potentia  i 

UicoiDmenfurabiJemtoti,&cumtorafacientem  f 

ca,qu*  propofita  funt . fi  enim  fieri  poteft,  con- 
SmatBDjitavtAD  DBpotentiaiacommenfu 


rabiles 
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^bTfes  (ifjtyfeciant^;  compofitum  quidem  cxip 
farum  quadratis  medium;quod  autem  ipfis  con 
tineturmedium,  &incomenfurabile  compofito 
cx  quadratis  ipfarmn  . & exponatur  ranonaiis 
EP,- &quadratisiprarum  AC  CB  squale  paralie 
Jogrammum  EG  ad  ipiam  EF  applicetur,lat  im- 
diiiefacensEM:  ei  verojquod  bis  continetur  AC 
CB  equale  paralleiogrammum  auferatur  H G,!a 
titudinem  taciensH  M.  reliquum  igitur  quadra 
tuin  ex  AB  eft  squale  paraiielograramo  E L.  er- 
go AB  ipfum  ELpot.  rurfusquadratis  exAD 
DB  equale  paralleiogrammum  EI  ad  ipfam  EF 
appliceturjlaritudinemfaciensEN.  eft  autem  5c 
quadratum  ex  AB  squale  parallelogrammo  EI,, 
ergo  reliquum, quod  bis  AD  DB  continetur  ipfi 
H I eft  qnale.S<  quoniam  compofitirm  ex  quadra 
tis  AC  CB  medium  eft,  & squale  parallelogra- 
moE  G, erit &EG  medium, quodadrationalemEF applicatumeft,Iamudmea 
tj.liaias.  faciens  EM.  quare  EM  eft  rationalis,  & ipfi  EF  longitudine  incommefurabilis.  Rur 
fus  quoniam  quod  bis  AC  CB  continetur  eft  medium  ,& squale  ipfi  HG,  erit  & 
HG  medium, & ad  rationalem  EF  applicatum  eft,!atitudinem  faciens  HM.rariona 
lis  igitur  eft  H M,  & ipfi  E F mccmmenrurabilis  longitudine . quod  cum  quadrau 
cx  AC  CB  incommenfurabilia  fint  ei,  quod  bis  AC  CB  continetur,  erit &EC ia* 
iVkuius.  commenfurabilc  ipli  GH;  ideoq;  refta  linea  EM  refts  MH  longitudine  eft  incom- 
menfurabilis.  &iuntvtrsque  rationales.cum  igitur  EM  MH  rationales  fint, potc- 
f4.huias.  foimn  commenfurabileso-edaliueaEHapotomeeftj^ipfi  congruens  HNEfi- 
militer  demonftrabinuis  EH  rurfus  apotometi  c{re,ipfiq;  congruentem  H N.  ergo 
apotonisalia,  atmieaiia  congruit  rationalis, potentia  folum  commenfurabilisexi 
fe.haias;  toti,  quod  fieri  non  polfe  oftenfum  eft.  non  igitur  ipfi  A B altera  congruetre 

Ka linea,  quare  vna tantum  congruet, potentiaincommenfiirabiliscxiftens tot/,  & 
cum  tota  laciens  compofitura  quidem  ex  ipfarum  quadratis  medium, -quod  autem 
bis  ipfis  continetur  medium,& adhuc  incommenfurabile  compofito  ex  quadratis- 
ipiarum. 

DIFFINITIONES  TERTIAE. 

t Expofita  rationali,  & apotoma,  fiquide  tota  plus  posfiGquam 
conj^ruens  quadrato  red$  lines  fibi  commenrurabilis  longitudi 
nci  fitq;  tota  expofir^E  rationali  longitudine  commenfurabilisivo- 
cetur  apotorae  prima. 

2 Sivero  congruens  fit  longitudine  commenfurabilis  expoSt* 
rationali,  & tota  plus  posfit , quam  congruens  quadrato  rei^^li* 
ne«  fibi  comenrurabilis  longitudine  5 vocetur  apotome  fecunda. 

5 Quod  fi  neutra  fit  longitudine  commenfurabilis  expofit? ratio 
Talij&tota  plus  posfit, quam  congruensquadratoredsclinefdbi 
commenfurabilis  !ongitudine;dicatur  apotome  tertia. 

4 Rurfus  fi  tota  plus  posfit  5 quam  congruens  quadrato  redisti' 
ne^E  fibi  incommenfurabilis  longitudine , fi  quidem  tota  fit  loO' 
gitudine  commenfurabilis  expofitjs  rationali  3 vocetur  apotomC 
luarca. 


L I B er:  :x. 

Sivero  congruens  expolits  rationali  fit  longitudine  coimgn-  5 

furabilisjvoceturapotomc  quinta- 

Quod  fi  neutra, dicatur  apotome  fexta.  6 

PROBLEMA  XVIII.  PROPOSITIO  LXXX VI. 

Inuenire  primam  apotomen. 

r Exbon3turrationalisA;&ipliAlongitii- 

dine  commenfurabilis  fic  BG.  ergo  & BG  eft  ' • ^ ^ . 

rationalis.  & exponantur  duo  quadrati  niime  b_c Coroil.i.ic; 

ri  DE  £F,quoruni  excelTus  DF  no  ficquadra-  adjo. Inuus 

IUS.  neque  igitur  ED  ad  DF  proportionem  ha  

bebit,  quam  numerus  quadratus  ad  quadra-  ^ ^ ^ , 

tumnumerum.&fiatvtEDadDF.itaqua-  D...?-...  r E. 

dratum  ex  BG  ad  quadratum  ex  GC.  comme  - « , - 

furabileieitur  eft  quadratum  ex  BG  quadrato  ex  C Cjrationale  aute  eft  quadratu 
cxBC.ergo&quadratumexCC  eftrationa!c;ideoq;reaalineaGCrauonaliseft. 

& quoniam  ED  ad  DF  proportionem  non  habet,quam  quadratus  numerus  ad  qua 
dratuni  numerum;  neque  quadratum  ex  BG  ad  quadratum  ex  GC  proportionem 
habebit  quam  numerus  quadratus  ad  quadratum  numerum . inccmraeniurabilis 
ioitnr  eft  BG  ipfi  GC  longitudine;  & ftint  vtraqne  rationales,  ergo  BG  GC  ra:i(> 
mles  funt  potentia  folum  co!'nm£nrurabiles,&  obid  BC  apotome  eft . Dico  & pri- 
mam efie.iit  bimquadratum  exH  id,quo  quadratu  ex  BC  pliis  potefT,quam  qua- 
dratumexGC.&quoniameftvtEDadDFjitaquadratum  exBC  adqiudratuni 
ex  GC;  erit  per  conuerfionem.  ratipni^  vt  DE  ad  EF , ita  quadratum  ex  BG  ad  qua- 
dratum ex  K.fed  DE'ad  EP  proportionem  habet , qua  quadratus  numerus  ad  qua- 
dratum numerum;vterqiie  enim  quadratus  eft . ergo  & quadratum  ex  BG  ad  qua- 
dratum ex  H proportionem  habebit,  quam  quadracus  numerus  ad  quadratum  nu 
merum. commenlurabilis  igitur  eft  BG  ipfi  HI6gitudine.&  BC  plus  poteft,quim 
GC  q uadrato  ex  H.ergo  B G plus  poterit,  quam  GC  quadrato  reftz  lincf  fibi  lon- 
gitudine commenfurabHis.atque  eft  tota  BG  expolire  rationali  A commenfurabi- 
lislogiuidiiie.ergo  BG  apotome  eft  prima.Inueta  igitur  eft  prima  apotomc.quod 
facere  oportebat. 

F.  C.  COMMENTudRirs. 

Sit  ^ 6,BG  /^.numerus  nutem  DIf.t  1 6,EF  ^.eritDF  j. fligitur  fiat  vtiSad  jfita  quadra 
tum  exBG,yidelicet  i6Ad  quadrati  ex  GC.  erit  quadratum  ex  CC  reSa  linea  GC  R 7. 
ergo  BC  eji  4 rnlnus  R 7j  quae  efi  apotome  prima.. 

PROBLEMA  XIX.  PROPOSITIO  LXXXVII. 

Inuenire  fecundam  apotomen. 

Exponatur  rationalis  A;  & ip-  ^ 

fi.  A longitudine  commenfurabi- 
lis iit  CG . ergo  CG  eft  rationa-  a < 

lis.& exponantur  duo  numeri  qua  ' ' ' CoieLi.I< 

«Irati DE  EF.qucruexcefiusDF,  «aadjo,, 

•^.fitqgadratusfiarq-vtFDadD  " ‘ **' 

^ - ica  quadratum  ex  CG  ad  qua 


I.huIiR. 

74.iiaias. 


j.difS.tett» 

tam. 


ex  GB.  coramenfnrabile  S ?.r. T p 

‘Sfft.ur.eft  quadratum  cxCGqua 
es  G B.led  qaadratuni  es 


CG 


E L E M E N T. 


^4.huios- 


kuI(S> 


C«6l.i.Ku- 

}U5. 

ijiaius. 


9,liuiS> 

<.l9aiuE> 


j(.hUlU5; 


74.huias.' 


A 

E V C L 1 

C^‘ei^rationaIe . ergo  & raciona 
le  eft  quadratum  ex  GB  jacpro 
pterea  ipfaGB  eft  rationalis. & 
quoniam  quadratum  ex  CG  ad 
quadratum  ex  GB  proportionem 
non  habet  , quam  numerus  qua- 
dratus ad  quadratum  numerum, 
erit  CC  ipfi  GB  incommenfurabi 
lis  longitudine, •&  vtraque  funt  ra 
tionales.ergo  CG  GB  rationales  funt, potentia  folum  coramenfurabilcsj&obidB 
C eft  apotome.Dico  & fecundam  cife.quo  enim  quadratum  ex  BG  excedit  quadra 
tura  ex  GG  ,fit  ex  H quadratum.Q^oniam  igitur  eft  vt  quadratum  ex  BG  ad  qua- 
dratum ex  GC,itaDE  numerus  ad  numerum  DF , erit  per  conuerfionem  rationis, 
vt  quadratum  ex  BG  ad  quadratum  ex  H, ita  DE  ad  EF.  atque  eft  vterque  ipfotum 
DE  EF  quadratus . quadratu  igitur  ex  BG  ad  quadratum  ex  H proportionem  ha- 
bet,quam  numerus  quadratus  ad  quadratum  numerum;  ideoq;  BG  ipfi  H loagitu 
dine  eft  commenfurabilis*  & plus  poteft  BG,quam  CCquadratoexH.crgo  BG 
pIuspoteft,quam  GC  quadrato  tedx  lincz  fibi  longitudine  commenfiirabilis . at* 
que  eft  congruens  CG  expolita:  rationali  A commenfurabilis  longitudine . ergo  B 
C apotome  eft  fecutida-inuenta  igitur  eft  fecunda  apotome  BC.  quod  facere  opor- 
tebat» 

r.C.  C0Mi^E}7TURirS. 

Sh  Jt  6,CG  ^;nmerus  autem  DE  fit  3 6,&  EF  9.  erit  DF  1 j. itaque  fat  rt  ii  ai  ^6, ita  9 
*i  alium, erit  ad  n.ergc  GBeji^ii,&BCl^l2minus3,quaeefiapotomefecimda. 

PROBLEMA  XX.  PROPOSITIO  iXXXVIIL 

Inuenire  tertiam  apotomen. 

Exponatur  rationalis  A,  & exponatur  tres 
numeriE  BC  CDnon  habentes  inter  le  pro 
portionem , quam  numerus  quadratus  habet 
ad  quadratum  numerum, -BC  vero  ad  BD  pro 
portionem  habeat,qiiam  quadratus  numerus 
ad  quadratum  numerum : & fiat  vtE  ad  BC, 
itaquadratum  ex  A ad  quadratum  ex  FG : vc 
aurem  BC  ad  CD  , ita  quadratum  ex  FGad 
quadratum  ex  GH . commefurabile  igitur  eft 
quadratum  ex  A quadrato  ex  FC . atque  eft 
quadratum  cx  A rationale,  ergo  & rationale 
eft  quadratum  ex  FG ; ac  propterca  refta  H- 
heaFG  eft  ritionalis.&  quoniam  E ad  BC  proportionem  non  habet, quam  nume- 
rus quadratus  ad  quadratum  numerum  ; neque  quadratum  ex  A ad  quadratum  ex 
PG  proportionem  habebit, quam  numerus  quadratus  ad  quadratum  numerum,  in 
comenfurabilis  igitur  eft  A ipfi  FG  longitudine,  rurfiis  qmeft  vt  BCadCD,  ita 
quadratum exFGadquadratum ex CH;eritquadratumcxFG  quadrato  exGH 
commenfurabilc.  rationale  aute  eft  quadratum  exFG.  ergo  & quadratu  ex  GH  eft 
rationak,&ob  id  refta  linea  GH  rationalis . quod  cum  BC  ad  CD  proportionem 
non  habeat,quam  numerus  q uadrattis  ad  q uadratum  numerum ,-  neque  quadrata 
ex  FG  ad  quadratum  ex  GH  projiortionem  habebit , quam  quadratus  numerus  ai 
quadratum  numerum,  incommenfnrabilis  igitur  eftFG  ipfiGH  longitudine : S 
fiintvttscquerationales.ergoFG  GH  rationales  funt  potcnria  Iblum commenfo- 
tabiles;ac  propterea  apotome  eft  FH.Dico  & tertiam  clie . Qnpniam  enim  eft  vt  E 

quidem 


D. 

A ■ 

^ 

H 

D ?.r. P...J t 


l I B E E. 

Idem  ad  BC.lta  qnadratum  cx  A ad  quadratum  exFG  j vt  autem  5C 


i/ 


^74 


rtuadracum  exFG  ad  quadratum  ex  OH;erit  ex  aquali  vt  E ad  GD,ita  quai 
pc  Aadquadratum-exGH.-fedEad  GD  proportionem  non  habet,qnarri  numerus 
quadratus  ad  quadratum  numerum. tiequc  igitur  quadratum  cx  A ad  quadratum 
pGH  proportionem  habebit , quam  numerus  q_uadratus  ad  quadratum  numeru. 
ergo  A ipfi  GH  longitudine  eft  incommofurabiiis . neutra  igitur  ipfarum  FG  GH  t-huius. 
expofit?  rationali  A commenfurabilis  cft  longitudine,  quo  autem  quadratum  exF 
G plus  poteft,quam  quadratura  ex  CHjfit ex  K quadratura.Q^oniam  igitur  cft  vc 
BCadCDjitaquadratum  exFC  ad  quadratum  ex  GH;erit  per  conuerfionem ra- 
tionis vtCB  adBD  , ita  quadratum  exFG  ad  quadratum  exK.at  CB  ad  BD  pro- 
portionem habet, quam  nnmerus  quadratus  ad  quadratum  numerum,  ergo  & qua 
dratum  exFG  ad  quadratura  exK proportionem  habebit,  quam  numerus  quadra- 
tus ad  quadratum  numetum.commenfurabiiis  igitur  eftFG  ipfi  K longitudine:  & Mtui»;. 
plus  poteftFG,qadm  CH  quadrato  cx  K.  ergo  FG  plus  potcft,quam  GH  quadra- 
to rc&x  iinef  fibi  commenlurabilis  longitudine.  & neutra  ipfarum  FG  GH  longi- 
tudine commenfurabilis  eft  expofitf  rationali  A . quare  FH  apotome  eft  tertia.In- 
genca  igitur,  eft  tertia  apotome  FH.quod  facere  oportebat. 

" F.  C.  C 0 Ai  M E N T-  ^ R I y S, 


. ?-9-- 


. F, E 


SltsA6,nmerusE  iZ,BC  i6,&CT>  7-mtBD  p.jixtvt  i8  ad  i6 , Hai6  ad  aVim  ,tnt 
Ady.^ -ergo  FCeflJk^  z.ritrfusfat  rti6ad  7, it j ja  ad alium.erlt  ad  1 4 /}uare  GHefi'^14- 
trFH'^lzm:nus'^t4,<lHaeefiapotometerna. 

PROBLEMA  XXL  PROPOSITIO.  LXXXIX. 

Inucnirc  quartam  apotomen. 

Exponatur  rationali  A :&,ipfi  A longitudi 
Q? cornmcnfurabilis fit BG.  ergo BG  eft ra- 
tionalis.exponantur  prjcterea  duo  numeri  D 
F FE , ita  VI  totus  DE  ad  vtrumque  ipforura 
DF  FE  proportionem  non  hab£at,quam  nu- 
merusquaaratns  ad  quadratum  numerum: 

&'fiat  vt  DE  'ad  EF , itaquadrarum  ex  BG  ad 
quadrarum  exGC  . commenfurabile  igitur 
eft  quadratum  ex  BG  quadrato  exGC.eft  au 

tem  quadratum  ex  BCrationale.quare  & rationale  eft  quadratu  exGC;  ideoq;  rc- 
ftaftnsaGC  eft  rat.:ori4lis.&  quoniam  DE  ad  EF  proportionem  non  habet^  quam 
numerus  quadratus  ad  quadratum  numeruinjnequc  quadratum  ex  BG  ad  quadra 
tiim  ex  GC  proportionem  habebit,  quam  mimerus  quadratus  ad  quadratura  -nu- 
merum-incommcnfurabilis  igitur  eft  BG  ipfi  GC  longitudine  ,&  futit  vtrsque  ra-  j-feuTus. 
tionales.  .ergo  BG  GC  rationales  funt  potentiafolumcommenfijrabHcs.  Aobid  74  huiu*. 
apotome  eftBC  .Dico  & quartam  efle  . igitur  pluspoteft  BG quin  CC,fit 
quadratum  ex  H.&;  quoniam  eft  vt  DE  ad  EFika  quadratum  ex  BG  ad  quadratum 
exGQeritper  conuerftonem  rationis  vtED  ad  DF, ita  quadratum  ex-BGadqira- 
dratum  erH-.fed  ED  ad  DF  proportionem  non  habet , quam  numerus  quadfatus-  ^ 
ad  quadratum  numerum.neque  igitur  quadratum  exBC  ad  quadratum  ex  H pro 
portionem  habebit, quam  numerus  quadratus  ad  quadratum  numerum.incomme 
furabilis  igitar  eft  BCipfi  H longitudine  : Sc  plus  potcftBG  ,quam  G€  quadrato 
cx  H ergo  BG  plus  poteft^quani  GC  quadrato  rect?  linex  fibi  longitudine  iflcom-- 
men:  urabilis.atque  eft  tota  BG  commefurabilis  expoiite  rationali  A.ergo  BC  apo  4.  difE. 
tome  eft  quarta.  Inocntaigitur  eft  quarta  apotome  BC.  quod  facere  oportebat. 


Xx  2 


4 


evCL!t>.  ELEMIKT. 

F.  C.  COidH^■^^JlfilrS. 


Slt^6,SG4,n»^>'ustit(tef»DF  6^FE  to.itiuiififiatvt  iSidlOtUi 
CC^io&  FCifirima  R i Oy<{me ^ apotme  quarta. 


PROBLEMA  XXII.  PROPOSITIO  XC. 


Inucnire  quintam  apotomcn. 

Exponatur  rationalis  A , & ipfi 

A commcnfurabilis  fit  CG.  ergo  , t A , , 

CG  cft  rationalis  .&  exponantur  B c c 

<luo numeri DF  FE,itavtDEad  ' ’ 

vtrumque  fpforum  DF  FE  pro-  , H 

portionem  rurfus  no  habeat,  qui 

numerusquadratus  adquadratu  ® * 

nntnerumjfiatq;  vtFE  adED,  ita 

«.kiuif.  quadratum  ex  CG  ad  quadratum  ex  GB.ergo  quadratum  ex  CC  comracnfiirabile 

eft  quadrato  exGB.eit  autem  q^uadratum  ex  CG  rationale,  ergo  Arationale  eft 
quadratum  exCB:&  idcirco  rei^  lineaGB  eft  rationalis  . & quoniam  vt  DEadE 
Fjita  efl  quadratum  ex  BG  ad  quadratum  ex  GC ; & DE  ad  EF  proportionem  non 
habct,quam  numerus  quadratus  ad  quadratum  numerum; neque  quadratum  ex  B 
C ad  quadratum  ex  GC  proportionem  habebit,  quam  numerus  quadratusad  qua 
dratumnurocrum.incommcnfurabilisigiturcftBGipfi  GCIongitudine;&  fune 
vtrsquerationaies-crgoBG  GCrationales  fiint potentia folum  commenSirabi- 
les;&  BC  apotome  eft  - Dico  &quintam  elTe.  <^o  enim  plus  poteft  quadratum  ex 
BG,  quam  quadratum  exCC,fit  quadratum  cx  H . Quoniam  igitur  quadratum  ex 
BGadquaaratum  exGC  eft  vtDEadEF , erit  per  conuerfionem  rationis  vtED 
ad  DPjita  qnadratum  ex  BG  ad  id,quod  fit  exH  quadratu,  fed  ED  ad  DF  propor- 
tionem non  habet,qu3m  numerus  quadratus  ad  quadratum  numerum  .neque  igi- 
tur quadratum  ex  BG  adquadratum  ex  H proportionem  habebit,  quam  numerut 
quadratus  ad  qnadratum  numerum ; ideoq;  refta  linea  BG  ipfi  H longitudine  eft 
incommcnrurabiIis.&  plus  pottft  BG,quam  GC  quadrato  ex  H.  ergo  BG  plus  po* 
teft,quamGC  quadrato  recls  lineg  fibi  incommenfurabilis  longitudine  .atque  eft 
congruens  CG  expofitf  rationali  A longitudine  commcnfnrabilis.  quare  BC  apo- 
^me  eft  quinta.Inuenca  eft  igitur  quinta  apotome  £C . quod  facere  oporccbiu* 

F.  C.  COMMENTURJVS. 

numerus  autem  T)Ffiti’i,TE9:  & fiat  vt  p ad  S4t  quadratum  ex  CS, 
quod  eji  p ad  deterit  FG  R 3 4,^  BC  R 34  mims  3,  quf  ef  apotome  quinta. 


PROBLEMA  XXIII.  PROPOSITIO.  XCI. 

Inucnire  fextam  apotomen. 

Exponatur  rationalis  A,  tres  numc  ^ 

' tiE  BC  CDproportioncm  nonhaben-  »- — f— * — ■ ..  ~ 

tes  inter  fe,  qua  quadratus  numerus  ad  ^ h g. 

quadratu  numeru.&  fiam  E ad  BC,  ita 

quadratu  cx  A ad  quadratu  ex  FG.-ut  aut  ^ » 

BCadCDjitaquadratu  exFGadqua-  j 

dratuexCH  . qm  igitureft  vt  Ead  BC 

ita , quadratu  ex  A adquadratu  exF  Gj  B 'f- D ...c 

tfiulm.  «rit  quadratum  ex  A quadrato  ex  FG  co 


mcnfurabile» 


LIBER.  X. 

oenfnrabile.rationalc  autem  cft  quadratum  ex  A.  ergo  & quadratum 
mleeritj  & ob  id  refta  lineaFG  rationalis.  & quoniam  E ad  BC  proportionem  no 
Jubet,  quam  numerus  quadratus  ad  quadratum  numerum ; neque  quadratum  ex 
A ad  quadratura  ex  FG  proportionem  habebit, quam  numerus  quadratus  ad  qua- 
dratum numerum.  Incommefurabilisigitureft  A ipfiFG  longitudine,  rurfus  quo  9 hului, 
niam  eft  vt  BCad  CD,ita  quadratum  ex  FG  ad  quadratum  ex  GH,erit  quadratura  <.  kuiw. 
cxFGcommenfurabile  quadrato  exGH.  eft  autem  quadratum  exFG  rationale.ra 
tionale igitur  eft  & quadratum  exGHj  &ipfaGH  rationalis,  quod  cu  BC  ad  CD 
proportionem  non  habeat,  quam  numerus  quadratus  ad  quadratum  numeru;  ne- 
que quadratum  ex  FG  ad  quadratum  ex  GH  proportionem  habebit,  quam  nume- 
rus quadratus  ad  quadratum  numerum.ergo  F G ipfi  G Hlongitudine  eft  incom- 
mcnfurabilis : & funt  vtrsque  rationales,  quare  FG  GH  rationales  funt  potentia 
folum  commerurabiles,&;  FH  apotome  eft.  Dico  Sc  fextam  efte.  Quoniam  enim  cft  74.UWM. 
vt  E ad  BC,  ita  quadratum  ex  A ad  .quadratum  exFGjvt  autem  BC  ad  C D,ita  qua 
dratum  ex  FG  ad  quadratum  exGH:  erit  ex  arquali  vt  £ ad  CD,  ita  quadratum  ex 
A ad  quadratum  exGH.  fed  E ad  CD  proportionem  non  habet,  qua  numerus  qua 
dratus  ad  quadratum  numerum  . neque  igitur  quadratum  ex  A ad  quadratum  ex 
CH  proportionem  habebit,  quam  numerus  quadratus  ad  quadratum  numetum. 
ergo  A ipftGH  longitudine  eft  incommenfiirabiiis:  Sc  neutra  ipfarumFG  GH  ex- 
pofin  rationali  A commenfurabilis  eft  longitudine,  qiio  igitur  plus  potcft  quadra 
tum  exFG,  quam  quadratum  ex  GH,fit  quadratum  exK.  Scquoniam  eft  vrBCad 
C D,  ita  quadratum  exF  G ad  quadratum  ex  G H,  erit  per  conuerfionem  rationis 
vt  CB  ad  BD,  iu  quadratura  ex  F C ad  quadratum  exK.  at  C B ad  B D proportio- 
nem non  habet,quam  numerus  quadratus  ad  quadratum  numerum . neque  igitur 
quadratum  exFG  ad  quadratum  ex  K proportionem  habebit,  quam  numerus  qua 
dratus  ad  quadratum  numerum,  ergoincommenrurabilis  eft  FG  ipfi  K longitudi-  ? huiu»; 
ne.&FG  pliis  poteft,qua  GH  quadrato  ex  K.  plus  igitur  poteft  FG,quam  GH  qua 
dratoreiftxlinesfibi  longitudine incommenfurabilis:& neutra  iplarumFG  GH 
eft  commenfurabilis  longitudine  expofits  rationali  A.ergoFH  apotome  eft  Texta.  (.  teiciaiu» 
InuentaeftigiturfextaapotoraeFH.fed&expeditiusfexdiftarum  linearumin- 
oentionem  oftendere  licet. 

Si  enim  oporteat  inuenire  primam  apotome, 

exponatur  ex  binis  nominibus  prima  A C,  cuius  Ad ? e 

maius  nome  fit  AB.&  ponatur  B D ipfi  BCfqua  ^ ' 

lis.crgoAB  BC,hoceftAB  BD  rationales  sut, 

potentia  folum  commenfurabiles;  & AB  plus  poteft,quam  BC,  hoc  eft  quam  B D 
quadrato  recif  line®  fibi  longitudine  commenfurabilis : & AB  eft  commenfurabi- 
lis  logitudine  expofitf  rationali.apotome  igitur  prima  eft  AD.fimiliter  & reliquas 
apotomas  inueniemus,eas,  qu®  ex  binis  nominibus  eiufdem  ordinis  exponentes. 

F.  C.  COMMENT^KIVS. 


Sit ^6.  timeyutautemFf!ti^^C2'^,&CD  lo.^tigiturut  15  25,  ha^6adalmt 

trh  ad  60,  Rurfus  fiat  ut  ad  io,ita  60  ad  alium, erit  ad  24.  ergoF  GeJiK6o,(:^CHK 
34.  icprofterea  FHejlK6o  minus  R 24,  qup  e/i  apotome  fexta. 

THEOREMA  LXVIII.  PROPOSITIO  XCII. 

Sifpacium  c6tineaturrationali3&  apotoma  prima,  reda  linea 
fpacium  potens  apotome  eft. 


Contineatur 


A 

IVCLID.  ELEMENT. 

.-'■.Incaturcnim  ipacium  AB  rationali  A 
C,&  apotoma  prima  AD  .Dico  redam  lineam, 
quipoteftfpadum  AB  apotomen  eflc.Q^onia 
enim  AD  prima  apotomeeft,fitipfi  congruens 

i. iini.teiti*  DCi.ergoAQ  CD  rationales  funt  potentia  ib- 

liim  commenTurabiles , & tota  AG  longitudine 
eommenfurabilis  cfl  expoficx  rationali  AC . 
prstereaAG  pIuspoteft,qiidmCD  quadrato 
refta^  line?  libi  commenfurabilislongirudinc.li 
igitur  quartff  parti  quadrati,quod  fit  ex  DG,?- 
quaic  parallciogrammu  ad  AG  applicetur , de- 
itkBius;  ficieus  figura  quadrata,in  partes  longitudine  c6 
menfurabiles  ipfam  diuidet.fecetur  DG  bifaria 
in  E,Sc  quadrato  ex  £G  squale  parallelogram- 
mum  ad  ipfam  AC  applicetur , deficiens  figura 
quadrata,  quod  fit  AFG . eommenfurabilis  igi- 
tureft  AFipfi  FG  longitudine  :& per  E F G 
pundaipfi  AC  parallels  ducantur  EH  FI  GK. 

& qih  AF  ipfi  FG  logitudine  eft  commenfurabi 
i<.hiuus.  lis,  erit  &totaAG  vtriqueipfarum  AF  FGco- 
menfiirabilislongitudine.fed  AG  commenlura 
bilis  eftipfi  AC.  vtraque  igitur  AF  FGipfi  AC 
longitudine  eft  eommenfurabilis.  atque  eft  AC  rationa!is.crgo  & rationalis  7n■^ 
ie.huius.  que  AF  FG^acpropterea  v.rumque  parailelogrammorum  AI  FKeftrat!ona]e.& 
j<.huiu$,.  quoniamDElpfiEGIongi.udineeftcommenrurabilis,erit&  DGvtriqueDE  E 
C eommenfurabilis  longitiidincieftq;  rationalis  DG.Sc  ipfi  AC  longitudine  ineo-' 
i4.huiu5.  mcnfurabiiis.ergo  &:  vtraque  DE  EG  rationalis  eft,&  ineo  mmenfurabilis  ipfi  AC 

ii. huius.  longiiudine:&:  ob  id  vtrumque  paraildiogrammorum  DH  EK  medium  eft.  pona- 

tur Ipfi  quidem  A I parallelogrammo  squale  'quadratum  LM ; parailelogrammo 
amem  FK  squale  quadratum  auferatiii  NX, communem  ipfi  angulum  habens  LO 
trf.sad  M.ergo  quadrata  LM  KX  circa  eandem  funediametrum  . fit  iplorum  diameter  O 
R,&  figura  deferibatur.  iiaque  quoniam  reftigulum  AFG  eft  squaie  quadrato  ex 
i4.«xd.  EGjcncvt  AFadEGjitaEC  ad  GF:fedvt  AF  ad  EG,ita  eft  parallolograramum  A 
ladipfumEK.-SivtEGad  GF,  ita paraJIelogrammum EK  adipfumKF.paralldo- 
granimoruin  igitur  AI  KF  medium  proportionale  eft  EK.  eft  au£em.&quadrato- 
riim-LM  KX  medium  proportionale  MN,  vt  fuperius  oftenfum  eft.paralielogra»’ 
mumq;  AI  eft  squale  qu.adratoI.M;&  parallelogrammum  KF  quadrato NXequ*' 
le.ergo&paraUelogrammuAiMN  eft  aquale  ipii  EK.fed parallelogrammum quf- 
dem  EK  eft  squale  parallelogrammo  DHj  parallelogrammum  vero  MNipfi  LX»' 
parallelogrammum  igitur  DX  eft  squale  gnomoni  YVQ^,  quadrato NX . eft  aa^ 
parallclogramn  AK  quadratis  LM  NXtquale.ergo  & reliqmi  AB  eftpqualeqc* 
drato  ST.  at  ouadratu  ST  eft  id, quod  fir  ex  l-M.  quadratum  igitur  exLN  eft  squa- 
le parallelogrammo  AB ; ideoq;  recta  ImcaLN  ipfuni  AB  poicft.DlcoLNapdto 
men  cfTc . C^oniam  enim  rationale  eft  vtrumque  paralleiogramniorum  AI  FKA"' 
funtfqualia  quadratis  LM  NX,erit&  vtrumque  LM  NX  rationale;  hoc  eft  vtrui^ 
: que  iprorum,qus  fiunt  ex  LO  ON;&  vtraque  igitur  LO  ON  rationalis  eft.  rurius 

mediumeft  parallelogrammum  DH,a’tqsie  eft  sq  uale ipfi  LX, -ierit  ALXiuf" 
difi.cu  igitur  LX  qiiidc  medium  fir,KX  vero  rationale,  incomenfurabile  eft  LX  ipS 
M.buias;  K%-vtq;  LX  ad  XN,ic3  eft  reicalinea  LQad  ON . ergo  LO  ipfi ON  longitudine'*/ 
incommenfurabiIis.&:  funt  ver^que  rationales.q.uarcLOON  ration^es  rantuoie"^; 
y4.hulut.  tia  folum  commenfurabiles.d;  idcirco  apotomf  tft LN ; & f^adiim  AB  poteft.q®? 

igitur  poteft  fpacium  AB  eft  aporome . ergo  fi  fpaciam  contineatur  rationali?^ 
apotoma  prima, redta  liuea  ipaciuin  potens  apotome  eft. 

r.f 


I 


t 1 B E R X. 

T.  C.  COMMZNTUKIfS. 


/ * 


SitJCSy^DymhtusRi^.eritDCR  i^i&DEtuelECR^-^-tjuodfmiffl^^onUne* 
jOiBf licetur  pAri:dlelo^anmtm  ^FG  tequale  i^uadrato  rpfius  EC,  deficiensjfjigura  quadra 
ff,ent  ex  demonfiratis  ad  hwus  UF  6-^FG~~-  ergo  par aUelogrmmum  ^lefisPy&fR 

totum ^Kparallelo^armum j^z.paralielogratmKum  vero DKeJlK^6S,  DH ,uelEK 
%ii~,ElKii7 minus  FK^.quarepar^dielo^aemitm^B  efl  42  miuusR  46h.Hu- 
f^fsediiuteTnJpacitm  umores  etiam  apotomenprimam,vel refiduumprimum  appellare  confue 
firmt, cuius  latus  quadratum,  vel  radicem  intiememus , quemadmodum  ad  huius  diSum  ejl 

f^^ifs  binmiaiibusyprpterqud  quod  loco  vocis  plus,vtemur  mmus.Diuidatweiiim  42  in  duas 
ffftes;ita  vt  quod  ex  ipfisproduciturjit  aequale  quartp  parti  46  Sjoocejl  1 1 j.eritmaierpars 
'^^flunor^  : ideo^  Ri^tninusR-}  ent  latus  quadratum,  uelradixbmus^acij  refidui  4^ 
$msK46Z. 

THEOREMA  LXIX.  PROPOSITIO.  XCIII. 


Si  fpacium contineatur  rationali,  & apotomafccunda,rc(^a  li- 
nea Tpacium  potens  mcdi^  eft  apotomc  prima. 

Spacium  enim  AB  cotineatur  rationa- 
li AC,  & apotoma  fecunda  AD.  Dico  re- 
dam lineam,  qu*  ipacium  AB  poteft  me 
dia  apolonien  ciTc  primam  . fit  enim  ipfi 
AD  congruens DG.ergo A 0 GDratio- 
nales  funt  potentia  foluni  commenfurabi 
ks,&  congrues  D G commemurabilis  eft 
expofitf  rationali  ACjtouq;  AG  plus  po 
reft , quam  GD  quadrato  reetse  linei  fibi 
commenfurabilislongitijdine . quoniam 
igitur  AG  plus  poteftjquam  GD  quadra 
toredf  linei  libi  longitudine  commen- 
Inrabilis,  fi  quarti  parti  quadrati  ipfius 
GD  iquaJeparallelogrammumad  AG 
appliceriir,deficiens  figuraquadrata,  in 
partes  commcnfurabiles  ipfam  diuidet. 

Itaque  fececur  DG  bifariam  in  E : & qua- 
drato ipfius  EG  iquale  paralJelogram- 
mum  ad  A G applicetur, deficiens  figura 
qnadrara,quod  fit  AEG. ergo  commenfii 
rabilis  eft  AFipfi  FC longitudine;  &per 
pundaEFG  ipfi  AC  pardleli  ducantur  EH  FTGK.  quoniam  igitur  AF  ipfiFG  15 
giaidinc  eft  commenfurab.lisjerit  AG  vtrique  iplarum  AF  FG  commcnfurabilis  u.buta, 
longitudine,  rationalis  autem  eft  AG,  &:ipfi  AC  longitudine  incommenfurabilis. 

«rgo  & vcraqiie  AF  FC  eft  rationalis, ipfiq;  A C incommenfurabilis  Iongitiidinc:& 
obidvtrumqueparallelogrammorum  AI  FK  medium  eft.  Rurfus  quoniamDE  nbui» 
fommenfurabiliseftipfiEGjCrit&DGvtriqiteDE  EG  commefurabilis. fedDG  i«.iiuiui. 
tommenfurabilis  eft  ipfi  AC  longitudine,  ergo  ScvtraqueDE  EG  rationalis  eft, & 
jpfiAC-longitudine  commenfurabilisiacpropterea  vtrumqueparaltelogrammo-  te.bBiM 
rnm  DH  LK  eft  rationale,  conftituatur  igitur  paralielograinmo  quidem  Aliqua 
Jsqnadratum  I-M;  parallelogrammo  autem  FK  aquale  quadratum  auferatur  NX, 
<®RJmunem  ipfi  angulum  habeusLOM.  ergo  circa  eandem  diaiiictru.m  funt  qua-  ti.faA 
•^aLM  NX.  fitipforum  diameterOR,  &figuradercr.batur.  Cum  igicur  paralie 
^«gramma  AI  FK  media  fint,Scfibi  ipfis  commenfurabilia,*c  iqualiaqiiadratfs  ex 
LO  ON,  erunt  & quadrata  exLO  ON  media,  ergo  re&i  linc',  J.O  CN.ncdij  sut, 
Pwenciafolum  coni.menfurabiIes.  & quoniam  rectangulum  A I-  C eft  zquale  oua- 

drato 


5x  EG,  erit  vt  AF  adEG,itaEC  ad 

CF:  fed  vc  AF  ad  EG,  ita  eft  parailelogra 
mum  ACadipfumEK.  vc  autem  E G' ad 
GF,  ita  para]]elogrammiimEKadKF;.pa 
ralleiogrammorum  igitur  AI  F K mediu 
proportionale  eft  EK.  eft  aute  & q uadra- 
corum  LM  NX  medium  proportionale 
MN:  ct  parallelogrammum  AI  quide  eft 
fquale  quadratoL  M ; parailelogramum 
vero  FK  aquale  quadratoNX.  ergo  M N 
ipfi  EK  eft  fquale.  fed  DH  eft  aquale  EK, 

&LXipfi  MN.  totum  igitur  DK  gnomo- 
ni YVC^  quadratoNX  fquale  erit.itaq; 
quoniam  totum  AK  fquale  eft  quadrans 
LM  NX,  quorum  DK  eft  $quale  gnomo- 
ni YV  quadrato  NXj  erit  reliquum 
AB  fquale  quadrato  ST,  hoc  eft  ei,  quod 
fit  exLN.  quadratu  igitur  ex  LN  eft  equa 
lefpacio  A B;  ideoq;  re<fia linea  LN  Ipa- 
cium  AB  poteft . Dico  LN  medis  apoto- 
men  eife  primam. quoniam  enimrationa 

le  eft  E K,  & fquale  ipfi  MN,  hoc  eft  ipfi  LX,erit  & LX  rationale,videlicet  quodLO 
ON  continetur,  medium  autem  oftenfum  eftNX.  quare  LX  eft  incommenfurabiie. 
ipfi  XN:  & vt  LX  ad  XN,  ira  LO  ad  ON.  ergo  LO  ON  longitudine  funt  incommea 
uirabiies;  ac  propterea  LO  ON  medis  funt  commenfurabiles  potentia  folum,  qas 
75.iiojas  rationale  ccntinent.qiiareLN  medifapotome prima  eft, & poteft  fpaciutuAB.re. 

da  igitur  linea  fpacium  AB  potens  medif  eft  apotome  prima.  ^ 

F.  C.  C 0 M M E N y S. 

Sh.AC4^,  &^D^-^8m:}m6:eritIiC6,&DE]  velEG  $.&  fiad^G  applice» 
parallelogrammum  jlFG  aeqmle  quadrato  lpf:us  EG , defiaenfqi  figura  quadrata : erit  JJ 

Rij,FG'R.i.&obidparalIelo^a7mim^I7k<i‘i'i}FK'St'^8,&totm^Kparallelogri- 

'■  Jfe  7d8;piir42i;/ogr.3iK??2!!f?/TeroD£  z^,DH,yelEK  lejcm  12 
Befi^j6S  ?nms  z^iquodfpadum  etiam  apotmen  fecundam,  yel  refidtimfeciidm-mt^ 
yt  autem  eius  Ltus  quadratum, rei  radicem  'muemamus,dluidetur  Ii  ~68m  duas  partes, ustt 
produdiura  ex  ipfts  fit  aequale  quartae  parti  quadrati  24,  hoc  efl  aequale  144, 

R 4J  z, minor  T%  q.8-quare  ^‘R45  2 minus  4S  eft  latus  qitadrawn,fcit  radix  eiusftOf 
refidui^768m.hius2^. 

THEOREMA  LXX.  PROPOSITIO  XCIIII. 

Si  ipacium  cotineatur  rationali , & apotome  teitia,reda  lincJ 
Ipacium  potens  medif  eft  apotome  fecunda.  _ , 

. Spacium  enim  AB  contineatur  rationali  AC,  & apotoma  tertia  AD.  Diw  r^'-v 

-lineam,  qus  poteft  fpacium  AB,medl.s  efte  apotomen  fecundam,  fit  enim  ipfi 
congruens  DC  . ergo  AG  GD  rationales  funt, poteria  folum  commenfuraljil*' 
neutra  ipfaruni  AG  GD  longitudinf  commenfurabiliscft  expofits  rationali  A ’ 
totaq;  AG  plus  poteft , quam  congruens  DG  quadrato  rcfts  lines  fibi  cotnmto,^ 
rabiles  longit udine.fi  igitur  qiiarts parti  quadrati  ipfius DG  fquaje paralldogf' 
nium  .ad  AG  applicetur,  deficiens  figura  quadrata, in  partes  commenfarabilcaj^ 
ihuius  finidiuidet.  Itaque feceturDG  bifariam  inE,  &:quad.Tatoipfius  EG  ^«5. 

^ “ ' jiG  applicetur,  dcficiensfiguraqnadrata,-quod  fit  AFG'-; 


X. 


{tf.huftu. 


(i.haiut. 


LIBER.  X. 

ipfi  AC  paralldf  diicanmrEH  FI  GK.crgoAF  FG 
coramenfurabilcs  funt;  atque  ob  i d paralleJogrammu 
Alpaialielogranimo  FKeft  commenfurabilc.  & quo- 
aia  AF  FG  coiumenfufabiles  funt  longitudine  ,erit  & 

AGvrriqueipfarum  AF  FG  longitudine  commenfu- 
rabiiis.ert  autem  rationalis  AC,  S.  ipfi  AC  incommen- 
farjbilislongitudinc.&vtraqueigitur  AF  FG  ratio- 
nalis eft , & ipfi  AC  longitudine  incommenfurabilisi 
acpropterea  vtrumque  parallelogrammorum  AI  F 
K eft  medium.  Rurfusquoniam  DE  conimenfurabilis 

eftipfiEG  longitudine, erit  &DG  vtriqueDE  EG  i__ o 

comenfurabilis.  fedDG  rationalis  eft,  & ipfi  AC  ineo  | 

menfurabilis  longitudine,  rationalis  igitur  eft  S;  vtra-  j / , ^ • 

que  DE  EG, & ipfi  AClogitudineincommenriirabi- 
lis.  ergo  vtrumque  parallelogrammoru  DH  EK  me-  j /y  ^ 

dium  eft.quod  cum  AG  GD  potentia folum  comme- 

furabiles  fint,  AG  ipfi  GD  longitudine  erit  incoinine  . 

furabilis.  fed  AG  commenfnrabilis  eft  ipfi  AF  loneitu  m 

dine,&  D G ipfi  GE.eft  igitur  AF  ipfi  EG  longitudine  j,  (kmon* 

incommenfurabilis.vt autem  AF  ad  EG,  ita  parallelogrammum  AladEK  paralie-  ftiaritadi* 
logtammum.ergo  incomenfurabiliseft  AI  ipfi  EK.  conftituaturipfi  quidem  AI  x-  tuiui. 
quale  quadratum  LM;ipfi  vero  FK  fquale  auferatur  NX,3nguIum  habens  eundem, 
quem  LM.ergo  quadrata  LM  NX  circa  eandem  funt  diametrum,  fit  ipfbruni  dia-  i^.eexti; 
meter  OR,&  figura deferibatur . Quoniam  igitur  reftangulumAFG  eft  squale 
quadrato  ex  EG,erit  vt  AF  adEG,  itaEC  ad  GF.vt  autem  AF  ad  EG , ita  paralie 
logrammum  AI  ad  EK  parallelogrammum;  & vc  EGadGF,itaEK  adKF  . ergo  & 
vt  AI  adEK,  itaEK  ad  KF.parallclogrammorum  igitur  AI  FK  medium  proportio 
naleeftEK.eftautcm&quadratorum  LM  NX  medium  proportionale  MN;& pa- 
rallelogrammum AlqiiidemsqualeeftquadratoLM;  FK  vero  ipfi  NX.  ergo  & 

EK  eft  squale  MN.ied  MN  squale  eft  LX,&  EK  ipfi  DH.  totum  igitur  DK  gnomo- 
ni YVQ^A:  quadrato  NX  eft  squale.eft  autem  Sc  parallelogrammu  AK  squale  qua 
dratisLM  NX-ergo  reliquum  AB  eft  squale  ipfi  ST,hoceft  quadrato  exLN.  & ob 
id re5a linea LN ipfum  AB  fpacium  poteit.  DicoLN  medis  apotomen  efle fecun- 
dam. C^oniam  enim  media ofttnfa funt  parallelogramma  AI  FK,  & funt  fqualia 
quadratis  ex  LO  ON,erit&vtrumqucquadratorumex  LO  ONmediumj&idcir 
co  vtraque  LO  ON  media  cft.A:  quoniam  commeiifurabilc  eft  AI  ipfi  FK , erit  & 
quadratum  ex  LO  quadrato  ex  ON  commeiifurabile.Rurfusquoniam  oftenfuni  eft 
Alincomraenfurabile  ipfi  EK,s  LM  ipfi  MN  incoiniuerifurabilc  erit,  hoc  eft  qua- 
dratum ex  LOrcAanguloLON- quare  & refta  linea  LO  ipfiON  longitudine eftin 
commenfurabilis.funt  igitur  LO  ON  medis  commenturabiles  potentia  ibhnn.Di  hmu». 
co  eas  etiam  medium  continere. Quoniam  eriim  medium  ciemonftrafi.  i e '■  FK,at 
que  eft  reflagulo  LON  squale,erit  & LON  medium,  ergo  LO  ON  medis  funt  po- 
tcntialblum  commenlurabiies,  que  medium  continent ; ac  proptercaLN  medis  ?b.fln:u«- 
apotome  fecunda  eft , & poteft  fpacium  AB.refta igitur  linea  fpacium  AB  potens 
cnedis  apotome  eft  fecunda. 

F.  C.  COMMENT^Klf'!.  \ 

S!t.4C6,&^DK2jmnusKi').eritDGVii^,&DE,velEG'^^  -i.tjuodfud^G 
itppticetur  parallelogrammum  aequate  quadrato  ex  EGydeficlenfj^jigwa  qHadrata,quod  fit 
C,erit.AF  R ! 8 -f,FG  R .idee^paralletograrnmimi .41  efl  675  , FX  R 27,  c?" totum 
%4Kpjr.<Uelo^aMtmm  R 972 . paraUelofranmion  autem  DK  R 54°  R £JR 

13^  mmus  fii-j.efiigiturUBYigi^mnusPt  540.  quod Ipachan eft apttme tertia, rei ter- 
tmirelidiim.Itaque  diuidatur  R 9 7 - i»  duat  punesyita  vt  quod  ex  ipfis producitur  fuf  quale 

ry  R-rjs 


EVCl*Il5«  ELEME  N'T. 

'■rtmahr pars  R 67<i,&rKmr  R 27.  ergo  R^J  ^75  »«n«f  RR  J?  «i 
tum,yel radix Jpac^'iUiusrefidui'^  97 -tninus  R 54°* 

THEOREMA  LXXI.  PROPOSITIO  XCV. 

Si  fpacium  contineatur  rationali  > & apotoina  quarta , reda  li, 
nea  fpacium  potens  minor  eft. 

Spacium  enim  AB  contineatur  rationali  AC, 

& apotoma  quarta  AD.  Dico  rectam  lineam, 
quf  fpacium  AB  poteft , minorem  elfe . fit  enim- 
ipfi  AD  ccngruensDG.ergo  AG  GD  rationa- 
tiaiiim.  jej  funt  potentia  folum  commenfurabiles,  6d  A 
G commenfurabilis  eft  cxpofitf  rationali  AC  16 
gi:udine,totaq;  AG  plus  poteftjquam  GD,qtta 
drato  reftf  linea  fibi  longitudine  incommenfu- 
rabilis.  fi  igitur  quartg  parti  quadrati  ex  DG  se- 
quale  parallelcgrainmum  ad  AC  applicetutjdc 
liiimus.  ficicns  figura  quadrata,  io  partes  incommenfu- 
rabiles  iplam  diuidetiltaque  fecetur  DG  bifaria 
in  E , & quadrato  ex  EG  squale  adipfam  AC 
appliceturjdeficiensfigura  quadrata, quod  fit  A 
FG.ergo  AF  ipfi  FG  longitudine  eft  incommen 
furabilis.Ducantur  perpunclaEFGipfis  AC  B 
D parallela  EH  FI  CK. Quoniam  igitur  AGra 
tionalis  eft,&  ipfi  AC  longitudine  commenfura 
w;  hnius.  bilis,erit  totum  parallelogrammum  AK  rationa 

le . Rurriisquoniamincommcnfurabilis  eflDG  *'  “ 

ipfi  AC  longitudine,  & funt  vtrsque  rationales, 

erit  parallelcgrammum  DK  medium,  quod  cum  AF  ipfi  FC  longitudine  fitincom 
menfurabilis,  erit  & paralklogran^um  AI  iiicoraraenfurabiJe  parallelcgraramo 
FK . conftituaturparallelogrammo  quidem  AI  aquale  quadratum  LM ; parallelo- 
grammo  amcmFK^quale  quadratum  KX  auferatur,  ang;  Ium  habens  eundem, 
aesKu.  quem  LM,videlicetLOM.quadrata!giriirLM  NX  circa  eandem  funt  diametrum* 
fit  iplorum  diamcrsrOR,&  figura  defcribatur.  itaque  quonia  reftangulum  AFG 
i4.s«d,  eft  equale  quadrato  exEG,vt  AF  adEG,!taeritEGadGF  .fed  vt  AF  quidem  ad£ 

C,ita  eft  paralielograiumum  AI  ad!prumEK:vt  autem  EC  adGF,itaEKadKF.p* 
rallelogrammoru.m  igitur  AI  FK  medium  proportionale  eft  EK.  eft  autem  & qua* 
dratorumLM  NXmedium  proportionale.MN . atqueeft  parallelcgrammum  Al 
squale  quadrato  LM,&  parallelograminum  FKsqualc  NX . ergo  & FK  squaleeft 
MN.fed  EK  quidem  eft  squale  parallelogrammo  DH,  MN  vero  ipfi  LX . totum  igi 
titrDKparallelogrammum  gnomoni  YVQ^  & quadrato  NX  eft  squale.  & quo- 
niam touiin  AKsqiialeeft  quadratisLM  NX,  quorum  DK  eft  squale  gnorooniY 
VQ^&NXquadraro;erit  reliquum  AB  squale  quadrato  ST , hoc  eft  quadrato  e< 
LN.ergo  LN  fpacium  AB  poteft.Dico  LN  irrationalem  €flc,quf  minor  appellatur» 
Quoniam  enim  parallelcgrammum  AK  rationale  eft,& squale  quadratis  ipforma 
LO  ON,ent& compofitum  ex  quadratis  LO  ON  rationale.  Rurfus  quoniam  pa- 
raliclograramum  DK  medium  eft , atque  eft  squale  ei,quod  bis  continetur  LO  0 
N erit  & quod  LOON  cotinetur  mediu:oftensu  aut  eft  pai-allelogramu  AI  income 
furabileipfi  FK  . ergo  & quadratu  exLO  incomenfurabile  eft  quadrato  ex  ONj  ac 
proptereaLO  ON'  potentia  funt  incomnienfurabilcs,qu£  faciunt  compofitumqui 
--.huiiu.  dem  exipfarum  quadratisracionale,  quod  autem  ipfis  continetur  medium,  quare 
LN  irrationalis  eft,qus  minor  appellatur,  & poteft  fpaciura  AB.  rcciaigitur  linea 
fpacium  AB  poteus  nxinor  eft. 


f.  C. 


L I 8 E R.  X. 

r.  C.  COMMENTARII^  S. 


■ sa  AC 6.A^  7 tuittus R 14.  erit DG R 14,1^  D£,  Tci £G  ^ 3 Si  vero  aAAG a^lkt 
■furpar^dlelogrammumA  F G^quale  quadrato  ipjius  E G,  deficiensq,  figura  quadrata,mtA  F 
•5  A-ph*s  R 8 4 : f G 3 -rmlnus  R 8 4 > ^ paralieldgrammton  AI  eji'^2i  plus  R 3 1 5 > FK 
limius  R3 13j  ^ totimAK  42.  paralklo^ananmnyeroDKefi  R 504,  CK  & 
ASqi  mj«r«  R 504.  quod  facium  ejlapotome  quarta,  rei  refiduiimquartm.  fligitur  qz  di 
luiitur  m duas  partes, ita  utproduSum  ex  ipfisfti  pqu4s  quartae  parti  R 5 oqfioc  ejl  R n6t 
ierit  maior  pars  ziplus  R 126,  & minor  21  minus  R aS-ergo  R V.zipius  R i26mmisKV» 
tmims  R 1 26  latus  quadratumjeu  radix  Ifacq  refiduiqz  minus  R 5 04. 

THEOREMA  LXXII.  PROPOSITIO.  XGVI. 


' Si  fpacium  contineatur  rationali, & apotoma  quinta , reda  li- 
nea fpacium  potens  eft,qux  cum  rationali  medium  totum  efficit. 

Spadum  enim  AB  contineatur  rationali  AC, 

Brapotornaquinta  AD.Dicoreftalineanijqu*  . t.  t «. 

fpacium  AB  poteft,  eiTe  eam, qua?  cum  rationa- 
li medium  totum  efficit . fit  enim  ipfi  AD  con- 
gruens D G . ergo  AG  GD  rationales  funtpo- 
tentia  folum  cumenfurabiles;  •&  congruens  DG 
longitudine  commenfurabiliscftexpofitf  ratio 
nali  AG;  totaq;  AG  plus  poteft,  ciuam  GD  qua 
drato  refts  line$  fibi  incommenlurabiiis  longi 
tudine.fi  igitur  quarta  parti  quadrati  ex  DG  a-  • 
quale  parallelogrammuni  ad  AG  applicetur,ds 
ficiens  figura  quadrata,  in  partes  incommenlu- 
rabiles  iplam  diuidet . Itaque  fecetur  D G bifa- 
riam in  punftoE,  & quadrato  ex  EG  arqualead 
ipfam  AG  applicetur,deficicns figura quadra- 
ta,quod  fit  A F G.  ergo  AF  incommenfurabilis 
«ftipfiFG  longitudine.  Ducanturperpundta 
EFC  ipfi  ACparallcIf  EH  FI  GK.&  quoniam 
AG  incommenfurabilis  eft  ipfi  A C logitudinc, 

&funtvtrequerationa!es,-  eritparallelogram-  t h 

num  AK  medium . Rutfus  quoniam  rationalis 

cftDG,  & ipfi  AC  longitudine  commeiifurabilis/parallelogrammum  DK  rationa- 
le erit . Conftituatur  igitur  parallelogrammo  quidem  A I equale  quadratum  LM; 
ipfi  vero  FK  equale  q uadratum  auferatur  NX,angulum  habens  eundem; quem  LM, 
videlicet  LOM.  ergo  quadrata  LM  NX  circa  eandem  funt  diametrum . fit  diame- 
ter ipforum  OR,  & figura  deferibatur . Similiter  oft  edemus  rcAam  lineam  LN  fpa 
cium  AB  pofic.DicoLN  cflceam,qua  cmn  rationali  medium  totum  efficit.  Quo- 
niam enim  oftendimtis  parallelogrammum  AK  medium  cfle ; atque  eft  «quale  qua 
drads  ipfarum  LO  OM:  crit&compofitura  exquadratisLO  ON  medium.Rurfus 
quoniam  DK  rationale  eft, &«qua!c  ei,  quod  bis  continetur  LO  ON ; erit  & quod 
b;sLO  ON  continetur  rationale,  eft  autem  AlincommenfurabileipfiF  K.  incom- 
menfuraoile  igitur  eft  quadratum  ex  LO  quadrato  ex  NO;  ideoque  LO  ON  po- 
tentia incommenfurabiles  funt,  facientes  compofitum  quidem  ex  ipforum  qua- 
dratis medium  ; quod  autem  ipfisbis  continetur  rationale  . ergo  rcliquaLNir 
rationalis  eft,  qua-  vocatur  cum  rationali  medium  totum  efficiens,  & poteft  fpa 
Qum  AB . reda  igitur  linea  fpacium  AB  potens  eft  iqus  cum  rationali  medium 
totum  eflidt. 
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UC  6,%ATi  R mmis  4,  erit  DG‘^,&  DE, vel  IC  z.ijfiod fi  ad  applketitr  f»4. 
lelogramrmtm^FG  aequale  quadrato  ex  CC,  defidaisq^ figura  quidrata , erit^E  B.  i^ph^ 
R 10; FGR  iq^mmusKio.  &parallelogran!mwn^ I eJiK^o^plusR^6o,F kK  5o^ 
minKsR^6o:totf{mqf^KK2oi6.^tvero  DKefiz^yEK  iz,&.AB  KzoiSmimz^, 
quod  jpacium  eji  apotome  quinta,  vel  refidunm  quintum.  Diuidatur  R.  2016  in  duas  partes,  «4 
vtproduSiim  ex  ipfis  fit  aequale  144^  erit  maior  pars  R 5^4  plus  R ^60,  minor  R'jtq 
fninusR  360.  quareRf^.  R ^dq-plusR  ^^oTmnusRy.  R^o4minusRj6o  ^latusqm 
dratum  diSli  fiiadjr-efidid  R 2 o 1 6 mnus  2 4. , 
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l< 

saieat. 


it.heiut: 
11.  kBios 


le.huius; 


Si  fpacium  contineatur  rationali, & ap otoma  fa  ta,  rcSa  linej 
fpacium  potens  eft,qux  cum  medio  medium  totum  eificit. 

Spacium  enim  A B contineatur  rationali  A C,  & apoto 
ma  lexta  AD.  Dico  redam  lineam  quf  fpacium  A B po- 
teft,  eife  eam , que  cum  medio  medium  totum  efficit,  fit 
enim  ipfi  AD  congruens  D'G.  ergo  A G GD  rationales 
funt  potentia  folum  commenfurabiles;  & neutra  ipfarum 
commenfurabilis  eft  expofit?  rationali  A C longitudine, 
totaq;  AG  plus  poteft,quam  congtuensDC  quadratote 
linea  fibi  longitudine  inc6menfurabilis.fi  igitur  quar 
xz  parti  quadrati  exDG  jquale  ad  redam  lineam  AGap 
plicetur, deficiens  figura  quadrata,  in  partes incommen- 
furabiles  ipfam  diuidet.Itaquc  fecetur  DG  bifariam  in  E, 

& quadrato  ex  CG  squale  parallelogrammum  ad  AG  ap 
plicetur,  deficiens  figura  quadrata,qiHDdfit  AFG.  incom- 
menfurabilis  igitur  eft  AF  ipfi  FG  longitudine,  ut  autem 
AF  ad  FG,ita  eft  parallelogrammum  AI  ad  ipfum  FK.  er- 
go AI  ipfi  FK  eft  incommenfurabile.  & quoniam  AC  AC 
rationales  funt  potentia  folum  commenfurabiles , erit  pa 
rallclogrammum  AKmedium.funt  autem  AG  DG  ratio 
nales,  & incommenfurabiles  Iongitudine.mediuin  igitur 
eft  & DK.  quod  cum  AG  CD  potentia  folum  commeofiirabiles  fint , erit  A C ipfi 
GD  longitudine  incommenfurabilis.fcd  ut  AG  ad  GD,  ita  eft  AK  ad  KD.  incom- 
mcnfurabile igitur  eft  AK  ipfiKD.  itaque  conftituatur  parallclogrammo  Alfqua* 
le  quadratum  LM;  parallelogrammo  autem  F K squale  auferatur  quadratumNX, 
angulum  habens  eundem,quem  LM.  ergo  quadrata  LM  NX  circa  eadem  funt  dia- 
metrum. fit  eorum  diameterOR,&  figura  deferibatur.  fimiliter  vt  fupra,  ofteadt- 
mus  redam  lineam  LN  fpacium  AB  polTe.  DicoLN  cffeeamjqus  cum  medio  me- 
dium totum  efficit.  Q^ona  enim  medium  oftenmm  eft  A K,  atque  eft  squale  qua- 
dratis ipfarum  LO  ON,  erit  & compofitmn  ex  quadratis  LO  ON  medium.  Rurfus 
quoniam  medium  oftenfum  eft  D K,&  eft  aquale  ei,  quod  bis  continetur  LO  ON; 
& quod  bis  LO  ON  continetur  medium  erit . Incommenfurabile  autem  oftcnfuia 
eft  A K ipfiKD.  ergo&  quadrata  exLO  ON  incommcnfurabilia  funt  ei,  quod  bis 
LO  ON continetur.  &quoniamincommenfurabileeft  Alipfi  FK,erit&  quadra- 
tum ex  LO  quadrato  ex  ON  incommenfurabile.  ergoLO  ON  potentia  folum  com 
menfutabiles  funt , facientes  compofitum  quidem  ex  q uadratis  ipfarum  medium* 
«^od  autem  ipfisbis  continetur  medium,  & incommenfurabile  compofitoexipfe 
rum  quadrat!s.ergoLN  irrationalis  eft,  quar  vocatur,  cum  medio  medium  totum 
efficiens,&  poteft  AB  fpacium  .reda  igitur  linea  fpacium  A B potens  eft,quicwa 
medio  mcciium  totum  efficit. 

F.C, 
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sit  jiC  6,M>  R ; 2 nutm  R s o.crif  DG  R 2 o,  DE  Te/  £G  R ? .fi mitem  ad  .AG  appli 
tft«rparaUelo^ammmt.AFGyaeqHde  quadrato  ex  £C,  deficiens  figura  quadrata, erit  JiF 
R 8 p/as  R 5 , FG  R 8 mintis  R 3 ; (jr  idcirco  parallelogrammum  ..<1 R 3 88  plus  RioH,FK 
R3  88»w««R  iQ^, & totumparaUelogrmmm ,AK  R paraHelogramnimvero DK 

^R  730}DH  R i %,&  ^BR  j 15  3 nunus  R jio.quod fpaciton  efi  apotomefexia,Tel fextf* 
tefidmn,&  eiusiAtusquadratum,yelradixmuerdeturefi'eR.y.'Rz2tplus  R io8  tmnusK 

y.aiZmmus  R ioS« 

THEOREMA  LXXIIII.  PROPOSITIO.  XGVIII. 

Quadratum  apotomae  ad  rationalem  applicatum  latitudinem 
facit  apotomenprimam. 

Sit  apotome  AB,rationaiis  autem  CD5&  quadra 
tocxABfqualc parallelogrammum  CE  ad  ipfam 
CD  applicetur  latitudine  faciens  CF.Dico  CF  apo- 
tomen  cfle  primam . fit  enim  ipfi  AB  congruens  B 
C.crgoAG  GB  rationales  funt  potentia  folumco 
menuirabilcs : &quadraroquideex  AG  arqualead 
ipfam  CD  applicetur  CH : quadrato  auKm  ex  BG 
fquale  applicetur  KL.  totum  igitur  CL  eft  squale 
quadratis  ex  AG  GB,quorum  parallelogrammum 
CE  squale  eft  quadrato  ex  AB  . ergo  reliquum  FL 
ci,quod  bis  AG  CB  continetur  eft  squale,  fecetur 
FM  bifariam  inN  :&  per  N ipfi  CD  parallela  duca- 
tur NXtvtiumque  igitur  ipibrum  FX  LN  cftequa- 
leeijJquodAG  GB  concinetur.&  quoniam  quadrata  ex  AG  GB  rationalia  fimt, 
atque  eft  quadraris  ex  AG  CB  fquale  parallelogrammum  DM;  eritipfumDM  ra 
tionalej&  ad  rationale  CD  applicatum  eft,  latitudine  faciens  CM.  ergo  CMeftra-  «.huiiu; 
tionalis,  Btipfi  CD  commenfurabilis longitudine . Rurfus  quoniam  medium  eft, 
quod  bis  continetur  AG  GB,eftq;  ei.quodbis  AG  GB  cominetur;squaJeparal- 
Iclogrammum  LFjeritipfum  LF  medium:& applicatum  eft  ad  rationalem  CD, lati 
tudinem  faciens  FM.  quare  FM  eft  rationalis, ipfiq;  CD  longitudine  incommenfu-  i},huias. 
rabilis.&  funt  quadrata  quidem  ex  AG  GB  rationaliatquod  autem  bis  continetur 
AG  GB  medium.quadrata  igitur  ex  AG  GB  incommcfurabiliafunt  ei,  quod  bis 
AG  CB  continctur.fed  quadratis  ex  AG  GB  fquale  eft  parallelogrammum  CL. 
ei  vero^quod  bis  continetur  AG  GB  eft  fquale  FL.ergo  CL  ipfiLF  eftincommen 
furabile.vt  autem  CL  ad  LFjita  eft  recta  linea  CM  ad  MF.  incommelurabilis  igitur  i.sati; 
eft  CM  ipfi  MF  longitudine : & funt  vtrsque  rationales  • ergo  CM  MF  rationales 
funt  potentia  folum  commenfurabiles;  ac  propterea  CF  eft  apotome.  Dico  & pri- 
mamefie.  Quoniam  enim  quadratorum  ex  AG  GB  medium  proportionale  eft 
quodAG  CBcontineturjatquecftquadratoquidemex AG  fquale parallelogra-  huius, 
mum CH;ci  vero, quod  AG  GB  continetursquaieNL  ,&quadratocxGB  fquale 
KF.  erit  ipforum  CH  KL  medium  proportionale  NL.  vc  igitur  CH  ad  NL,  ita  NL 
ad  LK . fed  vt  CH  ad  NL , ira  eft  recta  hnea  CK  ad  ipfam  NM . vt  autem  NL  ad  L 
K,ita  refta  linea  NM  ad  MK.ergo  vt  CK  ad  NM , ita  eft  NM  ad  MK.&  ob  id  redan-  j,  .qumti; 
gulum  CKM^cft  squale  ei , quod  fit  exMN  quadrato,hoc  eft  qiiartf  parti  quadrati  t7.jn:ti. 
<xFM.& quoniam  quadratum  ex  AG  commenfurabilc  eft  quadrato  ex  GB,  erit&: 
parallelogrammum  CH  parallelogrammo  KL  commenfurabile.  fed  vt  CH  adKL 
ica  eft  reda  linea  CK  ad  ipfam  KM.  commenfurabilis  igitur  eft  CK  ipfi  KM . itaque 
cumdusrcdfaelincfinfqualesfintCM  MF,  Srquartf partiquadraticxFMfqiia- 
k parallelogramum  ad  iplam  CM  applicatum  fit, deficiens  figura  quadrata , quod 

fcHicet 


A a f 

KJI 

“"fit 
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_ E V C L 1 D.  I L E M E N T. 

ij  huiBS.  JciiicctCK  KM  concinetur;  fitq;  CKcommcii{;irabilisipfiKM:refla  linea  CMpluj 
poterit,quam  MF  quadraro  reftf  lineg  fibi  longitudine  commenrurabilis.atque  eii 
t.difn.  Ktti»  CM  commenfurabilis  longitudine  cxpofics  rationali  CD.ergo  CF  eft  prima apoto 
me.  quadratura  igitur  apotoms  ad  rationalem  applicatum  latitudinem  facit  'ap(^ 
tomen  primam. 

F.  C.  C 0 2,1  M E T ^ K 1 r..SP' 


■Sn^B'^11  CD  applicetur 

paraUclogrammum  CH  aecjnale quadrato  ex .AG,  quod efi  , Uutiiduwnfacim  CZ,erit  CI 

5 -T-& fi  <td  eandem  applicetur  KL  aequale  quadrato  ex  GB,  quod  eji  ^JatitudmemfaaensS 
l^,erhKM  totaCM^-  tifrfitifadeanism  CDdppUceiurparaUeioiramfnm  fX,qiiod 

fi  ^9, latitudinem  faciens  FJ7,erif /nR  e eadem  ratione  NM  eJlKi 

?4R  I i.er^o CF eji6 minusK  ii,qupefapQtpyneprma» 

THEOREMA  LXXV.  PROPOSITIO.  XCIX. 

C^adratum  medi? apotoms prim?ad  rationalem applicatyni 
latitudinem  facit  apotomen  fecundam.  • 

Sit  apotome  medis  prima  AB ; rationalis  aute 
CD:8:  quadraro  ex  AB  squale  paralleiogrammii 
CE  ad  ipfam  CD  applicetur,  latitudinem  faciens 
CF.Dico  CF  apotome  efie  fecundam,  fit  enim  ip- 
fl.koiui;  fi  ab  congruens  BG . ergo  AC  GB.  medis  funt 
potentia  folum  commenlurabiles  , qus  rationale 
contincnt:&  quadrato  quidem  ex  AC  squale  pa 
rallelogrammum  CH  ad  CD  applicetur,  latitudi 
nem  faciens  CK : quadrato  autem  ex  GB  fqualc 
KL  ad  eandem  applicetur , latitudinem  faciens  K 
M.  totum  igitur  CLeftfquale  quadratis  exAG 
GB  mcdijs  exiftetibus . quare  & CL  eft  medium; 

6 ad  rationalem  CD  applicatum  eft,  latitudinem 
s;.kuicff.  faciens  CM.rationalis  igitur  eft  CM,&  ipfi  CD  longitudine  incommcnfiirabiHs,itt 

que  quoniam  CL  eft  squale  quadratis  ex  AG  GB , quorum  quadratum  ex  AB  f- 
qiiale  eft  parallelogrammo  CE;  erit  reliquum,  quod  bis  continetur  AG  GB  sqna 
f seean^;.  leipfiFL.eftautcm  rationale , quod  bis  AG  GB  contineiur.rationale  igitur  eft  & 
ei.kuius.  FL;&  ad  rationalem  FE  applicatum  eft,Iaritudinem  faciens  FM.QU.areFM  eft  ratio 
naiis,&ipfi  CD  commenfurabilis  longitudine.  & quoniam  quadrata  quidem  ex  A 
G GB,hoc  eft  parallelogrammum  CL  medium  crf ; quod  autem  bis  contiuetur  A 
i.sextii  G GB.videlicetFLeftrationaleieritCL  incommffurabile  ipfi  LF.vt  autem  CL  ad 

is. hmus.  LF,ita reftalineaCM ad  MF.ergoCM  ipfiMFlongitudineeftinc6menfurabilis.S 

funtvtrsque  rationales,  funt  igitur  CM  MF  rationales  potentia  folum  commenllt 
f4.huius.  rabiles.;deoq;  CF  apotome  eft.Dico  S:  fecundam  efie.fecetur  enim  FM  birariamia 
punfto  N:  & per  N ipfi  CD  parallela  ducatur  N X.  vtrumque  igitur  paradelograo 
/ morumFX  KLeftfqua!eei,quodcontineturAG  GB.  &. quoniam quadratorem 

exAG  GB  medium  proportionale  eft,  quod  AG  GB  concinetur;  eftq;  quadratu 
4U1US.  gj,  squale  parallelogrammo  CK;quod  autem  continetur  AG  GB  squale  pa- 
ra;lelogrammoNL;&  quadratum  exGB  squale  ipfi  KL  : erit  parallclogrammota 
CH  KLmediumproportionalcNL.eftig!turvtCHadNL,itaNLadLk-SedvtC 

it. qu:nd  H NL,ica  eft  rccfa  linea  CK  ad  ipfam  N.M;&  vt  NL  ad  LK,iiaNM  ad  MK.ergo  vT 
i7.fcxu.  CKadNMjttaeft  NM  adMK,acpropterea  reftagulum  CKMeftsqnale  quadrato 

exNM,hoceftquarts  parci  quadrari  exFM  .&  quoniam  quadratum  ex  ACcoro- 
menfurabilc  eft  quadrato  ex  CB,erit  & CH  parallelogrammum  parallclograniino 
KL  commenfurabile  ,,hoc  eft  refta  linea  CK  commeniurabilis  ipfi  KM . . qaodciEJ 


liber.  X. 


jjiereft$i*ine?insEqnaIes  fiatCM  MFjquarta  autam  parti  quadrati  exMF  a:qiiale- 
_iralIeIogrammum  CKM  ad  maiorem  CM  applicatum  fit,  deficiens  figuraquadra 
in  partes  commenrurabilesipfam  diuidit reda  linea  CM  plus  poterit,  quam 
quadrato  reda  lines  fibi  commenfurabilislongirudinetatque  eft  congruensF 
j^jexpofitf  rationali  CD  commenfurabilis.quareCF  eftapotome  fecunda,  quadra  i.Diffi.ta- 
totn  igitur  medis  apotomf  prima;  ad  rationalem  applicatum  latitudinem  facit 
jpoto  inen  fecundam. 


F.  C.  C 0 M M E N T ul-R  I F S. 


tx  km  demonflmk  perjpkumfit,T>t  apotome  quadratu  'iTiumamus,  nos  rtifeptlmpropo 
pp.one  2 /itri,  non  autem  quartayVt  ad  huius  dlBsan  efi. 

sit  ^SKK^ji  minus  RR  io8,5G  RR  108,  rationalis  autem  CD  fit  6.  &fiad  ipfm  C 
D applicetur  paraUelogrammim  CH  aequale  quadrato  ex  ^G,quod  e/?  R 9 jtilantudinm  fa- 
ciens CK;erit  CK  R zji&fsad  eadem  applicetur  KL  aequale  quadrato  ex  GB,qmd  ej?  R 1 08 
htitudiiim  faciens  KMierit  KM  R 3 .c5'  tota  CM  R 48 . Rurjiisfi  ad  CD  applicetur  parallelo- 
grammum  FX  aequale  reUangulo  ^GB,quod  efi  1 8, latitudinem  faciens  FN ; erit  FN  3>  itemq, 
mi  3)&  tota  FM  S.ergo  CF  eji  R ^Bmimts  6, quae  efi  apotome fec  unda» 

THEOREMA  LXXVI.  PROPOSITIO  C. 

Quadratum  media?  fecundje  apotome  ad-tationalem  applica- 
tum latitudinem  facit  apotomen  tertiam. 

sit  medif  apotome  fecunda  A B ; rationalis  aurem  CD 
& quadrato  ex  AB  fqualeparallelogrammura  CE  ad  fp 
lam  CD  applicetur, latitudinem  facies  CF.  Dico  CF  apo 
tomen  efle  tertiam. fit  enim  ipfi  AB  congruens  BG.ergo 
AC  GB  medis  funt  potentia  iblum  commcnfurabiles, 
qus  medium  continent : & quadrato  quidem  ex  AG  s- 
quale  ad  CD  applicetur  CH.Iatitudinem  faciens  CKrqua 
drato  aurem  ex  CB  aquale  ad  KH  applicetur  KL,latitudi 
nem  faciens  fflVl.  totum  igitur  CL  eftsquale  quadratis 
ex  aG  C8:&funt  quadrata  ex  AG  GB  media.ergo  & C 
L eil  medium,&  ad  rationalem  CD  applicatum  efi,  lati- 
tudinem faciens  CM  • ergo  CM  eft  rationalis , & ipfi  CD 
incommeniurabilis  longitudine . & quoniam  totum  CL 
eft  squale  quadratis  ex  AC  GB  , quorum  CEfqiiale  eft 

quadrato  ex  AB; erit  reliquum  FL  squale  ei,quod  bis  continetur  AG  GB . ftcetiir  y secundiV 
F.VlbifariaminNj&rperNipfi  CD  paralleladucaturNX.  Vcrnmque.igiturparal- 
lelogrammorumFX  NL  eft  squale  ei , quod  aG  GB  continetur,  eft  autem  quod 
concinetur  AG  GB  medium,  ergo  & medium  eft  FL,&  ad  rationalem  EF  applica- 
tum eft,laritudinem  faciens  FM.quare  Se  FM  eft  rationalis  i & ipfi  CD  longitudine'  ‘J  iiuius. 
incommenfurabilis.& quoniam  AG  GB  potentia  fblum  commenfurabiles  funt,  . 
erit  AC  ipfi  GB  incommenfurabilislongitudinc.  ideoq^  quadratum  ex  ACreiftan  Lem.sd  v, 
gulo  AGB  eftincommenfurabilp.  fedquadrato  quidemex  AG  comrnenfutabilia  ' 

luntcxAG  GB  quadrata;  reft^guloautem  AGB  commsnfurablie  eft  quod  bis  , 

AG  GB  concinetur,  ergo  quadrata  ex  AG  CB  ei,qubd  bis.AG  CB  concinetur,  Ex  demen- 
fuatincommenfurabilia.atquadratiscx AG  GB  aqualeeft  parallelogrammum 
CLei  vero,  quod  bis  continetur  AG  GB  eft  fquale.FL . incommerifuribile  igitur 
«fi  CL  ipfi  LF . Vt  autem  CL  ad  LF  , ita  eft  refia  linea  CM  ad  MF.ergo  CM  ipfi  MF 
•fleooimenfurabilis  eft  longicudinejfiL  funt  vtreque  rationales.quare  CM  MF  ratio 
®iles(unc  potentia  folum  commeniurabilis . &obid  apotome  eft  CF.  Dico  & ter-  74.l-.uius. 
clie,<^oniam  enim  quadratum  ex  AG  coramenfiirabiie  eft  quadrato  ex  GB, 
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critparallelogrammum  CHparallelogrammo  KLcom- 
menfurabilc.crgo  & rcfta  liaea  CK  eft  comenfurabilis  ip 
fi  KM.&  quoniam  quadratorum  ex  A G GBmediupro-  * 
portionale  eft  reftangulu  ACB;  atque  eft  quadrato  qui- 
dem ex  AG  fquale  parallelogrammum  CH;quadrato  au  ^ 
tetn  exGB  iqiialeKL,  & reftangulo  AGB  tequale  NL: 
erit  parallelogrammovum  CH  KL  medium  proportio- 
nale NL.eft  igitur  vt  CH  adNC^ita  NL  ad  LK.fed  vt  CH 
ad  NLjita  eft  refta  linea  CK  ad  NM:  vt  autem  NL  ad  LK, 
itaNM ad MK.  ergo  &vtCKadNM,itaNMadMK;  ac 
propierearetftangulum  CKM  eft  squale  quadratoexN 
M.hoc  eft  quarts  parti  quadrati  exFM.  Quoniam  igitur 
dusreftflinesinsqtiaies  funtCM  MF ; 6; quarta: parti 
quadrati  ex  FM  squale  ad  CM  applicatum  eA,  deficiens 
figuraquadrata,qaod  in  partes  comenfurabiles  ipfam  diuidit:  rcftalinea  CMpIns 
poterit,quam  MF  q uadrato  retftf  line?  fibi  longitudine  commenfurabiIis.&  neutra 
ipfarum  CM  MF  longitudine  cominenfurabilis  eft  expofits  rationali  CD.ergoCF 
tertia  eft  apotome.  quadratum  igitur  medis  apotoms  fecundf  ad  rationalemap- 
plicatum, latitudinem  facit  apotomen  tertiam. 


F.  C.  COMMEtJTUKlFS. 

Sit  Ah  RR  8 8e  mtim  RR  1 8,  BG  RR  1 8,  <ir  rationalis  CH  fit  6.  quod  fiadCD  i^pfict 
tur  paralieto^rammum  CH  aequale  quadrato  exAG,  latitudinem  faciens  CK,erifCK  R 24-J-. 
Crji  applicetur  KL  aequale  quadrato  exGB,  quod  latitudinem  faciat  KM,  eritKM  R c” 
tota  CM  R 3 2 . prpterea  fi  ad  eandem  C D applicetur  F X aequale  reLiangido  AGB,  quei  eji  R 
iz6,tatitudinemfaciensFN,ernFN  R 3 4->  ^ tetaFMK  i^.ergo  C F eJiRsinmsK 
1 4,^«  ae  eJi  apotome  tertia. 


THEOREMA  LXXVII.  PROPOSITIO  CI. 

Quadratum  minoris  ad  rationalem  applicatum  latitudinem  fa 
citapotomen  quartam. 

Sit  minor  AB,  rationalis  autem  CD:  S:  quadrato 
'cx  AB  squale  paralllelograinum  C E ad  ipfam  C D 

appiicetur,latitudinem  faciens  C F.  Dico  C F apo-  h _ S _G 

tomen  efle  quartam. fit  enim  ipfi  AB  congrues  BG. 

ergo  AG  GB  potentia  incommenfnrabiJes  funt,fa-  c _F  «_  kh 

cientes  compofitum  quidem  ex  ipfarum  AG  GB  : . 

quadratis  rationale  i quod  autem  bis  ipfis  contine-  I ’ ! ' 

tiirmedium:ScquadracoexAG  squale  ad  CD  ap-  ' i ' ’ 

plicecurCH,laticudinem  faciens  C K:  quadratoau- 

tem  exGB  squale  adKH  applicetur  KL,  latitudine  ; 

faciensKM.  totum  igitur  CL  quadratis  ex  AG  GB 

eft  squale.atquc  eft  compofitum  ex  quadratis  A G _ . 

CB rationale.crgo &rationalecftCL,-& adratfona  ” E x hl 

lemCD  applicatum  eft,latitudinemfaciesCM.qua 

re  CM  eft  rationalis , Sc.  ipfi  CD  longitudine  com.menfurabilis.  & quoniam  tora® 
CL  eftfquale  quadratis  ex  AG  GB,  quorum  CE  squale  eft  quadrato  ex  AB:  eris 
reliquum FL  fqualeci,quodbis  AG  GB  corinecur  .Itaque  feccturF.Mbi&riimis 
Nj& per  N alterutri  ipfarum  CD  ML  parallela  ducatur  vrrumqueigitnrpa.'jl 
Jelogrammorum  FX  NL  eftequale  ei, quod  concinetur  AG  GB.  & quoniam  qt»^ 
bis  continetur  AG  GB  medium  eft,&squaIeparalleIogrammo  LF.  erit&LF 

dicC- 
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iam.&  ad  ratjoftilem  FE  applicatum  eft , latitudinem  faciens  PM.ergo  FM  eft  ra-  ij.har» 
nooaJiaj^  ipfi  CD  longitudine  incomn3cnfurabilis.&  quoniam  compoficu  ex  qiia- 
(Jratisipiarum  AC  GB  cft  rationaicjquodautcmbis  AG  _GB  continetur  mcdiii: 
cfont  quadrata  ex  AG  GB  ci , quod  bis  coiitinemr  AG  .GB  incommenfurabilia. 
aBadraris  autem  ex  AG  GB  squde  cftparaildogrammumGt.;&  ei  quod  bis  AG 
GB  continetur  eft  eqaaie  FL-iticommeiiferabile igitur  eft  CL  ipfiX,F.  fed  vt  CL  ad 
tFjita  cit  CM  ad  MF.quare  CM  ipli  MF  longitudine  eft  incommen/urabilis:&  funt  i.wo. 
Ttraquc  rationales-crgo  CM  • MF  rationalesfuittpotentia  foluai  rommenfurabi-  «••'luiu*.- 
Jcs.&  eam  obcauflam3potome’eftGF.Dico& quartam  eile'.  Q^pniara  cnimAG  74'1k"«» 
GB  potentia  funt  iucommcnfiirabiles , erit  -quadratum  cx  AG  incommenfurabile 
quadrato  ex  GB . &quadratoquidem-ex.AGrquale  eft  pacaJlel-c^rammum  CH; 
quadrato  autem  ex  GB  eft  squate  KL.inconrmenfeabile  igitur  eft  GH  ipfiKL.fel 
>t  _CH  ad  KLjita  eft  CK  ad  KM.ergo  CK  Ipfi  KM  tft  incommenlurabilis  longftudi- 
DC.&  quoniam  quadratorum  ex  AG  GBmediuni  ptoportionale  eft  AGB  redan-  ‘«  hui» 
gulum;atquc  eft  quadrato  quidem  ex  AG  tcquaie  paralletogrammum  CHjquadra  *** 

coautem exGB iquak KL; & reSanguioAGB ftjualeNL ; ericNL medium prq-  •' 
portionale  paralJetogrammorum  SH  KL.  eft  igitur  vt  CHadNL,  itaNF,  adlX 
<ed- V t CH  ad'NL,  ita  X^  ad  MNj  & n NLad  -LK^  i ta  NM  ad  MK.  ergo  vt  CK  ad  MN  1.1««. 
icaNM  ad  M K;  ac  propterea  reftangulum  GKiVfceft  squale  quadrato  .cx  NM,  ,,bo,c  A 

eft  qUacTf  parti  quadrari  e*  FM.  Itaque  quoniam  dne  reiftxlmesinsquaJcs  iunt  C i7.fcnJ. 

M MF;8:qu2rt£  parti  quadratiexFMfqualcadCMappJicatumeftjdeficielJsiigp 
raquadrata,quod  eft  CKM,S:in  partes  incommenfurafaiies jpiam  diuidit:  reftali-  ij-ii*» 
ncaCM  pJus  poterit,qnamMF  quadrato  reftflineflibiincemmcfurabilislengitu 
dine.&cfttota  CM  longitudine  commenfurabilisexpoficj  rationali  CD.  exgoCF  4.Di(S. » 
quarta  eft  apotom;  . quadratum  igitur  minoris  ad  rationalem  applicatumlatitu-  ■ 

unem  facit  apotomenquartaai. 

I.  C.  C 0 M a E N T ^ K 1 r h ■ 

Sit^S  plus IV  j TS;^mus  Ji V.i  t plus Rt  J 1 BC Rr.a i mnns  JV  J 1 5 

ndis  autem  CD  fit  6.  & fi  ad  CD  applicetur  par alielogranmm  CH  aequaie  quadrate  ex 
latitudinem  faciens  CK^eritCK,^  -■  plus  fit  8 ~ .&fiappliceturKLaequale'quadraceex6 
t,quedlat:tud!nem faciat KM,eric KM ^ -r  mmsi^S  totaCM'].  Qwdfiadtander» 

CD  applicetur  FX  aequale  reBxn^o  tAGB,rtdelicet  ^126,  latitudinem  faciens  FH^trit  f W 
5i  3 -XitdrtouFM^i-qsfiigaikCFTmnusV^  quae efi apotome quarta, 

THEOREMA  LXXVIII.  PROPOSITIO  CII. 

Quadratum  eiuSjqiij^ium  rationali  mediu  totum  efHcit  ad  ra- 
tionalem appiiearumkritudinem  facitapotomen  quintam.  • 

Sit  que  cumrattonali  medium  torum  efficit  AB;ratio- 
■a!is autem CD;& quadrato exAB squalead CDappli-  ^ 

«eturparallelogrammum  CE,  latituoinem  faciens  CF. 

Dico  CF  apotomcn  cfTe  quintam  .fit  enim  ipfi  ABcon- 
gruensBG.ergo  AG  GBreds  lines  potentia  fimtincd 
Jnenfurabiles  ,qus  faciunt  compofitum  qnidem  ex  qua- 
dratis iplarum  medium, -quod  autem  bis  ipfis  continetur 
rationale. StquadratocxAG  squale  parallclogrammu 
CHadiplam  CD  applicetur,  latitudinem  faciens  CK: 

Quadrato  autem  ex  GB  eqcale  applicetur  KL  latitudine 
^ensKM.totumigiturCLeft  aquale  quadratis  e\  AG 
GB.  fed  compofitum  ex  quadratis  ipranim  AG  CBeft 
Bi;d:iim.crgo&:mediumcftparallelogrammumCL;&  , 

7X.  ** 
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td  ratioiiilem  CI)  applicatum  cft , latitUciinem  faciens 
jj.kmifl  CM.quare  CM  eft  rationalis,  8c  ipfi  GD  longitudine  in-  ^ 
commcnfurabilis.&  quoniam  totum  CL  eft  aquale  qua- 
dratis ex  AGGB,quorum  CE  aquale  eft,  q^uadrato  ex  A c 

^sema^i.  BjeritrcliquumFLsqualeci,  quodbis  AC  GB  condne 
tiir.Itaque  fccetur  FM*bifariam  in  punfto  N,  & ab  ipfo  N 
alterutri  ipfarum  CD  ML  parallela  ducatur  NX.  vtrum- 
que  igitur FX  NL  eft  gquale  ei , quod  AG  GB  contine- 
tur .&  quoniam  .quod  bis  continetur  AG  GB  rationale 
eft,&  fquale  parallelogrammo  FLjerit &FL  rationaJe;& 
ad  rationalem  £F  applicatum  eft , latitudinem  faciens  F 
M.ergoFMcftrationalisj&ipCCDcommenfurabilislo  ^ ^ 

giiudine.eft autem  parallelogrammumCL  medium,  & 

FL  rationale,  incommcnfurabileigitur  eft  CL  ipfi  LF.&  vt  CL  ad  LF , itaCM  ad  U 
A.  Qiat.  CMipfi  MF  longitudine  cftincoramenfur^iIis.&  ftint vtrzque  rationales, 

f quare  CM  MF  rationales  funt  potfeatia  fdium  commenfurabiles  s ob  idque  apoto- 

inceftCF.  Dico&  quintam  eire.ftmiliter  enim  demonftrabirausredangulum  CK 
M cffefqualequadrato-exNMjhoc  cftquartf  parti  quadrati  ex  FM.  quod  cum  qui 
dratum  ex  AG  incommenfurabiie  fit  quadrato  ex  GB ; fitqj  quadratum  ex  AO  pa- 
rallelogrammo CH  aqnalcjquadratum  autem  ex  GB  pariielogrammoKL;eritC 
H ipfi  KL  incommcnfurabile.led  vt  CH  ad  KL,ita  CK  ad  KM.  ergo  CK  ipfi  KM  Ion- 
. gitudineeft  incommenfurabilis.  Quoniam  igitur  duf.  rcfta:  Une*  CM  MF  ina- 
**■  *'  qualcsfunt:&quart«partiqnadratiexFMiqualeadipCimCMapp}icatmneft,dc 

fidens  figura  quadrata,& in  paries  incommenfurabiles  ipfam  diuiditjrcftalineaG 
M plus  poterir,quam  MF  quadrato  reSp  lines  fibi  longitudine  incoramefurabilis. 
atque  eft  congruens FM  commenfurabilis  longitudine  expofits  rationali  CD.crgo 
' CF  quinta  apotome  cft.quadratum  igitur  cius , qus  cum  rationali  medium  totum 
efficit  ad  rationalentapplicatum  latitudinem  fkcit  apotomcii  quintam. 


F.  C.  CO}^^^iENT^ZIrS. 

BjF.RaSSfiat  RaoymijiwRr.  zSStniimTk  ic>y.EG^P'.i^2SSfi!aiiisJk 
i07:i-atw7!al:s  aulmCD  fit  6.qu6d fi  ad  C D applicetur paralielogtammum  C H aequde qua- 
drato ex  ^C,  latitudinem  faciens  CXj  erltCK  T^Splus^  5 fi  applicetur  KLaequJe 
quadrato  ex  GBilxtltudm  faciens  KMerit  KM  R 8 tmnus  R ^ df  tota  CM  R 3 3.  Kurfaf 
ad  eandem  CD  applicetur  FX  aequale  reClangulo  ^GEylatiiudinem  facietis  FNi  erit  Ftq  1 y, 
& tota  FM  i-quare  CF^  R 3 3 mnus  3 ^quae  efi  apotome  qmta. 

THEOREMA  LXXIX.  PROPOSITIO  CIII. 


Quadratum  eius,qu2e  cum  medio  medium  totum  efficit  adra< 
tionalem  applicatum  latitudinem  facit  apotomen  fextam. 

Sit  que  cum  medio  medium  totum  efficit  A B; 
rationalis  autem  C D:  & quadrato  ex  AB  squale 
• parallelogrammum  CE  adipfam  CD  applicetur, 
latitudinemfaciensCF.  DicoCF  apotomen efle 
fextam.fit  enim  ipfi  AB  congruens  BG.  ergo  AG 
G B potentia  runtincommenfnrablles , facientes 
compofitum  quidem  ex  ipfarum  quadratis  me- 
dium: quod  autem  bisipfis  AG  GB  continetur 
medium , £c  adhuc  quadratis  ipfarum  iiicommen 
furabilc.  Itaq;  ad  CD  applicetur  quadrato  ex  AC 
squale  parallclogramu  C H,  latitudinem  faciens 

Cn 


L 1 B E R.  X.  ' 

CK:qDa'irato  aiit  tx  BC  equalc  applic3mrKL,Iatimdinsm  facicnsKTvt.  totu  igitnt 
CLcft  fquale  quadratis  ex  AC  GB:ac  propterea  CL  eft  medifijSc  ad  rationale  CD 
applicatum  eft,  latitudinem  faciens  CM.ergo  CM  rationalis  eft,&  ipfi  CD  longitu 
dineincommenfurabilis.  Quoniam  igitur  CL  eft  $quale  quadratis  cx  AGOB,quo 
ruin  CE  equale  eft  quadrato  ex  AB;  erit  reliquum  FLsquale  ei, quod  bis  AG  GB 
fonrinetur.  atque  eft  quod  bis  cotinetur  AG  CB  medium,  ergo  6.:  FL  eft  medium, 

&ad  rationalem  FE  applicatum  eft, latitudinem  faciens  FM.  eft  igitur  FM  rationa- 
liSy&ipriCDlongitudinemcommenfurabilis.&qiioniam  quadrata  ex  AG  GB 
incommenfurabiiia  funt  ei,  quod  bis  AG  GB  continetur;  atque  eft  quadratis  qui- 
dem AG  GB  fquale  parallelogrammum  CL;  ei  vero, quod  bis  continetur  AG  CB 
*qualeFL;eritCLipfiLFincommenfurabile.  fed  vt  CL  ad  LF,  ita  eft  CM  adMF. 
quare  CM  ipfi  MF  incommenfurabilis  eft  longitudine : & fune  vtrfqne  rationales. 

<rgo  CM  MF  rationales  fune  potentia  foium  comtnenfurabiies.&ob  id  CF  eft  apo 
tome.  Dico  & fextam  efie.  Qu,onia  enim  FL  eft  fquale  ei,  quod  bis  continetur  AG 
GB,  feceturFM  bifaria  in  punftoN;  & per  N ipfi  CD  parallela  ducatur  NX.  vtruq; 
igitur  parallelogtammorumFX  NLeft  tcquale  reftangulo  AGB.  & quoniam  AG 
jCB  potentia  funt  incommenfurabiles ; erit  quadratum  ex  A C incommenfurabilc 
quadrato  ex  BC.  fed  quadrato  quidem  ex  AG  eft  sequale  parallelogrammum  CH; 
quadrato  autem  ex  BG  zquale  KL.  ergo  CH  ipfi  KL  eft  incommenfurabile . vt  au- 
tem CH  ad  KLjita  eft  CK  ad  K M.  incommenfurabilis  igitur  eft  C K ipfi  K M.  quod 
cum  quadratorum  ex  AG  GB  medium  proportionale  fit  recftangulum  AGB;licq; 
quadrato  ex  AC  squale  CH,  St  quadrato  exC  B squale  KL;  redtanguloq;  AGB 
squale  NL:  erit.  StparalleiogrammorurnCH  KL  medium  proportionale  NK.  & 
eadem  ratione  C M plus  poterit , quaraM  F quadrato  refts  lines  fibi  longitudine 
incommenfurabilisi&  neutraipfarum  eft  commenfuvabilis  logitudine  expolite  ra- 
tionali CD.ergo  CF  fextaeftapotome.  quadratum  igitur  eius, quf  cum  medio  me 
dium  totum  effiat  ad  rationalem  applicatum  latitudinem  facit  apotomea  lexcam. 

F.  C.  C 0 M M £ N T ^ R I r S. 

Sit  ^BRF.K^96  plus  R 2 8 8 minus  mw.ts  R288;5GRr.R3<j^  minm 

R'-li^i&rxtiQnd:s  CD  f:t6 -p-veroadC D applicetur  paraMogrmmun  C H,  htiiudi- 
nm  faciens  CK-,  eritCK  R ii'pliisRS,& fi  applicetur  KL  aequale  quadrato ‘JxG£,bt:Tudi 
nem  faciens  KM-,  erit  KM  R 1 1 minus  R 8,  ^ tota  CM  R 44.  Ritrfus  ftadCD  applicetur  FX 
flHoIe  refiofi^iilo  mGB  , quod  latitudinem  faciat  E N,  mf  w R 3 , «J-  tota  FMR  12.  ergo  CF 

R 44  7nim  R i i,qiue  efi  apotume  fexta. 

THEOREMA  LXXX.  PROPOSITIO.  CIIII. 

Reda  linea  apotomf  longitudine  comcnfurabilis,  & infa  apo- 
tome  eft, atque  ordine  eadem. 

Sit  apotome  AB;  et  ipfi  A B longitudine  c5 
incnfurabiiis  fit  CD.  Dico  CD  apotomen  efie,  a & 

*tque  ordine  eandem,qu*  AB. quoniam  enini  ^ 

3?otomc  eft  A Bjfitipfi  congruensB  E . ergo  f 2 T 

AE  EB  rationales  funt  potentia  foium  comme 

fiirabiles.  S.'fiat  proportio  BE  ad  D F eadem,  quf  eft  AB  ad  C D.  quare  vr  vna  ad 
^ain,ita  erunt  omnes  ad  omnes,  eft  igitur  vc  AB  ad  CD,ira  A E adCF.  commen- 
ftrabilis  autem  eft  AB  ipfi  CD  longitudine,  ergo  & AE  ipfi  C F longitudine  com- 
*®frifurabi]iserir,  &BE  ipfi  DF.  funt  autem  AE  £3  rationales  potentia  foium  c6-  A 
“^enfurabiJes.  ergo  &EF  FD  rationales  erunt  potentia  foium  commefurabiies : ac  B 
^•■opterea  CD  apotome  eft.  Dico  & ordine  eandem  efie.  Quoniam  enim  eft  vt  AE  74'hiiB$. 
^"^^jicaBEadFDieritpernjurado  vt  AE  adEBjita  CF  adFD.veligiturAE  plus 

2 2 poicft» 


EVCLID.  ELEMENT. 

pote5,qQam  EB  quadrato  reftf  linef  fibi  lon- 
gitudine commcnlurabiUs,  vel  incommenfora  A B ^ 

bilis:&  fiquidem  commenfusabilis,  & G F plus 

poterit, quam  FD  quadrato  re&s  Unef  fibilo  c ^ ^ 

gitudine  comenfurabil  is:&  li  quidem  AE  com 

menfurabilis  eft  longitudine  expolit?  rationalij&  CF  expofita  rationali logitudine 
commenfurabilis  eritifi  vero  EB  eft  comenfurabilis,&  DF  comenfurabilis  eria  &li 
neutra  ipfaru  AEEB  comenfurabilis  eftexpoftts  rationali  longitudine,  & neutra 
iplaru  CF  FD  eide  longitudine  erit  comenfurabilis.quod  fi  AE  plus  posfitjquaEB 
quadrato  reft?  linese  fibi  incomenfurabilis  longitudine;  & CF  plus  poterit,qu3FD 
quadrato  reft?  line?  fibi  logitudine  incomenfurabilis;  & fiquidem  AE  fit  comenftt 
rabiJis  expofits  rationali  16gimdine,&  CF  eide  longitndine  comenfurabilis  erit;  fi 
iieroBE,  & DF;  & fi  neutra  iplaru  AE  EBj& neutra  ipfaru  CFFD  erit  expoliti  ra 
tionali  logitudine  cbtnefurabilis.ergo  CD  apotome  eft,&  ordine  eade,  qu?  AB. 

F.  C.  COMMENT<AtiirS. 

^ EtBEipfiDF.]^omiJ?Ke«i»BeJ?rr  .^£  adCF,ita^Bad  CD,  erit  & reliqua  BEadDTf 
je  hniui  ^ ^ ‘^otTimetifurabilis  igitur  eft  & BE  ipfi  DF  lonptu&ie. 

g Ergo  & CF  FD  rationales  erunt  potentia  folumcommenfurabiles  3 NiH»  cw!i_^ 
ut^Ead  CF,  itaBEadDF,eritpennuiadort^EadEB,  ita  CF  adFDifunt^^AEEBraiim 
^ lespotentiafoiucomeaftfrabilesi  ergo&CF  FD  rationales  potentia  folucomaetifurabileseTut. 

THEOREMA  LXXXI.  PROPOSITIO.  CV. 

Reda  linea  medis  apotomS  commenfurabilis , & ipfa  medis 
apotome  eftjatque  ordine  eadem. 

Sitmedis  apotome  AB , &ipfi  AB  Io  A-  n z 

gitudine  commenfirrabilis  fit  CD  . Di-  ■ ’ 

co  CD  medi®  apotomenclTe  ,&  ordine  _ c n 7 

eandem.  Quoniam  enim  medis  apoto-  

tj.Tf.huluS  congruens,  er 

go  AE  EB  medi?  fiint  potentia  folum  commenfurabi]es:&  fiat  vt  AB  ad  CD,itaB 
E ad  DF  . funt  autem  AE  EB  medis  potentia  folum  commenfurabiks.ergo&CF 
FD  medis  potetiafolu  c6mefnrabi]eserut;acpropterea  medis  apotome  eftCD. 
oftendendum  eft  & ordine  eandem  elTc , que  AB.  Quoniam  enim  vt  AE  ad  EB  ,ita 
CF  ad  FD;vt  autem  AE  ad  EB,ita  quadratum  ex  AE  ad  redtangulum  AEB;  & vt  C 
F ad  FD , ita  quadratum  exCF  adGFD  rcftangulum ; erit  & vt  quadratum  ex  AE 
Len.sdiJ*  adreftangulum  AEB,ita quadratum  ex  CF  ad  reftangiilum  CFD.  fed  quadratum 
huius.  ex  AE  comefurabile  efl  quadrato  ex  CF.reftanguIum  igitur  AEB  refianguloCFD 
eft  commenfurabile.Sc fiquidem  rationale  eft  redangulum  AEB,  & retSangtiluo 
CFD  rationale  erit.fi  vero  reftangulum  AEB  medium  eft,  & medium  eritteftaa- 
gulum  CFD.tnedis  igitur  apotome  eft  CD, atque  ordine  eadem, qus  AB. 

/ THEOREMA  LXXXII.  PROPOSITIO.  CVI. 

Reda  linea  minori  commenfurabilis.  & ipfa  minor  eft. 

Sit  minor  AB,5:  ipfi  AB  commenfurabilis  fit  C 

D.  Dico  & CD  minorem  efle.fiant  enim  eadem  qus  a B ^ 

77,huius.  prius-Sequoniam  AE  EB  potentia  funt  incomenfu  ’ 
rabileSjSc  CF  FD  potentia  incomefurabijes  erut.  eft 
aut  vt  AE  adEBjitaCF  adFD.quare^:  vtquadra- 
ii.tein,  tu  ex  AE  ad  quadratu  cx  EB,  ita  quadram  ex  CF  ad 


quadratntf 


io^:  hoics. 
^S.hiuKi. 


LIBER  t.  • 

Qitadratum  cxFD  : S:  componendO)Vt  quadrata  ex  AE  EB  ad  quadratu^ 
jisquadrata  ex  CF  FD  ad  quadratum  ex  FDj&  pcrmutando.comineiifurabilc  au-’ 
teiB  ei^  quadratum  ex  BE  quadrato  exDF . ergo  & compofitum  ex  quadratis  ipfa- 
fiunAE  EB  conipofito  ex  quadratis  CF  FDcommenfurabileerit.i'edcompofitii 
eiqnadraris  AE  EBeftrauonale.ergo& rationale  erit  compofitum  ex  quadratis 
CF  FD  . Rurfus  quoniam  eft  vt  quadratum  ex  AE  ad  reftangulum  AEB , ita  qua- 
dratum ex  CFadrcftangulumCFD,  Scpermutando;  commcniurabile  autem  eft 
quadratum  ex  AE  quadrato  ex  CFierit&reftanguIum  AEB  reclangulo  CFD  com 
menlbrabde-redrectangalum  AEB  medium  eft.medium  igitur  & redangulum  C 
FD.  quare  CF  FD  potentia  incommenfurabiles  funt,  facientes  compofitum  qui- 
dem exipfarum  quadratis  ratioiia]e;quod  autem  ipfis  continetur  medium.ergo  C 77.hai<a 
D eft  minor. 

ALITER.  Sit  minor  A , & ipfi  A commenfurabilis 
fitB.DicoBminorcmefle.ExponatureniraCD  rationa  a 

Iis : & quadrato  ex  A fquale  parallclogrammum  C E ad  ' ^ 

ipfam  CD  applicetur  latitudine  faciens  CF.apotome  igi 
tur  quarta  eft  CF.  quadrato  autem  ex  B fquale  ad  FE  ap 
pliceturFG, latitudinem  faciens  FH.  Quoniam  igitur  A 
commenfurabilis  eft  ipfi  B,  erit  & quadratum  ex  A qua- 
drato ex  B commenfiirabile.  fed  quadrato  quidem  ex  A 
fquaJe  eft  paralleJogrammura  CE^quadrato  autem  ex  B 
zqualeFG.ergoCEcommenfurabile  eftipfiFG.  vtau- 
tem  CE  ad  FG,itaCFad  FH . commefurabilisigitur  eft 
CF  ipfi  FH  longitudine . fed  CF  eft  apotom  e quarta.er- 
go  &FH  apotome  quarta eftjetfpaciumFG  rationalijCt 
apotoma  quarta  continetur,  refita  igitur  linea  fpacium 
potens  minor  eft.poteft  autem  fpacium  FG  ipfa  B.ergo  B eft  minor. 

THEOREMA  LXXXIII.  PROPOSITIO  CVII. 

Redlalineacommenrurabiliseijqus  cum  rationali  medium 
totum  efficit,  & ipfa  cum  rationali  medium  totum  efficiens  eft. 

Sit  cum  rationali  medium  totum  efficiens  AB; 

etipfi  AB  commenAirabilis  fit  CD.DicoCD  ef-  — ’ 

fe  eam^que  cum  rationali  medium  totum  efficit.  ^ 

fit  enim  ipfi  AB  congruens  BE.  ergo  AE  EB  po-  — ■ 7' 

tentia  incommenfurabiles  fiint,  facientes  copofi- 

tum  quidem  ex  ipfarumquadratis  medium;qtiod  autem  ipfis  continetur  rationa- 
le.et  eadem  conftruantur.fimilitcr  demonftrabitur , vt  prius  CF  FD  in  eadem  efle 
proportionCjin  qua  AE  EB  : et  compofitum  ex  quadra- 
tis ipfarum  AE  EB  commenfurabile  efle  compofitoex  ^ 

quadratis  CF  FD;  redangulum  autem  AEB  redangulo  " ' 

CFD  commcnfurabilc.quarc  et  CF  FD  potentia  incom-  B 

mcnrurabilcs  funt, facientes  compofitum  quidem  ex  qua 
dratisCF  FD,mediuni;quodautemipfiscontinetur,ra-  *■ 
tionaJe  . ergo  CD  eft  qua  cum  rationali  medium  to- 
tum effidt. 

ALITER.  Siccum  rationali  medium  totum  efficie 
A,ccipfi  A commcnrurabilis B. Dico  B efle  eam,  qu?  cu 
rationali  medium  totum  efficit-Exponatur  enim  rationa 
Es  CD:et  quadrato  quidem  ex  A aquale  parallelogram- 
inum  CE  ad  ip&m  CD  applicetur  latitudinem  faciens  C 
F.crgo  CF  eft  aporome  quinta:quadtato  aut  ex  B fqualc 

FC  ad 


EVCLID.  ELEMENT. 

FE  applicetur,latitudinem  faciensFH.Q^o 
tliam  igitur  A commenfurabilis  eft  jpfi  B,  erit  & quadra- 
tum ex  A quadrato  ex  B cominenfurabile  . fed  quadrato 
ex  A zquaieeft  parallelograramum  CEi  quadrato  autem 
ex  B aquale  FG.ergo  CE  eft  commebfurabile  ipfi  FG;ob 
idcjuerefta  linea  CF  ipfi  FH  longitudine  eft  commenfu- 
w+.naiui.  rabilis-apocome  autera  quinta  eft  CF.crgo&  FH  eft  apo 
tome  quintajeftq;  FE  rationalis,  fi  autem  fpacium  comi- 
*^eatur  rationali , & apocoma  quinta, refta  linea  fpacimn 
potens  eft,qu®  cum  rationali  medium  totum  efficit . fed 
ipfa  B potert  fpacium  FG.  ergo  B cum  rationali  medium 
totum  efficiens  eft. 

THEOREMA  1.  XXXIIII. 

PROPOSITIO  CVIII. 

Reda  linea  commenfurabilis  ei , qu*  cum  medio  mediumto. 
tum  efHcit.&  ipfa  cum  medio  medium  totum  efficiens  eft. 

Sit  cum  medio  medium  totum  efficiens  AB  ; & 
ipfi  AB  commenfurabilis  fit  CD.  Dico  CD  efle  ea,  A B it 

quf  cum  medio  medium  totum  efficit  .fit  jpfi  AB  ' 

congrues  BE,&  eadem  coftruantur.  ergo  AE  EB  c D 

potentia  incommenfurabiles  funt , facientes  com-  ' ' 

pofitum  quidem  ex  quadratis  ipfaruni  medium; 

qued  autem  ipfis  continetur  mediiim,incommcnfiirabiIeq;  compofiro  cxipfarnm 
quadratis.St  funt  AE  EB  commenfurabiles  ipfis  CF  FD,  vt  often^iim  eft : &com- 
pofitum  ex  quadraris  AE  EB  commenfurabiie  compofito  ex  quadratis  CF  FD:re 
iSangiilumque  AEBreftangulo  CFD  . ergo  CF  FD  potentia  incommenfurabiles 
funt,facientes  conipofitum  quidem  ex  quadraris  ipfarum  medium, -quod  autera  ip 
fis  continetur  medium, A;  incommenfurabile  cempofito  exipfarum  quadratis,  er- 
go CD  eft  quf  cum  medio  medium  totum  efficit. 

THEOREMA  LXXXV.  PROPOSITIO  CIX. 


ff.huiiu. 


Medio  de  rationali  detrado,  reda  linea,  qux  reliquum  fpa- 
cium poteftjvna  ex  duabus  irrationalibus  fit  5 vel  apotome,  vel 
minor. 

De  rationali  enim  BC  medium  BD  detraha- 
tur .Dico  eam,qux  reliquum  fpacium  EC  poteft, 
vnam  fieri  cx  duabus  irrationalibus,ve!  apotome 
vel  minorem.  Exponatur  enim  rationalis  FG  ; & 
parallelogrammo  quidem  BC  iquale  GH  adF 
C applicetur, •parallelogrammo  autem  BD  *qua 
le  auferatur  GK.reliquum  igitur  CE  eft  squale  L 
i H. Itaque  quoniam  rationale  eft  BC,  medium  au 

‘ tem  BDiatqueeftBCequaleCHj&BDipfi  GK; 

/ _ erit  GH  rationale;  medium  autem  CK,  Seadra- 

' =;i«-  tionalem  FG  applicatum  eft.  rationalis  igicat  eft  l,  - 

t;.  uius  FH,&  ipfi  FG  longitudine  coramenfur^dis-FK 

verorationalisj&incommenfurabilis  ipfiFGIo-  _ uv  vk  inc^ 

gicudiiic.ergo  FH  ipfi  FK  longitudine  incommenfurabilis  eft  > &Hr 
74  huius,  les  funt,  potentia  fblum  commenfurabiles;  ac  propterea  HK  ett  apotome 


t I B E R X. 

«ngrocnsKF.vc!  igitur  HF  plus  poteft,quam  FK  quadrato  rc5:f  Hn«5  fibi 
/arabilis  longi tudincjvcl  incommenfurabilis . pofsit  primum  quadrato  rc^ia:  line® 
ceinincnfQrabilis.atquc  efttoraHF  commcnfurabilis  longitudine  cxpofitf  ratio- 
paliFC.ergo  HK prima cft  apotomc . refta  autem  linea,qu®  potcft  fpacium  ratio-  i.rer»ar(uw. 
cali.&aporomaprimacontcmumcftapotomc.Ergoquxpoteft  LHhoc  cftCE 
apotomc  cft.quod  fiHFpIus  pofsit,quam  FK  quadrato redf  line®  fibi  incommen  ji.hniOT; 
/arabilis  longitudinejeftq;  totaHF  expoflts  rationali  F G longitudine  coramcnfu- 
rabilisjcrft  HK  apotomc  quarta.&  quf  potcft  fpacium  rationali,  & aporoma  quar-  4 ta* 

ca  contentum  minor  cft.quar  igitur  poteft  fpacium  LH,vidclicet  EC  eft  minor. 

THEOREMA  LXXXVI.  PROPOSITIO  CX. 

Rationali  de  medio  detraSo  alif  du;  irrationales  fiunt, vel  me 
di?  apotome  prima, vel  cum  rationali  medium  totum  efficiens. 

De  medio  enimBC  rationale  BD  detra- 
fiatur . Dico  rcAiliaca,  qu®  reliquu  Ipaciu 
EC  potcft , viia  duarum  irrationalium  fieri 
Vel  medis  apotomen  primam , vel  eam,  quf 
cum  ration^i  rhedium  totum  efficit . Expo- 
natur enim  rationalis  FC , & adipfam  fimili 
ter  fpacia  applicentur  5 erit  rationalis  quidc 
EHji^cipfiFG  longitudine  incommenfurabi 
lis;  rationalis  autem  FK,  & incommenfurabi- 
lis ipfi  FG  longitudine,  ergo  HF  f Kratiofta 
les  uint  potentia  folum  commenfurabilcsjac 
f^ropterca  apotome  eft  HK,  Stipfi  congrues 
KF.  vel  igitur  HF  plus  poteft, quam FKqua- 
4irato  reets  lines  fibi  longitudine  commen- 
jurabilis,  vel  incommenmrabilis.  & fi  quide 

commcnfurabilis ; atque  eft  congruens  FK  commcnfurabilis  expofits  rationalis  F 
C longitudincierit  HK  apotome  fecunda,  eft  autem  FG  rationalis.ergo  qus  poteft 
fpacium  LHjhoc  eft  CE,medis  eft  apotome  prima . quod  fi  HF  plus  potcft,  quam 
FK  quadrato  refislinef  fibi  longitudine  incommenfurabilis ; atque  eft  congruens 
FK  commcnfurabilis  expofitf  rationali  FG  longitudine:  erit  HK  apotomc  quinta, 
refta  igitur  linea  potens  fpacium  EC  eft  qus  cura  rationali  medium  totun^  efficit. 

THEOREMA  LXXXVIL  PROPOSITIO.  CXI. 


huius. 
5.di£.  loiia 


Medio  de  medio  detrado , quod  fit  incommcnfurabile  toti, 
reliqu^  dufB  irrationales  fiunt , vel  medi^ 
apotome  fecunda  j vel  cum  medio  me-  f k f 

dium  totum  efficiens.  e 

Detrahatur  enim , vt  in  propofitis  figuris  dc  me-  ’ ] 

dio  BC  medium  BD,  quod  fit  incommenfurabile  to  I 
ti.Dico  rcsftam  bncam , qus  poteft  fpacium  CE,vni 
efle  ex  duabus  irrauonalibus , vel  medie  apotomen 
fecundam, vel  eam, qus  cum  medio  medium  totum 
effidt.  Quoniam  enim  medium  eft  vtrumque  ipforu  j 

BC  BD,&BCincommenfurabileeftipfiBD,hoC  ! 

«ftGHipfiGK.-critHFipfiFKincommsnfurabilis  A i>  c o”~  l 1^.  . 

bagitudinc . ergo  HF  FK  rationales  funt  potentia 

fclamtommmmrabiItySobidapotomccftHK.acipncoJgraMsKF.inqncvel  ja-hai» 


E vc  L I D.  E t e:m:e  N T. 


^iaspoteft.quamFKquadratoredz  lincf  fibi 
longiuidinc  eommenfurabilis , vel  incommenfurabi 
IisT&  fi  quidem  eommenfurabilis,  & neutra  ipiarum 
HF  FK  eommenfurabilis  eft  expofitz  rationali  FG  S_ 

2 longitudine ; erit  HK  apotome  tertia  .rationalis  au-  ' 
tem  eft  KL:&:  reAanguium  rationali,  & aporoma  ter  | 

-tia  contetum  irrationale  eft.ergo  reftalineajquf  ip-  j 
fum  potefr,eftirrat!onaiis , & vocatur  medie  apoto-  i 
me  fecunda.fi  vero  HF  plus  pdteft, quam  FKquadra  j 
toreftz  lines  fibi  incommenfurabilis  longitudine,  1 
& neutraipfarum  HF  FK  longitudine  commenfu-  _ 
i rabiliseft  expofitz  rationaliFG ; eritHK  apotome  c o-  i, 

-fexta.at  reda  linea  potens  quod  rationali , & apoto- 

ma  fexta  cotipetur  eft  quz  cum  medio  medium  totum  eflicir.ergo  qu*  poteftipv 
dum  LH,hoc'eft  EC  eft  eum  medio  medium  totum  efficiens. 


THEOREMA  LXXXVIII.  PROPOSITIO.  CXlI. 


Apotome  non  eft  eadem, qus  ex  binis  nominibus. 

Sit  apotome  AB  .Dico  AB  noneile  eandem, 
quz  ex  binis  nominibus.fit  enim, fi  fieri  poteft;cx 

ponaturque  rationalis  DC,&  quadrato  ex  AB  i-  . 

quale  reftangulum  CE  ad  iplam  DC  applicetur  . . . 

latitudinem  faciens  DE  .Quoniam  igitur  apoto-  " 
me  eft  A B>  erit  DE  apotome  prima.fit  ipfiscon- 

• grucnsEF.ergoDF  FE rationales  funt potentia 

* folum  commefurabiles  :,&DF  plus  poteft,quam 
FE  quadrato  refts  linef  fibi  longitudine  cora- 
mcmrab:i:s:atq;cft  DF  comefurabilis  expofitg  ra 
tionaii  CD-logitudine.Rurfus  qm  ex  binis  nomi- 


nibus eft  A B,eri:  DE  ex  binis  nominibus  prima.  Diuidatur  in  nomina  ad  puftu  Gj  'A 
fitr;  DC  maius  nome.ergo  DG  GE  ra:ionalesfunc,potecia  fo!'u  c6mefurabiles;  S£  H 

DG  ni  1)5  nnl-.onaGR  niiaHram  hnPS’  Rhi  rnmpfiirahilic  fV  mninf  V 


St.huiut 
Ei  demen- 
ftaiis  ad  ij 
hui  ut. 


lorhnius. 

tOj.huiet' 


DG  plusp6t,quaCE  quadrato  redz  linea:  fibi  comefurabilis  logitudine:  & maior 
DG  longitudine  eommenfurabilis  eft  expoficf  rationali  DC  ’ qiiareDF  ipfi  DG 
longitudine  eft  commenfurabilis.&  reliquf  igiturFG  eommenfurabilis  erit.  laq; 
quoniam  DF  eommenfurabilis  eft  ipfi  FC,arque  eft  rationalis  DF;erit  & FGrario- 
nalis.Rurfus  quoniam  DF  eommenfurabilis  eft  ipfi  FG  longitudine,  atque  eft  DF 
ipfi  FE  incommenfurabilis  longitudine, -erit  & FG  ipfi  FE  longitudine  incommen- 
furabilis:&  funt  rationaks.ergo  CF  FE  rationales  funt  potentia  fpluni  commenfii 
}-abilcs;ac  propterea  apotome  eft  EG.fed  & rationalis,  quod  fieri  non  poteft.  ergo 
apotome  non  eft  eadem, quz  ex  binis  nominibus. 

Apotome,&;  que  poft  ipfara  funt  irrationales , neque  medie,neque  inter  feeidc 
funtrquadratmn  enim,quod  a media  fit,ad  rationalem  applicatum,  latitudinemf» 
cit  rationalem,&:  ei, ad  quam  applicatur,  longitudine  incommenfurabiiem . quod 
autem  ab  apotoma  fir  ad  rationalem  applicatum,  latitudinem  facit  apotomen 
mam.qiiod  fit  a mediz  apotomaprima  ad  rationalem  applicatum  latitudinem  f*' 
cit  apotomen  fecundam.quod  fit  a mediz  apotoma  fecunda  ad  rationalem  appl*^ 
catum  latitudinem  facit  apototnen  tertiam.qnod  fit  a minori  ad  rationalem  app^ 
catum  latitudinem  facit  apotomen  quartam-  quod  ab  ea,qu*  cum  rationali  metw* 
toti!  effici  t ad  rationale  applicatu  latitudine  f^cit  apotome  quinta,  quod  ab  ea,  qu* 
cum  medio  medium  totum  eflktt  ad  rationalem  applicatum  latitudinem  facit  ap® 


tomen  fexram.Qaoniam  igirurdifte  latitudines  difterunt  tum  a prima,  tum 

^ • .•  quodorainenonfinte*«' 


fefc.a  prim?.  oiiiden),Gu6d  r.'itiDQalisfir,in:^rfc vci- . -j  - , - , 

manUVlbm  cll  & ,p!i  •rrati»lai£s  mter  fc  diKrentcs  Mk.S:  oft= nlum  sft 


..  •L-.l.  E E R'  T 'Xr'  • ‘t 

,oQeffc5andem,qu*exbimsnominibus.quadfataaaitcmapotoraa  ictz.  j '' 
giatpoftapotomen  ad  rationalem  appiicacalatitudincs  faciunt  apotomas^eiuwt ' 
t^nis , cuius  & ffls  funt , quarum  qujdrata  applicantur.  Similiter  Sc  quadrata 
£ius,qui  eft  ex  binis  noniinibus,&  earum  ,qU5Epofl  ipfamfunc  ad  rationalem  ap.? 
pliata  latitudines  faciunt  eas, qua  ex  binis  nominibus  eiufdcm  ordinisjCUius  & il- 
le fanr.ergo  reftf  lines, qua  fequuntur  apotomen,  & que  fequuntur  eam , qus  ex 
^is  nominibus,inter  fe  differunt,ita  vt  omnes  fint  numero  trcdecim, videlicet. 

1 Media. 

a Quae  ex  binis  nominibus 
‘3  Qu?exbinismedijs  prima 

4 Qusexbinis  medi js  fecunda 

5 Maior 

(S  Rationale  ac  medium  potens 

7 Bina  media  potens 

8 Apotome 

S Medise  apotome  prima. 

1 0 Medi^  apotome  fecunda. 

1 1 Minor. 

1 1 Cum  rationali  medium  totum  cf^ciens. 

1 3 Cumtnedio  raediumtotum  efficiens. 

THEOREMA  LXXXIX.  PROPOSITIO.  CXlII. 


B 


Qu^adratum  rationalis  adeam,  quae  ex  binis  nominibus  ap- 
plicatumlatitudinem facit apotomen, cuius  nomina  commenfu 
rabilia  funt  nominibus  eius , qux  eft  ex  binis  nominibus5&  in  ea  , 
dem  proportione  5 & adhuc  apotome , quse  fit, eundem  habet  or- 
dinem,quein  ea,qu2e  eft  ex  binis  nominibus, 

Sit  rationalis  A;ea,  que  ell  ex  binis  nomi 

nibus  BC,  cuins  maius  nomen  CD;&:  qua-  A 

draio  ex  A iquale  reftangulum  fit  quod  B 

C EF continetur. Dico EF apoiomenefle,  c d ^ 

cuius  nomina  commenfurabilia  funt  ipfis 

CD  DB  , 8d  in  eadem  proportione,  & ad-  ^ T I K 

huc  EF  eundem  ordinem  habere  ,quam  ha 
betBC.Sitcnimrurfusquadrato  ex  Ase-  . 

quale  rcftangulum,  quod  BD  &G  contine 
tnr.  Itaque  quoniam  reciangulum  conten- 

tumBC  EFeftfqualcei,quodBD  Geontinetnr , erit  vtCB  adBD  ,itaC  adEF:  A 
maiorjuitem  eftCB, quam  BD.  ergo &G  quam  EF  maior  erit.fitipfi  GfqualisE  B 
■H.cft  igitur  VtCB  adED,itaHEad£F  . &diifidendo  vt  CD  adDB,itaHF  adFE, 
fiatvtHF  adFE,icaFKadKE.ergo&totaHK  ad  totam  KF  eft  vtFKadKE.vtenim  C 
vnam  antecedentium  ad  vnum  confequentium , ita  antecedentia  omnia  ad  omnia 
eonfcqucnda.iedvtFKadKEjitaCD  adDB.&vtigiturHKadKF,itaCD  ad  DB.  D 
«mcfurabileautcftquadratu  exCD  quadrato  exDB.ergo  &:qr.adratu  ex  HKqna  E 
drato  cxKFeftcommenrorabile.atqueeftvtquadraiumcxHKad  quadratum  ex  F 
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C(5:4  IIti‘a  HK  ad  KE , quoniam  tre* 

^woffiincsHK  KF  KEdeincepsproportio  A 

ies  funt.comtncnfurabilis  igitur  eft  HK  ipfi 

KE  longitudine . ergo  8i  HEipfiEK  longi-  C b 

tu  diae  eft  commenfurabUis.^c  quonia  qua- 

dratumexA  eft  aquale  ei,  quodHE  BD  -K 

continetur;,rationa]e  autem  eft  quadratum 
ex  A:erit  & quod  HE  BD  continetur  ratio  o , 

nalc  : &;  ad  rationalem  BD  applicatum  eft. 
rationalis  igitureft  HE,&ipii  BD  longitu- 
dine commensurabilis;  ideoq;  & EK,quar  eft  incommenfurabilis  ipfi  HE  rationalii 
erit,&  ipfi BD  commenfurabilis longi ciidine.Q^oniam  igitureft  vt CD adDB,itt 
FKadJ^,*  funt  aate  CD  DB  potentia  Iblum  comenfurabiles:  & FK  KEpotenra- 
folum  commensurabiles  erunt. rationalis  autem  eft  KE,  & ipfi  BD  conimenfurabt- 
^ lislongitudine.quare  ScFKcft  rationalis,ipfiq;  CD  longitudine  commenfurabilis. 
funt  igitur  FK  rationales,  & potentia  folum  commenfurabiles  idcirco  EF 
fipoteme  eft . it^uc  vel  CD  pluspoteft , quamDB  quadrato  reflrte  linef  fibicom- 
menfurabilis  longitudine,  vel  incommenfurabilis . & fi  quidem  commenfurabilis, 
etiam  FK  plus  poterit, quam  KE  quadrato  reda:  linei  fibi  longitudine  commcDfii- 
rabilis . &fi  CD  commenfurabilis  eft  expofiti  rationali  longitudine, &FK eidem 
ccmmcnrurabiliscrit:fiautem  BD,ScKE.& fi  neutra  ipfarum  CD  DBj&neutraip 
faruin  FK  KE.Quod  fi  CD  plus  poceft,quam  DB  quadrato  recti  lincf  fibiincom- 
menfurabilis  longitud:ne,&;  FK  plus  poterit, quam  KE  quadrato  refti  linei  iibilo 
gitudine  incommenfurabiiis.Si  fi  BD,  & KE . at  fi  neutra  ipfarum  CD  DB,& neu- 
tra ipfarumFK  KE.ergoEF  apotome  eft,  cuius  nominaFK  KE  commcnfurabilia 
funt  nominibus  CD  DB  eius,qufeftexbinisnonunibus,  ?c  in  eadem  propord»* 
ae,S:  eundem  habet  crdinem,quem  CB. 


F.  f.  QQMUtifrwKir  s. 

A Erit  vt  CB  ad  BD,itaG  ad  EFjEar 

B Ergo  Sc  G,qu3m  EF  maior  eriViEtiiSf^n^edKo^isdmonJirata/mtad 

C Ergo  & tota  HK  ad  totam  KF  eft  vt  FK  ad  KE]£jr  1 2 

D Commenfurabile  aurem  eft  quadratum  ex  CD  quadrato  ex  DB]  Ei  J7fet;ar,p»- 
ritar  e^um  CB  eMu^ieex  binis  nominibus, 

E Ergo  et  quadratum  exHK  quadrato  ex  KF  eft  commenfurabile  } Ix  22 /«fi, 
decima  huius. 

F Atque  eft  vt  quadratum  ex  HK  ad  quadratum  ex  KF , ita  rcdalincaHKadKE} 
Ex  coroUaric  fecundo  2 0 fexti. 

G ErgoSc  HEipfiEK  longitudine  eft  commenfurabilisjFx'  i6.hu!us. 

H Quare  & FK  eft  rationalis,  ipfio'ue  CD  longitudine  commenfurabilis  ] Qumm 
igitur  ili  Tt  CD  ad  DB , if4  FK  ad  KE,er:f  permtaardo  vt  KE  ad  DB , ita  FK  ad  CD-fedKIejl 
longitudine  cormenCuraaHis  ipfi  BD.ergo  & FJl  ipfi  CD  commenfiffabilis  erit  longitudineuiuU 
cum  FK  KE  potentia  commenfurabiles  fitUsfiij,  rationalis  KE , er\t&  FK  raii6ndts,&iffii 
D longitudine  c»mmenfi(rabilis. 

K Et  idcirco  EF  apotome  eft]  Ex  74  huus. 

Sit,^  z,CBK  I2p/«f  5,  vtCD fitK  iz,DB  ^.&fi  quadratum  ex. A,  quod  efl ^ epifict 
tur  ad  DB  latitudine  facies  C,  erit  G i —jCuiequalisfit  HE.fiat  vt  CB  ad  BD,  ita  HF,id  ilii 
deicetvtK  izptus  3 ad  ita  i~j-adal!u.multipl!(abhr.us igitur  ? per  i-jprodacetv^cT 
^ diuidemus  per  Jfe  12  plus  i,hoc  eft  applicabimus  ^ ad  Ife  iz  plus quod  qtddebocmode^. 
mulupicetur  Ife  12  plus  3 perapotmetiipfirefpondentem,hocejiper  li  12  minus prcdio- 
tur  ^.rurfiismultiplicetur  ^per  eandem  izmhius  ■^.producivsrKigzmmus  n.furfrr 
lyfeptird^  arfRi  i^z mitius  12 proport.tnem habebit ca}Acm,au-:miye  iz plus  3 
idKipz  m-ms  iz  ad  j applicata  latitudmetn  ficict  eandem,qud-q, fi  applicetur  ai  Knfitt- 
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. -i-ftiK  195  trum  ti applicataad ^ laiitud:nmfknl^zi-j»umJ^.iJl*4dritt»,..JSf  j- 
; novdiiifVii^ceti^iidemiytjHAeeji  exb'misnamimbiisfemii3,hoct^ad?i  tiplus  j appU- 
ium  latUHdinmfdck  Rj  2 1 i mmis  4,  ‘{uat  ejl fecimdaapeime,cmiu  nomina  commctifiitA- 
iMafwtiipJlsnomiJubMS  CD  IiBy&  intadempTOportioTie. 

PROBLEMA  XC.  PROPOSITIO  CXIIII. 

Quadratum  rationalis  ad  apotomen  applicatum  latitudinem 
facit  e.im,  que  ex  binis  nominibusjcuius  nomina  commenfurabi- 
. lia  funtapotom^  nominibus, &in  eadem  proportione,  dtadhuc 
qu2  ex  binis  nominibus  fit  eundem  habet  ordinem , quaj  ipfa  a- 
cpotomc. 

Sit  rationalis  quidem  A,  apotome  autem  B D:  & 
quadrato  ex  A aqpale  iit  q uod  BD  KH  continetur, 
ita  vt  quadratum  rationalis  A ad  BD  applicatum  la 
. litudinem  faciat  KH.  DieoKH  ex  binis  nominibus 
.efle , cuius  noroinacommefurabilia  funt  nominibus 
‘Jpfius  BD,  Si  in  eadem  proportione:&KH  eundem 
haberc-ordinem,qiiem  habet  B D.  fic  enim  ipfi  BD 
congruens  DC.  ergo  BC  CD  rationales  funtpoten 
tiafolum  commenfurabiles:  & quadrato  ex  A fqua 
Ic  fit, quod  BC,  & G concinetur.rationale autem  eft 
quadratum  ex  A»  ergo  quod  BC  C continetur  eft  rationale  ;&  ad  rationalem  BC 
applicatum  eft.  rationalis  igitur  eft  recla  linea  G,  ipfiq;  BC  longitudine  commen- 
furabilis.  itaque  quoniam  reciangulum  contentum  BC  G eft  squale  ei,  quod  BD 
KH  continetur,  erit  vt  CB  ad  BD,  itaKH  adG.  maior  autem  eft  CBjquam  BD.  er 
go  & KH,  quam  G eft  maior,  ponatur  ipfi  G fqtialisKE.  commcfurabilis  igitur  eft 
iCEipfi  BC  longitudine.  & quoniam  eft  vtCB  ad  BD,icaHKad  KE,  erit  per  couer 
fionein  rationis  vtBC  ad  CD,ira  KH  adHE.  fiatutKHadHE,itaHF  adFE.  & re- 
liqua igitur  KF  ad  FH  eft  ut  KH  ad  HE,hoc  eft  vt  BC  ad  CD.  fcd  BC  CD  potentia 
folum  iunt  commenfurabiles,  ergo  &KF  FH  potentia  folum  co-menfurabilcs  erur. 
& cum  fit  vt  KH  adHE,  itaKF  ad  FH:  vt  autem  KH  ad  HE,  itaHF  ad  FE,  erit  & ut 
KF  ad  FH,  ita  HF  ad  FE.  quare  & vtprima  ad  tertiam,  ita  quadratum  ex  prima  ad 
quadratum  ex  fecunda,  vt  igitur  KF  adFE, ita  quadratum  exKFad  id, quod  ex  FH 
quadratum. commenfurabile  autem  eft  quadratum  ex  K F quadrato  cx  F H ; fune 
enimKF  FH  potentia  folum  commenfurabiles.  ergo  &KF  ipfi  FEcommenfurabi 
lis  eft  longitudine:  ac  proptereaFK  ipfi  KE  longitudine  commenfurabiiis.  fedKE 
rationalis  eft , &ipfi  B C longitudine  com.menfurabilis.  ergo  &:K  F rationalis  erit, 
& commenfurabiiis  ipfi  BC  longitudine.  & quonia  eft  vt  BC  ad  CD,itaKF  ad  FH, 
erit  permutando  vtBC  ad  KF,  itaDCadFH.  commenfurabiiis  autem  eft  B C ipfi 
KF.  quare  & CD  ipfi  FH  eft  commenfurabiiis:  iuntq;  B C C D rationales  potentia 
folum  comnienfurabilcs.  ergo  Sc  KF  FH  rationales  potentia  folum  commenfurabi 
les  erunr.cx  binis  igitur  nominibus  eft  KH.  Cc  fi  quidem  BC  plus  poteft, quam  CD 
quadraro  reftf  line*  fib:  iogitudine  commenfurabi!is,S:  KF  plus  potcrit,quam  FH 
qitadrato  refia;  linea:  fibi  commenfurabiiis  longitudine.  & fi  BC  longitudine  com^ 
menfurabilis  eft  expofitf  rationali , S:  KF  e;dcm  commenfurabiiis  erit,  fi  vero  CD 
«ft  commenfurabiiis  longitudine  expofite  rationali,  erit  & ipfa  FH  eidem  comme- 
fiirabilis;  & fi  neutra  ipiafunlBC  CD,  Sc  neutra  ipfarumKF  FH.  at  fi  BCpluspo- 
teft,quam  CD  quadraro  rcftf  linee  fibi  longitudine  incomracnfarabilis,  A KF  plus 
petent,  ouamFH  quadrato  refta;  linci  fibi  incommenfurabilis  longitudine . & fi- 
qu;d:m  BC  longitudine  commenfurabiiis  eft  expoliti;  rationali,  & KF  eidem  com 
tteararabiliscrit.fivcroCD,&ipraFH.-qu6dlincurraipfarutnEC  CD,  &ncu- 


A 

B 3>  C, 

K £ F H, 


tl.huiM. 
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W«rtf?rrumKF  FH.cx  binis  igitur  nominibus  cft  KH,  cuius  nominiKF  FH  com- 
menfurabiiiafumnominibusapotomz  BC  CDi&in eadem proporuonci&KH 
eundem  cenet  erdineaisquem  ipfa  BC. 

F.  C.  C MM^Vr  JfKlV  Z. 

R iSw/inwR  lo.  (i;"  multiplicetur  K i%  minus  R lo  per  eam,  fiftxhima 
nmlnibusipfireJpondetyyidelketperK  i^plusK  lo producitur  Syrurfiamuliiplicetier  ipfms 
v4  rationalis  c}uadriUum,quodeft^  per  eandem,  producitur  R ^SSplus  R i6o.  haheUt  igiur 
$ad^  oSiplus  R tSopToporilmm eandem, quamVi  iZnmus  R lo  <Ki4eJ: 
quare  fi  R j88p/wR  160  appUeeturad^  latitudinem  faciet plus  R eandem 

latitudinem  faciet  fi -“d^  1 i minus  R 10  applicetur,  quadratum  igitur  ratiendisq  ipplut 
Wnadtertitmapotomen,  videlicet  adR  limhiusR  10  latitudinem  facit  eam,  quaeeftexU- 
»is  rominibus  tenia,hoc  ei?  R 4 -{-plus  R a '^tuus  nomna  cmmenfiufabilia  funt  apitomae  w 
mimhus,&  in  eadem  proportione. 

THEOREMA  XCI.  PROPOSITIO.  CXV. 

Si  fpacium  cotineturapotoma,  «&  ea,  quee  cx  binis  nominibus, 
cuius  nomina  commenfurabilia  fint  nominibus  apotomj,  &in  ei 
dem  propoi  tionen'e(^alinea  fpacium  potens  cft  rationalis. 

Spaclum  enim  contineatur  AB  CD,  vi 
delicctapototna  AB,  feCD  ,quf  fit  ex  bi- 
nis nominibus, cuius  maius  nomen  CE-.  & . ? - — - 

fintnominaeius,qu$  exbinisnominibus  ^ 

CE  EDcommenCurabilianomiaibus  apo  ■ ■'  — - 

torna:  AF  FB:  & in  eade  proportione-jfitq;  ^ 

refta  linea  G potens  fpacium  contentum  ‘ 

AB  CD.  Dico ipiamG  rationalem  efle.  H 

exponatur  enira  rationalis  H:&:  quadra- 

tocx  Hzqualcadipfam  CDapplicetur,  K l w 

sg,  imos,  latitudinem  faciens  KL.  apotome  igitur 
eft  KL,  cuius  nomina  KM  ML  commen- 
furabilia fint  nominibus  cius , quf  eft  ex  binis  nominibus  CEED,  &in  aedem  pro 
portione. fcd  CE  EDcommenfurabilcsfuntipfis  AF  F B,  atqueineademprev 
portione,  eft  igitur  vt  AF  adFB,itaKM  ad  ML.  & permutando  vtAF  ad  KM, 
ita  F,B  ad  LM.q^uarc&reliqua  AB  ad  reliquam  KL  eft  vt  AT  adKM.  commen- 
furabilis  autem  eft  AF  ipfi  KM.  ergo  & A B ipfiKL  eft  comenrurabilis.  eftq;  vt  AB 
w«u  ad  KL,  itaredlangulum  contentum  CD  AB  ad  id , quod  continetur  CD  KL.  cora- 
menfurabile  igitur  eft  reftangulum  contentum  CD  ABreftangulo,quodCD  KL 
continetur.  ledrefiangulum  contentum  GD  KL  cft  pqualc  quadrato  ex  H.  ergo 
rcdtangulum, quod  continetur  CD  AB  quadrato  ex  H eft  commenfurabilc.reftan 
gulum  autem,  quod  continetur  CD  AB  cft  iquale  quadrato  ex  G.  ergo  quadrato 
cxGcomracnfurabile  cft  quadrato  ex  H.  atque  eft  quadratum  exH  rationale . ra- 
tionale igitur  cft  quadratum  cx  G;  & idcirco ipfaC  eft  rationalis  j &poteftqnod 
CD  ABcontinetur.Siigiturfpaciumcontmeamrapotoma,&ea,qusexbinisuo' 
minibus, cuius  nomina  commenfurabilia  fint  nominibus  apotoma: , Scin  eade  pro- 
portionc,recia  linea  fpacium  potens  eft  rationalis. 

COROLLARIVM, 

Ex  ijs  manifefto  conftat  fieri  pofle,  vt  fpaciu  rationale  irratio- 
nalibus redis  lineis  contineatur- 


t I B E R X. 
r.  e.  coMMmTutirs, 


^t^^mms^.esyerOiqudeexbimsnommhusCTifif  iiflusi.&nd 
ificetur  Ri  ii-j-minus^plusK  12 plus  qmteji  i6m»us  ll^hoc 

IrdiioTtalty^  eius  radix  2 rationalis. 


THEOREMA  XCII.  PROPOSITIO.  CXVI. 

a'  media  infinita  irrationales  fiunt , &nulla  alicui  anteceden- 
tium eft  eadem. 

Sit  media  A.  Dico  ex  ipia  A infinitas  irrationales 
fieri, & nullam  alicui  antecedentium  eandem  cfle.  cxpo 
.natur  enim  rationalis  B.  &re<Sangulo  contento  A B 
squale  fit  quadratum  ex  C.  irrationalisigitureftipla 
C nam  quod  rationali,  & irrationali  continetur  irratio- 
nale eft,&  nulli  earum,  quf  prius  eft  eadem : non  enim 
quadratum  alicuius  antecedentium  ad  rationalem  ap 
plicatum  latitudinem  efficit  mediam.rurrus  redtagulo, 
quod  BC  continetur , squale  fit  quadratum  ex  D.irra- 
tionaie  igitur  eft  ,quod  fit  ex  D:  & idcirco  ipfa  D eft  ir- 
rationaIis,&  nulli  antecedentium  eadem  • neque  enim  quadratum  alicuius  earum, 
qua  prius  funt  ad  rationalem  applicatum  latitudinem  efficit  ipfam  C . Similiter  & 
eodem  ordine  infinite  protrado,manifeftum  eft  i media  infinitas  irrationales  fie- 
ri, & nullam  alicui  antecedentium  eandem  cfle. 

ALITER.  Sit  media 
AC  .Dico  ex  ipfa  AC  infini 
tas  irrationales  fieri,  &nul 
lam  alicui  priorum  eande 
cfle.  ducatur  ipfi  AC  ad  rc 
itos  angulosAB:  fitque  A 
B rationalis, 8c  BC  copka- 
tur. irrationale  igitur  eft 
BC  > & qui  ipfumpotcft 
eft  irrationalis . pofsit  au- 
te  jpfum  reda  linea  CD. 
ergo  CD  irrationalis  eft, 

& nulli  priorum  eadem.non  enim  quadratura  alicuius  priorum  ad  rationalem  ap- 
plicatum latitudinem  efficit  mediam . rurfus  compleatur  ED;  erit  ED  irrationale; 
& recta  linea  ipfum  potens  irrationalis,  pofsit  ipfura  reda  linea  DF.  ergo  DF  irra- 
tionalis eft,&:  nuUi  priorum  eadem . nullius  enim  priorum  quadratum, fi  ad  ratio- 
nalem applicetur >laticudinem  efficit  ipfam  CD . ergo  a media  infinitg  irrationales 
fiunt,&:  nulla  alicui  priorum  eft  eadem. 


fi. 

!nseiieli« 

B ^ a4;y.iiuus 


3> 


THEOREMA  XCIII.  PROPOSITIO  CXVII. 

Propofitum  fit  nobis  oftendere  in  quadratis  figuris  diametri 
lateri  incommenfiirabilem  cfie  longitudine. 

Sit  quadratum  ABCD,cuius  diameter  AC.  Dico  AC  ipfi  AB  longitudine  inco- 
tnenfnrabilcm  efle.fi  enim  fieri  poteft,fit  commenfui-abilis.Dico  ex  hoc  fequi  eun-  . 
dem  numerum  parem efle  ,& imparem . itaque  manifeftum  eft  quadratum  ex  AC  « 
dapium  cfle  quadraticx  AB . Sequoniam  AC  commenfurabilis  eft  ipfi  AB , habe- 
bii  AC  ad  AB  proportionem  eam, quam  habet  numerus  ad  numeru-habear,  quam 

EFad 


jr;  S O ti 


I 
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: fintqj  EP.  -G numeri  minimi  eorum , qui  canderer 
habent  proportionem . non  igitur  vnitas  eft  EF . fi  enim  cft 
' Ynitas,&  habet  ad  G proportionem  eamjquam  AC  ad  AB; 
eftq;  AC  maior, quam  AB:  &EF  vnitas,  quam  G numerus 
maior  eritquod  eft  abfurdum.ergo  EF  non  eft  vnitas.  qua- 
C re  numerus  fit  necefie  eft.  & quoniam  vt  AC  ad  AB  , ita  eft  ; 

EPadC,  eric&vtquadratumex.ACad  quadratum  ex  A 
B.itaquadratusexEFadeumjquifitexG^uadratum . du- 
plum autem  eft  quadratum  ex  CA  quadrati  cx  A B. . ergo 
■&  quadratus  ex  EF  quadrati  ex  C eft  duplus  : acpropte  F h B 
rea  quadratus  ex  EF  par  eft  , & ipfe  EF  par . fi  enim  edet 
D impars,&  qui  fit  ab  ipfo  quadratus  impar  effet,  quoniam  fi  C--- 

‘ impares  numeri  quomodocumque  componantur,  multitu- 
do autem  iprorum  fit  impar;  S:  totus  impar  erit . ergo  EF.  eft  par.  fecerur  bifariio 
in  H.&  quoniam  numeri  EF  G minimi  lunt  corum,qui  eandem  habent  proportio 
• ■£  neni,inter  fe  primi  funt-.&eftEF  par.imparigitur  eftG:fi  enim  eflet  par,  numeros 
EF  C binarius  metiretur;omnis  enim  par  dimidiam  partem  habet-atquiprimiia 
ter  fe  funt.quod  fieri  non  poteft.nonigiturG  eft  impar,  ergo  par.  & quoniamFE 
duplus  eft  ipfiusEH,erit  quadratus  ex  FE  quadrati  ex  EH  quadruplus . eft  aiitco 
quadratus  ex  EF  duplus  quadrati  ex  G.  duplus  igitur  eft  quadratus  ex  G quadrati 
ex  EH.ideoq;  par  eft  qui  fit  exG  quadratus.&  ex  iam  didis  ipfe  C eft  parded  &iin 
^par.quod  fieri  non  poteft.  non  igitur  AC  commenfurabilis  eft  ipfi  AB  lonjitudi- 
ae.ergo  cftincommenfurabilis. 

..ALITER.  Sed&aliteroftendendura  eft  incommen- 
fiirabile  eiTc  quadrati  diametrum  ipfius  lat  eri.  fit  enim  pro 
• diametro  quidem  A,  pro  latere  autem  B .Dico  A ipfi  B 16- 
giiudineincommenfurabilem  efle . fi  enim  fieri  poteft,  fit 
commenfurabiiis . Sc  rurfus  fiat  vc  A ad  B ,icaEF  numerus 
ad  ipfum  G:fintqj  minimi  eorum, qui  eandem  habent  pro- 
paffli.  portionem.crgo EF  Cprimiinterfefunt.Dicoprimum, 

G hon  efic  vnitatem.fi  enim  fieri  poteft, litG  vnitas.&  quo 
niam  eft  vr  A adB  ,itaEF  adG,erit&  vc  quadratum  ex  A 
ad  quadratum  ex  B , ita  quadratus  ex  EF  ad  eum,  qui  fit  er 
C quadratum  tduplum  autem  eft  quadratum  ex  A quadra 
tiexB . ergo  & quadratus  exEF  quadratiexG  eft  duplus: 
atq;  eft  G vnitas.binarius  igitur  eft  quadratus  exEF.quod 
fieri  non  poteft.ergo  G non  eft  vnitas.nu  merus  igitur,  fe  quoniam  eft  vtqtiadrttS 
.ex  A ad  quadratum  exB,ira  quadratus  ex  EF  ad  quadratum  cx  C . Seconuertendo 
vt  quadratum  cx  B ad  quadratum  ex  A , ita  quadratus  cx  G ad  quadrarum  exEF* 
ftd  quadratum  cx  B metitur  quadratum  ex  A. ergo  & qui  fit  cx  G quadratus  meti 
L tur  eum,qui  fit  cx  EF;&  propterea  latus  G ipfum  EF  latus  metitur,  metitur  autem 
,&feipfura.ergo  C numeros  EF  G metitur , primos  inter  fecxiftentes.  quod  fieri 
minime  poteft. non  igitur  A ipfi  B longitudine  eft  commenfurabilis.quarcin««» 
menfurabilis  fir  necefie  eft. 

Itaque  inuemis  longitudine  incommenfurabi- 

libus  recTtisiineis.vt  AB , inucniemur  & alie  quam  • ' 

plurima:  magnitudines  ex  duabus  dinienfionibus.  g 

nimirum  fuperfieies  incommenfurabiles  inter  fe  ^ 

fe.fi  enim  ipiarum  AB  mediam  proportionalem  ■ — ' 

M fumamus  redtam  lineam  CjCritvt  Aad  B,itafigu- 

ra,quar  fit  ex  A .td  eam,qus  cx  C fimilem,  ge  fimiliter  deferiptam  , fiuc  quadratio 
N Ilealia  reCTilineafimi!ia,fiuccircu!i,qui  circa  diametros  AC  defcnbantur.qaand* 
quidem  circuli  inter  fc  funr , vt  diametrorum  quadrata.  Inuenta  igitur  fune fraoi 
plana interfeincomineafurabilia.oftcnfis autem  his oftendemus  etiam  exfoiido' 


. \- 

t I S E~  ^ V 'i 

mfnconrsmpIation;iprarolid3efrj-fomm«irurabilia,&incommenrnTabiiiainter 
fefc-cam  1?  in  quadratis  ex  AB, vel  in  rcdilinets,  qus  ipfis  squaliafint  folida  iquc  ^ 
alia  conii:  tiiamusl,  fiue  paralJelspipeda  > fiue  pyramiaeS}!!!!?  priffnataj  erunt  ea 
inter  fc,vtj  bsTcs-i:  fi  quidem  bafes  commcnrnrabilcs  fint,  erunt  folida  coramenfu- 
rabilia,-fi  veroincommenfurabilcs , & ipfa  incommenfurabiiia  erunt.fcdgi  duobus  ^ 

«.rculis  exiftcniibus  AB,(1  in  ipfis  conos  fque  altos , fiuc  Cylindros  conftituamus, 
erunt  inter  fejvd  ipforufnbafeSjhoc  eft  vc  AB  circuli,  & fi  quidem  circuli  commen 
furabiles  GnrjComenfurabiics  crunc  & coni  inter  fc  fe,  & Cylindrijfi  veroincomme 
farabilcs,&  coni,  & Cylindri  incommeniurabiles  erunc.ex  quibus  perfpicuum  eft 
oonfoluminlincis,&fuperficiebas  ciTccomfnenrurabilitatem,&incommcnrurabi 
iitaiem,red  & infolidis  figuris. 

r.  C.  COMMZNT^KirS. 

Manifeftnm  eft  quadratum  ex  AC  duplum  effe  quadrati  ex  AB}Ey47prmji.  A 

Habebit  AC  ad  AB  proportionem  eam, quam  numerus  habet  ad  numerum  ] far  B 
.5  ,hsUHi. 

Etquoniamn  ACad  ABjitaeftEF  ad  G;erit&vt  quadratum  ex  AC  ad  quadra'  C 
Tum  ex  AB, ita  quadratus  ex  EF  ad  cum,  qui  fit  ex  G quadratum  esimejl 

rt  ad  ^B,iu  EF  ad  G,erit  et  vtproporto  ^Cad^B  duplicata,  ita  proportio  EF  ai  G du 

pUcata.fedvt proportio  qiddem  ad duplicata,  ita  eji  quadratum  ex  ^Cad quadratum 

cxJlB  ex  corollario  fecundo  : o.fexti;  rt  autem  proportio  EF  ad  G duplicatu, ila  eJi  quadratum 
exEF  adquadra:m,exGex  1 1 oHaisi.ergoex  1 r quinti  vt  quadratum  ex  ad  quadratum 

ex  ^B,iu  erit  quadratus  ex  EF  ad  eum,  qui  ft  ex  G quadratum. 

Q^ontam  fi  impares  numeri  quomcdocunque  componantur,  multitudo  autem 
ipforum  fit  impar, & totum  impar  erit]Ex  23  noiu  .fequiturermhocex  29  eiufdem. 

Inter  fe  primi  fun:]£x  24  feptirm. 

Erit  quadratus  ex  FE  quadrari  ex  EH  quadrupIus^Ex  ii.oClaui. 

Duplus  igitur  eft  quadratas  ex  G quadrati  ex  EH  j Troportio  enim  quadrati  ex  FE 
td  quadratum  ex  EH^iiterie6io  quadrato  ex  G,compofita  eji  ex  proportione  quadrati  ex  FE  ai 
quadratum  ex  C,& proportione  quadrati  ex  Gad  quadratumex  EH.fed proportio  quadrati  tx 
FEad  quadratum  ex  EH  eji  quadrupla ; proportio  autem  quadrati  ex  FE  ad  quadrati  ex  G tjl 
dupla.ergo  & proportio  quadrati  ex  G ad  quadratum  ex  EH  dupla  erit. 

Idcoq;  par  eft, qui  fic  ex  G quadratus  ] Jluoniam  enim  quadratus  ex  C duplus  efl  qua-  H 
drai:  ex  EH,paTtem  hahet  dimidiam,  quare  par  necejfario  erit. 

Et  ex  iam  didis  ipfe  G eft  par]5i  enim  fu  impar , dr  quadratus  ex  ipfo  impar  eji  exi^  K 
Mni.fed  & par.quod  fieri  noupotefl. 

Et  propterea latus GipfumEF latus  metiturlEx  i^oSiam,  L 

Erit  vt  Aad  B,  ita  figura , quf  fit  ex  A ad  eam,quz  ex  C fimilem,  & fimiliter  de.  M 
Icriptam]£x  corollario  fecundo  vigefmae  fexti. 

Quandoquidem  circuli  iuter  fe  funt,vt  diametrorum  quadrata]  of.enditur  id mff  hJ 
propofitione  duodecimi  libri.VHde  colligi  petejl  bac  fiuefmt  Euclidi5,fiue  dlerius  alieno  « 
eopofita  cjfe. 

Nam  ii  in  quadratis  ex  AB, vel  in  rcftilineis,quf  ipfis  squalia  fint,  folida  jque  u O 
ta  conriituamusjfiuc  parall:lcpipcda,fiue  pyramides , fiue  prifniata,  erunt  caintcr 
fe  vti  bafcsJEx  3 2 vndecitni,&  ex  5 ,0"  S.duoiecimi, 

Sed  & duobus  circulis  exiftetibus  A B,fi  in  ipfis  conos  «que  altos, fiue  Cylindros  ? 

•ooftituamus,  erunt  inter  fc,vti  ipforum  bafesjEx  1 1 .duodecimi. 


9ICIMJ  Limi  F TH  1 1. 


EVCCl  D.~  E L E M E’N  T. 
S C H 0 L T V m. 


<iAnti^ui ^Unorum  cognitionem  k /cientia /olidorum  di/linx erunt  ett 
nem  tUam  geometriam  ag^eUarrnt  ^i/t  etiam  Plato  oHendit  in  politi^ 
hanc  autem /lereomefnam.  At  yero  Juniores  cum  utriu/que /cienti^ 
munis  jit  cognitiosqua  circa  magnitudines  uerjaturietiam  communi 
mine  geometriam  dixerunt ^^eas  uelut  unam  coniungentes . Pt  quemad 
modum  in  planis' aha  quidem  erant  reJiilinea  > alia  uero  circularia.^  ^ 
alia  mixtaiUt  helices  ^ ita  in  /olidis  , aliaconsiant  ex  planis  reciilindj 
alia  ex  j/hariciSi  aha  ex  mixtis,  ut  cylindrus  conus.  Et^harkaqui 
dem  ad  terminum  finem  pertinent  i rtcJilin^a  uero,  uel  qua  ex  reki^ 

lineis  funt  adinfinitum ; mixta  ad  id-,  quod  occultum  efi . fi  aliquod 

efi- carpus  3hac0‘  /alidumeB  ,nonautemcQntrA.,utinijs,„  qu.adiha 
furrt : hfc  enim  maginahilia /unt /olida,  non  antitypa  ,hiKiU dsira, 
refigentia . 


E V C L I D r S 

, ELEMENTORVM 

LIBER  VNDECIMVS 

ET  SOLIDORVM  PRIMVS. 

CVM  SCHOLIIS  ANTIC^VIS 

ET  COMMENTARIIS. 

Federici  Ccmmandini  yrhinatis» 


I N I T I O N E f 
, I. 

OLIDVM  eft,  quod  longitudinem» 
latit;idinem , & crasUtudinem  habet. 

I I. 

Solidi  terminus  ertTuperficies. 

III, 

Redia  linea  ad  planum  reda  eft,  quan 
do  ad  omnes  redas  lineas , qu£  ipfam  contingunt , &in  fubiedo 
funt  plano  redos  angulos  efcit. 

SCHOLIVM. 

• Si pojfet pUnumin  reSifis  linetis  refolui' dixijfet . '^UAttdo  ddo^ 
mnes  YttUs  lineAS^tx  quibus  planum  conHatifechs facit  &ngulcs,tunc> 
iS'  adipjum  re^a  erit.  Sed  quoniam  planum  etiam  infinite  reciis  lineis 
fiBum  in  ipfis  non  re filuitur ycomentus fuit  linearum  infinitate  pro 
to plano.contingentes  autem  addit ^ut  non paralUU fint. 

r.  c.  c 0 M M ZUT  UKI  y s, 

$itreSitlit!ei.^Bidf:J)leSimplMum  CDEFper 
feidtadMis^Me.u£L,CTip:in£io  B ducantur  tjuot- 
cw;  fiereSae  li  waemeoie  plano  EC  BD  BE  EF.e- 
r^aan^uTiCB^  DS^  EBA  EB.ATtSi<Q^dfi an 
t>di  CEU  MU  EBU  BEU  reSlfmt,  dicemus  re- 
Sjm  Ixeam  UB  adfubkSm  planum  CBEFperpen 
^tuda-emp.xrt&nnejje. 

Bbh  Planum 


EVCLID.  ELEMEKT. 
I I I I; 


Wanum  ad  planum  redum  €ft>quando  communi  planorum  lc« 
diofti  ad  redos  angulos  dudse  red$  linegin  vno  plano, alteri plj 
no  ad  redos  angulos  fuerinr.  . .. 

F.  C.  COHMIUTUKIVS. 

2 ^ 7 p I "i  . ' ■ ' . , 

Shplantim  .ABCD  td planum  BEfCreilu,f.ijf 
eorucoisJeSlioBtj&mplatieBEFCductturredli.  . . — 

llneaCHperpSdicuUnsAdipsaBC.mtreSalinea 
<jHadpUm^BCDperpMiculans,ftuere3a.M  L 

firellaCHyVelphmi  ^BCD  perpedicularis  fitfjl 
ue  re£la,er'it  ea  ad  BC  coem  duoruploHoru  fe^iot^  _B 

perpedlcidaris.Z.tjMit^ei'  cptmget,fi  ht  alio  plano 
ducatur  KH  perpHkidkris-ad  ipsa  BC--jronatur  au  I 

tS  nuc  coem  duortiplanoru  feSione  re£ia  ImeS-ejfet 
quod  in  fequentms  demonjirabitw. 

V.  1 

Redse  lineae  ad  planum  inclinatio  eft,  quando  a fublimi  termi 
no  line?  ad  planum  perpendiculari  ada,apundofado  ad  termi- 
num linex,  qui  eft  in  plano, reda  linea  duda  fiicrit , angulus  aeUr. 
tusjquiduda  linea  &ftante  concinetur,  "" 

F.  C.  COMMEVT^Birt 

A 

■ Sit  reBa  linea  mclinata  adfubleBttm  planS 
€DEF: atque dputiBo  fublimU  aiidem  planum 
perpendicularis  ducatur & BGiungatur.  erit 
angulus ^BG  acutus, reSaelineae  AB  adplatumt 
CDEF  incliruitlo» 

V I. 


■ Plani  ad  planum  inclinatio  eft  angulus  acutus  redis  lincisco- 
tentus,  qu?  ad  redos  angulos  communi  planorumfedioni  ad 
ftum  ipftuspundum  in  vtroque  planorum  ducuntur, 

F.  C.  COMMENTARIFS. 

sint  duo  plana  hiter  fe  inclinata  ABCD  tALF, 
quorm  commis  feBio  AD,  & fumpto  in  ipfa  AD 
queiiis  punBo  G ah  eo  ad  reBos  angulos  in  vtroque 
plano  ducantur  GHGK,  erit  angulus  HGK  inchnos 
tio  plani  ABCD  ad  FADF  planum. 

V I I. 

Planum  ad  planum  fimiliter  inclinari  dicitur, & alterum  ad  alf® 
rum,quandodidi  inclinationum  anguli  inter  fe  fuerint  ^quale^» 
1 /.  C‘ 


d 


iT  t-  l-S  E R X L.  " * ‘J®  * ' 

F.  C.  C 0 MM  E-N  T ^ m y S. 

r-  sintdaoplaait}^  femdautdiftB^  E;ylDFt 
fTOxme dictum efi: fint^aUxiuQ  piana 
~aiimat3ZMNO''TLOS!,''tfiiormiruH)uno  dhpt 
Ius  SRT : &fmt  anguli  HGK  SKT  aequiles.  dice 
tarpLoufm^BCDadpliaumE^ADFfirmliter  in- 
ilbutm^tijuepLmim  UiifO  adpUwm.TLOQ^ 

. VIII. 

Plana  parallela  funt,qu5  inter  le  non  conucniunt. 

Similes  folid*  figure  funt,  milibus  planis  multitudine  *- 

qualibus  continetur. 

. ..  -x. 

Aequales  & fimiles  folid^e  figurae  funt , qua;  limilibus  planis 
multitudine  & magnitudine  aqualibus  continentur. 

XI.  . . • 

Solidus  angulus  eftjpluriumjquam  duarum  linearum, qu«  Te  fe 
contingant, & non  in  eadem  fint  fuperficie , ad  omnes  lineas  indi 
natio.vel  folidus  angulus  eft,  qui  pluribus,  quam  duobus  planis 
angulis  comprehenditur, non  exiftentibus  in  eodem  plano,  & ad 
vnum  pundumconftitutis.  ' - ' 

^ c -k  0 L J V u. 

'Euclides  quidem  in  inclinUtione  ungulum^ult  ejfe  \ Stoici  wero  di~ 
tunt  inclinutionem  ejfe  Angulum  ./ed  recie  Euclides  .omnis  enim  a». 
gu!us  mA^nitud.numinclinAtio  eH adn^-numfunSium . h£C  Autem  dif-  • 

finitio  imperfe^A  esi.Angulus  enim  quAVtp pArtisfiphdrce  plurihus  qui- 
dem , qudm  duAbus Juperficiebus  comprehenditur  ^fid  non pUms : ^ 
d:imd.us  cenus  Ad  y erticern  angulum  foUdum  non  ejficit . ndmfiiseH 
Angulus:(s‘  coni uertex  Attgulus erit  .quAre  ^ex  duabus  fuperficiebus 
(^‘exnjnAjolidus  Angulus  conHabit . quod  quidem 'veruinejl  .melius 
igitur  erit  jUidum  angulum  dififinirepndinationemmAgnitudims  , Vel  o-i^,tv<tpr . 
magnitudinum  ad  unum  punkum, 

‘XII. 

Pyramis  eft  figura  folidaplanis  comprehenfa  , qus  ab  vno 
plano  ad  vnumpundumconfticuitur. 

Bl)h  3 Prifnja 


Prifma  cft  figura  felida  planis  comprehenfa, quorum  dubjqu? 
opponuntur  aqualia,  & fimilia  & parallela  fun:  5' reliqua  vero  pa 
rallelogramma. 


F.  c. 


c 0 M £ u-i.  i rs. 


“Prijhtata  dicuntur  non  JoIuf)i,t^uae  bifes  hsheth  triahgularet,  yt  opinatur  Campinus , « 

esroera feratilia appellat, fed  c^upcwncfue pknajfMe  opponuntur, fiue triangula, fmt 
teTa,fiMepentagona^%mplm^Ciy  & aepiiiid,&  fmlilhabent,.  reli^ita  vero  parM^i. 
r.ia.qmd  ex  ijs, quae  tum  in  hoc  libro, tm  infeqaenti  traduntur, manifefliffime  appmuAa  m 
tanprifmau  Campanus  improprie  columius  tsteKatas  vocat, quemadmodum  & conos, pyrmi- 
des  rotandas, & Cylindros  columnas  rotundast 

• ••  -aono* 

Sph^racft  figura  comprehenra , quando  circa  manentem  dia. 
metrum  rcmicircalus,  copaerfus,  reftituatur  rurfus  in  euudem  lo- 
cumja  quo  mbaeri  ccepir. , 

' X V. 


Axis  rphsrsccftrcda  linea  manens  5 circa  quam  femicirculw 
conucrtitur. 


XVI. 

Centrum  fphxrx  cft  idemjquod  & femiclrculi  centrum. 

XVII. 


Diameter  Iper?  eft  reda  linea  qu  ^dam  per  centrum  dudta  > & 
ex  vtraque  parte  a fupcrficie  fphsrg  terminata. 

XVI  II: 

Conus  cft  comprehenfa  figura  5 quando  orthogonij  trianguli 
manente  vno  latere  corum^qus  circa  redum  angulum  funt,  triaa 
^ulumconuertatur,  quoad  rurfus  in  eundem  reftituatur  locum, 
a quo  moueri  ccepit.  & fi  quidem  manens  reda  linea  aqualis  fue- 
rit reliquo  lateri>quod.  circaredu  angulu  couertitur, conus  ortho 
gonius  critjfi  vero  minor, ambligonius^&fi  maior,  oxigonius. 

XIX. 


Axis  coni  eft  reda  linea  manens , circa  quam  triangulum con 
uertitur. 


t I B E XI. 

XX, 


151  ^ 

Bafis  vero  circulus  a conucrfa  re^la  linea  deferiptus. 
S€HOLTVM. 

O^endendum  quomodo  conus  orthogonius  ft  3 "vel  Angulum  reSlum 
td^verticem  hahedt. 

Exponatur  triangulum  orthogonium  A^C  reftu 
habens  ABC  angulum  ;&  rectam  lineam  BC 're<Se  A 
B iqualem.Dico  ad  punftom  A reftum  angulum  con 
ftitui.  producatur  enim  CBvfque  adD : ponaturq;  B 
D ipfi  CB  aqualis , & AD  iungatur . Itaque  quoniam 
AB  eft  ffquaiis  BC,erit  & angulus  BCA  angulo  B AC 
f qualis,  & vterque  ipforu  dimidius  refti,  quod  redus 
ponatur  ABC;  Eadem  ratione &B  AD  eft  recti  dimi- 
dius, totus  igitur  DAC  angulus  redtus  eft ; 6;  idcirco 
conus  circa  ABC  deferiptus  eft  orthogonius  5 nimiru 
rcfta  linea  AB  manente  : &circumduftaAC  quoad  in 
eudem  locum  rcftituatur,aquo  moueri  ccepit.circumdtidtis  igitur  AC  Si  CB,  ma- 
nente  autem  AB  necclfe  eft  in  conuerfionereftam  lineam  AC  congruere  reftatA 
Djcum  CB  ipfi  BD  fit  $qualis:&  circulus  a puncto  C deferiptus  bafis  erit  coni,  qui 
a triangulo  ABC  conftitiutur,&  eius  circuli  diameter  erit  bafis  trianguli  A DC,rc 
fium  habentis  D AC  angulum.Q^pd  fi  conus  a vertice  A ad  bafim  vfqiic  bifariam 
diuidatur, portionum  fuperficies  non  aliud  eruntjnifi  triangulum  ADC,  quod  eft 
orthogonium,  quare  & coni  uertex  orthogonius  erit.fi  vero  angulus  B AC  fit  ma- 
ior dimidio  re<5ti,crit  ob  eandem  cauflam  angulus  quoque  D AB  dimidio  reSi  ma 
jor,&DAC  maior  refto, videlicet  obtufus;  & conus  ambligonius  erit,vel  ad  verti- 
cem angulum  obtufum  habebir.fi  denique  BC  fit  minor.qtiam  AB, erit  angulus  B 
AC  miuor  dimidio  recti.ergo  ex  ijs,qu*oftenfa  funt , D AC  angulus  refto  minor, 
hoc  eft  acutuSjS:  conus  osygonius  ent. 

F.  C.  COMMtls^T^KlyS. 

Euclides  conos,  & cylindros  dmtaxatreBos  vel  potius  eorm  crtm  tradidit,  no- 

iis  vero  mwim  rmuerfe  ex  Apollonio,  Ser.eno^prtm.explkare  rifm  ejl.  - 

EX  -iAPOLLONlO. 

' r ; • 

Si  xh  dliquo  puncioadcircumferentiAm  circuli  3 qui  non  jit  in  eodem 
fUno  3 in  quo  funciutn^  ccniunSlA  recia  linea  in  '-vtramque  partem  pro- 
ducatur 3ZS^  manente puncio  couertaiur  cin  a circuli  circufereniix,  quouf 
que  ad  eum  locum-redeat^s  k qm'.cepit  moueri  s fuperf.citm  d reUa.  linea 
dejriptamsconsiantemque  ex  duabus fuperjciebus  ad  <i’erticem  intet^ 
fi  aptatis iquarum^-ctraque  in  irijnitktH-augctur 3 niinin.rn  vcSla  lineXi 
quaeam  defiribitin,infinitumproducla^iu}Co  Ccjpuam  jperjckmjJ^r 
ticem  ip jus  manens puncium3tAx em  reSlain  hneamiqut- per pur.ciu^  et^ 
centrum  circuli  ducitur iConurn  autem  naocojguram  ch.tentam  circulo 

& 


L 


% ^ E V € L I D.  E L E Kf  E K T. 

<S-  conicA /uperficie^que  inter  verticem,  circuli  circumferentUmin, 
tcrujcittir. Verticem  coni funcium^quod et Juperficiei  conica  •Tjertex  efi, 
Jxem  reSiam  lineAm.  qua  a 'vertice  ad  circuli  centrum perducitur.^Ba,^ 
Ji  m circulum  ipfum. 

Conoru  reSlos  quide  voco^qui  axes  habet  ad reSios  angulos  ipjis  bafi^ 
tus. Scalenos  u ero.  qui  non  adrecios  angulos  ipfs  bajibus  axes  habet, 

gum  loa.fr  expilc.  r.s  Tutocius  ita  fcribk. 

Sit  dnuiiis  .A  B.tu.Ks  canrum  C:  & purSum  aU- 
GtccfkbiirrieD  :iurc:.-xkel>  Bininfnitm  ex  vtra- 
que paite prcdvxatv.r ad  pur.Ba  E F.  S;  'mtur re£la Ii 
r.eaL  Bferatur  coyjque  in  circuli  ,A  B cirn-mfereit- 
t}a,qucufouepun£:urnB  rnrfus  in  eum  locum  refiitua- 
tur,  a qua  cppit  mcuerhdefirihet fuperficlm  quandam^ 
que  quida:.  confiat  ex  duuhusfuperf.ciebus , adDpun- 
huT/i  fefe  tstfgentibu: . eam  roco  conicam  fuperficimi 
qup  & augetur  in  irfnitmjcum  reUa,  linea  D B,  ipsi 
defertbens  inmfmtmprodmltur . verticem  fuperpeiei 
dicit, punUum  D : axem,  rcBarn  D C.conum  vero  ap.. 
pell.ftfguram  cctentam  circulo  .A  BjC?  « fuperficie, 
quam  D E foU  deferihit.  coruverticempknSum  D;axe 
D C:&bafini,AE  circulm  . AtfiD  C ad  circulum, 
fuerit  perpendicularis,  rc^um  vocat  ccr.um;fin  minus, 
fcalenum. 

Deferibetur  autem  conus  fcaltma , quando  d centro 
circuli  linea  erigatur , quae  rm fit  perpendicularis  ad, 
circuliplanum-.a  punUo  vero  lineae, quod  efi  in  fublimi 
ad  circuli  circumferentlara  reBc.  lineaducatur-.^  ma- 
nente punita  circa  ipfam  cennertatur-.  comprpkenfaete 
nim  figura  conus  erit  fcalerjis.  confiat  ig.tisr  lineam  cir- 
cumduUam  in  conuerfione  quandoque  maiorem-,  quan- 
doque mlnoram,&  quandoque  aequalem  ficri,ad  aliud 
atq-ue  aliud  circuli  pmiim. 

XXI. 

Cylindrus  eft  comprehcnfa  figura , quando  orthogonij  paral- 
lelogrammi  manentevno  latere  eorum,  quocirca  rectumangu- 
lumfuntjparallelogrammumconuertatur,  quoufquerurfusrefti- 
tuatur  in  eundem  locum, a quo  moueri  ccepit. 

XXII. 

Axis  Cylindri  eft  manens  recta  linea,  circa  quam  parallelo- 
grammum  conuertitur. 

XXIII: 

Bafis  autem, circuli, qui  a duobus  e regione  lateribus  conucr- 
fisdefeibuntur. 


L I B t R.  X. 

f.  C.  C 0 M.M  E N T -4f  R I r f. 

Sitpjri^U^^nitnmreSangulum  Utere  UEmtnt 

'fCWteS^gitxr  lut!<s  Ct>  cor.!ierti,eiuottfcf;  ad  eum  locten  redeat,  a tfm 
(jpitmeaerieritia  defcripia figura, cuhis axis  eji  ^BreFfalitteams 
lias,  & i-^fis  circuli  ipfidpun&is  CD  circa  contra  defaipti. 

EX  S E \ E ^0. 

Si  duorutn  circulor um  AC^udiumi  paniUelorU' 

Sdmetri  femper  inter  Je JeparaHeU^  ipfe  in  cir- 
culorum pUnis  circA  manens  centrum  circumferan- 
hr^c^  una  circumferatur  reciA  linea  diametrorum 
terminos  ex  eadem  parte  coniuugens^  e^uoujque  rur- 
fusineumlocumrefiituatur 3 a^uo  motiericcepit: 
fuperficies , qup  a circumlata  recia  linea  dejcribitur^  Cylindrila  fuper- 
fcies  yoceturs^ua  quidem  & in  infinitum  augeripoteSi^nUa  linea  de- 
fribente  in  infinitum produ^a.CyUndruSffigur a , qua  circulis paralie- 
lis  3 6^  Cylindrica fuperficie  inter  ipfis  interieSia  continetur . Cylindri 
bafis  circuli  ipfi.zAxis  recia  lineayquA per  circulorum  centra  ducitur  Ja 
tus  autem  Cylindri  lineaiqua  cum  recia  fit  3^  in  fuperficie  ipfius  Cy- 
lindrii  bafis  ytrafque  contingit : quam  O*  circumlatam  defiriberefu-- 
perficiern  Cylindri  antea  diximus.CylindrorumreSii  quidem  dicuntur, 
qui  axem  habent  ad  reSios  angulos  exiHentem  ipfis  bajibus.  Scaleni  au 
temjqui  non  ad recios  angulos  exiHentem  ipfis  bafbus  axem  habent. 

X X 1 1 II. 

Similes  coni5&  Cylindri  funt, quorum,  & axes,  8:  baCium  dia-  ' 
metri  eandem  inter  fe  proportionem  habent. 

F.  c.  CO  MME'HT  sAf.tr  9. 

Shniiff  conos  & Cylindros  omnes  tm  reB<is,tum  fialenos  hoc  modo  diffinimus. 

Similes  coni , Sc  Cyiindri  fune , quando  per  axes  duftis  planis  ad  reftos  angulos 
bafibus, communes  feftiones  eorum  Seba^um  cum  axibus  squales  angulos  conti- 
*entesjcandem  inter  fe,quanj  axes, proportionem  habent. 

XXV. 

Cubus  eft  figura  foUda,fex  quadratis  squalibus  contenta. 

' XXVI. 

Tetraedrum  eft.figurafolidaquattuortriangulis  squalibus  & 

«qullateris  comprehenfa. 

Octaedrum 


L 


gVCLiD.  ELEMEKT. 
XXVII. 


Octacdrum  eri  figura  folida  octo  triangulis  aqualibus 

«uilateris  coraprehenfa* 

^ XXVIII. 

Dodecaedrum  eft  figura  folida:,qua  duodecim  pentagonis  i, 
qualib'asj&  $quilaterisj&  ^quiangulis  continetur. 

XXIX. 

Icofaedrum  cft  figura  folida, qu$  viginti  triangulis  sequalibus, 
& gquilateris  comprehenditur. 

THEOREMA  I.  PROPOSITIO  1. 

Reas.linqs^.parsquxdam,noneft  in fubiecto plano,  qujdiia 
vero  in  fublimi. . 

Si  enim  fieripoteft  refta  line?  AB  pars  qui- 
licm  AB  fit  in  lubicdo  plano,  pars  vero  BC  m 
lublimi.critvtiquereftalinea  quidam  ipfi  A 
Bin  direftiim  continuata  in  fubic^lo  plano. 

A firq;  BD . diiabusigiturdatisreftis  lineis  AB 
C ABD  communis  portio  eft  AB  jquod  fleri 
nonpoteftirettaenim  linea  cura  reftalinea 
non conuenit in  pluribus  pundis,  quam  vno. 
g alioqui  reda?  liOe?  fibi  ipfis  congruet,  nonigi 

tur.  tcd$  lincs;pars  quidam  eft  in  fubicdo  plano, quadam  vero  in  fublimi. 


S C H 0 L l F M. 


A Duabus  igitur  datis  redis  lineis  ARC  ABDco- 
munis  portio  eif  AB, quod  fieri  non  poteft.]  Du<ibus 
enim  reBis  limis  mn  efi  communis  portio  .fi  emm  fieri  po- 
teji,fu  duabus  reUis  lineis  ^BC  ^BD  communis  portio  U 
Bi&fum.itifrmreQallneficyiBCcentrm  (pedem  B,inter- 
iidiur.1  yero  , &■  circulus  ^EF  deferibatur . Quomam 
igitur  pun^iimB  centnmejl  circuli  ^AEF , & per  B duCia 
eji  qufdam  re^la  linea-^BC,  eritcAEF  circuli  diameter  ,A 
BC.diameier autem eirculim  bifariamfccat.  ergoAEC fe- 
tnicirculus  eJi-Kurfus  cjuoniam  B centrum  e^  .jiEF  circuli, 

& per  B re£la  linea  qupdam  du5ia  efi  ^BD , erit  ABD  cir 
culi  AFF  diameter -ofiefa  autem  efi  & ABC  diameter  eiuf 

dem  circul  ,&  femkirculi  eiufdem  circuli  fur.t  aequales  inter  fe-ergo  AEC  femicirculus  fet^ 
culo  Ai  D efi  aequalis, minor  maiorkquod  fieri  nonpotefi-non  igitur  duabus  re3is  linas coe^ 
tiis  portio  ffi,fedd’.fferens:ac  propterea  neque  fieripotefi,rt  termlnataereClae  lineae  cBatt^ 
linea  '.n  direSurn  continuata  Jit  ex  qs, quae  ante  ofienfa  fient ; quoniam  duabus  re!hsl.n^(^ 
mmsport.orcnefireSialinea. 

B Alioqui  ledjlinef  fibi  ipCiscoTi^ruenu^Mamfefiumefi^congruentibtKre&isloi^^ 
e'ri<nifmeshiterfie  cmij^uere.fii  autem  boc,duaereSaellnepeofidemfi/ies  habentes  fipaakf^ 
i.nekicnt.quodfier,  non  potefi. 


THE® 
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THEOREMA  II.  PROPOSITIO.  II. ' ‘ ~ 

j Si  du?  reda  linea;  feinuicemfecentjin  vnofuntplanOj &on3« 
I ne  triangulum  in  vno  plano  confiftit. 

Duf  enimrefts  linefAB  CD  fe  inufcsm  in  puniSo 
' Efecent.DicoipfasAB  CD  in  vno  elVe  plano,  & omne 
triangulum  in  vno  plano  confifterc  . Sumantur  enim  in 
ipfisEB  ECqH*uispunf9;aFG;iunganLurq;CB  FG,2£ 

I FH  GK  ducarjtur.DicopriniumEBCtrianguIumcon- 
, Iiftcre  in  vno  plano.Si  en;m  trianguli  EBC  pars  quidem 

I FHC,vcl  GBK  in  fubic&t'  plano  eft,  reliqua  vero  in  alio 

plano;  eric&vniusKnrarum  EB  EC  pars  in  fiibiefto 
plano, & pars  in  alio. Q^od  fi  criiguli  ECB  parsFG  BG 
Ik  in  rubiedo  plano , rci.qua  vero  in  alio,vtraruq;  tefia 
nim  linearum  EC  EB  qucdam  pars  eritin  fubiefto  pia 
|K>, quadam  vero  in  alio.quod  abfurdu  elle  ollendimus. 

Triangulum  igiturEBC  in  vno  eft  plano,  in  quo  autem 
plano  eftBCE  triangulum  , inhoceftvtraque  ipfarura 
EC  EB:  in  quo  autem  vtraqtie  iplarum  EC  EB,inhoc&AB  CD.ergoreSfli- 
nef  AB  CD  in  vno  fune  plano,  A omne  triangulum  in  vno  plano  confiftir. 

S C H 0 L I V M, 

1 Propojttum  fi?  rjiendere  reSias  lineas  3 quf  fi  mutuo  ficaht  in  'vno 
I fiano  ejfe. quoniam  autem  hoc per  triangulum  oHenditur , idud  appojuit3 
omne  triangulum  in  uno  plano  conjlfiit. 

THEOREMA  IIL  PROPOSITIO  III. 

, Si  duo  plana  fe  inuicem  fecent , comunis  ipforum  Tedio  recta 
! linea  erit. 

• Duo  cnimplana  AB  BC  Te  inuicem  Fecent, commu 
nis  autem ip/orumTeftio fit  DB” linea.  D'co'-lineam  D 
B reftam  effe  . fi  enim  ron  ita  fit , ducatur  a pun.‘to  D 
atl.B  inpjano  quidem  AB  refta  linea DF.B,in  plano  au 
fem  BC  refra  linea  DF B.erunt  \tique  duarum  redaru 
linearum  DEB  DFB  ijdem  termini, & ipff  Tpacium  c6. 
tinebunr,quod  eft  abfurdum.  non  igitur  DEB  DF  B re 
6*  linei  funt.Similitcr  oftendemus  neque  aliam  qua- 
p!am,quia  pundo  D ad  B ducitur  redam  efle,prerer 
Jpfam  DB  , communem  fcilicetplanorum  AB  BCfc» 
oiooem.fi  igitur  duo  plana  fc  inuicem  fecentjCommu- 
®is  ipforum  iedio  reda  linea  erit. 

THEOREMA  IIII.  PROPOSITIO  IUI. 

Si  recta  linea  duabus  rectis  lineis  fe  inuicem  fecantibus  in  co- 
muni  lectione  ad  rectos  angulos  infirtatiCtia  ducto  per  ipfas  pia- 
to ad  rectos  angulos  erit. 

. Redaenim linea ourdam  EF duabusredislineis  AB  CDleinu-cem  fecaribus 
^pondojabipfoEadredosangnlcsinfiftat.DicoEFetiam  plano  per  AB  Ct)  : 

- - Cee  di.do 
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i^.piinu. 


4.pnnu; 


j.difn. 


dii^o  ad  rCiSosangulos  cflc . fumantur  enim  refts- 
lines  AE  EB  CE  EDintcr  fe  fquales:  perqjE  du- 
. carar reftatipeaGEH  vrciimquc,§e.iimgantur  A 
D CB  ; deindeaqnouispunfto  F ducanturFA  F 
G FD  FC  FH  F^Etquoniamdusreftglines A 
E ED  duabus  reftisHneis  CE  EB  equales  fimt , & 
angulos  squales  continent, erit  AD  bafis  bafi  CB  £- 
qualissA  triangulum  AED  triangulo  CEB  squale, 
ergo &angulusDAE  squalis eft  anguloEBC.eft 
aut  &anguliis  AEG  equalis  angulo  BEH . Duoigi 
tur  triangula  funt  AGE  BEH  duos  angulos  duobus 
angulis  aquales  habetia,alteru  alteri,&  vnfi  latus  AE  vni  lateri  EB  equale.qnodcft 
ad  fquales  angulos.quare  & reliqua  latera  reliquis  lateribus  fqualia  habebur,ergo 
CE  quidem  eft  squalis  EH;  AC  veroipii  BH . Qjjod  cum  AE  fit  squalisEB,coni. 
munis  autem  &ad  reftos  angulos  FE;  erit  bafis  AF  bafiFB  squalis.Eade!tiqnoqj 
ratione  & CF  Aqualis  erit FD.Ptfterea  quoniam  AD  tft  squalis  CB,  & AF  ipiiFB; 
erunt  dusFA  AD  duabus‘FB  BC  squalcs,altera  alterij  8i:oftcfaeftbafisbF?qna 
lis  bafi  FC.angulus  igitur  F AD  anguloFBC  eft  squalis . Rurfus  oftenfa  eft  ACa. 
qualisBH.fed&:.AFipfiFB  eft$qualis.dusigiturFA  AG  duabusFB  BH  sqoj 
les  funt,S<r  angulus  FAG  squalis  eftanguloFBH , vt  demonftratum  fuit,  bafis  igi- 
tur  GF  bafi  FH  eft  sqUalis.'Ruffus  quoniam  GE  oftenfa  eft  squalis  EH,communis 
autem FEjeruntdusGE  EF^qualesduabusHE  EFj&bafisHFeft  squalisbafiF 
G.angulus  igitur  GEF  angulo  HEF  eft  squalis,  & idcirco  reftus  eft  vterquSangu 
lorum  GEF  HEF.ergoFEadGH,vteumque  p'erEdu<S:arftreftoseffi<at  angulos. 
Similiter  oftendemiksFE.etiam  ad  omnes  reftas  lineas , qus  ipfam  contingunt, & 
in  fubieSo  funt  plano, reftos  angulos  efficerc.recla  aute  ad  planum  re^ta  eft,  qnan 
do  ad  omnes  redas  lineas  ipfam  contingentes,  &ra  eodem  exiftentes  plano reaos 
efficit  angulos.quare  FE  fubiedo  plano  ad  redos  angulos  infiftit.at  fubieftumpla 

num  eft  quod  per  AB  CDTedas  lineas  ducitur.ergoFEadredosanguloseritdu 
do  per  AB  CD  plano.Si  icitur  reda  linea  duabus  redis  lineis  fe  inuicemfecanci- 
bus  in  communi  fedione  ad  redos  angulos  infiftat , etiam  dudo  per  ipfas  plano 
ad  redos  angulos  erit. 


THEOREMA  V.  PROPOSITIO  V. 


Si  recta  linea  tribus  rectis  lineis  fe  fe  tangentibus  in  commu- 
ni fectione  ad  rectos  angulos  infiftat  ^ tresillje  rect^  lineginvno 
plano  erunt. 

Reda  enim  linea  quaedam.  AB  tribus  redis 
lineisBC  BD  BEincontadu  Bad  redos  an 
gulosinfiftat.  DicoBC  BD^BE ia vno plano 
clfe.  non  enimjfed  fi  fieri  poteft , fint  BD  BE 
qiiidc  in fubiedo plano, BC  veroinfublimi, 

& planum  per  AB  -BCproducatur.  coinunS 
vtiqiiefedionemin  fubiedo  plano  faciet  re- 
dam lineara.faciat  BF.  in  vno  igitur  funt  pla- 
no per  AB  BCdudotrcsredj linea;  AB  BC 
BF  . & quoniam  AB  vtrique  ipfarum  BD  BE 
Ex  antKc-  adrcdos  angulos  infiftit,  & dudo  peripfas 
denft.  j)g  ftE  plano  ad  redos  angulos  erit,  planum 
^ _ autem  DB  BE  eft  fubiedum  planum,  ergo  A 

B ad  fubiedum  planum  r.eda  eft.  quare  & ad  omnes  redas  lineas  ipfam  condog** 


L r-B-  £ R..  tX-I.'  - 

sodem  plano  funt,r!(Sos  faciet  angulo;  fediplamtangirfiF  in  fubicifto 
exiftens  plano,  ergo  angulus  ABFrcftus  cft.  ponitur  autem  & ABC  angulus  re- 
ftus^fquahs  igitureft  angulus  ABF  angulo  ABC,& in  eodem  funt  plano;  qitod  fie 
rinon  poteit.rcfta  igitur  linea  BC  non  eft  in  plano  fublimi . quare  tres  reds  line* 
BC  BD  BEin vnofuntplano.  Siigiturreftalineatribusreftislineisfefetange- 
ribus  in  comuni  feftionc  ad  reftos  angulos  infiftatjtre*  illi  reft»  line*  in  vno  pla- 
no erunt. 

THEOREMA  Vr.  PROPOSITIO  VI. 

Si  du?  rcctx  lines  eidem  plano  ad  rectos  angulos  fuerint , ille 
inter  fe  fe  parallela  erunt  • 

Du*enim  reft*  lines  AB  CD  fubiefto  plano  fnt  ad  re. 
ftos  angulos  . Dico  A'B  ipfi  CD  parallelam  clle . occurrant 
enim  fubicfto  planoin  ]:unftis  BD,iungaturq;  BD  refta  Ii- 
nea.cui  ad  refios  angiilcs  in  fubicfto  plano  ducatur  DE,  & 
pofiraDEipfi  ABfquali,ifigantur  BE  AE  AD. Qm  igitur 
AB  rcdaelt  adfubieftum  planum,  &:  ad  omnes  reftas  li- 
neas,qufiplam  cotingunr,  Ain  rubiefton.ntplano,reftos 
angulos  efficiet. contingirautem  AB  vtraque  ipfarumBD 
BE  exiftens  in  fubiefto  plano  . ergo  vterqiie  angulorum  A 
BD  ABEreftus  eft.  Eadem  ratione refrus  etiam  cft  vterq; 
ipforum  CDB  CDE. &:  quoniam  A B fqualis  cft  ipfi  DE,c6 
munis  autem  BD,cruntdtis  AB  BD  duabus  ED  DB*- 
quales,&  reftos  angulos  ccntinent.bafts  igitur  AD  bafl  BE 
eft  aqualis,  rurlus  quoniam  AB  eft  aqualis  DE,  & AD  ipfi 
BE.duf  AB  BE  duabus  ED  DA  aquales  funtj&bafisipfarumAE  commnnis.er- 
go  angulus  ABE  angulo  ED Aeft  fqualis.fed  ABE  reftus  eft.reftus  igitur  & EDA; 
&idcircoED  adDA  eft  perpendicularis,  fed &perpendicu!aris  eft  ad  vtramqus 
iprarumBD  DC.quareED  tribus  reftis  lineis  BD  DA  DC  io  contaftu  ad  reaos 
infiftitangulos.tresigiturreftxlinef  BD  DA  DCinvno  funtplano.inquoau- 
tem  funt  BD  D A,inhoc  & AB.-orane  enim  triangulum  in  vno  eft  plano . ergo  AB 
BD  DC  in  vno  plano  fintnecefleefi,atque  eft  vterqiie  angulorum  ABD  BDC  re 
flus.parallela  igitur  eft  AB  ipfi  CD . quare  fi  dux  re<ftx  line*  eide  plano  ad  rciftos 
angulos  fuerint,  iilx  inter  fe  te  parallelx  erunt.  ' 

THEOREMA  VII;  PROPOSITIO  VII. 

* Si  du?  reds  Hnc^  parallelae  fint/umantur  autem  in  vtraque  ip- 
farum  quaelibet  pancta;  qu?  dicta  puncta  coniungit  recta  linea  in 
eodem  erit  plano, in  quo  Stparallel^. 

Sint  dux  rectf  linex  pareilelxAB  CD,& 
in  vtraque  ipfarum  fumantur  quxlibet  pun-  ^ ^ 

ctaEFiDico  rectam  lineam  quxpunaaE  F " 7 ■ 

<6iungit, in  eodem  plano  eiTcjiaquo  funtpa-  h 

rallclf.noneriim,fedfifieripoteft,fitinfubli-  ; ! o 

mi,vtECF,  &pcrEGF  planu  dpcacur  ,quod 

in  fubiecto  plano  fcctioncm  faciet,  rectam  li-  ^ ^ ^ 5 

«am.faditvtEF.ergoduxrecrx  linexEGF 
E Ffpadom  continebunt, quod  fieri  nonpo- 

isft.  non  igitur  qax  a puncto  E ad  F ducitur  recta  linea  in  fiiblimi  cft  p]ano,qua- 
KeritineojquodperA.B  CDparallelastranfit, fi  jgiturdux recti  iinex  parallc- 
Wfint,  & rebqua,  qnx  fequuutur.quod  oportebat  dimonftrare. 

Ccc  2 THEO- 


WK.p;  - 

S.ptim. 

Ex  tLntett- 

t.huihj. 

sS.pcanl. 


j.IiniK; 

prinsili^ 
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4.tnuiis. 


4'kui^. 


Si  dug  rcctf  linea  parallele  fintjaltera  autem  ipraram  plano  ali 
cui  fit  ad  rectos  anguIoSi&  reliqua  eidem  plano  ad  rectos  angu- 
los erit. 

Sine  duf  rect^  line*  paraJIelf  AB  CD , & altera  iprarum 
AB  rubiccto  plano  fit  ad  rectos  angulos'.  Oico  & reliquam 
CD  eidem  plano  ad  rectos  angulos  elTe.  occurrat  enim  AB 
CD  fubiecto  plano  in  punctis  BD , & BD  iungatur.  ergo  A 
B CD  ED  in  vno  funt  plano . Ducatur  ipfi  BD  ad  rectos 
angulos  in  fubiecto  plano  DE:&  ponatur  DE  ipfi  AB  2qua 
lis;iuuganturq;  BE  AE  AD.Et  quoniam  AB  perpendicula 
ris  eft  ad  fubicctum  planum,&  ad  omnes  reftas  lineas,  qua 
ipiam  contingunt, funtq;  in  fubiecto  plano,  perpendicula- 
riserit.  rectus  igitur  eft  vterque  angulorum  ABD  ABE. 

• Q^od  cu  in  parallelas  rectas  lineas  AB  CD  incidat  BD,cruc 
anguli  A BD  CDB  duobus  rectis  fquales.rectus  autem  elt 
ABD.ergo  & CDB  eft  rectus  j ac  proptcrca  CD  perpendi- 
cularis cftadBD.Et qiioniamAB  eft fqualis DE, commu- 
nis autem  BD,dua  AB  BD  duabus EDDB  aquales  funcj &angulus  ABDeft*.. 
qualis  angulo  EDB, rectus  enirri  vterq;  eft.bafis  igitur  AD  bafi  BE  eft  equalis.  Ruf 
uis  quoniam  AB  aaualis  eftD£,&  BE  ipfi  aDj  cruneduf  AB  BE  duabus  ED  D.\ 

■ aquales,altcraa!ten;&bafisearuna  communis  AE.  quare  angulus  ABEeftaqua- 
lis  angulo  EDA. rectus  autem  eft  ABE . ergo  & ED  \ eft  rcaus,&  ED  adDAper- 

• pcndicularis.fedtk  perpendicularis  eft  ad  BD-  ergo  ED  et  ad  planam  per  BD  DA 
perpendicularis  erit,&  ad  omnes  rectas  lineas,  qu?  in  eodem  exift entes  plano  ipsi 
contingunt, rectos  faciet  angulos.  At  in  plaqo  per  B A AD  eft  DC, quoniam  in  pia* 
no  per  BD  DA  fune  AB  BD:in  quo  autem  funt  AB  BDin  eodem  cftipfaDC.q^ua 
re£D  ipfi  DC  eft  ad  rectos  angulosj^idcoqj  CD  ad  rectos  angulos  cftjpfiDE.  icd 
& CD  ipfi  DB.crgo  CD  duabus  rectis  lincisDE  DB  fe  mutuo  fetantibus  in  cornu 
ni  fectioneD  ad  rectos  angulos  infiftit ; ac  propeerea  plano  per  DE  DB  eftadrtt 
ctos  angulos . planum  autem  per  DE  DB  eft  fubiectum  planum . ergo  CD  fubie* 
c:o  plano  ad  rectos  angulos  erit. 

THEOREMA  IX.  PROPOSITIO.  IX. 


eidem  redg  line?  funt  parallel?,  non  exifteates  in  cpdcni, 
in  quo  ipfa  planos  etiam  inter  fe  parallela  erunt. 

Sic  enim  vtraque  ipfarumAB  CD  parallela  ipfi 
EF, non  exiftentesin  eodem , inquo  ipfa, piano-Di-  ^ H B 
uo  AB  ipfiCD  paralleli  efle . fumatur  in  EF  quod 
uispunccum  G,aquoipftEF  in  plano  quidem  per 
EF  AB  tranfeunte  ad  rectos  angulos  ducatnrGHj  e 
iii  plano  autem  tranfeunte  per  FE  CD  rurfus  duca- 

turipfiEF  ad  rcctosangulos  GK.  Et  quoniamEF  

, ad  vtramque  ipfarum  GH  GK  eft  perpendicularis,  G ® 

erit  EF  etiam  ad  rectos  angulos  plano  per  GH  CK 

tranfeuntc.atquc  eft  EF  ipfi  AB  para!lela.crgo&  A®  planoperHCKadreetoii» 
gulos  eft.  adem  ratione  & CD  plano  per  HGK  eft  ad  rectos  angulos.vtraq;  ;g!tuf 
4-fc«fai.  iplarum  AB  CD  plano  per  HGK  ad  rectos  angulos  erit.  Si  autem  due  recta  linsf 
crdem  plano  ad  rectos  angulos  fucrint,parallela  cmn.  in.cr  fe  le,srgo  AB  ipfi  CD 
eft  parallela. 

^ THEO- 


” t I i E R ’ X r. 

tHEOREMA  X.  PROPOSITIO.  X. 


i#S 


A 


Si  dux  rect*  linc^  Te  fe  contingentes  duabus  rectis  Hneis  fe  fc 
contingentibus  iint  paralleljEjnoa  autem  in  eodem  planoi  aqua- 
les angulos  continebunt. 

Du*  enim  reftf  Jinc*  fe  fe  contingentes  AB  BC  duabus 
rectis  lineis  DE  EF  fe  fe  contingentibus  fin:  parallclz , non 
autem  in  eodem  plano.Dico  angulum  ABC  angulo  DEF  f- 
qualem  clTc . Affumanturenim  BA  BC  ED  EF  inter  fex- 
qualest^iungantur  AD  CF  BE  AC  DF . Qimniam igitur 
B ^ ipfi  ED  «qualis  eft  & parallcla,erit  & AD  «qualis  & pa- 
rallela ipli  BE.Eade  ratione  & CFipfi  BEf  qualis  & paralie 
ia  ent.  Veraque  igitur ipfarum  AD  CF  ipli.BE  ^qualis  eft  & 
parallela.Quf  autem  eidem  reftg  line?  fuut  parallele, no  exi 
nentes  incudem,in  quo  ipfaplanoj  & inter  fe  parallel?  crut. 
ergo  AD  parallela  eft  ipfi  CFj&squalis.atqueip-fasconiun- 
jgunt  AC  DF.  & AG  igitwripfiDF«qualis  eft  & parallela. 

CtquoniaduErectelinceAB  BCduabusDE  EF  «quales  funt,  & bafis  ACefts- 
gualis  bafi  DF;erit  angulus  ABC  angulo  DEF  ?qna!is . fi  igitur  du*  reets  linc«  fe  i piinu. 
It  contingenrcsduabus  rectis liqeis  fe  fe  contingetibus  fint  para!lcI?,non  autem  iti 
codemplanoiiqualcs  angulos  continebunt.quod oportebat  demonftrare. 

S C H 0 L IV  M, 

C ONVET^^SV  Si  fuerint  dw  anguli  aquales  s contenti  re^ 
dis  lineis  in  eodem  fUno  non  exiHentibus  , earum  yna ^arallellajio 
uni  continentium  aqualem  ang  ulumi  reliqua  reliqua  faraUeU  erit.  . 

I.  c.  C n M M t tt  r u V S. 

Jinf  duo  lOtguli  iutfui!es  ^BC  DEF  ? cjr  reetse  Cmciie 
.AB  BC  laigulum  .ABC  continentes  no  fmc  m eodem plsno, 
tn  tjuo  DEF. fit  autem  DEpsraUeli  ipji  jl  B.  Dico  &EF 
ipfi  B C parallelam  effe.Si  mm  noeJtEF  parallela  ipfi  BC, 
erit  alia  ipfi  parallela,  fit  EG-  Itaque  quoniam  duae  rectae 
lineae  fefe  co  singentes  UB  BC  iuahus  rectis  lineis  fefe  d 
tif^entilus DE  ECfimt paralielde,?K autemineodempla 
w, aequales  angulos  continebjmt.ergo  angulus  DEC  angu- 
lo ABC  eji  aequalis.  Sed  et  angulus  DEFpomtw  aequaUs 

angulo  ABC.  angulus  igitur  D EF  angulo  DEC  aequalis  erit,  minor  madori, quod  feri  nonpo- 
tef.non  igitur  EG  parallela  efl  ipfi  BC . fimilker  ofendemus  neque  aliam  vllam  eidem  B C parat 
telam  ef}epr[teripfamEF.ergoEF.^filC  eJiparaUela.quod  6cn.ot.firare  cfortehat. 

PROBLEMA  /.  PROPOSITIO  Xr. 

A'  dato  puncto  fublimi  ad  rubiectumplanum  perpendicularem 
rectam  lineam  ducere . 

Sit  datum  quidem  pu6um  iUblime  A,  datum  autem  fubicftum  planum . ©por 
tetapundo  Aad  fub:cctinn  planum  perpendicularem  redam  Irnea  ducere.  In 
fiibicdo  enim  plano  dua:urqu?dam  reda  linea  vccumq,-  BC,  &apundo  A adB 

eper 
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C perpendicularis  agatur  A D . Si 
quidem  igitur  ADpcrpfdicularis  fit 
fCtiam  ad  iubieiium  pianum;  fadtum 
iam  erit,quod  proponebatur:  fin  mi 
■nuSjducarur  a piindo  D ipfi  BCin 
/ubiedtopisno  ad  reftos  angulos  D 
E:&  a pf.Cto  A ad  DE  perpendicula- 
ris ducatur  AF.deniq;  per  F ducatur 
CHipfi  BCparallela.EtqraBCvrri 
que  ipfarum  DA  DE  cft  ad  reftos  an 
gules,  erit  & B C ad  reftos  angulos 
plano  per  ED  3D  A tranfeunti,atq;  eft 
jpiiparalleleGH.  Si  aut  fint  dus  rc- 
fta:  linee  para! lelsc,  quarum  vna  pla- 
no alicui  fit  ad  re<Sosangulos;& reliqua  eide  plane  ad  redos  angulos  erit,  quare 
& CH  plano  per  ED  DA  tranfeunti  ad  reftos  angulos  eft:  acproptcreaadomnti 
reftas  lineas^  quf  in  ecdem  plano  exiftentes  ipfam  contingunt, eft  perpendicula, 
ris.ccncingitautipram  AF  exiftes  in  plano  per  ED  DA.ergoC  H perpendicula- 
riseft  adF  A.  &;  ob  id  F A eftperpcdicularis  ad  CH:eft  autem  /.F  Se  ad  DE  perpe 
dicularis.ergo  AF  perpendicularis  eft  ad  vtr^j  ipfarum  HC  DE.fi  autem  reftali- 
nea  duabus  reftisiineis  icfe  ccniirgeniitus  in  cemuni  fef^jcRe  sdreftos angulos 
jnfiftat,_etiam  plano  peripfas  di;(?-o  ::d  reftes  angulos  erit,  quart  FA  plano  perE 
D CH  dufto  eft  ad  rc(Sos  angulos.planum  autem  pcrEDCHeftfubiefturapla- 
num.ergo  AF  ad  riibiedliim  planum  eft  perpedicularis.  A'  dato  igitur  punficfub 
limi  A adfubiedium  planum  perpendicularis redla  linca-dudba  eft  AF.quod facere 
oportebat. 

PROBLEMA  II.  PROPOSITIO.  XII. 

Dato  plano  apuncto.quod  in  ipfo  datunijeft  ad  rectos  angulos 
rectam  lineam  conftitucre. 

Sit  datum  quidem  planum  fiibie^um , punftum  atite, 
quodinipfofit  A.oportetapundoAfubiedoplanoad  , D ? 

rccros  angulos  re'ftalineam  conftituere.Intelligacur  ali-  ^ 

cuod  puiuftu  Tublime  B,  a quo  ad  fufciedlu  planum  ag^ 
tar  perpendicularis  B C;  & per  A ipfi  BC  paralleladuca 
turAD.  Qm igitur dugreftc linei  parallela funt  AD 
CE,  vna  autem  ipfarum  B C fubiefto  plano  eft  ad  redos 
angulos;  ti  reliqua  AD  fubiecto plano  ad  redosanguios 
erit . Dato  igitur  pianoa  piindo,quodin  ipfo  eft  datum 
ad  redos  angulos  reda  linea  conftituca  eft . quod  facere 
oportebat. 

THEOREMA  XI.  PROPOSITIO  XIII. 


Dato  plano  a pucto,quod  in  ipfo  eft,  du^  rectj  linejc,  adrectos 
angulos  non  conftituentur  ex  eadem  parte. 

Si  enim  fieri  poteftjdato  pianoa  pundo 
quodinipfoeftA,duiredf  lineeAB  AC 

ad  redos  angulos  conftituantur  ex  eadem  - 

■ ^ jiarte:  & ducatur  planii  per  B A AC,  quod 


:aciec  fedionem  per  Aln  fubiedo  plano  rc 
ftani  liueam.  faciat  DaE.  ergo  redi  line* 
AB  AC  DAE  in  vno  luiu plano.  Etquo- 
Djam  C A liibievdo  plano  ad  redos  angulos 
eft,  & ad  omnes  redas  lineas,  quf  in  fubie- 


do plan* 


L I B E R XT.  lijtf 

exifleotcs  ipfam  contingunt,  rcftosTaciet  angulos,  contingit  autem  ip-. 
^jmDAEjqiieeftin  lubiefto  plano,  angulus  igitur  CAE  reftus  eft.  Eadem  ratione 
fcreftuseftBAE.  ergo  angulus  C A Eipfi  B A E eft  aqualis,  & in  vno  Tunc  plano, 
'quod fieri  nonpoteft.Non  igiturdato  planoapunftojquodinipfo  eft,  duarefta  " 
line*  adreftos  angulos  conftituentur  ex  eade  partc.quod  deraonftrare  oportebat. 

F.  C.  COMMENTUKirs, 

Et  ducatur  planum  per  B A ACj  Smttnmex  fecutidahmus  rectae  lineAe  AC  A 
jnrnop/uno. 

SCKOLIVM. 

Quod  fieri  non  poteftjEj/CTfraw  ^paraUeUcyeidempiano  adrectos  angulos  exlfien-  ® 
tesi  cr-iwer  feconuenirent.qmdejiabfurdumy-parallelaeautemejjentexfextahidtfs. 


THEOREMA  XII.  PRO  POSITIO  XIIII. 


Ad  qus  plana  eadem  rect  a linea  eft  perpendicularis,  ea  paral- 
lela funr. 

• Refta  enim  linea  quadam  AB  ad  vrrumque  ipforum 
planorum  CD  EF  fit  perpendicularis.Dico  ea  plana  pa 
ralleia  clTe . fi  enim  non  ita  fit,  produfta  conuenient  in~ 
terfejcoueniatj&coem  feftione  faciat  reda  linea  GH; 
fi  in  ipfa  GH  fumpto  quouis  pufto  K,iungantur  AK  B 
K-  Qm  igitur  AB  perpedicularis  eft  ad  EF  planu,erit  & 

Sedicularis  adipsaBKrefta  linea  in  plano  EF  pro- 
0 exiftete.quare  angulus  A B K redus  eft . Eade  ra 
tionc  & BAKeft  redus:  ideoque  trianguli  ABK  duo  an 
guliABK  BAK  duobus  redis  funtarquales,  quod  fieri 
non  poteft.non  igitur  plana  CD  EFproduaainterfc 
conuenient.  quare  CD  EF  parallela  fiutnecefle  eft . Ad 
qug  igitur  plana  eadem  recta  linea  eft  perpendicularis, 
ca  parallela  funt.quod  dcmonftrare  oportebat. 


SCHOLIVM. 

C 0 NV  EKS  VM . Si  duo  ^Una  parallela  fuerint, re&a  linea, 
qua  ad  ynum  ipfirum  efi  perpendicularis,  etiam  ad  reliquum  perpendi- 
cularis erit. 

F.  c.  c 0 M M t AK  I V S. 


S'mtiuoplanapareiUeUCT)  EF,  & rccu  quedam  linea  AB 
nd  phmon  C D fit  perpendicularis . Dico  A B etiam  ad  planim 
EF  perpendicularem  eJfe.Si  enim  non  eJiperpendicuLiris , duca- 
rxrmpianoiF  r ecta  Irnea  BC  ad  eas  partes  m quibus  angidum 
fac:t  recto  tninorem : & per  AB  BC  'aliud  planum  ducatur,  cu- 
ius & pLuti  CD  emmmas  fecmfa  recta  linea  AH.  Et  quoniam 
angulus  ABC  eji  aciaus,productis planis  emuferdent  tandem  in- 
terfeferectaelmeaeBG  AH.  quare  Cipfaplana  conuenient. 
itquiparalle.apomatur.  quod  fieri  nonpotejl.non  icitur  a 

plojumEF  nonefipenendicularis . ergo  perpendicularis  ftne- 

ccjfe  eJi.  qued  demonfirandmpropofuimus. 


THEO- 
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THEOREMA  XIII.  PROPOSITIO.  XV.  - • ' 

Si  dujE  rectsE  lineae  fefe  tangentes  duabus  rectis  lineis  Tefe  tan- 
gentibus rintpavallelie,  non  autem  in  eodem pIano>&(ju2  per  jp? 
fastranfeunt  plana  parallela  erunt. 

Duzenimrectrlineffcfe  tangetes  AB  BC 
duabus  rectis  lineis  fefe  tangetibusDE  EF  p3 
rallels  fint,  & non  in  eodem  plano.Dico  plana 
qussper  AB  BC  DE  EF  tranfeunt,  fi  produ- 
cantur,inter  fe  non  conuenire.Ducatur  enim  a 
punaoBadpIanum,qiiodperD£  EF  tranfit  . 
perpendicularis  B G ,'quf  planoin  puncto  G 
occurrat;  & per  G ducatur  ipfi  quidem  ED  pa 
ralleiaGH,-  ipfi  vero  EF  parallela  GK.  Itaque 
quoniam  BG-perpendicularis  eft  ad  planum  per  DE  EF  ad  omnes  rectas line^ 
qu$ipratncontingunt,&;  in  eodem  liincplano,  reftos  faciet  angulos,  cwitingic 
.autem  ipfamvtraqueearumGH  GK,qu|eftin  eodem  plano,  rectus  igitureftr- 
terque  angulorum  BGH  BGK.  Et  quoniam  B A parallela  eft  ipfi  OH,  anguli  GB-4 
BCH  duobus  rectis  fune  fquales.reccus  autem  eft  BGH.  ergo  et  GB  A rectus  erit; 
ideoc;  G B ad  B A eft  perpendicularis.  Eadem  ratione  & C B eft  perpendicularis 
ad  BC.  cum  igitur  recta  linea  BG  duabus  reftis  lineis  BA  BC  fe  iouicem  feantU 
busadreftos  angulos  infiftat,efit  BG  etiam  ad  planum  per  AB  BC  dudumper- 
pendicularis.&  ob  eandem  cauflam  BG  eftperpendicularis  ad  planum  perHG  G 

K.  fed  planum  per  HG  GKeftillud^quodperDE  EF  tranfit.quareBGadplaml; 
quod  tranfit  per  DE  _EF  eft  perpendicularis.oftenfa  autem  eft  BG  etiam  perpen- 
dicularis ad  planfi  per  AH  BC:  atq;  eft  ad  planii  per  DE  EF  perredicularis.ergo 
BGperpedicuiariseftadvtruq;planorU;quseperAB  BC  DE  EF  trafeut.Adquz 
vero  plana  eade  rccia  linea  eft  perpendicuiaris,ea  parallela  funt.paralleiii^itur  eft 
planuperAB  BCplanoperDE  EF.C^arefidu2ret5tzlin££fcretangsntesdiia' 
bus  reftis  lineis  fe  fe  tangentibus  fint  paraI!elz,non  autem  in  eodem  plano,  &qu*. 
per  ipfas  tranfeunt  piana  parallela  erunt.quod  demonfirarc  oportebat. 

THEOREMA  XIIII.  PROPOSITIO  XVI. 

Si  duo  plana  parallela  ab  aliquo  plano  fecentur,  communes  ip 
forum  fedionesparaliel?  erunt.  "/) 

Duo  enim  plana  parallela  AB  CD  apiano  ali  ^ 

quo  EFCH  fecentur : communes  autem  ipibru 
lectiones  fint  EF  GH.Dico  EF  ipfi  CH  paralle- 
lam eife.fi  enim  non  eft  parallela  ,produdz  EF 
GH  inter  fe  conuenient,vel  ad  partes  FH.vel  ad 
partes  EG.producantur  prius,  vt  ad  FH;  & con- 
ucniantin  K . Quoniam  igitur  EFK  eft  in  plano 

AB, &oraniaquz  in  EFK  fumuntur  punftain 
eodem  plano  erunt . vnum  autem  punftorum  , 
quK  ruiitinEFK,eftipfum  K punctum  . ergoK 
eft  in  plano  AB  . Eadem  ratione  & K eft  in  CD 
plano.ergo  plana  AB  CD  produfta  inter  fe  c6 
uenient . non  conucr.iunt  autem  , cum  parallela 
ponantur,  non  igitur  EF  GH  reft?  lineg  produ 
(ftecomieniencadparcesFK  . fimiliter  deraon- 
ftrabimus  neque  aci  partesEG  conuenire,fi  pro 


L I B E R X I.  i<,7 

ducantur. qtaaQterancnfraexparteconucmuntparallclffiDitJrgoEF  ipfi  CH 
efl  parallela.fi  igitur  duo  plana  parallela  ab  aliquo  plano  fecentur,  communes  ip- 
forumfc&ionesparallds  erunt,  quod  demonfirare  oportebat. 

THEOREMA  XV.  PROPOSITIO.  XVII. 


Si  duf  redf  line^  a parallelis  fecentur  planis , in  cafdem  pro- 
portiones fecabuntur. 

Duienim  rect*  lineg  AB  CD  i parallelis 
planis  GH  KL  MN  fecentur  in  pnn&isA  E 

BC  F D.Dicovt  AE  recta  linea  ad  ipfam  EB,  / — .• y~ 

ita  ciTe  CF  ad  FD . Jungantur  enim  AC  BD  A 
D:&occuratAD  plano  KLin  puncloX-. &;EX 
XFiungantur.Q^oniam  igitur  duo  plana  paral 
IcIaKL  MN  a plano EBDXfecantur,  commu- 
nes ipforum  fetftiones  EX  BD  parallelf  funt.Ea 
dem  ratione  quoniam  duoplana  parallela  CH 
KLaplano  AEFCfecancur,  commune?  iprorfi 
fedionesAC  FXfunt  parallel® . Etquoniavni 
laterum  trianguli  ABD,  videlicet ipfi  BD  paral 
Jela  duAa  eft  vc  AE  ad  EB,ita  erit  AX  ad  X 

D.Rurfusquoniamvni laterum  trianguli  AD 
Cmempcipfi  AC  parallela  dufta  eft  XF,  erit  vt 
A'X  ad  XD.ita  CF  ad  FD . oftenfum  autem  e{l&: 
vt  AXadXD.itaeiTeAEadEB.&vtigitur  AE  ' 

ad  EBjita  eft.  CF  ad  FD.C^ate  fi  duf  refig  linea 

a parallelis  fecentur  planis,in  cafdem  proportiones  fecabuntur . quod  dcmonftra  - 
re  oportebat. 

THEOREMA  XVI.  PROPOSITIO.  XVIII. 
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Si  reda  linea  plano  alicui  fic  adredos  angulos , & omnia  qux 
per  ipfam  tranfeunt  plana  eidem  plano  adredos  angulos  erunt-  . 

Reda  enim  linea  quidam  AB  fubiedo 
plano  (it  ad  rectos  angulos . Dico  & omnia 
plana, qui  per  ipfam  AB  cranfeunc,  fubie- 
do plano  ad  reftos  angulos  efle . produca- 
tnr  enim  per  AB  planum  DE,  fitq;  plani  D 
E , & fubiedi  plani  communis  fedio  CE : Se 
fumaturinCEqnodvis  pnnftumFji  quo 
ipfi  CE  ad  reftos  angulos  in  DE  plano  du- 
catur FC  . Quoniam  igitur  AB  ad  fubieftfi 
planum  eft  perpendicularis, -Jc  ad  omnes  reftas  lineas, qu^ipfam  contingunt,&  in 
eodem  fune  plano  perpendicularis  erit.quareet  ad  CE  eft  perpendicularis,  angu- 
lus igitur  ABF  reftns  eft.  fed  & CFB  eft  reftus . ergo  X B parallela  eft'ipfi  FG  . eft 
autem  AB  fubicfto  plano  ad  reftos  angulcs . &:FG  igitur  eide  plano  ad  redos  an-  * 
guioserit.  At  planum  ad  planum  rectum  eft,  quando  communi  planorum  fectioni 
adrectosangulosduccf  rectilmez in  vuo  planorum  reliquo  plano  ad  rectos an^ 
gulosfinrt&communi  planorum  fectioni  CE  in  vno  plano  DE  ad  rectos  angulos 
ducta  FC,oftcnla  eft  fobiecto  plano  ad  rectos  eiTe  angulos,  ergo  planum  DE  rectu 
eft  ad  iubteCTum  planum.Iimiliter  demonftrabuncur:  fic  omnia  qu^  per  AB  trafeut 
plana  fubiecto  plano  recta  eile . fi  igitur  recta  linea  plan.o  alicui  fit  ad  rectos  angu- 
loSjfiL  omnia  qui  per  ipfam  tranfeunt  piana  eidem  plano  ad  rectos  augulos.  erunt. 

Ddd  ' THEO- 
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E V C L I O.  E L 'E  M E K T. 
theorema  XVII.  PROPOSITIO  XIX. 

Si  duo  plana  fe  inuicem  fecantia  plano  alicui  fmt  ad  redos  an 
gulos , &comiiiuiiis  ipforum  fedio  eidem  plano  ad  redos  angu- 
los erit. 

Duoeuim  plana  fe  inuicem  fecantia  AB  BC  fubiecto 
plano  fintad  rectos  angulos : communis  autem  iplcrum  fe 
ccio  fit  ED.Dico  BD  fubiecto  plano  ad  rectos  angulos  elfe. 

Non  enim,fed  fi  fieri  poteft ; non  fit  BD  ad  rectos  angulos 
fubiecto  plano ; & a puncto  D ducatur  in  plano  quidem  A 
Bjipfi  AD  rect*  lines  ad  rectos  angulos  DE : in  plano  autc 
BC  ducatur  ipfi  CD  ad  rectos  angulos  DF.Et  quoniam  pia 
num  AB  ad  fublectum  planum  rectum  efi,  & communi  ip- 
forum fectioni  AD  ad  rectos  angulos  in  plano  AB  ducta 
eft  DE, erit  DE  ad  fubiectum  planum  pcrpendicularis.fimi 
liter  oftendemus  & DF  perpendicularem  efle  adfubicctum 
planii.  Quare  ab  eode  punctoD  fubiecto  plano  dug  rectsli 
[^.hiuus,  nef  ad  rectos  angulos  conftitutf  funt  ex  eadem  parte, quod 
fieri  non  poteft. non  igitur  fubiccco  plano  a puncto  D ad  re 
ctos  angulos  conftituentnr  alis  reces  lines, prfteripfam  D 
Bjcommimem  planorum  AB  BC  fectionem . Ergo  fi  duo  plana  fe  inuicem  fecaa- 
tia  plano  alicui  fintad  rectos  angulos , & communis  ipforum  fecdo  eide  plano  ad 
rectos  angulos  crit.quod  oportebat  demonftrare. 

F.  C.  COMMli^T^KlVS. 

proxime demonjlratls  appAret  comer fm. antecedentis  theorematis, ncmpehk’  ■ 

Si  omnia, qus  per  aliquam  rectam  lineam  plana  producuntur,  cuipiam  plano 
ad  rectos  fuerint  angulos, & recta  linea  eidem  plano  ad  rectos  angulos  erit. 

Fit  emm  re£ia  linea  di&orisrnplanorwn  commms  feSilo . quare  cum  ea  planaplaso  aifiim 
ad  reUos  angdos  ejJepona}itur,&  reUa  linea  quae  Ipforum  cormunis  feBio  efi  eidem  fiaw  d 
reSios  angulos  erit. 

Conuerfum  yeroprpfentis  theorematis  apparet  ex  antecedente,  quod  humfmodi  efl. 

Quorum  planorum  fe  fe  mutuo  fecantium  communis  lectio  alicui  plano  ad  r^ 
ctos  fuerit  anguloS3&  fecantia  plana  eidem  plano  ad  rectos  angulos  erunt. 

Communis  enim  planorum  fe£iioeJireSalinea,per  quam  dlBa  plana  trttnfeunUquoicm  re- 
^a  linea  plano  cuipiam  adreSlos  fuerit  angulos , ^ ipfaplana  eidemadrectos  angdos  erioit. 

THEOREMA  XVIII.  PROPOSITIO.  XX. 

Si  folidus  angulus  tribus  angulis 
planis  contineatur  j duo  quilibet  re- 
liquo maiores  funt , quomodocumq; 
fumpti. 

Solidus  enim  angulus  ad  A tribus  angulis  pia 
nisBAC  CAD  D AB  contineatur.  Dico  angu 
lorum  BAC  CAD  DABduos  quoslibet  reli- 
quo maiores  eire,quomodocumquc  furaptos.  fi 
enim  BAC  CAD  DAB  anguli  inter  fe  fqua- 
Ics  fint , perfpicuum  eft  duos  quoslibet  reliquo 
jnaioresefie,  quomodocumque  fumptos.  Sin 


mius 
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Rlidus, fit  maior  BAC.&ad  rcaam  lineam  AB,&ad  punctum  in  ipfa  A con^itua- 
uraa^ulp  D AB  in  oiano  p:r  B A AC  cranfeute, squalis  angulus  BAE;  ponaiurd; 
ipfi  ADsqualis  AE;& perE  ducta  BEC  ftcst  rectas  lineas  AB  AC  inptnctisBC 
&DB  DC  iungantur.Itaquequoniam  DAefi  squalis  AE,  communis  aurem  AB, 
dueDA  ABduabusBA  AE squales fun:;&angiilusDAB  aqualis efi:  angulo  B 
AE.bafis  igitur  OB  bafi  BE  cft  sqiialis.Et  quoniam  dueDB  DC  ipfa.BC  maiores  4.piim!. 
fiint, quarum  DB  squalis  oftenfa  eft  ipfi  BE;crit  reliqua  DC  quam  reliqua  EC  ma 
ior.Q^dcuraDAfit  aqualis  AE,  communis  autem  AC  ScbafisDC  maior, bafi 
ECjerit  angulus  D AC  anguloEAC  maior.  oftcnTus  autem  eft  & DAB  angulus  ar- 
qualis  ipfi  B AE.quare  D AB  D AC  anguli  angulo  B AC  maiores  funt.  fiiniliter  de 
.•*nonftrabi£n^s&fi,diK)'quih'bet  alij;fanaantur,eQS  reliquo  eflc  maiores.fiigitut  fo 
.-lidusanguliasimbus^g^is  planis  coaiheaturj,  duoquilibec-reliquoroaioresruru» 
cquomodocunjqiiefunipti.qupddenspnftrarfcoportebat.  n-  ■ 

-i:..  •'.?  ‘ -:.i 

i ;,  ' THEORBiMA  XIX..rROPOSITld  XXI.  - | . 

‘ Ortinis  folidiis  anguJus  ^ninofibus.quam  quatcuor  redis  angu 

‘iis  planis  continetur,  ■ 

Srtfoii<iusangaIijs-ad  A jjlanisangulisBAC  CAD  DA 
Bc6Krvs;Dico.;inguk>5  BAC  CAD  DAB  quattuorrc- 
,«tiseflf  mipores-fumaturenimin  vnsquaq;lmfaru AB  A 
C AD  qiifuis  pucta  B 'C  D,& BC  CD  DB  iug5tur.Qi^o 
niani  igitur  folidus  angulus  ad  B tribus  angulis  planis  co 
tineturCBA  ABD  CBD,  duo  quilibetreliquomaiores 
lunt.anguli  igitnr  CB A ABD  angulq  CBD  lunt  maiores. 

Eadem  ratione  StanguIiquideBCA  ACD  maiores  funt 
angulo  BCD ; anguli  vero  CD  A ADB  maiores  angulo  C 
DB.qiiarefex  anguli  CBA  ABD  BCA  ACD  ADC  ADB  tribus  angulis  CB 
D HCD  CDBfuntmalcres.fedtrcsanguliCBD  BDCDCBfuntfau^esduo- 
bus  rectis. Sexigimranguli  CBA  ABD  BCA  ACD  ADC  ADB  duobus  rectis  ma 
iorcs  funt. Quod  cfi  finguJoru  triagulorum  ABC  ACD  ADB  tres  anguli  fintf  qua 
les  duobus  reais, erunt  tr.n  triangulorum  nouem  anguli  CBA  ACD  BAC  ACD 
^AC  CDA  ADB  DBA  BAD  eq.uales  fex  rsctis.qiioru  fex  anguli  ABC  BCA  A 
CD  CDA  ADB  DBA  duobus  rectis  funi  matores.reliquiigitur  BAC  CAD  DA 
B tresanguli,qui  Iblidam  continent  angulum  'quattuor  rectis  minores  erunt.Q^a 
re  omnis  folidus  angulus  minoribus,  quam  quattuor  rcctigangiilis  planis  concine 
tur.quod  oportebat  .demonftrare. 

THEOREMA  XX.  PROPOSITIO  XXII. 

Si  fint  tres  anguli  plani>quorum  duo  reliquo  fint  maiores,  qu® 
iTiodocumque  fumpti, contineant  autem  ipfb-s  rtdz  lineje  aqua- 
les fieri  poteflj  vt  ex  ijs,  qu;^  redas  aquales  coniungunt  triangu- 
lum conftituatur. 

Sint  tres  anguli  plani  ABC  DEF  CHK,  QUnrum  dro  reliquo  finr  maiore-s-oii®. 
modocumquc  fiifrr^.videlicetanffuli  quidam  ABC  DEF  macores  angulo  C-HK; 
an"ulivero_DEF  CHK  maiores  angntoAF.C-S.-n—.^t-r-.'.  anguli  CHK  ABC  aneu 
ioDEFtmaforesfinrd;  rouslesrecfjrfinee  .AB  BC  DE  F.F  G H HK.  AAC  DF 
CK  iungitur.DicoF»r.'pofr-,vtfyeair’'bns;r.i7'  '.r  DF  GKtrieng!:’:' ccflitua 
torihocrilipTarH  ACDFGKduasouasliberreUoni.s-ire maiores, q'5nm''d-'e!:mn; 
fnmpras.fi  quidc  igitur  anguli  ABC  DEF  GHK  inter  fe-xquales  fi.n: : ittanif:;' fi 


EVCtID.  IlEMENT. 


eft&  aqualibus  faftis  AC  DF  GK  ex  fqualibas  ipfis  triangulum  cwiftkwpojTe. 
s|,pri«j.  fin  minus,  fint  in*qualcs,  & ad  reftam  lineam  HK,  atque  ad  punftutninlpfaH,  an 
gulo  AB  C «qualis  angulus  conftituatur  KHL,  & ponatur  vni  ipfarum  A B BC  DB 
EF  CH  HK  squalis  HL:&GL  KLiungantur.Itaquequoniamdu?  AB  BC  dua- 
4.primi;  bus  KH  HL  squales  funt,  & angulus  ad  B angulo  KHL  scfUalis,eFit  bafis  AC  jqua 
lisbafiKL.Etquoniara  anguli  ABC  GHKanguIoDEF  funt  maiores;  squalis  an- 
te eft  angulus  ABC  angulo  KHL;  erit  C HL  angulo  D E F maior . C^dd  cum 
dusGH  HLduabusDEEF  squalesfint,&angulusCHLangulo,quiadEinaiw, 
1*. primi,  bafis  GL  bafi  DF  maior  erit.  Sed  GK  KL  ipfa  GL  funt  maiores,  multo  igitur  raai« 
t«.piiroi.  res  funt  GK  KL  ipfa  DF.  eft  autem  KL  squalis  AG.  ergo  AC  GK  reliqua  DF  funt 
maiores,  fimilitcr  demonftrabimus,&  ipfas  quidem  AC  DF  maiores  cffe  GKdpfat 
ueroGKDFmaioresAC.  fieri  igitur  potcftvtcxsqualibusipfisAC  DF  GKna 
gulura  conftituatur. 


ALITER.  Sint  dati  tres  anguli  plani  ABC  DEF  GHK, quorum  duo  rdiqdo 
fint  maiores, quomodocumque  fumpti:c6t;neant  autem  ipfossqualesredzlincg 
AB  BC  DE  EF  GH  HK,8eAC  DF  GKiungantur.DicoficripolfcjVtexfqua- 
EbusipfisAC  DF  GKtriangu!umconftituacur:hoceftrurfusduasreliquamaio 
res  eire,quomodocumquefumptas.ri  igitur  rurfus  anguli  ad  B E Hfint  squales, 
tc  AC  DF  GK  squales  erunt,  Sc  duf  reliqua  maiores.Iin  minus,  liat  insquales  an- 
guliadB  E H , & maiorqu’ eft  ad  B vtroqueipforum  quiadE  H . maior  igitur 
eft  Sereftalinea  AC  vtraqae  ipfarum  DF  GK.  &manifeftum  eftipfam  ACvnacu 
altera  ipfarum  DF  GK  reliqua  elfemaiorem.Dico&DF  GK  ipfa  AC  maiores  cf- 
ij-ptimi.  fe.conftituatur  ad  redam  lineam  ABjS:  ad  pundum  in  ea  B,  angulo  GHK  squalis 
angulus  ABLjStvniipiarum  AB  BC  DE  EF  CH  HK  ponatur  squalis 
LCiungantur.Q^omamigiturduf  AB  BLduabu.CH  HK  squales  funt, alteraal 
teri,&:  angulos  squales  continenticrit  bafis  AL  baf:  GK  squalis.Se  quoniam  aagfr 
h ad  E H angulo  ABC  maiores  funt , quorum  angulus  GHK  eft  squalis  ipfi  ABL 
erit  reliquus  qui  ad  E angulo  LBC  maior.  Qudd  cum  duv  LB  BC  duabusD£'EF 
j^.piiau.  squales  lin:, altera  alteri;  & angulus  DEF  angulo  LBC  maior, bafis  DF  bafiLC  ma 
( iorerit.oftenfa eft  autem CKequal.sAL.crgoDF  GKipfisAL  LC  fnnemaiors. 

fcdAL  LC  maiores  funt  ip;aAC.mul:o  igitur  DF  GKipfa  ACmaiorescmtqa* 
re  redarum  linearum  AC  DF  GK  dug  reliqua  maiores  fun: , quomodocumque 
fumptf;acpropterealieripoteft,vtcxfqualibnsipfisAC  DF  GKtr.aoguiuincon 
ftituatur.quod  oportebat  demonftrare. 


# 
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PROBLEMA  III.  PROPOSITIO.  XXIIL 

Ex  tribus  angulis  planis,  quorum  duo  reliquo  fmt  maiores, 
qaomodocumquefumpti,rolidum  angulum  conftituere.  oportec 
juECm  tres  angulos  quattuor  redis  efle  minores. 


A C » F G K 


Sint  dati  tres  anguli plani  ABC  DEF  GHK- quorum  duo  reliquo  fint  maiores, 
iquomodocumq;  fumpti.llntq;  tres  anguli  quattuor  rcciis  minores . oportet  ex  ae- 
qualibus ipfis  ABC  )>EF  GHKfeiidumangulumconftitucre.abfdndaturaqua- 
JesAB  BC  DE  EF  CH  HK,-&AC  DF  (jkiungatur.  fieri  igitur  p6tj\^  ex  squa  isaRwca- 
lifiusipfis  AC  DF  CKcouftituaturaiaBguIum.Itaquc  con^lit^aturL^®|^,i£avt  . 

AC  qtjidttn  fi:  aqualis  ii.pnmr. 

LMjDF  vero  ipfi  MN;  & 
prfterea  CK  ipfi  LN  t 8e 
circa  LMN  triangulum 
'circohis  LMN  deicriba- 
turifumaturq;  ipfius  ce- 
tram X;quod  ve!  erit  in- 
tra triangulu  LMN,  vel 
in  vno  eius  latere,  vel  ex 
tra.Sit  primu  intraifitq;  . 

X;&LXMXNX  iungi 
tiir.Dico  AB  maiorem 
efie  ipfaLX.Si  enim  non 
ita  fit , ve]  AB  erit  eqiia- 

JisLX.vel  ca  minor.Sit  primum  aqualis.  Quoniam  igitur  AB  eft  fqualisLX,  atque 
eft  AB  ipfi  BCaquaIis;critLX  fqualis  BCjcftaiitemjLX  iqUaiisXM*d^:a'igitur  A 
B BCduabusLX  XM aquales funtiaJteraalterij&ACbafisbafiLMfqualisponij- 
tur.quare  anguius  ABC  angulo  LXMcftequalis.  Eadem  ratione  $:angulusquide  j.pjimi.- 
DEF  eft  aquSisaneuloMXK,anguIus  vero  CHK angulo  NXL.Tces  igitur  augufi  • 

ABC  DEF  GHKtribusLXM  MXN  NXL  eqialcsfunt. Sed  tres LXM  MX  Cw«I,:5,pri 
K KXL  quattuor  rectis  funt  aquales,  ergo  Se  tres  ABC  DEF  CHK  aquales 
erunt  quattuor  reftis  . atqui  ponunturquattuor  reftjs  mineres  ,quod  cft  ab- 
furdum . non  igitur  AB  ipfi  LX  eft  aqualis . Dico  praterea  neque  AB  minorem 
eflieipfaLX.  fi  enim  fieri  poteft,  fit  minorj  & ponatur  ipfi  quidem  ABfqvialis  XO, 
ipfi  vero  BO  aqualis  XP,  AOPiungatur.  Qjjpniam  igitur  AB  eft  squalis  B C,  & 

XO  ipfi  XP  jquaiis  erit.ergo  & reliqua  OL  relique  FM  eft  aqua!is:ac  propterea  LM 
parallela  eft  ipfi  OP;  &LMX  triangulum  triangulo  O P X aquiangulum.  cft  igitur  •♦•***”• 
vtXL  ad  LM,itaXO  adOPj  & permutando  vtLXadXO,itaIAl'MOP.  maior  au- 
tem eft  LX,  quam  XO.  ergo  &LM  quam  OP  eft  maior.  SedLMpoiiiaeft  squaliS 
AC.&ACigiturquamOP  maior  erit. Itaque  quoniam  dua  reas  linea  AB  BC 
duabusOX  ^equalesfunts&hafisACmaiorbaiiOPjeritangulusABC  anguio  pj.‘au; 
OXP  maior.Similiter  demonftrabimus  & DEF  angulum  maiore  efie  angulo  .MXN? 

A angiilnm  CHK  angulo  NXL,  Tres  igitur  anguli  ABC  DEF  GHK  tribus  LXM  ■ 


E V C L I D.  : E L B M"E  K T. 

MXK  KXL fcnc- maiores.- At angnll  ABC  DE^GHR-quattnOfreftis minores 
Cor«.ij-pri-  nimtur.multo  igitur aoguli  LXM  MXN  NXL  minoreserimtquattuqr  re&s.S;^ 

^fcpiales.-cjuodeftabrurdumi  notjigitar  AK  minor  eftik^uainLX:.oftaifij<:ja:j 
u.hums.  tiequeeiTe aqualem  .ergo maior. firnecefle,-eft  , coqfHtuarura.punftoXximii 
LMN  pJanUad  reftosangulOSXRj,&'  &xceirm,qil6  q«iyi‘irum  tx  AR" funerat '(»1. 
dratnm  ex  LX, ponatur fqu^eqaadrlt:am.quod4icex;]RX,& RL  EN5rRN'iaRgaa. 
j.rfifii.  tur.Q^oniam  igitur RX  perpendicularis  eft  ad  planum  LMN  circuli, &a<ivrao. 

quamque  ipfarumLXMX  NX  erit  perpendicularis . Et  quoniam  LXeft  aqualij 

♦ piani.  XM, communis  autem  & ad  rectos  angulos  XR, erit  bafisLR  xqualisbaCRM.Ea, 

dem  ratione  &RN  vtrique  ipfaruin  RL  RM  eft  equalis  .Tres  igirur  re-ftziintf  R 
L RM  RN  inter  fe  squales  funt.Et  quoniam  qiiadfarumXR  ponitur  fqualejicfl 
fuijquD  quadratum  ex  AB  fuperatquadratura  ex  LX ; eritquadrarum  esABaui. 
47.piimi.  dratisexLX  XR  sqaaie.quadratis  autem  ex  LX  XR  fquale  eft  quadratu  ei  RE* 
reaus  enim  angulus  eft  LXR.ergo  quadratum  ex  AB  quadrato  ex  RLsqaalecrit; 
ideod;  AB  ipfi  RL  eft  cq.ua!:s.l?d  ipirqiiidem  AB  aqualis  eftvnaqusque  ipfarnm 
BC  DE  EF  CH  HX;ipfiveroRLxquaIisvtraqueiprarumRM  RN.vnaourqas 
igitur iplarum-A-B  BC.DE  EF  GH  HKvnicuiqueipiaruiB-RL-RM-RNtft*. 
aqualis. Quod  cum  dusLR  _RM  duabus  AB  BC  f:quaiesfint  j&baiisLWponwir 

* piimi-  -aqualis  baft- ACjerit  angulus  LRM- squalis  angulo  ABC,.  Eadem  ratione  &aago- 

..  . Ius  quidem  MRN  angulo  PEF,  angulus  autem  LRN  angulo  GKK  eft  squalis.  ti 

tribus  igftur  angulis  pl^is  LRM  MRN.X.RN,jquifquaIesfunt  tribus  datis  ABC 
DEF  GHKfolidus  angulus ‘conftitutus  efliadRjqui  angulis  LRM  MRN  LRNco- 
cinetur.  ; 

Sed  fit  centrum  circuli  in  vno  laterum  trianguli,  videlicet  in  MN,quodlitX,&X 
L inngatur.Dico  rurfus  AB  maiorem  cfie  ipfaLX-  SI  enim  nonitafiEY?!  ABefts- 
quaiis  LjXvcIipfa  minor.fit  primum  squalis . dug  igitur  AB  BC  ,hocellDE  EF 


tapiiml. 


tjvm- 


duabusMX  XL.hoc  eft  ipfi  M 
N squales  funt.fedMN  poni- 


tur fqiialis  DF  . ergo  DE  EF  / % 

ipfiDF  funtfquales.  quodfic  J A 

rinonpoteft  .non  igitur  AB  ' /\  r \ 

eft  squalis  LX.fimiliterneq;  / \ //  \ 

•minor,  inulto  enim  magis  id  -/  //  \ 

quod  fieri  non  poteft,fequere  ~j{ 

tur.  ergo  AB  ipfa  LX  maior  \ j 

eft  .Scfimilitcrfi  exceffui  quo  \ y “v  x 

quadratuex  AB  ftiperatqua-  y 

oraiiiexLX  fqualeoonatur, 
vt  quadratum  ex  RX,  ipia  R 

X circuli  plano  ad  reiftos  angui --s  conrntuatur,5et  problema. 

Sed  fit  centrum  circuli  extra  rrianguluoiI-MN,  quod  fit  X,S;LX  MX  NXiu?*? 


tur.Dico&fic  AB  ipfaLX  maiorem  elTc-.  fi  enim  non  ita  fit,  vel  soualis.eft,ueU“^* 
nor.fit  primum  aquaJis.ergo  dus  AB  BC  duabus  MX  XL  eqtiales  fi'nr,aJtera^^* 
rij&bafis  AC  eft  squalis  bafi  ML.angu!us  igitur  ABC  aqualis  eftanguloMXL-ta 

ii:s> 


L I I S X SI- 


/ 


dtm  rarione  & CHK  angulus  ip 
fiLXN  eft  pqualis;  ac  propterca 
totus  MXN  Pqualis  duobus  AB 
C CHK.  ftd  & anguli  ABCG 
«HKan^Ib  DEF  maiores  funt. 

■ &aagu!us  igicut~MXM  ipTo  D£ 

.F.eftmaior,-Ec quoniam. du2  D 
E EF  duabus  MX  XN  iaquaks  ' 
funt , & bafis  DF'  fqualiSsfeafi  M. 

N,  erit  MXN  angulus  angulo  D 
EF  iqualis . often'^us  autem  eft 
maior,  quod  cft^abriirdum  .non 

'igitur  ABeft  ffqualis  LX.  dcin-  ‘ ^ ^ - 

ceps-vero  oftendenius  neque  minorem  eflc  .quare  mitorneceffario  erit.  & fi  rar- 
. fus  circuli  plano  adreftos  angulos  c6ftituamusXR,&  ipsa  pquall  ponamus  lateri 
quadrati  cius, quo  quadratum  ex  AB  fuperat  quadratum  ex  LXj  problema  confti-. 
•juetur , Itaque  dico  neque  minorem  cfle  AB  ipfaL 
X.fi  enim  fieri  poteft , fit  minori  & ipfi  quidem  AB 
fqualis  ponatur  XO,ipfivero  BC  pqualisXP  OP 
jungatur.  Quoniam  igitur  AB  ipfi  BCeft  squalis, 
critexXOsqualisXP.  ergo&reliqua  OL  reiiqus 
PM  pqualis.  parallela  igitur  eft  LM  ipfi  FO,  & trian 
gulumLMX  triangulo  PXO  squianguliim . quare 
vt  XL  ad  LM , ita  XO  ad  OP  : & permutando  vc  LX 
adXO,itaLMadOP.  maior  autem  eft  LXquamX 

O. ergo  LMquam  OPeft  maior,  fed  LM  eft  squalis 
AC.&  AC  igitur  quam  OP  maior  erit.  Itaque  quo- 
niam dup  AB  BCduabusOX  XP  funtpqualps, al- 
tera aiterij&bafis  AC  maior  eft  bafiOPi  critangu 
Ius  ABC  angulo  OXP  maior . fimiliter  & fi  •XR  fu- 
matur pqualis  vtriq;  ipfarum  XO  XP,&  iungatur  O 
R,  oftendemus  angulum  GHK  angulo  O.XR  maio- 
rem . conftitnatur  ad  rectam  lineamiX,&ad  pun- 
Aum  in  ipfaX  angulo  quidem  ABC  squalis  angu- 
lus LXS.angulo  ai;tem  CHK  pqualis  LXT,&  pona- 
tur vtraqueXS  XTipii  OXsqualisdunganturqj  OS  OT  ST.  Et  quoniam  dus  X 
_B  BC  duabus  OX  XS aquales  funtjSc  angulus  ABC  eqiialis  angulo  OXS , erit  ba'.. 
iis  AC, hoc  eft  LM  bafi  OS  a qualis.Eadem  ratione  & LN  eft  squalis  ipfiOT.Q^od 
cumdusML  LNduabusOS  STfintsqoales,  &: angulus  MLN  maiorangulo  SO 
Tierit  et  bafis  .MN  bafi  ST  maior.fed  MN  eft  squali-  OF.  ergo  er  DF  quam  ST  ma 
iorerit-Q^onlam  igitur  dus  DE  EF  duabus  SX  XTsquales  funt,  et  bafis  DF  ma 
ior  bafi  ST;  erit  angulus  DEF  angulo  SXT  maior.zqualis  aute  eft  angulus  SXT  an 
gulisABC  GHK.ergoDEF  angulus  angulis  ABC  GHKmaioreft.lcdetrainor; 
quod  fieri  non  poteft. 


42.ptimi. 


IIMMU 
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Cii 


E V C I n;  5 L;^  M El  N T. 
L E MMnA,- 


ji.mcL 

*7.prinii, 


,^0  autem  modo fumatur  quadratum  ex  l^Xequale  ei^quo  quadre 
tum  ex  Juserat  quadratum  ex  LK^  ita  ofiendemus. 


Exponatur  re<?5  lincz  AB  LX,  fitq,- maior  AB,  ^ 

&in  ipradcfcribatur  (emicirculus  A C 3;  inquo  ' 

apteturreftaiincaACipfiLXxqualiSj&BCiun-  /. 

gatur.  Itaque  quoniam  in  femidrailo  ABC  an^  X-  ‘ S 

]useftAGB,critACBre<5liis.quadratumigitur  f X 

quod  fit  ex  AB  fqualeeft,  &quadraco  quod  ex  A 

C,  &ei,  quod  ex  C B.  ergo  quadratum  ex  A B fa- 

perat  quadratum  ex  AC,  quadrato  ex  CB.  aqualis  autem  eftACipfiLX.  quadra 

tum  igitur  ex  AB  fupetat  quadratum  ex  LX,qua<irato  cxC  B.  Q^arefiipfiCB*- 

qualem  fumamusXll,quadratum  ex  AB  Tuperabit  quadratum  exLX,  eoqnodfic 

exRXquadratO' 

S C H O L l V M, 

TKOTOSIT  10  I. 


Si  fuerint  quotUbet  anguli  glanf  quoru'  vno  reliqui fnt  maiores  quo 
fftodocumque Jumpti  j contineant' aiitetn  ipfds  reSia  linef  aquales . Dm 
0^reSiarum  linearum  angulos  juiftendentiums  yna  re  liquas  maiores  ef 
je  quomodocuque  fumptas:  hoc  efferi  poffe^yt  ex  qua  re^as  tineas 
coniungunt  multorum  Uterum  fgura  conUituatur, 


Vt  fi  dati  fuerint  quattuor  anguli  ad  punfta  A D G L, quorum  tres  rdiquofia 
{jijiores  quomodocumqj  fumptix  iquales  aurem  fint  recti  lines  B A AC  ED  DF 
HG  GK  ML  LN;&iungantur  BC  EF  HK  MN.Dicoipfarum  BC  EF  HK  MN 
tres  reliqua  maiores  eiTe,quomodocumque  fumptas.fi  enim  squales  fiut  anguli  ad 
punftaAD  C L,&lateraBC  EF  HK  MN fqualia  erunt.  Scmanifefiumell  tres 
vna  reliqua  efls  maiores, quomodocumque  accipiacur.fi  vero  infquales  fint, fit ma 
'ta-ftimi.  ior  quifed  A.  bafis  igitur  BC  fiiigulis  iplarum  EF  HK  MN  maior  eft.  quare  BCca 
vna  carum  reliquis  quibuslibet  ert  maior:&  cum  duabus  reliqua  multo  maior  enr. 
DicoctiamEF  HK  MN  ipfa  BC  maiores  elle . Quoniam  enim  angulus  ad  Ama- 
ior  eft  fingulis  ipforum  D G L,  conftituatur  ad  B A reftam  lineam,  & ad  puSum 
in  ipfa  A angulo, qui  ad  D squalis  angulus  BAX,  & ad  reftam  lineam  AX, ii  ad  pii 
6u  inipfa  A angulo, qui  ad  C squali  coftituco  3nguloXAO,vel  AO  cadet  intra  li- 
nea AC,  vel  in  ipfam,  vel  extra  ipfam.  Cadat primii  incr3,&:  ad  reftam  lineam  OA, 

&ai 


t I B E R X I.  ’ *©r 

tiii  ponftamjfi  ipfa  AanguIoquiadLfqualis  fiat  angulus  OAP.  adetAP  extra 
Jineam  AC,propureaqu6d  tres  anguli  D C L reliquo  funt  m*iores . & ipfis  A B 
ACfquaics ponatur  AX  AO  AP:iungaturq;BX  XO  BO  OP  BP.Qm  igiturdue 
BA  AP  duabus  BA  ACfunt  aquales, angulus  aut  BAP  maioteftanguloBAC; 
cn’t&  BPbafisbafi  AC  maior.Sed  ipfa  BP  maiores  funt  BO  OP.quatc  BOOPipra 
SCfuntmttltoniaiores>func4»BX  XO  maiorea^quam  BO.  ergoBX  XO  OPiQUi* 


to  maiore*  foat  ipfa  BC.  atqn;  eft  BX  quidem  fqnalis  ipfi  EP,  quoniam  & angulns  ^ 
£AX  squalis  eil  angulo  EDP^XO  vero  eft  fqualis  HK,&  OP  ipfi  MN.quarc  EF  HfC 
.MN  ipfa  BC  multo  maiores  erunc.Sed  rcftalinea,QHs  cum  AX  continet  angulum 
squalem  angulo  O cadat  in  iplam  AC,  vtin  fecunaafigura:  & BX  XC  CPiungan 
tur.  Itaque  quoniam  BX  XC  ipfa  BCmaiores  funt, & funt  BX  XC  CP  squalem  ip- 
fis  EF  HK  MN,  erunt  EF  HK  MNipfaBC  multo  maiores.  Deniqucrcfta  line* 
/O,  q-;S  cum  AX  continet  angulum  angulo  C' squalem, cadat  extra  AC,  nt  in  ter 
.tia  figura:pooaturq;  squalis  ipfi  AP.*  & iungantur  BP  BO  O?  BX  XO.  C^oniam 


igitordus  BA  AP  duablis  BA  AC  s<iualesfunt,angulusautem  BAP  maior  eft 
angulo  BAC;  erit  BP  quam  BC  maior.  Rurfus  quoniam  BO  OP  maiores  funt  qua  »♦  P>i*6. 
BPi&BX  XO  maiores  quam  BO;  eruntEX  XO  OP  quam  BP  multo  maiores.Sed 
jp  eft  maior  BC.  quare  BX  XO  OP  multo  maiores  funt  ipfa  BC:sutq;  BX  XO  OR. 
ipfisEF  HK  MN  squales.ergo  EF  HK  MNipfaBC multo  maiores  funt.Etquo^ 
nam  tres  reliqua  maiores  func,quomodoci)mquc  fumpts,  fieri  poieft,  vtexipfts 
^uadrilaterum  ipfam  confticuatur.  . t 

TtiOTOSlTlO  IP.  ^ 

Si  in  aliquod f/Unit  d quodam  Juhlimi  futicio  equdes  reSif  linee  ca- 
dant ^in  circuli  erunt  circumferentia^^  qua  d diSlo  ^unEio  ad  centrum 
tirculi  ducitur  ad  circulum  perpendicularis  erit. 

Ite  A'punAo 


f 


EVCLID.  eleme 
A'  punfto  «Rina  A in  fubieiSum  plantim  x- 
.qualcs  reSseliaef -cadat  AB  AC  AI>  AE  ad 
pimctaB  G Q 'E.Dico  eapiinfta  in  circuli 
circumferenda  efle . lungantgir  enim  in  fubie- 
ctopIanoBC  DE  EB,  SccircaBCD  tria 
gulum  circulnsdefcribatur  BCUF . ergopun- 
ftaBCDin  circuli  circumferenda  funt.Dico 
edam  ipfum  E in  circumferetia  efle.non  enim, 
fcd  fi  fieri  poteft,  vel  extra  vel  intra  cadat. & 
primum  cadat  extra , S:  fumpto  circuli  centro 
G,  ab  eo  ad  punfta  B C D Ered^lines  du- 
canturCB  GC  CD  C£,vtG£  circulumin 
punfto  F fecet,&  iungantur  AE  AG . Qwnia 
Igitur  AB  ipfi  AC  eft  aqualisjcft  autem  & BG 
fqualis  CC  : diia:  AB  BG  duabus  AC  CGs- 
quales  funr.Sc  bafis  AC  eft  verique  communis, 
t.primj.  anguius  igitur  ABG  angulo  ACG  eft  squalis, 

triangulumqj  iriangulo,& reliqui  anguli  reliquis  angulis  squales . ergo  angulos 
AGB  squalis  eft  angulo  AGC . Eadem  ratione  & angulus  AGC  angulo  ACD  z- 
qualis  erit'i:<l^dd  cum  A G adplures  quam  duas  redas  lineas  in  eodem  exiftentes 
4.hm!M.  plano  redos'anguiosefnciat,  ad  planum  quod  per  ipfasducitur  perpendicularis 
erit.quare  ad  circulum  ipfum.  Itaque  quoniam  CD  ipfi  GF  eft  squalis^  communis 
4.ptimi.  autem  & ad  reftos  angulos  G A ; erit  bafis  AD  baff  AF  fqualis . ergo  &vnaqucque 
«.piimi.  iplarumAB  AC  AE  squalis  eftipfi  AF  . Etquoniam-angulus  AFE  maigreftre- 
do  AGFjquod  exterior  fic, erit  angulus  AEFredo  rainor.trianguli  igitur  AEfan- 
j)  piiin!.  -gulus  qui  eft  ad  F maior  eft  angulo  qui  ad  E.quare  & latus  AE  maius' eftiatece'AK 
jcd  gcoftenfumcft  squaJe.quod  eft  abfiirdum.  non  igitur  pandum  E extra  circuli 
circumferentiant  cadit.fimiliter  oftendemus  neque  cadere  imra.ducentes  enim  ad 
ipiura  redam  lineam, & ad  circumferentiam  protendentes,  rurriift|j  ab  Aaddiftu 
ptmdum  redam  lineam  iungentes,oftcdcmus  ipfam  & fqualem  efle,  & minorem, 
quod  eft  abfiirdum.At  fi  neque  extra  cadit,  neq;  intra;  relinquitur  vt  in  ipfam  cir- 
cumferendam cadat.crgo  AB  AC  AD  AEincircuIifunccircumferentia,&AC 
ad  ipfum  circulum  eftperpcndicularis.quoddemonftrarc  oportebat. 

C 0 R 0 L L t4  \ r V M, 

Ex  hoc  manifesium  eH  omnis  anguli  Jolidi,  qui  ^quicruribus  fUnU 
continetur  i bajim  igjam  in  circulo  dejeribi. 

TKOTOSITIO  111. 

Ex  planis  quotlibet  datis  anguUs^quorum  ^no  reliqui  Jint  maiora 
quomodocuqi  fumpi  yfoli- 
du  anguli  cofiituer  e. opor- 
tet aut  datos  angulos  quat 
tuor  reSiis  ejfe  minores. 

Sint  didi  anguli  BAC  ED 
F HGK  MLN.  oportet  cx  aii- 
gulisquifunt  adpundaA  D 
G L folidum  angulum  confti- 
tuere-fumantur  squales  red* 

lin» 


S«1 


L t fi 

lia  e*)  qu?  ipibs  angulos  cotitiQent,& 
jungantur  BC  EF  HK  MN.  arqui- 
truria  igitur  1'unt  triangula,  qui  vno 
quoois  angulo  reliquos  maiores  ha- 
beor, quomodocumque  fumptos . er- 
go BC  EF  HK  MN  quadrilaterum 
efriciet.fi  at  &firX  O P R.Etquonia 
oponet  ex  iquicruribus  triangulis  B 
AC  EDF  HCK  MLN  folidum  anga 
Ium  conilituere : omnis  autem  folidi 


E fi.  XI. 


anguli, qui iquicruribus  triangulis  continetur  bafim  circumfcribit  drailusi&  an- 
guli folidi  contenti  ttianTOlisB  AC  EDF  HGK  MLN,  bafim  circulus  circumicri' 
ber.didi  vero  anguli  bafis  conftat  cxbafibus  ipfprpm.tciangulorum , videlicet XO 
PR.ergo  quadrilaterum  XO?R  circulus  drcufcribit.Et  deinceps  eadem  conftruen 
te$iis,qufdidaruntin  angulo  folidopro  bafi triangulum  habente  propofitum 
efficiemus. 

THEOREMA  XXL  PROPOSITIO  XXIIII. 

Si  folidum  parallelis  planis  contineaturjOppofita  ipfius  plana, 

& aqualia  & parallelogramma  erunt. 

Solidum  enim  CDCH  parallelis  planis 
AC  GF  AH  DF  FB  AEcontineatur.Dico 
oppofita  eius  flana,  & iqualia  & parallelb- 
gramma  efle.  C^oniam  enim  duo  plana  pa 
rallela  BG  CE  ,.a  plano  A C fecantur,  c&m- 
Diu-nesiplbrum  feftiohes  paralleli  funt.  'er- 
go AB  ipfi  CD  efl:  parallela . Rurfus  quonia 
duo  plana  parallela  BF  A£  fecantur  apia- 
no AC,c6munesipforum  feftiones paralie 
Ji  funt. parallela  igitur  eft  AD.ipfi  BC:  ofic 
Ja  autem  cA  & AB  parallela  CP_.  ergo  AC 
parallelogrammum  erit.fimiliter  demon- 
Arab’mus,&vnumquodque  ipforumDF  F 
G GB  BF  AE  parallelogrammum  efle.Iu-' 
gautur.AH  DF.Etquoniam  parallela  eJi  A B quidem  ipfi  DC;  BHveroipfiCF, 
«runtdueAB  ECfcfetangenre&duabus  DC  CF  fe  ic  tangentibus  parallels,- , & 
»0tt  in  eodem  plano.Quare  fquales  angulos  continebunt,  angulus  igitur  ABH  an-  „ 

£ec  a gulo 


B W 


4.ptiaii, 


r.  c.  c 0 M MT.nr  uKi  r s» 

COROLLARIVM. 

Exiam  demonflratis  conftat , fi  folidum  parallelis  planis  contineatur  oppoffcs 
t.dSH.rcEd.  ipfms  plana, & aqualia cfiej&finiilia^quippequg&fingulos  angulos  ?quales>Sccir 
ca  «quales  angulos  latera  proportionalia  habeant. 

THEOREMA  XXII.  PROPOSITIO  XXV. 


i 


' E.  t-C  L ri>.  :E^ 

guloDC&eftfqiialis.Et  quor»amduf AB 
BHduabusDC  CFfquales  func,&angu* 
Ius  ABH  squalis  anguloDCF , eritbafis  A 
H bafi  DF  fqualis : & ABH  triagulum  squ» 
le  triangulo  DCF  .Quod  cum  ipHuSquidera 
ABH  triaguli  duplu  fit  BG  p2raIlelo‘gramu; 
ipfius  vero  DCF  trianguli  duplum  pMall^ 
logramu  CE;  erit  BG  p arallelogramu  squi 
le  paralielogramo  CE.  fimiliter  demonfira 
bimus  &;  AC  parallelo  grammum  parallele^- 
grammo  GF,  & parallelogrammum  AE  pa 
rallelogrammoEF  aquale  effe.  Si  igitur foli 
dum  parallelis  planis'  contineatur,oppcfita 
ipfius  plana,  & squalia & parallelogranima 
iunt,  quod  oportebat  demonftrare. 


Si  folidum  pirallelepipedum  plano  feeetur  oppofittl  |iaiiit 
parallelo, erit  vtbafis  ad  bafim, ita  folidum  adfolidm»'.  > - 

' Solidu  criim-p^  • " j/-  ■.  . -•w.upesr 

1-alldcpipedurriABd  Ji  . - 

CD  plano  YE  fece-  ^ ?_ — ? ■ i :i-nso..u 

tur , oppofitis  pia-  \y 

nisRA  DHpdriM-''  ' ‘ i)--:  ••  M 

lelo.  Dicovt  aF.F*  ili 

bafis ad bafiia'EH'  . i? 

xU «Iliis Widj  jH.  a ifii  r-"" 

loJidumadloliduE  \ 

CCD.  producatur  \ \ 

enimAH  exvtraq;  oT"  c i., 

parte ,& ponantur  _ - 

ipfi  quidem  EH^ 

quales  quotcumqiiellM  NlN^ipfi  uero’  AE  «quaiesqubtcurrique  AR 
pleantur parallelogramma  LO  HX  MS,&fpr^'aLP.,}^ 
igitur  aquales  inter  fe  funt  LK  K A AErefts  line«;  cViipt  &parallelog^rafA'ih?f-^ 
K 0 AF  inter  fe  aqiialiautemq}  «qualia  inter  fe  parijielograiiimaKX  ^KB;  - 

adhuc  paralielogrammaL^r  KP  AR  inter  fe  «qualia;  oppbfita  enimfuhti.E^^ 
ratione  & parallelogranima  £C  HX  MSfqualiaihtcr  ie;  itemq,- parallelbS^'^ 
HG  HI  IN  inter  fe  «qualia:  & infupef  parallelogramma  DH  Mo  NT.trii*^- 
tur  plana  folidorum  LP  KR  AY  tribus  planis  «qualia  lunt.  ied  tria,  tribus 
tis  funt  «qualia.ergo  tria  folidaLP  KR  AY inter  fe  «qiialia  erunt.  Eadehii*®®^'' 
BitrisfolidaED  DM  MT  funt  «qualia  inter  fe.  qnotupfes  igitur  eftbafis 
fius  AF  bafisjtotupicx  eft  & LY  folidum  foHdi  AY.Et  eadem  ratione  qnotopl^jj. 
KF  bafis  ipfius  bafis  HF , totuplex  eft  & folidum  NY  ipfius  H Y folidi:&;  fi  baS^  ^ 


.T  ' t I B'  E -R"  vr  I.  »e? 

tftarqaalis  ba/iKP,  irfblidurn  LY  {olido NY  {quale  erir.& fi  balTs  LF  roperatNP 
fcafifflj&LY  folidum  folidum  NY  fuperabir.S:  fi  minor, minas.qoattuor  igitur  ma 
gnitodinibi^l  exiftemibus, duabus  Tcilicet  bafibus  AF  FH}&-duDbus  folidis  AY  Y 
H fumpta  funt  ique  multiplicia,  bafis  quidem  AF,&  AY  fblidi , videlicet bafis  LF, 

& folidum  LY;bafis  vero  HF,&  HY  foiidi.ncmpe  bafisNF  & rolidnmNY.&  demo 
ftratum  cft  fi  bafis  LF  fuperacbafim  NF,  & LY  folidum  folidum  NY  fiiperare,  & II 
{qualis  aqua! e, A: fi  minor  minus.eft  igitur  vt  AF  bafis  ad  bafiniFH,ita  AY  folidi 
ad 'folidum  YH.Q^are  fi  folidum  parsdlelepipedum  plano  fecctur,oppofitis  plan  s 
parallelo ; erit  vt  bafis  ad  bafimjita  folidu  ad  foiidu.quod  oportebat  demooftrarc. 

r.  C.  COMMEliT^RjyS. 

Quod  fi  folidum  parallelcpipedum  fecetur  plano  bafibus  parallelo;erit  foliduna 
ftd  foiidum,v:  altitudo  ad  altitudinem. 

Hoc  tni-m  m dmy.i^ntunuts  Ml/co  do  cfntro^awunsfi^idormpropofitmc  XFIIU 

PR03LEMA  IIII.  PROPOSITIO.  XXVI. 

Ad  datam  redam  lineam, & ad  datum  in  ipfa  pundum  dato  a» 
gulo  foHdo.  squalem  folidum  angulum  eonftituere. 

Sit  data  quidem  re- 
•fta  iinea-AB, datum  au 
tem  in  ipfa  pudqm  A, 

& datus  folidus  angu- 
lus ad  D,qui  EDC  ED 
F FDC  angulis  planis 
cotineatur  . oportet  ad  ' 
datam  reijain  linea  A 
B , ad  datum  in  ipfa 
pundum  A, dato  ango 
io  folido  ad  D aquale 
folidum  angulum  cen- 
ftiruere . fumatur  enim 
in  linea  DF  qiiod  vis 
pundumFjaqnoadplanamperED  DCtranfiens ducatur  perpendiailarisFC^  n.hnias. 
& plano  in  pundo  G occurrat ; lungaturq;  DG,  & ad  redam  lineam  AB,&  add-’i  y fIbA 
luram  ipfapmndumA,  angulo  quidem  EDG  lequalis  angulus  conftituaturBAl' 
angulo  aatemEDC  conftiruittir  2'quaiis  BAK.  deinde  ipfi  DG  ponatur  {qualis  A 
K,&;  apuni5:oKpIanopcr  BAL  ad  redos  angulos  erigatur  KH ; ponaturq;  ipfiGF  u.kidiR 
{qualisKHjAHAiungatur.DicpanguIufn  folidum  ad  A,  qtii  angulis  bAl  BAH 
HALcontiacfur^xqHjaJemeffefoUdoanguloadDanguIisEDC  EDF  FDCcon‘e 
to.tumanturcniinarqualesredfTinia:  a"b  DE,  SciimganturHB  KB  FE  CE.Q^o 
^uam  igitur  FG  perpendicularis  eli  ad  fubiedu  planum ; Sc  ad  omnes  redas  linc-ts, 
queipfamcontii^uat.funtq;  infiiBiedo  plano  redos  faciet  angulcs.  Vcerqneig- 
inranguloru  FGA  FGDFGE  reSus  efi'.Eader;.trone,5:  vterq;  ipfomrri  HKA  l 'K 
B cfi  re6ns.E:  quoniam  du{  KA  A B duabus  GD  DE  cqiiales  funt  altera  alteri,  & 
angulos  aquales  continent;  critbafisBKbafiEC  cquaiis.eftjutem^ft  KH  {qtais 
CF,atquc  angulos  redos  continent, {qualis  igitur  et  HB  ipfi  FE  . Rurfus  quoniam 
tiuaAK  KHduabusDG  CF  aqeaies  funt,  et  redescontinent  angulos;  erit  bafis  4 p-iti, 
AHbafiDFiqualiseefiq;  ABafli^lisD£.du{igimgHA  ABdualusFD  DE  unc  ‘ 
{quales;  etbaiis  HB  efl  equabs  Safl  FE.etgoangultisBAH  angulo  EDF  equaiis  i.piioi 
Eadem  ratione  er  angulus  HAL  angulo  FOC  eft  orqualis,quandoquidem  !i  af 
«unamus aquales  AL  DCsCtiungamusKL  HL  GC  FC, quoniam tocusBALeft 

{qaalis 


BVCLID.  ELEMENT. 


«qualis  toti  EDC, quo- 
rum BAKiplI EDG  po 
natur  fqualis;  erit  reli- 
quusKAL  aqualis reli 
uo  GDC . Et  quotiia 
uaKA  AL  duabus  G 
D DCaquaiesfuntjec 
angulos  aquales  conti 
4.paBu.  nentj-bafis  KL  bafi  GC 
aqualis  erit . eft  autem 
ct  KH  aqualis  GF.dua 
igitur  LK  KH  duabus 
DC  GF  funt  aquales; 
aagulofq;  reftos  conti 
nent.ergo  bafisHL  aqualis  eft  bafi  FC . Rurfus  quoniam  dua  HA  AL  duabus  FD 
I pnaui  jquales  funt,&  bafis  HL  aq  ualis  bafi  FC ; erit  angulus  H AL  aqualis  anguIoF 

DC.atque  eft  angulus  B AL  ang uloEDC  aqualis.  Ad  datam  igitur  reftam  lineam, 
& ad  d^tum  in  ipfa  pumftum  dato  angulo  foiido  fq ualis  angulus  folidus  confticu* 
tus  eft.quod  faeerc  oportebat. 

PROBLEMA  V.  PROPOSITIO  XXyil. 

A data  reda  linea  dato  folidoparallelepipedofimile&fimili. 
terpofitum  folidum  parallelepipedum  defcriberc. 

Sit  reda  quide  linea 
AB ; datum  vero  iblidu 
parallelepipedum  CD. 
oportet  a data  reda  li- 
nea AB  dato  foiido  pa- 
tallelepipedo  CD  firai- 
le,&;fimiliter  pofitiifoli 
dum  parallelepipedum 
jEsante.  dcfcribere,  conftituatur 
enim  ad  redam  lineam 
ABj&ad  datum  in  ipfa 
pundum  A angulo  foli 
eoad  C aqualis  angu- 
lus,qui  angulisB  AH  HAK  KAB  contineatur,  ita  vt  angulus  quidem BAHsqoa 
Iis  fit  angulo  ECF, angulus  vero  B AK  angulo  ECG , & adhuc  angulus  KAH  angu- 
lo  GCFjScfiat  vtECad  CC,itaBA  ad  AK;vt  autem  GC  ad  CF,  ita  KA  ad  AH.  er- 
go ex  equali  vtEC  ad  CF,itaeritBA  ad  AH. compleatur  parallelogrammum  BH, 
^ AL  folidum.C^oniam  igitur  eft  vt  EC  ad  CG,ita  R A ad  AK,&  circa  squales  an 
r<IiSi.-saEti.  gulosECC  BAKUceraiunt  proportionalia;  eritparallclogrammutnKBparalk- 
logrammo  GE  fimile.Eadem  quoque  ratione  parallelogrammum  KH  fimile  eft  p* 
rallclogrammoGFj^c  parallelogrammum  HB  pacanelogrammoFE.tria  igitur  pa 
J4,hul<u,  rallelogrima  folidi  ALtnbus  parallelogramisfoHdi  CD  fimilia  funt.  fcd  tria  tri- 
bus oppofitis  funtfqualia,  S;fiinili3:Ergototu  AL  folidum  toti  foiido  CD  fimile 
erit.  A data  igitur  reda  linea  AB  dato  foiido  parallelepipedo  CD  fimile , &fimfli'’- 
ter  politum  folid-um  parallelepipedum  AL  deferiptum  eft.quod  facere  oportebM. 

THEOREMA  XXIIL  PROPOSITIO  XXVIII. 

Si  folidum  parallelepipedum  plano  feceturper  diagonalesop 

pofitorum 
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pofitoram  planorum  ab  ipfo  plano  bifariam  fecabitur. 

Solidum  enim  parallelepipedum  AB  plano 
CDEPTeceturper diagonales  oppoficoru  pla- 
norum, videlicet  CF  DE . Dito  (olidum  AB  a. 
plano  CDEF  bifariam  fecari . Quoniam  enim 
jtquale  eft  CGF  triangulum  triangulo  CBF, 
triangulum  vero  A DE  triangulo  DEH;  ert  au- 
tem & CA  parallelogrammum  parallelogram- 
mo  BE  squale , oppofitum  enim  eft,&:  parallc- 
logrammum  GE  squale  paralielogranirnoC 
H:crit  prifma  contentum  duobus  triangulis  C 
GF  ADEj&cribusparaJielogrammis  GE  AC 
CE  squale prifmati,  quod  continetur  duobus 
triangulis  CFB  DEH,  & tribus  parallelcgram 
mis  CH  BE  CE;  etenim  aqualibus  planis,&  nu 

mero  & magnitudine  contincjitur.crgo  totiim  AB  fiolidum  a plafio  CDEF  blfari^ 
fccatur.quod  demonllrare  oportebat. 

THEOREMA  XXIIII.  PROPOSITIO  XXIX. 

Solida  parallelepipeda , qug  in  eadem  funt  bali,  & eadem  alti- 
tudine , quorum  ftantes  funt  in  eifdem  reftis  lineis , inter  fe  funt 
jequalia. 

Sint  enim  iii  eadem  bafi  ABfolt 
da  parallelepipeda  CM  CN&ea 
dem  altitudine,  quorum  flates  A 
F AG  LM  LN  CD  CE  BH  BK 
fintineildem  reftis  lineis  FN  D 
K.Dico  fblidura  CM  lolido  CN  f- 
qualc  elfe . Quoniam  enim  paral- 
Iclogrammuin  ell  verumque  ip- 
forumCH  CK;  erit  CB  vtrique 
ipfarumDH  EK  squalis,  ergo  & 

DH  cft  squalis  EK-commums  auferatur  EH . reliqua  igitur  E)E  aqualis  ell  reliquz 
HK.quare  6;  DEC  triangulum  eftfquale  triangulo  HKB.parallelogrammumauie  ■•kxd. 
DG  eft  squale  paralJelogrammo  HN  . Eadem  ratione  & AFC  triangulum  fqualc 
ell  triangulo  LMN.eil  autem  parallelogrammum  CF  parallclogrammo  BM,  & pa- 
rallelogrammu  CG  parallclogrammo  BN  squaleicppofica  enim  funt.ergo  & prifl- 
ma  concentum  duobus  triangulis  AFG  DEC,  & tribus  parallelogrammis  AD  D 
G GCefl squale prifmatijquodduobus triangulis LMN  HBK,& tribus paraile- 
logrammisBM  NH  BN continetur . commuiieapponatur  folidum,  cuius  bafis 
quidem  parallelogrammum  ABjoppofitum  autem  ipf;  CEHM.ergo  totum  CM  fo 
lidum  parallelepipcdum  totifolido  parallelepipedo  CN  eft  ^qualc-folida  igitur  pa 
rallelepipeda,qus  in  eadem  funt  ba(i,&:  eadem  altitudine,  quorum  flantes  funt  in 
eifdem  reftis  lineis, inter  fc  funt  squalia.quod  demonftrare  oportebat. 

THEOREMA  XXV.  P RO  POS ITIO  XXX. 

Solida  parallelepipeda , qu£B  in  eadem  funt  bafi , & eadem  alti 
tudine , quoram  Hances  non  funt  in  ciiUem  reclis  lineis  j inter  fe 
funtsqualia. 


Ixmtix 

ihacc. 


tj.primi. 


j.ifSfati. 
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$mt  i*n  eadem  bad  AB  Tolida  paralie 
lepipeda  CM  CN,&  eadem  altitudine, 

Quorumftanres  AF  AG  LM  LN  CD 
CE  HH  BK  non  fint  in  eirdem  reftis  U 
neis.  Dico  folidu  CM  folido  CN  {qua- 
le efle.produc«ur  enim  NK  DH  & GH, 

FMjCoueniantq;  inter  fc  in  punftis  RX: 

& adhuc  producantur  FM  GE  adO  P 
puncta;  &AX  LO  CP  BR  iungantur. 
iblidum  CM,  cuius  bafis  quide  ACBL 
parallelogrammum,oppofitum  autem 
ipfi  FDHM  eft  «quale  folido  CO, cuius 
bafis  parallelogrammum  ACBL, &ei 
oppofiiCX  P R Oj  in  eadem  enim  funr 
bafi  ACBL,?c  ip‘’crum  flantes  AF  AX  LM  LO  CD  CP  BH  BRfuntineifdctBre 
fcis  lineis  F-O  DR.  Sed  folidum  CO,  cuius  bafis  quidem  parallelogramum  ACBL, 
'oppofitum  autem  ipfi  XFRO  eft  «quale  folido  CN,  cuius  bafis  ACBL  paraIleIog'i 
mum , & ipfi  oppofitum  GE  KN.  etenim  in  eadem  funt  bafi  AC  BL,  & eorum 
tesAG  AX-CE  GP  LN  LO-  BK  BR  funt  in  eifdcm  redis  lineis  GP  NR.quareS: 
CM  folidum  folido  CN  «quale  erit.  Solida  igitur  para!le!epipeda,qu«  in  eade  funt 
bafi, & eadem  altitudine, quorum  flantes  non  funt  in  eifde  redis  lineis,mcerftfun: 
' 5qualia.quod  dcmonftrare  oportebat. 

THEOREMA  XXVI.  PROPOSITIO.  XXXI. 


'\-  i 


Solida  parallelepipeda,qu:E  in  squalibus  funt  bafibuSj&  eads 
altitudine  inter  fe  funt  aqualia. 

A H 0 ▼ 


Sint  in  squalibus  bafibus  AB  CDfolidaparallelepipedaAE  CF,&cadca!tItQ- 
dinc.  Dico  folidum  AE  folido  CF  «quale  effe.  fint  autem  primum  flantes  HK  B£ 
AG  LM  OP  DF  CH  RS  adrcdosangulos  bafibus  aB  CD:  angulus  autem  Al.5 
angulo  CRD  fit  in«qua!is,&  producatur  ipfi  CR  in  diredum  R T conflituarard; 
adrcdamlineam  RT,  &adpunduminipfa  R,  anguloALB  «qualisangulut 
R T Y:  Seponatur  ipfi  quidem  A L «qualis  RT,  ipfi  vero  L B «qualis  R V,  S 
adpundum  YipfiRT  parallela  ducatur  XY,  coinplcaturq;  bafisRX,  &:Tyfo- 
lidum.  quoniamigiturduxTR  RY  duabus  AL  LB «quales funt, Seanguloscon* 
tinent  «quales, -erit  parallelogrammum  RX  f quale  Se fimilcparallcJogrammoHL 
Et  quoniam  rurfus  AL  eft  «qualis  RT,  & LM  ipfi  RS,  angulosq;  equies  contjrd, 
parallelogrammum  RTparallelogrammo  AM  «quale  diimileeric*  Eadem  rarior 
ne  LE  parallelogrammum  ipfi  SY  aquale  eft  Se  finiilc . tria  igitur  parallelogratM 
foiidi  AE  tribus  parallelogcammis  folidi  tY  «qualia  Sc  fimilia  funr.  Sed  &triatd 

bus 


t I B E R.  [X!., 

bos  eppo£ta8caicftiaJi»fi{tit&fimiiia>tocum  igitur  AE  ibl!<ium  pifarJekpipedu  nfa***^ 
100  folido  parallelepipedo  t Y cft  {quale.producantur  DR  XY,  cousiiiaritq;  inrer 
fe  iB  pufto  Q,&  per  T ipfi  D n par^lela  ducatur  TQ^&  producatur  TQ^D,  &;  c6 
aeniantinVjCompleaaturq;  folida  nr  R.  I.folidumigitur'*'  ft  cuiusbafiseft  Rt 
paraddogrammum,  oppofitum  autem  ipfi  ilP  eft  aquale  folido  tY,  cuius  bafis 
cftRtparallclogrammum,  &oppofitum  ipfi  r‘t',in  eadem  enim  fu.ntbanKrjScea 
dem  altitudine, &eor!^{tantesRn  RY  TQJTX  SZ  SN  «jr  T<t.inei(’defuntre-- 
&i$iiacisAXZ<f’. Sed folidumTrequaleefirolidoAE  .ergo SttaTolido  AE  cR 


«quale . praterea  quoniam  paralleJogrammum  RYXT  cft  equalc  parallelogram-: 
mo  hT,  etenim  in  eadem  eft  bafi  rt,  & in  eifdeni  parallelis  RT  ftX.Sedparal 
lelogranimum  RYXT paralleiogrammo  GD'eft  fquaie,quoniam  &ipli  AB,-  paral- 
leiogranimumq;  nj  sequals  paralleiogrammo  C D aliud  autem  parallelogram- 
mum  DT.  eftigirtr-vtCD  bafis  ad  bafimD  T,  ita  rxTad  ipfani  DT.  Et  quoniam 
folidum  parallclepipedum  CI plano RF  fecatur  planis oppofitis’ parallelo;  erit  vt  ij.hei*. 
CD  bafis  ad  bafim  DT,  ita  Iblidum  CF  ad^Ri  folidum.Eadem  ranonequoniam  (bli 
dum  parallclepipedum  iccatur  plano  Rt  oppofitis  planis  parallelo,  vt  nT 
bafis  ad  bafim  C D,  ita  erit  iblidum  iiTacfRlibiidum.redvtCDbafisad  bafimD 
T.ita  bafis  n T adipiamTD.  Vt  igitur  folidum  CF  adRi  iblidum,  ita  folidum  ii  f 
adiblidumRl.  Quod  cum  vtrumque  fblidortim  C F fir  adiblidumRleandem 
babeat  proportionem,  iblidum  CF  iblidofi  t ciliquale  . folidum  aurem  fi  toften 
fum  efi  «quale  folido  AE  . ergo&  AE  ipfi  CF  fquale  erit . fednonfintftantes  AG 
HK  BE  IA4  CN  OP  DF  RS  ad  reftos  angulos  ipfis  AB  CD  bafibiis . Dico  rur- 
fus  folidum  AE  jquale 
efic  folido  CF  . Ducatur 
a panftis  K E G M P 
F N Sadfubiecturapla 
niim  perpendiculares  K 
S ET  GY  PX  Ft 
SI, &planoinpun- 
&sST  Y <?  X ta  I 
occurat,  &iungantur2 
T Y4'XY  Xt  Xa  nl  tl .«quale  igitur  eilKO  folidum  IblidoFI;  in«qu3lf  p-c*;,*, 
buseoim  funtbafibusKM  PS,&: eadem  a!:itudine;quorumftanrcs  ad^eftos  angu-  djmofcati.. 
Josfuntbafibus.fedK'^  folidum  folido  AE  eft  «quale:  folidum  vero  PI  «quale  folt-  ^ 

«io  CF  .fi  quidem  in  eadem  funt  bafi,  & eadem  altitudine,  quorum  ftances  non  lunt 
in  eifdem  rcois  lincis.ergo-&  folidum  AE  folido  CF  «quale  erit . Solida  igitur  pa- 
I tal]elepipeda,qu;  in  «qualibus  funt  bafibus,&  eadem  altitudine,  inter  fe  funt  fqua 

)ia.quod  demonftrare  oportebat. 


///'  THEO- 


EVCLID.  ELEMENT. 

Theorema  xxvii.  propositio,  xxxii.  . 

Solida  parallclepipcda, que  eandem  habent  altitudinem  inter 
fefuntvtbafes. 

Sint  lolida  parallele 
pipeda  AB  CD,  quz 
eadem  altitudinem  ha- 
beant.Dico  inter  fe  efle 
vtbafes.hoc  cftvtAE 
bafis  ad  bafim  CF  , ita 
folidum  AB  adCD  fo- 
lidum.applicetur  enim 
ad  redam  lineam  FG 
parallelogramtno  AE 
fquale  FH , & a bafi  FH  eadem  altitudine  ipfi  CD  folidum  parallclcpipeduro  GK 
liante-  compleatur . foIidum  igitur  AB  foHdoGKeft$quale;in  aqualibus  enim  funcball- 
cedente  aE  FH,Sicadeni  altitudine . Itaque  quoniam  folidnm  paralielepipedum  CK 

ij, huius,  plano  DG  fecatur,opporitis  planis  parallelo ; erit  vt  HF  bafis  adbafimFC.itafoli- 
diim  HD  adDC  folidum , atque  eft  bafis  quidem  FH  bafi  AE  «qualis : folidum  vc 
ro  GKarouale  folido  AB.efi  igitur  & vtAE  bafis  ad  bafim  CF , ita  folidum  AB  ad 
folidum  CD.Quare  folida  parallelepipcda , qu«  eandem  habent  alcicuditicra  intei 
fefunt  vtbafcs.quod  demoiiftrare  oportebat. 

F.  C.  C 0 MM  £ N T l y S. 

. Confiat  etiam  fblida  parallelepipcda  in  eadem  bafi,vcl  injqualibusbaitbuscoB 
.i.  , <litutaeamincerfcproportionemhabers,quamalti:udines. 

S^uod  im  demnfirawmus  in  libro  de  centro ^Mit-ziis  felidorit}n,propofitidiie.  XIX' 

COROLLURIVM. 

Ex  his  igitur  &iam  demonftratis  fequitur  ptifmata  triagularcsbafes  habentia, 
quf  vel  in  eifdem.vei  «qualibus  bafibus  conftituutur , & eadem  altitudine  inter  fe 
«qualia  efle.  Etinfuperqux  eandem  habent  altitudinem  inter  fe  eife^vt  bales. Et 
qu?  vel  in  eifdem  vel  «quaiibuS  bafibus  coaftituuntur  , inter  fe  efle,vt  dritudine^ 

Sml  enm  ea  [olidormparaUelepipedorim  dimidia . per  ba  fes  autem  prifmtUk  nildli^nm 
nen  <ittafcmcjue,fed  dterum  dumtaxat  oppofitorwn  planorum frnilium& paralkl<>riim,yt 
* in  pnfmate  triangularem  bafim  habente,  alterum  triangulum , alioqm  obJiarent,qm  i» 
propefitlonehtms  traduntur. 

THEOREMA  XXVIII.  PROPOSITIO  XXXIII. 

Similia  folida  parallelepipcda  inter  fe  funt  in  tripla  proportio 
V,  • ne  homologorum  laterum. 

Sint  fimilia folida  parallelepipcda  AB  CD;  latus  autem  AE  homologum  fitU- 
teri  CF. Dico  folidum  AB  ad  CD  folidum  triplam  proportionem  habere  eius,  qM 
habet  AE  ad  CF. producantur  enim  EK  EL  EM  in  directum  ipfis  AE  GE  HE:S 
ipfi  quidem  CF  «qualis  ponatur  EK,ipfi  veroFN  fqualisEL;&  adhuc  ipfiFRfqul 
IisEj\l,&:  KL  para!ielngrammum,&KO  folidum  compleatur.  Quoniam  igitur  du{ 
KE  ELduabusCF  FN  «quales  funt ; fed  ftangulusKELangulo  CFNeftfquaii^S 
quod  & angulus  AEG  ipfi  CFN  ob  fimilicudinem  folidorum  .^B  CD:cric&KLp» 
rallelogrammum  fimile  parallelogrammo  CN . Eadem  ratione  & paralidogram- 

ciua 


V 


- • t i:;»  t R.  ^ X-LV 
fjintn  KM  squale  eft 

Si  Umile  parallelo  - ' ^ ^ 

granimo  CR , & ad-  s \ r 

hue  paraJIslogram-  > 

inumOEipfi  DFpa  .1  j 1 j 

rallelogrammo . tria  - j I ' 

jgkur  paralklegram  ['  1 j ‘ r * 

ma /olidi  KO  tribus  ' 

paralljlogrammisC  ..., . J 1 \ \L..‘ 1<,K 

Plblidiaqua!ia&fi  ^ A ^ ^ 

milia  fuDt.Sed  uia  - ^ ^ s 

tribus  oppofitis  X- 

qualiasiit  fe/imilia.  „ ! 

totum  igitur  KO  fo-  \ I 

lidum  Aquale  eft  Sc  fi  n ^ 

mte  toti  folido  CD.  ^ 

compleatur  GK  pa- 

ralklogramui  & a ba/ibns  qnidi  GK  KL  paralIeIogramis>aJtinidine  vero  cade  ipfi 
AB  folida  copleatur  AX  LP.Et qin  ob  fimilitudine  folidcru AB  CD  eft  vt  AE  ad  C 
F , itaEG  ad  FN,  & EH  ad  FR;  fqualis  aut FC  ipi;EK,&  FN  ipfi  EL,  &FR  ip/j  EM: 
erit  vt  AE  adEK,itaGEadEL,&  HE  adEM.fed  vt  AE  quidcadEK,ita  A.G  paralfe  t 
lograminum  adparaJJelogrammum  GK:vt autem  Cfe  ad  EL,itaCKadKL:&vtH 
EadEAEicaEE  atfKM.&vt igitur  AG  parallelogr^mum  ad  paralielogrammum 
CK>itaCKadKL,&PE  adKM.fed  vt  AG  qvidemadGK,ita  AB  /olidum  ad  folidu  ^ 
-EX-.  vt  autem  GKad)^,nafolidumXEadPLfo!idum-.S:  vtPEad  KM,itaPL/bli-  * 
dum  ad  folidumKO.&tvt  igitur  folid.um  AB  ad  folidHmEX,ita£XadPL,&PLad  1 
KO.fi  autem  quartuorfint  magnitudines  deinceps  proportionales  prima  ad  qtiar- 
tam  triplam  proportionem  habet  cius,quam  ad  fecundam  .ergo  & AB  folidum  ad  “ 
iblidumKO  triplam  habet  proportionem  eiu5,qiiam  AB  ad  EX . fedvt  AB  ad  EX,  ^ 
ita  AG  paralldogrammum  ad  paralielogrammum  CK;  & a,E  refia  linea  ad  ipfam-  ^ 
tK.qaarc&  AB  lolidumad  iblidum  KO  triplam  proportionem  habebit  eius,  qua 
AE  habet  ad  EK.iquaJe  autem  cft  folidum  KO  (olido  CD,&  recta  linea  EK  redsC 
F eft  squalis.ergo  & AB  Iblidum  ad  folidum  CD  triplam  habet  proportione  cius, 
quamlatusipfiushomologumAEhabetadCF homologum  latus. quod demon- 
rare  oportebat. 

COROLLARIVM. 

hoc  manifeftum  eft, fi  quattuor  recfts  lines  proportionales 
fuerint,  vt  prima  ad  quartam , ita  efle  folidum  parallelepipedum, 
quod  fit  a prima  ad  folidum , quod  a fecunda  limile,  & fimiliter 
deferiptum  5 quoniam  & prima  ad  quaitam  triplam  proportione 
habet  eius,  quam  ad  fecundam. 

COMMZNT^KirS. 

Ev  propdmc  demonfiratis,  /equitur  prifmata  flmilia,  que  triangulares  hafesba- 
b.m:  in  tripla  eiTc  proportione  homologorum  laterum. 

■ Sha ftmluprif»matTiar.gitlires bifesh^mua , &fitiuiirer pojita GK , crifinatis 
^et»  hf.sft'tr'!MittlMm  ^BC,&  qucdhfioppon-.tm-BFF:  prifm^tis  moG  K bafiS 
fini^idumGH K , & ipfi oppofif.cn LMS.  S:tautani.x:As hormogurM Isseri  CB.  Pi 
toprifma^F  iidpTifina  QKtriplimhjbei-epTopoHloumelia^fUMH  bulet'.AB.jd  GH..  Ctrl!-. 
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pleMtur  mw  folida  paralleleplpeda , & fit 
folidi  quide  parallelepipedi  biifs  (juidrUix 

terim  WZCO , & ipf  oppofitum  quadrilateri 
DEFT  folidi  veroparaUeUpipedi  GN  bafts  fit 
quadriUteriCHKQ^&  quod  ip fi  opponitur 
LMNR.  ItAqueqm  prifma^F  ponitur  fimi- 
9 «liffhuJus  leprifmati  GN,  eritpAraUelogramnm  ^BED 
i4.fluius.  fimleparalielogrimmo  GHML-  quare  & ipfi 
oppofitumpar^elogrimumOCFV  firmle  erit 
paxaUeUgrammo  QjL  eadem  rationt 

demonfirabiturparaUelogrammum  ^OTD  fi- 
niile  ipfi  CQ^L-  felidum  igitur  parallelepipe- 
dum  ,4F  fimileejljolidoparallelepipedo  GN. 
fmilia 'autem  folida  parallelepipeda  in  tripla 
funt  proportione  homologorti  lateri,  quare  tjr 
ipforum  dimidia  in  eade  proportione  erut.prif 
tnaigiturUFadpriJmaCN  tripla  proportio 
ni  hahehit  eius , quam  habet  Ji&  ad  OH.  quod 
oportebat  demonjirare . 
THEOREMA  XXIX. 

PROPOSITIO  XXXIIII. 
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Aequalium  folidorum  parallelepipedorum  bafes  ex  contraria 
parte  altitudinibus  refpondent : & quorum  folidorum  paralleiepi 
pedorum  bafes  ex  contrariaparte  altitudinibus  refpondent,  ca  in 
ter  fe  funt  squalia. 

Sint  aqualia  (olida  parallclepipe 
da  AB  CD.Dico  ipforutn  bafes  ex 
contraria  parte  altitudinibus  refpo- 
dere : hoc  eft  vt  E H bafis  ad  bafim 
NP,  ita  elTc  altitudinem  folidi  G D 
ad  folidi  AB  altitudinem.  Sint  enim 
primii  flantes  AG  EF  LB  HK  CM 
NX  OD  PR  ad  refios  angulos  bafi 
busipf  ru.  Dico  ut  EH  bafis  ad  ba- 
fim NP,  ita  cfle  CM  ad  AG.Si  igitur 
bafis  EH  bafi  NP  fit  fqualis,  eft  autem  & AB  folidum  aquale  folido  CDj-erit&CM 
squalisipfi  AG.ficnimbafibiisEH  NP  aqualibus ex.ftentibus non fintAG  CM 
altitudines  f quales, neque  AB  folidum  folido  CD  aquale  erit. ponitur  autem  sqiia 
le.  non  igitur  inaqualis  eft  altitudo  CM  altitudini  AG.  ergo  aqualis  fit  neceile  eitj 
acproptereavtEH  bafis  ad  bafim  NP,  ita  erit  CM  ad  AG.  exquibusconftat  folido 
rum  parallelepipedorum  ,AB  CD  bafes  ex  contraria  parte  altitudinibus  refponde 
re.  At  vero  non  fit  bafis  EH  aqualis  bafi  NP.SedEH  Iit  maior . eft  autem  & AB  ib 
lidum  folido  CDaqualc.ergo  maior  eft  CMipfaAGj  alioqui  rurfus  fcqueretur 
folidaAB  CD  aqualia  non  efle,qua  ponuntur  aqualia.  Itaque  ponatur  CT  iqui 
lis  ipfi  AG:&  a bafi  quidem  NP, altitudine  autem  CT  folidum  parallelepipeduraV 
C compIeanir.Q^oniam  igitur  folidum  AB  Iblido  CD  eft  aquale,  aliud  autem  ali 
7.qam:i.  quod  cft  VC, A aqualia  ad  idem  eandem  habet  proportionem}  cntvt  AB  folidum 
ji.huiiis.  ad  folidum  CV,ita  CD  folidum  ad  folidum  CV.fed  vt  AB  folidum  ad  folidum  CV, 
15  huius.  ita  bafis  EH  ac  NP  bafim  ^quealta  enim  funt  AB  CV  folida.  Vt  autem  folidum 
t.sad.  CDadipfum  CV.icaMP bafis  ad  bafim  PTjStMC  ad  CT.  & vtig'tur  bafisEH  ad 
NPbafim,itaMCad  CT.eft  autem  CT  aqualis  AG.  ergo &vt  EH  bafis  ad  balim 
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KP,itaMC  ad  AG.quare  folidorum 
parailelepipcdorum  AG  CDbafcs 
es  contraria  parte  altitudinibus  re- 
/pondent.Kurfus  folidorum  paralie 
Jepipedorum  AB  CDbafes  excon 
trana  parte  lefnondeant  altitudini- 
bus : fitq;  vt  EH  bafis  ad  bafim  MP, 
jca  folidi  CD  altitudo  ad  altitudine 
folidi  AB  . Dico  foliduni  AB  folido 
CD  iquale  efle-Sint  enim  rurfus  fta 
tes  ad  reftos  angulos  bafibus . & fi 
quidem  bafis  EH  fit  squalis  bafiN 
P,sfi,q;vtEH  bafis  ad  bafimNP,ita 
altitudo  folidi  CD  ad  folidi  AB  altitudinem:erit  folidi  CD  altitudo  altitudini  -ibli 
di  AB  aqualis.folida  autem  parallelepepida  ,qu«E  funtin  squalibus  bafibus,  & ea-  jo-hiios; 
dem  altitudine  inter  fc  aqualia  funt.ergo  fblidum  AB  folido  CD  eflfquale.fed  no 
fit  EH  bafis  aqualis  bafi  NP,&  fit  EH  maior.maior  igitur  eft  & folidi  CD  altitudo 
altitudine  folidi  A B,hoc  eft  CM  ipfa  AG.ponatur  ipfi  AG  aqualis  rurfus  CT,  & fi- 
militer  (olidum  CV  compleatur . Itaque  quoniam  eft  vt  EH  bafis  ad  bafim  NP , ita 
MC  adipfam  ACjaqualisautem  eft  AG  ipfi  CT:eritvt  bafis  EH  ad  NP  bafim , ita 
MC  ad  CT.fedvt  bafis  EH  adNPbafimjita  AB  Iblidumad  folidum  C Vj  aquealta 
enimfunrfolida  AB  CA. vt  autem  MC  ad  CT,  ita &MP  bafis  ad  bafim  PTj&foli- 
dum  CD  ad  CV  folidum  & vt  igitur  folidum  AB  ad  folidum  CV,ita  CD  fblidum 
ad  folidum  CV.Quod  cum  vtrumque  folidorum  AB  CD  adipfum  CV  eandepro 
portione  habcat;erit  AR  foiidu  folido  CD  aquale.quod  dcmonftrare  oportebat. 

Non  fint  autem  ftatesFE 
BL  GA  KH  XN  DO  M 
C RP  ad  reftos  angulos 
bafibusipforuin^&a  piin- 
ftis  F G B K X M D R 
ad  plana  bafium  EH  NP 
ducantur  perpedicuiares , 
quj  planis  in  punftisS  T 
Y V <t  occurant  & ^ 

copleantur  folida  FVX^ . 

Dico&  fic  fqualibus  exi- 
ftencibus  folidis  AB  CD, 
bafes  ex  contraria  parte  altitudinibus  rerponderc,&  vt  EH  bafis  ad  bafim  NP,it3  ef 
fe  altitudinem  folidi  CD  ad  folidi  AB  altitudinem.  Quoniam  enim  folidum  AB  fo 
lido  CD  eft  fqualej  folido  autem  AB  gquale  eft  folidum  BT;  in  eadem  namqj  funt 
bafiFK.&  eadem  altitudine;quoruiTi  ftantesnon  funtin  eifdem  redis  lineis ; & fo- 
lidum DC  eft  fquale  folido  DZ,  quod  in  eadem  fint  bafi  XR,  & eadem  altitudine, 
quorum  ftantes  non  fune  in  eifdem  redis  lineis;erit  & folidum  BT  folido  D Z fqiia 
le.fqualium  autem  folidorum  parailelepipcdorum, quorum  altitudines  bafibus  ip  a^te  de» 

forum  funt  ad  redos  angulos;  bafes  altitudinibus  ex  contraria  parte  refcondenr.  i=or.ftratii. 
eft  igitur  vt  FK  bafis  ad  bafim  XR,  ita  folidi  DZ  altitudo  ad  al  citudinem  fol  'di  BT. 
atque  eft  bafis  quidem  FK  bafi  EH  squalis, bafis  vero  XR  aqualis  bafi  NP.  quare ' C 
EH  bafis  ad  bafim  NP,ita  eft  altitudo  folidi  IDZadlblidi  ET  altitudinem . ecdem 
autem  funt  altitudines  folidorum  DZ  BT,  itemq;  folidorum  DC  B A.eft  igitur  1 1 
EH  bafis  ad  bafim  NP,:u  folidi  DC  altitudo  ad  altitudinem  folidi  AB;ergo  folido 
rumparallclepipedorum  AB  CDbafes  ex  contraria  parte  altitudinibus  refpon- 
dent.Rurfus  folidorum  paralielepipedorum  AB  CD  bafes  ex  cotrsria  parte  fefpo 
dean:  altitudinibus^firq;  vt  EH  bafis  ad  bafim  NP,  ita  altitudo  folidi  CD  ad  folidi 
AB  alutud.aein.D.cofolidura  AB  folido  CD  equalecireJirdsm  namque  conftru- 
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fiis,  quoniam  vt  EH  bafis 
adbafimNP  ,itafoIidiC 
D altitudo  ad  altitudine 
folidi  AB;&  bafis  quidem 
EH  eft  aqualis  bafi  FK; 

NP  vero  ipfiXR  : erit  vtF 
K bafis  ad  bafim  XR,ita  al 
titudo  folidi  CD  ad  folidi 
AB  altitudinem,  e^de  au- 
tem funt  altitudineslbli- 
dorum  AB  CDj&ipforu 
BT  DZ.  e-frtgiiur  vt  FK 
bafis  adbafim  XR,  ita  iblidi  DZ  altitudo  ad  altitudinem  folidi  BT.  quare  folidoti 
BT  DZ  p aralldepipedoru  bafes  ex  contraria  parte  reipondent  altitudinibus;  quo- 
rum autem  Iblidorum  paralie lepipedorum  altitudines  funt  ad  reftos  angulos baS 
bus  ipforura,S:  bafes  ex  contraria  parte  altitudinibus  refpondent,  ea  inter  fe  fiitit 
jeqnalia.-crgo  BT  foifdum  folido  DZ  eft  squale . fed  fblidu  quidem  BT  fquale  eft 
folido  B A, etenim  in  eadem  funt  bafi  FK,S:  eadem  altitudine, quorum  ftantes  non 
funt  in  eifdem  rsiiis  lineisiiblidum  vero  DZ  eft  squale  folido  D C,  fi  quidem  iaea 
dem 'funt  bafi  XR,§c  eadem  a!tirudiue,A:  non  in  eifdem  retftis  lineis  .ergo  & lolida 
AB  folido  CD  eft  squale.quod  deraonftrare  oportebat. 


T.  C.  CO  MMEtJT  ^KIV  S. 

txijSyijitf  ante  diBa  funtyillud  etiam  demonjlraripoteji. 

Aequalium  prifmatum  & triangulares  bafes  habentium  bafes  ex  cotraria parte 
altitudinibus  refpondent/St  quorum  prifmatum  triangulares  bafes  habcQtiuia,bj 
fes  ex  contraria  parte  altitudinibus  refpondentjCa  inter  fe  funt  fqualia. 

Sintprifmata,  quae  triangulares  bafes  ha 
hent  xAV  CN  inter  fe  aequalia  • Diro  bafes 
ex  contraria  parte  altltudin-bus  refpondere, 
hoc  eft  vt  triangulum  ^BC  aci  triangulum  G 
BK,ha  ejfeprifmalis  CB  altitudinem  ad  at- 
t:t::d:timprifmatis  . Compleantur  enim 
foLdaparatlelepipeda , que  etiaminter fe p- 
quatia  erut,cum  'fintprifmanm  dupla-,  pqua 
Ium  autem  foMortm  phrdllelepipedorum 
bafes  ex  contraria  parte  altlnidimbus  rejpon 
dent. ergo  vt  folidi  pareilelepipedi  bafis 

adbafmfolidi  paralielepipedi  CN , hoc  eft 
vt  quadriiaterm  y^Bcb  ad  quadrilatermt 
GHKi2, , ita  eji  Jblidi  parallelepipedi  CN 
altitudo  ad  alt.tudmcm.  folidiparallelepipe- 
di  yAF.fed  vt  quadrilaterm  ^ABCO  ad  qua- 
drdaterum  GHKQj,  ita  triangulum  ^BC  ad 
triangulum  CHK  . Vt  igitur  triangulum 
C ad  triangulum  GHK , ira  altitudo  folidipa 
rallelepipediGN  ad .ilthudinS  folidiparalle 
lepipedi  u F,  hoc  efl  ka  prifnatis  GN  altitii 
do  ad  altitudine  prifinatis  ^F.Kiirfus  prifmatum  CN  kzfes  ex  cotraria  parte  refpendessif 
altitudhnbiisdioc  eJi  vt  triangulu  yA.BC  ad  triangulu  GHK, ita  fit  prifinatis  GHaltitudo  ad  allitu 
dinem prifinatis  yAF.Dico  pnfmata  ^AF  CN  inter  fe  aequalia  effe.  compleantur  enim  rwfia  f> ' 

(idaparalklepipeda,ericquadrilaterumyABCQ  ai  quadrilaterm  CHkQ^vttriaiigulmjtdC' 
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GHKtqmre  vtfolidifi^aUelepipedi^FbafisiidbafmfolldifanUeUpiped/G}^. 

aia^prififi^iiON  altitudo  ad  altitudine  prifinatis^Fi  hoceji,  itafolidi  pauUckpipedi  CN 
^sdo  ad  altitudinem  foMi  parallelepipedi  ^F.  qmrum  autem  folidorumparallelepipedorion 
fcjfe  ex  cotrariaparte  aititudm  bus  refpondent,  ea  inter  fe  funt  iqualia-ergo  etfqttdia  erunt  e» 
Ttat  ism&a.  prijma  igitur  y.iF  prifinati  GN  ejlpquale-quod  demorar  are  oportebat. 

THEOREMA  XXX.  PRO  POSITIO  XXX V. 


Si  fint  duo  anguli  plani  ^quaIeSj&  in  verticibus  ipforum  fubli 
mes  reftjE  Iine$  conftituantur , qux  cum  redis  lineis  a p rincipio 
pofitis  angulos  contineant  aquales,  alterum  alteri;  in  fublimibus 
autem  fumantur queuis  punda,  atque  ab  ipfis  ad pl ana  in  quibus 
funt  anguli  primi  perpendiculares  ducantur ; & a pundis , quar  a 
perpendicularibus  fiunt  in  planis  ad  primos  angulos  iungantur 
red^  line^rcum  fublimibus  gquales  angulos  continebunt. 


\ 


S'nt  duo  anguli  rc 
Ajlineiarqtiales  BA 
C EDF:&  a punais 
AD  lubliines  reAi  • ; 

lines  AG  DM  con- 
fticuanmr,quf  cum 
reiSis  lineis  a princi 
pio  poficis  aquales 
angulos  contineat,  1 

alterum  alteriiangu  \ 

Ium  quidem  M D E h',* 

«qualem  angulo  G i m 

AB,  angulum  vero  i i 

MDF  angulo  CAC  o'  ^ 

«qualem : & fuman 
turinipfisAG  DM 

qu*uispunftaGM,aquibusad plana pcrBAC  EDF  ducantur  perpendiculares 
CLMN,  occiirren.es  plaaisin  punftisLNj  & L A ND  iungantur  .Dico  angulum 
GALanguloMDNfqualemefle. ponatur ipli  DM  gqualis  AH,  &perHipfiGL 
parallela  ducatur  HK.  eft  autem  GL  perpendicularis  ad  planum  per  B AC.  ergo  & 

HKad planum  per  BAC perpcndiculariserit . Ducamura  pundis K N ad  rectas 
lineas  AB  AC  DF  DE  perpendicularcsKC  NF  KB  NE,  &HC  CB  MFFE  iun- 
gantur.  Quoniam  igiturquadratum  exHA  «quale  eft  quadraris  exHK  KA;  qua-  47-piimi. 
drato  autem  ex  HA  «qualia  funt  exKC  C A quadrata;  erit  quadratum  ex  HA  qua 
dratiscx  HK  KC  CA  «quale . quadratis  autem  ex  HK  KC  equale  eft  quadratum  47-Frimi, 
ex  H C.  quadrarum  igitur  ex  HA  quadratis  ex  HC  CA  cqualc  erit ; & idcirco 
angulus  H Ca  eftreirus.  Eadem  ratione  & angulus  DFM  retftus  eft . ergo  an- 
gulns  A C H ipft  D F M eft  «qualis  . eft  autem  & H A C angulus  equaiis  angulo 
MDF.  duo  igitur  triangula  funt  MDF  HAC  duosangulos  duobus  angulisaqua 
les  habentia.altenim  alteri,  & vnum  latas  vni  lateri  «quale, quod  vni  fqualium  an- 
gulorum iubtenduur;uidelicetHAipft  DM.  ergo  &:  reliqua  latera  reliquis  Jaten- 
bus  «qualia  habebunt,  alterum  alteri,  quare  A C eft  fqiialis  D F.Similiur  dcinon- 
ftrabimus&  AB  ipfiDE  «quale  eife.  iungantur  HB  MH.  Et  quoniam  qu.idrauini 
ex  AH  e.t  «quale  quadratis  ex  AK  KH;  quadrato  amem  ex  AK  «qua!i.aiiini  qtia-' 
drataex.AB  £K:  erunt  quadrata  ex  AB  BK  KHquadratocx  AHaquaha,  S.aijua 
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dratis  ex  BK  KH  squale  eft  ex  BH  quadratutn;recius  enim  angulus  eft  HKB,  pro-, 
pterca  quod  & HK  perpendicularis  cft  ad  fubieftum  planum  .quadratu  igituret 
,..p:iau,  aH  squale  eft  quadratis  ex  AB  BH.  quare  angulus  ABHresftuseft.  Eadem  rario 
ne  & angulus  DEM  eft  reftus.  eft  aurem  &BAH  angulus  squalisanguloED.Vyta 
tt.pami.  enim  ponitur.-atque  cft  AH  jqualis  DM.ergo  & AB  ipfi  DE  eft  squalis.  Quoniam, 
igicur  A C quidem 
eft  squalis  DF,  AB  . 
veroipfiDE,-  erunc 
dus  Ca  ab  dua- 
bus FD  DE  squa- 
les. Sed&  angulus 
BAC  apguloF  D E 
4.ptiniL  eft  squalis  .bafisigi 
turBC  bafiEF,84 
triangulum  triagu- 
Io,&  reliqui  anguli 
reliquis  fqiial  es  sut. 
ergo  angulus  ACB 
angulo  DFE. eft  au- 
tem & redus  ACK 
fqualis  redo  DFN. 
quare  & reliquus  B 

CK  reliquo  E FNsqualis.  Eadem  ratione  & CBK  angulus  eft  squalis  angiUo. 

F EN.  Itaque  duo  triangula  funt  BCK  EFN  duos  angulos  duobus  angulis  squales 
habentiajalterum  a!teri,&  vniim  latus  vni  lareri  fquale,quod  eft  ad  squales  angii- 
♦«.ptimi.  los, videlicet  BC  ipfi  EF.  ergo  & reliqua  latera  reliquis  lateribus  squaliahabebik. 

squalis  igitur  eft  CK  ipfi  FN.  eft  autem  & AC  ipfi  DF  squalis,  quare  diis  AC  CK 
4.piimr.  duabus  DF  FN  equalesfunt,  & redos  continent  angulos,  bafis  igitur  AKeft  squa 

lisbafi  DN.  Etcuni  AH  fitsqualisD  M,  erit  & quod  fit  ex  AH  quadraram  qua-' 
47.piiBi.  drato  ex  DM  squale.  Sed  quadr.ato  ex  AH  squalia  fnne  ex  AK  KH  quadrata;  cte-. 

nim  rectus  eft  angulus  AKH.quadrato  autem  ex  DM  fqualia  funr  quadrata  ex  DM 
NM,qu6d  angulusDNM rectusfit.  quadrataigitur  ex  AK  KH  quadratisexDN 
NjM  funt  squalia;  quorum  quadrarum'  ex  AK  squale  eft  quadrato  ex  DN.ergo re 
liquum  ex  KH  quadrarum  reliquo  quadrato  ex  NM  eft  squale . & ideo  reda  linea 
HKipfiMN  squalis,  quod  cum  dus  HA  AK  duabus MD  DN  equalesfint, altera 
t.priBu.  ^teri,  & bafis  HK  bafi  KM  oftenfafit  fqualis;  angulusHAK  angulo  MDN  squali* 
erit,  quod  oportebat  denionftrare. 

COROLLARIVM. 

Ex  hoc  manifeftura  eft, fi  fint  duo  anguli  plani  redilinei  aiqua- 
les , ab  ipfis  autem  conftituantur  fublimesrcft^  lines  squales,, 
qufcum redis  lineisa  principio  pofitisa^qualcscontineantan-- 
guloSjalterum  alteri;perpendiculares,quf  ab  ipfis  ad  plana  in  qui 
bus  funt  primi  anguli  ducantur, inter  fe  gquales  efte. 

THEOREMA  XXXI.  PROPOSITIO  XXXVI. 


Si  tres  redf  line?  proportionales  fint.fohdiini  parallelcpipedu, 
quod  a tribus  fit  fquale  eft  folido  parallelepipedo,quod  & a me- 
dia,fquilatero  quidem, ^quiangulo  autem  antedido. 

Sint 


Liber,  x i.  sap» 

Sint  tres rcfiar  line* proporrionales A B C,fitq;vtAadB,itaBadC.Dicar(j 
lidnnijquodfitexipfis  ABC  *qualcefle  iblido,  quod  fit  ex  B,  equUatero  qiiidcm, 
zq  uiangolo  autem  antedi Ao.Exponatur  folidus  angulus  ad  £ contentus  tribus  an 
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gulis  planis  DEG  GEF  FEDj&ipfiquideniB  ponatur  «qualis  vnaqiisqueipfa- 
rumDE  GE  EF,&folidumparallelepipedumEKcompleatur‘.ipfi  vero  A pona- 
tur fqualis  LM;&;  ad  reftam  lineam  LM,&;  ad  punctum  in  ipfa  L conftituatur  angu 
lofolidoadEaqualisanguluscontcntusNLX  XLM  MLN,&  ponatur ipfi quide 
B squalis  LXjipfi  veroC  *qualisLN . Q^niam  igitur  eft  vt  A ad  B,itaB  ad  C,*- 
qualisautem  eft  A ipii  LM,&  B vnicuique  ipfarumLX  EF  EG  EDj&CipfiLN; 
erit  vtLM  ad  EF,:ta  DE  adLN;&  circum  fquales  angulos  MLN  DEF,  latera  ex  c6 
traria  parte  fibi  ipfis  refpondent.  ergo  MN  parallelogramraiim  parallelograramo 
DF  eft  *quaie-Ec  quoniam  duo  anguli  plani  reftilinei  *quales  (unt  DEF  KLM , & 
ii|  ipfis  fublimcs  reAs  line*  confti tuuntur  LX  EG  gquales  inter  fe,  & cum  reiSis  li 
nes  a principio  pqfitis  squales  continentes 'angulosjalterum  alteri;erunt  perpendi 
colares, qu*  a punftisG  X ad  plana  per  NLM  DEF  ducuntur,  inter  fe  *qu^es.er 
go  folidaLH  EK  eadem  funt^titudine . Qu*  vero  in  equalibus  bafibus  funt  foU- 
da  parallclepipeda,& eadem  altitudine  inter  fe  fiint  squalia . ergo  folidum  HL  x- 
qu^e  eft  folido  EK.-atque  eft  folidum  quidem  HL , quod  fit  a tribus  ABCjfoliduni 
vero  EK  quod  fit  ex  B.Si  igitur  tres  reftj  linee  proportionales  fmt, folidum  paralie 
lcpipedum,quod  a tribus  fit  *qualc  eft  folido  paralIelepipedo,quod  fit  a media, *- 
quilatcro  quidem, fquiangulo  autem  antedifto.quod  demonftrare  oportebat. 

THEOREMA  XXXII.  PROPOSITIO.  XXXVII. 


Si  quattuor  redf  line^  proportionales  rmt,&  qux  ab  ipfis  fiut 
foUda  parallclepipeda  fimilia  & fimiliter  deferipta  proportiona- 


lia erunt  . Et  fi  quj  ab  ip 
fis  fiunt  folida  parallelepi- 
pedafimilia  & fimiliter  de 
feripta  ^portionalia  fint; 
& ipfjE  redse  lineje  propor 
lionales  erunt. 


\ 

b.  ... 

1 

1 

h 



A.  6 c rii 


Sint  quattuor  rcftf  line?  pro- 
portionales AB  CD  EF  GH, 
litque  vtAEadCD,  ica  EF  G 
H,&de^aibaturab ipfis  AB  CD 
EF  CHAmiliaSi  fimiliter  pofi- 
a folida  parallelepipedaK  A L 
C M£  N’G  . Dico  vr  KA  ad 
EC , ira  cfle  ME  ad  N C . Q^o- 


t^.kuiai; 


Ex  ante- 
cedtati. 
jVkuJut, 


EVCLID.  ELEMENT. 
niam  enim  Iblidum  parallelepipe- 
dum  KA  finiile  eft  ipfi  LC , habebit 
KAad  LC  triplam  proportionem 
eius, quam  AB  habet  ad  CD  . Eade 
ratione&  folidum  MEadipfumN 
G triplam  proportionem  kabebit 
cius,quam  habet  EF  ad  GH : atque 
eft  vc  A B ad  CD,ita EF  ad  GH.  Vc 
jfitur  AK  ad  LC,itaME  ad  NG. 

Sed  fit  ut  folidum  AKad  folidum  L 
C,  ita  ME  Iblidum  ad  folidum  NG . 

Dico  ut  reda  linea  AB  ad  reftam 
CD , ita  eflc  rectam  EF  ad  ipfara  C 
H.  Quoniam  enim  rurfus  AK  ad 
LC  triplam  proportionem  habet 
eius,  quam  AB  habet  ad  CD  ;habet 
autem  & ME  ad  NG  triplam  pro- 
portionem eins , quam  EF  ad  (jH^atque  ut  AK  ad  LC , ita  ME  ad  NG ; erit  ut  AB 
adCD,itaEF  adGH.  Si  igitur  quattuor  redte  line®  proportionales  fint  &rdi* 
qua.quod  oportebat  demonftrare. 

THEOREMA  XXXIII.  PROPOSITIO  XXXVIH. 

Si  planum  ad  planum  re(^um  fit,  & ab  aliquo  pundo  coram, 
qu^  funt  in  vno  plano  ad  alterum  planum  perpendicularis  duca- 
tur,ea  in  communem  planorum  fedionem  cadet. 

Planum  enitn  CD  ad  planum  AB  redhim  fit;  « 
cois  aut  eorum  feftio  fit  AD;  & in  ipfo  CD  pla- 
no quod  uis  punftum  E fumatur.  Dico  perpendi 
cularem,qu®  apunftoEad  planum  AB  ducitur, 
cadere  in  ipfara  AD.Noii  enun,fed  fi  fieri  poteft, 
cadat  extra, ut  EF;&  plano  AB  in  puiifto  F occur 
rat:a  puncto  autem  F ad  DA  in  plano  AB  perpen 
dicularis  ducatur  FC  , qu®  quidem  8c  plano  CD 
ad  rectos  angulos  eritjA  EG  iugatur.qm  igitur  F 
G plano  CD  eft  ad  redos  angulos;concingtc  autem  ipfam  refia  linea  EG , qu®  eft 
in  eodem  CD  plano:erit  angulus  FG£  reaus . fed  & EF  plano  AB  ad  reftos  angu- 
los eft.redus  igitur  eft  angulus  EFC . quare  trianguli  EFG  duo  anguli  duobus  re- 
dis funt  ®quaIes;quod  eft  ab;urdum.non  igitur  a pundo  E ad  AB  planum  perpeo 
dicularis  duda  extra  redam  lineam  DA  cadet . ergo  in  ipfam  cadat  necelfe eft.  Si 
igitur  planum  ad  planum  redum  fit,&  rdiqua.quod  oportebat  demonftrare. 


F.  C.  COMMENTaRIFS. 


ToffimiiS  et  reBi  demojimtme  rtl  hoc  modo. 

Sit  rurfus  CD  flanmadphmm  reBurrn 
tornmummtem.rpforimfeBioft^Di  &inpU- 
noCD  quod  vispunBum  E fmatur  • Dico  perpen- 
dicularem , qup  d punBo  £ ad  planum  ducitur 
cadere  m retiam  lineam  ^D . Ducatur  u punBo  E 
ad  ipfam  ^D perpendicularis  EF-  ^pniam  igitur 
plaamn  CD  adphuim-AB  retium  efl,  ^ commu- 
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« flisfflrwBypff 'ojc  adre^os attgulosmmoploNo  CD  duB^eJlEF;  eritEF  reUifuo plano 
tireSoiongulos.Q^aredpwiBo  E ad  perpendicularis  duSa  'incmmunemplaairmfeSu) 
tcm  ^F>  cadit.quod  eportehat  denonfirare. 

THEOREMA  XXXIIII.  PROPOSITIO  XXXIX. 

Siinfolidoparallelepipcdo  oppofitorum  planorum  latera  fc- 
ccturbifariam.per  fedionesvero  plana  ducanturjcois  planorum 
feaiOj&  foUdi  parallelepipcdi  diameter  fefe  bifariam  fecabunt. 

In  folklo  enim  parallelcpipedo  AF  op 
pofitorum  planorum  CF  AH  latera  bi- 
«riaiecenturin  punftis  KLMNXPOR. 

&perfeftioaesp!anaducanturKN  XR 
communis  autem  planorum  fec^io  YS, 
fcfolidi  parallelcpipedi  diameter fitD 
G.DicoYS  DG  fefe  bifariam  fccare, 
hoceftYT  quidem  ipfiTS  DTveroip 
fiTG  arqualem  efle . lungantur  enim  D 
Y YE  BS  SC.  Qimniam  igitur  DXpa 
rallela  eft  ipfi  OE , alterni  anguli  DXY 
YOE  inter  Te  fquales  funt . Et  quoniam 
DX  quidem  eft  squalis  OE  XYveroip 
fi  Y0,&  angulos  f quales  continent;  erit 
bafisDY  fqualisbafiYEj&triangulum 
DXY  triangulo  YOE , & reliqui  anguli 
reliquis  angulis  squalcs.angulus  igitur  XYD  eft  squalis  angulo  OYE,  & ob  id  re-  tfptimL 
fta  linea  eft  DYE.Eadem  ratione  & BSG  refta  eft.atque  eft  BS  fqualis  SG.Et  quo- 
niaCAipliDB  fqualiseft&parallela,  fed  CAcft  squalis  & parallela  ipfiECjerit 
i:  DBipfiEG  squalis  & parallela &ipfasconiuagutrectf  lines  DE  GB.  parallela  «.primi, 
igitur  eft  DE  ipfi  BG.&  furapta  funt  in  vtraque  ipfarum  qusuis  punfta  D YGS>  & 
iunftsfuntDG  YS.ergoDG  YSin  vno  funt  plano.  Quod  cumDEfitparalleJaB  r.hriia- 
G,eric  & EDT angulus  angulo  BCT  squalis , alterni  enim  funt.eft  autem  & DTY  ij.piimi. 
angulus  squalis  ipfi  CTS.duo  igitur  lunt  triangula  DTY  CTS  duos  angulos  duo  M 
bus  angulis  fquales  habentia , & unum  latus  uni  lateri  squale,  quod  uni  {qualium 
angulorum  fubtenditurmideiicet  D Y ipfi  GS:dimidia  enim  funt  ipTorum  DE  BG. 
trgo  & reliquos  auguios  reliquis  angulis  squales  habebunt,  quare  DT  quidem  eft  »<.pri»i 
aqualisTG,  YT  ucro  ipfiTS.Si  igitur  in  lolido  parallelepipedo,&  reliqua . quod 
oportebat  demonftrare. 

THEOREMA  XXXV.  PROPOSITIO.  XL. 


Si  fintduoprirmata*qiiealta,quoruvnuquide  bafim  habeat 
parallcIogramu>alte 
rumvero  triangulu, 

& parallelogrammu 
duplum  fit  triangu- 
li 5 ea  inter  fe  aqua- 
lia erunt. 


SintpriTmatasqueajta 
ABCDEE  GHKLMNjSt 


G?g  2 


unum 


eVClIB.  ELtMENT. 
tinum  quidem  bafim  ha- 
beat parallclogrammum 

AF , alterum  uero  CHK  ^ ^1;;---'....,^--$ 

mangulum,& duplum  fiC  \ i ' ' \~^ 

AF  parallelogrammu  tria  \ \ , 

guliGHK.Dico  prifma  A \ \ 

BCDEF  prifmati  GHKL  \ \ 

MNfqualeefle.  complea-  ^vT"“^~X  \ \ 

tur enim  AX  GO  folida.  \\  \\ 

Et  quoniam  parallelo  gra  ^ j 

mum  AF  trianguli  G HK  ...  ^ 

eft  duplum;  eft  autem  &HK  parallclogrammum  dhplum  triaguli  GHX;jrit  AFm 
rallelogrammum  paralleiogrammo  HK  seouale . (^us  uero  in  ^qualibBsfaBtbii 
bus  folida  parallelepipcda,&  eadem  altitudine  inter  fe  ^aualia  funt.  fqualsigioj 
AX  folidum  (olido  GO.  atque  eft  (olidi  quidem  AX  dimidium  ABCDEF  0:1(03, 
folidi  uero  CO  dimidium  prifma  GHKLMN. ergo  ABCD  EF  prifma  prifmiaO' 
HKLMN  eft  iquale.fi  igitur  fint  duo  prifmata  fqaealta,&  rcKqua.quoddemenfir» 
re  oportebat. 

ruStCJMI  LIBKl 
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THEOREMA  I.  PROPOSITIO  I. 


I M I L I A polygona  , qux  in  circulis 
defcribuntur  j inter  fe  funt,  vt  diametro- 
rum quadrata. 

Sint  circuli  ABCDE  FCHKL5&  inipiis  fimili» 
polygonaABCDE  FGHKL;  diametri  autem  circa 
lorum  finrBM  GN.  Dico  vtquadratum  ex  BM  ad 
quadratum  ex  GN , ita  cfle  ABCDE  polygonum 
ad  polygonum  F GHKL.  lunganiur  enim  BE  AM 
GL  FN-  Et  quoniam  polygonum  ABCDE  fimilc 
— J eft  polygono  FGHKL;&  BAE angulus anguloCFL 
eft  aqualis:  atque  eft  ut  B A ad  A E,  ita  GF  ad  FL.  duo  igitur  triangula  fune  BAE 
GFL  vnum  angulum  vni  angulo  aqualem  habentia,  videlicet  angulum  BAE  angu 
loGFL;circafqualcs 
aute  angulos  latera 
proportionalia,  qua- 
re triangulum  ABE 
triangulo  FCL  fqui- 
angulum  eft;  acpro- 
ptereaangulus  AEB 
zqualiselt  angulo  F 
LG.Sed  angulusqui 
dem  AEB  angulo  A 
MB  eft  squalis;  in  ea 

dem  enim  cireumfereshtia  coiiMut.  angulus  autem  FLC  squalis  eft  angulo  FNG. 
ergo  & AMB  angulus  eft  aqualis  angulo  FNG.  eft  autem  & reiftus  angulus  B A M ji.wdi; 
squalis  reftoCFN.  quare  & reliquus  reliquo ,fqualis.a:qiiiangulum  igitur  eft  tria- 
guJum  AMB  trianguloFGN.  ergo  vt  BM  ad  GN  itaB  A ad  GF.  Sed  proportionis 
quidem  BM  adCN  dupla  eft  proportio  quadrati  ex  BM  ad  quadratu  ex  CN;  pro- 
portionis vero  BA  ad  GF  dupla  eft  proportio  A B CD  E polygoniad polygonum 
FCHKL;  AvtigiturquadraturhexBMad  quadrarum  ex  CN^ita polygonum  AB 
CDE  adFCHkL  polygonum.  Quare  ftniilia  polygona,  qua  in  circulis  deferibun- 
turjQUi:  le  fQntjVt  diametrum  quadrata. 


THEO- 
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E V C L I D.  E t E M E N’  T. 
'theorema  II.  PROPOSITIO.  IL'  ‘ c- 

' ''  Circuli  inter  fe  funt  vt  diametrorum  quadrata. 

Sint  circuli  ABCD  EFGH  : diametri  autem  ipibru 
fint  BD  FH.Dico  vt  quadratum  ex  BD  ad  quadratum 
cxFHjitaefie  circulum  ABCD  adEFGH  circulum  .Si  a 

enim  non  ita  eft ; erit  vt  quadratum  ex  BD  ad  quadra-  X r 

tum  ex  FHjita  circulus  ABCD  vel  ad  fpacium  aliquod  ' ; 

minus  cireulo  EFGH,vel  ad  maius.  Sic  primum  aci  mi^-  i!  ' 

nus  quod  fit  S:&  in  circulo  EFGH  deferibatur  quadra-  © [i .D 

tum  EFGH . Itaque  deferiptum  in  circulo  quadratum  /) 

. maius  eft  dimidio  circuli  EFGH  j quoniam  fi  per  pun-  ’ '' 

ftaEFGH  contingentes  circulum  ducamus, -^ritdeferi 
pti  circa  circulum  quadrati  dimidium  quadratura  EF 
GH.dcfcriptoautem  circacirctilum  quadrato  minor 
eft  circulus.ergo  qliadratum  EFGH  maius  eft  dimidio 
circuli  EFGH.  fecentur  bifariam  circumferentis  EF  F 
G CH  HEinpundisKLMN:&EK  KF  FL  LG  GM 
MH  HN  NEiungantur.Vnumquodqueigirurtrian- 
gulorum  EKF  FLG  GMH  HNE  maius  eft  dimidio 
portionis  circuli  in  qua  confiftit,  quoniam  fi  per  pufta 
KLMN  contingentes  circulum  ducamus , & parallclo- 
giamma,quf ^ntinreftislineisEF  FG  GH  HEco- 
B plcamusi  eritvnumquodque  triagulorum  EKF  FLG 
GMH  HNE  dimidium  paral!e[ogrammi,quodadip- 
fum  eft;red  portio  minor  eft  parailelogrammo . quare 
vnumquodque  triangulorum  EKF  FLG  GMH  HNE 
maius  eft  dimidio  porrionis  circuii,in  qua  confiftit. re- 
liquas igitur  circumferentias  bifariam  fecantes,  &iun- 
gentes  redas  lineas : atque  hoc  femper  facientes  relin- 
quemus tandequafda  circuli  portiones, quf  minores  erut  excelTii,  quo  circuIusEf 
CH  ipfum  S fpacium  fuperat.etenim  oftenfum  eft  in  primo  theoremate  decimili- 
bri,  duabus  magnitudinibus  insquSIibus  expofitis  fi  a maiori  auferatur  maiufqiia 
dimidium , & ab  eo,quod  relinquitur,rurrus  maiufquam  dimidium,  & hoc  femper 
fiat;rcliqui  tandem  magnitudinem  aliquam , quf  minori  magnitudine  expolita  fit 
minor.  Itaque  relidte  fint  portiones  circuli  EFGH  in  redis  lineis  EK  KF  FL  LG 
GM  MH  HN  NE,qus  maiores  fint  excellu,quo  circulus  EFGH  ipfum  Srpaciuin 
C fuperat.crgo  reliquum  EKFLGMHN  polygonum  maius  erit  fpacio  S.  Deferibatur 
etiam  in  circulo  ABCD  polygono  EKFLGMHN  fimile  polygonum  AXBOCPDR. 
eft  igitur  vt  quadratum  ex  BD  ad  quadratum  ex  FH,ita  polygonum  AXBOCPDR 
‘ ad  EKFLGMHN  polygonum.fed  & vt  quadratum  exBDadquadraturnexFH,ita 

ji  quinii  ABCD  circulus  ad  fpacium  S.ergo  & vt  circulus  ABCD  ad  fpacium  S, ita  polygo- 
num AXBOCPDE  adEKFLGMHN  po)ygonumj& permutando  vt  circulus  ABC 
D ad  polygonum, quod  in  ipfo  eft,ita  Ipacium  S ad  polygonum  EKFLGMHN.  ma 
ior  autem  eft  circulus  ABCD  eo,qu  d inipfo  eft  polygono.quare  & fpacium  Sma 
ius  eft  polygono  EKFLGMHN . fed  &;  minus,quod  fieri  nonpoteft.  Non  igitur  eft 
vt  quadratum  ex  BD  ad  quadratum  exFH,ita  ABCD  circulus  ad  ipacium  aliquod 
minus  circulo  EFGH. fimiliteroftenderaus  neque  elTevt  quadratum  exFH  ad  qua 
dratum  ex  BD, ita  circulum  EFGH  ad  aliquod  Ipaciuinminus  circulo  ABCD.  Di- 
co igitur  neque  ellevt  quadratum  ex  BD  ad  quadratum  ex  FH,  ita  circulum  ABC 
D ad  aliquod  fpacium  maius  circuloEFCH.fi  enim  fieri  poteftjfit  ad  maius  fpado 
S.ericigitur  conuertendo  ut  quadratum  ex  FH  ad  quadratum  cftBD  , ita'lpaciu!n. 
S ad  ABCD  circulum . fed  vt  fpacium  S ad  ABCD  circiilumjita  circulus  EFGH'id' 
aliquod  fpacium  minus  circulo  ABCD , vt  demonftrabicur.  ergo  & vt  quadratum 


X I I. 
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esFH  ad  quadratum  ei  BD , ita  EF 
GH  circulas  ad  aliquod  fpacium  mi 
nos  circulo  ABCD  , quod  fi^ri  non 
pofle  oftenfurn  eft.  N6  igitur  vt  qua 
dratumex  BDadquadratu  exFH, 
jtaeft  circulus  ABCD  ad  fpaciuin 
aliquod  maius  EFGH  circulo,  ofbsn 
funi  autem  eft  neque  ad  minus.qua- 
revtquadracum  exBD  ad  quadra- 
tum cx  FH , ita  erit  ABCD  circulus 
ad  circulum  EFGH.  Circuli  igitur 
inter  fe  fuat,vt  diametrorum  qua- 
drata . quod  oftendere  oportebat. 


L ^ U U J. 


Itaque  dico  Ji  Jpacium  S fit  maius  circulo  EFGH 3 ejfe<vt  fiacium  S 
ad  circulum  ABCT^^ita  circulum  EF  GH  adfiiAcium  aliquod  circulo  A 
GiCD  minus. 

Fiat  cn(m,vt  fpacium  S ad  drculum  ABCD, ita  EFGH  circulus  ad  fpacium  T.Di 
colpacium  T circulo  ABCD  minus  efle.  Quoniam  enim  eft  vt  fpadum  S ad  circu- 
lum ABCD, ita  EFGH  circulus  ad  fpacium  T;erit  permutando  vt  fpacium  S ad  cir 
culum  EFCHjita  ABCD  circulus  ad  fpadum  T.maius  autem  eft  fpacium  S circulo 
EFGH.ergoSc  ABCD  circulus  fpacioT  eft  maior;  ac  proptcreavtfpaciuS  ad  cir- 
culum ABCDjita  eft  EFGH  circulus  ad  fpacium  aliquod  circulo  ABCD  minus. 


F.  C.  C 0 UWE-tn  WKl  V S. 

Erit  defaipti  circa  circulum  quadrati  dimidium  quadratum  EFGHj 
Deferihtur  circa  circulum  EFGH  quadratmi  TFZT, nempe  ^ ^ 

iuSis  per  EFGH  pim^a  reUU  lineis , quae  circulum  cmthiganty 
"Vt  ex  9.  quarti  libri  apparet.erit  TV  ipfius  TE  dupla . lungan- 
tur  erum  EG  FHfefe  in  pimElo  QJecantes,  quae  circuli  diametri 
eruntiitque  erit  ^dredi  cetrm.aagdus  icitur  eji  reliiu. 
fed  & rtUus  EQH;fi  qdde  duae  aequales  fm  duabus 

H ^;& bafis  EE aequalis hafi EH.ergo angulus  FQE  angu- 
lo HQE  eJi  aequalis : & obidvterque  rehus.ex  quibus feqiutur 
reSaxn  lineam  TEV  ipfi  FOH parallelam  ejfe.&  eadem  ratione  ojiendentur  TFT,  VHZ  paral 
lelae  ipfiE^;&  inter  fefe.parallelo^anmaigiiifrfuntFy  l^G  FE  EH.  Quod  cum  FQJit 
aequalis  QH , erit  et  TEipfi  ET  aeqnaiisiideojjTl'  eJi  dupla  ipfius  TE.  fmiiterdemonjirabi  j4.prijiu. 
mus  & TT  Ipfius  TF  duplam.cumji  TT  TV  aequales  fmt, erunt  & earian  dimidiae  FT  TEe- 
quales.Et  quoniam  TV  dupla  efl  ipfius  TE,qiiadratim  ex  TV  quadrati  ex  TE  quadriipiu  eric.fi  cojao  ta 
mlesen-mreSilineaefigurp  in  dupla  fiunt  proportionehomologoru  lat  er u.  fed  quadratu  e.v  EF  ti'. 
efi  aequale  quadratis  ex  FT  TE,  quae  qddem  fiunt  dupla  quadrati  ex  TE.  ergo  quadratum  ex  47-piimi. 
EFJkc  eJi  quadratum  EFGH  quadrati  TVZT  dtnndiim  erh.quodooortebat  demonfiirare,  g 
Eritvnumquodquetriangulorum CKF  FLG  GMH  HNE dimidium  paralle- 
logrammijquod  adipium  efii;£a'4ipri?Ki. 

S C H 0 L I V M. 


Deferibatur  edam  in  circulo  ABCD  polygono  E K F L G M H N fimilc  poly-  C 
gonum  AXBOCPDR. 

In 


\ 


EVCLIS.  ELEMENT. 

In  dato  circulo , dejcri^to  in  circulo  polygono  Jimite  ^ol^gonum  dc. 
fcrihere , 

Sint  duo  circuli,  quorii 
centra  FG,  & in  circulo  A 
B C D E polygonu  quod- 
uis  defcribatur  ABCDE, 
iugatiirq;  AF  BF  CF  DF 
EF:  in  altero  autem  circu 
lo  ducatur  a cetro  Gque- 
dam  refta  linea  vtcunque 
GH:  Scangulo  quidem  A 
tj.primi.  f B coftituatur  squalis  an 

guIusHGK^  angulo  autem  BFC  angulus  KGL,  & angulo  CFD  angulus  LGM,  de- 
nique angulo  DFE  squalis  angulus  MGN  coftituatur.  ergo  reliquus  AFEreiiquo 
HGNeft  squalis,  &!unganturHK  KL  LM  MN  NH.  eft  autem  vtAF  ad  FB,  itj 
HG  ad  GK;  fimiljaenimfuntAFB  LGK triangula, quod oftcnfum eftintheore- 
4,10:11.  mate  fexto  fexti  Jito  elementorum.  Vt  igitur  femidiaraeter  circuli  ad  circulifemi- 
diametrum,iraBAadHK.  fimUireroftendemus&vnamquamque  ipfaruBC  CD 
DE  EAadvnamquamqueKL,  LM  MN  NH  eandem  habere  proportionem. &s6t 
squales  anguli  polygonorum,  quoniam  & triangulorum  anguli  squales  funt.  po- 
lygona igitur  ABCDE  HKLMN  lingulos  angulos  fingulis  angulis  squaleshabet: 
&circasqHaIcsangulos  lateraproportionalia.  ergo  polygonu  ABCDE  fimileeft 
polygono  HKLMNMn  dato  igitur  circulo  HKLMN  polygono  ABCDE  fimile  po- 
lygonum deferiptum  eft.quod  facere  oportebat. 

THEOREMA  III.  PROPOSITIO  III. 

Omnis  pyramis  triangularem  habens  bafim  diuiditurin  duas 
pyramides, aiquales  & fimiles  inter  fe>qux  triangulares  bafes  ha- 
bent,fimilesq^  toti5&  in  duo  prifraata  aqualia,  qux  quidem prif- 
mata  dimidio  totius  pyramidis  funt  maiora. 

Sit  pyramis, cuius  bafis  quidem  ABC  rriaiigulum,-  ver 
tex  autem  punftumD.  Dico  pyramidem  ABCD  diuidi 
in  duas  pyramides  squales  &:  ftmiles  inter  fe , triangula- 
resq;  bafes  habentes,S;  fimiles  tori ,& in  duo  prifmata  s- 
qualia;&  duo  prifmata  dimidio  totius  pyramidis  elTe  ma 
iora.  fecemurenim  AB  BC  CA  AD  DB  DC  bifariam 
in  punftis  E F G H K L,  & EH  EG  GH  HK  KL  LH  EK 
KF  FC  iungantur.  Quoniam  igitur  AE  quidem  eft  fqua 
lisEB,  AH  veroipfi  HD,-  eritEHipfiDB  parallela . Ea- 
dem ratione  &HK  eft  parallela  ipfi  AB.  paraJlelogram- 
j4.prinu.  mum  igitur  eft  HEBK.  quare  HK  eft  squalis  EB.  SedEB 
ipfi  A E eft  squalis.  ergo  & AEipfiHKsqualiserit.  eft 
aute&  AH  squatis  HD.  duf  igitur  AE  AH  duabus  KH 
is-priBJL  H D squales  lunt, altera  alteri,  & angulus  E A H squalis 
4.p:iiB!.  angulo  KHD.  bafis  igitur  E H bafi  K D eft  fqualis.  quare 
triangulum  AEH  squale  eft  & fimile  triangulo  HKD .Ea 
dem  ratione  & triangulum  AHG  triangulo  HLD  equalc 
eft  & fimile . Er  quoniam  dus  reces  lines  fe  fe  tangentes 
EH  HG  duabus  reais  lineis  fefe  tangentibus  KD  DL  paralleis  funt,  non  autem  ia 
i9.und*ci«ii  eode  plano,  squales  angulos  continebunt . ergo  angulus  EHG  eft  squalis  angulo 
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3n>L.Rirfo>’qhor!:am-di«  reclines  EH  HC  duabusKD  DL  ffqualss.futit,  af- 

iiijuiuaEHG  eftaqiulis  anguio  KDL;  erit  bafisEG  ballKL  «qualis’  'Vpri'^ 
*q«3fejg:cur  eil  ^fimils  triangulum  EHG  triangulo KDL  .Eadjm  ratione  & AE 
C tr^agulaip  eil  «quale  &.CmiJe  triangulo  HKL.quare  pyra.'ii:s>cuius  bafis  quidc 
(,i  aEG  triangalahi,  vertex  autem  punitum  H «qualis  & Emilis  eft  pjr ramidi,  cu- 
j--;ba''ssrttrranga!um  HKL  St  vertex  D pundum.  Et  quoniam  vn'  Jateramtriafi- 
goli  A pB,v:d?licetipfi  AB  paraHcia  duitaeftHl^erittriaguiu  ABB  criaguIoDH 
K;qu’igu!u,S:  latera  habet  proportionalia.  Simile  igitur  eft  ADB  triigtiid  triagu- 
JaDKK-.  i:eade  ratione  triaxOgulu  quide  DBC  fimile  eft  triangulo  DKL  i tfiangulu 
rero  ADC  triangulo  DHL.  quod  cum  du?  reft?  line?  fe  fe  tangenties  B A AC‘dua 
basrtS-i5lineisicfe:a«gin.-ibus'KH  HLparalleltcftnc,  non  'esciftiates  in  eodeni 
planojsquates  angulos  cqatinebunt  i angulus  igitur  B AC  adgulo  KHL.eft  ^qua- 
Iis  atqu;  eft  ut  BA  ad  AC,kaKH  adHL.  ergo  ABC  triangulumfiniileefttriaugu  ,e:ue^- 
gu!bHFCL;;'<ftocJ:  pvramisjciiius  bafts  quHem  triangulum  ABC,  uertex  autem  pu-  ««• 
dum  D i1m»ifeeft  p7ra  iiidi,CQ'[Bbafts  triangulum  HKL, Sc  uertexpufcim)  D . fed 
p^ramiscaiu»’balisqa;dem  HKL  triangulum,  uertes autem  puufttrn  Djoftenfa 
e!t  lirntlis  pyramldijcuitijbafis  triangiduhi  AEC,Sc  uertex  H punftum  . C^are  Sc 
pyramis  cuius  bafis  triangulum  ABC &uertex  pundum  D fimilis  eft  pyramidi, 
cu  us  bafis  AEG  triangulamjScuerLexpundam  H . Vtraque  igitur  ip  "arum  .AEG 
H HKLD  lyramidunifiinilisefttotipyramidi  ABCD.ErquoniamBF  eftfqua- 
lisFC.eritEBFG  paralJelogrammum  duplum  triiguliGFC.& quoniam  duoprif  A 
mata  «queaica  funt, quorum  vnum  quidem  bafim habet  parallelogrammum,  ake- 
renim  vero  triangulu.Tijeftqiparaliclogrammum  duplam  trianguli;  erunt  caprif-  g 
mata  inter  re«qualia.ergo  prifma  contentum  duobus  trianguli»  BKF  EHG,ad  tri 
bus  parallelogramis  EBFG  EBKH  KHFG  eft  equale  prifin  iri, quod  duobus  trian 
gulisGFC  HKL,&tribus  paralleiogrammisKFCL  LCCH  HKFG  continetur.iS: 
manifeftumeft  vtrumqueipforumprirmatum  ,&cuiusbafise.l  EBGF  paralleio- 
grammum, oppofita autem  ipfi  HK  redalinear&cuius  bafis  eft  GFC  cria.ngii!um, 
&oppofitum  ipfi  rriangulum  KLH, maius  eiFevtraqiie  pyramidum , qua.ambafej 
quidem  AEG  HKLtriangula,uerdces  autem  puncia  H D ; quoniam  .fi  i ungamus 
EF  EH  redas  lineas,prifmi  quidem, cuius  bafis  eft  EBFG  parallelogrammum,  Sc 
oppofita  ipfi  redaJineaHK  maius  eft  pyramide,  cuius  bafis  EBF  rna-ngultim,  uer- 
tex  autem  pimftum K.fed  pyramis,cuius  bafis  triangulum EBF,&:  uertet. K pun.fiu  ^ 
eft  «qualis  pyramidi,cuius  bafis  AEG  u-iaugulum,S;  ttertex  pundum  H:equal;bus 
enim  A:  fimilibus  planis  continentur.quare  & prifma, cuius  bafis  paralielogramnnl  i-.  d!/«,  a»- 
EBFG, oppofita  aute  ipfi  reda  linea  HK  maiuseft  pyramide,  cu -us  bafis  .-,£0  tria- 
gulum.>&uertex  pundum  H.  prifnu  vero  cuius  bafis  parallelogrammum  EBF 
C & oppofita  ipfi  reda  linea  HK  eft  equaie  prifraati.cuius  bafis  GFC  triangulum. 
&ipfioppofiium  triangulum  HKL:  A:  pyramis  cuius  bafis  triangulum  AEG,  vertex 
autem  H pundum,  eft  a:qua!ispyramidi,cuiusbafisHKL  triangulum  & ucrtexpu 
duD.ergoduoprifmftadcqu.biis  didfj  eft , funt  maiora  duabus  dictis  pyramidi- 
bus quoru  bafes  triagula  AEG  HKL.uerrices  aurem  H D puiida.cota  igitur  pyra 
/nis  cuius  bafis  ABC  trfaaguium,  iiertex  autem  pundum  D.diuifa  eft  in  duas  pyra 
mides  «qualcSj&fimiJes  inter  fe,  6:  fimiles  toti:  & induo  prifmataaqiialia : funeq; 

duo  priiniata  dimidio  totius  pyramidis  maiora.q  iiod  oftenderc  oportebat. 

r.  C.  COMMENT^RIf^S. 

Etqnoniam  BF  eft  «qualis  FC,cri:  EBFG  parallelogrammum  duplum  triangu  ^ 

K CFC  ]lunS3  tjum EF tjuowjin BF  efi aeqiud  s FC,&  iGparaliela ipfi EC,  eiti tmvagidwn 
£EFaeqitales  tnagulo  FGC.fed  pznllelogriims/iHTK  EBf  C duplum  ejl  EFf.ergo  & ip  F"»'!* 

fim  ICC  tT'.j3igMduplmerlu 

Eruacinprifmauinter  fesqualiayEa  T/r.r«defi/«;Li/7.. , , , . B 

Ultb  'Pnfnu 
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C Erifraa  qnide  cuius  bafiseft  EBFC  paralJcJogramu.  & oppo/jtafpfi  reftalinijff 
K^miius  eil  p7r3/mde,cuius  faafis  £BF  iriangulumjvercex  autem  puiSuniK]*'<i«a 
tum  ejl  fm parte  maius; eji  enim  pyr tonis  ipjius prifinats  pars  qufdam . fed  'mferm  ex  iis,  £«» 
i»  7.hiaiisaemo70raneur,apparehit  tertiam  parte  ejfe, cum fatertiapiirsprifmata,cim^^ 
FC  triangidumiC  oppofnwn  ip fi  triangulum  KLH. 

THEOREMA  IIII.  PROPOSITIO  IIII. 

Si  fmt  duf  pyramides  squealta: , quae  triangulares  bafes  bj. 
beant, diuidatur  autem  vtraque  ipfarum,  & in  duas  pyramides  f. 
quales  inter  fe , fimilefq;  toti,&in  duoprifmata  a:qu3lia,&fefia 
rura  pyramidum  vtraque  eodem  modo  diuidatur,  atque  hoc  ftm 
per  fiaqeritvtvnius pyramidis  baiis  ad bafim alterius,  ita  &m 
vna  pyramide  prifraata omnia  ad prifmata  omnia  inaltera  pyr». 
midem, altitudine  aequalia. 

Sinedu®  pyramides  $qucalt«> 
qui  triangulares  bafes  habeat  A 
BC  DEFjuertices  autem  fintpu* 
fta  CH,&  diuidatur  vtraque  ipfa 
rum  induas  pyramides  aquales 
inter  fe , fimilefq;  toti , & in  duo 
prifmata  ^qualia,  & faftarum  py- 
ramidum vtraque  eodem  modo 
diuifa  mtclligatur:atq;  hoc  seper 
fiat.DicovtABCbafis  adballm 
DEF  ita  efle  prifmata  oia,quf  fune 
in  pyramide  A B C ad  prifmata 
omnia  , quz  in  pyramide  DEF 
multitudine  fqualia  . Quoniam 
cnimBXquidemeft  aqualisXC, 

AL  vero  Aqualis  LC ; erit  XL  ipfi 
AB  paralieia,&  triangulum  ABC 
triangulo  LXC  fimile.Eadcm  ratione  & triangulum  DEF  fimile  fft  triangulo 
F.Et  quoniam  BC  quidem  cft  dupla  CX,  EF  vero  dupla  ipliusFQ>vtBC  ad  CX,ica 
erit  EF  ad  deferipta  funr  ab  ipfis  BC  CXlimilia  Afimiliter  pofita  reftili- 
nsaABC  LXCjabiplisvcroEF  FQ^fimiiia&EmiliterpofitarectilincaDEF 
F.eft  igitur  ucBAC  triangulum  ad  triangulum  1..XC,  ita  triangulum  DEF  ad  RQ^ 
F manguliimi&  permutando  ut  triangulum  ABC  ad  triangulum  DEF , :ia  LXC 
triangulum  ad  triangulum  RQF.red  ut  LXC  triangulum  ad  triangulum  RQF,  ita 
prifma cuius bafis eft  triangulum LXCjOppoficum autem  ipfiOMN  ad  prifma cu- 
ius balisRQP^cr.-anguIumj&ioppofittim  ipfiSTY.&  ut  ig’tur  ABC  triangulum  ad 
triangulum  UEF,ita  prifma, cuius  baiis  eft  triangulum  LXCjOppolitum  autem  ipfi 
OMN  ad  prifmajCuius  baiis  RQF  triangulum , Aoppolicum  ipli  STY.Et  quoniam 
duo  prifniata,qua  in  pyramide  ABCC  inter  fefqualiafunt,  led&quain  pyrami- 
de DEFH  priiinata inter  fe  funt  aqualia;  erit  ut  prifma, cuius  baiis  paradeJogram- 
mum  KLXBjOppolita  uero  ipfi  reifta  linea  MO  ad  priiina  cuius  bafis  LXC  rr: angu- 
lum, & oppoiitum  ipfi  OMN , ita  prifina  cuius  baiis  parallelogramn^m  EFRQ^ 
oppofita  ipfi  recta  linea  ST  ad  priima  cuius  bafis  RQ^  tr’angu’uinjOppofitura  u^- 
roipfiSTY.  quarscoponedovtprifmataKBXLMO  LXCMNOadpnfma  LXCM 
NOjita prifmata PEC^ST  RQFSTY  ad  prifma  RQF^TY.  & permu.ando  ut prif 

. mauKBXLOMN  LXi^OMNadprifmataPEQ^ST  RQFSTY,  i u priima IXC 
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MVOac^prifmaKQ^^TY.Vt  autem piifraa  LXCMKOadprifma  RQMTY.ha 
oftenfaeft  b^s LXC  ad RQF  bafim,  & ABC  bafis adbafim  DBF  .erg©  uc  trtan- 
ga!nm  ABC  ad  triigulum^Fjitaqu?  in  pyramide  ABCCduo  pnfmataad  duo 
prirmata,qui  in  pyramide  DEFH.fimilitcr  aute  & fi  faftas  pyramides  diuidamus 
eodem  modo  velucOMKC  STYH,erit  utOMN  bafis  ad  bafim  STY,ita  qui  in  py 
ram.dt  OMNG  duo  prifmata  ad  duo  prirmata,qui  in  pyramide  STYH.fed  uc  OM 
N bafis  ad  bafim  STY,  ita  bafis  ABC  adDEF  bafim.  &c  ut  igitur  ABC  bafis  ad  ba- 
fim DEF , ita  quf  in  pyramide  ABCCduo  prifmata  ad  duo  prifmataqui  in  pyra- 
mide DEFH;&  qua  in  pyramide  OMNG  duo  prifmaca  ad  duo  prifmata,  quf  io 
pyramide  STYHj& quattuor  ad  quattuor  . eadem  autem  oftcndentur&infaftis 
pri-.matibusex  diuifione  pyramidum  AKL0,&.DFRS  fle  oraniuin fimplidter  mul 
citudioe  aqualium. 


L E M M iA. 

nAt  >^ero  y t LXC  triangulum  ad  triangulum  l^J^Jta  ejff  frijma, 
cuius  l/afis  triangulum  LXC  3 opgoftum  autem  igji  OMNad  grijma^ 
cuius  bajis  triangulum  3 Cr-  oggojitum  igji  ST  T , hoc  modo  osle» 
demus. 

IneadeenfmfiguraintcIiigaturabipfisC  H punftis  perpend-culares  duiftiai 
ABC  DEF  trianguloru  plana, quj inter  te.pqnales  erunt;  proptereaquod  pyrami- 
des ipfar  fquealtf  ponuticur.Et  quoniam  duf  refis  linei  GC,  dc  perpendicularis  a 
punctoGduSafecantur  d parallelis  planis  ABC  OMN,ineardem  proportiones 
fec.ibun;ur.ScfecatutGC  bif^iam  aplanoOMN  inpundoN.  ergo  & a puncto  G ty***^' 
duda  perpendicularis  ad  ABC  planum  bifariam  fecabitur  a plano  OMN.  Eade  ra- 
rione  &'qu2  a punv^lo  H ducitur  perpendicularis  ad  DEF  planum  a plano  J>TY  bi 
fariam  recabiiur.&  funt  aquales  perpendiculares, quf  ab  iofis  GH  ducuntur  ad  pl* 
na  ABC  DEF.ergo&iqualesquf acriangulisOMN  STYadipfaABC  DEF per 
pendicularcs  ducumur.fquealca  igitur  funt prifuiata , quorum  bafes  triangula  LX 
C RQF.oppofit3aucem  ipfisOMN  STY.quare&folida  paraJIelcpipeda  , guai 
diftis  prifmatibus  defcribuncur  fqueaka,  inter  le  fune  uc  bafes,  & eoru  dimidia  ut 
LXC  bafis  ad  bafim  RQF, ita  inter  fe  dicta  prifmaca  et  ut . quod  demonilrare  opor  MAvad. 
tebat. 

J.  C.  c 0 Af  M £ N T ^ X J r L 

Sed  ut  LXC  triangulum  ad  triangulum  RQF, ita  prifma  citius  bafis  cfi  triangu  - 
Ium  LXC,oppofitum  autem  ipfi  OMN  ad  priima  cuius  bafis  RQF  triagulum,  & op 
pofiium  ipli  i)TY2Hocitcofl,£repotex  corolijrio , quod  nos  ad  ^ivnuecirm  confmpfaHiis. 

THEOREMA  V.  PROPOSITIO.  V. 

Pyramides , quar  eadem  funt  altitudine  > & triangulares  bafes 
liabentjinter  fe  fiintyc  bafes. 

Sint  enim  eadem  altitudine  pyramides,  quarum  bafes  quidem  triagula  ABC  D 
tFjuertices  autem  punfta  G H.Dico  uc  AB  C bafis  ad  bafim  DEF,  fic  ede  pyrami- 
dem  ABCGadDEFHpyramidem.  Sf  enim  nonitafit.eritut  ABC  bafis  ad  bafim 
PEFjfic  ABCG  pyramis,uel  ad  Iblidiim  minus  pyramide  DEFH,  uel  ad  maius.  Sir 
primnin  ad  folidum  minus, fitq;  Zi  & diuidatur  pyramis  DEFH  in  duas  pyramides 
zquales  inter  fc,8c  fimiles  toti,&  in  duo  prifmata  aquaJia.funrfgitur  duo  prifinata 
dimidio  tetius  pyramidis  maiora. & rurfus  pyramides  ex  diuifionc  faft*  limilirer 
dioidaoturjicque  Jioc  lemper  fiat , quo  ad  fumwur  quadam  pyramides  a py  t imi 

Hkh  s «icDEFH, 
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dcDEFHsqa-s  fintmiaorcs  exce(ru,quo  pyramis  DEFH  Toliduni  zruperat.Ita^ 
funuQ:ur4&.fincexempli-cauaapyraiiudcs  DI-RS  STYH  • erunt  igitur  reliquaia 


pyramide  DEFH  prifraata  folido  Z maiora.Diui  datur  etiam  ABCG  pyramis  in  te 
tidrm  parces  fimiliter  pyramidi  DEFH.  ergo  vt  ABC  bafis  ad  bafim  DEF , ha  qui 
«diad  in  pyramide  ABCG  prifmataadprifmataqu*  in  pyramide  DEFH;  fed  vt  ABCba 
fis  ad  bafim  DEF,ita  pyramis  ABCG  ad  folidum  Z.  & ut  igitur  ABCG  pyramis  ad 
ibJidum  Zjita  qus  in  pyramide  ABCG  prifmata  ad  prifmata,qujE  in  pyramide  DE 
FH:& permutando  ut  ABCG  pyramis  adprifmata,  qui  in  ipfafuntjiiafoJidumZ 
ad  prifinata,  quf  in  pyramide  DEFH.  maior  autem  cft  pyramis  ABCC  prifmati- 
bus,qui  in  ipfa  funt.crgo  & (olidum  Z prifmatibus , qui  funt  in  pyramide  DEFH 
eft  maiHs.fed  & minus, quod  fieri  non  poteft . Non  igitur  v t ABC  bafis  ad  bafim  D 
EF,ita  cft  pyramis  ABCG  ad  folidum  aliquod  minus  pyramide  DEFH.  fimiliter 
oftendemus  neque  ut  DEF  bafis  ad  bafim  ABG,ita  cfle  pyramidem  DEFH  ad  Ibli- 
dum  aliquod  pyramide  ABCG  minus . Dico  igitur  neque  eflevt  ABC  bafisad  ba- 
fim DEFjica  A BCG  pyramidem  ad  aliquod  folidu  maius  pyramide  DEFH.fi  emm 
fieri  poteft, fit  ad  maius,uide!icetad  folidum  I.critigiturconuertcndo  vtDEFba- 
fis  ad  bafim  ABC, ita  folidum  I ad  ABCG  pyramidem.  Vcairtem  folidumlad  AB 
CG  pyramidem,  ita  DEFH  pyramis  ad  folidum  aliquod  minus  pyramide  ABCCj 
vt  proxime  oftenfum  fuit.&  ut  igitur  DEF  bafis  ad  bafim  ArBC,ita  pyramisDEFH 
ad  (olidum  aliquod  pyramide  ABCG  minus,  quod  eft  abfurdum.  non  igitur  ut  A 
BC  bafis  ad  bafim  DEF, ita  eft  ABCG  pyramis  ad  (olidum  aliquod  maius ^ami- 
de  DEFH.oftcnfum  autem  eft, neque  ad  minus,  quare  vt  ABC  bafis  adbafiin  DEF, 
ita  eft  pyramis  ABCC  ad  DEFH  pyramidem.  Pyramides  igitur,qu«  eadem  (bnt  al 
titudinc,&  triangulares  bafes  habent  inter  fe  fune  vt  bafcs.qiiod  dcmonftrare  opor 
tebat. 

THEOREMA  VI.  PROPOSITIO  VI. 

Pyramides, qu2  eadem funt  altitudinjj&multianguIasbaiM 
habent, inter  fe  funt,  vt  bafes. 

Sint  eadem  altitudine  pyramides,  qus  multiangulas  bafes.  habeant  A BCDE  F 
CHKLiuerticcs  autem  MN  punfta-Dico  vt  A BCDE  bafis  ad  bafim  FGHKL  ,ua  cf 
fe  ABCDEM  pyramidem  ad  pyramidem  FCHKLM.D  uidatur  enim  bafis  quidem 
ABCDEintriangulaABC  ACD  ADE;  bafis uero FGHKL diuidatur in trian».^ 
laFGH  FHK  FKL.ctinunoquoqueiriangulointelliganturpyramidesiqueakg 
^cpytamides^qu;  a principio.  Quoniam  igitur  eft  uc  iriangulum  ABCsduian^ 


tlSKR  *IJ. 

Jdbi  ACD,  ita  ABC M 
pjramis  ad  pyramide 
ACDM;  isdccmponen. 
do  ut  ABCD  trapezia 
ad  triangulum  ACD, 
ita  ABCDM  pyramis 
ad  pyramide  ACOM. 
fcd  & ut  ACD  triaugu 
Ium  ad  triangulum  A. 

DE  ,ica pyramis  ACD 
M ad  ADEM  pyramt- 
dem.crgo  ex ^uali  jit ABCDbafisadbafim  ADEjitaABCDMpyramisadpyra 
midem  ADEM;&  rurfus  componendo  ut  ABCDEbafisad  baliin  ADE, ita  ABCD 
EM  pyramis  ad  pyramidem  ADEM  .Eadem  ratione  & .ut  FCHKLbafis  adbafim 
FKL  , Ita  & FGHKI.N  pyramis  ad  f KiN  pyramidem.&  quoniam  duz  pyramides 
funtADEM  FKLN,  qus  irianguiares  bafes  habent  & eadem  funt  altitudine  icric 
ut  ADE  bafis  ad  baiim  FKL,  ita  ADEM  pyrarriides  ad  pyramidem  FKLN.Quod  cii 
fit  ut  ABGOE  bafisad  balimADE,itaABCDEM  pyramis  ad  pyramide  ADEM,  ut 
aut  ADE  bafisad  bafim  FKL, ita  ADEM  pyramis  ad  pyramide  FKLN:  erit  ex  fquali 
ut  bafis  ABCDEadFKLbafiin,iuABCD£M pyramis  ad  pyramidem  FKLN.  fed 
e:  ut  FKL  bafisad  bafimfG  HKL,ita,cratet  FI^N pyramis  ad  pyramidem  FCHK 
LN.quarc  rurfus  ex  fquali  ut  ABCDEbafisad  bafim  FCHKL, ita  cft  ABCDE.M  py 
ramis  ad  pyramide  FGHKLN.  Pytamidesigitur,qus  eadem  funt  aititudine,et  miil 
tiaagulas  bafes  habent  inter  fe  runCjUcbare.s.quod  oportebat  demonilrare. 

C.  COMMtiiTURtrS. 


jdm  etiam  demMjlrahitur, 
fi  bafes  :nf  qualibus  numero  late 
ribus  conanetntur.Smt  emm  py 
ttamdes aequealtae  UBCDL 
tFGHKM,fitj,  pyramidis  JL 
tCDL  bafis  quadrilaterm  .A 
KD,  &yertexL  i pyramidis 
yero  EFGHKM  bafis  fit  pentO’ 
fpKiiiEEGHK , & vertex  L. 

Dko  vt  quadnUierim  ^BC1> 
td  peatagenum  EFGHK , ita  ef 
feABCDL  pyramidem  adpy- 
Tjjjkdem  EFGHKM.lungaviir 

jlC  EC  EH-eritquadrtlateTismABCt)  diuifiminduotriaagulauiSC  ACT>,&pentagoniM 
iM.fim'intriama3^daEFG  EGH  EHK.  Itaque  meUiganiur  ab  vnoqitoque  triangulo  pyra* 
mides  lequedti  prinus pyramdibus.  Et  qmmm  efi  ut  maaigidmUBC  ad  trkngulian  UCDt  Ex  um- 
ita  pyramis  ABC  L ad  pyramidem  ACDU  erit  componendo  rt  quadrUaterumABCD  adtrian  «d*n«. 
gulim  ACDyitapyrmis  ABCJ>L  aipyraSmdem  aCDL.  Eadem  ratione  demonfirabimus  inal 
terapyrarmdeutquadnlatenmiEFCHadrriangtdumEGH , itaeffe pyramidem  EFGHM  ai 
pysnudm  ECHM-.yt  autem  tnasfguimtGil  ad  triangulum  EHK,  ita  efi  pyramis  EGHM  ad 
pyramidem  EHKM.  quare  expqttai  vt  quadrilatenm  KFGH  ad  triangulum  EHK,it7i  efi  pyra 
EFGHM  adptramdera  EHi.M:  & rurfus  componendo  vtpentagonim  EFCHit  ad-  trian~ 
fdum  £HK>  itautapyramis  EFGHKM adpyramidem  EHKM:  conuertendoqfyi trmgdim 
UiZadpaaagonumhFGHE,  ita  pyrands  EHKM  adtotampyramdem  EFIjHKM.  Sedvt 
tr  augulom  ACD  ad  truotgrdum  EHKy  ita  efipyrasnis  ACDL  ad  pyramidem  EHKM.  erat  au~ 
temiaquadriUtervnABCDadrr'iaJigdH.ACDitapjramisABCI>Ladpyrmide>n  ACDL  exiu» 
ZjvrtrKrfusex^quakvtqMdr.l^rmABCDadpent^ottm  filOHty  ita  erit  pyramis  A «doid. 

BCPi 
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» SCUL  ddOfi-im^dmf.FGH  K.M.EteodemmodomaIijsdemo?ifirabitttr,tiU9tcm^k:l4teTHK 

hafes  tituot  antatintur. 

THEOREMA  VII.  PROPOSITIO.  VII. 

Omne  prifma  triangularem  habsns  bafim  diuiditur  iu  tres  py. 
ramides  xqualcs  inter  re,qu? triangulares  bafes  habent. 

Sit  prifma  ciiiusbafis  quidem  triangulum  ABC,  oppofuu 
autem  ipfi  DEF.  Dico  prifma  AB  CDEF  diuidi  intres  pyrami 
des  squales  inter  fe,  qiis  triangulares  habent  bafes . lungan- 
turenimBD  EC  CD.  Etquoniam  parallelogrammum  eil  A 
5*  primi.  EED,  cuius  diameter  BD,  erit  ABD  triangulum  triangulo  E 
BD  gquale.  ergo  pyramis  cuius  bafis  triangulum  ABD,  ver- 
.^.huins,  tex  autem  punctum  C squalis  eft  pyramidi, cuius  bafis  E D B 

triangulum  & vertex  punftumiC.  Sed  pyramis  cuius  bafis  ED 
B triangulum  &verrexpunftura  C,cadcm  efi  pyramidi, cums 
bafis  triangulum  EBC,  & vertex  D punctum, ijfdem  enim  pia 
nis  continentur.  Ergo  & pyramis  cuius  bafis  triangulu  A BD, 
vertex  aurem  punftu  C squalis  eft  pyramidi,cu.us  bafis  EBC 
triangulum,  &vercexpuAumD.Rurfus  quoniamFCBEparallelogratnmum  dl, 
cuius  diameter  CE,  triangulum  ECF  triangulo  CBE  eft  fquale . ergo  & pyramis, 
cuius  bafis  BEC  triangulum,  vereex  autem  punftum  D aiqualiseft  pyramidi, eoius 
bafis  triagulum  ECF,  & vertex  pundtumD.  Sedpyramis.cuiusbafisquidem  BCE 
triangulum, verrex  autem  punctum  D oftenfa  eft  aqualis  pyramidi,ciiius  bafis  tria 
gulum  ABD,  & vertex  C pundtum.  quare  & pyramis  cuius  bafis  triangulum  CEF, 
& vertex  pun<ftum  D,  aqualis  eft  pyramidi  cuius  bafis  triangulum  ABD,  & vertex 
C punftum.  Prifma  igitur  ABCDEF  diuiditur  in  tres  pyramides  inter  fe  equales, 
qua  triangulares  bafes  habent.Et  quoniam  pyramis, cuius  bafis  ABD  triangulum; 
vertex  autem  punftum  C,  eadem  eft  pyramidi, cuius  bafis  triangulum  CAB,&  ver 
tex  D punftum,  ijTdem  namque  plams  continentur:  pyramis  aut,cii!us  bafis  trian- 
gulum ABD,  & vertex  punftum  C,  tertia  pars  oftenla  eft  prifmatis, cuius  bafis  AB 
C triangulum,  & oppofirum  ipfi  DEF.S;  pyramis  igitur,  cuius  bafis  triangulum  A 
BC,  vertex  aurem  D punftum  tertia  pars  eft  prifmatis  eandem  bafim  habentis,  vi- 
delicet ABC  triangulum, &oppofitum  ipfi  triangulum  DEF. 

COROLLARIVM. 

Ex  hoc  manifeftum  eft  omnem  pyramidem  tertiam  partem  cf- 
fe prifmatis  bafim  habentis  eandem, &:altitudinem  squale^quo- 
niam  etiam  fi  bafis  prifmatis  aliam  quandam  figuram redilineam 
obtineat  & oppofitam  ipfi  cande,  diuiditur  in  prifmata,qu? trian 
gular  es  bafes  habent, & qug  ipfis  opponuntur. 

f.  c.  COUM.tlirAF.tVS. 

Ex  hoc‘corollario,&  antecedentibus  fequitur prifmata  ommV,  quj  eadem  Tuat 
altitudine  inter  fe  c{re,vt  bafes:funt  enim  ea  pyramidum  eiufde  altitudinis  cripb* 

Sed&hfctterAftmijCiufnosdemonjlrMunmin  Ubro  de  centro  ^nuitatis  folidorvn^nf*’ 
fitime.  XX.  & XXI. 

Prifmata  omnia,  & pyramides, quf  in  eifdem,  vel  fqualibus  bafibus  coflftitBB> 
tur  cara  inter  fe  proportionem  habent,quam  altitudines. 
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Et  infuper  prifmata  omnia  & pyramides  inter  fe  proportionem  habent  compofi 
tam  cx  proportione  bafium  Sc  proportione  altitudinum. 

THEOREMA  VIII.  PROPOSITIO  VIII. 

‘Similes  pyramides, qu?  triangulares  bafes  habent  in  tripla  sut 
proportione  homologorumlaterum. 

SintllmileSj&limiliicr  po 
fit*  pyramides,  quarum  ba- 
fes quidem  triangula  ABC 
DE F , vertices  autem  GH 
punfta.  Dico  ABCC  pyra- 
mide ad  pyramidem  DEFH 
triplam  proportionem  habe- 
re eius,  quam  B C habet  ad 
EF.  compleatur  enim  BGML 
EHPO  folidaparallelepipe- 
da.Etquoniam pyramis  AB 
CG  fimilis  eft  pyramidi  DEFH , erit  angulus  A BCanguloDEF  aqualis,  angu-  , diffi,  v*. 
Jusq;  GBCfqualis angulo  HEF,  &angulus  A B GanguloD  EH.  arqiie  eft  vt  A B _ 

ad  DE,  ita  BC  ad  EF,  & B Cad  EH . (^oniam  igitur  eft  vt  A B ad  D E,  ita  B C ad  ’ 

EF,&  circum  aquales  angulos  latera  funt  proportionalia , parallelogrammum  BM 
parallelogrammo  EP  fimile  erit.  Eadem  rationc&  parallelogrammum  B N fimilc 
eft  parallelogrammo  ER,  5c  parallelogrammum  BK  ipfi  EX  parallelogramo.  T ria 
icitur parallclogramma BM  KB  BN.tribusEP  EX  ERfuntfimilia.Sedtriaqni-  i4.VBi«d* 
oemMB  BK  BNtribusoppofit!sjqualia,&fimilia  funt,  tria  vero  EP  EX  ER  tri  «w- 
bus  oppofitis  fqualia,&  fimilia.quare folida  BGML  EHPO  fimilibus  planis  & nu- 
mero iqualibus  continentur;  ac  propterea fimile  eft  BGML  folidum  fblldo  EHP 
O.Similia  autem  folida  parallelcpipeda  in  tripla  funt  proportione  homologorum 
laterum.ergofolidumBCMLad  folidum  EHPO  tripla  habcc  proportionem  eius, 
quam  habet  larus  homologum  BC  ad  EF  homologum  latus-feavtBGML  folidum 
ad  folidum  EHPO, ita  ABCG  pyramis  ad  pyramidem  DEFH ; pyram-s  enim  fexta 
pars  eft  ipfius  folidi,cum  prifma  quod  eft  dimidium  folidi  paral}elepipedi,fit  pyra 
midiscripium.quare& pyramis  ABCC  ad  pyramidem  DEFH  triplam  proportio 
nem  habebit  eius, quam  BC  habet  ad  EF, 

COROLLARIVM. 

Ei  hoc  perfpicuum  eft,&  fimiles  pyramides , qus  multiangu- 
las  bafes  habent  inter  fe  effe  in  tripla  proportione  homologorum 
laterum . ipfis  enim  diuifisinpyramidcs  triangulares  bafes  habe 
tes , quoniam  & fimilia  polygona , qu^  funt  in  bafibus  in  fimilia 
triangula  diuiduntur , &numero  SEquaIia,& homologa  totis;  erit 
vtvna  pyramis  inaltera  pyramide  triangularem  habens  bafim 
ad  pyramidem  in  altera  triangularem  bafmi  habentem,  ita  & om 
nes  pyramides  in  pyramide  altera  triagulares  habentes  bafes  ad 
omnes  in  altera  triangularesbafes  habentes;  hoc  eftitapyramis 
ipfa  multiangulam  habens  bafim  ad  pyramidem , qu^  multiangu 
lam  bafim  habet.Sed  pyramis  triangularem  habens  bafim  ad  py- 
ramidem 
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Tamidem,qu!c triangularem bafim habet  eft  ihtripla  proportio. 

ne  homologorum  laterum.&pyramis  igitur  multiangulanr habes 
baiim  ad  pyramidem  fimilem  bafim  habentem , triplam  propor. 
tionem  habebit  eius , quam  latus  homioiogam  habet  ad  hojuolo 
guth  latus. 

F.  C.  COMMF.tlT^IHfS.  ' ' ■ yl 

Skt  enim  pyramides  -fmi- 
les  & ftmlner  pofitae , quae 
pTobajibus  pentagona  habeant 
^BCDEM  FGHKLN  , /4 
pyramidis  quidem  ^BCDEM 
bafts  pmtagonm  ^BCDE,& 
uenex  punilim  M ,pyra7nidis 
reroFCBKLN  bafispentags 
Kum FGHKL,  &yertexNpi 
^^m,&  ft  latus  ^Bhsiriolo- 
gimlaieriFG.Dkopyramide 
^BCDEMad  pyritmidemFG 
fiKIN  triplam  proportionem 
habere  eius , quam  habet  ^3 
ad  FG.  Jungantur  enim  .AC  C 
«».$«{.  E FH  IiL»<y  quon:asn  poly- 
gona fmiliam  jmllatriangit- 
/j  diuidmtHr,nuKcrojf  aequa- 
lia, homologa  tetisyerit  tria 
gidum^BC  [.mile  triangulo  F 
* and.  CHttriangulmj,  ACE  triangulo  FHL fmUe , & triangulum  CDI  trmgrdo  HKLeflasttm d 
pyramidum  fmilitudinem  triangulum  AMB  fimile  triangulo  FNG.quare  vt  MA  ad  AB,  ita  U 
Fad  FGyVt  autemSAadACJtaCF  adFH . ex  aequali  igitur  vtMA  ad  AC,itaLF  ad  FH.. 
non  aliter  detr.onjirahitur  rt  MC  ad  CA,ita  NH  ad  HF.ergo  triangulum  MAC  fimle  efi  trias 
gulo  NFH.efi  aurem  & triangulum  MBCfmle  triangulo  NCH  ob  fmilhudhiem  pyramdum. 
pyramis  igitur , cuius  bafis  triangulum  ABC  &ycrtex  Moun(tum,firHilis  efi  pyramidi, mus 
hafis  triangulum  FGH,&  vertex punEiumN-.quippe  quod  f milibus  triang.iUs  connneintfr.Ea 
dem  ratione  demonfiraintur  pyratms  ACE.M  f.niilis  pyramdi  FHLH , & pyramis  CJ>EM  py- 
ramidi  HKLH.fed  pyramis  quidem  ABCM  adpyramidem  FCHH  t^iotam  habet  proportionem 
e!us,quam  habet  AB  adFC,CT  pyramis  ACEM  ad  pyramidem  FHL\'  triplamproportionem 
habet  cius, quam  AI  habet  ad  FL,hoc  efi  quam  AB  habet  ad  FG,  efi.  en’m  vrTAai  AE,ita  G 
F ad  FL,&permutado  vt  BA  ad  GF,ita  AE  ad  FL,pyrm.s  autem  CDEM  adfynmdemH 
KLN  triplam  proportionem  habet  eius,quam  CD  ad  HK,hoc  efi  quam  AB  adFG^  Jlmia  erat 
vtABadBC,  ita  efi  FGad  GH,vtautemBC  ad  CD,ka  CH  ad  HK;erit  ex  aequali  v't  AB  adC 
D,ita  FG  ad  HK,& permutando  vt  AB  ad  FG,ita  CD  adHK.  Ft  igitur  vna  antecedentium  ai 
Vnam  confequentium,hoc  efi  pyramis  ABCM  adpyramidem  FCHN,ita  omnes  aiitecedfjttes  ai 
omnes  confequentes,hoc  efi  ita  tota  pyramis  ABCDEM  ad  totam  pyramidem  FCHKLH  • erfo. 
dr  pyramis  ABCDEM  ad  pyramidem  FCHKLH  triplam  habebit  proportionem  eius, 
habet  AB  ad  F G-quod  demonfirare  oportebat- 

COROLLARIVM. 


Ex  his  colligitur  pyramides  fimiles,  qui  muUiangulas  bafes  habent  diuidi  i® 
pyramides  triangulares  bafes  habentes  fimilesj  & numero  iqualcs  k homolo* 
gas  totis.  - , 


V 
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Sed(fts6dEucTides dmonfirmt inpyramitUfus  fimiHhus  ,nos  tMmmJlmdihifS  pTiJmatibhs - 
dtnou/irAreag^ediemu^.cr  quamqiwn  in  tmiecedmte  libro  d nobis  dmojijirati  jit prifinita fi 
Trnbs,qifMtruj^j4las\s  bifes  bibent  in  tripU  ejftproportiont  bomtlogtrm  Uttrmstamtn  bis  \ 

isco /liCkit  illud  etiam  aliter  dmonjlrare  in  hunc  modum. 

THEOKtM^.  i. 

Prifmata  fimilia , qai  triangulares  bafes  habet  in  pyramides  fimiles,  numerosi 
(quales  diuiduntur,  & prifma  ad  prifma  triplam  habet  proportionem  cius  ^ qoaw 
latus  homologum  habet  ad  homologum  lacus. 

^mt  prifmata  fimilia,  & fmiliter  pofita  .A 
E CM&prifmatis  quidem  ^Ebajis fit  triS 
gulum  ABC , & quod  ipfi  opponitur  rriangu- 
lumDlf  •.prfinatisyeroCMbafis  fit  CH£ 
triangulum  & oppofitm  ipfi  LbW ; fitj,  la- 
tus A3  lateri  CH  homologum . Dicoprifinata 
AE  GM  diuidi  in  pyramides /imUes,numero^ 

Aequales,(^  prifma  AE  ad  prifma  GM  tripla 
tabere  proportionem  eius,  quam  habet  AB  ad 
CH . langam ur  enimBD  EC  CD  HL  MK 
KL.erit cxiamdemonflratisprifina  AEdiui- 
fum  iu  tres  pyramides  pquales  inter  fe,  &prif 
maCMfirmliter  dimfimin  totidem  pyrami- 
des aequales,quae  pyramidibus  prifinatis  AE 
fsmiles  erunt,  l^uoniam  enim  ob  prifmatum  fi- 
tnilitudinem  paraUtlogratmum  ABEJi  f mi- 
le •fiparaltelogrammo  CHML,eritrtDAai 
AB, ita  LG  ad  CH:  atque  efl  angulus  DABp- 

aagulo  LCH.triar^ulum  igitur  DAB  triangulo  LHG  ejl  fimile.Eaiem  ratione  & triaogu  ••***'• 

Im  DEB  triangulo  LMH,& alia  triangula,quae fimt  paralielogrammorum  dlmdiia  alijs  trlangu 
ts, quibus  rejpondent fanilia  demnfirtiuntsr.Et  quoniam vtDC ad  CA , ita  ejl  LK  ad  KG',  vt 
autem  AC  ad  CE , ita  GK  ad KH:erit  ex,  aequali  ut  DC  adCB , ita  LK  ad  LH.  Et  frmiliter  de- 
vmfirabitur  vt  DB  ad  BC,ita  effe  LH  ad  HK.quare  trias^uhmDSC fimile  ejl  triasigid»  LHK.  - 
SluodcumtriangrdumPABfimtlefittriaiJgulo  LGH,trian^!mq,PSC fimile  triangulo  LHK, 

C triangulum  DAC  ipfi  LCK;eritpyramjs,cHius  bafis  triangid:m  ABC, vertex  autem  P pun-  , (5iS.*a4» 

Gum  fmdispyramidifCmus  bafis  triangulum  GHK,  & uertexpunexum  L . Eandem  ob  ca^am  fi»i. 
erit  pyramis  cusus  bafis  triangdum  IBC,&  vertex  Dpwidson , fimilis  pyramidi  cuius  bafis  M 
hi  iriangidum , uertex  autem pmCltim  L,& adhuc  pyramis,  cuius  bafis  triangulum  ECF , & 
tsertex  pioiGum  P fimilis  pyramidi, cuius  bafis  triangulum  MKN,&  uertex  L punSum . Que- 
«iamigitur  pyramis  ABCP  fimilis  efi pyramidi  CHKL,f  miles  autem  pyramides  funt  in  tnpla 
proportione  homologorumlatcrum;habebit  pyramis  ABCP  ad  pyramidem  CHKL  triplam  pro 
portionem  eius,quamhabet  AB  ad  CH.Tyramis  autem  EBCD  adpyramidem  MHKL  triplam 
kabet  proportionem  eiks, quam  BC  habet  ad  HK,  hoc  efi  quam  AS  habet  ad  GH;  eji  enim  vtA 
■B  ad^fitaCH  ad  HK:<ir  permutando  vt  AB  ad  GH,itaSC  odliK  . & fmditer  pyramis  EC 
fP  adpyramidem  MK^Lproportionera  habet  triplam  p.us,quatn  EE  habet  ad  MK,hoc  eji  BC 
*d  HKjioc  eji  AB  ad  OH.i^t  igiturvrum  aiaecedertiumad  ymm:  confeCfuer.liuK,  ita  omniaan 
-tecedentia  ad  mma  confequeniia.Qjiare  vt  pyramis  ABCP  adpyramidem  CHKL , ita  totum 
frjhsi  AE  ad  totmt  orifina  CH.feipyramis  ABCP  adpyramidem  CHKL  triplam  habet  pro- 
pott.o.iem  elus,quam  habet  AB  ad  GH.Ergo  Cfprifmu  AE  ad  prifma  GM  triplam  preperti»- 
.,^et»bibeLit  eius, quam  AB  ad  CH. 

\A  L I T E R.S^nidigiturpyrarmsAECPfimll}sejipyramidiCHKLif>ni!esaHtemt>y 

ramdes  fiat  ia  tripla  proportione  homologorum  laterum:  habebit  pyramis  ABCP  ad  pynrrdai 
CHKL  triplam  proportione  e:us,quam  AB  habet  ad  GH.Jed  vi  pyramis  ABCP  ad  pyramidem 
CHKL^taprifiua  Ai  ad  prifma  CM  fient  enim  prifmata  pyramidsen  tripla-ergo  ^prifma  At 

lii  ad 
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*dpriftna  CM  triplam  proportionem  habebit  eius,  quam  habet  ^BadGH  . Trifinatai^ 
*ur  Jh»!lia,quaetr:angulifresbaJes habent, dimdmtur in  pyramides fmiles ,n!imeroj,aeqiules, 
& prifma  adprifma  triplam  habet  proportionem  eiusyquani  iaets  homologum  habetadhomtlo- 
g!tm  latus, quod  demonjlrare  oportebat. 

THEOREMA.  II. 


Prifmatafimiliajqusniultiigulashabcntbafes  infimniaprifmata  triangulares 
bafes  habentia  diuiduntur,numeroq;  aqualia, & homologa  totis:  & prifmaadpnf 
ma  triplam  proportionem  habet  ei  us , quam  latus  homologum  habet  ad  homolo 
gum  latus. 

sint  duo prifrnatifimiTii,  & fmiliter  pofita.A 
K MV,&prifmatisqndait.A%.hafis  fitpentsgo  T 
nm  .ABCDE,&  ipfioppofitum  FCHKL;  prifina- 
tis uero MV bafis fitpentagonumMlsOTFlj&op  rS-/< i , 7^-  /1 
pofitumipfiBSTFX:fttq,latus  .AB lateri MF ho-  ] | u | j 'Rr— 

mologim.Dkoprlfmata.AK  MF dmidiinprifinx  j | jj  (1 

ta , quae  triangulares  bafes  habent , f milia  & nu- 
mero aequalia , & homologa  tetis;  & prifma  .AK 
adprifma  MF  triplam  proportionem  habere  eius, 
quamhahet.ABadMN.IuganturEB  EC  LG  L 
HjQNj^OX5  XT.petagomigitKr.ABCDEdiui 
fum  erit  in  tria  triangula  .ABE  EBC  ECD;penta 
gonumq,  FCHKL  dimfion  in  tria  triatgula  FCL  L 
CH  LHK-& fitniliter pent-agonumMEiOTQ^fiid 
fum  erit  in  tria  triangula  MNQ,  i^A’0  L^T:& 
pentagonumRSTFX  in  totidem  triangula  RSX  XST  XTF.TnteUigaturynmquedqHe  frijm 
tu.AK  MF  dimumtriapriffnalatnangulares  hafesboheiOiaduBis  planis  per  LG  GB,perjf 
LH  HC,&perXS  SN,&perXT  TO.l^MmmigiturfimriiapolygonainfiniiliaFm^ad 
uiduntur , numero  aequalia,  & homologa  totis;  ermt  triangula  .ABE  FGL  fitmlia  truonis  M 
diffiondc  'HQ^KSX,&  triangdaEBC  LGH triangulis ^0  XST,triaugula^ECD  LHKipfs^X 
Jiini,  TF fmilia.Etqmprifma.AKponiturfmilepTifmattMF,para&logramli  .ABGF fmleeritpi 

tditE.  JenL  raUelogramo MNSR,& parallelogrM  UELF fimile  ipfi  MilXR.  quare vt lE adE.A,itaX 
Q_^ad  l^:vt  aut  ME  ad  EB,ita  MQjid  QH.expqmli  igitur  ut  LE  ad  EB,iti  Xi^qd  ^;ideoff 
yt  BGad  CL,ita  NS  ad  SX, angulus  autem  LEB  eji  aequalis  angtdoXQi^  ob  fmlituSme  prijms 
tum. fi  enim  fmllibus  exifientibus  prifmaeibus  MK  MF,  arigulus  LEB  noneji  aequalis  aigido  X 
QN,alter  eorum  maior  erit  fit  maiorX£fN,&  ad  reliam  lineam  BE,&adp!m5m  inipfal 
angulo  nQx  confiituatur  aequalis  angulus  BE1,vt  reCla  linea  ET  temdnetut  dplanopenugit- 
luFGHKBinpunSo  T;& turbantur  FT  TK.erit  pentagonum  FGHKT  fimile  pentagono  RSTV 
X-fed  & pentagonum  FGHKLpomtur  eidem  fimile.  pentagonum  igitur  FCHKLfmleefipen. 
tagono  FGHKT.quare angulus  FLKaequslis  «fi angulo  FTK.fed  maior,  quodfierinopotefi. 
Non  igitur  fmilibus  exifientibus  prifmatibus  angulus  LEB  hipqualis  efi  angulo  XQff.  quare  ne- 
$4  pilml-  cejfario  efi  aequalis  ;&  obid  angulus  EBG  aequalis  efi  attulo  QNS.  ergo  & qmipfisoppomey 
turlGB  OLE angftbs XSH  SXJ^fieitaequdes.paraUelogrammumigiturBELGfimikefipt 
TaUelogrammo  HQ^S. Eadem  ratione  demonfirahitur  par^elogrammum  LECH  fimileparde- 
logrammo  xQOT.ergo prifina  M.L,mus  bafis  triangulum  ipfi  oppofitm  FGLfmk 

efi  prifmati  MX,  ciaits  bafis  triangulum  MHQ^,  & oppofitian  ipfi  RSX; jmdibus  ermplms  m 
Unentur. efi  autem  obprifmatim^!militud:nem,&parallelogrammum  BCHG  fimile  paralifio- 
grarnmo  HOTSjt^  pardlelogrammum  EDKL  fimile  ipfi  Q^FX.ergo&  prifma  BH,cms  bafit 
triangulum  EBC,  & ipfi  oppofitum  LGH  efi  fimile  prifmati  NT,cmus  bafis  triangulm  QSO,  et 
ipfi  oppofitum  XST, & dmique prifina  CL  edus  bafis  triangdum  ECD,&  oppoJitm  ipfiLSK, 
fimile  efiptifmati  OX,ca«w  bafis  triangulum  & quod  ipfi  opponitur  XTF.fmnlia  sam, 

pTifiaiU 
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ptjhiiii,  f4‘.e  triin^ulares  h.fes  habent  f»a  in  tripUproportione  himiogoriffu  laterum,  quod 
nos  & ad  }^.propofii  ':one:n  xttecedenf.s  libri,(*r'  proxime  aliter  demonfiratetnus.prlfma  igitur 
ad  prifim  MXtrbljmprooort.onem  habet  em,quim  habet  .AB  ad  MtJ,& prifmx  BH  ai 
prifina  ST  triplam  habet  proportionem  eius,quim  BC  habet  ai  NO,  hoc  efl  .A3  adMN.prifiaa 
autem  CL  ai pr.fna  OX  triplam  prooortionemhabet  eius, quam  habet  CD  ad  OVtho:  ejl  A.3  ad 
MN  icfuora  demonjirauitnus.homolgoa  enim  lateraomma  inter fe  eandern  hahetit  proportio- 
nan.^q^srevnum  antecedentUs^ad  ynumconfequentium,ita  ormiaanteceieth  ad  omnia  cS 
ftqueinia.Vt  ig:tur prifma  ,41  adpnfma  MX,ita  omnia  prifmata  ad  ormiia  prijmata , hoc  ejl  to 
tumprifrnaAK.  -ad  tot xmprifmaHt^.prifina  autem  .AL  ad  prifma  MX  triplam  h-See  propor- 
tionem eius,quxmhabet  ,43  ad  MN.  erp  & prifma  MK  ad  prifma  MV  triplam  proportionem 
habebit  eius,  quam  A3  ad  MN. Similia  igitur  prlfmata,quae  multiangulas  habent  bafes  in  (Imilia 
prifnata  triangulares  bafes  habentia  dluiduntur, numero^  aequalia,  & homologa  totis;  & prif- 
mo  ad  prifma  triplam  proportionem  habet  eius, quam  habet  latus  homologum  ^ homologum  la- 
tus.quod  oportebat  denionf  rare. 

- THEOREMA  IX.  PROPOSITIO.  IX. 

. Aeqtialium  pyramidum  j&  triangulares  bafes  habentium  ba 
^fes  ex  contraria  parte  altitudinibusrefpondent  ;&  quarum  pyra- 
midum triangulares  bafes  habentium  bafes  ex  contraria  parte  al- 
titudinibusrelpondentjiJls  ilinc  jqualcs. 

Sint  enim  pyramides  f qua-  _ 

les,qustriangultlesM?afena- 
beant  ABC  _DEF,  verticesve- 
ro  G^H  pbnSa  . Dixro  pyrami- 
ABCC  BEFH  t>ai«  ex 
t-cc^ariyparte  aldradinibus 
refponderejSfvt-ABC  baEsad* 
baiimDEF,  iraelfe  pyramidis 
DEFHaltitudincm  ad  altitu- 
dinem pyramidis  ABCG.  C6- 
pleanturenim BG ML  EHTO 
folida  paralleJepipoda.  Et  quo 
niam  pyramis  A BCG  eft  equa 
Iis  pyramidi  DEFH,  atque  eft 
pyranrd  squidtm  ABCG  fex 
tupium  BCML  folidtim,  pyramidis  vero  DEFH  fexruplum  loridum- EH?0 ; erit  is-quimi 
Iblidum  BCML  ibiido  EHFO  iquaie.  aqualium  au  terti  foIidcrtirfiparaHeJepipedb  j,  in-l^ 
rtim  bafes  er  contraria  parte  altitudinibus  refpondenev  eft  igituf  atBM-baftsadba 
flmEP,  itaEHiOfolidialcitudoadalritudinem  folidlBGML.  SedijtBM  baftsad  Jjquina, 
baftm  EP,  ita  A BC  triangulum  ad  triangulum  DEF.  ergo  & vt  ABC  Triangiihim 
ad  _agulum  DEF,  ita  folidi  EHPO  altitudo  ad  aititudin-em  lolkli  BGAIL.Sed  Ib 
Jidtqu'dem  EHFO  altitudo  eadem  eft  altitudini  pyramid*s’DEFH  i fblidi  ve- 
ro BGML  altitudo  eadem  eft  altitudini  pyramidi^  ABCG.  dft  i^iur  vt  A B 
C bafis  ad  baftm  DEF,  ita  pyramidis  DEFH  altitudo adaftftidihem  pyrami- 
dis ABCG.  quifc  pyramidum  ABCG  DEFH  bafes  eV contraria  parte  altitudini- 
bus refpondenr.  Sed  pyramidum  ABCG  DEFH  ba{«  ex  contraria  parre 'rerpon- 
deant  altftudiuibuj,^tq;  vt  ABC  bafis  ad  hafim  DEF,'ita 'pyramidis  DEFH  altitu- 
do ad  altitudinem  p^amidis  ABCG.  Dico  ABCG  pyram!defnpvTam‘!di  DEFH 
»qualem  efle.  ijfdem  enim  conftru<ftis,quon!am  vt  ABC  bafis  ad  b^m  DEF, ita  eft 
DEFHpyxamidisakitudoad  altitudinem  pyramiuiidis  ABCGjvt  autem-ABC  ba 
fis  ad  bafiin  DEF,itaBMparaJielogr5mu  ad  paraileJoeramiiEP.-em  &vt- parallelo  ij.^ujad 
gramu  EM  ad  EP  paralielogramujita  pyramidis  DEFC  altitudo  ad  altitudine  pyra 
■■5  U i nudis 


«Joti». 
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Jnidis  ABCC.Scd  pyramidis 
«juide  DEFH  altitudo  cade 
cft  altitudini  iblidi  parallele- 
pipedi  EH;  O;  pyramidis  ve- 
ro ABCG  altitudo  eadem  eft 
altitudini  folidi  parallelepi- 
pediBGML.  eft  igitur  vtB 
M bafis  ad  bafim  EP,  ita  EHP 
O folidi  parallelepipedi  alti- 
tudo ad  altitudinem  folidi 
parallepipedi  BGML.  Quo 
rum  autem  folidorum  paral- 
leJcpipedorum  bafes  ex  con- 
traria parte  altitudinibus  rc- 
Ipondent , ea  funt  aqualia.  Ib 
lidum  igitur parallelcpipedum  BCMLjequalecft  (bi;do  parJdIcIepipedoEHi’0 
arque  eft  folidi  quidem  BGML  fexta  pars  pyramis  ABCCj  folidi  vero  EHrO 
itidem  fexta  pars  pyramis  DEFH. ergo  pyramis  A B CG  pyramidiDEFKeft 
«qualis.  Aequalium  igirur  pyramidum,  & triangulares  bales  habentium , bafti 
ex  contraria  parte  a)titudinibus  rerpondent,&  quarum  pyramidum  triangulares 
bafes  habentium  bafes  ex  contraria  parte  altitudinibus  relpoodcat  illic  funt  aquS* 
ies.quod  oportebat  demotiftcare. 

P.  C.  COMHE}iTUKirS» 

Sti  & otpyrmtdihusyt^u/x  nadiiangulas  hafes  hahent  \dm  demcHflrahitur  hn  pwd». 

Aequalium  pyramidum  & multi angulas  bafes  habentium, bafes  ex  cotraria  par- 
te altitudinibus  refpondent;  & quarum  pyramidum  multiangulas  baltt  habsnul 
baies  ex  contraria  parte  altitudinibus  ceipondent,Ui£  funt  aquales* 
pyramides  aeijuales 
3CDL  EFGHKdd,  & pyram, 
dis  quidem  U&CDL  bafis  fu  qu* 
drilaterum  .ABCD , & vertex 
ftmSienL;  pyramidis  vero  ZF 
CHKM  fit  bafis  pentagomm  E 
FGHK,  & vertex  M. . Dico  ba^ 
fes  ex  contraria  parte  altituditi 
hus  refpondere ; hoc  efi  quadrda 
term  ^BCD  ad  pentagomm  £ 

FCHKiita^evt  pyramidisE- 
FGHKM  abitado  td  altitudine 
pyramiSs  ABCDL.  Fiat  enim 
ex  xxv.fexti  triangulum  in  quo 
2V  aequale  quadrUatero  ^BCD  s 
^rurfus  fiat  aliud  triar^tdunt 
in  quo  O aequale  pentagono  £P 
CHK,et  a triangulo  a erigatw 
pyramis  fquealtapyramidi  UB 
. CDL--  a triangulo  autem  O erigt 
tur  alia  pyramis  aequealtapyra 
midi  EFGHKM.  erit  igitur  py- 
ramis tJaequdis  pyramidi  .AB 
CDL:  fwa  evm  in  bafibus  aequa 
Qbus  f & pqualemhahntidtieit 
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SacrK  & fmitli  ratimepyntnls  0 aeijuaUs  erit  pyramidi  EFGHKM.  ergopyramh  pyram 
ii 0 ^ aequalis,  aequalium  autempyr^m'dam,  ci  trian^hres  hafes  habentium, bafes  ex  con- 
traria parce  altipadmbus  relpondent.  Vt  igitur  triangn  tmN  ad  triangulum  0,  ita  pyramidis  O 
altitudo  ad  eltltudinm  pyramidis  N.  Sed  vt  triangulum  id  ad  0 triangulum,  ita  quadrilaterunt 
jliCD  adpentagmsm  EFCHK,  vtrtmque  eram  verique  ejl  aequale-ergo  vt  quadrilaterm  ^ 
fCD  adpentagonum  EFCHK,  ita  pyramidis  0 altitudo  ad  altitudi  nem  pyramidis  jVj  hoc  eji  al 
UUidopyramiiis  EFOHKM  ad  pyramidis  .ABCDL  altitudinem.  Sed  ijfdem  flantibus  fit  ut  qux 
drUaterm  ^BCD  adpentagonum  EFCHK,  itapyramis  EFCHK.^ altitudo  ad  altitadlnmpy 
ramidis  .ABCDL-  Dicopyramdnn  ABCDL pyramldiEFCHKM  aequalem  ejfe.efli  enim  ut  qua 
drilaterum  ABCD  ad  pencagonm  EFCHK,  ita  triangulum  N ad  0 trioMgulum.quare  vt  triangn 
Ium  ti  ad  triangulum  b,ita  pyramidis  EFCBKMaltitudo  ad  altitudinem  pyramidis  .ABCDLy 
hoc  ejt  ita  pyramidis  0 altitudo  ad  altitudinem  pyramidis  N‘  quanm  autem  pyramidum  trian- 
gulares hajes  habentium,  bafes  ex  lontrariaparte  altitudinibus  refpondent,  illae  fiait  aequales, 
aequalis  igitur  efi pyramis  N pyramidi  0;  ac propterea pyramis  ABCDLpyramidi  EFCHKM 
efl  atqualiS  Aequalium  igitur  pyramidum  & multiac^idas  bafes  hebentium , & reliqua . quod 
danoiflrare  oportebat. 

COROLLARIVM. 

Ex  prsdidis  colligitur  prifmatnm  omnium  f qualium  bafes  ex  contraria  parte 
altitudinibus  refpondere : & quorum  prirmacum  baiesex  contraria  parte  altitudi- 
nibus refpondent, ea  effe  jEqiiaiiaj  prilmata  enim  in  ciidem  bafibus  confticuta,&  ca 
dem  aliiiudine  fune  pyramidum  tripla. 

THEOREMA  X.  PROPOSITIO.  X. 

Omnis  conus  tertia  pars  eft  cylindrijtjui  eandem  bafim  habet 
& altitudinem  xqualem . 

Habeat  enim  conus  eandem  bafim , quam  cy 
Jindrus , videlicet  circulum  ABCD,  & altitudi- 
nem arqualem . Dico  conum  tertiam  partem  efle 
cyhndrijhoc  eft  cylindrum  coni  triplum  efle.  Si 
enim  cylindrus  no  fit  triplus  coni>ve]  'maior  erit, 
quam  triplus, iiel  minor.  Sit  primu  maior  quam 
triplus;  Stdcfcribacurin  ABCD  circulo  quadra- 
tum ABCD.  ergo  quadratum  ABCD  maius  eft, 
quam  dimidium  ABCD  circuli.  & a quadrato 
ABCD  erigatur  prifma  squealtu  cylindro,quo(i 
quidem  priima  maiiis  erit , quam  cylindri  dimi- 

uium ; quoniam  fi  circa  circulum  ABCD  quadratum  deferibatur , erit  inferiptum 
quadratum  dimidium  circumferipti : & furit  ab  cifdem  bafibus  ereAa  folida  paral 
Iclcpipcdaaiquealta, nimirum prifmataipfa.  quare prirmaramterfcfiint  vt  bafes,  Sieerdly. 
& priima  igitur  eredum  a quadrato  ABCD  dimidium  eft  prifmatis  credi  a qua-  tuiu». 
ilrato  quod  circa circulu  ABCD  defcribiiur,  atq;  eft  cylindrus  minor  prifmate  ere 
do  aquadratoquod  defcribiiur  circa  circulu  ABCD.pnfma  igitur  eredu  a qua- 
drato ABCD  fquealtu  cylindro  dimidio  cylindri  eft  maius,  fecentur  circuferenti* 
ab  BC  CD  DAbif3ria!npunaisEFGH,&  aE  EB  BF  FC  CG  GD  DHHA 
iongantur.Vnuquodq;  igitur  trianguloruAEB  BFC  CGD  DHA  maius  eft  dimi 
dio  portionis  circuli  ABCD,  in  qua  cdfiftit,vc  fupcriiis  demonftratu  eft.erigantur 
ab  vnoquoq;  mangulorii  AEB  BFC  CGD  DHAprifmataxquealcacylindro.cr- 
go&vnumqQodqueeredorum  prifmacum  maius  eft  dimidio  portionis  cylindri 
quiad iplum eft,  quoniamfi perpundaE F G H parallelf  ipfis  AB  BC  CD  DA 
ducatur >&  compleatur  in  ipfis  AB  BO  CD  DA  parallelogrammaid  quibus  folida 

parallele- 
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para!W5pip«<Jasquealta  cylindro  erigantiirTeruncvniu!cuiurqueer«ftorumdia;i 
d!aprirm2taea,qusAinc[ntriagu!is  AEB  BFC  CGD  DHA.  & funtc/lindripor. 
^ tiones  cred^  foUdis  narallelepipcdis  minores,  ergo  &;  prifmaca  qus  in  triaa^-, 

AEB  BFC  CG'J  li^HA  maiora  funt  dimidio  porcionu.n  cyiindn,quiad  ipfaruDt, 
I-aque  reliquas  circumferentias  fecantes  bifariam, iungentesq;  rectas  lineas,  &aij 
vnoqaoqae  irianguioruin  erigentes  prifmata  fqucalc.!  cylindro, & hoc  femperta. 
** i.dcciaiL  cientes  quoad  tandem  relinquantur  qiiscdam  portiones  cylindri,  qus  fint  minorej 
exceiiii;  quo  cylindrus  iofius  coni  triplum  fuperar.  reliquantur  iam&  fint  A£  EB 
BF  FC  CG  GD  DH  H.\.  reliquumigitur  prifma,cmus  bafis  quidem  polygoni 
AEBFCGDH,  altitudo  autem  eadem , quf 
Ijcorolr.  cylindri,  maius eft, quam  triplum  coni.Sedprif- 
huius.  nia  cuius  bafis  AEBFCGDH  polygonum,  & alti- 
tudo eadem, qu2  cylindri  triplum  eft  pyramidis, 
cuius balis  polygonum  AEBFCGDH,  uerrex  au 
temidem,  qm  coni.  & pyramis  igitur, cuius  ba-  'b 

fis  polygonum  AEBFCGDH  , uertex  autem  idc 
qui  coni, maior  eft  cono,  qui  bafim  habet  A BCD 
circulum. Sed  & minor;ab-ipfo  enim  comprehen- 
ditur,quod  fieri  non  poteft.  Non  igitur  cylindrus 
maior  erit,  quam  triplus  coni.  Dico  infuper  neq; 
cylindrum  minorem  etle,quam  triplum  coni , fi  enim  fieri  poteft,  fit  cylindrus  mi- 
nor,quam  triplus  coni.erit  conuertendo  conus  maior , quam  tertia  pars  cylindri. 
Defcribaiur  in  A BCD  circulo  quadratum  AB  CD,ergo  quadratum  ABCD  maiui 
eft  qua  dimidiu  ABCD  circuli, •&  a quadrato  ABCD  erigatur  pyram:s,uertice  ha- 
bes eunde  que  conus.pyramis  igktirereftamaior  eft  quam  cemdim^dium:  quo- 
niam, vc  ance  demcnftrauimus.fi  circa  circulum  quadratum  deferibarur,  erit  qua- 
dratum ABCD  dimidium  cius, quod  circa  circulum  deferiptum  eft;& fi  a quadra- 
tis erigantur  folida  paraHe!cpipeda'*qucalta  cono , qus  & prifmata  appellamur, 
erit  quod  a quadrato  ABCD  erigitur  dimidium 
eius , quod  eredtum  eft  a quadrato  circa  circulum 
deferipto, etenim  inter  fe  funt  vcbafes.  quare  & ter 
tix’  partes  ipfarum.pyramis  igitur,  cuius  bafis  qua^ 
drarum  ABCD,  dimidia  eft  eius,'pyramidis  ,qu$a 
quadrato  circa  circulum  defcriptperigitur.Sedpy-  £. 
ramis  erectai  quadrato  deferiptt)  circa  circulum, 
maior  eft  conojipfum  namque  comprehcndit.ergo 
pyramis  cuius  bafis  ABCD  qiiadrainm  , vertex  au- 
tem idc  Qui  coni,  maior  eft , quam  coni  dimidium, 
feccnturcircumferentif  AB  BC,  CD  DA  bifaria 
inpundisEFCH.&iungaturAE 'EB  BF  FC  CG  CD  DH  HA.&vnumquod 
qucigiturtriangulorum  AEB  BFC  CGD  DHA  maius  eft,  qiidm  dimidium  por 
tionis  circuli  A BCD, in  qua  confi,ftit,erigantur  ab  vnoquoqvie  triangulorum  AEB 
BFC  CGD  DHA  pyramides  verticem  habentes  eundem , quem  conus  .ergo & 
vnaquxque  pyramidum  eodem  modo  eredarum,  maior  eft,  quam  dimidium  cont 
portionis,qua  eft  ad  ipfam.Icaquo  reliquas  circumferentias  feiantes  bifariam, iun- 
gencefq;  redas  l!neas,&  ab  vnoquoque  triangulorum  erigentes  pyramideai  uem- 
cem  habentem  eiindeni,quem  conus,&  hoc  femper  facientes , relinquemtis  taqdS 
qpaldam  coni  poi'tioncs , quf  maiores  erunt  exceiTu , quo  conus  tertiam  cylindri 
partem  fupcrat.Relinquantur&;  fint, quf  in  ipfisAE  EB  BF  FC  CG  DH  H.A. 
reliqua  igitur  pyramis  cuius  bafis  polygonum  AEBFCGH,  & uertex  idem  qui  ca 
ni, maior  eft, quam  tertia  cylindri  pars  . fed  pyramis  cuius  bafis  polygonum  <iiE5F 
CDH,uertcx  autem  idem  qui  coni,terciaparscft  prifinaris,  cuius  bafis  polygona 
AEBFCDH, altitudo  autem  eadem  que  cylindri . prifma  igitur,  cuius  bafisAEBF 
CGH  polygonum, & altitudo  cadem,qu5.cylindri,  maius  eft  cylindro,  cuiuVb^ 
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eJI  ci>cd’us  ABCD.red  & minus, ab  ipfo  enim  comprehenditur,  quod  fieri  non  po 
tcfl.Non  :g'tur  cylindrus  minor  eft,quam  tripius  coni . oftenfum  autem  cft  neque 
maiorem  eile,quim  triplum.ergo  cylindrus  coni  triplus  fit  nccefic  cft  ;acpropte- 
rea  conus eft  tertia  oars  cylindri.  Omnis  igitur  conus  cercia  pars  eft  cylindri, eade, 
quam  ipfe  bafini  habentis, & altitudinem  aqualem . quod  demonftrare  oportebat. 

T.  C.  COMMEUTUT^tys. 

Eedm  medo  illud  etiam  dmonflrabhur  in  conis  & cylindris  fcalenis. 

COROLLARIVM. 

Ev  quibus  conflat  omnem  conum  fiueredum,fiue  Tcalenum  tertiam  partem  cf- 
fc  cylindri  fiue  refti  fiue  fcalcni.qui  eandem  bafim  habet,  & aqualem  altitudinem. 

THEOREMA  XI.  PROPOSiTlO  XI. 

c oni  & cylindri,  qui  eandem  habeni  altitudinem  inter  fe  funt 
n bafes. 


* Sint  eadem  altitudine  coni  ,&  cylin- 
drijquorumbafes  circuli  ABCD  EFCH 
axes  auiemKE  MN , & diametri  bafiu 
AC  EC.DicovcABCDdrqilusadcir 
culum  EFGHjiiacfie  conum  AL  ad  EK 
eonum.fi  enim  non  itafit;erit  vt  ABCD 
circulus  ad  circulum  EFGH , ita  conus 
AL  ad  aliquod  folidu  minus  cono  EN, 
vel  ad  maius . ficprimu  ad  minus, quod 
fit  X,&  quo  minus  efl  folidum  X .cono  E 
K.eizqualefitlfolidum.coausigicurE 
Kdpfis  foIidisX  leftaqualis.Defcriba- 
turiuEFGH  circulo  quadratu  EFGH. 
ergo  quadratum  maius  efi,  quam  dimi- 
dium drculuerigatur  a quadrato  EFGH  pyramis  *quealta  cono  • pyramis  igitur 
ereAaisaiorefijquam  coni  dimidium^  nam  fi  circa  circulum  quadratum  deferiba 
muSjtScabipiberigamuspyramidemaqucaltamcono  , eritinlcriptapyramispy- 
raniidis  drcumfcriptf  dimidia^  etenim  inter  fe  funt  vc  bafes;  conus  aurem  circum- 
ioipu eu imQor.erso pyramis , cuius bafis  quadratum  EFGH , uertex 

autem 
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autem  idem  qui  coni, maior  eft  quam  coni  di 
midium.recenturcircumferemi*  £F  FG  G 
H H£  bifariam  in  pundis  OPRS ; ?<;'OE  'EP 
FF  FR  RG  GS  SH  iungancur.  Vnumquod 
'que  igitur  trianguIorum  HOS  EPF  FRG 
GSHinaius  cfl , quam  dimidiu  porrionis  cir- 
culijin  qua  coniiftic . erigatur  ab  vnoquoque 
triangulorum  HOE  EPF  FEG  GSH  pyra- 
mis zquealta  cono.ergo  & vnaqiizque  ereda 
rum  pyramidum  maior  eft , qudm  dimidium 
portionis  coni , qus  cft  ad  ipsam. Itaque  reli- 
quas circumferentias  fecantesb.fariamj&iu-  - 
gentes  redas  lineas,&  ab  vnoquoque  criagu- 
lorum  erigentes  pyramides  fquealtas  cono, 
atque  hoclemper  facientes,relmquemus  tandem  aliquas  portiones  coni,  quafoli- 
doIminoreserunt.relinquantur&fintquginipfisHO  OE  EP  PF  FR  RG  CS 
SH.reliqua  igitur  pyramis,ciiius  bsfistpolygonuHOEPFRGS,  altitudo  auteeade, 
que  coni,maioreft  fojidoX.Dcfcribatur  indrculo  ABCD  polygono  HOEPFRGS 
fimile  & fimiliter  pofirum  polygonum  DTAYBQCV,&ab  ipfo  erigatur  pyramis 
eqiiealta  cono  AL.Quoniam  igitur  eftvtquadrafum  ex  AC  ad  quadratum  exEO 
ita  DTAYBQCV  polygonum  ad  polygonum  HOEPFRGS;  vt  autem  quadratum 
ex  AC  ad  quadratu  exE^G,ita  ABCD  circulus  ad  eircnlu  EFCH;  erit  vt  ABCD  cir- 
culus ad  circulum  EFGH,ita  polygonum  DTAYBQCV  ad  polygonum  HOEFFR 
GS.ied  ut  ABCD  circulus  ad  circulum  EFGH,'ra conus  ALadX  folidum:  St^tp» 
lygonu  DT  AYBQ^V  ad  polygonu  HOEPFRGS, ita  pyramis  cuius  bafisDTAYB 
QCV  polygonu,  ueixex  autem  pundum  L ad  pyramidemjtuius  baEs_polygo°“® 
HOEPFRGS, & uertex  pundum  N.Vr  sgitur  conus  AL  adX  folidum,  ita  pyramis» 
cuius  balis  polygonum  DTAYBQCV,  & vertex  pundum  L ad  pyramidem,cuius 
bafis polygonum  HOEI  FRGS,&;  uertex  N pundum.  quare  permutando 

AL  ad  pyramidem,qii£  in  ipfo  eft, ita  folidum  X ad  pyramide 
niisaureni  AL  maior  efl  pyramide , qti*  in  ipfo . maius  igitur  eft 
mide.quje  in  cono  EN’.red  Gt  minus,quod  fieri  non  potefiiNon  igitur  vt  ABC  _ 
culus  ad  circulum  EFGH,ica  cft  AL  conus  ad  folidum  aliquod  minus 
militer  demonftrabitur  neque  vt  EFGH  circulus  ad  circulum  ABOD , ita 
niimENadaliauod  folidum  minus  conoAL.  Dico  prartereanequcefie  v ^ 
CDc.ftculus  al  cifcblun-.EFCHjita  AL  conum  ad  aliquod  folidltin 
no  EX  . Si  enim  fieri  pordF.-fitad  folidum  maius,  quod  litZ  . ergo 
do  vt  EFCH  cirailus  ad  circulum  ABCD  , ita  erit  idlidum  Z ad  AL 
TedutfoIidumZ  ad  AL  conum  , ita  conus  ENadaliquod  folidum  min^^ 
AL.&  ut  igitur  EFGH  circulus  ad  circulu  A BCD,ita  onus  EN  ad  aliqoo* 
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•n^nasCono  AL.qtiod  fieri  non  pofTcoilen.ljm  eft . Nm  igitufvt  ABCb  circulus 
adcirCQfnm  EFGH,ira  conus  ALad  aliquod  folidum  maius  conoEN.o'lenriim  au 
tcm  fft  neque  efle  ad  minus.ergo  vc  A 8CD  circulus  ad  circulum  EFGH,  ita  cft  eo 
flus  AEad  EN  conum. fed  vt  conus  ad  conum , ita  eft  cylindrus  ad  cylindrum , cft 
enim  vterqoe  ocriufque  tripius. &•  ut  igirur  ABCD  circulus  ad  circulum  EFGH.fta 
ijnipiis  cylindri  squealci  conis,  ergo  coni  & cylindri  qui  eandem  habent  altitudine 
inter  fc  lunt  u:  bafes.quod  demonftrar;  oportebat. 

f.  C.  CCMMENT^RtyS. 

Ethemeexs  & cylindris  fialenis  fimiliter  dm&ifirabitxr. 

theorema  XII.  PROPOSITIO.  XII. 


Similes  coni  & cylindri  inter  fe  funt  in  tripla  proportione  dia- 
mertorum , qu*  llint  in  bafibus. 

Sint  limiles  coni 
& cylindri,  quorum 
baiesfu-dem  circu- 
li ABCD  EFGH,dia 
-ni2tri'ver6  baUum  B 
C FH:  &:ascscono- 
rum,vel  C)dindo.“um 
“HK-MN.  Dicoconu 
cu-usbafis  ABCD 
circulus, verrex  aute 
punftumL  ad  conu, 
cuius  bafis  circulus 
EFGH, vertex  autem 
N punclum,  triplam 
habere  proportione 
e:us,qiia habet  BD  adFH.Sienim  nonhabet  conus  ABCDL  ad  conum EFCHN 
triplam  proportionem  eius, quam  B D habct'ad  FH,  habcb.c  ABCDL  conus  ad  ali 
qued  folidum  minus  cono  EFGHN  triplam  propordoneniiucl  ad  maius . habeat 
primum  ad  minus, quod  fit  X,-  & deferibatunn  EFGH  circulo  quadrarum  EFGH. 
quadratunrigiturEFGH  maius  eft,'qudn  dimidium  EFGH  circuli.&  erigatur  i 
quadraro  EFGH  pyramis  squealcacono.ergo  ereda  pyramis  maior  cft,  quam  co» 

dimidia.  Itaque  feceturEF 
FG  GH  HE  circumferenti* 
bifariam  in  piinAis  OPRS  & 
iungaturEO  OF  FP  PG  GR 
RH  HS  SE . Vnumquodque 
igitur  irianguloru  EOF  FPC 
*GRH  HSE  maius  cft  quam  di 
■midium  portionis  circuli  EF 
CH,  in  qua  confiftit . & criga 
turabvnoquoquetrianguiorumEOF  FPC  GRH  HSE  pyramis  eundem  uerticc 
habes , qnera  conus.crgo  & vnaqu.Tque  credarum  pyramidum  maior  efl  quam  di 
TO’dia  portionis  coni, qu*  cft  ad  ipfam.fccintes  igitur  reliquas  circumferentias  bi'- 
f4nam,Tigentesq;  redas  lineas,S;  ab  vnoquoque  triangulorum  erigentes  pyramir- 
<les  eundem  habentes  verticem, quem  conus;  atque  hoc  femper  facientes  ridem  r£ 
linquemus  qoafdam  coni  pomoaes,quf  minores  crut  excefiujquo  conus  EFGHN 
jpfumX. 'olidam fuperat.  Relinquatur  &fincquf  in ipfis EO  OF  FP  PC  GR  RH 

k-KK  HS  SE. 


u.quiati. 

£i  *r.N» 
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HS  SCi  Rdiquaigitucpframis,  cuius  bafisquidempo’ygonumEOFFGRHS,uet 

tex  autem  NpuB&un,  maior  eft  folidoX.  Defcribacur  etiam  drculo  ABCDpo 
lygono  EOFPGRHS  fimileji;  fimilkcr  pofitum  polygonum  ATBYCVDQ^aqaa 
erigatur  pyraeiis.tiundera  verticem  habens,quem  conus,- Sctrianculorum  contiae 
tinmp7TajBidemjCuiusbafis,ji^idem  eft  polygonum  ATBYCVDQ^ertex  autem 
pniKftumLjTOQiitLBTjttiaogulotuvcro  coniinenciii  pyramidem, cuius balis 
EOFPGRHS  polygonu , 

& vertex  punftuN,  vnum  » 

fitNFO,&iugarHr,KT  M - • , • i,  ^ 

O.  Q^igitur  conus  ABC  ^ yy! 

DfimiiiseftconoEFGH,-  yyf  y\/  / 

eritvt  BDad  FHjitaKL  _//  /.  / 

axis  adaxcMK-ytaiicBD  « 

ad FHjitaBKadFM.ergo  /''■//^  ''h  \ 

&ntBKadP  M.iiiKL  . /X  / \ /Xx  / \\\ 
‘adMNj&pcrmutando  vt'  'p,”/  \/ 

BKadKL,itaFMadMN.  i5  - 

pcrpedicularis  enim  vtra-  jf' 

que  eft,& circa  equalesan  ^ \ J 

gulosBKLFMN  latera  suc 

proportionalia.  Simile  igi 

tur  eft  BKL  triangulum  triangulo  FMK.  Rurfus  quoniam  eftvt  BKadKT,itaF 
M ad  MO,Si;  circa  fqualcs  angulos  BKT  FMO  latera  funr  proportionaiia;ercniai 
quf  pars  eft  angulus  BKT  quattuor  rc<ftorum,qui  funt  ad  K cenrru,  eadem  eft  pars 
& angulus  FMO  quattuor  reftorum,qui  funt  ad  centrum  M:  erit  triangulum  BKT 
triagulo  FMO  fimile.Et  quo-. 

nia  oftenfnm  eft  vt  BK  ad  KL  

itaelTeFMadMNijqualisaut  . ■■■  . |\ 


eft  BKipfi  KT,&  FM  ipfi  MO; 
erit  vtTK  adKLj  ita  OM  ad 
MNific-circa  f quales  angulos 


TKL  OMN  latera  funt  pro-  ^ 'y 

portionaliairetftacTiimlunt. ' \ \!  \ .• 

triangulum  i^turLKT fimi-  - '1 V . ,-A 

le  eft  triangulo NMO.  Quod 
cum  obfimiiitndinem  trian-  • 

giriorum  BKL  FMN,fit  vt  LB  ad  BK,itaNF  ad  FMjob  fimilitudinem  ucro  triangtt 
lorum  BKT  FMOjVtKBadBTjitaMFadFO:  erit  ex  aquali  vtLB  adBT.itaNF 
adFO.Rurfuscumobfimilitudinem  triangulorum LTK  NOMjfitvt  LT adTI^ 


ita  NO  ad  OMj  & ob  fimililitudinem  triangulorum  KBT  OMF , vt  KT  ad  TB , it* 


MOadOF:ex«qnaIieritvrLT  adTB,itaNO  ad  OF.  oftcnfum  autem  eft&vtTB 
ad  BloitaOF  ad  FN.quarerurfus  ex  squali  vtTLadXBjita  ON  ad  NF.triangulo* 
rum  igitur  LTB  NOF  proportionalia  funt  latera,  ideoquesquiangulafumLTB 
KOFtriangula,&:inrcrfcfimilia.qiiare&pyramis,cuius  bafis  triangulum  BKT, 
uertex  autem  L pun(Siim,fimilis  cilpyramldi,  cuius  bafis  FMO  triangulum,  & uer- 
texpunftuinNjfimilibus  enim  planis  conrinentur,& multitudine  aqualibus,  pytar 
mices  autem  limiles,&quf  triangulari  bafes  habent  in  tripla  funt  proportione 
homologorum  laterura.ergo  pyramis  BKTL  ad  pyramidem  FMON  triplam  habet 
proportionem  ciHs,quam  BK  habet  ad  FM.Similiter.apuntftis  quidem  AQDVCY 
ad  K,a  pundtis  vero  ESHRGP  ad  M ducentes  re&as  lineas,  &a  triangulis  erigentes 
pyramides  veraces  eofde  habentes, quos  coni.oftcndemus  & vnaquamquepyrarM 
dfi  ciurde  ordinis  ad  vnaquaq;  alterius  ordinis  tripla  proportione  habere  eius,quj 
jjtt  BK  latus  homologu  ad  homolngu  latus  FM,hoc  eft  qua  BD  ad  FH . Sed  vt  vM 
aotecedentiura  ad  vnum  coofequcatiunj,iuomniaantcccdeiiua  ad  o»oia  coale» 

queotia 


sss 
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fgftnr  5:  vt  BKTL  pyramis  cd  pyramidcm  FMOV,ita’fot3  pyramis, du- 
iusbi’js  ATBYCVDQ  poIygcntnn,uer:ex  autem  punctum  L ad  totam  pyramide 
fujss  baiis  ^oijgoniimEOrPGRHS  & uerrex  punftum  N.quare  &:  pyramis,  cuius 
bilis  ATBYCV43Q  Do!y:for)um,tl;rt5xautsin  puciiim  L ad  pyramidem  cuius  ba- 
^spolygoium  EOF?CR!-IS  &ucrtsx  puaSumN, triplam  proportionem habsc 
eius, quam  BOaabe:  ad  Fhf. ponitur  autsm  conus, cuiqs  bafis  cfrctilus  ABCO  iicr- 
tex autem  punitum  Lad  'olidum  X triplam  proportionem  habere  cius,q  uamBD 
adFH.V;  igitur conus,cufus  balis circulus  ABCD,ucrtex autem  punftum  Lad  to 
JidamX,i:3eft  pyramisjcuius  balis  ATBYCVDQ^oiygonum,' uertexaiitsmpuh- 
Aum  L ad  pyramidem,  cuius  bafis  polygonum  EOFPRHS  & uertex.  puncrum  N, 

&■  permutando, ut  conus  cu:us  bafis  circulus  ABCD,  uertex autem  punftum  L ad 
pyramidem, quf  in  ipfo  $ft,fu;us  bafis  ATBYCVDC^olygonu,  uertex  aut  puncl-ii 
i;irarol;dumX  ad  pyramidem  cuius  bafis  polygonum  EOFPCRHS,&  uertex  pun 
iftum  N.d' Sus  autem  conus  maior  eftpyram:de,quf  in  iplb;  etenim  eam  combre- 
h :ndi.. maius  'g  tur  eft  & Ibi.dum  X pyramidercuiusbafis  polygonum  EOFPGRH 
S.Jtrcexa  .tt.n  pua.SumN  . f:d  A;  minus,qiiod  fieri  non  poteit.  non  igitur  conus, 
cu.ui  bafis  ABCD  circulus,  & uertex  pun  Sum  Lad  aliquod  folidum  minus  cond, 
ca'us  bafisrirculusEFGH  & uertex  N puniSum,  triplam  proportione  habet  cius 
quim  BD  habet  adFH  . fim  fiterdemonftrabimus  neque  conum  EFGHN  ad  ali- 
quod Ibiiduin  minus  cono  ABCDL  triplam  proportionem  habere  eius, quam  ha- 
bet FH  ad  BD. Itaque  dico  neque  ABCDL  conum  ad  folidum  maius  cono  EFGH 
N triplam  habere  proportionem  eius,  quam  BD  habet  ad  FH.  fi  enim  fieri  pet* 
teS  habeat  ad  aliquod  foiidu.m  maius,  quod  fieZ.  conuertendo  igitur  folidum  Z 
ad  conum  ABCDL  iriplam  proportionem  habet  cius,  quam  FH  ad  BD:  ut  autem 
folidum  Z ad  conum  ABCDL, ita  EFGHN  conus  ad  aliquod  folidum  minus  cono 
ABCDL. ergo  8c  conus  EFGHbJ  ad  folidum  aliquod  minus  cono  ABCDL  trirlft 
proportionem  habebit  cius, quam  FH  habet  ad  BD  , quod  fieri  non  poife  demon- 
hratum  eft.non  igitur  ABCDL  conus  ad  foudum  aliquod  maius  cono  EFGHN  tri 
piam  proportionem  habet  eius,quam  BD  ad  FH.oftenfum  autem  eft  neque  ad  nli 
nus.qiiareconusABCDLadEFCHN  conum  triplam  proportionem  habeteius, 
•quamBD  adFH.Vt  autem  conus  ad  contim,ita  cylindrus  ad  cylindrum. cylindrus  ij.jjabu. 
enim  in  eadem  exiftes  bafi,in  qua  £onus,&iplizqueaitus  coni  triplus  eft.  cum  ofte 
fum  fit  omnem  conum  tertiam  partem  eifc  cyJindri,eandem  quam  ipfc  bafim  habe 
tis,&  aequalem  altirudincm.ergo  & cylindrus  ad  cylindrum  triplam  proportione 
habebitciuSjquamRDhabepa.dFH.fimilesiginirconij&cylindriinter  le  funtin 
inplaproportionediametroru,quz  funtin  bafibus.quod  demonftrarc  oportebat. 

F.  C.  C 0 M M E N T ^ R 1 p'  S . 

Trfcedcrj  iemenftrauo  !n  coms  &■  cylitulris  untum  r0i ; congrmt , fixtn  nes  muerfe  «i 
vnms  fow  reUos  qu^mfculoios  aaomodablmus  hocfaUo. 

iim.les  coni  & cylindri  omnes  incerfe  in  tripla  funt  proportionem  diametroru, 
quffuntmbalibus. 

S.'aa fmlts coni  & cyli7idr!,quorimhafes  cjuidemcirculi  ^BCD  EFCH,ettixssKL  MH: 

& per  axes  itteantur  phni  ad  reSos  angulos  baftbus, quae  bafesfecaiC,Jlntijieorm  pbmrm 
C bafunt  communes  fecs.ones  BD  EH^quae  circuloru  diametri  erunt.  Dico  conum  cuius  baf.s 
£CD  circulus,  et  rertexpji/iSm  Lad  conum  cuius  bafis  circulus  E fCH, vertex  autem  N ptiii. 

Sien  sr.pUm  proponi  tmem  habere  eius, quam  habet  ED  ad  E H.ft  enim  non  ita  fit,  hdehit  conus 
^oCDLid  dtquodfoLdummimtscouoEFCHN  triplarnproporticnetn  eius, quam  BD  habet  ad 
FHiVei  ad  maius-Habeat pnrnm  adjblidm  fninus,quod fitX,  defcrlbaturinFFCH  circulo 
^xidrasxm  EFCH^erit  igitHr  quadratum  EFGH  malus,  quam  dimidium  EFGH  circuli . Frigo- 
ror d quadrato  EFGH  pyramis  aequealta  cono,  quae  maior  erit,qudm  coni  dimidia, & fecen- 
r.rEF  FG  GH  HEcirium^ereniiaebifariamhipmSis  OTliS,iimgantur<f,EO  Of  FV  TG 
Cfi  Rdl  Hd  SE . ymntlHoique  igiur.  tri-ngulorm  EOF  FTC  CRH  HSE  maius  eft  , qudnt 

EEK  2 dtmiu.m 
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tuli  EFCH,in  qua  co 
fifiit:  & erigatur  al> 
unoquoque  triangulo 
ri  EOF  FTC  CKH 
HSE  pyramis  eun- 
Pem,qHem  conus  yer 
t.rem  habens-  ergo  et 
ynaqufque  ereUaru  j 
fyramidu  maior  ejly 
equa  dimidia  coni  por 
i.onis,  q ae  efi  ad  \p 
fam  fecates  igitur  re 
liquas  circujererMos 
hifariam,:migetej^  reBas  lineas , & ab 
vnoquoq;  triangulorum  erigttes  pyram 
des, eundem  habentes  verticem,  querneo 
msiatquehoc  Jemper  facientes  tondet» 
relinquemus  qttafda  coni  portiones , qup 
minores  erunt  excejfu , quo  conus  EFG 
HN  ipfmXfolidm  fisoerat.rellnquan-" 
ti(r,<^fintquoemipjisEO  Of  FT*  T?G 
6il  RH  HS SR.reiiquoigitur pyramis, 
fuius  bafis  polygonum  FOFVGRMSyVer 
iex  autem  puBum  N folido  X eji  maior. 

Z>efcrlbatur  etiam  in  circulo  .yiBCD  ipfi  lOFTCRHS  polygono  f.mile  & fmHiter  pof:tm  pt 
lygomm  atque  abeo  erigatur  pyramis  ewidm,qiiem  conus  verticenhiliemt 

kr  triangulorims  quidem  continentium  pyramidem , cum  bafis  polygonum  jlT BF CVQlfi 
yertex  pmBum  L,vman  aliquod  fit  LBT  •.  wanguloru  vero  conimenusm  pyTimdm,c»ushpt 
EOFTGRHS polygcmm,&  vertex pimBum  NjTnm ftF!FOi& KT  MO  im^anuir.llMiis 
igitur  conus  jlECD  fmilis  eji  cono  EFGU, erit  ex  difirutione  conorum  fmlim,qM  mkfrat. 
cipio  antecedentis  libri  attulimus , vt  diameter  BD  ad  diametrum  FH,  Ita  axis  KL  ad  MN  axe: 
vt  autem  BDad  FH,ita  BKadFM.ergo&vtEK  adFM,itoKLadMN;  &perr/iutinidor:S 
K ad  KL,ha  FM  ad  MN.atque  eJl  angulus  BKL  aequalis  angulo  FMN  ex  eadmdi^iuimecih 
i.ited.  norunt  firndiion.cm  igitur  circa  aequales  angulos  BKL  FMN  LterafmtproportiimaluieraS 
KL  triangulum  f.mile  trunculo  FMN. Et  quoniam  vt  BK  ad  F-T,ita  efi  FM  ad  MO',  aiguutsa 
temBKT  efi  aequalis  angulo  FMOtetenmquf  pars  efi  angu'us'BHT  euattuorretloru,qidjMS 
ad  centrum  K,eadcm  efi  pars  angulus  FMO  quattuor  reBorum , quifaitad  M centrum . no  fut 
erunt  circaaequales  angulos  BKT  FMO  latera propc:'tlonalia.trianga!um  Igitur  BKT  msnf*- 
lo  FMO  efifimile.Itaque  quoniam  ofienjimi  efi  vt  BKadKL,:ta  FMadMN;-aeqna:isautenie^ 
BKipfiKT,& FMipfiMOierhvt TKadKLfitaOMadMN.  & fimt in con.s recis ang-aiTX 
i CMN interfeaequalcs,qu6dreBifmt.ergoinipfiscumcircaaequales  as^ulosTKL  OMH 
latera  fint proportionalia;  erit  triangulum  LKT  fimlle  triangulo  NMO.  Mt  in  cons fedens  htt 
modo  demonfirabitur. Tineantur  i verticibus  eorum  LN  ad  rcBcs  angulos  planis  bafimreSieb 
neaeL^  NX, quae  cadent  in  communes  planorum  & hafiumfeBiones  BD  /Ker  38.  anteiedet 
tis libri.  &iunginturT'P  Ot“.  Cumigitur  ex diffiwtione conorum fimiiium.angulus LK'^fit  r- 
qualis  angulo  N Mt,(^  anguli  L'^K  NXM  utrique  reBi : erit  & reliquus  KL<if  reliquo  MSX 
aequalis,  C-  triangulum  L^K  fimile  triangulo  h'XM.  rurfus  cum  angulus  EKJ  fit  iqndis  atigM 
FMO;  & reliquus  ex  duobus  reBis  TK^  aequalis  erit  reliquo  OMx.  efi  autem  ohfinukuaxm 
triangulorum Li-K  NtA/,  ut ad KLtita^^M ad MN,  & obfmjilitudinenitriangidarkBil 
FMN,  ut  LK  ad  KB,hoc  efi  ad  KT  ipfi  aequalem, ita  NM  ad  MF,hoc  efi  ad  MO . ergo  eraequ 
livft-KodKTfitaTMadMO.  & cum  circa  aequales  anctos  TK^  OMX  latera jintpcopott» 
»alia,erit&  triangulum  KT^  trian^do  MOX  fimile. ergo  vt  ad  ^K,ita  Kxaaxfiisc^y:* 

g^adiT,itaXM  ad  MO.quare  ex  aequali  vt  ad  PTyitaNXadxO.CrfuiaangHliLiT  ftO 
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httr  fe  aequales,  quod  Ttnqne  reSi  ex  diff.mtione  regiae  lineae , quae  ad  planum  retia  efl  cun 
^.fjr  ciTCAitqusles  angulos  L^T  N’'ro  latera  fnt  proportionalia, fequiturtriaguUqHoq;  LT<t 
KOT  mter fe fiviUa  ejfe.ideoj,  vt  LT  ad  r*,  iia  NO  ad  Ot:?Jp  yt  74-  ad  TK,  iU  O'*’  ad  OM.ex 
aequaHigiturytlT adTK,itaefi NO  ad  OM.demonfirauan autem eftyt  LK  ad KT,:ta effe N 
M adMO.quare  comertendo  vtTK  ad  K.L,ita  OM  ad  MN.rurfus  igitur  ex  aequali  vt  TL  adj, 
Kdu  eji  ON  ad  NM-quod  cum  triangula  LKT  NMO  latera  hdseant  proportionalia , aeqman- 
g:i!afunt,&  oh  inter  fe  firniBa.lt  xq\  quoniam  obfimilitudmem  triangulorum  BKL  FMN  efl  vt 
iB  ad BK.ita NF  ad  FM,tj-  ob f nultudinem  triangidorum  EULT  FMO,vt  XB ai  BT , ita  MF 
ad  EO,erlt  exaeqmli  vt  LB  ad  BT,  'ta  NF  ad  FO:CT  comtertendo  vtTBad  BL,  ha  OF  ai  FN. 
Hurfus  quoruam  ob  ftrnilltidmem  triangulorum  LKT  NMO,vtLT  ad  TK^ita  efl  NO  ad  OM3& 
eb  fimliitudinem  trhngulerm  KBT  MFO,vt  KTad  TB,  ita  MO  ad  OF;.  ex  aequali  erit  vt  LT 
ad  TSflta  NO  ad  OF.  oflenfum  autem  efl  & vtTBad  BLfita  OF  ad  FNi  rurfus  igitur  ex  aequa 
iivtTLad  LBf.ta  eri:  ON  ad  NF.  quare  triaugulorum  LTB  NOFlctera  funt  proportlonalii, 
cb  eamj,  czujfam  & aequiangula  & inter  fe  fmilia  erunt. pyramis  igitur, cuius  bafis  triangulum 
2Y.T, vertex  autmpiv.tiimLf.rhilis  eflpyr.^midiiCmifs  bafis  triangulum  TMO , & vertex  N 
funciurr:,fimilhus  implanis  continentur  & numero  aequaBlus . pyramides  autem  fimiles  in 
tripla  funt  proportione  humologorian  laterum . ergo  pyramis  BKTL  adpyramidem  FMON  tri- 
plam kabet  proportionem  eius,  quam  BK  habet  ad  FM.Reliqua  fMilitervtin  antecedente  it- 
tnonflrahimus.  • . . 

THEOREMA  XIII.  PROPOSITIO.  XIII. 

Si  cylindrus  plano  fecetur  oppofitis  planis  parallelojerit  vt  cy 
lindrus  ad  cylindrum , ita  axis  ad  axem. 

Cylindrus  enim  AD  plano  GH  fecetnr  oppofitis  planis  AB 
CD  parallelo, Sd  ccciirat  axi  EF  inK  punSo.  Dico  vt  BG  cylin 
drus  ad  cylindrum  CD,ita  efie  EK  axem  ad  axem  KF.produca 
tur  enim  EF  axis  ex  vtraque  parte  ad  punfta  LM;  & ipfi  quide 
EK  axi  exponantur  aquales  qiiotcumq;  EN  NL;  ipfi  vero  FK 
fquales quotcumque FX  XM:&per  puni^aLNXM  ducantur  ^ 
planaipfisAB  CDparaIiela;atoucinp]an!sperLNXM  circa 
centra  LNXM  intelligantur  circuli  OP  RS  7Y  VQ^quales 
ipfisAB  CD;S;cylindriPR  RB  DT  TQJntelligacur.Quo  A 
niamigituraxesLN  NE  EKinterfefuncfqualeSjeruntcylin 
driPR  RB  BGinterfcvtbafesrbarcsautcmaqualesfimt.  er 
go & cylindri PR  RB  BG  iuntaquales . Quod  cum  axesLN  g 
NE  EK  inter  fe  aquales  fintjiteqj  cylindri  PR  RB  BG  inter 
feiquales;fitq;iprorumLN  NE  EKmiiltittido  aqualismul  c 
ticudini  ipforum  PR  RB  BG  :quotuplexcftaxisKLipfiusE 
K axis,totup!ex  erit  & PC  cylindrus  cylindri  CB.Eadem  ratio 
ne  quotuplex  cft  MK  axis  ipfius  axis  KF, totuplex  cft  S:  QG 
cylindrus  cylindri  CD.&  fi  quidem  axis  LKfit  jqualis  axi  KM,  ^ 
erit &rG cylindrus  cylindro  GQaqualis.  Si  autem axisLK 
maior  fit  axeKMj&cylindrusFC  maior  erit  cylindroCQ^ 
fi  minor  rainor.quattiior  igitur  exiftentibus  magnitudinibus  ,uideli  cet  axibus  EK 
KF,&  cylindris  BG  CD  fumpta  funt  iquemultiplicia,  axis  quidem  EK  & BG  cy- 
lindri,neps  axis  KL,&  cylindrus  PGj-axisuero  KF,&:  cylindri  GD  fquemultiplicia, 
axis  fcilicet  KM,&  CQjyiindrus,,&  demonftratum  eft  fi  LKaxis  iuperat  axem  KM 
icPG  cylindrum  fuDcrare  cylindrum  GQ^ fi  irqualis  iqualis,  6cfi  minor  minor, 
ed  igitur  axis  EK  ad  axem  KF,ut  BG  cylindrus  ad  cylindrum  GD . Quare  fi  cylin- 
drus plano  fcceair  oppofitis  planis  parallelo,  erit  ut  cylindrus  ad  cylindrum,  ita 
«u:s  ^ axem.qucd  demonfirare  oportebat. 


F.  C. 
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'■  lUui  ctiavt  m cyimdro  fcalenoiquod  eidem  ntsone  dmov.flrahitur. 

Ex  quibus  conRat  fi  quilibsc  cylindrus  fccetur  plano  balibus  parallelo , ut  cy, 
-lindrus  ad  cThndrum,ita  eflc  altitudinem  cylindri  ad  cylindri  altitudinem. 

*'  In  cylmdns  erirnrc&is illud  perjyicuiimej}, 

<«772  «rK7?j  altitudines  ab  axibus  determinentur- 
infcalenlsrere  fidk  aff  arebit  iuSia  reSa  li- 
ne a IL  a pmSlo  E ad  bafis  planum  perpendicula 
' ri,  quae  piano  per  GH  duSo  in  M -occurrat.  Quo 
nlm  enim  duc  recti  lirtei  EF  EL  fecantur  d pla- 
ij.uiidtdm  vis  pcfallellis,m  eafdem  proportiones  fecabutur. 

quareytE.Ead  KF,  ita  frif  EM  ad  ML;  ac  pro- 
fler ea  ut  £ G cylindrus  ad  cylindrum  C D,  ita 
cyUndrl  B C .■tltitudo  IM  ad  ML  altitud-nem 
cylindri  C V,  quod  propofitum  fuerat  detr.otp- 
prandm- 

THEOREMA  XUII.  PROPOSITIO.  XIIII, 

In  aqualibus  bafibus  exifteiites  coni , & cylindri  inler  fe  fua5 
vt  altitudines. 

Sint  enim  in  aqualibus  bafibus  AB  CD  cylin' 

# driEB  FD.DicovtEB  cylindrus  ad  cylindrum 
FD,  ita  ffic  G H a\eni  ad  axem  KL.  producatur 
cniraKLaxisadpundumN,  ponaiurqi  ipli  CH 
axi  fqualis  LN;  t.  circa  axem  t-N  inrelligatur  cy- 
lindrus CM,  Q^ucniam  igitur  cylindri  EB  CM 
fi.Sjiun».  candfiT) habeat  aitmidinem,  inierfefuntvtba- 
fesibafes  cuicjr.  iunt  aquales,  ergo  & cylin- 
dri EB  CM  inter  le  aquales  erunt,  Etquoniani 
cylindius  FM  plano  Iccaiur  CD,oprofitis  planis 
Ixsntcct-  parallelo, erit  ucCM  cylindrus  ad  cyiindruniFD, 

Joiw.  itaaxisLNadKLaxcm.  c-qualisaiitemeftcylin- 
drusquidcni  CM  cylindro  bb;  axis  vero  LN  axi 
GH.  eftigi:urvttBcy!indri'.sad  cylindruF  D, 
itaaxisCH  adKL  axem; \t  autem  EB  cylindrus, 
ad  cylindrum  FD,  ita  ABC  conus  ad  conu  CDK; 
i.bums.  cylindri  enim  funr  conorum  uiph-ergo  & vt  GH  axis  ad  axem  fCL.ttaefl  ABGc(> 
nus  ad  conum  CDK,  & cylindrus  EB  ad  F D cylindrum.In  bafibus  igitur  iquali* 
bus  exiftentes  coni  & cylindri  inter  ie  funt,ut  alritudincs.quod  oportebat  demon- 
ftrare. 

F.  C.  COMMEEiT^KirS, 

^ DicovtEBcylindrusadcylindrumFDjitacfle  GEd  axem  adaxemKL]K9f^ 
ita  eff e altitudinem  GH  ad  KL  alutudinem.in  rectis  erum  emis,  d(  quibus  Euclides  loqidtur,^^ 
tudo  ipfa  axis  efl,fiHe  ab  axe  determmatHr;in  fedenis  uero  non  item,  ftd  tamen  nMominus dt' 
norfirabitur  canos  Cr  cyl.ndros  m aequalibus  bafibus  cotfiimes  inter  fe  tjfe  vi  axes 
yt  eorum  altitudines  ex  ifs,quae  nos  proxime  diximus, 

THEOREMA  XV.  PROPOSITIO  XV. 

^etjualium  conorum,  & cylindrorum  bafes  excontraria^ps^^ 
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altitudinibus refpondent  ,&quoruniconorum&:cylindroru  ba- 
fes  ex  contraria  parce  altitudinibus  relpondent  5 illi  inter  fc  fune 
aquales. 

Sint  iqDales  coni  & c^lindti,  quorum 
bafes  quidem  ABCD  EFGH  circuli , & 
diamstriipforum  AC  EG;  axes  autem 
KL  MN;  qui  quidem  & conorum  ve)  cy- 
lindrorum fune  altirudincs.  & compican 
tur  cylindri  AX  EO.  Dico  cylindrorum 
AX  EO  bafes  ex  contraria  parce  altitudi 
<iibus  relpondere,hoc  eft  vc  ABCD  bafis 
adbafiinEFGH,  icaefie  altitudine  MN 
ad  altitudinem  KL.  altitudo  enim  KL  vel 
aqualis  eft  altitudini  MN,  vel  non  fqua- 
lis.  Sit  primum  fqiialis:  atque  eft  AX  cy- 
lindrus squalis  cylindro  EO.  qui  autem 
'eandem  habent  altitudinem  coni , & cy- 
lindri inter  fefunt  vt  bafes.  fqualis  igitur 
eft  bafis  ABCD  bafi  EFGH , ac  propte- 
rea  ex  contraria  parte  fibi  ipfis  refpon- 
dent.  cftq;  vc  bafis  AB  CD  ad  EFGH  ba- 
fim,itaMN  altitudo  ad  altitudinem  KL.  Non  fit  autem  altitudo  KL  altitudini  MN 
arqualis,  fed  maior  fit  MN,&  auferatur  ab  ipfa  MN  altitudini  LK  squalis  PM,  & per 
PfeceturEOcyltiidrusplanoTYS  oppofitis planis drculorum EFGH  RO  paralie 
lo.inteliigamrq,-  cylindrus  ES,  cuius  bafisquidem,  EFGH  circulus, altitudo  autem 
PM . Quoniam  igitur  AX  cylindrus  fqualis  eft  cylindro  EO,  alius  autem  aliquis  tft 
cylindrus  ES,-  erit  vt  AX  cylindrus  ad  cylindru  ES,ita  cylindrusEO  ad  ES  cylindru. 

Seduc  AXcylindrusadcylindrumES,itabafis  ABGD  ad  EFGH  bafim;  cylindri  i.kiwiij-  • 
enim  AX  ES  eandem  habent  altitudinem,  vc  autem  cylindrusEOadES  cylindru, 
ita  MN  altitudo  ad  altitudine  MP.  nam  cylindrus  EO  fecatur  plano  TYS  oppofi-  n.hulu*. 
tis  planis  parallelo*  eft  igitur  vt  ABCD  bafis  ad  bafim  EFGH,  ita  altitudo  MN  ad 
MP  altitudinem  .squalis  aure  eft  MP  altitudo  altitudini  KL.  quare  vt  bafis  ABCD 
ad  EFGH  bafim,itaMN  altitudo  ad  altitudinem  KL.fqualium  igitur  cylindrorum 
AX  EO  bafes  ex  contraria  parte  altitudinibus  refpondent. 

Sed  cyiindroru  AX  EO  bafes  ex  conrraria  parte  rcfpondeantaiiitudinibusrfitq; 
ut  ABCD  bafis  ad  bafim  EFGH, ita  alcitudoMN ad  KLaltitudin^l  Dico  AXcylin 
dru  cylindro  EO  fquale  elle.  ijfde  enimcoftruiftisquoniavt  ABCD  bafis  ad  bafim 
EFGH,  ita  altitudo  MN  ad  KL  altitndinem;  altitudo  autem  KL  fqualis  eft  altitudi 
ni  MP:  erit  vc  ABCD  bafis  ad  bafim  EFGH,  itaMN  alcitudoadaltitudinemMP. 

Sed  vc  ABCD  bafis  ad  bafim  EFGH,  ita  A X cylindrus  ad  cylindrum  E S,-  eandem 
emm  habent  altitudinem,  ut  autem  MN  altitudo  ad  altitudinem'MP,  ita  cylindrus 
fE  O ad  ES  cylindrum. eft  igitur  vt  A X cylindrus  ad  cylindru  ES,  ita  cylindrus  EO 
• ad  ES  cylindrum,  cylindrus  igitur  AX  cylindro  EO  eft  sqpalis.  fimiliter  autem  Sc 
. in  conis . quod  demonftrare  oportebat. 

C.  COMMENTARIIS. 

Hoc  m coius,  C cylindris  rectis  tantm  Euclides  demenfirmt.  Sed  & in  orntilbus  demonjlrs 
hiturboc  modo. 

Sm  ae^Hsles  cordi  & cylindri  fm  recti  fine  fcalem,qmmmbafes  circuli  ABCD  EEGH:  al- 
thudines  autem  E&.  NM;  & cempUmur  AX  EO  cylindri.  Dico  cylindrorum  AX  EO  bafes 
ex  comrana  parte  albitudinibus  refpondereihoc  efl  yt  ABCD  bafis  adbafmi  EECH,  ita  ejfe  d- 
tMdmem  NMadlK  altitudinem.Nam  rei  altitudbies  LK  NM fmt  aei^ualts  yellnaeititalesi  fi 
vftdes,  cum  aei^uslesfmc  cylmdri,erimt  & bafes  aefsaks  btttrfe : cylindri  enim  & ' corii  ijui 

tasidm 


I 
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esndm  babh  dtitudin? , 
inter  fe  funt  vt  bifes . qict 
- re  bafes  contraria  - par 

te  dtituiimbus  refpodet. 

Si  vero  aiticadines  no  fint 
aequales  i Sit  maior  NM 
altitudo-,  a q:u  auferatur 
TM  aequalis  altitudmi  L 
Kj &per  T ducatur  pU 
ntira  cyl.ndrum  fecans,op 
poftis  planis  paraUelum 
TySyinteliigaturj,  cyiln^ 
drus  ES,  CHIUS  bafis  circu 
lusEFGH;  ^altitudo 
TM.  Itaque  quoniam  cj 
lindriis  efi  aequahs 
cyl.ndro  E0,&  alius  cy 
lindrus  eji  ES;  erit  ut  JiX  cylindrus  ad  cylindrum  ES,  ita  cylindrus  EO  ad  ES  cylindrum . Sei 
n.haiiu.  . vt  sAX  cylindrus  ad  cylindrim  ES,  ita  bafis  ,ABCD  ad  Ef  CH  bafim,  cum  eandem  habeant  alu 
tudinm.  Ft  autem  cylindrus  EO  ad  ES  cylindrum,  ita  HM  altitudo  ad  oltitudhtemMT;  cyl». 
drus  enim  EO  fecatur  plano  TES  oppofitis  piatus  paralielo.quare  vt  cylindrus  RS  ad  cylmiria 
SE,  ita  efi 'ST  altitudo  ad  altitudinemTM:  & componendo  vt  cylindrus  EO  ad  ES  cylindrm, 
itaNMalCitudoadakitudinmMT.  Ft  igitur  bafis  ,A3CD  ai  EI GH  bafim,  itaSMoltadt 
ad  altitudinem  MT,  aequalis  autem  eJi  altitudo  MT  altitudini  LK.  ergo  ut  kAECD  bafis  adbu 
fmEEGH,  ita  eJl altitudo  SM ad  LK  altitudinem, 

S ed  cylindrorum  JiX  £ 0 bafes  ex  contraria  parte  altitudinibus  refpondeant,  fit^  vt  ABCD 
bafis  ad  bafim  EFCH,  ita  altitudo  SM  ad  LK  altitudinem . Oico  cylindrum  ,AX  cylindro  E 0 
aequalem  eJTe.  ij fidem  enim  conflruUis  quoniam  vt  CD  bafis  ad  bafim  EFGH,  ita  altivAt  .V 

hi  ad  LK  altitudmem,altitudo  autem  LK  efi  aequalis  ipfi  TM  altitudini;  erit  vt  MBCD  bafis  ^ 
s.hiUK.  bafim  EFCH,  itaSM  altitudo  ad  altitudinem  hEP.  Sedvt  ^BCD  bafiis  adbafiimEFGHtitacj 
Imdrus  ,AX  ad  ES  cylindrim,  quod  easidem  aitltudlnem  habeat:&  ut  SM  altitudo  ad  altitid- 
nem  MT,  ita  EO  cylindrus  ad  cylindrum  ES.  Ft  igitur  cylindrus  .AX  ad  ES  cylindrm, ifacj"’ 
lindrus  EO  ad  cyllndruhi  ES.  quare  .AX  cylindrus  cylindro  EO  ell aequalis  .fimiliterautemS' 
in  conis.  .Aequalium  igitur  conorum,  Ct  cylindrorum  bafies  ex  contraria  parte  altitudinibus  re-" 
fponder.t , & quorum  chorum,  & cylindrorum  bafes  ex  contraria  parte  altitudinibus  rejjion- 
dent, illi  irjer  fie  fima  aequales,  quod  demonfirare  oportebat. 

Sed&  illud  utrum  efi, quod  nos  demonfirammus  in  commentariis  in  librum  Urchimedis  dec* 
tioidihuSyiCf  jpbproidibus  ad  propojitionm  XI. 

Cylindri  omnes,  et  coni  inter  fc  proportionem  habent  compofi tam  ex  propor- 
tione baTium  & exproportione  altitudinum. 

‘PROBLEMA  I.  PROPOSITIO.  XVI. 

Duobus  circulis  circa  idem  centrum  exiftetibus  in  maiori  po- 
lygonum aqualiumjS:  numero  parium  laterum  defcribercjquod 
minorem  circulum  non  tangat. 

Sint  dati  duo  circuli  ABCD  EFGH  circa  idcni  centrum  K.  oportetin 
circulo  ABCD  polygonum  xqualium , & numero  parium  laterum  defcriberCjO^ 
tangens  minorem  circulum  EFGH.  Ducatur  enim  per  K centrum  refta  linea 
atque  3 punito  G ipfi  BD  ad  reftos  angulos  ducatur  AG:  & ad  C producaiur-r^ 
go  AC  circulum  EFGH  tangit.  Itaque  circumterentiam  BAD  bifariam  fecaD*^ 
4tcius  dimidium  rurfus  bifariam,  & hoc  femper  facientes  tandem  relinqu«^ 

circumferent 
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crcainfsrenriam  minorem  jpfa  AB . Relia- 
qi2atur,/itq;LD,&  a puncto  Lad  BD  per- 
pendicniaris  agatur  LM.  &ad  N produca- 
tur, iunganrurq;  LD  DN  LN.  crgoLDip 
d fi  ONsft  *qualis.Ec  quoniam  LN  paraiiela 
■ e”AC,& ACtangitdrcuium  EFCHjipfa 

rLV circulum  EFCH non  tanget, & multo 
minus  tangent  circulum  EFGH  rcfta»  lineat 
LD  DN  C^odfiipfiLD  fquales  deinceps 
crculoABCD  aptabimus,  defcribetur  ia 
eopolygonu  aqualium  &:  numero  pariunt 
Jarerum  non  tangens  minorem  circulum  £ 

FGH.quod  facere  oportebat. 

r.  C.  C 0 M M E N T oi  R I r S. 

ErgoLDipfiDN  eRxqazUs']Re&am;mU)teiiBDper  centrum  duda  reUmlintm  ^ 
quiuim  LN,im  duS^mper  centrum  ad  reUos  angulos  fecat,qmre  & bifariam  ipfam  fecoMt.- 
(uqueeritLM  aequalis  MN.cumigitur  duae  LM  MD  duidmsNM  MD aequales fm  & an^ 
gfilos  aequales  conS'meant^mpe  reSlos-.erit  bafis  LD  bafi  LN  aequalis. 

PROBLEMA  II.  PRPOSITIO  XVII. 

Duabus  fphsris  circa  idem  centrum  exiftentibus  in  maiori  fo 
lidumpolyhedrum  deferibere, quod  minoris  fphsra  fuperficiera 
non  tangat. 


Jntelliganturdui  fphsra*  circa  idem  centrum  A. oportet 
in  maiori  .fphara  deferibere  folidum  polyhedrum  minoris 
fphxre  fupcrticiem  non  tangens,  fecentur  fphirs  plano  ali 
quo  per  centrum  doLto.eruntfeftiones  circu}i,quoniam  dia 
metro  manetc,5c  femicirculo  circumdueSo.  iphira  fafta  cft. 
ergo  in  quacumque  pofitione  lemicirctilum  intcliigamus, 
quod  per  ipfum  producitur  planu  in  fuperficic  fphcrfcircu 
lom  efacict,&  conftat  circulum  maximum  ede,  eunt  diame- 
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fer  rph*r»,«ju*  !c  feinictrculij&  circuli  diameter  cft , maior  fit  einnibos  te&is  fi. 
neis,qu*in  circulo  vel  fphsraducutnr.fitigitur  in  maiori  quidem  fphfracirCDiBs 
BCDE;in  minori  autem  circulus  FGH;&  ducantur  ipforum  dus  dimetri  adre-uoi 
inter  fe  angulos  BD  CE;  & duobus  circulis  circa  idem  centrum  exiftentibus  8 
CDE  FGH, in  maiori  BCDE  poljgonum  aqualium  & parium  numero  iatenun 
«cni*.  dcfcribatur,n6ragcsminoiecircuiuFGH;cuiuslaterafintin  BEciiculi  quadrate 
BK  KL  LM  ME:  & iunftaKA  producatur  ad  N:&ipun6to  A planocirculiBCD 
E ad  redtos  angulos  coftituaturAX;  qusfuperficieifphrr^in  punclo  Xoccurrau 
& per  AX,&  vtramque  ipfarum  BD  KN  plana  ducantur,  qus  ex  iam  diftiscfliciet 
infiiperficie  fpharrte  maximos circulos.Itaque-effici3iit,&fintiu  diametris  BD  K 
N eorum  femicircuIiBXD  KXN.QuoniaraigiturXAredracftadpIanumcirculiB 
jl.undedmi  CDE, erunt  omnia  plana, qu$  per  ipfamXA  traniaint  ad  planum  circuli  BCDE  re 
«Sa.quare  & femicirculi  BXD  KXN  redti  funt  ad  idem  plaiuira . Et  quoniam  femi* 
circuli;  BED  BXD  KXN  squales  funr,’ncqua!ibus  enim  cofifiutBD  KN  diame- 
tris; eriit  &eoru  quadrantes  BE  BX  KX  inter  fe  iqiiales.quot  igitur  latera  polrgo 
ni  funt  in  quadrante  BE,tot  erunt  Ik  in  quadrantibus  PX  KX  aqualia  ipf  s BK 
tu  ME.-Dsferibantur&fintBO  O?  i R RX  KS  ST  TY  YX:iungauturq;SO 
l».unded.  TP  YR,&:  ab ipfisOSad  planum  circuIi  £CJ)E  perper.dicniaresduantur.cad« 
"i  *■  hE-incommunes  planorum  feftiones  BD  KN, quoniam  & plana  femicirculonin 
BXD  KXN  ad  planum  circuli  B-CDExccia  funtJtaque  cadan',fintque  OVSQ^V 
Qjiingatur.Cum  igitur  in  aqualibus  femicircuFs  BXD  KXN  aquales  circumfere 
j tis  fumprf  fint-BO  KS,&;  duag  perpeadicula^es  OV  SQ^eritOV quidem  ipfiS<^ 
«qualis, BV  vero  f qualis  KQ.eft  autem  & tota  BA  aqualis  tot;  KA.  ergo&re]iqna 
i.wia.  VA  rel'qu«  QA  eft  fqualis.Vc igieur  BV  ad  VA,ita KQ^d  QA,:deoq; VQJr-fi  FK 
parallela  cft.Qudd  cum  vtraque  ipiar-um  OV  SQj^eSa  Ik  ad  circuli  ECDE  plaaiir 
eritOVipfiSQ^arailela.oftenfa  autem cR & ipli fquaiis . ergo  SO^qiialef 


funt  ^tparallcls.  Et  quoniam  QV  parallelacft  ipfi  SO.fed  & 
iiadeclmi  p^rajlela ipli  KB;  eric&SOipfiKB  parallcla:&ipfasconitm 
gnntBO  KS.crgo&KBOSquadrilatcrucftinunoplanoma 
fidu«red«line«paraJlel«fint,&invtraqucipfarumqu«-  /|  \/  [\ 

/ uis  pufta fumantur, qu«  didta  pundta  cpniungit  reftalmea  l 1 ) 

in  eodem  eft  plano,  in  quo  paralie!?.  Et  eadem  ratione  vtra 
que  ipforum  quadriiaterorum  SOFT  TPRYinvno  funt  pia 
•.aodseioii.  no.eft  autem  in  vno  plano  & triangulum  YRX.Si  igitur  apii 

'6isOSr-TRYad  A ductas  rc<3;aslineas  ititelligaraus , conflittjcjiir  quadam 
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fe;':<}apoI?hj3rainrer  circumferentias  BX  KX,  ex  pyramidibu*  compofiea,  quaru 
bafes  quidem  KBOS  SO?T  Ti'RY  q uadrilacera,  f:  triangulum  YRX;  vertex  aure 
punnum  A.q^uodfi  lavno  quoque  laterum  KL  LM  ME,  quemadmodum  iiiK 
B eadem  conilruamus,&  in  reliquis  tribus  qiudf5ribus,&  in  reliquo  hcmifphfrio 
tooibtuetarSguraqusdam  polyhedrain  fphjra  deferipta,  & compofita  ex  pyra- 
midibus,quarum  bafes  funcquadnlatera  iam  di&a,&  YRX  triagulum;&  qitat  eiuf- 
cem  ordinis funt;vercex  autem  A punftuin.Dxodiftam  figuram  polyhedramnon 
ligere  fuperfidem  minoris  lpha;ri-,in  qua  cft  circulus  FGH  . Ducatur  a punfto  A. 
id  planum  quadrilatcri  KBSO  perpendicularis  AZ,  cui  in  punfto  Z occurrat,St  BZ 
ZKinngamur.ItaqiiequonjamAZ  rcfta  cft  ad  quadrilatcri  KBSO  planum , et  ad 
einnes  reSas  Iineas,quf  ipfam  contingunt,  & in  eodem  funt  plano  reAos  angulos  i iS.  aude 
faciet.ergo  AZad  utramque  ipfarumBZ  ZK  cft  perpendicularis . ctqiioniam  AB 
eft  «qualis  AK,  erit  et  quadratum  ex  AB  quadrato  ex  AKfquale,  et  funt  quadrato 
quidem  es  AB  «qualia  quadrata  ex  AZ  ZBjetenim  angulus  adZredus  eftiquadra 
to  aurem  ex  AKfqualiaex  AZ  ZK  quadrata,  ergo  quadrata  exAZ  ZB  quadratis 
exAZ  ZK  «qualia  funt.  commune  auferatur  quadratum  ex  AZ.  reliquum  igitur 
quod  ex  BZ  reliquo  quod  ex  ZKeft  jqualej  idroq;  rcdfa  linea  BZreftjZK  «qualis. 

Similiter  oftt.ndrmusj&qus  i punfto  Z ad  OS  ducuntur  vtrique  ipfarum  BZ  ZK  f- 
qualeseiTe.circulus.gitur  centro  ZScinteruallo  vna  ipfarum  ZB  ZK  deferiptus, 
etiam  per  punCtaO)  trifibir,  atque  erit  in  circulo  KBOS  quadrilaterum.  Et  quonia  D 
KB  maior  efi^quam  QV, «qualis  aurem  QV  ipfi  SOjerit  & KB,quam  SO  maior.Sed 
KB  eft  «qualis  vtrique  tprarfi  KS  BO.  ergo  vtraque  KS  BO,  quam  SO  eft  maior. 
cumigiturincirculoquaddlacerumfitKBOSj&equalesfintKB  BO  KS,&minor  - 
OS;  litqjsxcentrociicuiiBZrcritqtiadraturaex  KB  maius,  quam  duplum  qua-  E 
dratiex  BZ- Ducatur  a punfto  K adBV perpendicularis  Kn,  EtquoniamJBD  mi 
noreft, qua  dupla  ipiius'Dn;acq;  eft  vtBD  adDii,itareftaguiu  cotecu  DB  Baad  F 
re&angu!um,quodDa  nB  cotinerur, nempe  deferipto  ex  Ba  quadrato, 5c  comple-  C 
Tc/ parxllelogramo  inipfoaD.quareAcreaanguliiconcetu  DB  Ba  minus  eft,  qua 
dapium  eiui, quod  Da  aBconcin:cur:&iunftaKD,quodDB  Ba  continetur  eft  H 
«quale  quadrato  exKB;  & quod  concinetur  Da  aB  «quale  quadrato  cxKa , qua-, 
dratum  igitur  exKB  minus  eft, quam  duplum  quadrati  ex Ka.fed  quadratum  ex  K 
B maius  eft,quam  duplum  quadrati  ex  BZ.ergo  quadratum  ex  Ka  quadrato  ex  BZ 
eft  maius.Et  quoniam  B A eft  «qualis  AK,  erit  quadratum  ex  B A quadrato  ex  AK 
«quale.&  funt  quadrato  quidem  ex  BA  «qualia  quadrata  ex  BZ  ZA;quadrato  au- 
tenaex  AKaqualiaquadrataexKa  aA.ciuadracaigicur  ex  BZ  ZA  quadracisexK 
a n A funt  «qtialiaiquorum  quadratum  ex  Ka  maius  cft  quadrato  ex  BZ.ergo  re- 
liquum  ex  a A quadratum  quadrato  exZA  eft  minus;  ac  proptercarcfta  linea  AZ 
inaior,quam  refta  Aa.muico  igitur  maior  eft  AZ,quam  AG.-atque  eft  AZ  qirdem 
ad  vnam  polyhedri  bafim,  aG  vero  ad  fupcrficicm  minoris  fphfr« . quare  polyhe- 
drum  minoris  rph«r«  fuperficiem  non  tangit. 

Oftendendura  autem  aliter  Sc  expeditius,  maiorem  cfle  AZ,quam  AG . Ducatur 
apunAo  G ipfi  AG  ad  recios  angulos  CL,&  ALiungarur.  Itaque  circumferentia  - 
EB  bifariam  recantes,5c  dimidiam  ipfius  bifariam, atque  hoclemper  facientes  tan 
dem  relinquemus  quandam  circumferentiam  minorem  circumferentia  circuli  BC 
D,qu«  fubtendiciir  «quali  ipfi  GL.relinquacur,fitq;  circumferentia  KB. minor  igi- 
tur eft  refta  lineaKB , quam  GL . Et  quonia  in  circulo  eft  BKSO  quadrilacerum,& 
funt  «quales  OB  BK  KS,&:  minor  OS;  erit  angulus  BZKobtufus:  id.oq;  BK  maior, 

^ quam  BZ-Ted  CL  quam  BKeft  maior.muito  igitur  maior  cft  GL,quam  BZ,5c  qua. 
dratum  cxGL  quadrato  ex  BZmaius.&;  cum  «qualis  fit  AL  ipfi  AB,  erit  & quadra 
tum  ex  AL  quadrato  ex  AB  «quale.fed  quadrato  quidem  ex  AL  i qualia  funt  qua- 
drata exAG  GL;  quadracoaucem  ex  AB  «qualia  quadrata  ex  BZ  ZA.  qu.uiraca 
igicurexAG  GLqiiadratisexBZ  ZA«qualj3  funt, -quorum  quailratum  ex  BZ  mi 
niis  eft  quadrato  exGL.ergo  reliquum  c.\  ZA  quadratum  maius  cft  quadraro  cx  A . ; 

Giic  ob  id  rcfta  UneaZA,  qua  re-ha  aG  eft  maior.  Duabus  igitur  fpharis  circa  idc 
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cefttrum  fxifttntibus.in  maiori  folidum  polyhednim.deicriptumeU^inorisfpf. 
r*  ftipefficiem  flott  tangens. quod  facere  oportebat. 

COROLLARIVM. 

Quod  fi  etiam  in  altera  fph^ra , folido  polyhedro  deferiptoia 
rph^ra  ABCDE  fimilefolidu  polyhedrum  deferibatur,  habebit 
folidu  polyhedrum  in  fphsra  BCDE  adfolidum  polyhedrum  in 
altera  Iphsra  triplam  proportionem  eius , quam' diatneterff^.; 
rse  BCDE  habet  ad  alterius  fphf  re  diametru . diuifis  enimfolidis 
in  pyramides  numero  equales,  & eiufdem  ordinis;erunt  pyrami- 
des fimiles.fimiles  autem  pyramides  interfe  in  tripla  fimtpro. 
portione  homologorum  laterum . ergo  pyramis , cuius  bafis  eft 
KBOS  quadriiaterum , vertex  autem  pun^um  A ad  pyramidem 
in  altera  Tphara  eiufdem  ordinis  triplam  proportionem  habet 
eius  5 quam  latus  homologum  habet  ad  homologum  latus ; hoc 
eft,  quam  habet  AB  ex  centro  fphjcrf  circa  centrum  A exiftentis 
ad  eam,qu9  eft  ex  centro  alterius  fpherse.Similiter  vnaquxquc 
pyramis  earum  5 quje  funt  in  fphsera  c-irca  centrum  Aadvnam- 
quamque  pyramidem  eiufdem  ordiniSjqu^  funt  in  altera  fphm, 
triplam  proportionem  habebit  cius,  quam  habet  AB  ad  eam, 
qu9  eft  ex  cetro  alterius  fphier9 . Et  vt  vnu  antecedentium  ad  vnu 
confequentium,  ita  antecedentia  omnia  ad  omnia  confequentia. 
quare  totum  folidum  polyhedrum , quod  eft  in  fph^era  circa  cen- 
trum A ad  totum  folidum  polyhedrum , quod  in  altera  fphmtri 
piam  proportionem  habebit  eius , quam  habet  AB  ad  eam.jqus 
eft  ex  centro  alterius  fpherg,  hoc  eft  quam  habet  BD  diameter  ad 
alterius  fphserf  diametrum. 

F.  C.  COMMI.y!TWKlVS. 

Erunt  fc^tiones  circuli.  ] Hoc  vniuerfe  a Theodofio  dmonflratur  in  prmi  prtfofitioxt 
fphprkorum,nempe  quomodocumque pUno  Jphpra  fececur,femper  feUmes  jieri  mfl/oi. 

B EritOV  quidem  ipfiS 
Qa-qualis.BV  vero  fqua- 
lisKQ^.  Sint  eni/n  duo  femi- 
circuli  aequales  ^BC  DEF, 
fmanturq,  aequales  circum- 
ferentuejlB  T>E : &dpun- 
HisS  E perpendiculares  du- 
cantur BG  EH . Dico  EG  ipft 
EH,& ipfi  DH  aequalem  ejfe.Quomam  enim  circtmferentia  eji  aecptalis  tiramjerfh 

tiaeDEyquaefunt aequalium ckculoritm, erunt re&aelineaelAB  DEmterfe  aeqtules . & t^- 
**’  ■ dem  ratione  aequales  BC  EF . ergo&yt^BadBCyitaDEadEF:  atque  eji  arduius  UBCi» 

femicirculo  redus  aequalis  reFio  DBF. cum  icitur  circa  aequales  angidos  latera fm  propordi^ 
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Sii<r\e  triangidm  fimile  trianpilo  DEF . fed  rri^gubm  UBG  efl  f.tnilt  trhngulo  i tntl 

ffgo  o”  !priDEF.trw^:dwa  iutm  DEH  efl fcrnile  triangulo  DEF.mangdtm  igitur  ^BG  tria 
gdo  DEH  eji fimHe.ergo  vt  ^Bad  BG,iU  DE  ad  EH,& permutando  vt  ad  DE, ita  BG  ad 

%H.aeiiualis,autem  efi  ipjl  DE.ergo  &BC  ipfi  EH  eji  aequalis.  eodem  modo  demedirn 

titur  .AC  aequalis  ipfi  DH,quodJemonjlrare  Oportekatjed  ^ illud  vniuerfe  in  mtdhus  portio 
«hus  iemorfiraUcr fequenti  lemmate. 

S;nc  eqiiales  por 
tionestqualiu  ctr 

ailoniABC  DE  ? 

F;fumanttirq;cir-  ^ 

cumferetii  $qua-  //’  \ \ 

Jes  AB  DE  :&  a t g ^ ; — i 

pucirisBE  ad  AC  ^ 

DE  perpendicHla 

res  ducantur  BG  EH.DicoBG  quidem  ipfi  EH aqualem  eflej  AC  vcroipfiDH. 

lungantar.AB  DE.&quonumaequalesfimtcirctmferenciae.AB  DE,erm& reliquae B 
C EF  inter fe  aequdes.ergo  & aequales  anguli , qui  in  ipfis  confiflunt . ^aire  angulus  B.AC  efi 
aequalis  angulo  EDF.fed  & reBi  fmt  anguli, qui  ad  G H.duo  igitur  triagula  fmt  .ABG  DEH, 
quae  duos  at^tdos  duobus  angulis  aequales  hahent,aherim  alteri,  '&  ynitm  latus  B.A  vni  lateri  , . 
DE  aequale, quod  vni  aequalium  angulorum  fubtendkut.ergoorrmia  omnibus  funt  aequalia . ae~  ^ 
qualis  igitur  efi .AG  ipfiDH,& BGip fi  EH.quod  iemonfirare  oportebat.  ^ 

Nam  li  dua  reAa  linea  paraileJg  fiur,&in  vtraque  ipfariim  quauis  punftaTcma 
tur  ,qua  dicrapunda  confunpcin  eodem  efl  pkno  in  quo  parallela  ] Ex  FI  l. 
vndecimi.  jj 

Et  quoniam  KB  maior  efi:, quam  QVjEfi  enbn  trianguim  .aQF  triangulo  UK.B  fmi- 
le,CHm  angulus  ad  .A  fit  vtrique  C0Tmnms,ahgidnfj^.AQjf  angulo  .AKB,&  angulus  .AFQ^n  1 j.primj, 
gtdo  .ABK  aequalis.vt  igitur  .AK  ad  KB,ita  .A^ad  QF,& permutando  vt  AK  ad  .A^ita  K 4.s«ii. 

£ ad  QV.efi  autem  AK  maior,qudm  A.Sl.ergo  & KB,qmm  QV  maior  erit. 

Erit  quadratum  cx  KB  iTiaius,quam  duplum  quadrati  exBZ.  ] Wate  arm  reUae  ll-  E 
neaeKB  BO  KS  aequales  fint,& minor  ipfis  05;  erunt  circitmferentise,quas  auferunt  KB  BO 
KS  inter  feaeipiales,& reliqua  ciremferentia  OSmaioreSiqtuere&  an^iKZS  KZB  BZOe- 
quales,(T  maiores  angulo  OZS  .funt  autem  quattuor  anguli  quattuor  rejfis  aequales.ergo  OZS 
efi  minor  re&o, videlicet  acutus-,  & vnufquifque  reliquorum  triim  obtufimac propterex  quadra 
tum  quod  fit  ex  KS  maius  efi  duobus  quadratis, quae  ex  KZ  ZB,hoc  efl  maius, quam  duplu  qua- 
drati,quod  ex  BZ.fi.int  entm  KZ  ZB  inter  fe  aequales, vt  demonfirattonefi.fed  C hocfequenU 
lemmate  clatiius  demonflratur. 

Sitin  circulo  quadriJaterum  KBOS, cuius  tria 
lateraSK  KB  BOjincerfefintfqualia.-fiCGiBO 

maior,quam  OS;&fumpto  circuli  centro  Z,  iun  

gacurBZ.DicoquadratumevKBquadraticxB  ' 

Z maius  efle,quam  duplum. 

ImganturenmOZ  SZ  KZ.  ^.oniam  igitur  BZ  efi 
aequalis  Z$,& communis  Zo;  erunt  duasBZ  ZO  dua- 
bus SZ  ZO  aequales, altera  aiteri,  & hafis  BO  bafi  OS 
T/iMor.asgulus  igitur  BZO  angulo  OZS  efi  maior. & quo 

uiomargdusOZBvmcuiqueipform  BZK  KZS  eflc-  ^'-]/ 

quai:s;m  aequalibus  namque  ciraas^erentus  confifiunt 
OB  BK  KSiquddredaeiiHegpqualesflnt-.erit&yrer 
que  anguloruniBZK  KZS  maior  angulo  OZS. fed  quat-  CotoI,i5.pi; 

suor  anguUOZS  SZK  KZB  BZO  quattuor  reCiisfurit  asquales;  etcnimcirca  vtium  pwillum 
Z coiFiisott.  ynufquifqueig.tur  angulorum  OZB  BZK  KZS  efi  obtufiis.ideoq,  obtufiangulum  efi 
trunculum  BZO.  M in  obtufuin^s  triangulis,  quod  d Urere  obtufm  augukij/t  jubtemiente  fit 
quadratum  maius  ^ quadratis,  quae  4 lateribus  obtufut»  angulum  conti, ler.tibus  fimt.ergo  qiiad 
ratum,  quod  ex  BK  maius  efi  quadratis, quae  ex  KZ  ZB.fed  quadrata  ex  KZ  Zh  dupla  funt  qua, 
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irat!  ex  M;  ae^iul-s  enim  eji  KZ  ipfi  ZR.quadr^tu  'tgitur  ex  KB^nuius  e]f,  ^ium  dittluntf^ 
drati ex  Bz.quod  oportebat demonflmre  . 

V Et  quoniam  BJ>n-inoreft  quam  dupla  ipfiusDn,]  Terpendicularis enhn a psmBt  l 
duSla  ad  BD,  cadit  mier  G&  B,  quod  circulum  FOH  non  un^a,yt  ex  arascedente  ai^si : dt 
cum  BD  dupla  ft  ipfiut  D<A,  erit  ipfiui  pfi  minor, quam  di^U. 

C Atqueeft  vt  bD  ad 

T>  ci , ira  refcanguium  S-T 

couvcntumDB  Bn  ad  

reftagHlunjquod  DA 
aB  continetur. pe/fri- 

baturex  AS  quadratum  quod  fit  tiBtZ,  & compleatur  DZparAllehgrammmn.erk  ui  SD  at 
L^yita  reiiatigulim  DT  ad  rectanguhsn  DA.ex  prinu  fexti,  hoc  efl  ita  reU angulum, quod  cm- 
linetur  DB  ad  rectatigulum  contentum  AB. 

H Er  iuncta  KD,  quod  DB  B A contmetur  cft  fquaJc  quadrato  KB.]£^  enim  angulus 
ihfemkirculo  DKB  regius,  & ab  eo  ad  bafim perpendicularis  ducitur  K A.  quare  ex  corollario 
ofiaup  fexti  libri  K£  eji  proportional.s  media  inter  DB  BA;  ^ £ A media  inter  DA  Ag;  (f  cdj 
id  qu^ratum  quidem  ex  KB  aquale  eJl  retlangulo  ccuaento  DB  £A ; quadratum  utro  ex  IA 
pqyaleekquodD^  CIS  coutinetiir. 

Multo  igitur  maior  eftAZ  quamAG]  Quomamenimpolygonum  BKLME  mmiori 
circulo  BCD£  defcr.ptum  efl,3ion  tangens  minorem  circulum  FGH,  perpendicularis  d punGs  £ 
duSa  ad  BD,  videlicet  K A circumferentiam  eius  non  tanget  ex  iis , quae  in  antecedente  demon- 
frata  fimuquart  maior  erit,qudm  ^Ci  & idcirco  .AZ  longe  maior, quam  quae  d centro  mi 
noris  ^hpraead  eiusfuperjictempertbiet. 

Et  quoniam  in  circulo  efi  BKSO  quadriUtcrum}  Intelligatur  enim  defcriptm  quadri 
Uterum  BKSO,vi  in  antecedentibus. 

EtfunrxqualesOB  hK.K%icminoiOS}IipcpToximedemon!lratafunt. 

jq  Et  cum  squalis  fit  ALipfi  AB.]  Sum  ermd  cento  ad  circumferemiammaiorisdrcidi 
BCDE. 

THEOREMA  XVK  PROPOSITIO.  XVIII. 

Sphserx  inter  fe  in  tripla  funt  proportione  Tuarum  diamctroru. 


Intelliganturfphsrs  ABC  DEF;  quarum  diametri  BC  EF.  Dico  ABC  fphart 
ad  fphgram  DEF  triplam  proportionem  habere  eius, qua  habet  BC  ad  EF.  Si  enim 
non  ita  cfijfphpra  ABC  ad  fphsram  minorent  ipfa  DEF,  vel  ad  maiorem  rriplam 
proportionem  habebit  eius,quam  habet  BC  ad  EF.  Habeat  primo  ad  minorem, vi  ' 
dclicet  adCHK.  & intelligatur  fphsra  DEF  circa  idem  centru, circa  quod  eft  fpbz 
Iiantw  raCHKj  defer  ibaturq;  in  maiori  fphsraDEFfolidum  polyhedrum  non  tanges  mi 
drute.  nerem  fphsram  CHKin  luperficie,-  S;in  fphsra  ABC  dclcribaturfolidumpolrhc 
Ei  torcl » drum  fimile  ei,  quod  in  Inhfra  DEF  deferiptum  eft.  folidum  igitur  polrhedrum, 
jeeedeow.  quodin  fphpra  ABC  ad  (olidum  polyhedrum,quodin  fphfraDEF  triplam  propor 
tionem  habet  eius, quam  BC  ad  EF.  habet  autem  ABC  fph  jra  ad  fphsram  G HK 
triplam  proportionem  eius,  quam  BCad  EF.  ergo  vt  ABC  fphjra adfpheraniG 


t I B E R.  XII.  s:8 

«K  kz  roHdutn  polvhcdrum  in  fphfra  A B C ad  folidum  polyhedrtfm  in  fpharr» 
T)B  - & permuta W,  vt  ABC  iphjra  ad  fclidum  po!yhedruin,quod  in  ipfa  eft,  ita 
CHK  rpn.traadfofidum  po))'hedram,qr.od  in  fphera  DEF.  maior  autem  eft  fphs 
ra  ABC  foSido  polyhcdro,  quod  eft  in  ipfa . ergo  Sc  GHK  fphajre  polyhedro , quod 
infnheraDEF  eft  maior,  fed  Seminor,  ab  ipfo  enim  comprehenditur,  quodfieri 
non^oteft.  nonigitur  ABC  fphsraadfpharam  minorem  ipfa  DEF  triplam  pro- 
pc^cioneni  habet  cius,quam  BCadEF.  limiiiter  oftendemus  neque  D E F fphara 
ad  fohsram  minorem  ipfa  ABC  triplam  habere  proportionem  eius , quam  habet 
EF  ad  BC.  Dico  infuper  iph^ram  ABC  neque  ad  maiorem  fph^ram  ipfa  DEF  tri- 
riam  propprtion:mhabereeius,quaBCad  EF.  Si  enim  fieri  pateft,  habeat  ad  ma 
iorem'LMNb  conuercendo igitur  iphera  LMbJ  ad  ABC  fph$ram  triplam  propor- 
tione habet  eius, quam  diametcrEF  ad  BC  diametrum.  VcautemfphsraLMN  ad 
ABCrph?ram,itafph2raD£F  ad  fphsram  quadam  minorem  ipfa  ABC,  vtance 
demonftratum  fuitjqnoniam  fphsraLMN  maior  eft  ipfa  DEF.  ergo  & DEF  fphi- 
ra  ad  fphf  ram  minorem  ipfa  ABC  triplam  proportionem  habet  eius,q  aam  EF  ad 
BC,  quod  fieri  non  pofie  oftenfum  eft.non  igitur  ABC  fphsra  ad  fphjram  maiore 
ipfa  DEF  triplam  proportionem  habet  eius,quam  B£  ad  E F.  oftenfum  autem  eft 
neque  ad  minorem. ergo  ABC  Tph-rra  ad  fphframDEF  triplam  proportionem  ha 
bebic  eius, quam  BC  ad  EF.  quod  demonfirare  oportebat. 
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Federici  CcmmandiniVrbmAtts , 


THEOREMA  I.  PROPOSITIO  1. 


I reda  linea  extrema , ac  media  ratione 
feda  fuerit, maiorportio  affumens  dimi. 
dia  totius, quintuplum  poteft  eius,  quod 
a dimidia  fit, quadrati. 

Refta  enim  linea  AB  extrema , ac  media  ratione 
fecetur  in  punfto  Cj  & fit  AC  maior  portio:  produ- 
caturq;  in  direftumipfi  CA  rediaiinea  AD;&pona 
tur  AD  ipfiusAB  dimidia.Dico  quadratum  ex  CD 
quadrati  ex  D A quinttipltim  cfle  . dcfcribantur  es 
AB  DCquacrataAE  DF,  & in  DFdefcribatur  fi- 
gura, &FC  ad  G producatur  . Itaque  quoniam  AB  extretpa,  ac  media  ratione  fe' 
catur  in  C,  erit  quod  AB  BC  continetur  arqiialc  quadrato  ex  AC . atque 
gulum  quidem  CE  quod  continetur  AB  BC:  quadratum  vero  ex  ACeftFH.ergo 
reftangulum  CE  quadrato  FH  eft  $quale.  & quoniam  B A dupla  eft  ipfius  A D;  ?- 
qualis  autem  BA  ipfi  AK;  &:  DA  ipfi  AH  :erir&KA  ipfius  AH  dupla.ut autem KA 
Uarf.  ad  AHjicaeftreSanguliimKC  adipfum  CH.du 
pium  igitur  eft KC  reftangulum  reftanguli  CH; 

C StfuntredangulaLH  HC  ipfius  CH  dupla,  er- 
go reftangulum  KC  refiagulisLH  HC  eft  f qua 
Ic.oftcnfum  autem  autem  eft  & reftangulum  CE 
aquale  quadrato  FH.  totum  igitur  AE  quadratu 
eft  aquale  gnomoni  MNX.  Rurfus  quoniam  B A 
D dupia  eft  ipfius  AD,  erit  quadratum  ex  BA  qua- 
drati ex  ad  quadruplum,  hoc  eft  quadratum  AE 
quadrati  DH.  aquale  aurem  eft  quadratum  AE 
gnomoni  MNX.  ergo  S.  MNX  gnomon  quadru- 
plus eft  quadrati-DH.  Scobidtotum  DF  ipfius 
DH  eft  quintuplum.  atque  eft.DF  quidem  qua- 
dratum ev  CD,UH  vcroquadra-iiin  ex  DA. qua 

dratum  igiturex  CD  quadrati  ex  D.'^  quuKuplu  , 

erit,  ergo  fi  rcfta  biiea  exireina.ac  m.’d'a  ratione  ,5- q!  g 

fefta fuerit, maior  portio  aliumensiotius  dimi- 
diam quintuplum  poteft  cius,  quod  a dimidia  fit 
qiiadrati.quod  demonferare  oportebat. 


ZCHOlir^i- 
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7{ejolutio  ejt  Jumptio  <^u£jiti  taquam  concesjt per  eAi^U£  eonjequun 
iur  in  Aliquod  uerum  coneeJJ um . 

Ccmpojitioejt  Jumptio  concesji  per  ea  3 qu^  conjequunturin  qufijtti 
comlujionemijeu  deprehenjlonem. 

Antecedentis  theoremAtis  rejolutto. 

ReaaenimllneaquTdam  A B extre- 
ma, ac  media  ratione  fecetur  in  C,  fitqiie 

maiorportio A CjScponatur A D ipfius  ^ i — ■^-■■-1,,.'*. 

AB  dimidia: fqualis.Dico  quadratum  ex 
CD  quadrati  ex  D A quintuplu  c(l'e.  Quo 

niam  enim  quintuplum  eft  quadratum  ex  CD  quadrati  ex  DA;quadrato  lutem  ex  ^ 
CDaqualiaTunequadraraex  CA  aD  vna  cum  eo,  quod  bisCA  AD  continetur: 
crunr  quadrata  ex  CA  AD  vnacum  eo,  quod  bis  CA  AD  continetur,  quadrati  ex 
AD  quincupla,  ergo  diuidendo  quadratum  ex  CA  vna  cum  eo , quod  bis  contine- 
turCA  AD  quadruplum  eftquadrati ex  AD.Sedeiquidcm,quodbisCA  ADcon 
tinetur  aquale  eftreftangulum  BAC.  eftenim  BA  ipfius  AD  dupla,  quadrato  au 
tem  ex  A.Ceftfquaiereftangulum  ABC, -namque  A B extrema,  ac  media  ratione 
fefta  eft  inC.  reftangulum  igitur  B AC  vna  cum  rcctangulo  ABC  quadrupium  eft 
quadrati  ex  AD.  fedrectangulum  B A C vnacum  reftangulo  ABCeft  id,  quodfit 
ex  AB  quadratum . ergo  quadratum  ex  BA  quadruplum  eft  quadrati  ex  AD.quod 
^juidem  iufc  habet,  eft  enim  BA  ipfius  AD  dupla, 

Cornpojitio. 

' Quoniam  jgirur  quacJrupIum  eft  quadratura  ex  B A quadrati  ex  AD;  quadratu 
aurem  ex  AB  eft  rectangulum  B AC:vna  cum  reftangulo  AKC:erit  reftanguiura  B 
AC  vnacum  redangulo  ABC  quadrati  ex  AD  quadruplum,  fed  reAangutum  qui- 
dem BACeftaqualc ei,quod bisD A ACcontinenturjredangulum  autem  ABC 
eft  aquale  quadrato  ex  AC.ergo  quadratum  ex  AC  vna  cum  eo,quod  biscontine- 
turDA  AC quadruplum  eftquadrati  exDA,-&ob  id  quadrata  ex  DA  ACvnacu 
eo, quod  bis  DA  AC  continetur  quintuplum  eft  quadrati  ex  D A . fed  quadrata  ex 
Da  AC  vna  cum  eojquod  b'.scontineturDA  AC  eft  id , qiicdfit  exDCquadra- 
tum.  auadratum  igitur  ex  CD  quadrati  ex  DA  quintuplum  erit . quod  oportebat 
demonftrare. 

f.  C.  COidMlltTUKlVS. 

RciftaenimlineaABextrema,acmediara'.ionc  fecetur  in  pftdoC]  Quarr.oio  h:c 
^itydoeuk  'm •vndecana.propofitloue  fecuiidi libri,&  in  5 0 fexti. 

Deferibanturex AB  DCquadrataAE  DF , in DF  deferibatur  figura^  S.tex  B 
yyiBtfua4ratim^KEB3&exDCqiu4riUiimDLFC;&  inncia  D¥ , ducatur  per  ^reSa  linei 

parxUeii  alterutri  ipjamm  LL  CF^tpue  diametrum  DF  inpwidio  H Jecet.rurfusper  H du 
catKrreSatmeaalierHtTtipfaumLF  DCparalleli. 

EtfuncreftangulaLH  HC ipfius HC dupla] ^hpg/raenraeBiJBlH  HCmerfefunt  C 
tettiuLa  ex  43  primi  libri. 

Erit  quadratum  ex  B A quadrati  ex  AD  quadruplum]  Ex  eo  fexti.  D 

Quaaratum  igitur  ex  CD  quadrati  ex  DA  quintuplum  esii]Toffionusetlm aliter,  E 
^ fartjSe expedum  idemdemtifiT£feinbu3KTnod'jm. 

Mwtn  Sit 


EVCLID.  ELEMENT. 

Sll  reUa  linea  .AC^q/tae  extrema-,  ac  media  ratione  fecetitr  in  C, 
cSr  ex  AB  fiat  quadratu ^DEB;fe£Ia^^AB  bifariam F,  &\unElx 
IBipYodiicaiiirFAinC,itaytFGipfiFBfiti^qualis,erit  AG  p- 
qiuIis^Cex  demofirath  i yndecima  fecudi  libri.quare  FG  cofiat  ex 
maiori  portio»e,et  ex  dimidia  totius  AB. Dico  quadratu  exFG  quin 
tuplk  ejfe  quadrati  ex  FA  • Quoidarn  ema  AB  dupla  efi  ipfius  AF, 
eni  quadratu  ex  AB  aiiadrati  ex  AF  quadruplu.fed  quadratum  ex 
FVeji aequale  quadratjs  ipfxfimFA‘ AB,ex -qj primi . quadratu 
igitur  ex  FB, hoc  eji  quadratum  cx  FG  quadrati  exFA  qumtupltt 
erit,  quodoportebat  demonfirare.fed &alhi  nonnulla  demonfiran~ 
dafunt,qiueaihsnc  feciloaem  attinent. 

‘PKOTOSITIO  J. 

Data  refta  linea  extrema,acniedia  ratione  Teda,  &vtra 
que  ipfius  portio  data  erit. 

5«  data  reSa  linea  AB  i c,quae  extrema, ac-  media  ratione  fece- 
m in  C.Dico  ipjas  AC  CB  datas  ejfe.  Confiruantur  enim  eadem,  qup 
fapra.cj"  quoniam  AB  eji  lo, erit  eius  dimdiaAF  cuius  quadra 
tP.  efizs^  -.quadratu  aut  ipfius  ABefiioo  . ergo  quadratu  ex  FB  ejl 
I i 5 5tir  ipfa  FB,hoc  ejl  FG  Ri-2  5 fed  FAeJi^.  erit  igitur  AG,hoc 
efiAC  R 115  mnus-Supd  cu^.fitrtBAad  AC,ilaACad  CB,re 
£f angulum  contentum  AB  BCjyidelicetreSlangidum  CE  aequale 
erit  quadrato  ex  AC. quadratum  autem  ex  AC , hoc  ejl  quadratum 
R 125  minus  5 ejl  i50J«iBBJR  12500  .fligitur ad CH  applice- 
tur 1^0  minus  R 1 2 5 00  latitudinem  facih  CB,  erit  CB  1 5 minus 
R 1 2 5 .ergo  AC  CB  datae  funt,yt  oportebat. 

Exquibusmanifeftum  eft  fi  rc&a  linea  rationalis,  expo- 
lita rationali  longitudine  commefurabilis  extrema  ac  me- 
dia ratione  fefta  ruerit,  maiorem  eius  portione  apotomen 
eile  quintam,  & minorem  efle  apotomen  primam. 

Ejt  emm  quadratum  ex  AB  quadrati  ex  AF  quadrupltm.ergo  quadratum  exFB  ad  quadra 
tiimexBAproportionemhabet,quam  ^ ad qtmuam quadratum  exFBad  quadratmex 
■ BAproportmemnonhabet,qu.tm  quadratus  numerus adquadratmnumerumjeritFBipfiBA 
!oHg.tHdmeincomrnenfurabilis;acproptereaFBpluspoteJt,qudmFAquadratore£laelineaefi- 
bi  mcommenfmabilis  lougitiidine.eJl autem  AF,quae ipfi  AG  cen^ntt,expofitae  ntimdiUngi 
[.  tudine commenfurabtis.quare  AC  ejiapotorae quinta. At y ero  CB  ejje apotomen pranirp,mii 
fefto  confiat.;  quadratumemmapotomesadrationaiem  applicatmlatitudinem  facit apotme» 
primamex  9 S decimi  libri. 


T>ROTOS1TIO.  II. 

Data  maiori  portione, totam  reftam  lineam , qus  extrema , ac  media  ratione 
ftafic,inuenire. 

Sit  maior  portio  AB3& exponantur  reSiae  lineae  CD 
E , ita  y't  CD  fit  ipfius  E quMuplaiinter  CD  vero , f?*  £ ^ ^ ^ 

fftedia  proportionalis  fit  F:& ex  CD  abficindatur  DG  ipfi 
F aequalis-yfiatj.yt  CG  ad  GD,ita  AB  ad  BH.  erit  '^tur 

componendo  vt  ’cD  ad  DG  hoc  efi  ad  F, ita  AH  ad  HB.et  ? 2 2 

quoniam  tresreSae  lineae  CD  F E dsinceps proportio- 

Coi.i9,scru  noles  fiunt, erit  vi  CD  ad  F,ita  quadratum  ex  CD  ad  qua-  

dfotm  ex  F.efi  autem  CD  quintupla  ipfius  E.  quadrati 
igitur  ex  CD  quintuplum  eji  quadrati  ex  F.crgo  qiadra- 

tum  ex  .yiH  quadrati  ex  fiBeJi  quintuplu.  ejtjf  AB  ma-  . 


L ! B E R X irl.  tje 

ierporue  reBselluexeyquaeextrma , ac  media  ratione- fecatur . quare  SHtfi  totius  dimidia^ 
dupla  '-pftus  EH  efltota  refialineayquamnobhinue-nmdampropofuimus. 

Itaque  conftar.Data  maiori  portione  refi*  lines,  qus  excrema,  ac  media  ratio 
ne  fecetur,&  maiorem  porrioncni,&  totam  lineam  datam  efle. 

Sit  erhn  maior  portio  & E i . erit^^ocefiCD  Tk,$t&CC  5 wi««sR  5- 

jiatyt  5 mimis  Ti  5 ad  Vi^,ita^  ad  aliam.multiplxabimus  icitur  primum'^ per  produci 
tur  l^^o.dcindemultiplicahimiis  5 niiiius  R 5 per  ear/},quae  ex  binis  nominibus  ipfirefpondet, 
videlicet  per  5 plus  Ve^,producetur  20  . cir  per  eandem  multiplicabimus  Rt  ^ofiet  iooo 
plus  Ri  /^oo.quarefiadzo  applicabimus  R Jooo  plus  Kt  J^oojatitudinem  faciet  Rt  5 plusif 
'cuius  duplmeji'&  zo  plus  i.  toiaiglturre£ial'meaefiT^  zo  pias  z , Eminor  portio  jo 

piinusz, 

THEOREMA  II.  PROPOSITIO.  II. 

Si  refla  linea  partis  ipfius  quintuplum  pofsit,  dupla  dida*  par 
tis  extremajac  media  ratione  feda  , maior  portio  reliqua  pars  elt 
ciuSjqusa  principio  reds  line^. 

Refta  enim  linea  AB  partis  ipfius  AC  quin-, 
tuphim  pofsit : & ipfius  AC  dupla  fit  CD, Dico 
fi  CD  extrema , ac  media  ratione  fecetur,  QB- 
maiorem  efle  portionem.  Deferibatur  enim  ex ' 
vtraqus.-ipfarum  AB  CD  quadrata  AF  CG: 

&in  AF  figura  deferipta,  producatur  FB  in  E, 

Quoniam  igitur  quadratum  AF  quintuplum 
cft  jpfius  AH,  erit  MNXgnomo  ipfius  AH  qua 
drupIus.S:  quoniam  DC  dupla  eft  C A,quadrar 
tum  ex  DC  quadrati  exCA  quadruplum  cftjvi 
dclicet  quadratum  CG  quadruplum  quadrati 
AH.ofienfuseti  autem  MNX  gnornon  quadru- 
plus ipfius  AHquadrati, ergo  gnomon  MNX 
q.uadrato  CG  eftfqualis  Rurfiis  quoniam  DC 
dupla  efl  G A, squalis  aiitcm  eft  DC  ipfi  GK,  & 

ACipfi  CH;ericKC  ipfius  CH  dupla . paralle- 
logrammum  igitur  KB  duplum  eft  parallelo- 

grammi  BH.& runtparallelograrmna  ,LH  HB  ipfiusHB dupla,  ergo  KB  squale 
eft  ipfis  LH  HB.  fed  & totus  MfsfX  gnomo  toti  CG  eft  .tqualis.  & reliquum  igitur 
HF  squale. eft.reliquo  BG-atque  pft  BG  quidem  quod  CD  DB-cotinetur  j etenim 
CD  eit  'fqualis  DCnprum  vero  HF  eft  quadracum.ipfius  BC , ergo  quod  contine- 
lurCD  DBqiia{{ratoex^CBeftfqnale.vtigitur:DCadCB,it4eftCii.ad-BD.ma  B 
idraiitern  eftD'CjquamCB.ergo&CB  quam  BD  eft  maior . Itaque  ceiSalirjeaG  4.»a4 
D extrema,ac  media  ratipne  fefta, maior  portio^ft  CB . fi  igitur  redalinca-partis 
ipfius  quintuplum  pofsit, dupla  difes  partis  extrema>ac  media  ratione  fefta, maior 
portio  reliqua  pars  eft  eius , quf  a principio  rcftg  linea: . quqd  deiiionftrare  opor.^ 
tebat.  ' . -■  .-5 

At  vero  duplam  ipfitis  AC  maiorem  efle , quam  CB  > fic  dc« 
monftrabitur. 

Si  enim  no,  fit,  fi  fieri  ppteft^B  C ipfiasC  A dupldiquadratum  igitur  ex  BC  qua 
draplum  eft  quadrati  ex  CA;  & obid  vtriimque  quadratorum,  que  fiunt  Cx  BC  C 
A quadrati  ex  CA  quintuplum  eft.fed  & quadratum  ex  B A qiiadra'ti  ex  AC  quin- 
tuplu.m  ponitur. ergo  quidratutn-ex  B A equale  eft  quadratis  ex  BC  CA.  quod  fie 
ri  non  potcft.non  igitur  BC  dupla  eft  ipfius  C A ..  fimihter  demonftrabimus  neque 
minorem  BCipRuSG  A duplam efre.mblto  enim  maius abfurdum  {equetur . ergo. 
ipGusACduplamaiorcftquamBC.quoddemonltrandumfuit.  ' ' 

. Mmnt  4 SCHQ- 


EVCLID.  ELEMENT. 

S C H 0 L I 7J 


Antecedentis  theorematis  rejolutio. 


Rc(5a  enim  lineaquidam  CD 

partis  ipfius  DA  quiiniiplu  pof-  j,  A es 

/it,&.  ipfius  DA  dupla  ponatur  A ' ‘ ' ' 

B. Dico  AB  extrema,  acmediara 

fionc  Tedam  efle  in  pundo  C,&  maiorem  portionem  effe  AC,  q«*  quidem  efl  reii 
qua  pars  eius,qu?  a principio  redilinef. Quoniam  enim  AB  extrema,ac  mediare 
tione  feda  eftiaC,&  AC  eft  maior  portio  j erit  rcdangulum  ABC  quadrato  ex  A 
Cequale.eft  autem  Stredanguluni  BAC  fqualeei.quodbisDA  AC  continetur, 
etenim  BA  ipfius  AD  eftdupla.ergo  redangulum  ABC  vnicum  redanguio  BA 
t jecundi.  C,quod  quidem  eft  ipfius  AB  quadratu, iqiiale  eft  ei, quod  bis  DA  AC  continetur 
to.soci.  vnicumquadratoex  AC.  quadratum  autem  ex  AB  quadruplum  eft  quadrati  et 
AD. ergo  quod  bis  DA  AC  continetur  vnd  quadrato  ex  AC  quadruplum  eft  eins, 
quod  fit  ex  AD  quadrati,  ergo  & quadrata  ex  DA  AC  vna  cum  eo,  quod  bis  conti- 
4,r«Bniiv  netur  DA  AC^hoc  eft  quadratu  ex  CD,quintupla  funt  quadrati  ex  AD.  quod  quin 
dem  ita  fe  habet. 

Compojitio . 

Qm  igitur  quadratu  exCDquintupIueft  quadrati  ex  DA;  quadrato  aut  ex  Q) 
jqu^ ia  fimt  quadrata  ex  DA  AC  vna  cfi  eo,quod  bis  DA  AC  cotinetur;  erutqua 
drata  ex  DA,  AC  vna  cu  eo,quod  bis  cotinetur  DA  AC  quintupla  ipfius  quadrati 
ex  D A.&  diuidendo  quod  bis  DA  A C cotinetur  vna  cu  quadrato  ex  AC  quadru- 
pla sut  quadrati  ex  AD.eft  aut  &quadratu  ex  AB  quadrati  ex  AD  quadruplu.crgo 
quod  bis  cotinetur  DA  AC, quod  eft  reiftagulu  BAC  vna  cfi  quadrato  ex  AC  eft  j- 
^ quale  quadrato  ex  AB. fed  quadratu  ex  AB  cftreftagulu  ABCunacu  reftaguloB* 

AC.reftagulu  igitur  BAC  vna  cu  reftagulo  ABC  eft  squale  reftangulo  BAC  vn4 
cu  quadrato  ex  AC.  & ablato  communi  redanguio  BAC,  erit  reliquu  re-ftangula 
aBC  quadrato  ex  AC  squalc.eft  igitur  vtB  A ad  AC, ira  AC  ad  CB.  maior  autem 
eft  B A,  quam  AC. ergo  & AC  quamCB  eft  maior.quarc  AB  extrema,  ac  media  ra 
tione  feda  eft  in  C,&;  AC  eft  maior  portio.quod  demoaftrare  oportebat. 


T.  C.  coMMturuKirs. 


Reda  enim  Unca  A B partis  ipfius  A C quintuplum  pofsit]  Hoc  ejl  tjunirttim  rcHf 
quhauplum fit  cjuadrati partis  ipfiuf  ^C. 

g Maiorautcm  eft  DC,quam  CB3Hoce^  duplaipfiius  UCmaier  C,  iSud  ur» 

ipfiemox  demmfirahit.fied  & aliter  ide  demojiraripotefi  hocpa&o. 

ReSaeivm  linea  partis  ipfius  BC  quitaupluTnpoJsitfO’ pro  _ ' 

ducatur  ad  D-^ita  ytDC  ip finis  CBfit  dupla . Dico  fii  CD  extre- 

ma,ac  media  ratione  fiecetur, maiorem  eius  partionem  effe  .fiS,t 

erionexjiC  CD  quadrata  CDCH,&  BHiungatuf.itaq; 

quoniam  DC,hsc  efiUC  dupla  efl  ffiius  CB , erit  quadratum  ex  HC 

Cdrati  ex  CB  quadruplum.fied  quadratum  ex  BH  efl  aequale  duo 
qiudraiis,quae  fiunt  ex  HC  CB.quadratian  igitur  ex  BH  quin 
tiiplum  efl  quadrati  ex  CB ; ideojgBHipfiiB^eflaequafis.ergoex 
ijs,quae  demonflrata  fiunt  in  yndedma  fiecundi  libri  reUa  linea  CH 
extteriia,ac  media  ratione fiecatus  m E,  & CE  efl  maior  portio. efl 
autem  CHipfiCD aequalis , & CE  aequalis !pfiiC.^.fiiigiturreiia 
liaespartls  ipfims  qumtiiplum  pofisit,&  reliqua,  quod  oportebat 
imonflrare. 


theo 


liber  XIII. 
THEOREMA  HI.  PROPOSITIO.  III. 


Si  reda  linea  extrema, ac  media  ratione  feda  fueritjportio  mi- 
nor affumens  dimidiam  maioris  portionis  quintuplu  poteft  eius, 
quod  a dimidia  maioris  portionis  fitjquadrati. 

Re<5-acnim  linea quida  AB  extrema,  acmc- 
dia  ratione  feccturin  C;fitq,- AC  maior  portio,  . - - i» 

& fecetiir  bifariam  in  D.  Dico  quadratum  cx  B 
D quadrat!  exDC  quintuplu  eflc  . Defcribatur 
enim  cx  AB  q uad  ratum  A E,  & figura  complea- 
tur.Qupniam  igitur  AC  dupla  eftCD,  erit  qua 
dratumcxACquadrati  cx  CD  quadruplum, 
hoc  eft  quadratum  RS  quadra  ti  PO . St  quonii 
rcaangulum,quod  AB  BC conti  netur eft  fqua 
le  quadrato  cx  AC,-  atque  eft  redt  angulum  qui- 
dem contetu  AB  BCipfum  CE; quadratum  ve 
ro  cx  AC  eft  RS;  erit  re>ffangulum  CE  quadra- 
to RS  f quale . quadruplum  autem  eft  q uadraiu 

RSquaarati  FG.ergo  & CE  redaiigulum  quadrati  FG  quadruplum  cft.rurfusquo 
niam  AD.f qualis  eftDC,erit&HKipKFsqualis.ideoq;  quadratum  GF  eftfqua- 
le  quadrato  HL.  fqualis  igitur  eft  GK  ipfi  KL , hoc  eftMN  ipfiNE.  ergo  & paralie 
logrammumMF  parallelogrammoFE  eft  squale . fedMF  eft  squale  CC.  quare  & 
CG  ipfi  FE  squale crit.commune  apponatur  CN.gnomon  igitur  XOP  eft  squalis 
parallelogrammo  CE.  oftenfum  autem  eft  CE  quadruplum  CF  quadrad.&gtio- 
monigitprXOPipfiusGF  eft  quadruplus. &obidquadratumDN  quintuplu  eft 
ipfius  CF.eft  autem  quadratum  quidem  DN, quod  fit  ex  DB;  GF  vero,  quod  exD 
C.  quadratum  igitur  ex  BD  quadrati  cx  DCeft  quimuplum.quoddcmonftrarc 
oportebat. 

S C H 0 L I V 


Antecedentis  theoremutis  rejolutio. 

Reda  enim  linea  AB  extrema,  ac  media 
rationcfeceturinC:&fic AC  niaiorportio,  A » c » 

cuiusdimidiaCD.Dicoquadratum  exBD  ' ’ ' i 

quadrati  ex  DC  qnintiiplum  clTe.  Quoniam 

enim  quadratum  ex  BD  quincuplum  eft  quadrati  ex  DC;quadratum  autem  ex  BD  ^ sceiiadl 
eft  quod  continetur  AB  BCvnacumquadratoexDC.ergoqnodAB  BCconti- 
nctur  vna  cumquadrato  exDC  quintuplu  eft  quadrati  exDC : & diuidendo  quod 
AB  BC  continetur  quadrati  exDC  quadruplum  eft.Ei  vero, quod  continetur  AB 
BC  eft  f quale  quadratum  exACjecenim  AB  extrema,ac media  ratione  feda  eft  in 
G.crgo  quadratum  ex  AC  quadrati  exCD  quadruplum  eft.quod  quidem  ita  feha 
bet  eft  enim  AC  ipfius  CD  dupla. 


Quoniam  dupla  eft  AC  ipfius  CD,  erit  quadratu  ex  AC  quadrati  cxGD  quadru 
plum.fed  quadratum  ex  AC  eft  squale  ci,quod  AB  BC  cononetur.quod  igitur  A 
B BG  continetur  quadruplum  eft  quadrati  ex  CD:& componendo  quod  contine- 
tur AB  BCvnacum  quadraroexCD,qu'od  quidem  eft  quadrarum  ex  BD,quincu 
pium  eft  quadrati, quod  fit  ex  DC.atquehoc  eft, quod  demonftrare  oportebat. 


Ve 


E V C L I D.  E L E M E N T. 
F.  C.  c 0 M M EN  R 1 y s. 


• 'f  xkm-J{^is&  alia  conflare  pofumus. 

Data  minori  portione  totam  reftamlincam,qus  extrema,  ac  media  ratione  fe» 
■Aa  iit,inHenir.e*  . 

Sltmirjor  poTtlo  & exponantur reBae Irneae 

CD  lifitjsCDipfmEquintupUiepinterCD  Eme  A H 

dia  proportionalis  fumatur  E,&alia  confinwit.frt 
ijuetnadnicdamfuperiusdiBum  ejlmpropoftionefe 

cundaearum,  i^uas  nos  ad  primam  huius  appofuimus.  • ■ S> 

fmilder  dmonflrcfitur  quadratumex  ^Hciuairati  ^ 

ex  HB  quintuplum  effe.atque  efl.AB  p?i?ior  j^orf/ore-  

Bas  lmeae,quae  EXtrema,ac  media  raitone  fecatur.er 
go  BH.  efi  mtaorls  portionis  dimidia,  & eius  dupla  BK 
portio  maior. teta  igitur  Utiea  efl  .AE, culus  molor  por 
tio  KB,&  minor  B.A. 

Paret  igitur  data  fninoriportionerefta  linee,  qu*  extrema  ac  media  ratione  & 
catur,&;  maiorem  portionem  & totam  lineam  datam  elTe. 

S:t  enim nunor portio  .AB .^,1:1:;' fit  CD  ^,CrE  i.fm!iter,vtfwpra  eodem  inloco,denutflril* 
himuSftmorept portionem eJfel)i^o^!us  i quare totareBalmsa  erit  6 pius  ao. 


THEOREMA  IIII.  PROPOSITIO  IIII. 


Si  reda  linea  extrema , ac  media  ratione  feda  fuerit  j totius  & 
minoris  portionis  vtraq;  quadrata  tripla  funt  quadrati  eiuSjquod 
,a  maiori  fit  portione. 

Sir-redalinea  AB,que  extrema, ac  media  ra 
tionefecenir  in C,S: fit  AC  maior  portio.Di- 
co  quadrata  ex  AB  BC  quadratifex  AC  tripla 
efle . Deferibaturenimex  ABquadracuADE 

B, &figura  compleatur,  itaque  , quoniam  AS'  - 
cxtrema,ac  media  ratione  feAaeft  in  C,&  nia 
ior  portio  eft  AC ; eritredanguium  contentu 
AB  B C quadrato  ex  AC iquale.atque eft  rc- 
flangulum  quidem  AK , quod  AB  BC  conti- 
netur : quadratum  veroHG  eft  quod  fit  exA. 

C.  jquale  igitur  eft  AK  fpfi  HC.&  quoniam  re 
' ftaUguhim  AFeft^qiiale  FE,  commnue  appo 

natur  CK,  erit  totem  AK  toti  CE  aquale,  er- 
gorediguIaCE  AKlpfius  AKfunt  dup!a.fedrC(ft2gulaAK  CE  luntgcomoa!»  . 

& quadrahim  CK^ gnomon  igitur  LMN , & quadratum  CK  d.iiplafuntipfius  ; 
AK'.re<5rarigulum  aotem  AKoftenftim  eft  aquale  quadrato  HG. ergo  gnomon  LM  1 
quadruum  CK  ^pflus  HG  fune  duplajac  propterea  gnomon  LMl^  iteuadra  ' 
taCK  HGtrip!afimtquadratiHG.&gnomonquidemLMN,&quad'rataCK  H u 
G funt  cotum  AEquadratum,& quadratum  CK,quf  quidem  funt  quadrata  ex  AB 
BC.quadratum  autem  GH  eft  quod  fit  ex  AC.quadrataigfcur  ex  AB  BC  quadra 
tiex  AC  funt tripIa.quoddemo'nfrrare oportebat. 


SCHOLIVM. 


Antecedentis  theorematis  refoluiio. 


ReAaoiimliaea  AB  extrema,  ac  media  ratione  licetur  inC,&lie  ACmalop 

perti® 
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liber 

portio.  Dico  quadrata  cx  AB  BC  tripla  efle 
quadrati  ex  AC.  Quoniam  enim  quadrata  ex 
AB  BCtriplafuni  quadrati-ex  AC  j funcqus 
quadrataexAB  BC  fqualiareftagulojquod 

bis  A B BC  concineturvnacumquadrato  ex  AC:erit  reftangulum,  quodbis  con- 
tinetur A B BG  vni  cum  quadrato  cx  AC  triplum  quadrati  ex  AC  : Sc  diuidendo 
quod  biscotinetur  AB  BC  daplij  quadrati  ex  AC.  ergo  quodfemel  AB..  BC  con 
tinecur  quadrato  ex  AC  eft  squaie.quod  quidem  itafchabet.reda  enim  linea  AB 
cxtrcma,ac  media  ratione  fe£ca  eft  inpunfto  C. 

Compojitlo. 

Itaque  quoniam  AB  extrema, ac  mediaratione  fefta  eft  in  C , atqtfe  eft  AG  ma- 
ior portio;ericrectar!gulumjquod  AB  BC  continetur  quadrato  ex  AC  ?qiiale'.er 
go quod biscontinetur AB  BCdupiumeftquadrati  ex AC:&c6ponendoquod 
brs  continetur  aB  BC  vnacum  quadrato  exAC triplum  eft  quadrati  ex  AC  .fed 
quod  bis  AB  BC  continetur  vna  cum  quadrato  ex  AC  eft  aouale  quadratis  > qu« 
exAB  BGfiun:.quadraca  igitur  ex  AB  BCquadratiex  ACrunttripla. 

THEOREMA  V.  PROPOSITIO.  V, 

Si  reda  linea  extrema,  ac  media  ratione  fecetur,  adi  jciat-urquc 
ipG  squalis  maiori  portionijerit  totaiinea  extrema ,, ac  media  ra 
tionefeda , & maiorportio  erit  ea',  (jus  a principio  pofita  eft  re 
cta  linea. 

Rtiftaenimlinea  AB  extrema, 

acmedia  ratione  fececurin  C,&:  i> A c B 

ficAC  portio  maiorrponacurq;  ip 
]5  CA  squalis  AD-Dico  reSiain  li- 
neam DB  extrema,  ac  media  ratio 
ne  fecariin  punftj  A;  & miiorern 
portionem  efle  AB,  quf  a princi- 
pio polita  eft.Defcribacur  enim- cx 
AB  quadratum  AE,&  figura  com- 
pleatur. Quoniam  igitur  AB  extre 
trema, ac  mediaratione  feSa  eft 
inCjeric  re ftaagulum  quod  conti 
neturAB  BCquadratoexAGs- 
flualc-Screctangulum  quidem  quod<ontinetur  AB  BC  eft  CE  : quadratum  vero 
« AC  eftCH.crgo  ECipfi  CHeft  f quale . fed  CE  eft  f quale  EH,  & CH  ipfi  HD. 
Iquarc  & DH  ipfi  HE  squale  erit.c6muue  apponatur  HB. totum  igitur  DK  toti  AE  • 
'eft  squale.acque  eft  DKquidem,quod  BD  DA  continnecur ,•  eft  enim  AD  squalis 
DLrquadratuaut  AE  eft  quod  fit  ex  AB . ergo  quod  BD  DA  cotinetur  eft  f quale 
'quadrato  ex  AB.&obid  vt  DBadBA,ita  eft  BA  ad  AD.fedBD  ei^maior,  quam 
B.A.maiorigitureft  BA  quam  AD.ergo  DB  extrema,  ac  media  ratione  fe.iiacft 
in  A,&:  AB  eft  maior  portio.quod  deraonftrare  oportebat. 

S Cn  0 L IV-M.:-  . 

Antecedentis  theorematis  rejoliitio. 

Refta  .n.  linea  AB  extrema, ac  media  ratione  fecetur  in  C ; & fit  maior  portio  A'  - 

C;poiia- 


X I I L ijt 

A . O . -» 


E L E M B N T. 


E V C L I r>. 

C;ponatarq;  AD  ipfi  AC  aqualis. 

Dico  0B  extrclna  ac  media  ratio- 
ne iecariinpun-So  A:  &BA  maio- 
rem eflc portionem.  Qiioniaenim 
DB  extrema, ac  media  ratione  fefta  cftin  A,  & maior  portio  efl  AB;erit  vcDB  ad 
BAjiiaBA  ad  A D.a  qualis  autem  eft  DA  ipfi  AC.vt  igitur  DB  ad  BA,itaBAad  A 
C:S;  per  conucrfionem  rationis  vt  BD  ad  DA,  ita  AB  adBC  . quare diuidendo ut 
BAad  AD,ita  ACadCB.aquaiisautemeft  DA  ipfi  AC.  eft  igitur  vt  BA  ad  AC, 
ita  AC  ad  CB.  quod  quidem  ita  feliabei, etenim  AB  extrema,  ac  raedtaratiooe  fc- 
caiurinCpuufto. 

Compojitio. 

Itaque  quoniam  AB  cxtrema,ac  media  ratione  fecatur  in  C,  eritvt  BA  ad  AC 
ita  AC  ad  CB.aqualis*autem  eft  CA  ipfi  AD.ergo  ut  BA  ad  AD,ita  ACadCBrco 
ponendoque  vt  BDadDA  ,ica  AB  ad  BC;  & per  conucrfionem  rationis  vtDB  ad 
BAjitaBA  ad  AC.acqtie  eft  C A aqualis  AD  . eft  igitur  vt  DB  ad  BA  , ita  BAad  A 
D.quare  DB  extrema,ac  media  ratione  fecatur  in  pufto  AjSc  B A cft^rtio  maior, 

F.  C.  COMMENTUKiyS. 
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Sei  noifi"utile  idfism  eH  hoc  loco  iemonfirure  thtorrma  aliud  juo  utitur  Tappfis  'm  /fientoli 
bro,qiwnqiwn  eius  dmonjlmeioneni  nullam  afferat. 

Si  redta  linea  extre  ma,ac  media  ratione  fccetur.abfcindaturquc  i maiori  portio 
ne  lin  ea,qu9  minori  fir  f quali$;erit  etiam  ea  extrema,  ac  media  ratione  rcda,lk  sia 
ior  portio  erit  quT  abfeifla  eft  refta  linea 

Sit  re&i  linea  UB,  quae  extrema, ac  media  rone  fecetur  'm 
C,  fitq,  UC  maior  pcrt.ciC'  ‘^1’  ‘pfa  ahfcindatur  CD,  quae 
ipfi  CB  fit  aequalis  . Diio  .AC  extrema , & media  rone  fecari 
in  D-.&  CD  maiorem  effe portiorS-fiat  enim  ex  .AB  quadratu 
.AE:  & lunda  uiE  ducantur  per  CD  re&ae  lineae  CEK  DL 
ipfi  BE  parallelae,  quae  diametrum  .AEfecent  m piiuBUs  FL: 

& per  E Educantur  CFH  ML  parallelae  ipfi  .AB.ltaque  quo 
niam  .AB  exrrema,ac  media  ratione  fecatur  in  C ; re&angulu, 
quod  .AB  hC  continetur , hoc  efi  reBangulum  CE  efl  aequale 
quadrato  UF.fed  ipft  CE  aequale  efl  reSanguim  CE^  etenm  fupplementa  CH  CK  imerfefi 
qualia  funf,&  quadratum  FE  efl  commune  vtrique.ergo  reSianguliem  CE  quadrato  AF  efl  ae» 
quale. ft  igitur  d.  reUangulo  GE  auferatur  FE  quadratum', & a quadrato  AF  auferatur  quadra.- 
tum  LF,quod  quidem  efl  aequale  quadrato  FE,cum  DE  CB  fint  aequales,  reliquum  Ct  reUaie. 
gidum,koc  efl  reUangidsm  MF,hoc  efl  ipfum  DF  gnomoni  NXO  aequale  erit , i qmbus  fublat» 
communi  LC,eritreliquumDC  reSangulum  aequale  quadrato  LF  • at reCiangulum  qiddm DG 
tflquod  CA  AD  contineturiquadratmyero  LF  efl  quod  fit  ex  DC . vt  igitur  ACadCD,itaC*- 
badDA.fedACmaiorefl,qudmCD.ergoc^  CD  qitdm  DA  maior  erit  .reSa  igitur  Imta  AC  ' 
extretBa,ac  media  rone  feUa  efl  in  D,& maior  eius  portio  efl  CD  . quod  demoflrart  oportebat»  ^ ' 

THEOREMA  VI.  PROPOSITIO.  VI. 

Si  retfta  Unca  rationalis  cxtrema>ac  media  ratione  fecfla  iucrir, 
vtraque  portio  irrationalis  eftjqus  aporome  appellatur. 

Sitrc6a  linea  rationalis  AB;&  Ce- 

ce:urextrcma,acmediaraticneiC,  o A c ® 

Ihque  AC  maiorportio.Dicovtram  ' ' ' 

que  portionem  AC  CB  irrationale 
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• efle,qu4-apoCoit7c  appellatur,  producatur  enim  B A in  D,  & fitipfius  BA  dimidia 
AD.  I;aquf  quoniam  reiSa  iinea  AB  extrema, ac  media  ratione  fecatur  in  C,  & ma- 
iori portioni  C A adijcitur  AD,  qii?  eft  ipfius  AB  aimidia,-  erit  quadratum  ex  CD  ** 
quadrati  exD.^  quincuplum,  quadratumigitur  ex  CD  ad  quadratum  ex  DA  pro- 
portionem habet,  quam  numerus  ad  numerumj  ideoq;  quadratum  ex  CD  com-  <decimi 
.roeiifurabile  eA  quadratoex  DA.  rationale  autem  eft  quadratum  ex  DAjetcnim  _ , 
iD  A cA  rationalis,  cum  fit  ipfius  AB  racionalisdimidia.  ergo  Scquadratum  ex  CD 
ef;  rationale ; ac  propterca  ipfa  CD  rationalis  . & quoniim  quadratum  ex  C D 
ad  quadratum  ex  DA  proportionem  non  habet,  quam  quadratus  numerus  ad 
quadrat.um  numerum , refta  linea  CD  ipfi  D A incommenfurabilis  eA  longitu-  f.decun* 
d;ne.  quare  CD  DA  rationales  fune  potentia  folum  commenfurabiles;  &idcir-  74-<Jsciai» 
co  AC  apotonieeA.  Rurfus  quoniam  ABextrema,  ac  media  ratione  feftaeA, 

& maior  portio  eA  AC  ,•  erit  ABC  reftangulum  aquale  quadrato  ex  AC.quod 
jgitapne  exapocoma  ACad  rationalem  AB  applicatum  latitudinem  facit  BC. 

-ftd  quadratum  apotomes  ad  rationalem  applicatum  latitudinem  facit  apotomen 
primam. ergo  BC  eA  apotome  prima.  oAenfa  eA  autem  & A C apotome . fi  igitur 
. re5:a  iinea  rationalis  extrema,  ac  media  ratione  fedta  fuerit,  vtraque  portio  irratio 
. nalis  eA,  qux  apotome  appellatur,  atque  illud  cA , quod  dentonArare  oportebat. 


f.  C.  C e M M £1^  Kl  V S. 

Hocnoi  fupraettamditerdemonflrmmus.fed&aUacihhisnon  abhorrentk  iemonjirart 
4^redimHr,quiie  elujinodi  funt» 
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TKOTOSITIO  r. 

Si  maior  portio  reflz  Iinea  extrema,acmediaratione  fecia  fit  rationalis, expo- 
lite rationali  longitudine  commenfurabilis,erit  minor  portio  apotome  qninta , St 
tota  ex  binis  nominibus  quinta. 

SitrectaLnes^S,  quse  extrema,  acmedkratmefeceturi»  C,  & fit  maior  portio  ra- 

tionaiiSyexpofitaerationalihiigitifdhie  contmenfwabilis.  Dico minorm  portione  CS  ejfeapo^ 
Xo>nenqmtxm,&  totam  ex  binis  mnimibns  quintam. 

X>iuidati(r  enim  UC  bifariam  in  D.  ^.quoniam .A 

£ extrema,  ac  media  ratione  fecatur  in  O,  & minori  ^ 5 ^ 

portiomBC  adqchar  CD , quae  ejl  dimidia  portionis 

quadratum  ex  BD  quintitplum  eji  quadrati  ^ ^ 

€X  Df ; ac  propierea  ad  ipfum  proportionem  habebit, 
quam  numerus  adjimerm , atque  ipfi  commenfurabile  erir . ratiowale  autem  efl  quadratum  ex  « dedmi 
bc  ,qu6(iipfa  AC  rationalis  ponitur . ergo  & qitadratumex  BD  eji  rationale , &ipfa  BD  ra-  t.difdedau 
t.onaUs.  ctmigifjr  quadratum' ex  BD  ad  quadratum  ex  DC  proportionethnonhxbeat , quam 
numerus  quadrauu  ad  quadratum msmerum , reSla  linea  5D  'tpfiDC  'incommenfurabilis erit  lon~  j.  Arriraj 
ptitdiM.qia.rCBD  DC  raiiondesfunl  po'tent'ia  folim  cormmifur abdes'  udeoque  CB  apotome 
t}l.6u'o'cs quiiuam  ejfe.fit  enim  quadratum  exEF , quo  quadraiwn  e.Y  B D fuperat  quadratum 
txDC.hiheb.t-epiadratmexBDAd  quadratum  ex  EF proportionem  eam,  qHm’)aiq.  & 

(*tm  proport.O!iem  non  habeat , quam  «umerus  quadratus  ad  quadratum  numerum , reBi  li-  j. 
nea  BD  :pf  EF  eji  'mcor/menfur.ab'tlis . quare  BD  plus  potefl , qitdm  DC  quadrato  re 

Baeineaeftbthicommenfurabdis longitudine,  atque efiDC longitHd'ine commenfurah'il'isexpofi- 
Sae  ratiou.z!i  AC. ergo  CE  ejl  apotome. quinta . rurfus  quomam  AB  extrema,ae  media  ratione  fe  5.d;f  jml» 
caturinC ; ^AC  eji  maior portio,erhreSangMlm  ABC  aequale  quadrato  ex  AC.  quadratu  lua. 
tpturex  .aC  ad  CB  applicatimlautuiniem  faciet  AB.  fed  quadralumrationalis  ad  apotornen 
fippWicacjtm  latitudinem  facit  ei,  quf  ex  b'tnis  nominibus ; ^ eundem  ordinem  habet , quem  'tpfa  • 

tpotome  ex  1 1 4 dedmi  . ergo  AB  ex  lunis  nominibus  eji  quinta  . fi  igiiiur  .«.lior  portio  reiiat 
lateat  extrema,  ac  mediarat.one  feUae  fitTai'ionalis,e.vpofcae  radonali  jongitudirie  commen- 
■ ■ Unii  j'ufabil'ii 
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metifurahtlls , erit  mior  portio  apotonutpuntHi  & tota,  ex  bim  notsmlbus  ijwHta.  ^u$i 
dmonjhare  oportebat. 

TKQ^PO  SIT  10  IU 

Si  minor  portio  reft®  line*  extrema  aq  media  ratione  feftf' fit  rationalis, cxpoS< 
taq;  rationali  longitudine  commcnfiirabi)is,erit  maior  portio  ex  binis  nominibua 
quinta,  & tota  ex  binis  nominibus  prima. 

SitreSa  linea  .AB,  tjup  extrema,  ac  media  ratio- 
ne fecetur  i«  C,  & jit  minor  portio  CB  rationalis, ex-  ^ Jf'  f .—  A 

pojitfj^  rationali  longitudine  commenfurahilis.  Dico  _ 

tna  ierm portioni  .AC  ejfe  ex  binis  nominibus  ^mn-  «— r 

ti.tK;0-  totam  .AB  ex  binis  tmuruhus  primam,  fece 

tur  enim  uiC  bifariam  in  D • ladem  ratione,  qua  fftfra,  iemenfirahitter  quadratum  ex  BD  qua- 
dratiex  DC quktkplmefse .itaque fecetur DC  in£,itautDE  adEC  eandem  proportionem 
habeat,  quam  BD  ad  D C.  erit  quadratum  ex  DE  quadrati  ex  EC  qiuntuplum , & 'pfi  cormen 
furabile.& quoniam  ejlrt  tota  BD  ad  totam  DC,  itapars  DE  adpartemEC,  erh&reliqua 
BEadreiiquam  ED,  vtEDadDC,hoceJiutDEadEC.ergocumtresreBaelitteasproportw- 
nalesfmtBE  EDECieritBE  ad  E C,rt  quadratum  ex  BE  adquadratumex  ED.  fedquaira- 
tm  ex  BEqmntuplumef  quadrati  ex  ID:  eJienimBEad  ID, utBD  odDC.quareBEipfiUS 
EC  quir.tupla  cir  idcircoBCefquadruplaipfmCEi  ef^BCrationalis . ergo&ratmdis 
CE,  <jr  ipfi  CB  longitudine  ccmmetifurabilis . ejr  quomam  quadratum  ex  D£  coimenfurabile  £j? 
quadrato  ex  EC,  atque  eji  quadratum  ex  EC  rationale;  erit  etiamrationale  quadratu  ex  DE, 
ipfa^  DE  rationalis.quod  cum  quadratum  ex  DE  ad  quadratu  ex  ECproportionmnonhabeat, 
quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  aumerumierit  DE  ipfiEC  incomenfurahilis  longitudine, 
fmt  igitur  DE  EC  rationales',  & ititer  fe potentia  folum  commenfurabUes  ;&ob  idDC  exbi- 
m nominibus  eJi,  culus  maius  nomen  DE.  Dico  quintam  ejfe.fit  enim  quadratum  ex  FC,  quo 
quadratum  ex  D E fuperat  quadratum  ex  EC.  habebit  qnadramn  ex  DE  adquadratmex 
EG  proportionem  eam,  quam  habet  5 ad  4.  ergo  F G-lffi  D I longitudine  ejiincotmenfurabilis. 
itaque  quomam  DEpluspotejiqudm  E C quadratoreClae  lineae  fibi  inconmsenfurlbibs  lot^s- 
tudjneief^  EC  expefitae  rationali  CB  longitudine  comenfurabilis:  eritDC  ex  Us  nominibus  quin 
4a . eji  autem  .AC  ipfius  CD  dupla . ergo  & .AE  eji  quinta  ex  bitis  nominibus . reda  etihn  linea 
cotmenfurabilis  ei,  quae  eji  ex  binis  nominibus,  & ipfa  ex  binis  nominibus  eji,  atque  ordine  ea- 
drnex  6TdecimiLbri.Etcumquadratutnex.ACfitaequalerectangulo  .ABC,  fiaintitna- 
Im  BC  applicetur,latitudmem  faciet  ipfam  .AE.  ergo  .AB  ex  binis  nominibus  ejlprhna . quadra 
tum  namque  eius , quae  ex  binis  ticmiribus  ad  rationalem  applicatum  latitudinem  fadt  ex  bms 
nominibus  primam  ex  98  decimi,  f:  igitur  minor  portio  rectae  tmeae  extrema , ac  media  ruione 
fectae  fit  rationalis,  expofitae  rationali  lot^itudinecotnmenfurabilis,erit  maior  portio  ex  fexi;  ti$ 
minibus  qmnta,i:^  tota  ex  binis  nominihus prima.quod  dmot^are  oportebat. 

THEOREMA  VII.  PROPOSITIO  VII. 

Si  pentagoni  ^quilatcri  tres  anguli  fiuc  continuati,  fiue  non  c5 
tinuati  fuerint  jqualesjf  quiangulum  erit  pentagonum. 

Pentagoni  enim  ?quHateri  ABCDE  tres  anguli 
primum  c6tinuati,qui  ad  punfta  ABC  fquales  in 
terfe  fint.Dicopetagonum  ABGDEaquiagulum 
efle.  lungannirenim  AC  BE  FD.&quoniam  duf 
CB  BA  duabusBA  AE  *oua!esfunt,  altera  al- 
teri ,&  angulus  CBA  cft  fqualis  angulo  B A E, 

«ritbafisAC  squalis  bafi  BE,  & triangulum  A 
B C triangulo  A BE  *qua!c,  & reliqui  anguli 
reliquis  angulis  aquales,  quibus  xqualia  latera 


fubtenduDtttf» 
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angulos qiiidem  BCA  angulo  BEA,  angulusvcro  ABE  angi '« 
CAB.  quare&latus  AFcftgqualclatcriBF.oftcnfaauteraeft&totaACcoti  1 E 
eaua'is-  ergo  re!'quaFC  efc  jqualis  reliqui-  FE.  atque  eit  CD  iqualis  DE . dnj 
igitur  FC  CD  duabus  FE  EO  souales 'unr,Si  bafis  ipforum  eft  communis  FD. 
quare  anguh;-  PCD  anguic  FED  tft  equalis.oftenfus  autem  eft  & angulus  BC  A i- 
cualis  angulo  A|B.  totus  igicur  BCO  ?qailis.  eft  toti  AED.  fed  angulus  BCD  po 
£ms  eft  aquahs  anguliy,  quifun:  ad  runSa  AB . ergo  & A E D angulus  angulis, 
• rui  mnt  ad  AB  eaualis  ent . fimiliter  demonftrabimus  & angulum  CDE  angulis, 
■^uiruncadAB  e-fte aqualem  .eouianguiumigjrureft  ABCDE  pentagonum. fed 
nr-n  fine  anguli  continuuati  libi  ipfis  zquales,  fed  qui  funtad  punfta  ACD.Dico  & 
fciqn-an<m'urn  effe  ABCDE  pentagonum.  Jungatur  enim  BD.  & quoniam  dus 
B A AE  duabus  BC  CD  a-ouales  funt,  & angulos  equales  conunen:  j erit  bafis  BE 
fqualisbafi  BD^'  ABE  triangulum  triagulo  BCD,&rd'qui  anguli reliqms  angu 
liscquales.qu  biis  iqualia  latera  fubtenduutur.  iqualis  igitur  eft  angulus  AEB  an 
gulo  CDB.  eft  autem  & BED  angulus  angulo  BDE  iqualis,  quoniam  & latus  BE 
eft  squale  lateri  BD.  totus  igitur  angulus  AED  tori  CDE  eft  aqual  s.  Sid  angulus 
CDE  angulis, qu'  funt  ad  punfta  AC  a qualis  ponitur,  ergo  8e  AED  angulus  angu 
lis,  qui  funt  ad  ACeftsqualis.Eademratirne  & £n£u'us  ABC  fqualis  eft  angulis, 
qtr  iuncad  ACD  puncta,  equiangulum  igitur  eft  ABCDE  penagonura.quod  de 
Oionftrars  oportebat. 

THEOREMA  vriL  PROPOSITIO  VIII. 

. SipentagonijEquilateri.&squianguli  daos  continuatos  an- 
gulos fabtendant  red^  line^  ,'extrenia , ac  media  ratione  fe  mu- 
tuo fecant,  & maiores  ipfarum  portiones  pentagoni  lateri  funt 
squales . 

Pen-ageni  enim  jrq-  flaterljSc  squianguli  ABC 
BE  duos  continuatos  angulos  ,qui  fiii^ad  punfta 
AB  fubcendan:  refif  l;ne®  AC  BE,  qiii  fefe  inpu 
H fecent.D  co  vtramque  ipTapu  extrem^ac  me 
dia  ratione  fecari  in  puncto  H:6:  maiores  earu  por 
tion;s  pentagoni  laceri  squales  efle.  deferibatur 
en;m  circa  A BCDE  pencagonu  circulus  A BCDE. 
iv  qaon'a  dui  refta:  linea  EA  ABduabusAB  BC 
Aquales  funt,& angulos  iquales continent;  erit  ba 
BE  bafi  AC  aqualis,  & ABE  triangulum  equale 
trianguioA  BC,  & reliqui  anguli  reliquis  angulis 
equales,a!ter  alteri, quibas  aqualia  latera  lubtenduntur.zqiialis  igitur  eft  B AC  an 
gulus  angulo  ABE.  ergo  AHE  angulus  auguli  BAH  eft  duplus;  etenim  extra  tria 
^lum  eft  ABH:  eft  autem  &angu!usE  AC  duplus  anguli  B AC,  quod  Sccircumfe 
ren  iaEDCcircumferentixCB  eft  dupla,  ergo  HaE  angulus  iqua]'s  eft  angu /b 
/HE;  & ob  id  recta  linea  HE  eft  aqualis  ipfi  EA,  hoc  eft  ipfi  AB  . et  quoniam  B A 
eft  aqualis  AE,  ent  & angulus  ABE  angulo  AEB  equalis.fed  angulus  ABE  often- 
lusclt  {qualis  angulo  BAH.  ergo&  BEA  angulus  aqualis  eft  angulo  B.AH.  & 
Cf.mmun.sduobusarianguiis,  videlicet  triangulo  ABE,  A triangulo  A B H eft 
angulus  ABE.  reliquusigitur  B AErcliquo  AHB  eft  aqualis,  ergo  triangu- 
lum A B E aquianguium  eft  triangulo  ABH,-  ideoque  vt  EB  ad  Ba  , itaeft  A 
BadBH:  equalisaucemeftBA  ipfi  EH.  vtigiturHEad  EH,icaEHad  HB.  Sed 
BE  maiorcftquam  EH.  ergo &EH  quam  HB  eft  maior,  reftaigftur  Irnea  BE  ex- 
fe-eisa,  ac  media  ratioocfs^a  eftinH,  ^maier  portio  H£  pentagoni  lateri  eft 
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EVCLID.  ELEMENT. 
ie<p3alis.  Similiter  dcmonftrabimns  & A C extrema , acm  c dia  ratione  fecsriit 
H,  & maiorem  eius  portionem  C H pentagoni  lateri  fqnalem  clTc . ouod  demoa- 
ftrare  oportebat. 

THEOREMA  IX.  PROPOSITIO.  IX. 


Si  hexagoni  & ciccagoni  lat  era  in  circulo  deferipta  componan 
tur,  erit  tota  re^alinea  extrema.ac  media  ratione  redia>& maior 
ipHus  portio  erit  hexagoni  latus. 

S t circulus  ABC,  defcriptis  in  difto  circulo  figu 
fis,  fit  decagoni  quidem  latus  BC,  hexagoni  vero  CD, 

&indirc{ftum  fibi  ipfisconftituamur.  Dico  totam  re- 
ftam lineam  BD  extrema,  ac  media  ratione  fccari  in 
C,  & maiorem  eius  portionem  efie  CD.Sumatur  enim 
centrum  circuli,  quod  fit  E;  iunganturq;  EB  EC  £D,  bL 
& BE  ad  A producatur,  quonia  igitur  decagoni  iqui- 
latcri  latus  eft  BC,  erit  ACB  circumferentia  circumfe 
fcntijE  BC  quintupla;  & ob  id  circumferentia  AC.  qua 
driipla  eft  circumferentis  CB.  vc  autem  circumferen- 
tia A C ad  ipfam  C B , ita  A E C angulus  ad  angu- 
lum CEB.angulus  igitur  AEC  anguli  CEB  quadru- 
plus eft.  &:  quonia  EBC  angulus  eft  ?qualis  angui©  E 
CB , erit  angulus  aEC  . anguli  ECB  duplus . eft  au 
tem  refia  linea  EC  seqiialis  ipfi  C D ; vtraque  enim  eft  sequalis lateri  hexago- 
ni , quod  in  circulo  ABC  deferibitur . quare  &angulHsC  Et)  «qualis  eft  angulo 
CDE.eft  igitur  angulus  ECB  anguli  EDC  duplus.fed  & angulus  AEC  duplus  ofte 
fus  eft  anguli  ECB.  angulus  igitur  AEC  anguliEDC  eft  quadruplus . oftetifus  au- 
tem eft  & angulus  AEC  quadruplus  anguli  BEC.  ergo  EDC  angulus  angulo  BEG 
arqualis  erit,  atque  eft  angulus  EBD  communis  duobus  triangulis  BEC  BED.  & 
reliquus  igitur  BED  reliquo  ECB  eft  «qualis,  ideoq;  triangulum  EBD  triangulo 
EBC  jquiangulum.  ergo  vt  DB  ad  BE,  itatB  ad  BC.squalis  aute  eft  EB  ipfi  CD. 
vtigi.urBDadDC,  itaDCad  CB.atqj  cft  BD  maior  quam  DC.  ergo&DCqua 
CB  eft  maior,-  ac  proprcrearefta  linea' B D extrema,  ac  media  rationcfefiacftii) 
C,  & CD  eft  maior  ipfius  portio,  quod  demonftrare  oportebat. 


f . C.  C 0 M M.tV  TWKl  r U 

Sxim  demnfiratls  & alia  demmifirare  licet, nempe  hfc. 

VROTOSJTJO  I. 

Si  latus  hexagoni  extrema, ac  media  ratione  fecetur,  erit  maior  elot  pordo  dcd 
goni  latus. 

Sit  rectalmea^Bfijiiae  fecetur  m C,lu  yt  UC  fit  hexagoni 

latus , eif  C B latus  decagom  in  eodem  circulo  defiripti  ‘ erg»  5 c l 

extrema,  acmediaratione fecaturin  C:  atijue  efi  oiCma-  ' ' 

ior  portio,  abfcindatur  ab  .AC  linea  CD  ipfi  CB  aequalis,  erit 

.AC  quof,  extrema,  ac  media  ratione  feUa  in  D:  atque  erit  CD  portio  mior  ex  ijs,  quae  d neiis 
demotifirata  fimt  ad  quintam  huius,  efi  autem  .A  C hexagoni  latus,  &CD  latus  decagod.  fi  ^ 
tur  hexagoni  latus  extrema,  at  meiMTatioue  fecetiff,erit  nuior  eius  portio  decagoni  latut-quoi 
ismonfirare  oportebat. 


LIBER  XIII. 
THOTOSITIO  II. 


Si  in  circula  rationalem  diametrum  h abente  dc- 
cagonum  squilaterum  defetibatur,  eritdecagooi 
latus  apotome  quinta» 

MMS-vit  enim  eidm^  t^uae  fupra;  & fit  diameter  .43  ra 
tionalis.Dico  decagoru  latHsBC  ejfeapotomen  quintam.QM 
niam  emrn  dimeter  .43  efirationalis,  erit  quoque  eiusdi- 
midiaECihoceiiCD  ratiomlis . atq;  ejiDC  maior  portio  re 
Sae  lineae  DS  exiremot  ac  media  ratione  feSae;&  CB  mi- 
tior portio  eiufdem.  Quando  autem  maior  portio  reSp  linep, 
quae  extrema,ac  media  ratione  fecatur  fit  rationdis , minor 
portio  ejl  apotome  quinta,  quod  a nobis  fitpra  demonftratum 
fuit.er^o  latus  decagoni  BCeJl  apotome  quiuta . quod  opor» 
tebat  dmonfirare. 


TROVOSITIO.  III. 


ai  «.htUDi; 
?topo.t. 


Si  latus  decagoni  ?quilateri  in  circulo  dcrcripti,lit  rationale,  erit  circuli  diame- 
ter ex  binis  nominibus  quinta. 

lifdem  enim  manentibus  fit  latus  decagoni  BC  rationale . Dico  diametrum  .AB  ejfe  ex  binis  no 
mmbus,qm>itam.  Quoniam  enim  BC,ridelicet  minor  portio  reSae  lineae  extrer/Uj  ac  media  ra- 
tione feSae  ejl  rationalis, erit  maior  portio  CD  ex  binis  nominibus  quinta,  quod  etiam  d nobis  de-  <.huJtt{. 

pionjlratum  efinpfius  autem  CD  dupla  ejl  quae  longitudine  commenfurabilis  ejl  ei,  quae  Piopo.  t. 
ex  binis  nominibus, & 'tpfa  ex  binis  nomhubus  ejl,  atque  ordine  eadem  ex  6 J decinu  lAri,  ergo  et 
tAS  ex  binis  nominibus  ejl  quinta,  quod  demonjirare  oportebat. 

THEOREMA  X.  PROPOSITIO.  X. 


Si  in  circulo  pentagonum  sequilaterum  deferibatur,  latus  pen 
tagoni  poteft , & hexagoni  & decagoni  latus  in  eodem  circulo 
deferiptorum. 

Sit  circulus  ABCDE,  & in  ipfb  pentago- 
num fquilaterum  ABCdE  defcribatur.Di- 
co  pentagoni  ABCDE  latus  pofle  latus , & 
hexagoni, &;  decagoni  in  eodem  circulo  de- 
foiptorum  . Sumatur  enim  centrum  circuli 
Fjiunftaq;  AF ad  G producatur , & iugatur 
FB;deindeapuncco  FadAB  perpendicula 
ris  agatur  FH,&;  ad  K producatur ; iungan- 
turque  AK  KB  . & rurius  a pufto  F ad  AK 
^perpendicularis  agatur FB,&  producatur 
! ad  M,&KN-iungatur  . Quoniam  igitur  cir- 
• cumferenriaABCG  eft  aqualis  circumfere 
tiz  AEDG,  quarum  ABC  iqualis  eft  ipfi  A 
ED , erit  reliqua  CG  reliqu*  CD  aiqualis. 

Sed  CD  eft  pentagoni . ergo  CG  decagoni  erit. quod  cum  AF  .fit  atqualis  FB 
&FH  perpendicu'ariSjerit  2: angulus  AFK^ualisaaguloKFB.  quare &circuferc  t p,ia{. 
tia  AK  cirdifcretii  KB  eft  squalis.dupla  igitur  eft  circuferetia  AB  circu/erecif  BKj 
Aobidrecta  lincaAKeftdecagon^latus.Eaderoiie&AKeftduplaKM.  Stquonia 
circumferentia  AB  dupla  eft  circumferende  BK.-equalis  autem  CD  circumferentia 
circumferentia  AB,  erit  circumferentia  CD  circumferentia  liK-dupla . eftquc  DC 
dupla  ipfius  CG.crgo  GC  eft  aqualis  BK,  fed  BK  ipfius  KM  eil  dnpla-j  quoniam  & 
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AK.&  CC  igitur  ipfiusKiM  dupla  erit,  eft  au 
tcm&CB  circumf^rentiacircumfercntif  B 

K dunla : etenim  CB  eft  equalis  B A.  ergo  & 
totaGB  dupla  eft  ipfius  BM,&angulusGF 
BanguIiHFM duplus. fed&  angulus  GFB 
eft  duplus  anguli  FaB  :quandoq«idemFA 
B angulus  fqualis  eft  angulo  ABF  . ergo  & 
angulus  BFNanguloFABeft  equalis.com- 
munis  autem  duobus  triangulis  ABF  BFN 
eft  KBF  angulus. rtiiquus  igitur  AFB  eft  j- 
qiialis  reliquo  BN  F , & trUgulum  ABF  tria 
gulo  BFN  equiangulum.ergovt  AB  ad  BF, 
itaFB  ad  BN.reaangulum igitur  ABNeft 
squale  quadraro  ex  FB.  Rnrfus  quoniam  A 
L eft  srqualis  LK, communis  autem,  & ad  reftos  angulos  LN;  erit  balis KN  squalis 
bafi  NA.crgo  angulus  LKN  anguioLAN  eft  fqualis. fed  angulus  LAN  eft  squa- 
lis angulo  KBN.& 'angulus  igitur  LKN  eft  squalis  angulo  KBN . angulus  autem 
NAK  eft  communis  duobus  triangulis  AKB,&  AKN.ergo  reliquus  AKBreliquoK 
‘N.^eft  squalisi&triangulufnKAB  triangulo  KN  A squiaogulum.vtigiturBA  ad 
AKjita  KA  ad  AN;  acpropterea  rcftagulum  B AN  eft  fquale  quadratoex  .AK.  ofte 
fumeft  aut  & redcagulu  ABN  quadratoex  BF  aqua'  .r  digulu  igitur  ABN  vna 
cum  redangulo  BAN,quod  eft  quadratum  ex  AB  eft  aquale  quadraro  ex  BF  vni 
cum  quadrato  ex  AK.atque  eft  AB  quidem  pentagoni  latus,BF  vero  latus  hexago 
ni,&  AKdecagoni.ergo  pentagoni  latus  poteft  & latus  hexagoni  &decagoniin  e* 
dem  circulo  defcriptorum.quoddemonftrare  oportebat. 

THEOREMA  XI.  PROPOSITIO.  XI. 


Si  in  circulo  rationalem  diametrum  habente  pentagonum 
quilaterum  defcribaturjpentagonl  latus  eft  linea irrationaliSj<^uS 
minor  appellatur. 

Incirculoenim  ABCDE  rationale diainetru 
habete  pentagoni  fquilaterum  deferibatur  A 
BCDE.Dico  pentagoni  A BCDE  latus  irratio- 
nalem efle  lineam , qiif  minor  appeUatur.ftima- 
tur  enim  circuli  centrum  F;&  iunds  AF  BF  ad 
punda  GH  producantur, & iungatur  ACipona- 
turq;FKipfius  AF  pars quarta.rationalis autem 
«.iiffi.dcci-  eft  AF. ergo  & FK  eft  rationalis.fed&  rationalis 
•i.  BF.tota  igitur  bK  rationalis  erit.  & quoniam  cir 
cumferentia  ACG  aqualis  eft  c reumferentia  A 
DG, quarum  ABC  eft  fqualis  ipfi  AEDterit  reli 
qua  CG  reliquf  GD  aqualis,  quod  fi  iungamus 
AG, fient  anguli  ad  L redi, & DC  dupla  ipfius  CL.Eadem  ratione 
di  funt,&  AC  dupla  CM . Quoniam  igitur  angujus  ALCeft  aqualis  angu 
communis  autem-duobus  tnangidis  ALC , & AMF  eft  angulus 
Ltcliquo-MFA  aqualis  erit^idcoq;  triangulum  ACL  triangulo  AMF  jpfius^ 
4,ss*ri.  ergo  utLC  ad  CA,iraMF  adFA;&  antecedentium  dupla,  quare  viF3d‘i-' 
B CadCA.itaipfiusMFduplaadFA.fedvtipfiusMFduplaadFA .jjflidi^ 
midia  ipfius-FA.A:  vcigitur  dupla  ipfius  LC  ad  CA , itaMF  ad 
A confequentium dimidia,  quare  ut  dupla  LC  ad  dimidiam  ipitus  9^’  vcro^:' 
quartam  pactem  ipfius  FA.atque  eft  ipfius  quidem  LC  dupla  CO ; 
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quarta  pars  FK.eft  igitur  vtDG  ad  CM,itaMF  adFK : & 
componendo  vt  vtraquc  DCM  ad  CM,  ita  MKad  KF.ergo  ut  quadratura , quod  fit  C 
es  vtraque  DCM  ad  quadratum  ex  CM  ,ica  quadratura  exMK  ad  id, quod  fit  ex  KF 
quadra:um.&  quoniam  reAa  Iinea,qu2  duo  pentagoni  latera  fubtendit,vt  AC  ex- 
trema, ac  media  ratione  fecia,  maior  portio  eft  squalis  lateri  pcntagonijhoc  eft  ipfi  D 
DC;  & maior  portio  afliimens  dimicfiiim  totius  quintuplum  poteft  eius, quod  fit  a E 
totius  dimidia;atq;  eft  totius  AC  dimidia  CMreritquadratum  ex  DCM  tanquain 
ex  vna  linea, quintuplum  eius,quod  fit  ex  CM  . vt  autem  quadratum  ex  DCM  tan  • 
quam  ex  vna  linea  ad  quadratum  ex  CM,  ita  ofteudimuselle  quadratum  ex  MKad 
quadratum  ex  KF.quintuplum  igitur  eft  quadratum  ex MK  quadrati  exKF  ; eftque 
quadratu  ex  KF  rationale ; quippe  cum  diameter  rationalis  fit.ergo  & rationale  eft  F 
quadratum  ex  MK;S:  ipfa  MK  rationalis,  quadratum  enim  exMK  ad  quadratum  ex  G 
"KF  proportionem  habet,quam  numsrus.ad  numerum . & quoniam  BF  quadrupla 
eftipfiusFK,eritBKipfiusKFquintupla,  Sequadratumex  BK viginriquintuplum  H 
quadrati  exKF.quadratum  auiem  ex  MK  quintuplum  eft  quadrati  exJ^.  ergo  qua  K 
dratum  ex  BK  quadrati  ex  KM  eft  quintuplum ; acproptcreaadilhid  proportione 
nonhaber,quam  numerus  quadratus  ad  quadratum  numerum  . incommenfurabi-  L 
lis  igitur  eft  BK  ipfi  KM  iongitudine.arque  eft  vtraquc  ipfarum  rationalis.ergo  BK 
KM  rationales  funt  potentia  Iblum  commenfurabiles . fi  autem  i rationali  rationa-  M 
lis  auferatur  potentia  ibltim  commeniurabilis  exiftens  toti, reliqua  irrationalis  eft, 
quf  apotome  appeilatur.quare  MB  eft  apotome,&  ipfi  congrues  MK.  Dico  &quar 
tam  elie.quo  en.m  quadratum  ex  BKfiiperat  quadratum  ex  KM,illi  fit  squale  qua- 
dratum ex  N.ergo  BK  plus  poteft,quam  KM  quadrato  exN.&  quoniam  commen-  N 
furabiliseft  KFipfi  FB,&  componendo  KB  commenfurabilis  ipfi  BF;  fed&BF  c6-  O P 
meniurabilis  ipfi  BH  longitudine, erit  & KB  ipfi  BH  commenfurabilis . quod  cum 
quadratum  ex  BK  quintuplum  fitquadrati  ex  KM,habebit  quadratum  ex  BK  ad 
quadratum  exKM  proportionem  eam, quam  habet  quinque  ad  vnuin.  Ergo  per  c6 
nerfionena  rationis  quadratum  ex  BK  ad  quadratum  exN  proportionem  habet, 
quam  quinque  ad  quattuor, & non  eam , quam  quadratus  numerus  ad  quadratum 
rumerum.incommenfurabilis  igitur  eft  BKipfi  Nddcircoq;  BKplus poteft,  quam 
KN  quadrato  rectf  lines  fibi  incommenfurabilis. itaque  quoniam  tota  BK  plus  po- 
teft,quam  congruens  MK,qiiadraro  re<5tf  lines  fibi  incommenfurabilis , & tota  BK 
commenfurabilis  eft  expolas  rationali  BH,  eritMB  apotome  quarta.quod  autem  R,  $ 
rauonaii,&  apotome  quarta  continetur  reftangulum  irrationale  eft,  &ipfum  po- 
tens eft  irrationalis , qus  minor  appellatur . fed  AB  poteft  id,quod  continerurHB  T 
BM,propterea  quod  iunda  AH  triangulum  ABH  eft  fquiangulum  triangulo  AB 
M:atque  eft  vcHB  ad  BA,na  AB  ad  BM.ergo  AB  pentagoniiaius  eft  linea  irratio 
liaJis,qu{  minor  appeilacur.q  uod  oportebat  demonftrare. 


F.  C.  COMMENT^B.JVS, 

f 

Q^bdfiiungtmus  AC, fient  anguli  adLredi,  &DCdupIa  ipfius  CL  3 fiojfifh 
■ tfiim  c/iC  ^LC^:  etiam  inteUigatia-  imCia  ^Dyquonim  circumferentia  CG  eji  aequalis  circita 
. ferentiae  CI>,erlt  angulus  CyACttequalis  angulo  GyAD,  duae  igiticrC^  duabus  tAL 
aequales  funT,'&  angulus  CaL  efi  aequalis  angulo  D^L.ergo  & bafs  CLbafi  LD  eji  aequalis, 
ej-  reliqui  ar^uli  reliquis  angulis  aequales  , quibus  aequalia  latera  fubtenduntur . angulus  igitur 
tALC eji aequdis astulo ^LD-&  ebid  rterquereSus ejl.&  cum  CL ftf qualis  LD,eritDC ip 
fiusCL  dupla. 

Et  antecedentium  dupla]  Qwmam  enm  eji  yt  ICad  C.A  ita  MF  ad  F.A,  yt  autem  du- 
pla ipf/Hs  LC  ad  LC,ita  dupla  ipfiusMF  ad  MF  ;erit  ex  aequali  yt  dupla  ipfius  LC  ad  CM,  ita  du 
plaipfutsMF  odFM. 

^^Jgovtquadratum,  quodfitex  vtraque  DCM  ad  quadratum  cxCM]E:r22, 
Miior  portio  eft  squalis  lateri  pentasoni,hoceftipfiDC]E.rS.  W 
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EVCLID.  EtEMENT. 

E Er  maior  portio afTumens dimidiam  totius  quintuplum  potcfleius,  quodikj  1 
tGiius  diniidia]E;tr  1 JjKijtf.  | 

f Ergo  vi'  rationale  cft  quadratum  ex  MK]RadoJK/i  mm  com3enfnrjb:lt,:^ipfmTi» 
nale  ejl  ex  nnm  diffinhm-'  decimi  libri 
C Et  ipfa  MK  rationalis]  Ex  Z.di^ruiione eiufiern  libri. 

H E:  quadratum  ex  BK  vigiiuiquintuplum  quadrati  exKF  ] Ex  zofextilM.efien» 

5 5 5,Tt  5 ad  1. quare  ai  i. proportionem  duplam  habet  eius,  quam  5 habet  *ii.er  io 

dijfinitiorig  qabiti  libri. 

K Ergo  quadratum  exBKquadtatiex  KM  sft  quintuplum  ] Nam  cumquiiratiMu 
BKadquiirattmex  KFfitvt  ad  i,quadratum  reroexMKadidem  quadratum  exii  fit 
yt  5 ad.iierit quadratum  exBKad  quadratum  exMK,ytz^  ad^,hocejiyt  5 ad  i. 

E lucoruniejiriirabilis  igitur  eft  BKipfi  KM  longitudine]  Ex  mna  decimi  liki. 

M Si  autem  a rationali  rationalis  auferatur  potentia  foluin  commenfurabilis  eii« 
ftens  toti, reliqua  irrationalis  eft,qu?  apotome  appellatur]  Ex  jq-deeimi libri. 

N Et  quoniam  commenfurabilis  eft  KF  ipfi  FB  ] Intedige  commenfurabilis  kn^tuine, 
quemadmoixn  cir  mfcrius ; pofita  eji  enm  KE  quarta  pars  ipfius  F.A,hoceJlipfms  FB, 

O Et  componendo  KB  commenfurabilis  ipfi  BFTEtr  1 6 decimi, 

P Sed&BF  commenfurabilis  ipfi  BHlongitudine]£]?ea7»£f  BHdimidk, 

Erit  & BKipfi  BH  commenfurabilisjEx  la  decimi, 

11  Erit  MB  apotome  quarta]  Ex  quarta  tertiarum  diffinitionum. 

S Quod  autem  rationali, St  apotoma  quarta  continetur  reftangulum  irtalioneeft 

6 iplum  potens  eft  irrationalis,qu$  minor  appeliatur]E5: 95  decm. 

T Sed  AB  poteft  id,qiiod  continetur  HB  BMjEa^foroi/ano  8 fexti,&  tqeiufdem, 

\ 

THEOREMA  XII.  PROPOSITIO.  XII. 
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Si  in  circulo  triangulum  squilaterum  defcribatur,trianguli  Ia 
tus  potentia  triplum  eft  eiuSjqu^  ex  circuli  centro. 

Sit  circulus  ABC,&  in  ipfo  triangulum  scquilaterum  de 
fcribaturABC.Dico  trianguli  ABC  latus  potentia  triplu 
efle  eius,quf  eft  ex  circuli  ABC  cerro  .fumatur  enim  circu 
Ii  cetrum  D,  & iunfta  AD  producatur  ad  E,&  BE  iugatur. 

Itaque  quoniam  aquilaterum  eft  ABC  triangulum, erit  B 
EC  circumferentia  tertia  pars  circumferentis  circuli  AB 
'C.ergo  circumferentia  BE  eft  fexta  pars  circuli  circunife- 
reiuia-jMdcoqj  re«fta  linea  BE  eft  latus  hexagoni,  & aqualis 
ipfi  DE,qu?  eft  ex  circuli  centro.&  quoniam  AE  eft  dupla 
ipfius  ED.erit  quadratu  ex  AE  quadrati  ex  EDjhoceftqua 
drati  ex  £B  quadruplu.  quadratu  autem  ex  AE  eft  xqualc 
qiudratisex  AB  BE.  ergo  quadrata  ex  AB  BEquadru- 
plafunt  quadrati  ex  BE:&diuidendo  quadratum  ex  AB  quadrati  ex  ,BE  triplum-, 
atque  eft  BE  fqualisED.quadratum  igitur  ex  AB  triplum  cft  quadrati  ex  DE.  er* 
go  trianguli  latus  eft  potentia  triplum  eius,  qux  ex  circuli  centro . quod  deniorv-' 
ftrare  oportebat.  ^ 

F.  C.  COMMENT,ARirS. 


Conftat  etiam  latus  trianguli  aquilateri  ad  reftam  lineam  ,qu*  abaagnload 
bafim  perdendicularis  ducitur  , eam  potentia  proportionem  habere,  quaralu' 
het  4 ad  3 . 

Sit  enim  triangulam  aequilaterim  .ABC,  cuius  bafis  EC  bifariam  fecetiir  in  D,  & AD  aaj* 
tur.eritADadipfam,ACperpendicHlarisifi4nienimdmlateraAD  DB  duobus laserihMsJlI}  \ 

Df 
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pC  ae(jiulla,&  hfis  WB  e/?  aequalis  bafi  . angulus  igitur 
^{DBeJlmqHedisit^ulo^DC  .&ideo  -pterqueipforumre- 
Sus,&,ADad'BCellperpend:a{Uris.Dico  quadratum  exB 
j.  ai  qnadratton  ex  proportmemhabere  eandem , quitm 
4 aii  3 . Qjtonkm  eim  dupla  efi  ipfmsBD,  erit  quadratum 
ex  AB  quadrati  ex  ED  qiiadruplm:atque  ejl  quadratum  ex  A 
£ aequale  quadratis  ex  AD  DB.qmdratim  igitur  ex  EA  ad 
quadratum  ex  AD  eamproportmem  habet , qua  4 ad  ^.quod 
aportebat  demonflrare. 


PROBLEMA  I.  PROPOSITIO.  XIII. 

Pyramidem  conllituere , & fph^rg  comprehendere  data,  ac  de 
!nonftrarefph.^re  diametrum  potentia  fer(^uialteram  elfe  lateris 
ipiius  pyramidis. 

Exponatur  enim  dats  fphtrf  diameter  AB, 

£i  ruetur  in  C,iia  vt  AC'ipCus  CB  fit  dupla:  de 
/iribacuvciie  in  AB  fcmidrcuius  ADB:  pun 
ifto  C :pfi  AB.^reitcs  sngiilos  ducatur  CD,& 

O A iungatur.sxponatur  precerea  'circulus  EFG 
equalem  habens  eam,q[is  sx  centro  ipfiDC  ,in 
f^uodefcribatur  trianguirim  fquilateiumEFG: 
fumaturque  ceniriim  cucu;iH,S:  iiiugantuirE 
H HF  HG;a;quea.pun<SoHipfiplanocircu- 
Ji  EFG  ad  rectos  angijlos  erigatur  HK,  ita  vtH 
K ipfi  AC  fit^quaiis , i KE  KG  jungantur. 

Cinpniam  igitur  HK  refta  eft  ad  plannm  drcu- 
Ji.EFC,&  ad  omnes  reftas lineas,  qus  in  eodem 
circuliplano  exifieatcs  iplam  c6tingunt,r_ed:os 
angulos  facict.ccntingit  autem  ipfamvriaqtiz-- 
quelincarumliE  HF  HG.  ergoHKad  vnam- 
quamqueipfaruniHE  HF  HG  eftperpend;cu  ■ 
laris.A  quoniam  AC  quidem  eft  squalis  HK,  C 
D vero  ipfi  H£,Sc  reftos  angulos  cotiunentjeric. 
bafisDA  squalis bauKE.Eadem  ratione  8t  vtri 
queKF  KG  ipfiD A cftfqualis . tres  igiturKE 
KF  KCinterfe  squales  funt . quod' cum  AC  fit 

aiupla  CB,  erit  A B ipfius  BCtripla.  vtautem  AB  adBC , itaquadratumex  AD.  A 
ad  quadrautlfn  ex  DC,vc deinceps  dsmonftrabitur . triplum  igitur  eft  quadratum 
cx  AD  quadrati  ex  D C.eft  autem  &'  quadratum  exFE  quadrati  exEH  triplum,  at-  « 
que  eft  DC  squalis-EH.ergo  & A.D  ipfi  EF  eft  c> 

f qualis.led  AD  oftehfaeft  squalis  vnicuique 
ipfaruniKE  KF  KG.acvDaquequiigirnripfa 
rumEF  FC  GEvnk-uiqueKE  KF  KGeft^- 
qQalis.&  ob  id  equilatera  func,qualtuor  trian- 
gula EFG  KEF  KFC  KGE.  pyi-anjisigitur 
«ofticuta  eft  ex  quattuor  triangulis,  squalibus 
& squiiateri$,cums  balls  quidem  eft  triangu- 
lumEFCjUcrtex  autem  KpufiumlJtaq;  dpor 
tec  iplam  & fpbsra  data  comprehedere,S£  ofte 
der&jpiifrsdiainecrum  potentia  ferquialtera 
die  lateris  pyramidis,  producatur 'enim  recta 
lja|aHLia  direftumipfi  HK;ponattirqQeHL 


usdeusu. 
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ipfi  BCarqualts  . & quoniam  eft  vt  ACad  CD, 
ica  DC  ad  CB ; arqual is  autem  AC  quidem  ipfi 
KH,  CDveroipfiHE  ,& CBipfi KL;eritvt K 
i7.saii.  H ad  HE,  ita  EH  ad  HL . reftangulum  igitur  K 
- HL  eft  fquale  quadrato  ck  £H.  atque  eft  reiius 
■ vterqiie  angulorum  K HE  EHL.ergoinKLde- 
fcrip  tus  femicirculus  & per  punftum  E cranfi- 
bic.nam  fi  coniungamusEL , angulus  LEK  fiet 
S.sao.  redtus,  cum  triangulum  ELK  ?quiangu!um  fit 
vHicuiq;  triangulorum  ELH  EKH.fi  igitur  ma 
nente  KL  femicir.culusc6uerfusin  eundem  rur 
fus  locum  reftituatur , a quo  ccepit  mouerijetia 
per  punda  FG  tfafifibit , iunfiis  FL  LC;  & re- 
ctis fimiiiter  faftis  ad  punftaFG  angulisiatque 
erit  pyramisiromprchenfa  data  fphxra;  etenim 
KL  iphara  diameter  eft  fqualis  diametro  datE 
ipharg  A B , quoniam  ipfi  quidem  AC  ponitur 
aqualis  KHjipfi  vero  CB  aqualis  HL  .Dico  igi- 
tur fphara  diametrum  potentia  fefquiakeram 
cfle  lateris  pyramidis . Quoniam  enim  AC  du- 
pla eft  ipfius  CB,  erit  AB  iplius  BC  tripia.ergo 
per  conuerfioncm  rationis  BA  fefquialtera  eft 
ipfius  AC.vtautem  B A ad  AC,  ita  eft  quadra 
tum  ex  BA  ad  quadratum  ex  AD  , quoniam 
iunftaBD,eft  vt  BA  ad  AD, ita  DA  ad  AC  ob 
Cor.ssmI'  fimilitudincmtriangulorum  DAB  DAC,& 
Cer.i»,s«-  quod  vt  prima  ad  tertiam , ita  qu^ratumex 
^ prima  ad  quadratupi  ex  fecunda.ergo  quadra 

tum  ex  BA  fefquiaitcrum  eft  quadrati  ex  AD. 
atque  eft  B A quidem  dats  fipnars  diameter, 
AD  vero  aqualis  lareri  pyramidis,  fphfra  igi- 
tur diameter  fefquialtera  eft  lateris  pyrami- 
dis.quod  demcnftrare  oportebat. 

Itaque  demonftrandum  eft  vt  A 
’ B ad  BC  > ita  effe  quadratum  ex  AD 
ad  quadratum  exDC. 

Exponatur  enim femicirculi  figura;  iunga- 
furq;  DB;&  ex  ACdelcnbaturquadratumEC, 
5cparalle!ograinmHmFB  compleatur.  Q^pnia 
Cor.s.^estt.'  rgrtureftvfBA-ad  AD,  ita  DA  ad  AC,propte- 
i7.s<rxri.  ^ reaquodtriagulum  DAB  aquianguium  eft  tria 
».scxa.  guloDAC;  eritrcftangujum  concentum  BAC 
quadrato  ex  ADiequale. &quoniam  eft  vtAB 
ad  BC,ita  parallelogrammum  EB  ad  parallelo- 
graminum  BFjatqueeftparallelograinmu  qui- 
dem EB,quod  continetur  B A AC;eft  en:m  EA 
aqualis  AC;paralielograinmum  uero  BF  ecqua- 
le eft  ei,quod  AC  CB  continetur:  erit  ut  AB  ad 
BCjicarcdtangulum contentum  BA  ACadeo 
tencuni  AC  CB.cftautemcontenmmBA  AC 
I7KIU  aquale  quadrato  ex  AD;  & contentum  AC  CB 
Coi.8.5ccri  quadratoex  DC.fquale:  perpendicularis  enim 
DC  media  cftproporuonttlis  inter  baii^  porcio- 
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nes  AC  CB,  cum  angulus  ADB  ficrefins.ex  quibus  fequiturvt  AB  ad  BC,itae<rt 
quadratum  ex  aD  ad  quadratum  ex  DC.  quod  demonftrare  oportebat. 

F.  C.  COMMENT^KIVS. 

Vc  autem  AB  ad  BC,  ita  quadratum  ex  AD  ad  quadratum  exDC]  ^ 

imonjirabiturjVjdeluet  adjmern  ht^HS,fed;nfcf}olioaliterdemonfiratw,hMniodo. 

Q^niam  enim  cft  ut  B A ad  A C,  ita  quadratum  cx  D A ad  quadratum  cx  A C, 
«rit  per  conuerlionem  rationis  vt  AB  ad  BC,  ita  quadratum  ex  AD  ad  quadratum 
ex  DC]  N(i?B  tresreSae  Ixeae  BU  jlH  deinceps proportionedes  funtex  corollario  S-fex 

<i,  & qmdratwn  ex  .AD  fuperaj  cpiadratum  ex  .ACyrfnadrato  ex  DC>ex  ^jprimU 

Eft  autem  &,qiiadratum  cx  FE  quadrati  cx  EH  tnpiam^ex antecedente. 

'Ergo&DAipCEF  cft  qualis]  Qp  enim  quadratum  ex  .AD  triplu  eji  quadrati  ex  DC, 
et  quadratu  DC  ex  f E triplum  quadrati  ex  EH'y  ^ij^quadratu  ex  DCpquale  quadrato  ex  EH» 
quod  DCipfi  EH  fit  aequalis : eritquadraiex^D  pquale  quadrato  ex  EI  ddeo^.AD  ipfi  tF 
SquaLs. 

PROBLEMA  II.  PROPOSITIO.  XIIII. 


Ciflaedrum  conftittiere>&:fph2- 
rz  coiTiprehendere , qua‘&  pyrarai- 
clsm:  dcn^onftrareq;  fph^rs  diame 
trum  potentia  duplam ''ciTe  kteris- 
odaedri,-  ^ 

Exponatur  dats  fphser?  diameter  AB:  &•  * 

inC  bifariam  fecetur;  deferibaturq;  in  AB  fc  . . 

niicirculus  ADB;&  apunfto  Cipfi  ATJadredosanfu- 
losducaturCD:  &DB  iiingatur.'expdnatur  prftcrea 
quadratum  EFCH  habens  vnumquodque  latus  atquale 
ipfi  BD;  Stiuuftis  HF  EC,erigatur.apunftoKipfi  EF 
OH  quadrati  piano  adreftos  angulos  KL;  produca- 
turq;  ad  alteras  partes  piahi,  vt  K M • & auferatur  ab  v- 
traque  reftarum  linearum  KL.KM  vni  ipfarum  KE  KF 
KG  KHteqnalisvrraqueKL/.XM:  & iuhgantur  LE  LF 
LC  LH  ME  MF  MG  M H.  qm  igitur  KE  eft  jcqualis 
KH,atq;  eft  reiftus  angulusEKH;  erit  quadratu  cx  HE 
quadrari  ex  EK  duplum:  Rurfus  quoniam  LK  eft  aqua- 
lis KE,  & reftus LKE  angulus; critqiiadrarum  cx  EL  du 
pium  quaSrari  ex-EK.  oftefum  eft  autem  & quadratum 
exHEquadrati  ex  EK  duplum,  ergo  quadrarum  ex  LE 
aroualeeftquadfatoexEHj&LE  ipfi  EHfqualis.Eadc 
ratione  & LH  eft  fqualis  HE.  aquilateru  igkur  eft  LEH 
triangulum.  fimiliteroftcndemus&  vnumquodque  re- 
liquorum triangulorumjquorumbafes  funt  latera  qua- 
drati EFGH,  vertices  autem  LM  punfta , rquilatcrutn 
;ire.oiraedrum.igiturcooftitutu.rh  cft,' quod  ofio  tria- 
gulis  aquilaccris  continetur’,  itaq;. oportet  ipfum  Sc  da- 
ta iphxra  comprehendereidcinonftrar^j  fphft^  diamc 
trum  potcntia  duplam  effc  latcris.roftanedri. quoniam 
xnim  tres  r-e/^Jinea  LK  KMiCEjncerfe  aquales  fiant, 
FeraicirculusifiLM  deferiptasji  t>er  pua&iimE  tranfi- 
bit.  Tc  ub  daadtm  caufiam  fi  manente  LM  conuerfus Te- 
m.tirealus  in  ear,dwm  locum  refticuatur,a  quo  cipic 
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fnoueri,  trtnfib  it  etiam  perpunfta  FGHt 
atque  erit  oftaedrum  fph^ra  comprehen- 
fum.  Dico  etiam  comprehenfum  efle  data 
fphira.  quoniam  enim. LK  eft  fqualtsKM» 
communis  autem  KE,  & angulos  fqualcs  c6- 
tinent;  critbafisLE  bafi  EM  squalis.  & quo- 
niam reiftus  efl  LEM  angulus,  in  femidrculo 
47.pil»i.  enin!,eritquadratumexLMquadraticx  LE 
duplum,  rurfus  quoniam  AC  eft  fquaiis  CB, 

Cor.:.&i»  erit  AB  duplaipfiusBC.  vtautem  AB  ad  BC,itaqna« 
sati,  dratum  ex  AB  ad  quadratum  ex  BD.  duplum  igitur  eft 
quadratum  ex  AB  quadrati  ex  BD.  oftenrum  eft  autem 
& quadratum  ex  LM  quadrati  ex  LE  duplum,  atque  eft 
quadratum  ex  BD  squale  quadrato  ex  LE;  pofitacft 
enim  EH  ipfi  DB  fqualis.ergo  quadratum  ex  A B eft  s- 
quale  quadrato  exLM;  ac  propterea  ipfa  AB  eft  fquaiis 
LM.  eft  auterti  AB  diameter  datf  fphsrf.  quare  L M.cft ' 
squalis  datf  fphfrs  diametro . ofiaedrum  igitur  com- 
prehenfum  eft  data  fphfra  : & fimul  demonftratum  eft 
rpbsrs  diametrum  lateris  oftacdri  potentia  duplam 
effe. 

PROBLEMA  Iir.  PROPOSI- 
TIO. XV. 

Cubum  conftitucrc , & fphfra  compre- 
hendere, qu a & priores,  demonftrarequc 
fphzrx  diam  etrum  lateris  cubi  potentia  tri- 
plam effe. 

Exponatur  enim  dats  fphsrs  diameter  AB  :& fece- 
tur  in  C,  ita  ut  ACipfiusCB  fit  dupla  : deferibaturq,*  fn 
AB  fcmicirculus  ADB, &a  punifto  Cipfi  AB  adreiflos 
angulosducaturCD, &DBiugatur.  deinde  exponatur 
quadratum  EFGH, habens  unumquodque, latus eqiia- 
Icipfi DB:& apiinftisEFGH  quadrati EFGH  plano  ad 
reaos  angulos  ducantur  EK  FL  GM  HN,  di 
auferatur  ab  unaquaoucreftarum  linearum  EK 
FL  GM  HNuniipfarDm  EF  FC  CH  HE  $- 
qualis  unaqufque  EK  FL  G.M  HN : & KL  L 
M MN  NK  iungantur  . cubus  igitur  confti- 
tutuseft  FN,  qui  fex  quadratis  fqualibus con- 
tinetur. Itaque  oportet  ipfum&  fphsra  data 
comprehendere  , demonftrareqne  Iphfrs  dia 

metrum  potentia  triplam  elTelatcris  cubi.  lun- . « - - 

oode  gantur  enim  KG  EG.  & quoniam  reSus  eft 
cimi.  f^G  angulus,  pronterea  quod  & KE  perpedicularis  litadEG  nianu  uidellce^ 
& ad  rc.ftam  lineam  EGifcmicirculus  in  KG  deferiptus  & per  puetum  E tranfibit. 
4.Vn(?eeimi  Rurfus  quoniam  FG  perpedicularis  ad  utramque  ipfanim  FL  FE,&  ad  FK planum 
eftperpendicularis.quare  fiiungamusFK  ipfaFG  & ad  FK  perpendicularis  crit;ac 
propterea  rurfus  in  KG  deferiptus  femi circulus  tranfibit  fc  per  punfium  F . fimili- 
tcr  autem  & per  reliqua  cubi  pumfta  tranfibit . li  igitur  manente  KG  connerfusfe- 
micirculus  in  eudem  rurfus  locum  rcftituatur,a  quo  cfpit  mou:ri,crit  cubus  fph?- 
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ra  comprchinuis.  D-ca&data  fphira . Qjjon^ant 
enimGFeft*qua]isFE, atque ert  reatus  qui  adF 
angu:us;eritqu3dratum.exEG  quadrati  exEFdu  ^ _W 

plum.equalis  autem  eftEF  ipli  tK-quadratumigi-  / 

tur  ex  EG  duplum  eft  quadrati  ex  EK.ergo  quadra  t \ h/ 

taexCE  EK,hoceftqua<iraiutnexGKiripiumcfl:  V \ 

quadrati  ex  KE.  St  quoniam  AB  eft  ipiius  BC  tri-  \ ^ \ . 

platStut  ^BadBC, ira  quadratu  ex  AB  ad  quadra  \ /" 

tum  ex  BD.ent  quadratum  ex  AB  auadrad  ex  BO  / \.  \ / 

IripUim  . often  um  eO^  autem  & quadratum  e\  CK  / \A  / 
triplum  quadrati  ex  KE  : & pqfitaeftKE  ipfi  BD  f-  / i...!-  i..t^ 
qua!'s.ergo&.  KG  eft  aqualis  AB  .aiqueeft  AB  da 
ta  ipharf  diameter.quare  & KG  squalis,  erit  dia- 
metro datz  fphfrz.  cubus  igitur  data  fphara  eft  comprehenTus . & fimu!  demoa» 
firatiim  cftfphara  diametrum  lateris  cubi  potentia  triplam  cue.quod  deraonftra* 
re  oportebat. 


ay.prmu; 


PROBLEMA  V.  PROPOSITIO  XVI 


Icofaedriim  conftituere  & Iph^ra  comprehendere,  qua  & pr?- 
diiftas  figuras  5 demonftrareque  icofaedri  Jatus  irrationalem  et 
fe  lineam, qu5  minor  appellatur. 

Exponatur  datg  fphatf  dia- 
meter ABjfectturqueinC, ita 
utACipfius  DB  fit  quadrupla: 

& in  ABdefcripto  lemicirculo  / 

ADBjducamrapunftoCipfi  A / \ 

R ad  rectos  angulos  refta  linea  / VV 

CD.&DB  iungacor.  deindccx-  / \\ 

ponautrciratlusEFGHK,  cuius  / \\ 

€a,qita;eacentrolitfqualisipfi  ( M 

DB : defcribaturq;  in  circuloE  A ' ^ ^ 

FGKKpentagonum  fouilaterii 

&aqu:angulumEFGHK:&cir- 

cumferentiz  EF  FG  GH  HK 

KE  bifariam  feccmur  in  LMNX 

O punftis;  & iungantur  EL  LF  y' 

FM  MG  GN  NH  HX  XK  K / X 

O OE:acfimiliterLM  MN  NX 

XO  OL.zquilaterumigitureft  in\  iS  a 

L.MNXO  pentagonum  j & reSa  \ ''~V\ 

lintaEOcftdecagonilatus.de-  / i\\  /// 'TIm  1 1 1\  \ 

inde  a punctis  EFGHK  ipfi  pia-  \\'\  /'/  / /n  1 


no  circuli  ad  refios  aneulos  eri- 
gantur EP  FR  GS  HT  KYz- 
quaies  exiftentes  ei,  quz  ex  cen- 
tro circnli  EFGHK,  & iungatut 
FR  RS  ST  TY  YP  PL  LR  R 
M MS  SN  Nt  TX  XY  YO  O 
P.  Quoniam  igitur  ucraque  ipfa 
rum  tP  KY  eidem  plano  eft  ad 
tectos  angulos , erit  £P  ipfi  KY 


paralleU 
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parallela;atquccfl:ipfi  a:qiialis.c]Uf  autem  «quales  ,&  parallelis  ad  eafdem  partts 
coniunguntrcftilinr«,&ipr«  «qua!cs,&  parallelsfunt.  crgoPY  ipfi  EK&fqua. 
liseft,&  parallela. fedEK;ft latus  pentagoni aquilatcri. ergo ScPY eft  pentagoni 
«quilateri  iatusjin  circulo  EFCHKdercripti . Eadem  ratione  & unaquaque iplari 
FR  RS  ST  TY  eft  lacus  pentagbni  fquilatcri  in  eodem  circulo  defcripti.  aqntlate 
rum  igitur  eft  FRSTY  pentagonum.& quoniam  hcxatfoni  quidem  latus  eft  PE,  de 
5 goni  uero  EO,  atqu  c eft  reftus  PEO  angulus ; erit  FO  latus  pentagoni,  etenim  la- 
tus pentagoni  poteft  & hexagoni,& 
decagoni  latu  s in  eodem  circulo  de 
fcriptorum. Eadem  ratione  &.OY 
eft  pentagoni  latus;  eft'autem  & PY 
latus  pentagoni,  ergosquilaterom 
eft  triangyluin  POY.  deob  eandem 
cauftam  vmimquodque  wiangulo- 
rcrni  PLR  -RMS  :SNT  TXY  eft  «- 
quilarerum . & quoniam  pentagoni 
oftenfacft  vtraqueipiarmnPL  1-0, 
atque  eft  LO  pentagoni ; erit  PLO 
«quilaterum  triangulum . Ea- 
dem ratione  &.  vaumquoq;  tru 
guloriim  LRM  MSN  NTX  X 
YO  fq  uil^-er  ttin  eftii  limatur  cc 
triim  circuli  EFGHK,  quod  fit 
punftmn  V;  & a punfto  Vipfi 
circuli  plano  ad  reftos  angulos 
erigatur  Vn,&  ad.alteras^paries 
producatur,  vc  Vt;  & auferatur 
hexagoniquidem  iatusVQ^e- 
cagoni  vero  vtraqiie  ipfarum  V 
t Qn,&iungantur  pn  PQJf 
Ii  EV  LV  Li"  tM.& quoniam 
vtraque  ipfarum  VC^PE  circu- 
li plano  eft  ad  re-<ftos  angulos, 

4 ladecimi  cn^VQ^pfi  PE  parallela,  fune 
autem  dcfquales.  ergo  EV  PQ^ 

& Aquales  sut,&  parailels:  eftq,- 
EV  hexagoni  latus  . hexagoni 
igitur  & PQ^uod  Cum  hexagoni  quidem  latus  fit  PC^ecagoni  vero  refto* 

l•.hlual;  PQnangulusjeritPiiiatuspentagoni.Eadem  rado‘nc&  Vn  pentagoni  eft  lams; 

quoniam  fi  iungamusVK  QY  & aquales, & ex  oppofitb  erunt.atquseft  Wexcen 
iro  circulijuidclicet  hexagoni  latus.ergo  & QY  eft  latushexagoni  .decagoni  auw 
Qa,?c  reftiis  angulus  eft  YQn.penragoni  igitur  eft  Yiiieftque  PY  pentagoni' .qns  . 
re  «quilarerum  eft  PYiicriangulum.Eadem  ratione  &iqu5latetum  eft  vnomquod^ 
que  reliquorum  trianguIorum,quorum  bafca  funePR  R'S  STTYreftrltnef,u«f  ^ 
icx  autem  Ci  pundum.Rurfus  quoniam  hexagoni  eft' VL , decagorti  verdVT,&  an- 
gulus LVt  redus;crit  Lrpentagoni.Eadem  rationefi  iungamus  MV,qu«  eft  ficia-  l 
goni, concludetur  & Mt  pentagoni  efle  - eft  autem  ^ LM  pentagoni,  squilateruffl  ^ 
igitur  eft  LMt  tnangulu . fimiliter  oftendetur  & fquilaterum'  efle  unainquddqui 
reiiquorutriagulorfiquorubafesfuiuMN  NX  XO  OL,iiertexaht.t  pundfi.coft* 
turum  igitur  eft  icofaedrum  , uiginti  triangulis  «auilatcris  contentiftp.Itaq;  opo^ 
tecipfum  fphjra  data  comprehendere, demonftrarequeMcofaedri  latus  lineam  itri 
^ tionalem  ei'ie,qu«  minor  appellatur.  Qj^oniam  enim  hexagoni  latus  eft  VQ^deci' 
goni  vero  Qajreda  linea  Vn  extrema, ac  media  ratione  ^e?a  eft  in  QA'VQ_eft  n'* 
iw  portio,  eft  igitur  ut  liV  ad  VQ^ta  VQjtd  Qn . atque  eft-VQjpfiVGaqaalis,  ^ 
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Qnlpn  Vt.quareutaVad  VLjitaLV ad  Vt.  & funtangnii  ^VL  LVt  i-e6:u(I igi- 
tur iiinganinsrsftam  lineam  Lri,erit  xLn  rectus  angulus,  ob  fimillrudinem  trian-  ^.sad. 
gulorum  VL^i.ergo  lemicirculus  inT^ideftTiptns  etiam  per  Ltranfibit. Ea- 
dem ratione  quoniam  eft  ut  nV  ad  VQ_,ita  VQ^d  &:  aqualis  eft  CiV  quidem  ip 

iiTQ__^  VQ^ero  ipfi  QJ^‘erit  vtrQ^d  QPjitaPQ^d  C^ridcoque  firuriusiunga- 
mus  i'r,enc  angulus,qui  ad  P re<ftu5.{emidrcu!usigicur  deferiptus  in  m cranfibit 
&perP.  Q^dd  li  manente  tH  conuerfus  femicirculusin  eundem  rurfus  locum  re- 
ftiruatur,  a quo  ccepit  moneri  ,etiam  perP  ,&perreIiquaicolaedripuncEa  tranfi- 
bit : atque  ericicofaedrum  fphsra  comprehenfutn.Djco  & dara.fececur  enim 
bifariam  inZ  6t  quoniam  refta linea  Vn  extrema,  ac  media  ratione  fefta  eft  in 
& minor  ipfius  portio, tpfa  nQ^fliimens dimidiam  maioris  portionis, vide  E 

JicetQZquintuplumpoteritquadratieius,quod  adimidia  maioris  portionis de- 
fcribicur.qnadratuin  igitur  ex  nZquadrati  exZQ^uintuplura  eft . & ipfius  quide 
Zn  dupla  eft r-Tjipfius  vero  AQ^duplaQV.ergoquadratum  eantquintupium  eft  F 
quadrati  ex  VQ^.&  quoniam  AC  quadrupla  eft  ipfius  CB,  erit  AB  ipfius  BC  quin- 
tup)a.ucaut£mABadBC,itaquaaratumexABad  quaratum  ex  BD . quadratum  G 
igitur  ex  AB  quadrati  ex  BD  eft  quintuplum.oftenfum  autem  eft  & quadratum  es 
nTquintuplum  quadrati  exVQ^atque  eftDB  f qualis  VQ^traque  eniraipfarum 
eft  aqualis  ei  qua  ex  centro  circuli  EBGHK.quare  & AB  eftfqiialisTn,eftq-  aB  da 
tf  fphera  diameter . &Tn  igitur  erit  diameter  date  fphfte . ergo  icoiaedrum  eft 
data  rphiracompreh:nrum,Dico  icofaedri  latus  irrationiem  efle  lineam  , qua  mi- 
nor appellatur . Q^pniaenim  rationalis  eft  ipharf  diameter, atque  eft  potetiaquin 
tupla  eius, qua  ex  centro  EFGHKcirculij  erit  & qua  ex  centro  circuli  EFGHKra-  pf 
tionaiis.quare  & diameter  ipfius  ronalis  erit.fi  aut  in  circulo  rationale  diamemi  ha  ^ 
bente  pentagonfi  aquilaterfi  deferibatur,  erit  latus  petagoni  linea  irradona!is,qua 
minor  appellatur.  fedpentagoniEFGHKlatusefticoraedri.  ergo  icofaedri  latus  L 
eft  linea  irrationalis , que  minor  appellatur. 

CORO  LL  ARI  VM. 


Ex  hoc  manifeftum  eft  fphxrx  diametrum  potentia  quintupla 
elTeeius,  quse  ex  centro  circuli  , aquoicofaedrum  deferibitur: 
& fph^rc  diametrum  compofitara  efle  ex  latere  hexagoni  , & 
duobus  decagoni  lateribuSjqu^  in  eodem  circulo  deferibuntur. 

F.  C.  COMMENTUKIVS. 


<^oniam  igitur  utraqjipfarumEP  KY  eidem  plano  eft  ad  angulos  recftos , erit  A 
EF  ipli  KY  parallela.]  Ex  6 rndec^ns. 

EritTO  lacus  pentagoni]Ea:  10  huius. 


Quoniam  enim  hexagoni  eft  VQ^ecagoni  itero  Qo,reifta  linea  Vn  cxtrema,ac 
media  ratione  leftaeft  in  Q^Ea:  p hums. 

■ ‘^'^YadVLjitaLVadVT:  Se  fuut  anguli  OVL  LVt  redi,  fi  igitur  iunga  q 

.mus  redam  lineam  Ln,erit  rLa  angulus  redus  06  fimilitudinem  triangulorum  t 
La  VLa  ] enhn  efl  vt  ciy  FL,ita  LV  ad  Vr,er:t  rt  ad  Ft, videlicet  vt pri- 

ma ad  tertiam,  ita  tjiiadratran  primae  tv/  ai  qjiadratum  FL  fecundae:  componendoq^  vt  ar  ad 
quadrata  ex  ar  VL,hoceJi  quadratum  ex^LadmadratmexU^^t&percomerfio 
nem  vt  ra  ad  ^F,:ta  quadraumt  e.r  la  ad  quadratum  ex  FiF.  quare  la  ejl  media  pro 

portionis  mer  T.a  CiF,  quod  deinceps  dmonftrabimus.rt  islnr  ra  ad  O-L,  ita  ia  ad  Cty.at 
que  ejl  lar  vtrique communis. ergo  triangulum tCiiJm:'.e eft  trki.^ulc  L^F, & angit 

Ius  LF^  re^ejt aequalis  angulo  Tia.anca/jy;  giturrici  reBiss  er'it..Mvero  IA  inter  ta  a 
F meiiam  ejjeproportioiulem  ex  his  apparebit 
Si  fine  rtes  reda  hneijfiiq;  vt  prima  ad  tertiam, ita  quadrarum  rccunds  ad  qua- 
dratum terrent  dutat  lm«  deinceps  proportionales. 

Sat  tresreOae  Imae  .A  B Cyfit<y  vt  ^ ad  C,  ha  quadratum  exB  ad  q-.sadratum  ex  C.  Dico 


M O 
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^BC  deinceps  proportionales  eJfe.SmAtur  enitn  inter  jiC  " \ 

mediapropcrticndis  Deerit  vtUadC,  lU  q-udratu  ex  ^ 

ad  qn/dratum  ex  D,  hoc  eji  quxdratm  ex  V ad  quidrattan  t 

fi  C.fcd  vt  ^ ad  Cihapofitm  efl  quadratm  ex  B ad  qita-  j 

dratm  ex  C.ergo  quadratum  ex  D aequale  eji  quadrato  ex  i 

B;acpT0ptereaI>tpfilicjiaeqnalh.tresiglt!4rreCi.telineie  ' 

\/i3C  deinceps  proportionales  fimt.fedlket  expeditius  de-  . 

mo7/jirareang!dm'fL^rc&:!r/t,eJfehocmsdo.Quonia  emn  \ ^ i 

.ejiyt^FadrUitaLVadytifmt^anguli^VL  LV-^re  | j 

hijerlttrianguium^FLtrianguioLyxfimile,  &eng:il:is  illi 

icij/- pqudisanguhyVi.funtautimaugiil'.  e-  ! ’ ! ! 

qudesvnire&OycmreSltisfitlV^-er^&angtsli^lV  i k i o 

yLXritrsSofuntaeq:tales-.!Tohld  albulus  tL^eJire- 

■ ^us.auodopoTtebatdcmcnfirare.  _ 

E Ipla  ii^aflumens  dimidiam  maioris  portionis 

videlicet  QZqiiintupliim  poteritquadratieiusjquod  a dimidia  maioris  poruoais 
defcr;bitr.r]Iar ; .hnius. 

F Ergo  quadratum  ex  ntquintuplum  eftquadrati  exVQ^ar 
G Vt  autem  AB  ad  BC, ita  quadratum  ex  AB  ad  quadratum  ex  BD]£a-coro!:'ario:o 
fexti.efi  emm  yt  xAB  ad  BTijita  DB  ad  BC  ex  S.eiufdetn» 

H Erit  & qux  ex  centro  circuli  EFGHK  rationalis.quare  fc  diameter  ipfiusrationa 
iis  erit  jphpri  diameter  eji  potentia  quintupla  eius,quae  ex  centro  circuli, hshe 

«.detimi.  qnadratujn  diametri  fphprp  ad  quadratum  eius, quae  ex  centro  circuli  proportionem 

numerus  habet  ad  nmermicr  idcirco  ipj  commenfurabile  erit,  r.ttionah  autem  eji  qusdraim 
diametri  jph^rp,  cm  ipfa  fit  rationalis,  ergo  & quadratum  eius,  quae  ex  centro  circuli,  e^  rmcm 
e.diS.de&  le:idcoji  ea, quae  ex  centro  cira‘.li,&  eius  diameter  rationalis  erit;n.w  quaerationaU  coma- 
fiurahilis  tjiy&ipfia  eji  rationalis- 

K Si  autem  in  circulo  rationalem  cfiamerrum  habente  pentagonum  fquilaterum 
dgfcribaturjCrit  larus  pentagoni  Jineairraricnalis , qu$ minor  appellatur  IBx 

ll-hKilS.  . -fl 

E Sed  pentagoni  EFGHK  latus  efl  \cojs.tdn1lUud  vero  ex  ia  diSiismamfiejiifisinte  ccjhd- 

PROBLEMA  VI.  PROPOSITIO  XVU* 

Dodecahednim  eonftituer€5&  fphxra  comprehendere  > ^ 

t prfdidasiigur-as;demonftrarequedodccaheclrila:us 
naiem  lineamjqua?  apotome  appellatur. 

Exponatur  predifti  tubi  duo  pla- 
•'  na  ad  reftos  angulos  inter  fc  fe  AB 
CD  CBEF  : & leceturvnumquodq; 

Gjpforum  laterum  AB  BC  CD  DA 
EF  EB  FC  bifariam  in  ptinflisGH 
iaMNX,-&GK  HL  iMH  NXiun- 
ganiur . deinde  fecentur  reifts  linete 
NO  OX  HP extrema, acmediara- 
Jiione  in  RsT  ptinctis:fincque  ipforu 
maiores  portiones  RO  OS  TP:&a 
pundisRsTad  redos  angulos  cubi 
planis  erigantur  RY  SV  T^d  ex- 
teriores partes  cubi,q«3»  ipfisRO 
©S  TPcquales  ponanrurj  iungan- 
turqjYB  BC>j:iC  CV  VY.  Dico 
petagonum  YBQCV  *quilateru  cf- 


LIBER  XIII. 

fr,!i  ia  uno  plano, ■&  przterca  fquii 
goium-IungantureniraRB  SB  V 
B.&;  quoniam  rcfta  linea  NO  extre- 
ma, ac  media  ratione  fedaeft  inR, 
itOR  eil  maior  ipfius portio,  erunt 
quadrata cxON  NR criplaquadra- 
ti  ex  OR.  fqualis  autem  eft  ON  ip/j 
NB,&:  OR  ipfi  RY . quadrata  igitur 
ex  BN  NR  quadrati  ex  RY  funt  tri- 
pla.fed  quadratis  ex  BN  NR  fqua- 
Ic  eft  quadratum  ex  BR . ergo  qua- 
dratum ex  BR  triplum  eft  quadrati 
c \ RY:ac  proptereaquadraca  ex  BR 
RY  quadrati  ex  RY  funtquadrupla. 
quadratis  aut  ex  BR  RY  squale  eft 
quadratu  cxBY.ergo  quadratu  ex  B 
Y quadrupiu  eft  quadrati  ex  YR . & 
ob  id  BY  eftdupla  iplius  YR.atq;eft 
VY  ipfius  YR  dupla, qm  & RS  eft  du 
plaipfius  ROjhoc  eft  ipfius  RY.ergoBY  eft  fqualis  YV.fimiliter  demoftrabititr  & 
unaqusq;  ipfarii  BQ,_QC  CV utriq/BYYVsqiialis.fquiJaceruigicureftByvCQ^ 
pentagonu . Dico  &in  vnoeile  plano.  ducarur.n.apun(SoOipl3  0Zutriq/  ipiarii 
RY  SV  parallela  ad  exteriores  cubi  partes:&  iungantur  ZH  HQ^Dico  ZHQVeda 
Imeara  efie/na  cum  HP  extreraa,ac.med!a  ratione  fecetur  in  T,  & FT  fit  maior  ip- 
fius portio,  erit  ut  HP  adPT,ita  PT  ad  TH.fqualis  autem  eft  HP  quidem  ipfiHO, 

I'T  verootriqueip£arumTC^OZ._eft  igitur vtKO  ad.OZ,itaQT  a<iTH.atque  eft  B 
HO  parallela  ipfi  TQ^utraque  enyn  iplarum  plano  BD  eft  ad  redos  angulos : TH* 

«ero  eft  paralIelapZ,qudd  vtraque  ipfatum.fit  ad  reftos  angulos  plano  BF.  fi  aute  C 
duotrianguIacomponanturadunumapgulunijUtZOH,  HTQ^qus  duo  latera  ji-mA 
duobus  lateribus  proportionalia  habe^ot^ta  ut  homologa  lacera  etiam  fine  paral- 
lela, reliqua  iprorum  latera  in  direcium^^bi  jp^sconftituta  erunt.  ergoZH  eft  in 
directum  ipfi  HQ^omnis  autem  refta  linea  cli  in  uno  plano.In  uno  igitur  plano  eft 
VBQCV  pcBtagonum.Dico&squiangaluni.Qaqniam  enim  refta  linea  NO  extre  P 
itia,ac  media  ratione  fefta  eft  tn  R,&OR  eft. maior  portio,erit  vt  utraque  NO  OR , -j 
adONjitaNOadOR.squalisautemeftROipfiOS.quareut  SNadNO,itaNOad 
OS.-Stob  id  NS  extrema,  ac  medi?  rKwaeiefia  eft  in  0;&  maiorportio  eft  NO.- 
quadrata  igitur  ex  NS  SO  quadrari  exON  funt  tripla,  aqualis  autem  eftON  ipfiN  -E 
B,S.  OS  ipfi  SV.ergo  quadrata  exNS  SV  tripla  fune  quadrati  ex  NB ; ac  propterea 
quadracaexNS  SV,'NB  quadrati exKB  fnnt.quadrufHa.  fed  quadratis  exSN  NB 
eft  squale  quadratum  ex  BS.quadrata  igirurex  BS  SV,!ioc  eft  quadratum  ex  VB, 

«Uod  angulus  ySB  fit  reftua,  quadruplum. eft  quadrati  exNB  jidJoqjipfaVBdp-  »«■««)• 
fiusBN  eftdupla.eft  autem  &BC'dupla'BN.ergoVB  eft  equalfsBC.  St  quoniam  ^ j. 

duaBY  YVduabusBQ^Q^fqua'Iesfiint.&bafis-VBscqnalisbafiBC,et'.cangu-‘  ° 

lusBY'V  angulo  BQCfqualis.fitniliteroftendemns  StYVC  angulum  jqiialtm  an- 
gulo BQC.tres  igitur  anguli  BYV  YVC inftriciquaks  funt.  fi  autem  pen  F 
tagoni  squilatcn  tres  anguli  fine  squaIes,pentagoni!m  equianguiu.m  erit.cqutan- 
gulum  igitur  eft  pentagonum  BYfVC^^roftenfuni  dratittrri  f-i  eqQilaterum-.ct^o 
^enragonuin  BYVCQ^quiliierum  efl,a;squianguluni.atque  eft  in  uno  cubi  late-  • 
re  BC.ii  igitur  in  unoquoque  duodecim  cnbi  laterum  eadem  conftruamus,  figura 
foltd  1 cooftjniemr  duodecim  pentagbnis-3:qnil2ceris,&  squiaaguiis  contenta.  Ica- 
c*portct  iplnm  & data  fphsra  comprehendere ; demonftrarcque  dodecahedri 
htns  cifc  irrationalem  Imeamjqos  aporonie  appellaturiproducaturenim  ZO,&fit 
Zn.  occurrit  igitur  Zn  diametro  cubijS;  bifariam  fe  mutuo  feanc.hoG  enim  eften- 
iumett na psJufitirnbtheoreniMeunGeami libri,  fecentinn. ergon  cftcenptnm 
^ Tpp  fpharr* 


evclid.  element. 

fphirajjqtis  cubum  comprehendit,&On  dimidium  lateris  cubi . iungatnrYa.# 
quoniam  reSalibea  NS  extrema,  ac  media  ratione  feftaeft  inO , & NOeftipfint 
portio  maior, erut  quadrata  ex  NS  SO,  tripla  eius  quod  fit  exNO.foualisautcftN' 
S ipfi  Zn_,  quoniam  & NO  ipfi  O^i  eft  *qualis,&  ZO  ipfi  OS . fed  & OS  eft  aqualis  Z 
Y.quonia  &RO.  quadrataigiturex 
CiZ  ZY tripla  fuat  quadrati,  quod 
fitexNO.  fed  quadratis  exJiZ  ZY 
«quale  eft  quadratum  cxYn.ergo 

3uadratum  ex  Yfl  triplum  eft  qua- 
ratiexNO.eftautemqu?  cxcetro 
fpharar  cubn  coprehendentis  poten- 
C tiatripladimidij  lateriscubi. prius 
enim  oftenfum  eft  cubum  conftitue- 
re,Sd  fphara  comprchcodere,dem6- 
ftrareq;  fpherf  diametrum  potentia 
triplam  efle  lateris  cubi.fl  autem  to* 

> ta  totius, & dimidia  dimidis . atque 
eft  NO  dimidia  lateris  cubi,  ergo  Y 
n eft  «qualis  ei , qiis  ex  centro  iphx 
tz  cubum  comprehendentis:  eftque 
£1  centrum  fph*r«  comprehenden- 
tis cubum,  quare  punfturaY  eft  ad 
fphfrf  fuperneiem.  fimiiirer  demon 
ftrabimus&unumqucmque reliquorum atigulonimdodccaedri  eiTead  fuperiidS 
fphara.dodecaedrum. igitur  eft  data  fphfra  comprehenfum . Dico  dodecaedri la- 
tus irrationalem  efle  ]ineam>qu«  apotome  appellatur . Quoniam  enim  refla  linea 
NO  extrema, ac  media  ratione  fefia,maior  portio  eft  ROjerit  totaNX  extrema, ac 
inedia  ratione  fefta, maior  portio  RS.nam  cum  fit  ut  NO  ad  OR , iraOR  adRN;  k 
earum  diipla::partes  enim  eodem  modo  multiplicium  eandem  habent  proporrio- 
nem,eritvtNXadRS,itaRSadvtramqueNR  SX.  maior  autem  eft  NX,quaraRS. 
ergo  & RS  eft  maior, quam  vtraque  NR  SX.eft  igiturNX  extrema, ac  mediaratio- 
nc  refta;&  RS  eft  ipfius  maior  portio,  «qualis  autem  eft  RS  ipfi  YV.ergo  NX  extre- 
ma,ac  media  ratione  fefta,maiorportio  eft  YV.  & quoniam  rationalis  eft  fph«r* 
H diameter,atque  eft  potentia  tripla  lateris  cubi;  erit  NX  rationaIis,quf  eft  cubi  latus. 
K fi  autem  reflralinea  rationalis  extrema,  ac  media  ratione  fefla  fuerit,  vtraque  por- 
lio  irrationalis  eft,qu«  apotome  appellatur,  ergo  YV,qu«  eft  latus  dodeaedri,irt* 
■"tionalis  eft,qus  apotome  appellatur. 

COROLLARIVM. 

Ex  hoc  raanifeftum  eft  latere  cubi  extremajac  media  rationefe 
do  maiorem  portionem  efle  dodecaedri  latus, 

F.  C.  COMMZyJT^KlF  5. 

A EruntquadrataexON  NR  tripla  quadrati  ex  OR]Ex4.fc«i«f. 

B Atque  eft  HO  parallelaipfiTt^vtraque  cnimipfarum  plano  BD  eft  ad  reflo* 
anguios]E«  6.yndecm. 

C Reliqua  Ipforum  latera  indireftum  fibi  ipfis  conftitnta  crunt^fr  55 fexu. 
j)  Quoniam  enim  recta  linea  NO  extrema , ac  media  ratione  fefla  eft  in  R , & OR 

eft  maior  portio, erit  vt  vtraque  NO  OR  ad  ON,itaNO  ad  ORjEx  5 .hmus.ftemn 
Bn  hiea,  extrma,ac  media  ratione  fecetur,adijciatMrj,  ipfi  aequalis  maiori  pertiom,  erit  tota  eX 
trema,ac  media  ratitnefeBa,€r  maior  portio  erit  ea,quaed  principio  reB»  lmea.qmt  yfKti 


L I 8 E R X I I I.  *4a 

^ ?«'0  O^hoc  «?  ut  tot^t  NO  ifTti  aan  maiori  portione  OR  ad  totam  NO>iW  eJiNO  ad.OR  ; fit 
lot^  yo  nuiior  portio, iiT’  OR  minor. 

^adra:a  igitur  cx.NS  SO  quadrati  ex  ON  funt  tripla]£a-  <^.hmus.  E 

S;  autem  pentagoni  fqudateri  tres  aaguii  fint  «quales  peatagonum  «quiangu-  F 
ItJni  crit[£a-  j,hitius. 

^us  enim  oftenfum  eft  cubum  conftituere,&  lph«ra  comprehendere  ] In  ({idn-  G 
ta  dedni^  hnius. 

Erit  Iqx  tationa!is,q(ie  eft  cubi  latusJN<i?«  cum  fphprae  diameter  fit  potentia  tripla  la~  H 
teris  TiihiJj^yii  adipfuni  proportionem, cjitam  numerus  habet  ad  mmerum,  & ipfi  conmenfu- 
r- Wf  rr\{,  autem  rationali  funt  commenfurahiles  fiue  latitudine  & potentia,  fi  ite  potentia 

J°^^>fationalesfmt,{)er  fextam  diffinitionem  decimi  libri. 

. autem  recta  linea  rationalis  extrema, ac  media  ratione  fefla  fuerit, vtraque  por  ^ 
tio  irrationalis  eft^qu®  apotome  appellatur]£j:  P.hmss. 

PROBLEMA  VII.  PROPOSITIO.  XVIII. 

Latera  quinque  Bgararum  exp0ncre;&  inter  Te  comparare. 

Exponaturdat^rpher?  diameter  A B,  & fece 
turuiCqiiid.^tnj  itaVt  AC  fit  «qualis  CB;  inD 
veroica^vc  A D ipfiusD  B fit  dupla : defcriba- 
in  AB'  femicirculas  AEB-  A a puiiftisCD 
ipfi  AD  ad  rcftos  angulos  dtic-Irur  CE  DF;&;  A 
F FB  EB  !ungau;ui-.  Iiaq;  quoniam  AD  dupla 
eftipfiusDB,  eric  ABipfius  BD  tripla:  Scper  c6 
ueriionem  rationis  B A fefquialiera  ipfius  A D. 
vcautctn  B A ad  AD,  ita  quadratura  ex  B A ad 
qucdr^iuin  ex  A F.  eft  enira  triangulum  AFB 
triangulo  AFD  2qu'angul«m.  ergo  quadratum 
ex  B A lerquialferum  eft  quadrati  ex  AF.  eft  au- 
tem & fphxTf  diameter  potentia  fefquialtera ia 
teris  pyramidis  i eftque  A B fphars  diameter, 
ergo  A F pyramidis  lateri  eft  aqualis.  Rurfus 
quoniam  AD  dupla  eft  DB,  eri:  AB  ipfius  BD  tripla  .Sed  ut  ABadBD  , ita 
quadratum  ex  A B ad  quadratum  ex  FB . quadratum  igitur  ex  AB  triplum  eft 
quadrari  ex  BF  .eft  autem  & iphara;  diameter  potentia  tripla  lateris  cubi:  at-  ij.hui»; 
que  eft  AB  lph«r«  diameter . ergo  BF  eft  cubi  latus . & quoniam  AC  eft  gqua- 
lisCB  , erit  AB  ipfius  BC  dupla  . ut  autem  ABadBC,  ita  quadratum  ex  AB 
adquadtatirm  ex  BE.  quadratum  igitur  cx  AB  quadrati  ex  BE  eft  duplum,  atque  J4.htu*. 
<ft  fphers  diameter  potentia  dupla  lateris  odaedri : & AB  eft  diameter  aat§  fpha;- 
ri.  quare  BE  efloctaedrilatus-ducatur  a punfto  A ipfi  AB  ad  rectos  angulos  AC: 
ponaturq;  ACcqualis  AB:  & iunftaGC  apunftoHad  AB  perpendicularis  duca- 
tur HK.  quoniam  igitur  AG  dupla  eft  ipfius  AC;  etenim  GA  eft  «qualis  AB;  ut  au  4.5««. 
icmGAad  AC, ita  HKadKC:  erit  HK  ipfius  KC  dupla,  ergo  quadratum  ex  HK  »o.»a:u. 
quadruplumeftquadratiex  KC.  quadrataigiturex  HK  KC,  quodeftqtiadra- 
turaex  HC  quintuplum  eft  quadrati  ex  KC.  «qualis  autem  eft  HC  ipfiCB.  er- 
go quadratura  ex  B C quintuplum  eft  quadrati  ex  C K.  & quoniam  A B eft  dupla 
ipfius  BC,  quarum  .^D  dupla  eft  DB;  eru  reliqua  B D duplaipfius  D C;  idcoqiie  1$  ^uiai 
2JC  ipfius  CD  eft  tripla,  nonuplum  igitur  eftqiiadratum  ex  BCquadrati  exCD.  lo.iau. 
fcd  quadratum  ex  B C quadrati  ex  C K eft  quintuplum . creo  quadratum  ex  K C 
maius  eft  quadrato  ex  C D . A K C ijifa  C D ma:or . ponatur  ipfi  K C aquafis  C 
L;  Aa  puufioLipfi  AB  adteciosanguios  ducaturLM,  & M B iungacur.Sc 
quoniam  quadratum  cx  B C quintupliihi  eft  quadrati  ex  K C ; atque  eft  ipfius 
quidem  CB  dupla  B A ; iplius  uero  C K dupla  K L : erit  quadratum  ex  A 8 qua-  ij-gaiBu. 

Tpp  a draci 
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Covol.is  b«  drari  ex  KL  qiiintuplum.fed  & fphfr?  diameter  potentia  quintuplaeft  cius,qtt*a 
• centro  circuli,  a quo  icofaedrurn  defcribicur.  atque  eft  A B diameter  fphfrz . ergo 

Cojd.is.bii  KLcilhexagonilatiisdidicircuIi.Pritereaqiioniam  iphsrf  diameter cotnpoCtj 
ert ex latcrehexagonij&dnobus lateribus decagoni  in difto circulo  defcriptoru; 
a:que  e/l  AB  quidem  diameter  rphira:,KL  vero  hexagoni  latus , & AKeft  jquaiis 
LB;eritvtraqueiprarum  AK  LB  latus  decagoni  defer: pti  in  eodem  circulo,  a qco 
M-wij.  icofaedrurn  defcribitur.&  quoniam  decagoni  eft  L B,  hexagoni  vero  M L;  eft  enim 
xqualis  ipfi  KL,  quod  & ipli  HK;  namque  aequaliter  a centro  diftant,-&  eft  vtraqu; 
re.bului-  HK  KL  dupla  ipiius  HC;  erit  MB  latr.s  pentagoni,  quod  autem  pentagoni  idecS, 
Ti.hiiiur.  & icofaedri.  ergo  MH  eft  icofaedri  latus.& quoniam  FB  eft  latus  cubi,feceturextre 
Ex  coioi.  ai)  nia,  ac  media  ratione  i n N,&  BN  fit  maior  portio ; erit  NB  dodecaedri  iatus.qu6d 
• tecc.Henus.  , cum  fphsra  diameter  oftenfa  fit  ipfius  quidem  A Flateris  pyramidis  potentia  fef- 
qiiiakera;  ipfius  vero  BEoftaedri  potetia  dupla,  & ipfius  FB  cubi  potentia  tripla, 
quarum  partium  fphrr®  diameter  potentia  eft  fex,earum  pyramidis  quidem  latus 
erit  qiiattuoriotftaedri  vero  trium,&  cubi  duaru.ergo  latus  pyramidis  oiftaedriqui 
dem  lateris  potentia  eft  fefquicerfium,cubi  vero  potentia  duplum  : & oiftaedri  Ia* 
tus  lateris.cubi  potentia  eft  fcfquialterum.latera  igitur  trium  figurarum  iam  difta, 
videlicet  pyramidis, oftatdri,&  cubi  inter  fe  funt  in  proportionibus  rationalibus; 
reliqua  vero  duo,dico  autem  icofaedri,  & dodecaedri, neque  inter  le, neque  ad  iam 
diaa  funt  in  rationalibus  proportionibus,  nempe  mjnor,&apotome. 

At  vero  M B latus  icofaedri  maius  effe  dodecaedri  latere  BN, 
itademonftrabimus. 


ij.piuni 


Quoniam  enim  triangulum  FDB  fquiangu 
Ium  eft  triangulo  F AB,  erit  vt  D B ad  B F,  ita  o 

FB  ad  BA:  & cum  tres  rsAslinsx  proportio- 
nales fint,  vt  prima  ad  tertiam,  ita  erit  quadra 
tum  prirax  ad  quadratum  fecund§  .-eft  igitur 
vcDB  ad  BAjitaquadrarmn  ex  DB  ad  quadra 
tum  ex  BF;  & conuertendo  vt  A B ad  B 0,  ira 
quadratum  exFB  ad  quadratum  ex  BD.tripla 
autem  eft  AB  ipfius  BD.  ergo  quadratum  ex 
FB  quadrati  cx  BD  eft  triplum . atque  eft  qua- 
dratum ex  AD  quadruplumqiiadracicxDB; 
eft.n.  AD  ipfius  DB  dupla . ergo  quadram  cx 
AD  maius  eft  quadrato  exFB;proptereaqu6d 
AD  quam  FB  eft  maior.multo  igitur  maior  eft 
AL  quam  FB.  & ipfa  quidem  AL  extrema,  ac  media  ratione  fcvfta, maior  portio  eft 

LK,  quoniam  KL  eft  he?iagoni  latus, & KA  decagoni.  ipfa  uero  FB  extrema, ac  me- 
dia ratione  fefta, maior  portio  eft  BN.  maior  igitur  eft  KL  quam  BN, eft  autem  KL 
ipfi  LM  squalis,  ergo  L M quam  B N eft  maior.fed  B M eft  maior  quam  ML.  ergo 

MB,  que  eft  larus  icofaedri  maior  erit  ipfa  BN,  dodecaedri  latere. 

A L I T E R.  Quoniam  enim  AD  dupla  eft  DB,erit  A B ipfius  BD  tripla,  utau- 
tem  AB  ad  BD,ita  quadratum  ex  AB  ad  quadratura  ex  BF,  propterea  quod  trian- 
gulum F AB  triangulo  FBD  ^quiangulum  eft. triplum  igitur  eft  quadratum  ex  AB 
quadrati  ex  BF.Oftenfum  eft  autem  quadratum  ex  AB  quadrari  cxKLquinruplu. 
ergoquinquequadraiaexKLtribusquadratisexBF  funt  squalia.  fedtriaexFB 
maiora  funt  quam  fex  eorum, quse  fiunt  ex  BN . & quinqueigiturcxKL,  quam  fex 
corum,qus  ex  BN  funtmaiora.ergo  &imum  ex  KL  maius  eft  vno  ex  BN;acpropre 
rea  KL  quam  EN  maior.squalis  autem  KLipfi  LM.  maior  igitur  eft  LM,quam  BNj 
multo  igitur  MB  quam  BN  eft  maior.quod  demonftrare  oportebat. 

Tria  vero , ex  FB  maiora  elTe,quam  fex  earumj^us  ex  BNjhoc 
modo  oftendemus. 


'c  oc.  & 


Q^cniam 


l I B E R XIII.  M5 

Quoniam  enim  maior  cft  BNquam  NF,  erit  reftangulumjt^uod  continetur  FB 
BN  maius  contento  BF  FN.quod  igitur  continetur FB  BN  vna  cum  contento  BF 
FK  maius  efi.quam  dupUmi  eius.ouod  BF  FN  continetur,  fed  quod  quidem  con-  i-seeunii. 
tinerur  FB  BN  vna  cum  contento  BF  FN  cft  quadratum  ex  FB.  contentum  autem 
BF  FN  eft  aquale  quadrato  ex  BN;  etenim  FB  extrema,  ac  media  ratione  feftacft 
in  N,S:  quod  extremis  continetur  eft  aquale  ei , quodfitamcdia.quadratumigi- 
tur  exFB  maius  eft,quam  duplum  quadrari  cx  BN.quare  vnum  exFB  duobus  ex  B 
N eftmaius;&  idcirco  tria, qua  cx  FB  maiora  i'unt,quam  fex  eorum,qua  fiunt  ex  B 
K.  quod  demonftrarcoportebat. 

j)ico  prsEcer  iam  didas  quinque  figuras  non  conftitui  aliam 
guranijqu^sEquilateriSj&^quiangulis  inter  fe  gqualibus  con- 
tineatur. 

Ex  duobus  enim  triangulisjvel  cxalijs  duobus  planis  non  conftituetur  angulus 
folidus.ex  tribus  autem  triangulis  coftituitur  angulus  pyramidis^ex  quattuor  oifia 
cdri  > cx  quinque  icofaedri:  ac  ex  fex  triangulis  aquilateris , &aquiagulis  ad  vnum 
punftum  confticutis;  non  eft  angulus  folidus-ciim  enim  trianguli  iquilateri  angu- 
lus fit  du2  terti*  refti, erunt  kx  quattor  reftis  fquaies.  quod  fieri  non  poteft . om-  »i  uaa«dmi 
nis  enim  foiidus  angulus  minoribus , qu^m  quattuor  refes  continetur.iEadem  ra. 
none  neque  ex  pluribus, quam  fex  angulis  planis  couftituitur  folidns  angulus,  ita- 
que quadratis  tribus  angulus  cubi  conrinctur.ut  autem  quattuor  contineatur  fieri 
non  poteft, -efient  enim  rurfus  quattuor  rcdi-pentagonisaiire  fquilateris,&  fquia- 
gulis, tribus  quidem  continetur  angulus  dodecaedri , fed  vt  quattuor  contineatur 
fieri  non  poteft.nam  curn  pentagoni  fquilaceri  angulus  conftet  ex  refto , & quinta 
reft:  par:e,erunc  quattuor  anguli  quattuor  reftis  maiores  .quod  fieri  non  poteft. 
neque  ueroalijs  polygonis  figuris  cooftituetur  angulus  foliduspropcerabfurda, 
qu*  conlequuntur.non  igitur  prgteriam  diftas  figuras  alia  figura  folida  conftitui* 
tur  fqui  a:eris,&  fquiangulis  contenca.qucd  oportebat  demonftrarc. 

Verum  enim  vero  pentagoni  ^quilateri, 

&2quianguli  anguluconftare  ex  redo , & 
redi  quinta  parte  hoc  modo  oftendemus. 

Sit  enim  pencagonumfquilatcrum,&fquiangulum 
ABCDE,&  circa  ipfum  circulus  ABCOE  deferibatur: 
fumaturque  ipfius  centrum,  quod  fit  F;  & iunganrur  F 
A FB  FC  FD  FE,qu*pecagoni  ABCDEanguIosbi 
fariam  fecabunc . & quoniam  quinque  anguli,  qui  ad  F 
quattuor  reftis  equalcs  funt,8t  inter  fe  suc  fqiiales,erit 
imusipforum,u:  AFB  unius  refti,dempra  quinra  refti 
parce.ergo  reliqui  F AB  ABF  funr  unius  refti,  & quin- 
ta panis.equalis  aut  eft  angulus  FB  A angulo  FBC . & 

totus  igitur  ABC  pentagoni  angulus  conftat  cx  refto , Sc  quinta  refti  parte,  quod, 
cporcdiat  demonftrarc. 


TEKTIIDECI MI  LI  BR 
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elementorvm 

LIBER  QVARTVSDECIMVS 
ET  SOLIDORVM  QJ^ARTVS. 
vtquidam  arbitrantur. 


VT  FEKO  ALII  HTP  SICLIS  ALEXAND\lNl 

D£  COKTOKlSrs  XI5ER  TKIMFS.^  ■ " ' 

Cm  Commentar^J  Eederici  Cmmmdini  Vrhina.tis.  . . 


ASILIDES  tyrius , Protarche , cum 
alexandriam  veniiTet,  patri  que  noftro  ob 
mathematicarum  difciplinarum  ibcieta- 
tcm  commendatus  fliiffetjipro  peregrina 
tionis  tempore,  cum  eo  diu,  multumque 
uerfatus  eft.  & aliquando  expendentes  id 
quod  ab  Apollonio  fcriptum  eft  de  dode 
caedri , & icofaedri  in  eadem  Iphjera  de- 
fcriptorum  comparatione , quamlcilicec. 
h^c  inter  fe  proportionem  habeant, arbitrati  funt  ea  non  rede  rra 
didiffe  Apollonium ; qux  a fe  emendata , ut  pater  meus  dicebat , 
memorix , ac  litteris  prodiderunt . Ego  vero  poftea  incidi  in  alift 
librum  ab  Apollonio  editum, qui  propofitf  rei  demonftrationem 
re(5e  compledebatur;  atque  ex  eius  problematis  indagatione  ma 
gnam  capi  voluptatem . Illud  quidem,  quod  ab  Apollonio  editu 
eft,  quilibet  facile  perfpicere  poteft,  cu  in  omnium  manibus  ver- 
fetur . quod  autem  nos  poftea  fummo,  quantum  conijci  licet ,ftu- 
dio  lucubraffe  videmur,  id  litteris  mandatum  tibi  dedicandu  cen 
fuimus, vtpote  qui  ob  excellentem  in  omnibus  difciplinis  raathe 
maticis,  & prsefertim  in  geometria  cognitionem  prudenter  iudi- 
ces  ea , qug  diduri  fumus : ob  eam  uero , que  tibi  cum  patre  meo 
fuit  confuetudinem,&ob  beneuolentiara,  qua  nos  complederis, 
tradationem  ipfam  libenter  audias,  fed  iam  tempus  eft  ut  proce- 
mio  finem  imponentes  id,quodpropofitum  eft, aggrediamur. 
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Qux  a centro  circuli  alicuius  ad  pentagoni  latus  in  eodem 
circulo  defcripti,  perpendicularis  ducitur,  dimidia  eft  vtriufquc 
& hexagoni  lateris,  &decagoni,qujein  eodem  circulo  defcri- 
buntur . 


Sit  circulus  ABC,&  in  eo  defcribatur  pentagoui  squi 
Jateriiarus  BC;  fumaturque  circaJi  centruin  D:&  ad  BC 
duiSa  DE  perpendiculari , producatur  in  dircftum  ipfi 
DE  reda  linea  EF  . Dico  DE  dimidiam  efle  vtriuique  & 
hexagoni  lateris , A decagoni  in  eodem  circulo  deferip- 
torum.Iungantur  enim  DC  GF:  ponaturqueECipfi  E 
F fqualis;&  a pundoG  ad  C ducatnr  GC. Quoniam  igi 
tur  circumferentia  totius  circuli  quintupla  cft  circnmfc- 
rentif  BFC.-attjiie  eft  totius  quidem  circuli  circumferen 
tij  dimidia  ACF,ipfius  vero  BFC  dimidia  FC, erit  & cir 
cumferentia  ACF  quintupla  circumferentis  FC . ideoq,  A. 

circumferentia  AC  ipfius  CF  eft  quadrupla,  vt  autem  A 1 

C ad  CFjita  eft  ADC  angulus  ad  angulum  CDF.angulus  igitur  ADC  quadruplus 
eft  anguli  CDF.dupIus  autem  eft  angulus  ADC  anguli  EFC.  ergo  & angulus  EFC 
anguli  GDC  eft  duplus,  eft  autem  & EFC  angulus  aqualis  angulo  ECC. duplus  igi 
tur  eft  angulus  EGC  anguli  GDC:& idcirco  DC  ipfi  GC  eftgqualis.  fedGC  fqua 
Jis  cft  C F.  ergo  & DG  ipfi  CF.  eft  autem  & CE  aqualis  EF . aqualis  igitur  cft  DE 
utrique  EF  FC.  communis  apponatur  DE.  vtraque  igitur  DF  FCipfiusDE 
eft  dupla:  atque  eft  DF  quidemhexagonilatefiaqualisjFC  vero  aqualis  lateri 
decagoni . ergo  DE  eft  dimidia  & lateris  hexagoni , Sc  decagoni  in  eodem  circulo 
deicriptorum. 

Itaque  manifeftum  eft  ex  theorematibus  tertij  decimi  libri  ea, 
quje  a centro  circuli  ad  latus  trianguli  ^quilateri  perpendicula- 
ris ducitur, dimidiam,  efle  eius,quje  ex  centro  circuli. 


F.  C^-  c 0 M M E U T ^ K I y S, 


Erit  & circumferentia  ACF  quintupla  circuinferentiaFCjFa'  1 5 quinti. 

Vt  autem  AC  ad  CF,itacft  ADCangulusad  angulum  cbF]£4:  ultima  fexii. 

Duplus  autem  eft  angulus  ADC  anguli  EFC]£v  co  tertij. 

Eft  autem  & EFC  angulus  f qualis  ingu]oECC'}'Poritaen:meJiFE  aequalis  EG  • & 

ICeJl  vtrique  commmusi  anguli  j,  ad  E reSi.bafisigitur  FCeJl  aequalis  hafi  CG,&  triangulum 
Zrioj^ulo  aequalei&reliqid  anguli  reliquis  angulis  aequales , quibus  aequalia  latera  fuhtendun- 
tur  ex  ^.primi. 

EtidciicoDCipCiGC  e^xqa3.lis'iNamcimiangulusECC  exterior  fit  aequatis  duobus  E 
iMferionfowjdr  oppofnis  CDC  CCD,fitq,  duplus  ipfius  GDCicrit  anulus  CCD  aequalis  angulo  jt.piimi, 
CDCifir  ob  id  latus  DC  lateri  GC  aequale.  i.prinsi. 

Itaque  manifeftum  cft  ex  theorematibus  tertijdecimi  libri  eam, qua:  acentro  cir  F 
culi  aa  latus  triangulisquilateri  perpendicularisducitur,  dimidiam  efle  eius,  qus 
cx  centro  circuli. 

Sit  cir  culus  .ABC,& in  ipfo  defcribatur  triangulum  atqmlaterum  .ABC/umptoj^  circuli  cen- 
tro D,abeoadBC  agatur  perpendicularis  DF,& ad  E producatur. Dico  DF  dimidiam  ejfe  ipfius 
DE.iutsgxnturemmDB  EE.  C quoniam'BE  ejl  latus htxagom, quod  ex  iz  tertij  decimi  hhiap 
pareU&ideoaequalisei,quaeexcentro:ermtDB  BE  hiterfe  aequales  ipfarum  quadra- 
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47.prirai  taaet^ualia.  fl'd  qnad!['atum  qmdem  ex  DBejt  aequale  efitadriCis  ex 
IF  FD.quadrattm  rero  c.v  5£  aequale  quadratis  ex  BF  FE.ergo 
quadfataexBF  FD quadratis  ex  5F  FEjmt  aequalia;& dem- 
pto conmuni  quadrato  cxBF , erh  quadratum  ex  DF  aequale  qua- 
drato ex  F E'.ac  propterea  retia  irnea  DF  ipfi  FE  eji  Fqmlis,&  DF 
ipjms  D£  dimdia.quod  dmofijirare  oportebat. 

theorema  II.  PROPOSITIO.  II. 

Idem  circulas  comprehendit  dodecaedri  , 
penragonum,&  icofaedri  triangulum  in  eade 
iphxra  defcriptorum. 

Hoc  autem  coalcribitur  ab  Ariftero  in  iibro  de  quincjuc  figurarum  comparatio 
ne;&  ab  Apollonio  ia  fecunda  editione  comparationis  dodecaedri  cum  icofaedro, 
videjicet  vc  dodecaedri  fiiperficies  eft  ad  fuperfieiem  icofaedri,ita  efle  & ipfuni  do 
^ decaedrumadicofaedrumj^uodperpendicularisduftaa  centro  Ipharsaddode- 
■ caedri  pcncagonum  eadeni  lir,QU£  adicoraedri  triangulum  ducitur.Itaquedemo 
ftranduin  eft  eundem  circulum  eomprehenderej&  dodecaedri  pentagonmii,&:  ico 
■'  faedri  triangulum  in  eadem  fphffra  defcriptorum, hoc  prsmiflb. 

Si  in  circulo  pentagpnum  ^quilaterum  defcribaturjquod  fit  ex 
latere  pentagoni , & ex  reda  linea , qus  duobus  pentagoni  late- 
ribus fubtcndirur quintuplum  erit  eius , quod  fit  ab  ea , qu^  ex 
circuli  centro.  ' . 

Sit  ABC  circulus,  & in  eo  pentagoni  latus  AC:  fumatur 
que  circuli  centrnmB,  &adACperpendicu!arisdudraD 
F in  punda  BE  producatur, Siiungaiur  AB.  Dico  quadra  ^ 

taex'  BA- ACquadratiexDEquintuplaefle.iunda  enim 
AE  eft  decagonilatus.  SequoniaBE  dupla  eft  ipfiusED; 
erit  quadratum  exBE  quadrati  ex  ED  quadruplum,  qua- 
^ drato  autem  ex  BE  sqaalia  funt  quadrata  ex  B A AE . er- 

go quadrata  ex  BA  AE  quadrupla  funtqiiadrati  exED:  ■ 

ob  id  q uadrata  ex  EA  AE  & ED  funt  quincupla  quadra 
A tiexED.fedquadrataexDE  EA  aqualia  fiint  quadrato 
ex  AC.  quadraiaigiturex  BA  AC quadrati  ex  EDfunc 
• quintupia. 

Hoc  demonftrato , demonftrandum  eft  cun 
dem  circulum  comprehendere  & do- 
decaedri pentagonum , & icofaedri 
triangulum  in  eadem  fphm  delcri- 
prorum. 

Exponatur  fphsrx  diameter  AB , & in  ipfa 
fphera  defcribatiir  dodecaedrum,&  icofaedru: 
fitqiie  unum  quidem  dodecaedri  pentagonum 
CDEFG.-icofaedri  iiero  triangulum  KLH . Di- 
co eundem  circulum  comprehendere  peiitago 
num  CDEFG,&  KLH  tnangulum.ImigaturD 
B G.ergoDG  eft  cubi  latus.  tSi  exponatur  reCtali 
nea  quadam  MN,ita  ut  quadratum  ex  AB  qua 
drad  ex  MN  fit  quintuplum.eft  autem  & fphs- 
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ri'  iI;-niJterpotfnt:aquintap!aeius , qus  cQ  ex  cen- 
tro drcu!i,i  quo  icofacdrum  deicribitur.fccetur  MN 
£itrem2,acmediarac:oneinX;S;fitMX  portioma- 
ior.ergoMX  eft  decagoni  latas.  & quoniam  quadra- 
tam ex  AB  quintuplum  cft  quadrati  ex  MN,  & tripla 
quadrati  ex  DG;  erunt  tria  quadrata  ex  DC  quadra- 
risquinqueexMNequalia.ut  autem  tria  quadrata 
ex  DC  ad  quadrata  quinque  exMN,  ita  tria  quadra- 
ta c\CC  ad  Quinque  quadrata  ex  MX.tria  igitur  qua 

drata  ex  CC  quinque  quadratis  exMX  funt  zqualia.  quinque  aut?  quadrata  ex  KL  f 
aqualia  sfit  quinq;  quadratis  ex  MN,&  quinque  quadratis  ex  MX.ergo  quinqj  qua 
dratacxKL  tribus  quadratis  ex  pG,& tribus  quadratis  exCC  funt  aqualia,  fcd 
tria  quadrata  ex  DC  ,&  tria  quadrata  exCC  fqualia  funt  quindecim  quadratis 
cius, qua  ex  centro  circuli  defcripti  circa  penragonum  CDEFG.antea  enim  demo-  O 
flratum  eftquadrataex  DG  GC  quinruplaeffe quadrati  eius,qua  eftex  centro  cir 
culi  drca  pencagonum  CDEFG  defaipti . quinque  autem  quadrata  ex  KL  funt 
qualia  qpindecjm  quadratis  eius,qufeft  ex  centro  ciraili  defcripti  circa  triangula 
KLH.  etenim  demonftracum  eft  quadratum  exKL  triplum  efle  quadrati  cius,  qua  H 
eft  ex  centro  circuli  circatrianguium  KLH  defcripti . quindecim  igitur  quadrata 
eius , quf  eft  ex  centro  circuli  quindecin  quadratis  eius , qua  eft  ex  centro  circuli 
funt  f qualia;  ac  propterea  diameter  diametro  eft  aqualis.crgo  idem  circulus  com- 
prehendit & dodecaedripentagonum,  & icofaedri  triangulum  in  eadem  fphar* 
deferiptorum. 

r.  C.  COMMSNT^RirS.  ^ 

Sed  quadrata  exTE  EA  aqualia  funt  quadrato  ex  AC]2;ar  declrei  tertlf'  dedm.  A 

ErgoDC  eft  cubilatus]Se^?af?JwDG  extrmaDC  extrema,  ac  media  ratmt  B 

fortio  erit  aecjualit  lateri  pentagoni  CD  cx'8  tertvdecm.fi  aut  latus  cubi  exxrmi,>.c  medii  rone 
fecetur, maior  portio  erit  dodecaedri  latus,  ex  corollario  ij  terti^decimifed  CD  poriticr  latus  do. 
decaedn  .ergo  DG  ejl  cubi  latus. nam  fi  due  reSp  Imep  extrma,ac  media  ratione  fecetur, erit  to 
ta  ad  totaTn,7tportio  maior  ad/naipremponionera.ijuod  ad  finem  huiits  libji  depionfirabitur. 

Secetnr  MN  extrema,ac  media  ratione  inX,?e  ftt  MX  pdrtioT^aior.ergo  MX  eft  q 
decagoni  lat  us]E.y  apte  dictis  [equitur  ejfe  eam, quae  ex  centro  circuli,  d quo  icQfaedrm 

iefmbkKTyhoc  efihexagoni  latus.fi  autem  hexagoni  latus  extxema,ac  media  rdiione'fecetia',erit 
inalor  portio  latus  decagoni, quod  nos  fupra  ad  tman  tertii  decimi  der/wftfirauimus. 

Et  triplum  quadrati  ex  DC]F.r  1 5 terrvfdecirfiiibru 

Vt  amem  tria  quadrata  ex  DG  ad  quadrata  quinque  ex  MNdra  tria  qnadraraex 
CG  ad  quinque  quadrata  exMX}E^«m  CG  maior  portio  ipfiusDGextrer&tyacmediira 
tioae  feS^.fjr  fMiiiterMX  maior  portio  ipfus  yt  totiDG  ad  totam  MN , ita  efi  ipf.te 

DC  maior  pofiio  dimaioTefnporuonetn  ipfius  MN'.  quoddeinceps  demenfirahitur. 

C^inque  autem  quadrata  ex  KL  fqualia  iitne  & quiuq;  quadratis  ex  MN’,&  quin 
que  quadratis  ex  MX]£y  i 0 tertii  decimi.eji  enim  KLLtuspentagom  defcripti  i«fircetfa,i 
quo  icofaedrum  defcTthitur,&  cuius  ea,quaecx  centro  ejl  MN^ 

Antea  enim  dcmonftraiutji  ijflKtdelicetpToxirneadprincipim  hidus  theorematis. 

Etenim  demonftratum  eft  quadratum  cxKL  triplum  cile  quadrati  cius , quf  ex 
9<auai.Taili}Iadueiiecimatertqdecmbbri.  ■ ■ 

THEORBEMA  III.  PROPOSITIO.  III. 

Si  fucrit.pentagonum  ^equilaterum , & a^quiangulum , '&  circa 
ipfam  circulusta  centro  autem  ad  vnum  latus  perpendicularis  du 
fta fuerit ; quod tridesvno latere,  &perpcndicuhri  continetur 

fuperiiciei  dodecaedri  eft sit 


so  •" 


E V C L'I  D.  E t E M E N r. 

Sit  pentagoniim  iquilaterum,  & iquianguliim  AB 
CDEjS;  circa  ipfum  circulus;  fumatur  autem  centrum 
F , & abFad  GD  pcrpendicalarisducatur  FG . Dico 
quod  tricies  CD  FG  contincrurduodecim  pentago- 
A nisABCDE  squale  effe.  lugatur  enim  CF  FD.&quo 
niam  quodCl>  FG  continetor  duplum  eft  trianguli 
FCD, erit  quod  quinquies  continetur  CD  FGdocefn 
B triangulis  fqaale  . decem  autem  triangula  duo  penta- 
gona i'unt,&  eorum  fextuplasqualia.  ergo  quod  tri- 
cies CD  FG-contitietur  'cftequalc  'duodecim  penta- 
gonis.fed  duodecim  petagona  funt  dodecaedri  fupsr- 
ficies  .ergo  quod  tricies  cdtinctur  CD  FG  fupernciei 
dodecaedri  aquale  erit. 

Similiter  demonftrabimus , fi  fuerit  triangulum  jequilattruffti 
vt  ABC , & circa  ipfum  circulus , cuius  centrum  D , & ab  eo  per- 
pendicularis DE  5 quod  tricies  BC  DE  continetur  fuperficid 
icofaedri  aquale  elTe. 

Quoniam  enim  rurfus  quod  BC  DE  contine- 
tur duplum  eft  trianguli  DBC, erunt  duo  triangu- 
la Aqualia  ei, quod  cotinetnr  B C . DE,&  eorum  tri 
pla.fex  igitur  triangula  DBC  squalia  funt  tribus, 
qus  BC  DE  continentur,  at  fex  triangula  vtDBC 
C funt  aqualia  duobus  ABC  triangulfs.& eorum  de 
cupla,  ergo  quod  tricies  BC  DE  continetur  eft  s- 
quaie  viginii  triangulis  ABC,hoc  eft  icofaedri  fu- 
D perficiei . eritigirur  vt  dodecaedri  fuperEcies  ad 
fuperiiciem  icofaedri  , ita  quod  continetur  CD 
FGadid,quodBC  D£  continetur. 

COROLLARIVM. 

Ex  hoc  pcrfpic  uum  eft  vt  dodecaedri  fupcrficies  ad  fuperficic 
icofaedri , ita  eife  quod  continetur  latere  pentagoni,  & redaliv 
nea , qu£  a centro  circuli  circa  pentagonum  defcripti,inipfumli 
tus  perpendicularis  duciturjadid,  quod  continetur  latere  icofac 
dri,& perpendiculari,  qux  a centro  circuli  circa  triangulumde* 
feripti  in  ipfum  latus  duda  fuerit,  nimirum  dodecaedro,  &ico- 
faedro  in  eadem  fphxra  defchptis. 

p.  c.  c 0 MM  E NT^KI  y s. 

A Et  quoniam  quod  CD  FG  continetur  duplum  eft  trianguli  F C'D'}ExJ^rphiBi 
ex  qtto [equitur  duo  triangul^FCD  ^qudia-effe  ecquod  CD  pG  continetur. 

B Deccmautemtrianguladuopenta'gonafunC  l^nmquodque  mmpetangoimupoh 
que  eiufmodi  triangula  continet. 

C At  fex  triangula  vt  DBC  funt  fqualia  duobus  ABC  triangulis  H }Jiimfni^idm 
.ABC  ex  trihuf  triatigtilis  'DBC  cctfiat. 

P Erit  igitur  ut  dodecaedri  fuperficies  ad  fuperficiem  icofaedri, itaquodeoaa- 
netur  CD  FGadid,quodBC  DE  continetur]  ^oniamenir/iquodtrieiesciunetiirCO 
EO  eji  aequale  fuperficiei  dodecaedri  ,•  & quod  tricies  cotitir.etur  BC  DE  fquakptperfcm  it** 

fatti, 
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AgJri,  eritytfuperf.c!esdoiecaedriadid  , quod  tricies  continetur  CD  /G,  itafuperfifjeskt 
fseiri  adid,qmdtf:<ies  continetur  BC  DE  : & permutancert  dodecaedri /uperficies  adjit- 
perficienicofaedri/U::  ([md  triaes  continetur  CD  FG  ad  id,  c}Hod  tricies  BC  DE  continetur, 
fedyt  quodtrkiis  CJnttnetur  CD  FG  ad  id,  quod  tricies  BC  DE  continetur, ita  quod fitnel  con- 
tinetur CD  FG  ad  id, quod  femel  BC  DE  continetur  ex  1 5 quinti . yt  igitur  dodecaedri  fuper- 
fdes  ad  fuptrfic-etn  icofseiti , ita  quod  corainetur  CD  FG  ad  id,quod  BC  DE  continetur. 

theorema  iiii.  propositio,  iiil 

Hoc  probato  dcironllrandumeritjVt  dodecaedri  fuperficics 
ad  fiiperlaciem  icofaedri , ita  elTe  latus  cubi  ad  icoiaedri  latus. 

E.vpon2*ur  circulus  ABC  comprehendens  & 
dode«:dri  pentagonum  , & icofaedri  trian- 
pulumin  eadem  fphsra  defcriptorum : &in  ip- 
fo  defcribatiir  trianguli  quidem  fquiJateri  latus 
CD;  pentagoni  vero  AC:  fumptoq;  circulicen- 
troE.abcoadDC  CA perpendiculares  ducan 
turEF  £G,&;  producatur  in  direcium  Ipfi  EG 
r:fraIin:aCB:iungaturf;j  BC,  &exponaturcu 
bi  latus  K.  Dico  i:t  dcdecaedri  fuperficies  ad 
fupcrhciem  iccrajdri,  itaeffeH  adipfamCD. 

quoniam  enim  vtraque  fintui  £B  BC  extrema,  , —4* 

acmcdiaracicnefefta,  maior  portio  eft  EB,  & 
eft  vtriufque  quidem d-midia  EG,  ipfiusvero 

BE  dimidia  EF:  erit  &:  ipfuis  EO  extrema,ac  media  ratione  feft*  maior  portio  EF. 
eft  autem  &ipftusH  extremajac  media  ratione  feftg  maior  portio  C A,vcindode- 
caedro  oftenftim  fuit . ut  igiturH  ad  C A,  ita  eft  CE  ad  EF ; ideoque  contentum  H 
FE  eft  aquale  ei,quod  C A EG  continetur.  A:  quoniam  eft  vt  H ad  CD,  ita  quod  c6 
tineturH  EF  ad  contentum  CD  EF;eiuero,  qiiodH  EF  continetur  eft  fquale  c6 
tentum  CAEG;  eritvt  HadCD,  ita  contentam  CA  EG  ad  id,qiiod  CD  EF  conti 
iietur,hoc  eft  vt  dodecaedri  fnperficies  ad  ftiperficiem  icofaedri, itaH  adCD.  ^ 

■.  Aliter  demonftrare  ut  dodecaedri  fuperficies  ad  fuperneiem 
icofaedri, ita  eCfe  latus  cubi  ad  icofaedri  latus, hoc  pre raiffo. 

Sit  circulus  ABC,  & in  eo  defcribanturequilateri  pentagoni 
latera  AB  AC:  &iungaturB  C;  fumatur  autem  circuli  centrum 
D,  & iunSa  AD  producatur  ad  E;  ponaturq;  ipfius  A D dimidia 
DF,  &GCipfius  CH  tripla.  Dico  quod  AF  BH  contiaeturpen- 
tagono  fquale  eCfe. 

lunqauir  enim  BD.  & quoniam  AD  dupia  eft  tp 
Eus  DF,  erit  F A ipfiu*  AD  fefqiiialtera.  rurfus  quo 
niam  C C tripla  eft  ipfius  CH,  erit  C H ipfius  HC 
dupla,  fefijuialtera  igitur  eft  CG  ipfius  GH.  quare 
vt  F A ad  AD,  ita  CG  ad  CH.  idcoq;  contentu  AF 
CH  eft  zquale  ei,  quod  AD  CG  cotinetur:  fed  CG 
eft  iqualisGB.  ergo  concentum  AD  BGeft  xqua 
leeijOuodAF  GH  concinetur . contentum  autem 
AD  BG  eft  duo  triangula, ut  A B D.  quedigitur 
AF  CH  Continetur  & duo  triangula  AED.ergo 
quinque  reaanguJa  contenta  AF  GH  decem  fiint  ^ 

tnangala.  decem  autem  trianguladuopenragonafunt.quinquc  igitur  refiangula 

Qjiq  3 conten- 
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■ «onttfntaAF  GHdHobi}«pentagonisruncxqnalia.& quoniam GHell dupUHC, 
-erit  contentum  AF  GHdupIumcius,quodAF  HCcontinetur.ergoduoredan- 
gula  contenta  AF  HC  fune  sequalia  vni,  quod  continetur  AF  CH,  & eorum  quin- 
tupla-decem  igitur  rcdangula  contenta  AF  HC  funt  aqualia  quinque, qufAF  GH 
continenturj-hoc  eft  duobus  pentagonis,  ergo  quinque  contenta  AF  HC  yni  pen. 
jq  tagonofont«^alia,<jHinqueautcni<ontenta  AF  HC  funt  aqualia  ei,  quod  con- 
tinetur AF  BH,quoniamBHquirituplacftipfiusHC,  & communis  altitudo  eft 
AF.  quod  igitur  AF  5H  conqnieuir  pentagono  eft  fquale. 

Hoc  demonftrato  nunc  exponatur  circulus  c6- 
preheudeos  Se  dodecaedri  pentagonum,  Seicofae-  ^ 

dri  triangulum  in  eadem  fphfra  defcriptornra ; & 
in  circulo  ABG  deferibantur  squilateri  pentagoni 
latera  B A AC:  & iungatur  BC.  fumatur  pr-tterea 
circuli  centrum  E,  &iunftaAEadF  producatur: 
fitq;  AEquidemduplaipfius  EG;KC  veroipfius 
CH  tripla ; & per  G ipfi  AF  ad  refios  angulos  du- 
O caturDM.  ergo  DM  eft  latus  trianguli  «ouilateri; 

P Sesquilaterum  eft  ADM  triangulum.  &quoniam 
Q^rectangulum  quidem  contentum  AG  BH  eft  fqua 

i e pentagono, contentum  vero  AG  D aquale  triangulo  ADM;  erit  vt  reftangnlnm 
R contentura  AG  BH  ad  reftangulura  AGD,  ita  pentagonum  ad  triangulum,  vtaa 
, S tera  reftangulum  contentum  AG  BH  ad  reftanguJum  AGD,itaBHadDC.  &vt 
igitur  duodecim  BH  ad  viginti  DG,  ita  duodecim  pentagona  ad  viginti  manga- 
T Ia,hoc  eft  dodecaedri  fupcrficies  adfuperficiem  icoiaedri  .&  duodecim  quide  BH 
funt  decem  B C : etenim  BH  quintupla  eft  ipfius  H C ; & B C ipfius  C H fextupla: 
ideoq;  duodecim  BH  funt  aqualesdccem  BC;viginti  autemDG  funt  decem  DM; 
V duplaeniraeftDMipfiusDG.  vt  igitur  decem  BC  ad  decem  DM,  hoc  eft  vtBC 
X adDM,itadodccaedri  fupcrficies  ad  lupcrficicmicofaedti.  atque  eft  BC  quidem 
cubi  latusjDMverolamsicofaedri.&vdjgkur  dodecaedri  fuperfides  ad  superfi- 
ciem icofaedri,it4  BC  ad  DM,  hoc  eft  cubi  latus  ad  latus  icofaedri. 

f.C.  COMMKNTUS.jyS. 

A Quoniam  enim  vtraquefimul  EB  BC  extrema,  ac  media  ratione  fefta  maior 
portio  eft  EB]  E*  n»M  teri^deciwi. 

R Et  efbvtriufque  dimidia  EG]  Ex  prima  huius. 

C Ipfius  vero  BE  dimidiaEF]  Ex  ijs , qme  nos  demonj^raulmus  ad  finem  prime  hmus. 

D Erit  & ipfius  EF  extrema,  ac  media  ratione  fefts  maior  portio  EF]Ex  i 5 qmtu ' 
E Eft  autem  & ipfius  H extrema, ac  media  ratione  feft*  maior  portio  C A,  vt  in  do 
dccaedro  oftenfum  fuit]I«  1 7 tirtijdecm. 

F Vtigitur  H ad  CA , ita  eft  CE  ad  EF.]Hec4Hfew  ita  ejfe  ad  f nem  huks  libri  iemojtf 
ftrabitw. 

C Ideoque  contentum  H FEeft  jqualeei,quodCA  EGcontineturjEf  iSfexti. 

H Etquoniameft  vtHadCD,itaquod  continetur  H EF  ad  contentum  CD  EF] 
Ex  prima  fexti. 

K EiveroquodH  EF  continetureft.*quaIecontentumCA  LC^Q^ipraxme  dt 
monflratum  fmt. 

L Hoc  eft  vt  dodecaedri  fuperScicsadfuperficiemicofaedri,itaH  adCD 
rius  enim  demonfiratm  eji  rt  dodecaedri  fuperf  cies  ad  ftiperf cient  icofaedri , ita  tffe  quod  coni- 
imeturC^  EGaiid,qMdCV>  EE  tonrineticr, 

M Contentum  autem  AD  BGeftduotriangi;!avtABD]H«cej'?«»ie7;tHm./iI>  EG 

ef  aequale  duobus  triangulis  ^RD.efi  enim  trianguli  ^BD  duplum  ex^i  primi  libri. 
jq  Quinque  autem  contenta  AF  HC  funt  fqualii  ei,quod  continetur  AF  BH,quo 
niam  BH  eft  quintupla  ipfius  HC:5d  communis  altitudo  eft  A^jExprhaA  fexih 
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ErgoDM  eft  Jatus  trianguli  zqaiii.teTijTerpe»diatl^}se72im<^ii^xaientrocirculiad,  O 
trUngidi  sxt!i(I.iU  eri  Utus  efi  dimidm  aus,  quae  or  chrcuii  centro , ut  nos  demor^rablmus  adfi~ 
nem  primae  huius. 

Et  quoniam  refiangulumqaidcm  contentum  AG  BHere  aquale  pentagono}  P 
Ex  us,quae  proxime  demenjb-ault. 

Contentum  vero  AGD  zquale  triangulo  ADM }E.r  demonflraus  i»  42  prhnU 

Vc autem  rectangulum  contentum  AG  BH  ad  re<3angulum  AGD,itaBHad  R 
DG  } TarallelogTsrma  enim , quae  eandem  habent  altitudinem  inter  fe  funt  ve  bafes , 
ma  fexti. 

EtvtigiturduodecimBHaduigintiDG,  ita  duodecim  pentagona  aduiginti  S 
triangula  ] Sequitur  enim  ex  antedlllis  vt  BH  ad  DG,iia  efepentagonum  ad  triangulum. 

EtduodecimquidemBHfuntdeceraBC,etenimBHquintupIaeft  ipfiusHC,  T 
& BCipEusCH  fextupla  ] Quoniam  enim  BH  efiqtdntuplaipfmHC,&BC  efleiufdemH 
C fextupUthabehit  HB  adBC  peoportionem  eatn,quam  habet  quinque  ad  fex.fed  quinque  multi 
plicans  duodecimproducit  60i&fex  multiplicans  decem  producit  fmditer  60 . ergo  duodecint, 

£H  flati  aequales  decem  BC. 

Hoceft vtBCadDMjEa:  15  quinti. 

Atque  eft  BC  quidem  cubi  l&xxisiHocdnohis fuperius  demonfiratu  ejlin fecmdahtuus. 

THEOREMA  V.  PROPOSITIO  V. 

Oftendendum  cfl:  &qualibet  reSa  linea  extrema, ac  media  ra- 
tione fefta , quam  proportionem  habet  potens  quadratum  totius 
& quadratum  maioris  portionis  adeam,  qu;  poteft  quadratum 
totius  & minoris  portionis , eandem  habere  cubi  latus  ad  latus 
icofaedri. 

Sit  circulus  AB  comprehendens  & dodecaedri 
pentagonum  Scicofaedri  triangulum  in  eadl  fphz- 
ra  defcriptorum.-fumaturquc  circuli  centrum  C ; & 

& ab  eo  producatur  re;SaiineavtcumqueCB:&  fe- 
cctur  excrema , acmedia  ratione  inD,  ita  vt  CD  fit 
maior  portio,  quare  CD  eft  latus  decagoni  in  eode 
circulo  deferipei. exponatur  icolaedri  latus  E,  dode 
caedri  F,&  cubi  C . ergo  E eft  trianguli  zquilatcri 
latus, F pentagoni  in  eodem  circulo  defcriptiiatquc 
eft  F ipfius  G maior  portio.  &quoniam  E eft  zqua- 
lis  lateri  trianguli  fq  uilateri:  trianguli  autem  fqui- 
Jareri  lacus  eft  potentia  triplum  ipfius  BC.ergoqua 
dranim  ex  E quadrati  ex  BC  eft  tripliim:funtq;  qua 
drata  ex  CB  BD  quadrati  ex  CD  tripla,  & permuta 
do.vt  igitur  quadratum  ex  E ad  quadrata  ex  CE  B 
D,i:aquadratum  ex  BC  ad  quadratum  ex  CD . led 
vtquadratum ex BCadquadratumexCD,itaeft quadratum exC  ad  quadratum 
txFjcft  enimP  maior  portio  ipfius  C.&  ut  igitur  quadratum  ex  E,  ad  quadrata  ex 
CB  BDjitaquadratum  eiG  adquadratumexF:&  permutando ; conuertendoque. 
«rgo  vc  qua^atum  ex  G ad  quadratum  ex  E,itaqiiadratum  ex  F ad  quadrata  ex  C 
B BD.quadtaco  autem  ex  F f qualia  fune  quz  ex  BC  CD  quadrata;  etenim  latus 
pentagoni  poteft  &hexagoni,& decagoni  latus.uc  igitur  quadratum  ex  G ad  qua- 
dratum ex  E,ita  quadrata  ex  BC  CDadquadrata  exCB  BD.  fcdvtouadiataex  P 
EC  GD  ad  quadrata  ex  CB  BD,ira  qualibet  reaa  linea  extrema, ac  media  ratio- 
oe  teiSajquadratum  totius,  & maioris  portionis  ad  quadratam  totius  ,&  minoris 
ponioois.  &;utigiturqua<ba£imiexCadquadratumcxE,it2qualibet  refta linea 

extrema 


EVCLID.  ELEMENT. 

extr:ni3,acnisdia  rations  {ecta  qiiadrata;Ti  rot  us  '*-£  maioris  portionis  ad 
tum  totius, & minoris  porcionis.atque  eft  G quidem  c.ibi  latus.E  vero  icofasd^j  'r 
igitur  rcfta  tinea  extrema, ac  media  ratione  fecetur,  erit  vt  potens  totam  & - 

portionem  ad  eam,qu£c  poteft  totam  & minorem  portionem, ita  cubi  latus 
tusicolkftri,in  eadem  fphatra  dsfcnptorum. 

F.  C.  C 0 M M EN7  I y S. 


A Quare  CD  eft  latus  decagoni}Si  aum htushexiio^  extrcyna,ac mdia  ratione fccetw 
inmr portio  ejidecagmihtiisjm  eodem  cireido  def<:rhri,vt  nosfujtra  demonjirauimus  adnonam 
te/tijdechnu 

B ' Atque£ftFip!iUsGmaiorportio]HA:coroii5rii>  i-j  teTtifiecim' , mmlrmipfiCextre 
ma,umed!a  ratione  fe&a. 

C Trianguli  autem  xquilateri  latus  eft  potentia  tnplum  i pfius  EC  ] Ex  duodecimi 
tertiidecimi. 

D Suntriu:  quadrata  ex  CB  BD  quadrati  ex  CD  trip!a]E^  ^.tertudechriu 
E Etenim  latus  petagoni  pot  & hexagoni  & decagoni  htus^Ex  decima tertiideem. 
F ■ S:d  vc  quadrata  ex  BC  CD  ad  quadrata  ex  CB  ED , ita  qualibet  redalinea-ex- 
treina,ac  media  ratione  fefta  quadratum  totius, & maioris  porfonisad  quadratu 
totius  &.  minoris  portionis]GrffKrroi/eJttcrr."5f?«c/?  quifichtt  ar  «§cc  to  ^arof 
Ti  t,  oilxa  TKvtsi  «teo  a?  t/lt  to' kvso  ^'jtA  zefifj  Tftiraso  7-e^,S, 

ci/ra?  €1' fftiar?  n'f  c/lfeor’  uuv  k K§iv  >(^,  fiitrov  hoyoyri/cvo/civ)^  to 

?lH>i^JTuKSOT3u.^tj{Ol'0?TMHA«TO?BJO>'TH!'  c'1'JVar/iSr/il' TJ  Tiif  d'\'HS  TO 

T’3C6’A«i7'crow?T|Uil/;«T0?. corrige  af  «'f«T0  «si  h arf3>  etso  e , cOVa  t«  «so  yA 
Wfof  T(X  «OTU  (W.»f<^£Tff«5S0  i2i>  yiA  zs^itrxKVSo  y^  IhdJ,  ourar  tvfdw  li?  Ahw- 
tJcJV  AO/OrTiiKVO/UtrH;  To  i^J  Tff5'i3'AHJ  i(9tjTd  CtSOTdUptI.Orff  T/ill#'«T0S 

TO  «tBoTii»  d'Awf,;(^  Tdetato  Toii  {A^o-tovo?  t/iha'cto?.S.  ua  corr.ge  paulo pof:.eiS 
Him  ha:  uoces  h rflurcK/itvK.  &t«i'  rflwcfjKiVHr  hoc  loco  fuperuacanete  fuat. 

THEOREMA  VI.  PROPOSITIO.  VI. 


Oftendendum  nunc  eft  vt  latus  cubi  ad  icofaedri  latus,  ita  efft 
Adodecaedrilblidumadrolidumicoiaedri.  _ ^ 

t hdas.  Qwniam  enim  aquales  circuli  comprehendunt  8c  dedecaedri 


A,  ico'aedri triangulum in  eademfpharadefcriptorumjiufphairisautemfqi^  _ 

culi  aqiialiter  a centio  difrant.nam  que  a centro  fpharte  ad  plana 
B pendiculares  ducuntur  & aquales  funr,&in  centra  circulorum 

centrofpharsducuntur  ad  centrum  circuli  comprehendentis  & dodec  . 

. tagouutn  & icofaedri  triangulum  zquales  funr,  videlicet  perpendiculare  p 

■ cb  id  pyramidesjqupbafes  habent  dodecaedripen:agona,?t  icoiaedri 


C que  altg  iunt.pyramidcs  autem  zque  altz  inter  fe  itin:  vei  rg.^.gj^ei 

num  ad  trianguhim  ita  pyramis, cuius  bafis  eft  dodecaedri  Jjx  autt® 

centrum  fpherz  ad  pyramidem, cuius  bafis  eft  icofaedri  triaugumm.v 
Jphzrz  centrum.ergo  & vt  duodecim  pentagona  ad  uigind 

cim  pyramides  pentagona]esbareshabentcsad\iginti  pyram:Ges,q  g^^giOt* 
res  habent  bafes . fed  duodecim  pentagona  futit  dodecaedri  luperhci 
triangula  fuperficies  icofaedri.  eft  igitur  vt  dodecaedri  fuperliaesa 
Kofaedri,!ta  duodecim  pyramides  pentagonales  bafes  habentes  ad ''  ^jjbaVes^* 
<ies,que  triangulares  bafes  habenc.d:  duodecim  pyramides 
bentes  funt  dodecaedri  folidummiginti  autem  pyramides,  qu? 
bales '"une  folidum  icofaedri. quare  Sc  vt  dodecaedri 

feedrijita  folidum  dodecaedri  ad  icofaedri  folidum . ut  ^iJatui  4'b 

cies^d  fuperSciem  icofaedri,iiaoftcnfiim  eft  efte  latus  cubiad  -coi  jgi. 


i 
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igirar  latus  cubi  ad  icofacdri  latus,  ita  dodeCaedri  folidum  ad  folidum  icolacdru 

F.  t.  COMMENt^KirS. 

In  fpbiris  autem  a:qua!cs  circuli  a:qualiccr  a centro  diftantJEa'  6,  propofiiionepri-  A 
m libri  jphpicbnm  Theudofii. 

Et  in  centra  circulorum  caduntJE:?  4 coroUmopfmie  eiufde  libri ^btricorSTheodofti,  B 
Pyramides  autem  atque  al:^  funt  inter  fe,vti  bafesjEar  quinta,  & fexta  duodechnU  C 

THEOREMA  VII.  PROPOSITIO  VII. 

At  vero  duas  redas  lineas  fi  extrema  , ac  media  ratione 
fuerint,  in  fubieda  effe  anologia,ita  demonftrabimus, 

Secetur  enim  AB  extrema , ac  media  ratione  in 
C, cuius  maior  portio  fit  AC:?c  fimiliter  DE  extre-  a y 'B 

2na,ac  media  ratione  fececurinF , vtDF  fit  portio 
maior.Dicouttota ABadmaiorem  portionemA  x>  ^ ^ 

CjitaefTecotamDEad  DF maiorem  portionem. 

O^oniam  enim  reAangulum  quidem  ABC  efts- 

fluaJe  quadrato  ex  ACjrcftanguiiim  vero  DEF  squale  quadrato  exDF : erit  vtre- 
«angulum  ABCadquadratumexAC,itareciangulumDEFad  quadratum  exD 
F;&  ut  reSaguIum,quod  quater  cotinetur  AB  BCadquadratnm  ex  AC,  itaqued 
quater  continetur  DF-  EFad  quadratu  exDF.-componendoque  vtquod  quater  c6 
tincturAB  BCvnacumquadratocxACadquadratumexAC,ita  quod  quater 
«ontineturDE  EFvnacu  quadrato  ex  DF  ad  quadratum  exDF.ergo&vt  quadra-  ^ 
tumesvtraque AB  BCadquadratumex AG,itaquadratumexvcraqueDE  EF 
adquadratumexDF:Sclongitudinevtvtraque AB  BCadAC,itavtraqu£DE  E ® 
FadDF:&componendovtvtraque  AB  BCvnacutnACadAC,hoc  eftdujAB 
adAC,itaucraqueDE  EF  vnacumDFad  DF,hoceftduf  DEadDF.  &auteccdc 
tium  dimidia, videlicet  vt  A B ad  AC,ita  DE  ad  DF. 

COROLLARIVM. 

Itaque  hoc  demonftrato  videlicet  qualibet  reda  linea  extre- 
ma, ac  media  ratione  feda,  quam  proportionem  habet  potens 
quadratum  totius , & maioris  portionis  ad  eam , qus  poteftqua 
dratum  totius  & minoris  portionis , eandem  habere  cubi  latus  C 
ad  latus  icofaedri . atque  hoc  demonftrato  vt  latus  cubi  ad  ico- 
faedri latus, ita effedodccaedrifuperficiem  ad  fuperficiem  ico-  D 
faedri  in  eadem  fphsera  deferiptorum . & infuper  hoc  cognito  vt 
dodecaedri  fuperficies  ad  fuperficiem  icofaedri,ita  efte  dodecae-  E 
drum  ad  ipfum  icofaedrum , propterea  quod  idem  circulus  com- 
prehendit , & dodecaedri  pentagonum , & icofahedri  triangulu: 
conftat  jfi  in  ipfalph?ra  deferibatur  & dodccaedrum , & icofae- 
drum,eandem inter fe proportionem  habere, quam firedalinea 
extrema , ac  media  ratione  fecetur , habet  potens  quadratum  to- 
tius & maioris  portionis  ad  eam , qu^  poteft  quadratum  totius, 
ac  minoris  portionis. 


^oniam 


EVCLID.  EL£M  EN  T. 

Qucniamenimfftvtdodccaedrumadicoraedrum,ita  dotJecasdri  fupeTKde; 
ad  iuperficiem  icofaedri , hoc  eft  latus  cubi  ad  icofaedri  latus . vt  autem  latus  cubi 
ad  icofaedri  latus,ita  qualibet  refta  iinca  extrema  ,ac  gicdia  ratione  feda , potens 
quadratum  totius  & maioris  portionis  ad  eam,quz  poteft  quadratum  totius&mi 
noris  portionis.ergo  vt  dodecaedrum  ad  icofaedrum-,qu2  in  eadem  fphteradeferi 
buntur,itaqualibet  reda  lineaexiretna,acmedia  ratione  fefta, potens  quadratum 
totius, & maioris  portionis  adea,quf  poteft  quadratu  totius  & minoris  portionis, 

F.  C.  COMMENT^KIFS. 

■ 1 o ^ •:  •; 

^ Ergo  & ut  quadratum  exutraq;  AB  B C ad  qtiadratum  ex  AG,ita  quadratum  er 
utraque  DE  EF  ad  quadratu  ex  DF]£x  H fecundi, eii  enint  quod  quater  continetiff  M BC 
mdcitm  quadrato  ex  aequale  quadrato  ex  BC  tamquamex  vnalmed.&famliter 
quod  quater  cor/.inetur  DE  EE  ynd  cP.  quadrato  ex  DE  aequale  quadrato  ex  DE  EE.  tomum, 
ex  vna  linee. 

® £tjono-jtudine  Htutraqite  AB  BCad  ACjitautraqueDEEFadDFjErsa/fxrf. 

C Eadem  habere  cubilatus  ad  latus  icofaedri]£Ar  5 _ 

^ Ita  effe  dodecaedri  fuperficietn  adruperfidem  icofaedri  in  eadem  fphmdefcri. 
ploram^Exqudrtahuml  . . - • ‘ 

£ Ita  efie  dodecaedrum  ad  iprum  icofaedrum  ']Ex6  hwus.  ■ ' 


I D E.C  I M 1 LIS^J  FINJS. 


H9 

E V C L I DI  S 

ELEMENTORVM 


LIBER  QVINTVSDECIMVS 
ET  SOLIDORVM  qviNTVS. 
vt  quidam  arbitrantur. 


yr  AVTEM  ALJl  HTPSICLIS  JLEXAND%1N2 

DE  COKTOKIByS  LIBER  SECy^DFS. 

Cum  Scholijs  Antiquis , Cmmentarijs  FtdtrUi 

CommAndini  Vrl?in*tis.  ‘ 


problema  I.  PROPOSITIO.  I. 


turcft  AECH,  &dercr^tacft 


N dato  cubo  pyramidem  dercribcre. 

Sit  datus  cubus  A 
BCDEFGH,  in 
quo  oporteat  pyra 
midem  deicribere. 
iungantur  AC  AE 
CE  AHEH  HC. 
itaque  perfpicuum 
cft  triangula-  AEC 
AHE  AHC'  CHE 


PROBLEMA  II.  PROPOSITIO  II. 


In  data  pyramide  oftaedrum  defcribere. 

Sit  data  pyramis  A B C D,  cuius  Jatcra  iecentur 
bifaria  in  pu«Sis  EFGHKL,  & HK  HL  EF  FG  iun 
gantur,&  reliqui,  quoniam  igitur  AB  dupla  eft 
rtriufqucHK  FCj.eritHKipfi  GF  zqualis,&pa> 
rallela.  Similiter&  HG  ^qualis,  & parallela  ip- 
li  F K.  iquilaterum  igitur  eft  H K F G.  Dico  & re 
Aangulum  efle  • fi  enim  ab  ipfa  KL  perpendicula- 
res ducantur  ad.pteiu  E F B.G  FCEC  EFHG 
HKFG  fimiliterdemonftrabirhusquiin  qiiadra- 
loHKFGiquilaterAcCfc^.  X i.  i i > 


A 


1 


5Jt!:UB»  S.-C.  .C  0 Ai-»  E N r 5. 

. ......i.:'  , -jVj,.' 

(J^oniam  igitur  AB  dupla  eft  vtriufque  HK  GF,  cHtHKipfi  CF  $qualis&pa>  a 
rallela}  Efi  enim  Hi  iffi.AB paraUeUitumtiue ut  DH  ni ita  eji  DK  adKB.&  eadem ra  i.fam 
siti  Rrr  iiuut 


EVCLIP.  ELEMENT. 

jnodedmi  ^onedmo^rabitur Gf  p^ralleljipft qmeautm  m’,&e}dmJUntparaUelf  i&itiafe 
pdraUeUefmt.ergoHK  ipfiCF ed pjrMleU.trwigulda-.itetn D B D HKaeqMdnguUfmit, 

t9*piim  i mtnqae  diigulus  quidem  DHK  eji  aequalis  axgulo  D^B;angulusTero  DKH  aequalis  tpji  DBA, 
4.sn(ri.  cir  BADvtriqueconmiums.ytigiturADadDHfits  AB  adHK.eJijj  AD  dupkipfm  DH. 

ergo  & AB  ipfitisfJK  rji  dupla,  & eadetnratme  erit  AB  dupla  ipfm  CF,  quare  HK  ipfi  GF 
ja.piijni.  efi  aequalis, atque  eji  parallela, vt  demonjiratum  fuit,  quae  autem  aequales  & parallelas  comi 

gunt  & ipfae  aequales  fUnt , &paraMae . aequalis  igitur  & parallela  eJlHG  ipfi  KF.fm^ 
HK  KF  biterfe aequales,  cumaeqmliam fintdimi<dae.  ergo HKFGaequilaterwn eji. 

Dico  Sc  reftangulum  elfe]rf  hoc  facile  dcmonfiretur  duo  lemmata  prpmlttenda  fimt* 

L t M M A T K I M r M. 


Si  a vertice  pyramidis  ad  bafim  petpendi cularis  dQcatur,cadet  ea  in  centrum  dr 
coli, qui  circa  bafis  triangulam  deferibitur. 

SnpyranusABCD,  cuius  hafis  triangulum  ABC,  & vertex 
D puteum  :ducatHrj,dpunnoD  ad  bafm  perdendkularis  DE.  _ 

DicoEcentrimtjfecirculicircatriangidamABC  deferipti.  Jun- 
gantur etiimAE  BE  CE. &quomarnDE  perpendicularis  ejlad 
planum  trianguli  ABC,  & adotmws  re&as  Umeas, quaeipfim  con 
tingunt , qup^  in  eodm  funt plano  reBos  at^ulos  faciet.  reBi  imi- 
tar pmt  DEA  DEE.  DEC ; ac propterea  quadratum  ex 
AD  eji  aequale  quadratis  ex  At  ED,  & quadratum  ex  B D 
aequale  quadratis  ex  BE  ED.  fimtaiRentquadrataex  AD  DB 
aequalia,  quod aequdes  fini  AD  DB.  ergo  quadrttaex  AE 
ED  aequaliafimt  quadratis  ex  BE  ED,  dr  dempto  comuni  qua 
drato  ex  ED,  relinquentur  qiiadrataexAE  EB  hiter  fe  aequalia,  ideo^reBaeVmaeAE  Ii 
aequalesfunt.fmiliterder/tonjirabimusCEaeqmlemejfeipfisAE  EB.  quare  punUumEce»- 
trumefi  circuli  circa  triangulum  ABC  defixipti,  cpaddmwfirareoportebat. 


lE  U Id  A BECVHDVU. 

Reifta  linea  ab  angulo  trianguli  zquilaceri  dudaper  centrum  circuli  | qui  drca 
triangulum  deferibitur jbafim  bifariam  fecat. 

Sit  triagulm  aeqidiaterm  ABC,  & circa  ipfum  circulus  ABC, 
mus  centrum  D:&  dubia  AD  fecetbafim  mpmblf  £•  Dke  BE  ipfi 
EC  aequalem  ejfe:  producatur  ermAE  vfquead  circuli  circumfe- 
rentiam iiiF.  quoniam  igitur  AFper  centrum  tranfiheireuh  erit  dia 
meterudeo^circumferentiaABF circumferentiae  ACF  ejiaequa- 
lis.circimferaitia  autem  AB  aequalis  eji  circumferentiae  AC, quod 
reSaimeaABfitaequalisipfiAC.  ergo  ^refiquacircunfereatia 
BF  reliquae  circumferentiae  FC,  & angulus  BAE  angulo  EaC 
aequalis  erit.itaquemaguliABEduoUteraBA  AE  aequalia  fitta 
■ duobus  lateribus  CA  AE  trianguli  AEC',  & angulus  BAE  aequa- 
lisejlanguloEAC.ergo&bafisBEbafiEC-ejiaequalis.qHodopae  ‘ ' 

tebatdtmonjirare.  ' ' 

Toteji  etiam  hoc  probari  extertia  fextilibri,cvmSA  fit  fqualis  ipfi  AC, 

COKOLIAKIVM. 

Ex  quibus,  & ex  tertia  terti/  conflat  reftam  lineam  ab  angido  trianguli  aquilatt 
riduS^  per  centrum  circu]i,qui  circa  triangulum  deferibitur,  ad  b^m  perpeU' 
dicularemtfle.  * 


»5» 


.T  H L 11  B Rf;  X V.'  T 


His  demoTistTJtu  diu~tnr  a yertice 
fyrxmidis  ^CD  ad  bafispLamper- 
piTidkidaris , quae  fst  DO:  erit  0 cen- 
trum circuli  circa  triangulum  ^BC 
defiripti , ex  primo  lemmate  eorumt 
quae  tus  prpftipmus.  Itaque  per  latus 
pyramidis  BD,et  per  DO.  ducatur  pia 
siumpyramidemJecanf.eritiUudre-  ■■  ■/ 

Sumadplanumbafis  jLBCyitqtie  erit 
eius,  sS"  trianguli  ^BC  commtmisfe-  ■' 

£l’:oBO,quaeyltermprotra&a  cadet  /"  \V  \-  • 

in  G ex  fecudo  lemmate prpmijforum;  / • ^ V 

C"  erit  ad  ipfam^C perpendicularis.  / ' 'f  • 

Eademrationeftperlatus  pyramidis  / ^ 7 \\ 

.AD  t&perDO  inteliigatifr  duUum  • y' 

aliud  planum, ad  bafim  reUm  er  it,&  T r— ^ 

(otnmwtis  ipJbrumfeSilo  erit  reBa  li- 
nea .AOF  ad  ipfatn  BC  perpendicularis . ducantur  dpunBiSiX^,  ad  planum  tiuagdi  jlBC  per- 
pendiculares KM  HN.cadenthaeincommimesplanorttmfeBionesex  sSriidecimitboc  eJiK. 

M cadet  in  B0,&  HN  in  tpfam  ^0:&  BO  .AO  inpunBis  MH  bifariam  diuidentHr.  S^ornrn 
erniDO  KMperpendicularesftmtadidtmplanmmerfepqraUelperuntrquareytBK  adK  «-OBdeeimi 
D,ita  efl  BM  ad  MO-fed  BK  eji  aequalis' KD.ergo  & BM  ipfi  MO  aequalis  erit . taiem  ratione  ^'**** 
demonflrabitur  AH  aequatis  HO  . & quonidn ' peffendicidaris  d circuli  centro  duBa  ad  latus  / 
trianguli  aequilateri  dimidia  efi  eius , quae  ex  cehtto' circUUM  adptimam  qnar  tideeimi  libri  de 
moniiraumiis-,erit  OF  dimidia  ipfius  OA,'&  '0<7dmtdiaipfius  0B.&  cum  FO  O&Jint aequa-  ' 
les,qmuaetipfaeAO  OB  qup  ex  circuli  ctWo;W>^p'i^  UO  OP  BM  MO'i}Ginterfef- 
quaieserunt.centroigiturO,&interuillovrti'ipfar^nkp  'OG  circulus  defcriptus  etiamper 
punBaMN  tranfihit.deferibatur,&  NM  'mP  luHgdAtuf.  qttbd  cum  triangula  BDO  BKH  fmt 
aequiangula,propterea  quod  linea  KM parallela  eft  ipflDOientvt  DB  ad  BK , ita  DO  ad  KM:  4.texti: 
eJljfDB  duplaipfius  BK.ergo  &DO  ipfius  KM  dupla  trit.^  ita  demonfirabitur  DO  dupla  ip- 
fius  HH. quare  KM  HN  inter  fie  aequales  fiunt. & Juntpdratelae,  quippequod  ad  idem  planum  j.quiad. 
fimt perprndicnlares.quae  autem  aequalesy&paraUtias  'commg!mt,Cripfiae  aequales, &paral  tf.tuidsciniL 
lelae  fiunt.aequalis  igitur  efi  & parallela  MN  ipfiiKHfei FG  demonflrata  efi  aequal:s , & pa-  i}‘!^irDi, 
ra^la  tiiipm-^H.:frgq.  MN>RG  aeapsdes fiunt , &p'araSeiae.  anulus  autem  NMK  efi  reBus: 
fiia^ter.  te[}.usMMJi  qupitmfiemicirculo.qHore  cu  2-lM  duabus  reBis  lineis  KAi  Mf  fie  imi 


cefiecaritilusmcoi  fie'(Ime"ad  reBos  ' 
angulos  ififiat,h  duBoper  ipfias  plano 
ad  reBos  angulos  erit.ergo  NUperpt 
Ocularis  efi  adplanu  trianguli  KMF.' 
Seddemnfiratasfi.FG  parallelaipfit  . 
MN  .quixefifi'.tG  adidemplsnuper- 
pendicularis  erifideojf  at^dus  QFlK 
efi  reBus.fiunt  autem  anguli  GFK  FG 
iidiq>biffi-reBis-aeqiiales.ergQ&re-  . 
&US  efi  F GH:  ^-fimliter  reSi,qui  ip 
fis  oppamtUT . ex  quibus fiequitur  HK 
FG  & aeqmlaterum  effe,& reBxngu 
lunt.quod  oportebat  demonfirare. 

ALITER.  DuBis KM  HNper 
pendicuLr':b:a,ut  !r?anteced?'tifigfcra, 
turbantur  HF  KG . C quofuam  per- 
pendicularis BG  efi  aequalis  ipfii.AF  i ' 
efi  enim  AB  ad  rtramq}  ipfaru , W ^ 
ad  y ,quod nos  demonfirauimus  ad  iz 


Krr  a tertijde- 


n w 


evclid;  element. 


tertijiecHi  lihrlfed  & BM 
lis  erit  &relhui  MGreliqiue 
l^F  {qualis-,  atque  eji  KM  aequatis  H 
V.triangdi  ifj.ua'  KMG  duo  latera  G 
M MKsqtmiafmtduohus  lateribus 
FN  NH  triangdi  HNF : & angulus 
CMtreUns  eji  aequalis  reSioFJsH. 
ergoetbafisKGbafiFHeJl  aequalis, 
rurftts.quomam  duo  latera  FK  KHt- 
qualia  funt  duobus  lateribus  GH  HK, 
& bafis  FH  efl  aequalis  bafi  GK;  erit 
angulus  FKH  aequalis  angulo  GHK. 
& funt  duobus  reBis  aequales . yter- 
que  igitur  if forum  eJi  reBus,itemq,  re 
£}i,quiipfis  opponuntur- ergo  HKFG 
reBangulum  eji , quod  oportebat  de- 
monjirare- 

PROBLEMAIII.  PRO- 
POSITIO. III. 


In  dato  cubo  oaaedrum  defcribcre. 

Sit  datus  cubus  A BCDEFGH  !&  fumantur 
centra  infiftentiumquadratorumKLMN.Dico 
KLMN  qu4dratum  elfe . ducantur  per  KLMN 
paralieliPO  OX  XT  TP.  Q^i^Iam  igitur  P 
O quidem  dupla  eft ipfius OKf^O  autem  du- 
pia  ipfius  OLjfuntqueiqualesPO  OX;  erunt 
g &KO  OL inter fe squales. quadratum  igitur 
ex  KL  duplum  eft  quadrati  ex  OL.  eadem  ratio 
ne&  quadratum  exML  duplum  eftquadrati 
p ex  LX.ergo  quadratum  ex  KL  quadrato  ex  LM 
eft  s quale,  squilaterum  igitur  eft  KLMNj&  co  - - 

pj  ftatreclangulum  efle.  fumantur  duo  quadrata 

BD  EG;ipfor&que  centra  R S,  SciunganturRK  RL  RM  RN  1K  SL  SM  SV. 
perfpicuum  eft  triangula , qu*  o^taedrum  efficiunt  squilatera  effc . quod  eadem 
ratione  demonftrabimus. 


x!. 

f.  C.  COMMENT^dKirS, 

A Et  fumatur  centra  infiftentium  quadratorum  ] videlicet  quadratorum  CU  UB  BC 
CG;centra  autem  quadratorum  dicit  centra  circulormiqui  cirea  quadrata  deferibuntur. 

B Ducatur  per  KLMN  parallelfPO  OX  XT  "iFiEoc  ducatur 'PopartBela  alient- 
triipfartm  D-A  GH:&OX  paralii  alterutri  ipfarm^B  El,&ficindijs. 

C C^oniam  igitur  PO  quidem  duplaeftipfius  OKj  XO  autem  dupla  ipfios  OL] 
Gentrum  emm  eas  bifariam  fecat,vtmonfirabitur. 

Sit  quadratum  ABCD, Seducantur  diametri  AC  B 
D conuenientes  in  punfto  E;perq;  E ducatur  FG  alte 
rutri  ipfarum  AD  BC  paralleIa.Dico  FE  ipfi  EG  ?qua 
lem  efie. 

.Angulus  enim  F.AEeJl  aequalis  angulo  G€Z, et  angulus -A 
ij.pnmu  a7!gulo  CEGiad  verticem  enim  funt . reliquus  igitur  reliquo 
aequalis,^  triangulum  triangulo fmile . quare  ut  -AE  ad  FF, 
ita  efl  CE,ad  EGi& permutandout  -AE  ad  EC,  ita  FE  ad  EG, 


X I I 1 1. 


LIBER 


‘51 


efl  aefulls  £C,q-Md  Ut  fit  circuli  diameter, & E centrum  etufdem.ergo  Et  ipfi  EO 
ftjuoBs  er  it.  ce?itrum  autem  non  falam  ipfam  FG  bifariam  fecat,  fed  & alias  ornes,  quae  in  qua 
dratoper  ipfwn  duamtur.quod  eodem  modo  demonfirahimus. 

Suntq;  arqualesFO  OX^tfi  emmTO  aequalis DU,& OX aequalis  US ex prind,  D 
quareTO  adOXefirtDUadUB:(^fuiaDU  UB inter fe aequales, ergo  &T0  OX aequa 
les  erunt. 

Quadratum  igitur  cx  KL  duplum  eft  q uadrati  ex  OL']Ejl  enim  quadratum  exKL /-  E 
quale  quadratis  ex  KO  OL  ex  4J  primi. 

Ergo  quadratum  ex  KL  quadrato  cx  LM  eft  equalc^fa'  quo  feqmtur  & retiam  lanea  P 
KLipfi  LM aequalemeffe.fed^f  aliter  demonjlrarepojfumus.  Ojiomam  enim  duo  latera KO  O 
Ifunt  aequalia  duobus  lateribus  LX  XM,& angulus  ad  0 re^us  efl  aequalis  reSo  adx-,erit 
e^bafisKLbafi  LMaequalis  exq-prmi.eteodemmododemonjirabitur LMaequalis MN , et 
CK  aequalis  KN.quare  omnes  inter fe  aequales  fintnecejfe  ejl. 

Et  conftac  rectangulum  efle]  enim  KO  eft  aequalis  0L,&  angulus  KOLeft  re-  G 

iius,  erit  angulus  KLO  reSi  dimidiusi  & *b  eandem  caujfam  angulus  MLX  eft  dimidius  re£h.re 
liquus  igitur  K L M redus  eft.  funt  enim  tres  anguli  duobus  redis  aequales  .Eadem  ratione  & 
ynufqmfque  aliorum  angulorum  LMN  MNK  NKL  redus  dmonftrmtur. 

Pcrfpicuum  eft  triangula,qus  odaedrum  efficiunt  ^quilatera  clTe . quod  eadem  H 
Titione  itmonUra.bimai']  lifdem  ensn  argumentis  probabimus  KSMR.  NSLH  aequilatera 
effe>&  latera  eorum  ipfis  KLMW  aequalia. 


PROBLEMA  IIIX.  PROPOSITIO.  IUI. 


tn  dato  oc^aedro  cubum  defcribere. 

Sumantur  centra  circulorum , qusfunt  circa 
triangulaABE  ABC  ACD  ADE,qu2  fint  G 
HKL,  & GH  CK  LK  LH  iunganmr.  Dico  G H 
KLquadratume/Te.ducanturper  CHKL  ipfis 
EB  BC  CD  DE  paralleli  OM  MN  NX  XO. 
quoniain.igituriquilatertim  eft  ABC  triangu- 
lum,recta  linca,qui  a pufto  A ducitur  ad  H ce 
trum  circuli  circa  triangulum  ABC  deferipti  bi 
fariam  fecat  trianguli  angulum, qui eftadA. 
jqualisigitur eft MH ipfi  HN.  Eadem  ratione 
& MG  eft  iqualisGO.  quoniam  autem  MN  eft 
jqualisMO,  ^eMOipfiOX;  erit&HM  gqualis 
MG,  & GO  ipfi  OK;  funtq;  anguli  HMG  COK 
redi,  ergo  HC  ipfi  GK  eft  f qualis.Eadem  ratio 
ne  & reliqui  iquales  erunt.cum  igitur  parallc- 
logrammum  fit  CHKL  in  uno  erit  plano . & cu 
vterqueangulorumMGH  OGK  fit  dimidius  recti,  reliquus  HGK redus  erit,  fimi 
liter  & reliqQi.quadratum  igitur  eft  CHKL.  polTumus  autem  a principio  fumentcs 
centra  CHKL, ducentesq;  parallelasMNNXXOOMiungcrcGH  HL  LK  KG.g: 
dicere  CHKL  quadratum  eiTc.  quod  fi  fum entes  reliquorum  triangulorum  centra, 
ipfaiungarous.oftendentur&reliquaquadrata  cfTcjhabebimusqjindatoodacdro 
deferiptum  cubum.quod  facere  oportebat. 


F.  C.  COA[MENT.ydRIf'S. 


Quoniam  igitur  iquilaterum  eft  AB  C triangulum,reda linea , qui  a pundo  A A 
dudiur  ad  H centrum  circuli  circa  trian^lum  ABC  deferipti  bifariam  fecat  trian 
guli  angulum, qui  eft  ad  A.  equalis  igitur  eft  MH  ipfi  HN]  Superius  enhn  demonftratli 
redam  lineam  ab  angulo  triar^ulipquiCueri  dudamper  centrum  circidi,qui  circa  triauguUm 

deferibitur 


E V C L I D.  E L E E N T. 


B 


C 

D 

£ 


F 


icfcrlbitur  hafim  h'ifmaynfecare.fequitar  etkm  hoc  ex  demoufiratis  m decmu  prm  lihrV^luoi 
fi  per  cmvcian  H ducatur  MN  ipfi  BC  paralieLi,demonflrabiUir  eadem  ratione  AiH  aeqmim  tf 
fe  ipfi  HN',  cifm  M^A  ipfi  AN  fu  aeqtialis,ficnt  erum  triangula  BAC  MAN  inter  fe  fmik. 

<^ioniam  autem  NM  eft squalis  MO,  & MO  ipfi  OX,  erit  & HM  squalis MC,|& 
GOipfiOK]  CwnerimreBaellneaeNMMO parallelae fmtipfs  CB  BE,  erittriangidmA- 
MN  triangulo  ABC triaugulm  AMO  fmile  triangulo  ABE.  rt  igitur  CB  adBJ,it» 
efi  NM  ad  MA-  & vt  AB  ad  BE,  ita  AM  ad  MO.  quare  ex  aequali  vt  CB  ad  BE,'  ita  NM  ai 
MO.JcdCB  eji  aequalis  ipfBE;  ponitur  enim  BCDE  quadratum.  ergo&  MN  ipfi  MO  efiiqiut' 

■ lis.&  eadem  ratione  MO  ipfi  OX  aequalis  demonfirahilur.efi  autem  HM  difitidia  'tpfius  MN,& 
MC.dimidia  ipfm  MO.  quare  feqmtur  HM  ipfi  MG  aequalem  ejfe,&ita  GO  f qualem  ipfi  OK* 
Simtq,- anguli HMG  COKTe&ijQuoniamenimreSiaelineaeNM  MOparallelaefm. 
ipfis  CB  BE, atque  efi  angulus  CBE  rectus;  & NMO  angulus  reBus  erit, ex  l o yndecm. 
Ergo  HG  ipfi  CK  eft  a:qualisCEar4^rir/7i. 

Cum  igitur  paralkicgrainmum  fit  GHKL  in  vno  erit  plano]  Omne  enim  paral- 
Idogrammuiu  eft  in  vno  plano.  > 

SitparaUehgrammumABCD,  & iungantur  AC  BE), 
qi!aefefe'!npHnclo  Efecent . crittriangulm  ABC 'mvno  ^ ^ 

plano  ex  2 undecimi . iterr.jjinyno  plano . triangulum:  AC 
U-Jkd  et  mangdm  BCD  efi  in  vno  plano . quare  triangulum 

DEC, hoc  efimm  triangulum  ACDefi  in  eodem  plano,  m ■■■■  .? 

qua  mangidm  BECjroc  efi  ipfum  ABC. totum  igitur paral- 
Itkgr.itnum  AS£E>  itiim  plano  erit . quod  oportebat  de- 
mcnJUare. 

Et  cum  vterque  angulorum  MGH  OGK  fit  dimi 
diusrcftijreliquus  HGK  rediis  erit]  Sunt  enim  trian- 
gula HMG  COK  aequ!cr!ir!a,et  anguli  ad  M,et  0 reSiijut  demonfiratm  iam  eji. 

Ex  iam  demonftratis  apparet  quomodo  in  dato  o<ftaedro  pyramis  deferibatur. 

Si  enim  in  dato  oSaedro  cubum, et  rurfus  in  cubopyrmidem  deferibamus,  et  pyrioms  in  da- 
to oSaedro  defcrtpta  erit. 


PROBLEMA  V.  PROPOSITIO  V. 


In  datoicofae- 
drododecaedrum 
i deferibere. 

A F.xponatur  pentago 
num  icofaedri  ABCD 
E , & fumantur  centra 
circuloru , qui  funt  cir- 
ca triagula  AFE  AFB 
BFC  CFD  DFE,uide 
licet  GHKLM,  iungan- 
turq;  GH  HK  KL  L 
M MG.&  rurfus  iudts 
FG  FH  FK  prodiica- 
B turadpuftaXNO,qu« 
rcftaslineasEA  AB  B 
C inXNO  pmiftis  bifa 
C riam  fecabut : atq;  eric 
vt  XN  ad  NO , ita  GH 
D adHK.  fqualis  igitur 
eft  A HN  ipfi  KO . fi- 
militer  autem  & rcli- 


qtt« 


X V. 


^ I B E R 

cua  pentagoni  GHKLM  la~ 
isra  squalia  oftendentur.Di- 
co  & aquiangulura  efle.  Qup 
«iam  enim  dusc  XN  KO  pa- 
ralieii  duabus  CH  HKfqua 
les  angulos  concinen“,&  reli- 
qua manifcfta  funt.  Incelliga- 
tur  a puncto  F ad  planum  pc- 
tagoni  ABCDE  ducta  pcrpe 
di  cularis, qus  cadet  in  centm 
circuli  circa petagonii  defcri 
pti.fi  igitur  a pucto  N ad  pun 
<Sum,i!i  quod  dicta  perpendi 
cularis  cadit,re5:am  linea  du 

camus,&perH  ducamus  ipfi  parallelam,  perfpicuum  eft  eam  perpendiculari  oc-  G 
currere,&  cum  ipfa  rectum  angulum  continere . Rurfus  fi  a punftisXO  ad  cetrum 
circuli  circa  pentagonum  deferipti  reftas  lineas  iungamus , & a punSo , in  quo  li^ 
nca  per  H duSa  perpendiculari  occurit  adG  K reftas  lineas  ducamus , manifeftu  H 
cft  ipfas  cum  eadem  perpendiculari  reftos  angulos  conunere.Ex  quo  pcrfpicue  c6  K 
ftat  pentagonum  QHKLM  in.  vno  efle  plano. 


f.  C.  C 0 M TA  RI  y S. 


Exponatur  pentagonum  icofaedri  ABCDE]Hocci?pe«4^o«j<m  deferiptm  incircu-^  ^ 
Io, i quo  kofsedrim  ori’smhahet,tt  in  1 6 ttmdeam. 

Q^e  rectas  lineas  EA  AB  BCinX  N 0 pundis  bifariam  Tecabunt]  Eat  g 
ms  inemteceime  dtmoni\rmmns. 

AtqueeritvtXNadNOjitaGHadHKjSiionMWeninj  trianguli .ATt  ^AFB  BFC  ^ 
aeqn.Utera  fmty&  aequalia-, enmtpeTpadicuhreSiqme  ab  angulo  F ad  bafm  ducuntur, yide- 
bcetFX  FN  FOimerfe  aequales  .latus  enimtrmguli  seqmlateriadperpendicularem,qme 
ab  angulo  ad  bafm  ducitur, eampreportioaem  habet, qtum  .qadq,vt  nos  dernonflratdmm  ad  12 
terttjdecimi.Rurfus  ^.cniarn  GHKfunt  centra  circulorum, qui  circa  triangula  dejcribtmtur,  erit 
&ipfae,quae  ex  centris  FC  FH  FKaequales.ergo&reliquaeaequalesfmt,  nempe  CX  HH 
KO.funsautemaequalesEU  .AS  BC\&  earum  dimidiae  EX  XA  .AN  NB  BO.  OC.cuigi-. 
tur  duo  latera  nianguli  ^NX,videlicct  X.A  .AN  aequalia  fint  duobus  lateribus  NB  BO  trian- 
guli BONt&anguH  ad  .AB  fmeaequaks,ponit!ir  enim  pentagonum  .ABCDF  aeqidlaterum , 
aequiangulumterit  & bafis  XN  bafi  NO  aequalis.fed  vt  FG  ad  CX , ita  ejl  FH  ad  HNieji  enim 
ytraqueTtriufque  dupla,rt  ad  primam  quarudecimi  demonfiratum  eji.ergo  GH  parallela  eJl  tp 
fl  XN.& eadem  rafioneHK  ipfi  NO  ejl  parallela,  rriar^ulumigitur  FCH  fimile  efi  triangnlo  P 
XN,& trixi^iditmFHK  fmlteipfiFNOudeoq^ytNXadHC  ,itaejlNF adFH..rt autemNP 
ad  FHfita  NO  ad  HK.qiiore  vt  NX  adHG,itaNOad  HK:  &■  permutando  yt  XN  ad  NO,itii 
CHadHK.fmtauicmaequdesXN  NO.ergo&  GH  HK  aequales  finit  necefieefl. 

Aequalis  iritur  cft&HN  ipfi  KO^Fidencpotiuslegendumfit  aequatis  igitur  ejl  &GH  D 
ipfi  HK  propter  ea,  quae  fe^uuntur. 

Quoniam  enim  du$XN  NQparallelz  duabus  GH  HK  squales  augulos  conti-  E 
rent:*;  reliqua  man{feftafun:]\’<j?«OT«(/atieXN  NO  fefe  contingentes  duabus  CH  HK 
fefecenthigentibus  Jint parallelae,  nen  autem  i»  eodem  plano;  -aequales  angulos  cantiuebutit.er- 
go angulus  OHK  ^ aequdis  ai^uioXNO.&fmliter  bifariam fe£ia CD  inT,&  xuMa  OT,erit 
angulns  HKLaequalUanguloNOT.feiar^idiXNO  NOT fmtatquales,  utmonjirabitur.ergo 
C CHK  HKL  anguli  aequales  erunt.&  fmHiterTeliqid.^oiaam  enm  triangula  .AXN  BON 
CT0aeqi4icTMriafiojtfmUu(,elr ae.qualu,trit attuli  ^XN  .ANX  ENO  BON  COTinterfe^- 
quaUs.  ergo  reliquus  n duobus  reSis.XNO  efiaeqnalisreliqtiQ  NOT  litern^reliquiaequales 
ifiendentur  . - . r - . 

CJc*  cadet  in  centrum  circuii  circa pencagonu  delcripci  ] Cadat  eiminpunblumy , F 


- ; E V e L I-t).  lE  t JTM  -L  N T. 

tirlnteUigatttfiun&ae^y  BF  CF.Qjfoniaigitur  Frperfcdkalaris  ejl  dd  pL;i^ife:^oti, 
K.dif.uaie-  trunt anguli xAl^F  BVF  CFF  reBi;  &ob;dei;iadrat!nncx-^F cequ.iUduobustfudfuisex 
VF  ■■& qmdratum  ex  BF  pqude  duobus  ex  BV  VF.fedquadration  ex^F  eJlaeOHide 
' n quadrato  ex  BF,  quod  ^F  ipfi  FB  fit  aequalis. ergo  qn&drata  ex  .AV  quadratis  ex  Z('  FF 

funt  aequalia',  dempto  commm  quadrato  ex  FF,  erit  rcliquim  quadratum  ex  UV  aequtle 
reliquo  ex  VB,&  reUa  linea  .AF  ipfi  FB  aequalis . Fadem  ratione  & reBa  linea  CF  aequalis 
].  tauj.  ofiendetur  ipfis  ^F  V B.ergo  F ^ centrum  circuli  circa  pentagonum  defiripti.  quod  dmoiijin 

re  oportebat. 

_ C Perfpicuum  eft  eam  perpendiculari  ccciirrerej&  cum  ipfa  reftum  angulam  cott 
tinere]Nrtwc/ffB  triangulum  FNF fit  inyoo plano,  fi  reBa  linea d punBoH  duBanoneccure- 
retperpendicidariiparallela  non  effiet  ipfi  NF,quod  ncnpomrur.fimt  enim  purallele  in  eodempk 
«9f^  j5  diffimtlone  primi  lihri.Occurrat  autem  perpendiculari  i»  pimBe  Z.  cum  igitur  a/^ulis 
'NFF fifreBus  ex  s.diffi.vndecimi,  erit  exip  primi  & HZF  reBus. 

Manifeftum  eft  ipfas  cum  eadem  perpendiculari  reftos  angulos  concinere]  ^ 

i. sau.  Z.  tuimi.n.  HZ cfi pardlleiaipfi  NFierit  HtFZad  ZF,itaFHadHN.fedvtFHadHN,itaFGai 

ii. fjuinci.  GX.yt igitur  FZadzV,\ta  FG  ad  GX.quare  CZ  efi par aUelaipfii XV iangtdufiq, GIF efi reBus, 

nempe  'tofi  reBo  XFF  aequalis.&  eadem  ratione  angulus  K.ZF  reBus  eriumBifq,  LZ  UZ /f- 
- mibterdemmjirabitiir angulos LZF  MZF  effiereUos. 

S - Ex  quo  perfpicue  conftat  pentagonum  GHKLM  in  vno  cfie  planojEar  qianta  mde^ 
cmi.nareBalineaFZtribusrcBislineisfefietsngentibus  ZG  ZH  ZKadreBcs  q^ilos  wj*- 
fiir.Si  'igitur  reliquis  icofiaedri  angulis  eodem  modo  pentagona  fiubleniemus  'm  dato  ic^aedrodo- 
iecaedrumdeficriptmeriti' 


De  quin(fue figurArumUterihiis  i 0- angulis. 

. Oportet  autem  feire,  fi  quis  interroget  nos^quot  latera  icofae- 
drum  habear, ita  refpon  dendum  eiTe . Patet  icofaedr  um  contineri 
viginti  triangulis3&  vnu  mquodque  triangulum  ex  tribus  redis  li 
iieis  conftare.  multiplicabimus  igitur  viginti  triangula  per  nume 
rum  laterum  trianguli.fient  fexaginta;  cuius  dimidium  triginta,  fi 
militer  autem  & in  dodec  aedro. quoniam  enim  duodecim  penta- 
gona dodecaedrum  continent,  & vnumquodque  pentagonum  ha 
bet  quinque  redas  lineas,  multiplicabimus  decies  quinque,  &e- 
runt  fexaginta,  cuius  rurfus  dimidium  triginta . dimidium  autem’ 
idcirco  accipimus, quod  fmgula  latera  fiue  fit  triangulum,  fiucpe’ 
tagonum^fiue  quadrarum,vt  in  cubo,  bis  fumuntur.Eadem  viajSf 
ratione  vtentes  & in  cubo , & in  pyramide , & in  odaedro  latera 
inueniemus . fi  vero  lingularum  quinque  figurarum  anguli  inuc- 
niendi  fint, rurfus  eadem  facientes  partiemur  per  numerum  plano, 
rum,  qux  vnum  folidiangulum  continent^vt  quoniam  incofaedri 
angulum  continent  quinque  triangula , partiemur  per  quinque, 
«runt  duodecim  anguli  in  icofaedro . quoniam  autem  triapenta-’ 
gonadodecaedri  continent  angulum,  partiemnr  perfria.  & habe- 
bimus angulos  viginti  in  dodecaedro.  fimiliter  in  reliquis  figuns^ 
anguli  inucnientur.  . . •> 


, L I B E R X V.  >5! 

t)e inclinitione planorum^q^ua finguUs  quinque figuvAs  continent. 

Qu^fitum  eftquo  modo  invnaquaquc  folidarum  quinque  figu 
rarum  quolibet  plano  dato  eorum,  qu^  ipfam  continent,  inclina- 
tio inueniatur.  Inuentio  autem,  vt  narrauit  Ifidorus  magnus  pr^- 
ceptor  jnofter,hocmodo  fe  habet.  Incubo  quidem  plana,  qu«  cuWpw 
ipfum  continent,  ad  redos  inter  fe  angulos  inclinari  manifeftum  lio.  “ 
eft  • In  pyramide  vero  expofito  vno  triangulo  centris  quidem  ter  ryiamidis. 
minis vnius lateris,  interuallo  autem  reda  linea,  qu^a  vertice 
trianguli  ad  bafim  perpendicularis  ducirur,  circumferentis  de- 
fcriptsfe  mutuo  recentj&  afedione  ad  centra  iund?  reds  li- 
nes continebunt  inclinationem  planorum, qug  pyramidem  com- 
prehendunt. At  in  odaedro  a latere  trianguli  defcripto  quadra-  oaaedripi» 
to,&  centris  quidem  terminis  diametri,  inreruallo  autem  fimili- 
ter  perpendiculari,  qus  a uertice  trianguli  ad  baiim  ducitur  j de- 
fcribantur  circumferentis^  &rurfus  reds  line?  a communi  fedio 
ne  ad  centra  iunds  continebunt  angulum , qui  ex  duobus  redis 
relinquitur, inclinationis  eius , quam  inquirimus.  Inicofaedro  au  leosaednpia 
tem  a latere  trianguli  defcripto  pentagono , iungatur  reda  linea,  ^ 

qu?  duobus  lateribus  fubtenditur;&  centris  quide  terminis  eius, 
interualloq;  perpendiculari  ipfms  trianguli  defcriptis  circumfe- 
rentijsredslineeacommunifedionead  centra  iund?  contine- 
bunt fimiliter  angulumjqui  ex  duobus  redis  relinquitur,inclina- 
tionis  planorum  ipfiusicofaedri,-  Denique  in  dodecaedro  ex-  podoattin 
pofito  vno  pentagono,  & iunda  fimiliter  reda  linea,  qu?  duo-  Ko. 
bus  lateribus  fubtenditur , centris  quidem  terminis  ipfius , inter 
uallo  aut  em  perpendiculari  ,qus  a bipartita  fedione  ad  latus  pc 
tagoni  ipfi  parallelum  ducitur  ;defcribantur  circumferentis  ;& 
a pundo,  in  quo  conueniunt  ad  centra  fimiliter  iunds  reds  line? 
continebunt  reliquum  ex  duobus  redis, inclinationis  planorum 
dodecaedri. 

Hunc  quidem  vir  itle  darifsimns  dc  predictis  fermo 
nem  habuit, cum demonftratio  eorum  fibi  manifefta 
▼ideretur . fed  vt  contemplatio  demonftratiua  perfpi- 
cuc appareat,  fermonemin  vnoquoque  explicabo,  & 
primum  in  pyramide. 

Intelligatur  pyramis  quattuor  triangulis  aquilate- 
ris  contenta  ABCD,cuius  b^s  ABG,  & vertex  D pun- 
6um.{cftoaut<m  latere  AD  bifariam  i»E , fungantur 
BE  EC.Et  quoniam  zqiiilatcrafoBtADB  ADCtrian 
gula,  & bifariam  fcfta  eft  AD , erunt  BE  EC  ad  ipfam 
AD  pcrpea<liciilarcs.Dico  angulum  BEC  acutam,  efle. 


Sff  Q^oniatn 


EVCLID.  ELEMENT. 

Cyloniam  enim  AC  dupla  eftipfiusAE,  erit  quadra- 
tum ex  ACquadraiiex  AE  quadruplum . Sedquadra 
tum  ex  AC  arqualeeft  quadratis  ex  AE  EC,  quorum 
B quadratum  ex  AC  ad  quadratu  ex  CE  propcrcionem 
C habet,quam4ad3:acqueeftCEipfiEB  squalis. qua- 
dratum igitur  ex  BC  mitius  eft  quadratis  ex  BE  EC; 
ideoque  angulus  BEC  eft  acutus,  quod  cum  duorum 
planorum  ABD  ADC  communis  feftio  fit  AD  , & 
communi feftioni  adrefios  angulos occurrantinvtro 
quepianorumreftf  line®  BE  EC, qua; acutum angu- 
P Ium  continent,  erit  angulus  BEC  planorum  inclina-  ^ ® 

tio,  atque  eft  data;  datur  enim  BC  latus  exiftens  trian 
£ guli,  & utraqiieipfarum  BE  EC  eft  perpendicularis  trianguli  squilateri. centris 
igitur  BC , hoc  eft  terminis  vnius  lateris,  & interuallo  trianguli  perpendiculari  de 
feriptf  circumferentis  feinuicemfecent  in  pundo  E;  &abeoadBGiunftsre(Ss 
lines  planorum  inclinationem  contincbunt.hoc  autem  eft,  quod  dicebatur . atque 
iliud(centns  quidem  BC , interuallo  autem  trianguli  perpendiculari  deferipti  cir 
culi  fe  mutuo  fecent, ) manifeftiim  eft  . vtraque  enim  BE  EC  maior  eft,qn^  di- 
midia ipfius  BC  : & centris  BC,  & interuallo  ipfius  BC  dimidia  deferipti  dren 
ii  fe  le  tangunt.fi  autem  minor  fit, neque  fe  tangunt , neque  fecant : quddfi  maior 
om  nino  fecant;  & ita  dc  p)’ramide  fermo  & manifefius,  & demonftrationibus  con 
gruens  apparet. 

Inteiligaturrurfusin  quadrato  ABCD  pyramis  verti- 
cem habens  punfium  E,  & continentia  ipfam  prsterba- 
fim triangula  squilatcra  . eritautem  ABCDE  pyramis 
dimidia  oftaedri  . fecerur  larus  vnius  trianguli  AE  bi- 
fariam inF  : & BF  FD  iungantur  . funtigitur  BF  FD 
A:squalesinterfe,&adipram  AE  perpendicuIares.Di- 
coangulum  BFD  obtutum  efie.  iungatur  enim  BD;& 
quoniam  quadratum  eft  AC,  cuius  diameter  BD,  erit 
quadratum  ex  BD  quadrari  ex  DA  duplum  . quadra- 
tum autem  ex  DA  aii  quadratum  ex  DF  proportionem 
habet , vc  proxime  didum  eft , quam  4 ad  3 . ergo  Sc  qua- 
dratumex  BD  ad  quadratum  ex  DF  proporciouem  ha- 
F bebit,  quam  8ad  3 . eft  autem  DF  squalis  FB.qiiadra- 
tumigiturex  BD  maius  eft  quadratis  ex  BF  FD,acpro 
ptcrca  angulus  BFD  eft  obtufus.  & quoniam  duorum  pia 
norum  ABE  ADE  fe  inaicem  fecanrium  communisfe- 
ftroeft  AE, &ipfiadredosanguIosinvtroquepIanodu 
^ dsfunt  BF  FD,  angulum  obtufum  continentes;  erit  an 
gulus  BFD  reliquus  ex  duobus  redis,  inclinationis  pla- 
norum ABE  ADE . liigitur  angulus  BFD  datus  fit,  & B 
dida  inclinatio  dabitur . Itaque  quoniam  triangulu  odae 
H dri  datum  eft, &unumeiusJatus  eft  AD,aquoquadratum  ACdefcribituf;da- 
tur&  BD  diameter  exiftens  quadrati  .fed&  BF  FD  trianguli  perpendiculares 
dats  funt.  ergo  & angulus  BFE  dabitur  .deferipto  igitur  quadrato  a latere  triai» 
guli,  ut  AC,  &iunda  diametro  BD,  fi  centris  quidem  BD  ; interuallo  auten» 
perpendiculari  trianguli  circulos  deferibamus,  fe  mutuo fccabunt in F : & rectfli 
nes  a pundo  F ad  centra  duds  continebunt  inclinationem  BFD , qus  quidem  eft 
reliqua  exduobus  redis,  vtdidum  eft,  inclinationis  planorum.  &noc  loco  patet 
vtramqiieipiarum  BF  FD  maiorem  clicjquam  ipfius  BD  dimidiam,  ideoque  io 
couftrndione  organica  necefle  eft  circulos  fe  mutuo  fecare . conftat  etiam  cxde- 
monftrationc ipfam  BDad  DF  potentia proporrionemhabere.quamhabetSaJ 
j , St  dimidii  eius  potenciaefle  quadruplam  .ergo  utraque  ipfarum  BF  FDma- 
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ior  cft  quim  dimidia  ipfius  BD  . & hgc  quidem  de  oAaedro  difti  fiflt. 

In  icofaedro  autem  intelligatur  pencagonutn 
jquiiaterum  ABCDE,&in  hocpjramis  uercice 
habens  panftum  F , ita  vt  continentia  ipfam 
triangula  fin:  equilatera . erit  ABCDE  pyramis 
jigura:  icolaedri  pars . fecerar  latus  unius  trian- 
guli FC  bifariaminG , & BG  GD  iungantur. 

«runt  utique  & aquales , & ad  ipfam  F C perpen 
diculares.  Dico  angulum  BGD  obtufum  cffe, 
quod  per  fe  fe  manifefto  conftat . lunfta  enim  B 
D obtufum  angulum  BCD  pentagoni  fubtedit : 
hoc  autem  maior  cft  angulus  BGDmam  BG  G 
DipfisBC  CD  funt minores. fimiliterijs,quf 
proxime  dicta  funt,  patet  angulum  BGDeffe 
cum,  qui  relinquitur  ex  duobus  reftis  inclina- 
tionis BFC  CFD  triangulorum,  hoc  autem  da 
to, dabitur  & planorum  icofaedri  inclinatio,  a la 
tere  enim  trianguli  icofaedri  defcripto  pentago 
ho , & reftilinea , qa*  duobus  pentagoni  late- 
r;basfub;enditnr,vtin5guraeft  BD  data 
hmiliter  datis  BG  GC  perpendicularibus  trian 
gulorum , 'dabitur&  BGD  angulus . nam  fi  cen 
tris quidem tertninisipfmsBDjqug  duobus  pentagonilateribiis  fub tenditur,  in- 
terualio  autem  perpendiculari  trianguli  circuli  delcribantur,  fe  inuicem  fecabunt, 
vtiiiG : &refti;linef  apunftoG  ad  centra  BD  duft$  continebunt  angulum , qui 
cx duobus  reftis  relinquitur , inclinationis  p4noimm . Schoclgco  ex  figura  mani- 
feftuineftvtramque  BG  GD  maioremelTe, quam  dimidiant ipfms  BD.quam» 
quam  ita  eiTe  ex  conftruftio.ne  organica  demonllrari  poteft.intelligat ur  enim  feor 
fum  triangulum  equilatcrum  HKL,  &ab  ipfa  KLpenca- 
gonum delcribaturKMNXLriunAaquc  MLducarurHO 
perpendicularis  trianguli  HKL.  Dico  HO  maiorem  elle  g 

dimidia  ipfius  ML,  qui  inclinatione  planorum  fubtendir. 
duftaenimapunfto  Kad.ML  perpendiculari  KP,  quonia 
angulus  KLP  maior  cft  tertia  parte  rei^i , hoceft  maior  au 
guio KHO ; confUtuacur  angulo  KHO  squalis  anguJusP 
LR.ergoPL  cftperpendicularissquilateri  trianguli , cu- 
jus latus  eft  RL ; ac  propterea  quadratum  cx  RL  ad  qua- 
dratum cxLP  proportionem  habet , quam  4 ad  3 . fedma 
ior  eftKL  quam  LR.  ergo  quadratum  exKLad  quadratu 
ex  LP  miuorem  habet  proportionem , quam  4 ad  3 . habet 
autem  Sc  ad  quadratum.cx  HO  proportionem  eam>  quam 
4 ad  5 . ergo  KL  ad  LP  maiorem  proportkmem  habet, qua 
adHO.maiorigitureftHOquamLP.  'x/  O 

In  dodecaedro  autem  hoc  modo,  intelligatur  unum  cu  * p 

fciquadra£um,aquo  dodecaedrum  defcribirur  ABCD, 

5c  ducr  plana  dodecaedri  AEBFG  GD 
HCF . Dico  & fic  datam  elfe  duorum  pe 
tagonorum  inciinacioncm . fccecnrFG 
bifariam iiiK;  & apunftoK  ipfiFGad 
rectos', angulos  ducantur  in  vtroque  pia 
noram  KL  K.VI.-&MLiungatur.Itaquc 
primum  dico  angulum  MKL  obtufum  ef 
ie . odenfiim  eaim  eft  in  tertiodecimo  Ii 
bro  c;c.uen:orum,&  in  confiitutione  do 
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decacdri , refttm  lineam  ,qu«  a pundo 
Kadquadratum  ABCD  perpendicula-  ^ 

ris  ducitur , dimidiam  effc  lateris  penta- 
goni . quare  minor  cft  quam  dimidia  ip 
illis  ML-ideoque  angulusMKL  eft  obtu- 
fus-fimul  autem  demonftratum  eft  in  eo 
dem  theoremate,  quadratum quide ex 
KL  jtquale  efie  & dimidij  lateris  cubi 

quadrato, & quadrato  dimidij  latetis  pe  ^ 

tagoni,itavcKL,&KM  inter feaiquales 

maiores  fint,quam  dimidiaipllus  ML.anguIo  igitur  MKL  dato  reliquus  ex  duobtis 
rcdisjhoc  eftinclinado  planorum  data  erit . Itaque  quoniam  latus  quadrati  ABC 
D duobus  lateribus  pentagoni  fubtenditnr  ,&  datu  eft  pentagonum;erit  &MLda 
ta . data  autem  eft  & vtraque  ipfarum  MK  KL ; perpendiculares  enim  funt  a bipac 
lita  feftione  reft*line®  AB , qusduobus  lateribus  fubtenditur  ad  latus  pentago- 
ni ipfi  paralleinm , ut  ad  FG . ergo  angulus  LKM  datus  eft,  nempe  reliq  nus  ex  duo 
busreaisjVtdiftu  eft, inclinationis  eius, qua  inquirimus,  pulchre  igitur  in  conftru 
itione  qrganica  dixit,  oportere  dato  pentagono  iungere  reftam  lineam  duobus 
lateribus  fubtenfam , quselareri  cubi  eft  aqualis : &centris  quidem  terminisip- 
ftus,interuaIIo  autem  perpendiculari,  qu?  a bipartita  feftione  ad  latus  pentagoni 
parallelum  agitur,vt  in  figura  funt  KL  KM,defcribere  circumferentias, atqucapii- 
cto,inquo  conueniunt  ad  centra  redas  lineas  ducere,quf  continent  angulum  reli- 
quum ex  duobus  redisjinclinationis  planorum,  at  uero  perpendicularem  KM  ma- 
iorem eflc  dimidia  ipfius  ML  iam  didum  eft,vt  in  clemctis  fimul  eft  dsmonftratu. 


T.  C.  COMMEUT^KiyS. 

^ Et  quoniam  fquilatera  funt  ADB  ADCtnanguIa,S:bifariamfedaefiAD,crut 
BE  ECadipfamADpcrpcndiculares]ibr^V,<ja.ie/iof<jdi2,  tertijdecmlibridenioii’ 
finuiimus. 

3B  Quorum  quadratum  cx  AG  ad  quadratum  cx  CE  proportionem  habet,  quam 
4 ad,3  ] Ex  demonftratis  in  eodem  loco. 

C Quadratum  igitur  ex  BC  minus  eft  quadratis  cx  BE  EC]Ej?  enan  quadratmexB 
CidquadrataexSE  EC,yt^ad6.. 

D Erit  angulus  BEC  planorum  incIinatio]Ear  6.di^iitme  rndecm  libri. 

£ EcvtraqucipfarumBE  ECeft  perpendicularis  trianguli  fquilateri]D4We«fe»i 
latere  trianguli  aequiUteri , & perpendicularis  dabitur  ex  fecunda  libri  datorm.ejl  erem  latus 
trianguli  aequilateri  ad  perpendicularem, rt  43^3. 

F <^adratum  igitur  exBD  maius  eft  quadratis  cx  BF  FD]Ei?  enim  quadratmexB 
D ad  quadrata  ex  BE  FV,ytZad6.  ' 

Q EritangulusBFDreliquusexduobusredisindinationis  planorum  ABE  AI? 
E ] enim  plani  ad  planum  inclinatio  acutus  angulus  reUis  lineis  contentus , quae  ad  reSos  an 

gulos  communi  planorum  fe&um  ad  ymm  ipfius  punBm  in  ytroque  planorum  ducwitur.  quare 
dempto  BFD  angulo  obtufe  ex  duobus  redas  relinquetur  acutus  angulus , qui  ejl  inclinaiioms pia 
«orumjtBE  ^DE.&cum  angulusBFD  datusfh,&  inclinatio  planorum  deturnecejfe  eji 
ex  quarta  libri  datorum. 

H Datur  & BD  diameter  exiftens  quadrati  ] Ex  26 /iW  datorum. 

K lunda enim  BD  obtufum  angulum  B CD  pentagoni  fubtendit  ] .Angidus  namque 
pentagoni  conflat  ex  rede,&  quintarediparte. 

L HocautemmaioreftangulusBGD,namBC  GDipfisBC  CD  funt  minoresi 
Ex  2 1 prbni-fmt  enim  BG  GD  Tmnores,fed  maiorem  angulum  continent. 

M Quoniam  angulus  KLP  maior  eft  tertia  parte  redi  ] Angidus  enim  pentageruMEL 
continet  reSitm , & redi  quintam , rt  didum  eft . ergo  anguli  KML  KLM  funt  quattuor  qum 
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uereB,&-ipfeKLM  duaeqmtae.  duae  autemqientae ad  tertiam  reSi  propdr6oneaha- 
yent  eam , quam  6 ad  %. 

SsdmaioreftKLquamLRj  Jaj:c?4ew»?iWK,eraBf^>fc«^iX  KL  maiores MR  RL ex  N 
3 1 primi.ergo  ejr  dmdia  KL  quam  dimidia  LR  maior  erit. 

Maior  igitur  eft  HO  quam  LP]Ea-  io  quinti. 

Intelligatur  unum  cubi  quadratum,a qno  dodecaedrum  defcribitur  ] Udcoi^itu 
iiortem  erem  dodecaedri  vtitur  ipfius  cubi  quadratis,yt  in  17  tertijdecim  apparet’ 

Ex  ijs  aut  qu*  proxime  tradita  Aint,&  ex  demonftratis  in  1 7.tertidcdmi  libri  co 
ftat,quomodo  in  dato  dodecaedro  cubus  defcribatur. 

d^otiiam  enim  in  dodecaedri  confiitutioneaibi  planis  rtimur,  &adfmgtda  eius  latera  fing» 
ia  pentagona  dodecaedri  defcribimus  ,fim  dodecaedro  iam  faSo  appofite  icamus  reSas  lineas, 
quae  duobus  cmufquepentagom  lateribus  fiditendantur  , cubus  ipfe  confiititiits  erit,vt  ia  fequen- 
li  figura  apparere  poteji. 

Ex  quibus  iam  per> 

Ipiciium  eft  quomo- 
do in  dato  dodecae  - 
dro  tum  p7ramis  ip- 
ia,tumofiaedrum  de 
fcribatur. 

Nam  fi  in  dodecaedri 
nb’Mn , & rurfius  in  eu- 
hopyramidemvel  o6iae- 
drm  defcribamus,  &py 
ramis,  & oSiaedrumm 
dato  dodecaedro  defcrip- 
tafintneceffeeji. 

In  dato  icoraedr» 
cubum  delcribcre. 


Trhfium  in  icofahedro 
dodecaedrum  defcribe  - 
mus  3 rt  in  5 bidus  di" 
{Ium  eji  s deiude  in  do- 
decaedro cubum  , & ita 
tubus  in  datoicofaedro  de 
fcriptus  erit. 


In  dato  icofacdro  pyratnidcm  defcribere. 


0^‘ 


Si  enhn  defcribamus  ex  antecedenti  in  icofacdro  c«- 
hm  3 & incubop^fratnidem  ex  prima  huius,  erit  pyra 
mis  quoque  hi  icofaedro  defcripta. 

In  dato  dodecaedro  icofaedrum  deferibere. 

'Exponatur  dodecaedri  angulus  aliquis  .A,  coirten- 
tus  tribus  pentagonis  .ABCDE  .4FCHE,  .AFKLB: 
fumastturq,  centra  circulorum , qui  circa  pentagona  de- 
fcTihuntur  MNO  ,&ab  ipfis  ad  latera  pentagonorum 
perpendiculares  ducantur  OT  nQ^  0Q^_MK  N 
fi:&  MN  NO  OM  iunganiur . erunt  ex  iam  demon 
firafisMVO  OSfN  NRM  anguli ‘tncfyuamu  plano- 
rum  ipfisss  dodecaedri , & idcirco  ater  fe  aequales: 


& 
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}ten%  aequales  perpendiculares  ipfae.  quare  trianguli 
MOV  duo  Utera  hfP  VO  aequclia  fimt  duobus  lateri- 
bus. MK  R*v  trua^di  MNK : & angulus  MTO  efi  as- 
4.ptiml  qual.s angulo MKN.bafislgimr  OM  efi  aequalis  bafi 
ySsi . & lta  demonfirabifur  bafis  ON  ipfi  NM  aequa  • 
bs.EX  quibus  confiat trlar^uim  MtlO  aequmgulm 
efff.ergofi  reliquis  dodecaedri  angulis  triangula  aeqm- 
latera  eodem  moiofiditenianm,  defcriptum  erit  kofae 
drum . funt  mrn  omnes  anguli  ipfius  dodecaedri  nume- 
ro Vigmti,  qmfunt  kofaedri  triangula . In  dato  igitur 
doiec&edro  kofaedrm  deficriptm  efi.qwd  facere  eper 
tehat. 


UVCLIDIS  -^^LEMENTOKVM  FINIS. 
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